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A. Cdu hoi — Tra loi tric ng

» Cau 1.

» Cau 2.

» Cau 3.

» Cau 4.

» Cau 5.

» Cau 6.

» Cau 7.

» Cau 8.
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Ny on A LA a1 2 . .
Ho tat ca cac nguyén ham ctia ham s6 f (x) =e' —— +sinx la

x

A e —2 4 cosx+C. B. ' —2Inx* —cosx+C.

X

x, 2 x, 2

C.e'+——cosx+C. D. e +—+cosx+C.

x x
Cho ham s6 y=f (x) nhu hinh vé. Biét rang j f dx a va \ v
2 I\
J‘ f (x)dx b. Tinh dién tich S cta hinh phang duoc t& dam. E o / : g
1
A. S=-a-b.
B. S=a+b.
C.S=b-a.
D. S=a-b.
Tinh dién tich mién hinh phang giéi han béi cac duong y=x"—-2x, y=0, x=-10,
x=10.
A. S= 20300 B. S=2008. C. Sz%. D. 2000.
Dién tich hinh phang gi6i han béi cac duwong y =x*, y=x+2 va hai duong thing x =0
, x=11a
A.S:g. B.S:g. C.S:E. D,S:§,

9 4 6 9

Trong khong gian Oxyz, cho vat thé nam gifta hai mat phang x =0 va x =3. Biét rang
thiét dién ctia vat thé cat boi mat phang vuong goc véi truc Ox tai diém c6 hoanh d6 x
(0<x<3) lamdt hinh vudng canh 1a V9-x* . Tinh thé tich V' cua vét thé.
A. V=18r7. B. V =171. C. V=17lr. D. V=18.
Gieo con xtc xdc 1 Tan. Goi A 1a bién ¢d xuat hién mat 2 chAm. B 12 bién ¢8 xuat hién mit
chan. X4c suat P(A I B) la

1 2 1

A. —. B.l. C —. D. —.
2 3 3 6

Thé tich khdi tron xoay do hinh phang gidi han béi cac duong y=10x",y=0,x=0,x=1
quay quanh truc hoanh bang:

A. 1007 . B. 207. C. 20. D. 27.

Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(l; 3; —4) , B(—l; 1 2) . Mat phéng trung truec cta

doan thang AB c6 phuong trinh 1a:




DE
CUSI HOC KY 2 - K12
A. x+y—-3z-5=0. B. -x—y+3z+2=0.
C. x+y—-3z+10=0. D. -2x-2y+6z-11=0.
» Cau 9. Trong khong gian Oxyz, hai mat phang (a):x+2y+32+4=0 va (ﬁ):x+5y—z—9=0

6 vi tri twong doi la

B. song song. B. cit nhau. C. chéo nhau. D. trung nhau.
x=1-2¢t
» Cau 10.Trong khdng gian Oxyz, duong thang d:{y =3+t c6é mot vecto chi phuong la
z=-2
A. 5=(-230). B.5=(-21-2). C.5=(1,3-2). D. 5=(1,3,0).

» Cau 11.Trong khong gian Oxyz , phuong trinh tham s§ cta duong thing di qua diém
M(—S;O;S) va c6 vecto chi phuong i = (3;—2;1) la

x=-3+3t x=-3+3t x=3-3t x=3-3t
A Jy=-2t . B.<y=-2t . C.qy=-2 . D.y=-2
z=5 z=5+t¢ z=1+5¢ z =5t

» Cau 12.Thuw vién ctia mét treong THPT 6 60% tdng sd sach la sach Van hoc, 18% tdng s sach
la sach tiéu thuyét va 1a sach Van hoc. Chon ngﬁu nhién mot cudn sach caa thw vién.
Tinh xé4c sudt d& quyén sach duoc chon la sach tiéu thuyét, biét rang do la quyén sach
vé Van hoc.

A. —. B. —. C.%. D. —.

» Cau 13.Cho ham s6 f(x)=x*+1 vaham s6 g(x)=2x. Khi do:
M¢énh dé Ping | Sai

(a) | Ho nguyén ham ctia ham g(x) la G(x) — x4

(b) if(x)dx=%

© Dién tich hinh phang gi¢i han boi ham f (x), g(x) va hai duong
C 2 A
thang x=0,x=3 bang 3

Cho hinh phang H giéi han boi ham s f (x) =x°+1, truc hoanh va
hai dwong thang x =1,x =2. Thé tich khéi tron xoay tao thanh khi
178

(d)
cho hinh H xoay quanh truc Oxla

» Cau 14.Trong khong gian Oxyz, cho mit phang (P) :2x+2y—z+3=0 va cac diém A(l;2;3),
B(0;-1;2),C(1;3;-2). Khi do:
Ménh dé Dung | Sai

(a) | Difm A cach mat phang (P) mot khoang bang 5.

®) Mit phang (Q) di qua di€ém B va song song v4i mit phang (P) co
phuwong trinh la2x+2y—-z—-4=0.

» TOAN TU TAM - 0901.837.432
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Duong thang di qua diém A va vudng gdc véi mat phang (P) co
x=1+2t

phuong trinh tham sd1a Jy=2+2¢t
z=3-t

(0

Goi H(a;b;c) 1a hinh chiéu vuéng goc caa diém C 1én mat phang
(P) . Khi d6 gia tri cuia biéu thiec T=a-b+9c=—4.

C. Cdu héi — Tra 1oi ngdn (02 diém)
» Cau 15.50 dan ctia mot thi tran sau t+ nam ké ttr nam 1990 duwoc wdc tinh theo mdt ham sd theo

(d)

thoi gian f (t) (f (t) dugc tinh bang nghin nguoi). Biét rang f ’(t) =$ (nghin

nguoi/nam) biéu thi téc do tang dan so caa thi tran. S6 dan caa thi tran d6 vao ndam 2035
la bao nhiéu nghin nguoi? (két qua 13y chinh xdic dén hang phin chuc) biét dan sd cua thi
tran dé nam 1990 la 3 nghin nguoi

= Dién dap so6:

» Cau 16.Tung mot dong xu can d6i dong chat 2 Jan lién tiép. Tinh xdc suat d€ ca hai [an déu xuat
hién mat sap biét réng [an th nhat xuat hién mat sdp. Viét két qua duwdi dang thap
phan.

= Dién dap so6:

» Cau 17.Hiéu sudt cua tim la luu lwgng mau duoc bom bdi
tim trén mot don vi thoi gian (lwu lwong mau chay
vao dong mach chu). D€ do hiéu suat cuia tim, nguwoi
ta bom A(mg) chat chi thi mau vao tdm nhi phai,
chay qua tim r6i vao dong mach chu va do nong do
chat chi thi mau con lai & tim dén thoi diém T(s) khi

chat chi thi mau tan sach. Goi c(t) la nong do

(mg / 1) chat chi thi mau tai thoi diém t(s) thi hiéu
suat cuia tim dwoc xac dinh boi F = TL(I / s) . Tinh hiéu suét cua tim khi bom 8 mg
[e(t)at
0
chat chi thi mau vao tam nhi phai, biét c(t) = % t(12—t) v6i 0<t<12(két qud lam tron dén

chir s6'thdp phan thir hai).
(Ngubn: James Stewart, Calculus, Cengage Learning).

= Dién dap so:

» Cau 18.Trong khong gian Oxyz mot cabin cap treo dwgc dat xuat phat tai diém A(3; 4; 20) va
chuyén dong déu theo duwong cap c6 vec-to chi phuong ;(1; 2;2) v6i toc d 1a 5m/s

(don vi trén mdi truc toa do la mét). Sau 30 gidy di chuyén cap treo dirng lai tai diém
M(a; b;c). Khi d6 gia tri biéu thic a+b+c 1a bao nhiéu?

» TOAN TU TAM - 0901.837.432
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= Dién dap so:

D. Cau héi - Tra 10i tw ludgn (03 diém)

» Cau 19.Mat trong ciia mot ham biogas c6 hinh dang 1a mot phan ctia mat cau da cat bo hai phan

ctia n6 bang hai mit phang song song v4i nhau (nhut hinh vé). Ban kinh ctia mét cau
bang 2,5m. Mit day phia dwdi cach tim mot khoang bang1,5m . Mt day phia trén cach
tam mot khoang bang 2m. Tinh thé tich phan bén trong ctia hdm biogas d6 (don vi la

m®)

» Cau 20.Mot mdy bay dang ¢ vi tri diém A(3, 5:-2:0, 4) va sé ha canh & vi tri diém B(3, 5:5, 5;0)
trén dueong bang EG duoc mo hinh hoa trong hé truc toa do Oxyz nhu hinh vé bén
duwdi (don vi trén mdi truc toa d6 1a kilomét). Co mot 16p may dwoc mo phong bdi mot
mat phéng (a) di qua ba diém M(5;O;O) N(O;—S;O) va P(O;O;O,S). Tim toa d6 cua

diém C 1a vi tri ma may bay xuyén qua dam may dé€ ha canh?
A 4

¥
» Cau 21.Trong mot 16 bong den c6 20% s6 bong do phan xudng I san xudt. S6 bong con lai do
phéan xuwong II san xuat. Nguoi ta nhan thdy c6 2% s0 bong trong 16 hang khong dat
chat luong. Biét rang trong cdc bong do phan xudéng I san xuat, ti 1é bong khong dat chat
luong 1a 1% . Chon ngau nhién 1 bong deén tir 16 hang. Biét rang bong dwoc chon khong
dat chat lwgng, tinh xac suat bong d6 do phan xuwdng II san xuét.

Hét

» TOAN TU TAM - 0901.837.432




DE
CUOBI HOC KY 2 - K12

KIEM TRA CUOI HOC KY 11 KHOI 12

Ht NAM HOC 2024 - 2025
PE SO 2
TOAN TU TAM
Ho va tén thi sznh .......... T SBD......ccoouvvveeennnn.

A. Cau héi — Tra 1oi trdc nghiém (03 diém)
» Cau 1. Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén doan [a; b]. Goi F(x) la mot nguyén ham ctia ham
sO f(x ( ) trén doan [a;b]. Chon ménh dé sai.

A. jf dx F() F(a). B. _:[f(x)dle.
C. '[f(x)dx:O. D. :[f(x)dxz—jf(x)dx

» Cau 2. Trong khong gian Oxyz, cho mat cau (S) :x? +y? +2° —2x—4y+2z—2=0. Xéac dinh toa
d6 tam I va ban kinh R ctia mat cau (S)
A. 1(12-1),R=2V2. B. [(--2;1),R=2v2.
C. I(2;4-2),R=+2. D. I(2;4,2),R=8.

» Cau 3. Chohamsg f (x) lién tuc trén R. Goi S 1a dién tich hinh phang gidi han béi cac duong
y=f(x), y=0,x=-2 va x=3 (nhu hinh v&). Ménh dé nao dudi day ding?

K

TV

1 3 1
A. S=—] f(x)dx—] f(x)dx. B. 5= f(x)dx— jf
) 1 -2
1 3 1
C. S=—[ f(x)dx+] f(x)dx. D. S= jf dx+jf
-2 1
»Cau 4. Cho2bién c8 A va B.Tim P(A) biét P(AI1B)=0,8; P(AIB)=0,3, P(B)=0,4.
A.0,1. B.0,5. C.0,04. D. 0,55.
» Cau 5. Cho haibién ¢8 A va B ¢c6 P(A)=0,3;P(B)=0,6;P(AnB)=0,2. Xécsuit P(AlB) la
A B.. cz. D.=.
2 3 3 6

» Cau 6. Dién tich ctia hinh phang gi6i han boi d6 thi ctia hai ham s8 y =x°,y = x va hai duong
thang x=0,x=2 bang

A. 2. B.E. C.g. D.
2 4

» TOAN TU TAM - 0901.837.432 m
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» Cau 7. Cho phan vat thé (T) gidi han boi hai mgt phang cé phuong trinh x =0 va x=2. Cat
phan vat thé (T) boi mat phang vuong goc véi truc Ox tai diém cé hoanh do x
(0<x<2), ta dugc thiét dién Ia mot tam gidc déu c6 d¢ dai canh bang x+/2—x . Tinh thé
tich V cua phan vat thé (T)

A.V:%. B. V=43. C.V:@. D. V =43.

» Cau 8. Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(1;1;2) va B(3;1;0). Mt cau duong kinh AB
c6 phuong trinh la
A. (x=2) +(y-1) +(z-1) =8. B. (x—2) +(y-1) +(z-1) =2.

C. (x—l)2 +(y—l)2 +(z—2)2 =8. D. (x—3)2 +(y—l)2 +z°=2.

» Cau 9. Hop th nhat ¢é 3 vién bi xanh va 6 vién bi do. Hop thit hai ¢6 3 vién bi xanh va 7 vién
bi d6. C4c vién bi cé cung kich thwde va khdi lwong. LAy ra ngau nhién 1 vién bi tir hop
thit nhat chuyén sang hop thit hai. Sau d6 lai 14y ra ngau nhién déng thoi 2 vién bi tie
hop thit hai. Tinh x&c sudt d€ hai vién bi 18y ra tir hop thi hai la bi do.

A B. = c.2 D. L.

32 17 7 15

» Cau 10.Thé tich V cta khdi tron xoay tao thanh khi quay hinh phéang giéi han béi cac duong
y=3x-x°, y=0 quanh truc Ox la:

A.V:§7r. B.V:ﬂw. C.V:§7r. D.Vzgw.
10 7 7 10

» Cau 11.Trong khong gian Oxyz cho ba diém A(l; -2; O), B(Z; -1 3),C (0; -1 1) . brong trung

tuyén AM cuta tam giac ABC c6 phuong trinh 1a

x=1 x=1-2t x=1+t x=1+2t
A Jy=-2+t. B.<y=-2 . Ciy=-2. D. jy=-2+t.
z=2t z=-2t z=-2t z=2t
x=2-2t
» Cau 12.Trong khong gian Oxyz cho hai duong thang d: x-1_y-2_z+3 va A:qy=-2+t.
3 - z=1+3t
Xét vi tri teong d6i ctia hai dwong thang da cho
A. Chéo nhau B. Trung nhau C. Song song D. Cat nhau

B. Cdu hoi — Tra loi diing
» Cau 13.Cho ham s6 y = f(x) =2x+3. Biét F(x) la mot nguyén ham cta f(x) trén K. Khi d¢6:

Ménh dé Dung | Sai
(a) | Biét F(1)=2 thi F(x)=x"+3x+2.

2 2 0
(b) | Gia tri cta If(x)dx—jf(x)dx+_[f(x)dx bang 42.
0 5 -1

© Dién tich hinh phang gidi han boi cac duong y = f (x), truc hoanh va
c

x=-2, x=1bang 6.

» TOAN TU TAM - 0901.837.432
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Thé tich khdi tron xoay thu dwgc khi quay hinh phang gi6i han boi

(d) 15567

hai duong y = f(x) va y =x°—2x+6 quanh truc Ox bang
» Cau 14.Trong khdng gian Oxyz, cho mat phang (P) :x—2y+3=0 va diém A(2;1;2). Khi do:
M¢énh dé Pung | Sai

bang i
V5
DPuong thang d di qua diém A va vuong goc véi mit phang (P) co

(a) | Khoang cach tir diéfm A dén (P)

b) x=2+t
phuong trinh tham sd 1a {y =1-2¢

z=2

Mt phang (Q) qua 2 diém B(l;l;O) , C (—2;1;1) va vudng goc voi
© mat phang (P) c6 phuong trinh (Q) :2x+y+6z-3=0.

Duong thang d' 1a giao tuyén ctia hai mat phang (P) va (Q) co

x=-3+4t
phuong trinh tham sd 1a y = 2¢

(d)

C. Céu hoi — Tra 1oi ngin (02 diém)
» Cau 15.Trong khong gian Oxyz, véi don vi do 1a mét, tac dong vao can mo 1ét tai vi tri P (1; 2; 3)

mét luc F(LL-1) nhu hinh vé.

Moment lyc M Khi tac dong luc F vaomo lét tai vitri P la (a; b;c) . Xacdinh a+b+c

= Dién dap so:

» Cau 16.Trong khong gian Oxyz, mot vién dan duoc bin ra tr diém A(Z,- L 3) véi van toc khong
doi, vecto van tdc 9 (trén giay) la 6:(2;1;5). Biét muc tiéu dat ¢ vi tri co toa do

B(8; 4;18), hoi trong thoi gian bao lau (gidy) vién dan trén bay tring vao muc tiéu?

= Dién dap so:

» Cau 17.Trén mot swon nui (c6 do nghiéng déu), nguoi ta trong mot cay thong va mudn gitt nod
khong bi nghiéng bang hai soi day neo nhu hinh vé. Gia thiét cay thong moc thang ding
va trong mot hé toa d phu hgp, cac diém goc O (goc cay thong) va A, B (noi budc day
neo) c6 toa do tuong tng la O(O;O;O), A(S;—S;l), B(—3;—4;2), don vi trén mdi truc

» TOAN TU TAM - 0901.837.432
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toa do la mét. Biét rf?mg hai day neo déu duoc budc vao cay thong tai diem C (O ;0; 5) va

duwoc kéo cang tao thanh cac doan théng. Khi d6, goc tao boi day neo CA va mat phéng
swon nui la bao nhiéu d6 (lam tron két qua dén hang don vi ciia do)?

= Dién dap so:

» Cau 18. Mot treong trung hoc pho thong c6 500 hoc sinh, trong d6 ¢6 201 hoc sinh nam va 299
hoc sinh n@. Tong két hoc ky I, ¢6 160 hoc sinh dat danh hiéu hoc sinh gidi, trong d6 c6
72 hoc sinh nam va 88 hoc sinh ntt. Chon ra nggu nhién mot hoc sinh trong sd 500 hoc
sinh d6. Tinh xac sudt dé€ hoc sinh duwoc chon c6 danh hiéu hoc sinh gioi va la nam (lam
tron két qua dén hang phan tram).

= Dién dap so:

D. Cau héi — Tra 1oi tw ludan (03 diém)

» Cau 19. Tt mot tdm bia hinh vuéng ABCD canh 4cm vé hai duwong chéo va hai ntra duwong tron
dwong kinh 1a hai canh AD, BC cit nhau tao thanh 4 hinh canh quat nhu hinh vé. Tinh
thé tich khdi tron xoay sinh ra khi quay 4 canh quat nay quanh canh CD (két qua lam
tron dén hai chit s6 sau ddu phay).

i

B

P |
» Cau 20.Mot chat diém bat dau chuyén dong thang déu véi van tdc v,, sau 8 gidy chuyén dong

thi gip chudéng ngai vat nén bat dau giam téc do6 vdi van t6c chuyén dong
o(t)= —%t +a(m/s), (t=8) cho dénkhidimg han. Biét rang ké tir Itic chuyén dong dén
lac dung thi chat diém di duoc quang dwong 1a 120m. Tim van toc v, .

» Cau 21.Trong khong gian Oxyz, mot xa thu bin mot vién dan tir vi tri A(3; O,'l) trong 2 giay.
Pau dan di véi van tdc khong doi theo vécto van tdc (trén giay) la o = (5;1; 2). Hoi xa

tht c6 bin trang muc tiéu tai vi tri diém B (1; 5; 3) khong?

Hét

» TOAN TU TAM - 0901.837.432
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KIEM TRA CUOI HOC KY 11 KHOI 12

Ht NAM HOC 2024 - 2025
PE SO 3
TOAN TU TAM
Ho vad tén thi ST ..ecceeceeeeeeeeveeereeeseecreenseeeseens renrnnens T SBD......cccoovuvveeenne.

A. Cau héi — Tra 1oi trdc nghiém (03 diém)
» Cau 1. Cho hai s6 thuc a,btuyy, F (x) la mot nguyén ham ctia ham s f (x) trén tap R. Ménh

dé nao dudi day la dung?
b

A. jf )dx=f(b)-f(a). B. [ f(x)dx=F(b)-F(a).

a

b

C. jf x)dx =F (a)-F(b). D. [ f(x)dx=F(b)+F(a).

a

» Cau 2. Nguyén ham cta f(x) =3x’ +cosx+11a

A. X’ +sinx+c. B. X’ +x+sinx+c. C.x’+x+cosx+c. D.x’+x—sinx+c.
» Cau 3. Trong khong gian Oxyz, cho mgt phang (P):Zx—y+z—1=0. Vecto nao dudi day la

vecto phap tuyén ctia (P)?

A.ii=(2-1-1). B.ii=(-21-1).  C.i=(2-11). D. ii=(13-1).
» Cau 4. Chohams6 y = f (x) lién tuc trén khoang Kva a,b,c € K. Ménh dé nao sau day SAI?
b a a
A. If(x)dx:—jf(x)dx. B. If(x)dx:O.
b a
b b c
C. jf )dx = jf D. [ f(x)dx+ [ f(x)dx=] f(x)dx

» Cau 5. Trong khong gian Oxyz, cho hai diém M(3; —2; 5), N (—1; 6; —3). Mit cau dwong kinh
MN c6 phuong trinh la:
A. (x+1)2 +(y+2)2 +(z+1)2 =6. B. (x—l)2 +(y—2)2 +(z—1)2 =6.
C. (x+l)2 (y+2)2 (z+l)2 = D. (x 1)2 (y 2)2 ( )2 =36.

» Cau 6. Cho d6 thihamsd y = f(x ( ) Dién tich S ctia hinh phang (phan t6 dam trong hinh duéi)

la:
AV
A.S:_[f(x)dx. B.Ssz(x)dx+Jf(x)dx.

» TOAN TU TAM - 0901.837.432 m
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C.S= jf dx+jf D. S= jf dx+jf

» Cau 7. Dién tich hinh phang gi6i han boi d6 thi ham s8 y =x*-3x’, truc hoanh va hai duong
thang x=-2;x=3 bang
27 11 75

A, —. B. —. C. —. D.12.
4 4 4

» Cau 8. Tinh thé tich V ctia vat thé nam gitta hai mgt phang x=0 va x = 7, biét rang thiét dién
ctia vat thé bi cit boi mit phéng vudng goc voi truc Ox tai diém c6 hoanh d¢ x
(0 <x< 7r) la mét tam gidc déu cd dién tich J3sinx.
A. V=3, B. V =3r. C. V=2m3. D. V=23.

» Cau 9. Cho hai bién c0 A va B vdi P(B) >0 thi xac suat ctia bién c6 A véi diéu kién bién cd

B daxayrala

A p(a1p)= ") ((A)) B. P(AIB)=P(A).P(B).
C. P(AIB) P( ﬁB) D. p(A|B):P(AUB)

P(B) P(B)
» Cau 10.Cho hinh phang (D) gi6i han bdi cdc duong y=x"-4x+4, y=0, x=0, x=2. Kh6i
tron xoay tao thanh khi quay (D) quanh truc hoanh c6 thé tich V bang bao nhiéu?

A V=2 B. V=2" cv=2 D. V=32r.
5 5 57

» Cau 11.Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(l;l; 1), B(L3; —5). Viét phuong trinh mat
phang trung truc ctia doan AB.

A. y-2z+2=0. B. y—-3z+4=0. C.y-2z-6=0. D. y-3z-8=0.

» Cau 12.Mdt hop c6 10 vién bi trang va 5 vién bi d6, cac vién bi c6 cling kich thude va khéi luong.
Ban Binh 14y ngau nhién mot vién bi trong hop, khong tra lai. Sau &6 ban An 18y ngau
nhién mot vién bi trong hop do.

Goi A 1a bién c8: “An 1dy duoc vién bi trang”;
Va B labién c8 “Binh 18y duoc vién bi trang”.
Khi d6, P(AlB) bing

2

A. —. B.E. C. —. D.
7 7

w| N

B. Cdu héi — Trad 1oi diing/sai (02 diém)
» Cau 13. Mot hop ¢ 16 bi do6 va 10 bi xanh, trong d6 ¢6 10 bi duoc danh s6 goém 6 bi do va 4 bi
xanh. Xét cac bién cd sau:

A: “vién bi duoc 1ay ra c6 mau do”; B: “vién bi duoc 1dy ra c6 danh s6”;
A:“vién bi duoc 1dy ra c6 mau xanh”; B: “vién bi duoc 1dy ra khong c¢é danh s6”.
Khi dé:

| M¢énh dé | Pung | Sai

(a) | Xac suat dé€1dy ra bi xanh la % :

» TOAN TU TAM - 0901.837.432
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(b) | Xac sudt d€1ay ra bi khong c6 danh s6 la % .

(c) | Xac suat dé'lay duoc bi mau do khong c6 danh s6 la g .

(d) | Xac sudt 1ay duoc bi xanh khong ¢ danh so la % .
= Loi giai
(a) Xdc suit d¢’'ldy ra bi xanh la % .

Xdc suat 1ay duoc bi do la: P(A) _16

26
16 5

Xac sudt 1ay duoc bi xanh la: P(A) = 1—2—6 =

» Chon DUNG.
(b) Xidc sudt dé’lay ra bi khong cé danh sd'la % .

Xac suat Iy duoc bi ¢6 dénh 56 1a: P(B)= ;_2
“ At 14" : A I 7 A 1) o 10 8
Xac suat lay dwoc bi khong c6 danh s6 la: P(B) =l-—=—.
26 13

» Ch()n SAL
(c) Xdc sudt d¢’'lay dwgc bi mau dé khong co danh so'la g .
S8 bi do khong ¢ dénh s6 1a: n(ANB)=16-6=10

56 bi khong ¢6 dénh s6 1a: n(B)=26-10-16

Xac sudt 1ay dugc bi d6 khong c6 danh s la: P(A | E) = f="=—

n(g) 16 8
» Chon DUNG.
(d) Xdc sudt ldy dwoc bi xanh khong cd danh so'la % .
S6 bi xanh khong c6 danh s la: n( A B)=10-4=6
56 bi khong ¢6 dénh s6 1a: n(B)=26-10-16
— n (Z M B) 6 3
Xac suat ldy dugc bi xanh khong c6 danh s§ la: P(AIB)=—— = =2 ==
» Chon SAL
» Cau 14.Trong khong gian Oxyz cho diém A(l; 0; 2) , B(l; 1 O) va duong thang d c6 phuong
trinh xT‘l _Y 2 fhido

Ménh dé | Pang | Sai

» TOAN TU TAM - 0901.837.432
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@ Mit phang (P) di qua di€ém A va vudng goc voi d c6 phuwong trinh
a
tong quatla x+y+2z-1=0.

(b) Hinh chiéu vudng géc ciia A trén duong thang d 1a diém H (1 ;0 ;—1)

© Phuong trinh mat phang (Q) di qua A, B va song song voi duong
C 2
thang d cé phuong trinh tong quat: 4x—2y—z—-2=0.

Phuong trinh duong thang A di qua A, vudng goc va cat d c6
(d) dang: x-1_y_z-2 '
1 1 -

= Loi gidi
(a) Mt phing (P) di qua diéin A vi vudng goc vdi d cd phuwong trinh tong qudt la x+y+2z—-1=0.
(P) di qua diém A va vudng goc voi d ¢d mot véc to phap tuyén la 7= (1;1; 2 )
Khi d6 phuong trinh tdng quéat ctia mat phang (P) la x+y+2z-5=0.
» Chon SAL
(b) Hinh chiéit vudng goc ctia A trén dwong thang d la diém H(l;O;—l).
Duong thang d c6 mot véc to chi phuong 1a ii = (1 ;1 2) .
Goi H(t+1;t;2t—1) la hinh chiéu vudng géc ctia diém A trén duong thang d .
Tacd AH =(t;t;2t-3) va AH Lii= AHi=0<6t-6=0t=1= H(2;1;1).
» Chon SAL
(c) Phuwong trinh mdt phing (Q) di qua A,B va song song v6i dwong thang d cé phwong trinh tong
quat: dx—2y—z—-2=0.
x-1_y_z+1
1

Ta co: d: - =< = —~ =d qua M(l; 0; —1) vanhan u = (1;1; 2) lam mo6t VTCP.

E = (0; 1 —2) .

(P) di qua A,B va song song véi duong thang = 7, = [ii; TB} = (—4; 2;1)
Suy ra phuong trinh mat phang (P) —4x+2y+z+2=0

» Chon DUNG.

(d) Phuwong trinh dwong thing A di qua A, vudng géc va cit d c6 dang: xl—l =

S
N
N

Goi dNA=B= B(L+t;t;-1+2t) va AB=(t;t;-3+2t)

Puong thing d c6 vecto chi phuong 1a i, =(1,1;2)

VidlA nén EJ_iid o E.ﬁd =0 t+t+2(—3+2t)=0<:>t=1 suy ra fTé=(1;1;—1).
Ta c6 duong th:fmg A diqua A(l; 0; 2) va nhan vecto AB = (1,'1; —1) la vecto chi

x—l_z_z—Z

h 5d AW —_—
phuong c6 dang T 1 1

» Ch()n DUNG
C. Cau héi — Tra 101 ngdn (02 diém)

» TOAN TU TAM - 0901.837.432
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» Cau 15.Hé thdng dinh vi toan cau (tén tiéhg Anh la: Global Positioning System, viét tit Ia GPS) 1a
mot hé thdng cho phép xac dinh chinh xac vi tri cia mot vat thé trong khong gian. Ta
c6 thé mo6 phong co ché€ hoat dong ctia hé thong GPS trong khong gian nhu sau: Trong
cung mot thoi diém, toa d6 cia mot diém M trong khong gian sé dugc xac dinh boi
bdn vé tinh cho trwdce, trén mdi vé tinh cé mot may thu tin hiéu. Béng cach so sanh sy
sai 1éch vé thoi gian tur lac tin hiéu dwgc phat di véi thoi gian nhan phan hoi tin hiéu
dé, mdi may thu tin hiéu xac dinh dwgc khoang cach tir vé tinh dén vi tri M can tim toa
do. Trong khong gian vdi hé toa do0 Oxyz, cho bon vé tinh A(O;4;5), B(—3;—1;3),

C(—2;8;9), D(—7;2;—3). Tinh khoang cach tir gdc toa d0 O dén diém M biét r.%mg

khoang cach ttr cac vé tinh dén diém M lan luwgtla MA=3, MB=5, MC=9, MD=10
. (Két qua lam tron dén hang phin muwor).

= Dién dap so:
» Cau 16.Mot 6 t6 bat dau chuyén dong nhanh dan déu véi van tdc o, (t) =Tt (m / s). bi duoc 5(5)
, nguoi 1ai xe phat hién chudng ngai vat va phanh gap, 6 to tiép tuc chuyén dong cham
dan déu voi gia toc a= —YO(m / sz). Tinh quang duong S (m) di dwoc cua 6 o tr luc

bat dau chuyén banh cho dén khi dinng han. (Két qud lam tron dén hang phiin chuc).

= Dién dap so6:
» Cau 17.Biét goc quan sat ngang ctia mot camera la 116°. Trong khong gian Oxyz, camera duoc
dat tai diém A(2;1,5) va chiéu thang vé phia mat phang (P) :2x—y—2z+13=0. Héi
vlung quan sat duoc trén mat phang (P) ctia camera 1a hinh tron c6 duong kinh bang

bao nhiéu? (Két qua lam tron dén hang phin muwoi)

SN/
/(l< w

= Dién dap so:

» Cau 18.Trong mot khu du lich, nguoi ta cho du khéch trai nghiém thién nhién bang cach du
theo duong truot zipline tte vi tri A cao 15 m cua thap 1 nay sang vi tri B cao 10 m
cta thap 2 trong khung canh tuyét dep xung quanh. Véi hé truc toa d0 Oxyz cho trudc

(don vi: mét), toa dd cia A va B lan luot la (3; 2,5;15) va (21; 27,5;10). Khi du khach &
dd cao 12 mét thi toa d0 cuia du khach luc d6 la M (a; b;c). Tinh gia tri biéu thuac

T=a+b+c (Két qud lam tron dén hang don vi). Biét rang su triing xudng ctia s¢i day la
khong dang ké.

» TOAN TU TAM - 0901.837.432
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= Dién dap so:
D. Cau héi - Tra 10i tw ludgn (03 diém)

» Cau 19.Cho hinh phéng (H ) duoc gidi han boi d6 thi ham s6 y = f (x) _2xtl , truc hoanh va
X

hai duong théng x=1, x=>5.Lay don vi trén cac truc toa d¢ la dm.
Mot chau nudc bang nhua c6 hinh dang va kich thuede giong hét nhue hinh dang va
kich thudc cua khdi tron xoay (T) dwoc tao thanh khi quay hinh (H ) quanh truc Ox,

thé tich nhya d€'lam chau nudce chiém 5% thé tich caa khdi tron xoay (T) khi dé chau

6 thé chira dwgc t6i ta bao nhiéu lit nwéc? (lam tron két qud dén hang phiin chuc)

» Cau 20.Mot nguoi ding ¢ mat dat diéu khién flycam dé€ phuc vu chuong trinh truyén hinh.
Chon hé truc toa d6 Oxyz véi gdctoa dd O 1a vi tri nguoi digu khién, mat phang (Oxy)
trung v6i mat dat. Chiéc flycam dang 6 vi tri diém B(3;1;2) va chuyén dong trén duong
thing trong 5 gidy téi diém M véi van t8c khong d6i; vecto van tdc (trén giay) la
0 =(2;1;2). Xac dinh khoang cach tir vi tri nguoi diéu khién t6i M.

» Cau 21.Mot binh dung 50 vién bi kich thudce, chét liéu nhw nhau, trong dé ¢6 30 vién bi xanh va
20 vién bi trang. Ldy ngau nhién ra mot vién bi, roi lai 14y ngiu nhién ra mot vién bi
ntta. Tinh xac sudt d€ 1ay duwgc moét vién bi xanh 6 lan tht nhat va mot vién bi tréng o
lan thi hai.

Hét

» TOAN TU TAM - 0901.837.432
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KIEM TRA CUOI HOC KY 11 KHOI 12

Ht NAM HOC 2024 - 2025
PE SO 4
TOAN TU TAM
HO Ua 161 THT STNMN:ueeereverveerreeceeereeeesesseeesseeessessssessssessssesssssssessssssssens SBD.......cccovuvveeenne.

PHAN DE

A. Cdu hoi — Tra loi tric ng

» Cau 1. Tim ho nguyén ham caa ham s8 f(x)=x"*.

1
A. | f(x)dx=ﬁ.x2°23+c. B. [ f(x)dx=2024.4"* +C.
1
C. [ f(x)dr=—" 5055 X% 4 C. D. [ f(x)dx=x"*+C.
» Cau 2. Trong khong gian Oxyz, cho mét cau (S):(x—3)2 +y*+(z—2)* =16. Ban kinh cua (S)
bang
A. 8. B. 32. C. 16. D. 4.

» Cau 3. T mot hop co 4 tdm thé cung loai duoc ghi sd lan luot tir 1 dén 4. Ban An 1ay ra mot
cach ngﬁu nhién mot thé tir hop, bd thé do6 ra ngoai va lai 1lay mot cach ngﬁu nhién thém
mot thé nira. Xét bién c¢6 A la “ thé 1ay ra Jan thi nhat ghi s6 3”. S6 cac két qua thuan
loi ctia bién cO A 1a

A. 3. B. 2 C. 4. D. 1.
» Cau 4. Trong khong gian Oxyz, cho mit phang (P) % % g—l Khoang cach ttr goc toa do
O dén mat phing (P) bang
A. 6. B. E C. 1. D.g.
6 7
» Cau 5. Cho i[4f( ) Zx]dx 1.Khi do'[f dx bang
A. —11. B. 1. C. 3. D. 3.

» Cau 6. Tinh dién tich hinh phéng gi6i han boi d6 thi ham sd y =e*, truc hoanh va hai duong
thang x=0 va x=3.
A. €. B. &’ -1. C. e*-1. D. e(e® -1).

» Cau 7. Trong khong gian Oxyz, Phuong trinh nao sau day la phuong trinh mét cau (S) tam
A(2;1;0), di qua diém B(0;1;2)?

A. (S):(x+2) +(y+1) +27 =8. B. (S):(x—2) +(y-1) +2*=8.
C. (S):(x+2)2+(y+1)2+z2 =64. D. (S):(x+2)2+(y+1)2+z2 =64.

» Cau 8. Cho hai bién doclap A,B véi P(A)=0,8; P(B)=0,3.Khi d6, P(A|B)bing
A. 0,8. B. 0,3. C.0,4. D. 0,6.

» Cau 9. Trong khong gian Oxyz , cho mat phang (P) :2x+4y+3z-5=0 va mit phing
(Q):—4x—8y—6z+2=0. Vi tri tuong ddi ctia hai mat phang(P)va (Q)la
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A. Mit phang (P) vudng géc v6i mat phang (Q) :
B. Mit phang (P) song song v4i mit phang (Q) .
(P)

D. Mt phang (P) tring v6i mat phang (Q)

C. Mit phing cat va khong vudng véi mit phing (Q) .

» Cau 10.Cho hinh phang D giéi han boi d6 thi ham s6 y =+/5-x,x <5, truc tung, truc hoanh.
Thé tich khoi tron xoay tao thanh khi quay D quanh truc Oxla
A.25—7T. B.§. C. 257. D.§.
2 2 4
» Cau 11. Mot hop chira 8 bi xanh, 2 bi do. Lan luot boc ting bi. Gia st [an dau tién boc duoc bi
xanh. Xac dinh xac suat [an thir 2 boc dwoc bi do.
A= B. 2. c.d D. 2.
10 9 9 5

» Cau 12.Trong khong gian Oxyz, cho diém A(l;—2;3), B(—1;1;2). Tap hop M(x;y;z) sao cho
MA = \/EMB la mdt mat cau cd ban kinh béng

A AT, B. 447. C. 247, D. 14 .

B. Cdu héi — Tra 10i diing/sai (02 diém)
» Cau 13.Mdt chat diém bat dau chuyén dong thang déu véi van tc v,, sau 4 gidy chuyén dong

thi gap chudng ngai vat nén bat dau giam tdc d0 véi van t6c chuyén dong

U(t) = —gt +a (m/s), (t > 4) cho dén khi dirng han. Quang duong chat diém di duoc ké
tir lic chuyén dong dén khi dirng han la. 80m . Khi d6:
M¢énh dé Ping | Sai
Quang duong chat diém di chuyén duoc sau 4 (gidy) bang :
(a) 5(4) =4v, (m) .
Quang duong chat diém di chuyén duoc sau 5(gidy) bang :
5

®)1 5(5)= [o(t)dt (m)

0

(o) | v,<8(m/s)

Van t6c trung binh v, cua chat diém trong khoang thoi gian tir 3

(d)

gidy dén 7 gidy ké tur luc bat dau thoa man v, <8(m/s)
» Cau 14.Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(Z ;4 ;1), B(—2 ;2 ;—3) . Goi I la tam mat cau (S )

c6 duong kinh AB. Khi dé:
Ménh dé bung | Sai

(a) 1(0;3;—1), R=6.

Phuong trinh mat phang tiép xtic mat cau tai A la
) (P):2x+y+2z-10=0.

Ban kinh duong tron giao tuyén ctia mat cau voi
(© (Q) :2x—y+2z-1=01a 5.
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Goi I’ 1a tAm mat cau (S') sao cho dién tich mat cau (S) gdp 4 lan

@ " o 11
dién tich mat cau (S '). Khi @¢, II'= r

C. Cau héi — Tra 101 ngdn (02 diém)

» Cau 15.Mot 16 cac san phdm do hai nha may san xuat, biét rdng sd san pham ctia nha may thi
nhat gdp ba lan s6 san phdm ctia nha may tht hai. Ti 1€ san pham t6t ctia nha may tha
nhat 1a 0,8 va nha may thtt hai la 0,7. Ldy ngau nhién ra mot san pham. Tinh xac suat

dé€ san pham 1dy ra 1a t6t. lam tron két qua dén hang phan tram.

= Dién dap so:

» Cau 16.Ban An c6 cac tdm thé hinh ch nhat ¢é kich thudc khac nhau nhung ¢6 cung chu vi la
6. Trén moi tdim thé An vé mot hinh parabol sao cho dinh cta parabol trung véi
trung di€m mot canh ctia tdim thé nhu hinh vé. Hoi dién tich cta hinh parabol 16n nhat
ma An vé duoc bang bao nhiéu xang ti mét vudng?

X RS
LRRLLRKR

N
RIS

= Dién dap so:
» Cau 17.Khi cit vat thé boi mit phéng vudng goc voi truc Ox tai diém c6 hoanh do 1a x
(0 <x< 3), ta dwoc mit cit 1a mot hinh vudng co canh 1a v 9—x* (xem hinh). Tinh thé

tich cua vat thé da cho.

= Dién dap so:
» Cau 18.Trong khong gian Oxyz, cho diém A(—Z; 2; —2),B(3; -3; 3). M la diém thay d6i trong

khong gian théa man % = % Khi d6 &6 dai OM 16n nhat bang? Lam tron két qud dén

hang phian muwoi.

= Dién dap so:

D. Cau héi — Tra 1oi tw ludn (03 diém)

» Cau 19.Ban Minh lam hai bai tap ké tiép. Xac sudt Minh lam dung bai thit nhat 1a 0,7. Néu Minh
lam dung bai thit nhat thi kha nang lam dang bai tha hai 1a 0,8 nhung néu Minh lam
sai bai tht nhat thi kha nang lam dung bai thi hai 1a 0,2. Tinh xac suat dé Minh lam

dtng bai tht nhat biét rang Minh lam dting bai thi hai.
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1

» Cau 20.Tinh dién tich hinh phang (H ) gioi han boi cac d6 thi ham s y =2° SiX= 4

e

7 \/;I

» Cau 21.Trong hé toa d¢ Oxyz, cho diém A(Z;l; 3), mat phéng (P) :2x+2y—z—-3=0 vamat cau
(S):x*+y* +2° —6x—4y—10z+2=0. Goi A la dudng thang di qua A, ndm trong mat

phéng (P) va cit (S) tai hai diém M, N . Do dai doan MN nho nhat b:?mg bao nhiéu?

Hét

» TOAN TU TAM - 0901.837.432 Trang 18
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KIEM TRA CUOI HOC KY 11 KHOI 12

Ht NAM HOC 2024 - 2025
PE SO 5
TOAN TU TAM
Ho 0a 1é1n thi STHH:...c.eueneeereeveeerereeseeceecreeseeenen eenennens T SBD.......cccocvvrueenne.
PHAN DE

A. Cau héi — Tra loi trdc nghié
» Cau 1. Chohaibiéncd A va B batki voi P(A) >0, P(B) >0. Chon khang dinh dting trong cac

khang dinh sau la
A. P(AUB)=P(AIB).P(B). B. P(AnB)=P(AIB).P(A).
C. P(AIB).P(A)=P(BIA).P(B). D. P(AIB).P(B)=P(BIA).P(A).

» Cau 2. Biét F(x) =x" la mot nguyén ham ctia ham s8 f(x) trén R. Gia tri cua j.f(x)dx bang;
1

A. 8. B. 10. C. 9. D.Z—;.
) . L ol :
» Cau 3. Néu .([f(x)dX—B thi ﬂgf(x)+2}dx bang
A. 8. B. 9. C.6. D. 5.

» Cau 4. Trong khdng gian Oxyz, mat phang (P) :2x—3y+5z—-1=0 ¢ mot vecto phap tuyén la
A. i, =(-1;2;-3).  B.#,=(-3;5-1). C.#,=(2;-3;5). D.i=(2;3;5).

» Cau 5. Trong khong gian Oxyz, cho diém A(2;1;3), B(-1;3;2), A(52;1). Viét phuong trinh
madt cau (S ) tam A va di qua trong tam G cta tam gidc ABC.
A (S):(x—2) +(y-1) +(z-3) =4. B. (5):(x—2) +(y-1) +(z-3) =2.
C. (S):(x+2) +(y+1) +(z+3) =4. D. (8):(x+2) +(y+1) +(z+3) =2.

» Cau 6. Trong khong gian Oxyz , sO gia tri nguyén cua m e[O;lO] dé phuong trinh
x* +y* +2° = 2(m+2)x+4my +19m—6 = 01a phuong trinh cua mt cau.
A. 8. B. 9. C. 10. D. 11.

» Cau 7. Chohaibiénc§ A va B v6i P(A)=0,3; P(B)=0,5; P(BIA)=0,9.Khi dé xac sudt ctia
bién c6 ANB la
A.l. B.E. C.i D.i.

3 100 20 20

» Cau 8. Dién tich ctia hinh phang gi¢i han bai d6 thi ham s§ y = 3x* +1, truc hoanh va hai duong
thang x=0,x =2 bang
A. 8. B. 12. C. 10. D. 9.

»Cau 9. Trong khong gian Oxyz , cho mit phang (P) :x+y—2z+5=0 va mat phang
(Q):4x+(2—m)y+mz—3=0, m 1a tham s8 thuc. Tim tham s8 m sao cho mat phang
(Q) vudng gdc véi mt phang (P) .
A. m=-3. B. m=-2. C. m=3. D. m=2.

» TOAN TU TAM - 0901.837.432 m



DE
CUOI HOC KY 2 - K12
» Cau 10.Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén [a;b] c6 d6 thi nhw hinh vé. Thé

tich ctia khéi tron xoay khi quay hinh phang gi¢i han boi cac duong
y=f (x), y=0,x=a,x=b quanh truc Ox duoc tinh theo cong thttc

nao sau day:
A. Szwifz(x)dx. B. S:j.fz(x)dx. C. S:w.b[f(x)dx. D. Sziwzfz(x)dx.

» Cau 11.Mot 6 to dang chay véi van toc 10m /s thi nguoi lai xe dap phanh. Tt thoi diém do, 6
t6 chuyén dong cham dan déu véi van toc v(t) = —2t+10(m/ s), trong do t la khoang
thoi gian tinh bing giay, k& tit ltic bat dau dap phanh. Tinh quang duong 6 to di chuyén
duoc trong 8 giay cudi cung.

A. 55m. B. 25m. C. 50m. D. 16m.

» Cau 12.Trong mot hop kin c6 5 chiéc but mau xanh va 3 chiéc but mau den, cac chiéc but co
cung kich thudc va khéi luong. Ban Mai 1dy ngau nhién mdt chiéc but tir trong hop,
khong tra lai. Sau &6 ban Quynh 1ay ngau nhién mot trong 7 chiéc but con lai. Tinh xéc
suat d€ ban Mai 1dy duoc but mau den va ban Quynh 1ay duoc but mau xanh.

5 15 5 3

A. -. B. —. C. - D. —.
/ 56 8 8

B. Cau hoi — Tra loi dun

» Cau 13.Trong khong gian Oxyz, cho mit cau (S) c6 phuong trinh (x —3)2 +y° +(z— 2)2 =m® +1

. Khi dé:
M¢énh dé Ping | Sai
(a) | Ban kinh nho nhét cua (S) la 1.

(b) | V&i m=+2 thi mit phang (Oxy) tiép xuc véi (S)

© Véi m=246 thi (S)cét (P) :2x—y+2z+2=0 theo giao tuyén la mot

C N

duwong tron cd ban kinh bang 3.

Co 5 gid tri nguyén ctia tham s8 m dé& duong thang

(d) A: X=2_ y-1 _z73 cit (S) tai 2 diém phan biét.
-3 1 -1

» Cau 14.Chat diém chuyén dong theo quy luat van t8c v(t)(m/s) 6 dang duong thang khi

0<t< 3(5) va 8<t £15(s) va v(t) c6 dang dwong Parabol khi 3<t < 8(s) (nhw hinh vé)

PEEIEE 15 H(s)
| M¢énh dé | Pung | Sai
() | Van t6c cua chélt diém tai thoi diém =3 1a v(3)=11(m/s).

» TOAN TU TAM - 0901.837.432
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Quang duong chat diém di chuyén duoc trong 3 gidy dau tién la:
3

®) s~ [11dt (m)
0

Quang duong chat diém di duoc trong khoang thoi gian tir 8 gidy

© | g&n 15 gidy bang 73,5(m).

Van t8c trung binh v, ctia chat di€m trong khoang thoi gian ttr 3

(d)

dén 8 giay thoa man v, <7 (m/s)

C. Cau héi — Tra 101 ngdn (02 diém)

» Cau 15. Mot nhém hoc sinh thi Hoc sinh gidi cap trueong, trong d6 ¢6 10 hoc sinh 16p 12C. Két
qua c6 6 hoc sinh ctia 16p 12C dat giai. Chon ngau nhién 1 hoc sinh trong nhém hoc sinh
trén. Tinh x4c suat chon duwoc hoc sinh dat giai, biét réng hoc sinh d6 thudc 16p 12C. Vit

két qua dwoi dang thdp phan.

= Dién dap so6: ’
» Cau 16.Cho ham s6 y = f(x). D6 thi ham s8 y = f'(x) la duwong cong ,

trong hinh duéi. Biét rang dién tich ctia cac phan hinh phang A ——

va B lanluotla S, =4 va S, =10. Tinh gia tri cua f(3), biét gia /;\\ ;.
. 0 1 3

tri cta f(O) =2. IIJ \\ - f

= Dién dap so:
» Cau 17.Tong cac gia tri cta tham s m sao cho duwong thang d:y=x+m cat parabol

(P) .y =x* —5x +4 tai hai diém phan biét va dién tich hinh phang gi¢i han boi d va (P)

bang % bang bao nhiéu?

= Dién dap so:
» Cau 18.Trong khong gian Oxyz, cho mat cau (S):(x—Z)z+(y—2)2+(z+1)2 =9 va hai diém
A(l; 3 4), B (4;1;9) ; M la diém thay déi trén (S) Goi m,n lan lugt la gia tri 16n nhat

va gid tri nho nhat ctia biéu thice P =2MA?* — MB’. X4c dinh m+n.

= Dién dap so:

D. Cau héi - Tra 10i tw ludn (03 diém)
» Cau 19.D06 thi cia ham s6 y = f (x) trén doan [—3; 5] nhw hinh vé

dwéi day(phin cong cua do thi la mt phin cua Parabol

y=ax’+bx+c). Tinh [ = j‘f(x)dx.
b

» Cau 20.Trong mot cong dong X cé ti 1é mac ung thw 1a 0,02. Biét
rang xac sudt xét nghiém duong tinh 1a 0,95 néu nguoi d6
mac ung the va 0,03 néu nguoi d6 khdng mac ung thu.
Tinh x4c suat khi chon ngau nhién mot nguoi trong cong dong X bi ung thu néu nguoi

» TOAN TU TAM - 0901.837.432
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nay cho két qua xét nghiém dwong tinh. (Két qua tinh biéu dién dwdi dang phin trim, lam
tron dén chir s6"hang chuc sau ddu thdp phin)
» Cau 21.Trong khong gian Oxyz, cho mat phang (P) :x—2y+2z-3=0 va hai diém

M (—1; 2; —4), N (3; -2; —2). Viét phuong trinh chinh tic ctia duong théng A ndm trong

mat phéng (P) sao cho moi diém thudc A déu cach déu hai diém M, N.

Hét

» TOAN TU TAM - 0901.837.432
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PHAN DE

A. Cdu hoi — Tra loi tric ng

» Cau 1.

» Cau 2.

» Cau 3.

» Cau 4.

» Cau 5.

» Cau 6.

» Cau 7.

» TOAN TU TAM - 0901.837.432

Goi S la dién tich hinh thang cong gidéi han béi d6 thi ham s6
y=f ( ) —¢*, truc hoanh, va duong thang x =1 (nhu hinh vé dudi).
Khi d6 S duwoc tinh bang cong thirc:

A.S= I(e —x)dx B.S—.([ e"dx.

1
C. Szj.(x—l)dx. D. S:I(e" —1)dx.
0 0
Trong khong gian Oxyz , tinh khoang cach gifta hai mat phing song song
(P):x+3y—2z+4=0 va (Q):6x+18y—-12z=07

A d((Py()- 3. B a((P)() - 25

14
c. a((P)(0) =27 D.d((P)(0) -4,

7
Ki hiéu h(x)lé chiéu cao ctia mot cay ( tinh theo mét) sau khi trong x nam. Biét rang

sau nam dau tién cay cao 2m. Trong 10 ndm ti€p theo, cay phat trién véi t6c do

h'(x) = i Xac dinh chiéu cao h(x) cta cay sau ¥ nam (1<x <11).
x

A. h(x)=Inx—2 B. h(x)=Inx+2  C.h(x)=Inx+1  D.h(x)=Inx-1
Trong khong gian Oxyz, cho hai mat phang (P) :2x+y—-z-1=0, (Q) :x—2y+z-5=0.
Khi d6 giao tuyén ctia hai mat phang (P) va (Q) c6 mot vecto chi phurong la

A. i :(1 -2,1). B. ii=(21-1). C. i=(135). D. ii=(-1;3,-5).
Tim F I7r dx.

2.2

" +C. C.F(x)=2mx+C. D.F(x)=%3+c.

A. F(x)=n"x+C.  B.F(x)=

Trong khong gian Oxyz, cho mit cau (S): (x—2)2 +(y +1)2 +(z —1)2 =9. Tim toa d0 tam
I vabénkinh R ctiia mt cau (S)

A. I(-2,1,-1),R=3. B. I(-2,3,-1),R=9.

C. I(2-11),R=3. D. I(2-11),R=9.

Viét cong thikc tinh thé tich V ctia phan vat thé gidi han boi hai mat phiang vudng goc
vOi truc Ox tai cac diém x=a, x=b (a < b) , c6 thiét dién bi cat boi mat phang vudng

gdc véi truc Ox tai diém cé hoanh do x (u <x< b) la S(x) .
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A.V= sz.‘S(x)‘dx. B.V= jS(x)dx. C. V= wj-S(x)dx. D. V= 7r_b[52 (x)dx.
» Cau 8. Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(4; 0;1) va B (—2,- 2;3). Mit phang trung triec
ctia doan thang AB c6 phuong trinh 1a
A. x+y+2z-1=0. B. x+y+2z=0. C. 3x-y-z=0. D. 6x-2y—2z+1=0.
» Cau 9. Cho hai bién ¢ xung khic A va B véi P(A):O,Z, P(B)=0,4. Khi d6 P(AIB) bang
A.0,5. B. 0,2. C.04. D. 0.
» Cau 10.Dién tich hinh phang gi6i han béi d6 thi ctia hai ham s8 y =2, y = —x+6 va hai duong
thang x=0, x=2 bang
A. 10+i. B. 10—1. C. 10—i. D. 10+i.
In2 In2 In2 In2
» Cau 11.Trong khéng gian Oxyz, cho mét cau (S): (x—l)2 +(]/+2)2 +(z—3)2 = 4. Dién tich cua
mat cau (S) la

A. 1. B. 4. C. 167. D. 3—327r.

» Cau 12.Trong ki kiém tra mon Toan cua mdt truong trung hoc pho thong ¢é 200 hoc sinh tham
gia, trong do6 ¢ 95 hoc sinh nam va 105 hoc sinh nir. Khi cdng bd két qua cua ki kiém
tra do, c6 50 hoc sinh dat diém gioi, trong dé c¢d 24 hoc sinh nam va 26 hoc sinh nt.
Chon ngau nhién mot hoc sinh trong s6 200 hoc sinh d6. Tinh xac suat d& hoc sinh duoc
chon ra dat diém gidi, biét rang hoc sinh d6 1a nit (Iam tron két qua dén hang phiin tram) 1a
A.0,25. B. 0,24. C.0,22. D. 0,23.

B. Cau héi — Tra 1oi ding/sai (02 diém)

» Cau 13.Trong khong gian Oxyz, cho cac diém A(l;l;l) ; B(l; 2; 3) ;C (4;1; 2) . Khi do:
Ménh dé bung | Sai
(a) | Phuong trinh mdt phing (ABC) la x+6y—3z+4=0.

(b) | Piém D(l; —1;0) cling thudc mit phang (ABC )

(0) | AB=(0;1,2); AC=(3,0;1)

(d) | Mot vecto phap tuyén ctia mit phang (ABC ) lan= (1; 6; —3) .
» Cau 14.Cho d0 thj ham s8 y = x° —2x* —3x+4(C) va duong thing d:y =2x—2. Khi do:

Yy f f
=2 -2

Ménh dé | Pang | Sai

» TOAN TU TAM - 0901.837.432
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(a) | Puong thang d cit do thi (C) tai ba di€ém A(-2;,-6),B(1,0),C(3;4).
Dién tich hinh phfmg gidi han boi d6 thi (C ) , truc hoanh, duong
| ., y 21
thang x=-1,x=2bang e
Dién tich hinh phang gii han boi d6 thi (C ) va duong thang d bang
(©) | 253
12
Biét duwong thang d cat do thi (C) thanh hai mién S, va S,. Ti s6
(d| s 63
S, 16

C. Cau héi — Tra 10i ngdn (02 diém)
1

(x4

ax+3

» Cau 15.Tim gia tri cua a dé F(x) = la mot nguyén ham ctia ham s& f(x) =

x_

= Dién dap so6:
» Cau 16.Trong khong gian Oxyz, mot ngdi nha nhu hinh vé

dudi day c6 san nha nam trén mat phang (Oxy) . Hai
méi nha lan lwot nam trén cdc mat phang
(P):x-2y+5=0 va (Q):x—2y—3z+20=0. Hoi la
chiéu cao ctia ngdi nha tinh tir san nha lén néc nha la
bao nhiéu? (lam tron dén hang don vi)

= Dién dap so:
» Cau 17.Mot chiéc [éu mai vom c6 hinh dang nhu hinh bén. Néu
cat léu bang mat phang song song véi mat day va cach
mat ddy mot khoang x (mét) (0<x<3) thi dwoc hinh

chit nhat cé cac kich thudc lan lwot1a x va ¥v9—x* . Tinh
thé tich cai [éu (don vi md).

= Dién dap so:
» Cau 18.Muc nudc trong ho chira ciia nha may dién thuy triéu thay doi trong sudt mot ngay do
nudc chay ra (khi thiy triéu xudng) va nude chay vao (khi thuy triéu 1én). Goi h(t) 1a
murc nudce trong ho tai thoi diém ¢ gio. Tdc do thay d6i cua muc nwdce trong ho chira
\ A ' 1 ’ ’ M o
dwoc cho boi ham s6 h (t) = E(St2 —-120t +480), trong do t tinh bang gio (0<t <24),
h'(t) tinh bang mét/gio. Biét rang tai thoi diém t =0 (gio), mwc nrde trong ho chita la
6m. Tinh muc nuwdc trong ho tai thoi diém t =7 (gio). (Lam tron két qua dén hang phin
chuc)

= Dién dap so:

» TOAN TU TAM - 0901.837.432
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D. Cau héi — Tra 1o tw ludn (03 diém)
» Cau 19.Thong ké 2000 sinh vién mot khoa cta treong dai hoc theo gidi tinh va nganh hoc thu
duwoc cac so liéu sau

Hoc tai chinh ngan hang

800 300
Lay ngéu nhién mot sinh vién khda d6. Néu da chon dwgc mot sinh vién nam hay tinh
xéc sudt d€ nguroi d6 hoc tai chinh ngan hang bang bao nhiéu?

» Cau 20.Cho tam giac ABC vdi toa do cac diém A(O;O), B(Z; 4) va C(4;0). Thé tich hinh tron

Hoc quan tri kinh doanh

xoay khi quay tam gidc ABC quanh truc Ox bang bao nhiéu?
: - 1 , —
» Cau 21.Cho cac duong thang d, : le = % = il va duong thang d, : x_12 = % = ZTjLs .GoiAla
duong thang di qua A(l; 0; 2), cat d, va vudng goc véi d,. Tinh khoang cach tir gdc toa

dd O téi duong thang A.

Hét

» TOAN TU TAM - 0901.837.432



DE
CUOBI HOC KY 2 - K12

KIEM TRA CUOI HOC KY 11 KHOI 12

Ht NAM HOC 2024 - 2025
DPE SO 7
TOAN TU TAM
HO Ua 161 THT STNMN:ueeereverveerreeceeereeeesesseeesseeessessssessssessssesssssssessssssssens SBD.......cccoeeuuuueen.

PHAN DE

A. Cdu hoi — Tra loi tric ng

» Cau 1. Cho f (x) la ham s0 lién tuc trén doan [1; 2] .Biét F (x) la mot nguyén ham ctia ham s6
f(x) trén doan [l; 2] thoa man F(l) =-2 va F(Z) =3.Khi do _Z[f(x)dx bang;
1

A. 5. B. 1. C. 5. D. -1.
» Cau 2. Trong khong gian Oxyz, cho mét phang (a) :y—z+3=0. Vec-to nao duoi day la vec-to

phép tuyén ctia mat phang (a) ?

A. ﬁ=(1~—1-3). B. ii=(0;1-1). C. i=(0;1;1). D. 7i=(1,-1,0).
» Cau 3. Cho If dx 3 va Ig dx 7. Tinh I[ g(x)]dx.

A. 10. B. —4. C. -10. D. 4.
» Cau 4. Trong khong gian Oxyz, mat phang nao di qua gdc toa do

A. 2x-3y+5z=0 B. 2x-3z+1=0 C. 3x-10=0 D. 3x-z+2=0

» Cau 5. Trong mot nhom 25 nguoi, c6 15 ngwoi thich udng tra, 17 nguoi thich uéng ca phé, 9
nguoi thich udng ca ca phé va tra. Chon ngau nhién mot nguoi trong nhém. Biét rang,
nguoi d6 thich udng ca phé. Xac suat dé nguoi do thich udng tra la

il .2 c? .1
17 17 19 19

» Cau 6. Dién tich hinh phang giéi han boi d6 thi ham s& y = x* —4x, truc hoanh va hai duwong

thang x=0; x =3 bang

3 3 3 2 3
A. 7r”x3—4x)dx. B. _Hxa—4x)dx. C. 7TJ.(X3—4X) dx. D. I(x3—4x)dx.
0 0 0 0
» Cau 7. Gieo hai con xtic sic gidng nhau. Tinh xac suat dé ta c6 tong sd cham thu duoc bang 6,
biét rang tong d6 1a mot s chan.
1 5 1 )

A. - B. — C. - D. —
6 36 3 18

» Cau 8. Trong khong gian Oxyz, mat phang (a) di qua diém A(Z; -1 4) va song song voi mat
phang (Oxy) c6 phwong trinh la:
A. x-2=0. B. y+1=0. C.z-4=0. D. x-y-1=0.

» Cau 9. Dién tich ctia hinh phéang giéi han boi cac duong y=e*, y=x"-1, #
x =-1, x =1 (tham khdo hinh vé) bang

» TOAN TU TAM - 0901.837.432
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A 3e2+4e—3. B. 3e2+4e—3_ C. 3e2+4e+3. D. 3e2—4e+3.
3e e 3e 3e
» Cau 10.Trong khong gian Oxyz, cho diém 1(3;1;5). Viét phuong trinh mt cau (S) tam I vaco
ban kinh R=3.
A. (S):(x=3) +(y-1) +(z-5) =9. B. (5):(x-3) +(y-1) +(z-5) =3.
C. (S):(x+3)2 +(y+1)2 +(z+5)2 =9. D. (S):(x+3)2 +(y+1)2 +(z+5)2 =3.
x=-3+2t
» Cau 11.Trong khong gian Oxyz, toa d6 giao diém ctia hai duong thang d:{y=-2+3t va
z=06+4t
x=5+t'
d:qy=-1-4t"la
z=20+t'
A. (8;-13;23). B. (0;,-3;2). C. (-7;,-8;-2). D. (3;7;18).

» Cau 12.Rut tir bd bai tt lo kho 52 con Ian luot ra hai con bai theo phuong thitc khong hoan lai.
Tinh x4c suét dé con thit hai la At, biét con thir nhét da la At.

» Cau 13.Trong khong gian Oxyz, biét x°+y° +2z° +4mx +2my —2mz+9m* —27=0 la phuong

trinh mat cau va m 1a tham so. Khi d6:

M¢énh dé Pung | Sai

Cé 5 gia tri nguyén m d€ phuong trinh da cho la phuong trinh mat

(a)
cau

(b) | V&i m=0, ban kinh ctia mt cau 1a /33

Voi m<0, I (—3 ;1;gj thi khoang cach ctia mat cau va
(c)
(P):—2x+2y—z+15=01a1

Goi A va B la 2 tdm mat cau sao cho thé tich ctia hinh cau la 367 .
(d) Trung diém ctia AB la (4\/6;2\/_;—2\/6)

x*+1, khi x>1
x+1, khi x<1
Ménh dé Ping

» Cau 14.Cho ham s8 f(x)= { . Khi do:

Sai

(a) ;[f(x)dxz%

F(x) la nguyén ham cta f(x) trén R . Biét F(O) =1, khi d6
(b)

(c) | Taco f’(2):1.

» TOAN TU TAM - 0901.837.432 Trang 28
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(d jf j(x +1)dx+j (x+1)d

C. Cau héi — Tra 10i ngdn (02 diém)

» Cau 15.Gia dinh 6ng Binh xay mdt cai choi hinh bat gidc, trong d6 mai
choi (H ) c6 dang hinh “chép bat giac cong déu” c6 tran bang
g0 nhu hinh vé bén. Day cua (H ) la mot hinh bat gidc déu c6

3y2y2+2

\/5 +2
véi mit phang ddy). Cac canh bén ctia (H ) la cac soi day thép

d;d,;d,;d,;dg;d;d,;d ndm trén cac duong parabol c6 truc doi

canhla a=

(m) Chiéu cao SO=6m (SO vuong goc

xtng song song voi SO. Gia st giao tuyén (néu co) ctia (H )

véi mat phang (o) vudng goc véi SO 1a mot bat giac déu va

V29242
\/E +2

tich phan khong gian ndm bén trong mai choi (H) d6. Don vf tinh: m?, lam tron két qud

khi (o) khi qua trung di€m cua SO thi bat giac déu c6 canh b=

dén hang don vj.

= Dién dap so:
» Cau 16.Trong khong gian Oxyz , cho diém M (O;—l;Z) va hai duong thang

x-1 y+2 z-3 x+1 y-4 z-
d, : = = ,d, = =

1 -1 2 2 -1
catca d, va d, c6 mdt vecto chi phuong la (9; a;b).Bié't x=a va x=>b lahainghiém cua

2 . Phuong trinh duong thang di qua M,

phwong trinh x* —mx+n=0. Tinh m* —n+1.

= Dién dap so:

» Cau 17.Mot cong ty duoc pham gidi thiéu mot dung cu ki€ém tra sém bénh sot xuat huyét. Vé
kiém dinh chat lwgng san phdm, ho cho biét nhw sau: S6 nguwoi duoc thi la 9000, trong
s6 d6 c6 1500 ngudi dd nhiém bénh st xuat huyét va c¢6 7500 nguwodi khong bi nhiém
bénh st xuat huyét. Khi thit bang dung cu ctia cong ty, trong 1500 nguoi da bi nhiém
bénh sot xudt huyét, ¢ 76% sd nguoi dé cho két qua duong tinh, con lai cho két qua
am tinh. Mat khéc, trong 7500 ngudi khong bi nhiém bénh s6t xuat huyét, c6 7% s6
ngudi d6 cho két qua duong tinh, con lai cho két qua am tinh khi kiém tra. Chon ngau
nhién mot nguoi trong sd nhitng nguwoi thir nghiém. Tinh xéc sudt d€ nguoi duoc chon
ra bi nhiém bénh s&t xuat huyét, biét rang nguroi d6 cd két qua thir nghiém am tinh (Lam
tron két qua dén hang phin tram).

= Dién dap so:
» Cau 18.Trong khong gian Oxyz, A la dudong thang di qua diém A(l; —1;2), vuong goc voi
x-1 y+1 z-4 x+1 _y-1 z

1T 1 , dong thoi tao véi duong thang d, : o 55

duong thang d, :

» TOAN TU TAM - 0901.837.432
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x-1 y+1 z-2
a

mot géc 16n nhat. Biét phuong trinh duong thing A ¢ dang . Tinh

a’ +be.

= Dién dap s06:

D. Cau héi — Tra 1o tw ludn (03 diém)
» Cau 19.Trén mat phang toa dd Oxy vé ntta dudng tron tam O, ban kinh 7 =2 nam phia trén

truc Ox. Goi D 1a hinh phéang giéi han boi ntta dwong tron, truc Ox va duong thang
x =1(hinh vé). Tinh thé tich khdi tron xoay dwoc tao thanh khi quay D quanh truc Ox.
Ay

2

D

X

2 1o | 2
» Cau 20.Khao sat 100 nguoi trong d6 ¢d 49 nam va 51 nit vé viéc ¢d nudi tha cung khong thi
duwoc bang sau
_ C6 thu cung Khong cé tha cung
Nam 41 8
N 45 6
86 14
Chon ngau nhién mdt ngudi trong s6 nguodi dugc khao sat. Biét nguoi d6 1a nam, tinh
xac suat cua bién ¢d nguoi dwgc chon nudi thu cung?

x=1+t
» Cau 21.Trong khdng gian Oxyz, cho duong thang d:{y=2t , diém M(l; 2;1) va mit phang
z=-1

(P) :2x+1y—2z-1=0. Viét phuong trinh duong thang A di qua M, song song véi (P)

va vudng goc voi d .

Hét
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PHAN PE

A. Cdu hoi — Tra loi tric ng

» Cau 1. Mat cau tam [ (1; -2; 3) va tiép xtic véimat phang (P):2x—y+2z-1=0 c6 phuong trinh

la
A. (x=1) +(y+2) +(z-3) =3. B. (x-1) +(y-2) +(z-3) =9.
C. (x-1) +(y+2) +(2-3) =9. D. (x-1) +(y-2) +(2-3) =3.

» Cau 2. Goi S 1a dién tich ctia hinh phéang gi6i han boi cac duong y=2", y=0, x=0 va x=2.
Ménh dé nao dudi day dang?
2 2 2 2
A. S=7[2'dx. B. S=[2'dx. C.S=m[2"dx.  D.S=[2"dx.
0 0 0 0

x=2+t
» Cau 3. Mot vecto chi phuong ctia duong thang 1y =-1+3t,teR 1a
z=2t
A. i, =(13;0). B.i,=(2-52).  C.i=(132). D. i, =(2,-10).
» Cau 4. Trong khong gian Oxyz , cho mit phing cho mat phang (P) c6 phuong trinh
3x+4y+2z+4=0 va diém A(l; -2; 3) . Tinh khoang cach d tir A dén (P)

5 5 J5

A d=— B.d=——. C.d=—. D.d=§.

29 J29 3 9
» Cau 5. Trong khong gian Oxyz, mat phang di qua goc toa do va song song véi mat phang
5x—3y+2z-3=0 co phuong trinh la
A.5x-3y+2z+5=0 B.5x-3y+2z=0  C.10x+6y+4z=0 D. 4x+y+5z=0
» Cau 6. Cho hai bién ¢ doclap A va B véi P(A)=0,8;P(B)=0,25. Khi d6 P(AIB) bang

A.0,2. B. 0,8. C.0,25. D. 0,75.
» Cau 7. Ho tat ca cdc nguyén ham cta ham s y =3*" Ia:'
2x+1 2x+1
A S sc B.3m3+C.  c > M,c p.gic
2In3 2

5
A . rdx ‘. e \
» Cau 8. Biét J—:lna voiaeQ.Giatricua a la
X
1

A. 125. B. 25. C. 1. D. 5.

» Cau 9. O mot truong dai hoc, 20% hoc sinh hoc toan, 30% hoc lich st va 5% hoc ca toan va
lich stt. Chon ngﬁu nhién mot hoc sinh. Xac suat ban &y hoc mon lich st va ban &y hoc
mon toan

1

A —. B.l. C.
3 4

D. L.
6

gl
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PN ’ \ M . 7. 2 . A ) \ ~ _1 \ \ . \
» Cau 10.Dién tich hinh phang gidi han boi do thi cia ham s6 y = x_2 , truc hoanh va hai duwong
X+

thang x=-1x=1 bang

A. 3In3-2. B. 2-3In3. C. 3In3. D. 4In3-3.
» Cau 11.V6i gia tri nao cta m thi duong thing (D): x;—lz y=3_ 2_12 vuong goc voi mat
m  m-

phang (P) :x+3y+2z=2.
A.5. B. 7. C. 1. D. 6.

» Cau 12.Trong nha sach c6 hai ké sach riéng biét A va B. Xac suat chon duwgc mot quyén sach
Toéan trén ké A va trén ké B Ian luot 12 0,3 va 0,5. Chon ngﬁu nhién 1 quyén sach trén hai
ké sach. Gia stt quyén sach dugc chon 1a sach Toan, xac suat quyén sach do trén ké B la:

3 1 1 5

A. —. B. —. C. - D. —.
8 4 3 8

B. Cdau héi — Tra 1oi diing/sai (02 diém)
» Cau 13.Mot vat dang dung yén bat dau chuyén dong voi gia toc a(t)=6t+4 (m/sz) trong 2

gidy dau tién. Khi do:

Ménh dé bung | Sai
K& tlr khi bat dau chuyén dong quang duong vat di chuyén trong 2
gidy gap 2 lan quang duong vat di chuyén trong 1 gidy cudi cung.
(b) | Van toc vat c6 phuong trinh v(t) =3t + 4t(m/s) )

(@)

K& tir khi bat dau chuyén dong, quang duong vat di chuyén sau 1
giay sau 3 mét.

(c)

(d) | Van toc vat sau 2 gidy ké tir ltic bat dau chuyén dong 1a 16(m/s).

» Cau 14.Hai chiéc khinh khi cau bay 1én tir cuing mot dia diém trong khong gian. D€ theo doi
hanh trinh cta hai khinh khi cdu, nguoi ta chon hé truc toa d6 Oxyz vé6i goe O dat tai
diém xudt phét ctia hai khinh khi cau, mgt phang (Oxy) trung véi mat dét véi truc Ox
huéng vé phia Nam, truc Oy huéng vé phia Pong va truc Oz hudng thang 1én troi
(don vi do 1ay theo kildmét). Vao luc 10 gio, chiéc thi nhat nam cach diém xuat phat
3km vé phia Dong va 2km vé phia Nam, dong thoi cach mat dat 0,5 km ; chi€c thit hai
nam cach diém xuat phat 1km vé phia Bac va 1km vé phia Tay, dong thoi cdch méat dat
0,3 km . Cung thoi diém d6, mot nguwoi ding trén mat dat va nhin thay hai khinh khi
cau néi trén. Biét rang, so véi cac vi tri quan sat khac trén méat dat, vi tri ngudi d6 ding
c6 tong khoang cach dén hai khinh khi cau la nhé nhat. Xét tinh dang, sai trong cac
khang dinh sau.

Ménh dé Dung | Sai

Khoang cach tir di€ém xudt phat dén chiéc khinh khi cau th nhat lac

(@) J53

\/626

(b) | Khoang céch gitra hai chiéc khinh khi cau ltc 10h la AB= 5
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(c)

Tinh tir lic xudt phat dén 10h, chiéc khinh khi cau thit nhat bay
nhanh hon kinh khi cau th hai.

(d) | Toa dd cua nguoi quan sét tai thoi diém 10h 1a M (—% ;% ;Oj .

C. Cau héi — Tra 10i ngdn (02 diém)

x+3 y-1 z+1
-1
qua A, catva vudng gdc véi d . Biét diém I(4;0;b) e A. Tinh @’ +b°.

» Cau 15.Cho diém A(—4; —2;4) va duong thang d: .Goi Ala duong thang di

= Dién dap so:

» Cau 16.Mdt nhém tir thién khoi cong du én xay cau bang bé tong nhu hinh vé (duong cong
trong hinh 1a cac duwong parabol). Thé tich khoi bé tong du d€ d6 cho cay cau bang bao
nhiéu m°? (két qua 1am tron dén hang phan muoi)

I m 20 m 1 m

= Dién dap so6:

» Cau 17.Gia st ti 1é nguoi dan caa tinh C nghién thudc 14 1a 20%; ti 1€ nguoi bi bénh phdi trong
s0 nguoi nghién thudc 14 1a 70%, trong s6 nguwoi khong nghién thudc 14 1& 15%. Tinh xac
suat ma nguoi d6 la nghién thudc 14 khi biét nguoi d6 bi bénh phoi. (Két qua lam tron
dén hang phin tram)

= Dién dap so:

» Cau 18.D€ chuan bi cho mot budi trién 1am qudc t€, cac trang strc ¢é gia tri 16n duwoc dat bao
mat trong cac khoi chdp tk gidc déu S.ABCD va dat lén phia trén mot try hinh hop chiv
nhat ABCD.A'B’C’D’ ¢6 day la hinh vudng (nhu hinh vé). Chon hé truc toa d¢ Oxyz
(don vi trén mdi truc la mét) sao cho A'(O;O;O), A(O;O;l),B(O;O,S;l). Biét réng, ban to
chtre sy kién du dinh dung cac tdm kinh cuong lyc hinh tam gidc can c6 canh bén la 60
cm dé lép rap thanh khoi chép néi trén. Khi do, toa do diém S la (a; b;c). Tinh gia tri

cua a+b+c. (lam tron két qua dén hang phan tram)

= Dién dap so:
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D. Cau héi — Tra 1o tw ludn (03 diém)

» Cau 19.Dién tich ctia hinh phang giéi han béi cic dwong y =cosx, y =x+1, x = %, x=m (tham

khdo hinh vé) bang bao nhiéu?
v

| g e
(0] T T
2 1

Y = cOsxE

» Cau 20.Trong mot tai co mot sd chi€c keo cung loai. chi khac mau, trong do6 c6 6 cai keo mau
cam, con lai la keo mau vang. Ha lay ngﬁu nhién mot cdi keo tir trong tui, khong tra lai.
Sau d6 Ha lai 18y ngau nhién thém mot céi keo khac tir trong tui. Biét rang xac suat Ha
~ 2 . & \ \ 1 2 . AVN s . 7 - A &)
lay dwoc ca hai cdi keo mau cam la 3 Hoéi ban dau trong tti c6 bao nhiéu cdi keo?
x-=3 y-1 z+7
1 =2
A 1a duong thang di qua A, vudng géc véi d va cat truc Ox . Khoang cach tir diém O
dén duong thang d6 bang bao nhiéu?

Goi

» Cau 21.Trong khong gian Oxyz cho diém A(l; 2; 3) va duong thang d:

Hét
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PHAN PE

A. Cau héi — Tra 10i trdc ng
» Cau 1. Ham sO F(x) la nguyén ham ctia ham s6 f(x) =3x* va F(O) =5. Khi &4, ham s6 F(x)

la
A. P(x):x3+5. B. F(x)=x3—5. C. P(x):3x3+5. D. F(x):6x+5.

» Cau 2. Trong khong gian Oxyz, trong cac mat cau dudi day, mdt cau nao cd ban kinh R=27?
A. (S):x?+y?+2" —4x+2y+22-3=0. B. (S):x*+y? +2° —4x+2y+2z-10=0.
C. (S):x®+y* +2° —4x+2y+2z+2=0. D. (S):x* +y* +2° —4x+2y+2z+5=0.

2
» Cau 3. Biét F(x) =x° la mOt nguyén ham cta ham sd f(x) trén R. Gia tri ctia I[—4+ f(x)]dx
0
bang
A. 0. B. 4. C.12. D. 2.
» Cau 4. Diéntich S ctia hinh phang gi6i han boi cac duong y =2x°, y=-1, x=0 va x=1 duoc

tinh bdi cong thitc nao sau day?

A. Szwj.(2x2+1)dx. B. S:j.(sz—l)dx.
0 0

C. S:Jl.(sz +1)2 dx. D. S:j(2x2+1)dx.
0 0

» Cau 5. Trong khong gian vdi hé toa do Oxyz, phuwong trinh nao dwdi day la phwong trinh mat
phang di qua diém A(l ;2; —3) va ¢6 vecto phap tuyén 7i=(1;-2; 3)?

A. x-2y+3z-12=0. B. x-2y-3z+6=0.
C. x-2y+3z+12=0. D. x-2y—-3z-6=0.
» Cau 6. Trong khong gian Oxyz, cho duong thang d: x—12 =Y 2_1 = 21_3 . Vécto nao duoi day la
mot vécto chi phwong ctia d?
A. 1, =(2;1;—3). B. i, =(—2; —1;3). C. i, =(—1; 2;1). D. i, =(—1; 2;—1).
» Cau 7. Cho hai bién ¢ doclap A, B véi P(A)=0,6, P(B)=0,45.Khi d6, P(BI A) bing
A. 0,45. B. 0,6. C.0,75. D. 0,15.

» Cau 8. Trong khéng gian Oxyz, cho bon diém A(-2;6;3), B(1,0;6), C(0;2,-1), D(1;4;0).
Phuong trinh nao dudi day la phuong trinh mat phang (a) chtta AB va song song vdi

CD ?
A. —x+z+5=0. B. x-2y+z+11=0.
C. x-z+5=0. D. x-2y+z-7=0.
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» Cau 9. Mot cong ty bao hiém nhan thay c6 52% s6 nguwoi mua bao hiém 6 t6 la dan ong va c6
41,6% sO nguroi mua bao hiém 6 to la dan Ong trén 45 tudi. Biét mot ngwoi mua bao
hiém 6 t6 la dan 6ng, tinh xac suat nguoi do trén 45 tudi.

A. 0,36. B. 0,75. C. 0,8. D. 0,48.

2
» Cau 10.Cho ham s6 y = f(x) c6 dao ham lién tuc trén [O; 2], f(O) =1va J.f'(x)dx =-3. Tinh
0

f(2)?
A. f(2)=—4. B. f(2)=4. C. f(2)=-2. D. f(2)=-3

» Cau 11.Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz, viét phuwong trinh madt cau tam [ (3; 2; 4) va tiép
xuc voi truc Oy.
A. X +y*+2° —6x—4y—8z+1=0. B. x’* +y*+2z° —6x—4y—8z+2=0.
C. x*+y*+2°—6z—4y-8z+3=0. D. x*+y°+2z° —6x—4y—8z+4=0.

» Cau 12.Lop 12A c6 40 hoc sinh, trong do6 c6 18 hoc sinh thich mon Tin hoc, 30 hoc sinh thich
mon Tiéng Anh, 15 hoc sinh khong thich mén nao trong hai moén trén. Chon ngéu nhién
1 hoc sinh. Xac suat chon dwoc hoc sinh thich mon Tin hoc, biét hoc sinh d6 thich mon

Tiéng Anh, la bao nhiéu?

A.E. B.§. C.é. D.g.
8 8 40 30

B. Cdau héi — Tra 1oi diing/sai (02 diém)
» Cau 13.Cho hinh phéng (S ) gi6i han boi d6 thi ham s8 y = f (x)=+25-x%, truc hoanh va hai
duong thang x =-5,x =5.

M¢énh dé Pung | Sai

p g p ~ M X
(a) | Pao ham ctia ham s& f (x) bing ————
V25— x?

(b) | Dién tich hinh phang (S) bang 257

(c) | Thé tich ctia khdi tron xoay khi quay (S) quanh Ox la 230 m

Dién tich hinh phang gi6i han béi d6 thi ham s6 y = f (x) va duong
(d)

4
thing y =3 bang K = 2[v25-x" dx—12
0

» Cau 14.Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(l; —3;0),B(—5;1;2). Goi (P) la mat phéng
trung truc cua doan théng AB . Khi do:

Ménh dé bung | Sai

(@) | AB=(6;-4;-2)

(b) | Mot vecto phap tuyén cua mat ph:fmg ( P) la n= (12; -8; —4) .

(¢) | Phuong trinh mat phang (P) la: -3x+2y+2z-3=0.

Goi (Q) la mit phang di qua C(1;,-3;9) va song song véi (P) thi mit
(d)

phang (Q) di qua goc toa do.
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C. Cau héi — Tra 101 ngdn (02 diém)
» Cau 15.Goi (S) lamit cau diqua 4 diém A(2;0;0),B(1;3;0),C(-1;0;3), D(1;2;3) . Binh phwong
ban kinh R cta (S) bang bao nhiéu?

= Dién dap so:
» Cau 16.Nham tri an nguoi dan dia phwong da luén tin twong, dong hanh véi doanh nghiép,
tap doan X da t6 chitc ngay hoi cam on vao ngay 10/07/2024. Goi B(t) la ham s6 biéu
thi sd lwong khach tham quan sau ¢ gio mo cira. Khi d6 t6c d¢ thay doi lwong khach
tham quan trong ngay duoc biéu dién bang ham s6 B'(t) = 4t° —3¢* + 200, trong d6 ¢ tinh
bang git (0<t<8), B(t) tinh bang khach/gio. Sau 2 gio da c6 1200 nguoi c6 mat. Hoi

sau 6 gio luong khach tham quan la bao nhiéu nguwoi?

= Dién dap so:

» Cau 17.Mot 16 san pham c6 15 san pham, trong dé ¢d 7 san pham chat lwgng thap. Ly lién tiép
2 san pham trong 16 san pham trén, trong d6 san pham lay ra ¢ lan th& nhat khéng bo
lai vao 16 san pham. Tinh xac sudt d€ ca hai san pham lay duoc déu c6 chat luong thap.

= Dién dap so6:
» Cau 18. Mot phan mém mod phong van dong vién tap bin bia muc tiéu c6 kich thwéc nho
(42>< 42cm) bang stng tiéu lién AK trong khong gian Oxyz. Cho biét van dong vién d6
stt dung thuéc ngam 3 va diing cach xa bia muc tiéu 1a 100m, truc d ctia nong sung va
x=t x=1
coc d6 bia d' 1an luot c6 phuong trinh d:{y=2 va d':{y=2 .D& ban tring hong
z=4 z=1+3t'
tam ( diém 10 ) thi van dong vién phai ngam ban vao diém N (a; b;c) ed' va cach giao

diém ctia d va d' mot khoang 6¢cm . Khi ¢ <0, tinh gia tri biéu thiec a—b+c.

= Dién dap so:

D. Cau héi — Tra 1oi tw ludn (03 diém)
» Cau 19.Trong mot ngay bat ki, x4c suat d€ ban Nam &n bira trua (dwoc chuan bi sdn) 1a 0,5 va

em gai cia ban Nam an bita trua la 0,6. Biét rang x4c suat em gai Nam an bita truwa khi
Nam &n btra tra la 0,9. Tinh xé&c sudt d€ it nhat mot trong hai nguoi an bira trua. (Két
qud tinh biéu dién dw6i dang phiin tram)

» Cau 20.Mét dung cu dung nude c6 dang nhw hinh bén. Néu cit dung cu bf?mg mat phéng song
song voi mat day va cach mat ddy mot khoang x (cm) (0 < x <5) thi dugc thiét dién la
hinh chit nhat c6 chiéu daila 2x (cm) va chiéu rong 1a v/x +3 (cm). Dung tich ctia dung
cu trén la bao nhiéu? (Két qua lam tron dén chi s6 thap phan hang phan chuc).

—
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» Cau 21.Gia st Trai D4t c6 dang hinh cau ban kinh bang 6,4.10°# . Ban An dang diing trén mat
dat. C6 3 vé tinh bao vé may chu tiép nhan thong tin rang vé tinh thit nhat dang cach
An 3.10°m, vé tinh tht hai dang cach An 4.10°m va vé tinh thtt ba dang cach An 5.10°m
. Biét rfmg trong hé truc toa dé Oxyz cho triedc véi O 1a tam Trai Dat (1 don vi =10°m),
tai thoi diém vé tinh thong bao vé may chu thi toa dd cuia cac vé tinh lan luot la
1,(4;4;6), 1,(8;4;3) va I,(4;9;3). Hay tim toa d¢ vi tri cia ban An.

Hét
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PE SO 10

» Cau 1.

» Cau 2.

» Cau 3.

» Cau 4.

» Cau 5.

» Cau 6.

Ho tat ca cdc nguyén ham cia ham s6 f(x)=x° la
A. 4x*+C. B. 3x* +C. C. x*+C. D%x4+C.

Cho hai bién ¢6 doclap A va B vdi 0< P(A) <1, 0< P(B) <1. Chon khéng dinh dang

trong cac khang dinh sau

A. P(A)=P(BlA). B. P(A)=P(BIA).P(ANB).
C. P(A)=P(AIB). D. P(A)=P(AIB).P(B).
Chohamso y=f (x) lién tuc trén [a; b] . Ménh dé nao sau day dung?

A. jf(x)dx:ff(x)dx. B. If(x)dxz—jf(x)dx.

C. i f(x)dx=2.lf f(x)d(2x). D. j2025 f(x)dx = 2025.

Gia tri cta |sinxdx bang

o!—.w\:}

AL B. -2, c.-1. D.2.

2 2 2 2
Trong khong gian Oxyz, mat phang (P) :x+y+z—-3=0 di qua di€ém nao dudi day?
A. M(-3-L-1).  B. N(L31). C. P(-3,0,0). D. Q(0;0;-3).

Chohamsd y=f (x) lién tuc trén R c6 d6 thi nhw hinh vé. Goi (H ) 1a hinh phang dwoc
gi¢i han boi cac duong thang x=-1,x=2, d6 thi y = f (x) va truc hoanh. Khi d6 khang

dinh nao dudi day la dung?

y = f(z)
_1/ o 1\/2 -
A. s(H)=_j1f(x)dx. B. S(H)=J.lf(x)dx+J1‘f(x)dx.
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C. s, :jl f(x)dx—z[ £(x)d. D. S, :_jl f(x)d“j £(x)d.

» Cau 7. Lop 12A1 c6 48 ban déu gioi it nhdt mot trong hai mon Toan va Ly, trong dé ¢é 36 ban
gioi Toan, 24 ban gioi Ly. Chon ngﬁu nhién 1 ban. Xac sudt chon duoc ban gioi Toan,
biét ban d6 gidi Ly la bao nhiéu?

A2 B.2. c.l. D. 2.
8 8 2 3

» Cau 8. Mot 6 td dang chay vdi van tdc 15 (m / s) thi tang toc chuyén ddng nhanh dan véi gia
toc a=t+2 (m /s ), trong d6 t 1a khoang thoi gian tinh bang gidy k& tir lic ting van toc

va 0<#<10. Hdi tai gidy thit 9 thi van tc cua 0 t6 la bao nhiém m/s?

A. 85,3 (m/s). B. 83,5 (m/s). C. 73,5(m/s). D. 75,3(m/s).
»Cau 9. Trong khéng gian Oxyz , cho hai duong thang d,: x2—1 =4 ; 2_ Z;?’ va
x=3+4t
d,:{y=5+6t (t € ]R) . Trong cac ménh dé sau, ménh dé nao dung?
z=7+8t
A. d,va d,chéonhau. B. d =d,. C.d1ld,. D.d //d,.

» Cau 10.Khi cat mot vat thé béi mat phang vudng goc véi truc Ox tai diém c6 hoanh do x,
(—J§ <x<\3 ) mit c4t 1a hinh vudng c6 d6 dai cac canh 1a \/3—x? . Thé tich ctia vat thé
da cho bang
A 3. B. 4+/3. C. 473, D. /3.

» Cau 11.Trong khong gian Oxyz, cho A(l ;2 ;3), B(3;4 ;4). Tim tat ca cac gid tri cua tham sd m

sao cho khoang cach tir diém A dén mit phang 2x+y+mz-1=0 bang d6 dai doan

thang AB.
A.m=2. B. m=-2. C. m=-3. D. m=+2.
» Cau 12.Trong khong gian Oxyz, hay tinh s§ do goc « gitta duwong thang A: % :%:Z—_l va
mgt phang (P):x—y+22+l:0.
A. a=30° B. a=60°. C. a=150°. D. a=120°.

B. Cdu hoi — Tra loi diing
» Cau 13.Trong khong gian toa do Oxyz, cho mat cau (S):(x +l)2 +(y- 2)2 +(z +3)2 = 4. Khi dé:
Ménh dé bung | Sai

(a) | Toa do tAm I ctia mit cau () 1a I(-1;2;-3).
(b) | Mdt cau (S) di qua diém A(%; 2,'3).

(c) | Biém B(Z; -1 3) nam bén ngoai mdt cau (S)

x=-t
(d) | Pudng thang d:{y =1+2t cit mit cau (S) tai hai diém phén biét.
z=3+t

» TOAN TU TAM - 0901.837.432 Trang 40
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» Cau 14.Rua va thé tranh tai: Trong mot cudc thi chay dua gitra rua va tho xem ai chay duoc

quang dwong xa hon, rtia chay voi téc do v, (t):3\/z , tho chay véi toc do

v, (t) =5-5cos (27rt) (v6i t 1a thoi gian (don vi: gio), van tdc don vi km/ h). (Cic két qua

lam tron dén hang phin tram, don vi km )

Ménh dé

Pung

Sai

(@)

Trong khoang thoi gian tir 0,5 gio dén 1 gio (k€ tir khi xudt phat) thi
van toc cua tho giam dan.

(b)

Quang duong rua chay dwoc sau 0,5 giola 0,70km.

(0

Né&u cudc dua két thic sau 1 gio thi tho gianh chién thang va thang
cach biét 3,15km.

(d)

Néu cudc dua két thuc khi tho hodc rua chay dwgc 10km dau tién thi

tho gianh chién thang va thang cach biét 4,34 km.

C. Cau héi — Tra 10i ngdn (02 diém)

» Cau 15.Biét F(x)= (ux2 +bx+c)\/2x—4 la mot nguyén ham ctia ham s6 f(x)

_10x* —13x 252

trén khoang (2; +oo). Tinh gia tri biéu thiic T =abc.

= Dién dap so6:

\V2x -4

» Cau 16.Trong khong gian Oxyz , cho mat phang (P):x+2y=0 . Puong thang di qua

A(—l; 3 —4) cat truc Ox va song song v6i mat phang (P) c6 mot vecto chi phueong la:

ﬁ=(a;b;4). Tinh gia tri a®+b.

= Dién dap so:

» Cau 17.Cho d6 thi ham s8 y = f(x)=x" va duong thang y=g(x)=mx+n nhu hinh vé dudi

day:

1 ™
H AEREE NN DG o

i

Néu a=3,b=9.Khi d6 dién tich phan gach nhu hinh trén bang

= Dién dap so:

» Cau 18.Truong THPT X mudn lam mot cai cita nha hinh parabol c6 chiéu cao tir mat dat dén
dinh 1a 2,25 mét, chiéu rong tiép giap véi mat datla 3 mét. Gid thué moi mét vudng la

1500000 dong. Vay sd tién nha treong phai tra 1a bao nhiéu (Pon vi triéu dong)?(Lam
tron dén hang phin tram).

= Dién dap so:

» TOAN TU TAM - 0901.837.432
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D. Cau héi — Tra 1o tw ludn (03 diém)

» Cau 19.Ti 1é nguoi nghién thudc 14 6 moét vung la 30%. Biét ti 1€ viém hong trong s6 nguoi
nghién thudc 14 12 4% con ngudi khong nghién 1a 40%. Gdp ngau nhién mot ngudi
trong vung thi xac sudt d& nguoi d6 nghién thudc va bi viem hong bang 0,21; xac suat

d€ nguoi d6 khong nghién thudc va bi viém hong la v%. Tinh a+b.

» Cau 20.Trong khong gian Oxyz, cho A(2; O;O),B(O; 4;0), C(O; 0;6) . Goi (P) la mat phéng
khong chira goc toa do va song song voi mp(ABC ), biét khoang cach gitta mit phang
( P) va mit phang (ABC ) bang % Viét phurong trinh ctia mit phang (P) .

» Cau 21.Trong khong gian Oxyz , cho duong thang A 1a giao tuyén cta hai mit phang
(P) :z—1=0 va (Q) :x+y+2z-3=0.Goi d 1a dudng thang ndm trong mit phang (P),

x-1 y-2 z-3
-1 -1

cat duong thang va vudng géc véi duong thang A. Viét phuong

trinh ctia dwong thang d .
Hét

» TOAN TU TAM - 0901.837.432



KIEM TRA CUOI HQC KY II KHOI 12
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PE SO 1

PHAN DE

A. Ciu héi — Tra loi tric nghiém (03 diém)

Cau 5.

Cau 8.

A 5 / A \ 5 \ A 2 . \
Ho tat c4 cac nguyén ham cua ham so f(x) =e¢' —— +sinx la

A. e"—z+cosx+C. B. ¢' —2Inx* —cosx+C.

X

x 2 )

C.e'+——cosx+C. D. e" +—+cosx+C.

X X

1
Cho ham s yzf(x) nhu hinh v& Biét ring If(x)dxza va \ Y
-2

2 9 yaN
[ f(x)dx =b. Tinh di¢n tich S cta hinh phang duoc t6 dam: - By 4 -
1
A.S=—-a-b
B. S=a+b.
C.S5=b-a.
D.S=a-b.
Tinh dién tich mién hinh phang gi6i han boi cac duong y=x"—2x, y=0, x=—-10, x=10.
A.S:@. B. S$=2008. c.szg. D. 2000.
Dién tich hinh phang gi¢i han boi cac duong y =x*, y=x+2 v hai duong thang x=0, x =1
1a
A S=2. B.5=2. c.s=1 p.s=%.

9 4 6 9

Trong khong gian Oxyz, cho vat thé nam gitra hai mat phang x =0 va x =3. Biét rang thiét

dién cua vat thé cit boi mat phéng vudng goc voi truc Ox tai diém c6 hoanh do x (0 <x< 3)

13 mot hinh vudng canh 13 v/9—x” . Tinh thé tich V' cua vat thé.
A. V=18r. B. V=171. C. V=17Ir. D. V=18.
Gieo con xuc xdc 1 1an. Goi A 1a bién ¢6 xuat hién mit 2 chdm. B 12 bién ¢ xuét hién mit chén.
Xac suat P(AlB) la
AL B. L. c.2. p. L.
2 3 3 6
Thé tich khdi tron xoay do hinh phang gidi han boi cac duong y=10x",y=0,x=0,x=1 quay
quanh truc hoanh bang:
A. 1007 . B. 207. C. 20. D. 27m.
Trong khong gian Oxyz,cho hai diém A(l;3;—4) , B(—l; 1;2) . Mat phéng trung tryc cuia doan
thing AB c6 phuong trinh la:
A. x+y-3z-5=0. B. -x-y+3z+2=0.
C.x+y-3z+10=0. D. -2x-2y+6z-11=0.
Trong khong gian Oxyz, hai mat phing (a) :x+2y+3z+4=0 va (ﬁ) (x+5y-2-9=0covi
tri twong doi 1a ,
B. song song. B. cit nhau. C. chéo nhau. D. trung nhau.



x=1-2t
Ciu 10. Trong khong gian Oxyz, duong thang d: y =3+t c6 mot vecto chi phuong la
z=-2

A. 5=(-2;1;0). B.3=(-21-2). C.9=(1;3-2). D. 5=(1;3;0).
Cau 11. Trong khong gian Oxyz, phuong trinh tham sO clia duong thang di qua diém M (—3 ;0; 5) va co
vecto chi phuong i = (3;—2;1) la

x=-3+3t x=-3+3t x=3-3t x=3-3t
A.jy=-2t . B. yy=-2t . C.jy=-2 . D.qy=-2
z=5 z=5+t z=1+5t¢ z =5t

Cau 12. Thu vién ctia mot trudng THPT c6 60% tong sb sach 1a sach Vin hoc, 18% tong s sach 1a sach
ti€u 7thuyét va la sach Van hoc. Chon ngﬁu n’hié‘n mot cudn sr:ich cua tl\lu' vién. Tinh xac suat dé
quyén sach dugc chon 1a sach tiéu thuyét, biet rang do 1a quyén sach vé Van hoc.

L B. > c.t. D. >
10 10 2 22

B. Cau hoi — Tra loi dung/sai (02 diém)
Cau 13. Chohamsé f(x)=x"+1 vahamsé g(x)=2x.Khido:
Ménh dé Ping | Sai

(a) | Ho nguyén ham ctia ham g(x) 1a G(x) =x’+c

(b) jf(x)dx=%

Dién tich hinh phang gi6i han boi ham f(x), g(x) va hai dudng thing

C s
© x=0,x=3 bang 3
Cho hinh phing H gi6i han boi ham s6 f(x)=x" +1, truc hoanh va hai
@ duong thang x =1,x = 2. Thé tich khdi tron xoay tao thanh khi cho hinh H

178x

xoay quanh truc Ox la

Céiu 14. Trong khong gian Oxyz , cho mat phing (P):2x+2y—z+3=0 va cac diém A(1;2;3) ,
B(0;-1;2),C(1;3;-2). Khi do:

Ménh dé Ping | Sai
(a) Diém A cach mit phing (P ) mot khoang bang 5.
® Mt phéng (Q) di qua diém B va song song v&i mit phing (P) ¢6 phuong
) trinh la2x+2y-z-4=0.
Puong thang di qua diém A va vudng goc voi mit phang (P) c6 phuong
x=1+2¢
© | . £ 15
trinh tham so 1a Jy =2+2¢
z=3—-t
) Goi H (a ;b; c) 1a hinh chiéu vuong géc ciia diém C 1én mit phang (P ) .
Khi d6 gié tri cia biéu thic T=a-b+9c=—4.

C. Ciu héi — Tra loi ngin (02 diém)



Cau 15.

Cau 16.

Cau 17.

Cau 18.

S6 dan ciia mot thi tran sau + nam ké tir ndm 1990 duoc ude tinh theo mot ham s theo thoi gian
N . L N 4 » R
f (t) (f (t) duoc tinh bang nghin nguoi). Biét rang f '(t) = 23— (nghin nguoi/nam) biéu
’ ) ] ) ) t"+4t+4
thi toc d6 tang dan s6 cua thi tran. S6 dan ctia thi tran d6 vao nam 203 5 la bao nhiéu nghin ngu6i?
(két qua lay chinh xdc den hang phan chuc) biét dan so cua thi tran d6 nam 1990 1a 3 nghin
nguoi

x Pién dap sb:
Tung mdt dong xu can doi dong chat 2 lan lién tiép. Tinh xac suat dé ca hai lan déu xuat hi¢n
mat sap bict rang 1an thir nhat xuat hién mat sap. Vict két qua dudi dang thap phan.

= Dién’dép s0:
Hiéu suat cta tim 1a luu lugng mau dugc bom béi tim trén
mot don vi thoi gian (Iuu lugng mau chay vao dong mach
chi). Bé do hiéu sut ciia tim, ngudi ta bom A ( mg) chat
chi thi mau vao tam nhi phai, chay qua tim rdi vao dong
mach chu va do nong do chat chi thi mau con lai ¢ tim dén
thoi diém T (s) khi chat chi thi mau tan sach. Goi c(t) 1a

nong do (mg /1) chét chi thi mau tai thoi diem ¢(s) thi

. A
hiéu suét cia tim duoc xdc dinh boi F=-———(1/s).

Ic(t)dt

0
Tinh hiéu suét ciia tim khi bom 8 mg chat chi thj mau vao tam nhi phai, biét c(t)= %t(lZ -t

v6i 0 <t <12 (két qua lam tron dén chik sé thap phén thir hai).
(Nguon: James Stewart, Calculus, Cengage Learning).

= Pién dap sb:
Trong khong gian Oxyz mot cabin cap treo dugc dat Xuét phat tai diém A(3; 4; 20)Va‘1 chuyén
dong déu theo duong cép c6 vec-to chi phuong ;(l; 2;2) v6i toc do 1a 5m /s (don vi trén mdi
truc toa do 1a mét). Sau 30 gidy di chuyén cép treo ding lai tai diém M (a; b;c). Khi do gié tri

biéu thirc a+b+c 1a bao nhiéu?

= Dién dap so:

D. Céiu héi — Trd 1oi tw ludn (03 diém)

Cau 19.

Cau 20.

Mit trong ctia mot ham biogas c6 hinh dang 13 mot phan ciia mat cau da cat bo hai phan ciia no
bang hai mdt phang song song v6i nhau (nhu hinh v€). Ban kinh cta mat cau bang 2,5m . Mat
day phia dudi cach tim mot khoang bang1,5m . Mit day phia trén cach tim mot khoang bang

2m . Tinh thé tich phan bén trong ciia him bioga

5 (don vi 1a m?)

Mot may bay dang & vi tri diém A(3,5;—2;0,4) va s& ha canh ¢ vi tri diém B(3,5;5,5;0) trén

duong bang EG dugc mo hinh hoa trong hé truc toa d0 Oxyz nhu hinh vé bén dudi (don vi trén



mdi truc toa do 1a kilémét). Co6 mot 16p may dugc md phong béi mot mit phang (a) di qua ba
diém M(S;O;O) N(O;—S;O) va P(O;O;O,S). Tim toa d6 cua diém C 1a vi tri ma may bay

xuyén qua ddm may dé ha canh?

Céiu 21. Trong mot 16 bong dén c6 20% sb bong do phan xudng I san xuit. S& bong con lai do phan
xudng 11 san xuat. Nguoi ta nhan thdy c6 2% sb bong trong 16 hang khong dat chat lwong. Biét
rang trong cic bong do phan xudng I san xuat, ti 16 bong khong dat chét luong 14 1% . Chon ngau
nhién 1 bong dén tir 16 hang. Biét rang bong dugc chon khong dat chat luong, tinh xac suat bong
d6 do phan xuong II san xuat.

Hét

PHAN LOI GIAI CHI TIET

A. Ciu héi — Trd 1oi tric nghiém (03 diém)

A A 5 ’ A 2\ 5 \ A 2 . \
Cau 1. Ho tat ca cac nguyén ham ctia ham so f(x) =e¢' —— +sinx la
X

2
A. e —=+cosx+C. B. ¢ —2Inx* —cosx+C.
X
v, 2 L2
C.e"+——cosx+C. D.e"+—+cosx+C.
X X
= Loi gidi
Chon C
, . 2 ) B 1 .2
Tacoj e’ —— +sinx dx=e"-2.| ——|-cosx+C=¢*+——cosx+C.
X X X

1 2
Cau2. Chohamsd y= f(x) nhu hinh v&. Biét rang I f(x)dx =ava If(x)dx =b. Tinh dién tich S
-2 1
cta hinh phang duoc t6 dam:

vy

A.S=-a-b. B. S=a+b. C.S=b-a. D.S=a-b.
= Loi gidi
Chon C

Taco S=:1Uf(x)‘dx+j‘f(x)‘dx=—:i.2f(x)dx+j.f(x)dx=—a+b.

Cau 3. Tinh dién tich mién hinh phing gi6i han béi cac duong y=x"-2x, y=0,x=-10, x=10.



Cau 5.

A.Szw. B. $=2008. Q.Szw. D. 2000.

3 3
= Loi gidi
Chgn C

\ N X =
Phuong trinh hoanh d6 giao diém ctia d6 thi y=x’—2x va y=01ax’-2x=0<
x:
Xét trén doan [—10;10] taco x2—2x>0, Vxe [—10;0]\/91 [2,-10] va ¥ -2x<0,
Vxe[0;2].
0 2

' 10 2008
Dodd S= J. |x2 —2x|dx = I (x2 —2x)dx—J(x2 —2x)dx+j(x2 —2x)dx ==,
-10 0 2

Dién tich hinh phing gi6i han boi cac duong y= x?, Yy =x+2 vahai duong thing x=0, x =1

la
A S=2. B.S=2. c.s=13 D.5=3.
9 4 6 9
w. Loi gidi
Chgn C
b p -x* X b3
Ta cod S:”xz—x—2|dx:_[(—x2+x+2)dx:—+—+2x =,
) J 32 776

Trong khong gian Oxyz, cho vat thé nam gitra hai mat phing x =0 va x =3. Biét rang thiét
dién cua vat thé cat boi mat phéng vuong goc voi truc Ox tai diém c6 hoanh do x (0 <x< 3)
12 mot hinh vudng canh 13 v/9—x? . Tinh thé tich V' cua vat thé.
A,V =18r. B. V=171. C.V=17Ir. D. V=18.

= Loi gidi
Chon D

2

Dién tich hinh vudng tai di€ém c6 hoanh d6 x 1a S(x) = (\/9 -x° ) =9—x>.

A ‘ 2 x’
Vay V =_([(9—x )dx=[9x—?j0

Gieo con xuc xac 1 lan. Goi A 1a bién ¢0 xuat hién mat 2 cham. B la bién c0 xuat hién mat chan.
Xac suat P(AlB) la

3

=18.

AL B. L. c.2. p. 1.
2 -3 3 6
= Loi gidi
Chon B
1
_ , o P(ANB) ¢ 1
Theo dinh nghia xac suat co diéu kién ta co: P(AlB)z—z—z—
P(B) 3 3
6

Thé tich khdi tron xoay do hinh phang gidi han boi cac duong y= 10x°, y=0,x=0,x=1 quay
quanh tryc hoanh bang:
A. 1007 . B. 207. C. 20. D. 27.
w Loi gidi
Chon B

) i 1 5 1
Thé tich khdi tron xoay la: V = [(10x” ) dx =7 [100x*dx = 207
0 0



Cau 8.

Cau 9.

Cau 10.

Cau 11.

Cau 12.

Trong khong gian Oxyz,cho hai diém A(l;3;—4) , B(—l; 1;2) . Mat phéng trung truc cia doan
thang AB c6 phuong trinh la:

A x+y-3z-5=0. B. -x-y+3z+2=0.

C.x+y-3z+10=0. D. 2x-2y+6z-11=0.
= Loi gidi

Chon A

Phuong trinh mat ph'fmg trung truc ciia doan théng ABnhan VTPT 7= ﬁ = (2; 2; —6) va di
qua trung diém I(O; 2;—1) ctia doan thing AB 1a:

2(x=0)+2(y—2)-6(z+1)=0 < 2x+2y—6z-10=0 < x+y-3z-5=0.
Trong khong gian Oxyz, hai mit phang (a) (x+2y+3z+4=0 va (6) :x+5y—-2z-9=0 covi

tri twong ddi 1a
B. song song. B. cdt nhau. C. chéo nhau. D. trung nhau.
= Loi gidi

Chon B
(a)vé (ﬁ)cc') vecto phap tuyén lan luot 13 1, = (1;2;3) va i, =(l;5;—1)
Ta thiy %i%i%:)ﬁl # kit,. Do d6 () cét(3).
x=1-2t
Trong khong gian Oxyz, duong thang d: y =3+t c6 mot vecto chi phuong la
z=-2
A. 7=(-2;1;0). B. 5=(-2;1-2). C. 5=(1;3;-2). D. 7 =(1;3;0).

w Loi gidi
Chon A
Tir phwong trinh duong thing d, ta c6 ¥ = (—2 ;1,0 ) 12 mot vecto chi phwong cia dudng thing
d.
Trong khong gian Oxyz , phuong trinh tham s6 ciia dudng thing di qua diém M (—3 ;0; 5) va cod

vecto chi phuong 1 = (3;— 2;1) la

x=-3+3¢t x=-3+3¢t x=3-3t x=3-3t
A.jy=-2t . B.jy=-2t . C.iy=-2 . D.{y=-2
z=5 z=5+t z=1+5t z=>5t
= Loi gidi
Chon B

Ta c6: phuong trinh tham s6 ctia dudng thang di qua diém M (xo Yo 2, ) va co vecto chi phuong
x=x,+at x=-3+3t

Ziz(u;b;c)lél y=y,+bt (t € R) nén ta chon dap anla {y = -2t
z=2z,+ct z=5+t

Thu vién cia mot truong THPT ¢6 60% tong sb sach 1a sach Vin hoc, 18% tong sb sach 1a sach

tiéu thuyét va 1a sach Vin hoc. Chon ngau nhién mot cuon sach cia thu vién. Tinh xéac suat dé
quyén sach duogc chon 1a sach tiéu thuyét, biét rang dé 1a quyén sach vé Vian hoc.

L B. > c.t. D. >
10 — 10 2 22
= Loi gidi
Chon B

Goi A 1a bién cb “Sach dugc chon 1a sach tiéu thuyét”,



B 1a bién cb “Séc}l dqqc chon la quyén sach vé Van hoc”. i )
Khi d6: AB labién c6 “Sach dugc chon 1a sach Van hoc va la sach tiéu thuyét”
Theo dé taco P(A)=0,18; P(B)=0,6; P(AB)=P(A)=0,18 nén

P(AB) 0,18 3

P(B) 0,6 10

P(A|B)=

Viy xac sut can tinh 1a: P(A|B) = %

B. Cau hoi — Tra loi dung/sai (02 diém)
Cau 13. Cho ham s f(x)=x"+1 vahamsé g(x)=2x.Khi do:
Ménh dé Dung | Sai

(a) | Ho nguyén ham cta ham g(x) 1a G(x)=x"+c¢

(b) Ef(x)dx=%

Dién tich hinh phang gi6i han boi ham f(x), g(x) va hai dudng thing

c .
© x=0,x=3 bang 3

Cho hinh phing H gi6i han boi ham s6 f(x)=x" +1, truc hoanh va hai
duong thang x =1,x = 2. Thé tich khdi tron xoay tao thanh khi cho hinh H
1787

(d)

xoay quanh truc Ox la

= Loi gidi
(a) Ho nguyén ham cua ham g(x) la G(x) =x"+c
Ta cé: G(x) = J.Zxdx =’ +c
» Chon DUNG.

(b) j.f(x)dx =%
_:[f(x)dx=‘(|2:(x2 +1)dx=[x§+xj0 =%
» Chon SAL

(c) Dién tich hinh phang gidi han béi ham f(x) g(x) va hai dwong thang x =0,x =3 bang 3
Dién tich hinh phing gi6i han béi ham f(x), g(x), x=0,x=3 la

3
3 3 3 3
S=||x*+1-2x|dx = (x—1)2dx= x> —2x+1 dx=[x——x2+x] =3
O (o s
» Chon DUNG.
(d) Cho hinh phang H gidi han boi ham sé f(x)=x2+1,truchodnhvdhaidw&ngthcfng x=1,x=2.Thé

tich khéi tron xoay tao thanh khi cho hinh H xoay quanh truc ox la 178m .

Thé tich khéi tron xoay tao thanh khi cho hinh H xoay quanh truc ox1a

2
178w

V(52 41V d = (x5 20 + 1l = | ot 25
—W!(x+) x—w!(x+x+)dx-7r ?+T+xl 3

» Chon DUNG.



Ciu 14. Trong khong gian Oxyz , cho mat phang (P):2x+2y—z+3=0 va cac diém A(1;2;3) ,
B(0;-1;2),C(1;3;-2). Khi do:
Ménh dé Piing | Sai

() DPiém A cach mit phing (P) mot khoang bang 5.

Mit phang (Q) di qua diém B va song song v&i mit phing (P) c6 phuong

®y .
trinh la2x+2y-z-4=0.

Puong thiang di qua diém A va vudng goc véi mat phang (P) c6 phuong

© x=1+2t
trinh tham s6 13 {y = 2+ 2¢
z=3-1

Goi H (u ;b; c) 13 hinh chiéu vudng goc cua diém C 1én mit phing (P ) .
Khi d6 gia tri cia biéu thitc T=a-b+9c=—4.
w Loi gidi

()

(a) Piém A cach mat phang (P) mét khodng bang 5.
2+4-3+3]

Va+4+1

Khodng cch tir diém A dén mat phang (P) 1a: d(A;(P))
» Chon SAL
(b) Mdt phang (Q) di qua diém B va song song véi mdt phang (P) c6 phuong trinh la2x+2y—-z—-4=0
Mit phéng (Q) di qua diém B va song song v6i mit phing (P) nén c6 mot vecto phap tuyén
la 7= (2;2;—1) nén phuong trinh mat phang (Q) la:
2x+2(y+1)—(2-2)=0<2x+2y—z+4=0.

» Chon SAI
x=1+2t
(c) Puong thang di qua diém A va vudng géc véi mdt phang (P) c6 phwong trinh tham sé la y=2+2t
z=3-1
Goi d 1a dudng thing di qua A va vudng goc v6i mit phing (P) .
x=1+2¢
Suy ra d c6 vecto chi phuong i = (2; 2; —1) va ¢6 phuong trinh tham s6 1a: y=2+2t

z=3-t
» Chon DUNG.
(d) Goi H(a;b;c) la hinh chiéu vuéng goc ciia diém C lén mdt phang (P) Khi dé gid tri cua biéu thirc
T=a-b+9%=-4.
Goi H (a; b;c) 14 hinh chiéu vuéng goc ctia diém C 1én mit phang (P) .
Khi d@6 5ﬁ = (a—l;b—3;c+2) cung phuong véi ;z(P) =(2;2;—1).
-17

2a+2b—c+3=0 ?

1 -17 1 -5
Taco: § 45— _ S<ib=— = H|—;—;, —|.
a 1:b 3:c+2 9 ( 99 9]
2 2 -1 5




Vay T=a-b+9c=-7.
» Chon SAI

C. Ciu héi — Trd 1oi ngdn (02 diém)

Cau 15.

Cau 16.

Cau 17.

S6 dan ciia mot thi tran sau ¢ nam ké tir ndm 1990 duoc ude tinh theo mot ham s theo thoi gian
34

£’ +4t+4

thi toc d6 tang dan s6 cua thi tran. S6 dan ctia thi tran d6 vao nam 2035 1a bao nhi€u nghin ngu6i?

(két qua lay chinh xdac den hang phan chuc) biét dan so cua thi tran d6 nam 1990 1a 3 nghin

nguoi

f (t) (f (t) dugc tinh bang nghin ngudi). Biét rang f '(t) = (nghin ngudi/nam) biéu

= Loi gidi

v Trd Ioi: 19,3
oy 34 34 34
Taco'f(t)_t2+4t+4_(t+2)2: t)=-102

Chon mdc thoi gian 1a ndm 1990. Dan sb cua thi tran d6 nam 1990 13 3 nghin nguoi nén ta co
f(0)=3
Khidé —2} 4 C =3 C=20 nén f(t):—iuo

2 t+2

T ndm 1990 dén nim 2035 14 45 nam nén dan s6 cua thi trdn nam 2035 1a
34 906 :
45)=——+20=—~19,3 (nghin nguoi).
JU45)7 5y v207 " =103 oetinnewcd. o
Tung mét dong xu can doi dong chat 2 lan lién tiép. Tinh xac suat dé ca hai lan déu xuat hién
mat sap bict rang lan thir nhat xuat hién mat sap. Viet két qua dudi dang thap phan.
= Loi gidi
v Trd loi: 0,5
Ta co: Q={SS,SN,NS,NN}| = n(Q)=4.

Goi A 1a bién ¢6: “Ca hai lan déu 1a mit sép”. = A ={SS} .
Goi B la bién cb: “Lan ther nhdt xudt hién mit sip” = B={SN,SS| =n(B)=2

:P(B)zﬂzgz—.
n(Q) 4 2
Khid(’):AmB:{SS}:>n(AmB)=l:>P(AmB):n(A—mB):l.
n(Q) 4
Viay xac suét dé ca hai 1an déu xuAt hién mat sép biét réng 1an thtr nhat xuét hién mat sép la:
1
P(AlB):Mzizl.
P(B) 1 2
2

Hiéu suét cua tim 14 luu luong mau dugc bom boi tim trén
mot don vi thoi gian (luu lugng mau chay vao dong mach

W\V huyetap.net
chu). Dé do hiéu suit cta tim, nguoi tabom A (mg) chét
chi thi mau vao tdm nhi phai, chay qua tim r0i vao dong
mach chu va do nong do chat chi thi mau con lai ¢ tim dén
thoi diém T (s) khi chat chi thi mau tan sach. Goi ¢(t) 1a

nong do (mg /1) chét chi thi mau tai thoi diém ¢(s) thi

N
uuuuuu

TINH MACH
CHU UG

hiéu suét ciia tim dwoc xdc dinh béi F = TL(l /s).

jc(t)dt

0



Tinh hiéu suat ctia tim khi bom 8 mg chét chi thi mau vao tdm nhi phai, biét c( ) ‘1‘ (12 t)

v6i 0 <t <12 (két qua lam tron dén chik sé thdp phén thir hai).
(Nguon: James Stewart, Calculus, Cengage Learning).
= Loi gidi
v Trd loi: 0,11

. . . . \ A
D¢ tinh hi¢u suat ctia tim, ching ta can sir dung cong thirc da cho: F = (l / s)
[e(t)at
0
Trong d6: A =8mg (luong chat chi thi bom vao); ¢ (t) = it(12 - t) nong do chat chi thi mau tai
thoi diém t; T =12 gidy 1a thoi gian khi chét chi thi mau tan sach.
Dau tién, ta thay thé c(t) vao tich phan: J. dt .[ 12 t dt

112 5
t(12-t)d 4_[(12t—t )dt

0

12
Ta c6 thé tinh tich phan nay bang cach phan tich I
0

-lklv—*

12 2 12 3 12 3
Khi do: jlztdt=1z.t— 1212 1272 - 864 va jtzdt=t— 2 576,
) 20 2 210 3
i 12 12 1
Két hop lai ta co: [ (12¢—+")dt =864—-576 =288 nén Ic(t)dt:5.288:72
0 0
Khi d6 hiéu suét cua tim 1a: anin:le,ll(l/s).
729

[e(t)at

0
Cau 18. Trong khong gian Oxyzmot cabin cap treo dugc dat xuat phat tai diém A(3; 4; ZO)Vé chuyén
dong déu theo duong cap co vec-to chi phuong ;(1; 2;2) v6i toe d6 1a 5m /s (don vi trén mbi
truc toa do 1a mét). Sau 30 gidy di chuyén cép treo ding lai tai diém M (a; b;c). Khi do gié tri

biéu thitc a+b+c 1a bao nhiéu?

= Loi gidi
v Tra loi: 277
Goi t (gidy) la thoi gian cabin cdo treo di chuyén

Do cabin cép treo toc do 1a 5m/snén do dai AM = 5t (mét)= ‘AM‘ =5t.

Do hai vec-to AM va ii = (3; 2;2) cung hudng nén AM = ki (k > 0) = ‘ZM‘ = k|ﬁ| =3k.
Suy ra:

Stk ke2tm AM == AM =| 2690010, = (a-3;b—4;c-20)= 510,10,
3 3 37373 37373

a=§t+3
3

Vay: b= ?t +4 . Sau 30 gidy di chuyén cap treo dimng lai tai diém M (53 104; 120)

:£t+20
3

Vaya+b+c=53+104+120=277.

D. Ciu héi — Trd 1oi tw ludn (03 diém)



Cau 19.

Cau 20.

Mat trong cuia mot ham biogas c6 hinh dang 1a mot phan cta mat cau da cét‘b() hai phan cia n6
bang hai mat phang song song v&i nhau (nhu hinh v€). Ban kinh cua mat cau bang 2,5m . Mt
day phia dudi cach tim mot khoang bang1,5m . Mt day phia trén cach tim mot khoang bang
2m . Tinh thé tich phan bén trong ciia him biogas d6 (don vi 1a m*) 7

= Loi gidi
Mit trong cia mot ham biogas c6 hinh dang 1a mot phﬁn clia mit cau da cit bo l}ai phﬁn cua no
bang hai mdt phang song song v&i nhau (nhu hinh v€). Ban kinh ctia mat cau bang 2,5m . Mat
day phia duédi cach tim mot khoang bang1,5m . Mat day phia trén cach tim mot khoang bang

2m . Tinh thé tich phan bén trong ctia him biogas d6 (don vi 1a m*)

Trén h¢ truc Oxy xét duong tron (C)c phuong trinh x° +y° =2,5°. Khi d6 nira phén trén truc
hoanh cta (C ) c6 phuong trinh y =+/2,5> —x” . Xét hinh phang (H ) gi6i han boi nira phan trén
truc hoanh cia (C ) , truc Ox va céac duong théng x=-1,5,x=2. Quay hinh phéng (H ) quanh

truc hoanh ta dwoc khdi tron xoay co thé tich bang thé tich phan khong gian phia trong ciia him
biogas.

Thé tich phan khong gian bén trong him biogas duoc tinh boi coéng thirc

2
Ver|(25-%)dx="r.
s 12

Mot may bay dang & vi tri diém A(3,5;—2;0,4) va sé& ha canh ¢ vi tri diém B(3,5;5,5;0) trén
duong bang EG dugc mo hinh hoa trong h¢ truc toa do Oxyz nhu hinh v& bén dudi (don vi trén
mdi truc toa do 1a kilémét). Co6 mot 16p may dugc md phong béi mot mit phang (a) di qua ba
diém M(5;0;0) N(0;-5:0) va P(0;0;0,5). Tim toa do ciia diém C 1a vi tri ma may bay

xuyén qua dam mdy dé ha canh?



Cau 21.

Hinh mo ta

Ta co E=(0;7,5;—O,4)

Puong théng (AB) qua A(3,5;—2;0,4), nhan E=(0;7,5;—0,4) la véc to chi phuong co

x=3,5
phuong trinh (AB): y=-2+7,5t ,(teR).
z=0,4-0,4t
Mt phing () qua M,N,P I (a): =+ L+ =1 x-y+102-5=0
5 -5 0,5
Piém C la giao diém cua (a) va (AB), toa 40 diém C 1a nghiém cua hé
2
23
X=3,5 35
= 2+7,5t TS
z=0,4-0,4t y_ﬁ 10 46 115
x—y+10z-5=0 46
28
z=—0
115

Trong mot 16 bong deén co6 20% sb bong do phan xuong I san xuat. S6 bong con lai do phan
xuong II san xuat. Nguoi ta nhan thay c6 2% sb bong trong 16 hang khong dat chat lugng. Biét
rang trong cac bong do phan xuéng I san xudt, ti 16 bong khong dat chit lugng 14 1% . Chon ngau
nhién 1 bong dén tir 16 hang. Biét rang bong dugc chon khong dat chat lugng, tinh xac sudt bong
d6 do phan xuong II san xuat.

= Loi gidi
Goi A 1a bién cb “Bong dén chon ra do phan xuéng I san xuét”.
Goi B 1a bién cb “Bong dén chon ra do phan xudng II san xuét”.
Goi H 1abiéncd” Bong den chon ra khong dat chét lugng”.
Taco: P(A)=0,2;P(B)=0,8;P(H)=0,02 va P(HIA)=0,01.
Ap dung cong thirc xac sudt toan phan, ta co:
P(H)=P(A).P(HIA)+P(B)P(HIB)



<0,02= 0,2.0,01+0,8.P(H | B)

:>P(HIB):4%O.

, P
Ap dung cong thuc Bayes, ta co: P (B |H ) =

Hét

(B).P(HIB) 08,
P(H) 0,02




KIEM TRA CUOI HQC KY II KHOI 12
NAM HOC 2024 — 2025
DE SO 2

PHAN DE

A. Ciu héi — Tra loi tric nghiém (03 diém)
Cau 1.

Cau 4.

Cau 5.

Cho ham sb y= f(x) lién tuc trén doan [a;b] . Goi F(x) la mot nguyén ham cua ham sb f(x)

trén doan [a; b] . Chon ménh d? sai.

A, :[f( X)dx = F(b)~ F(a). B. jf( X)dx=1.
C_:[f( x)dx =0. Dj:f dx——jjf

Trong khong gian Oxyz, cho mit cau (S) (X +y*+2° —2x—4y +2z-2=0. Xé4c dinh toa d
tam I va ban kinh R cua mit cau (S)

A I(52;-1),R=242. B. I(-1;,-2;1),R=242.

C. I(2:4,-2),R=+2. D. I(2;4;2),R=8.

Cho ham s f (x) lién tyc trén R. Goi S 1a dién tich hinh phang giéi han boi cic duong
y=f(x),y=0,x==2 va x=3 (nhu hinh v&). Ménh d¢ ndo duéi day ding?

Yy

—2 1

1 3 1 3

A. Sz—jf(x)dx—.[f(x)dx. B. 5= jf(x)dx—jf(x)dx.
2 1 -2 1
1 3 1
C. S=—[ f(x)dx+] f(x)dx. D. 5= f(x dx+jf
-2 1 -2
Cho 2 biéncd A va B.Tim P(A) biét P(AIB)=0,8; P(AlB)=0,3; P(B)=0,4.
A.0,1. B.0,5. C. 0,04. D. 0,55.
Cho hai bién c6 A va B ¢c6 P(A)=0,3;P(B)=0,6;P(AnB)=0,2. Xéc sudt P(AIB) la
Al B. L c2 p. L
2 3 3 6
Dién tich ciia hinh phang giéi han boi d6 thi ciia hai ham sé y =x’,y =x va hai dudng thing
x=0,x=2 bang
A. 2. B2 c.2. D. L.
2 4 4

Cho phan vit thé (T) gi6i han béi hai mit phing c6 phuong trinh x =0 va x =2. Cét phan vt
thé (T) bdi mat phéng vuodng goc vai truc Ox tai diém c6 hoanh do x (O <x< 2) , ta duoc thiét

dién 1a mot tam gidc déu c6 df dai canh bang x+/2—x . Tinh thé tich V' ctia phan vt thé (T).



A.V:%. B. V=43 c.vzg. D.V=13.
Ciu 8. Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(1;1;2) va B(S;I;O). Mit cau duong kinh AB c¢6
phuong trinh la
A (x=2) +(y-1) +(z-1) =8. B. (x—2) +(y-1) +(z-1) =2.
C. (x-1) +(y-1) +(2-2) =8. D. (x-3) +(y-1) +2° =2.

Cau 9. Hop tht nhét co 3 vién bi xanh va 6 vién bi do. Hop thir hai ¢6 3 vién bi xanh va 7 vién bi do.
Cac vién bi ¢6 cung kich thudc va khoi lugng. Lay ra ngau nhién 1 vién bi tir hgp thir nhat chuyén
sang hop thtr hai. Sau d6 lai lay ra ngau nhién dong thoi 2 vién bi tir hop thr hai. Tinh xac suat
de hai vién bi lay ra tir hop thu hai 1a bi do.

Y B. L. c.z. . L.
32 17 7 15
Cau 10. Thétich V ctakhdi tron xoay tao thanh khi quay hinh phang gii han béi cac dudng y=3x- x’
, ¥y =0 quanh tryc Ox la:
A.V=8—57T. B.Vzﬂw. C.V=§7r. D.V:ﬂw.
10 7 7 10
Ciu 11. Trong khong gian Oxyz cho ba diém A(l;—2;0),B(2;—1;3),C(0;—1;1). DPudng trung tuyén

AM cua tam gidc ABC c6 phuong trinh 1a

x=1 x=1-2t x=1+t x=1+2¢
A.Jy=-2+t. B.Jy=-2 . C.jy=-2 . D. Jy=-2+t.
z =2t z =2t z=-2t z =2t
x=2-2t
Cau 12. Trong khong gian Oxyz cho hai dudng thang d : xl—l = y;Z =z +13 va A:qy=-2+t.Xétvi
z=1+3t
tri twong dbi cua hai dudng thing di cho )
A. Chéo nhau B. Trung nhau C. Song song D. Cat nhau

B. Céu héi — Trd loi ding/sai (02 diém)
Cau 13. Chohamsb y = f(x) =2x+3. Biét F(x) la mgt nguyén ham cua f(x) trén K. Khi do:
Ménh dé Dung | Sai

(a) Blét F(I)ZZ thi P(X):x2+3x+2'

(b) | Gia tri cua jf(x)dx—'[f(x)dx+jf(x)dx bing 42.

© Dién tich hinh phang gi6i han boi cac duong y = f(x), truc hoanh va
C .
x=-2, x=1 bang 6.

Thé tich khéi tron xoay thu dugc khi quay hinh phang gii han boi hai

(d) 15567

duong yzf(x) va y=x"—2x+6 quanh truc Ox bang

Ciu 14. Trong khong gian Oxyz, cho mat phang (P) :x=2y+3=0va diém A(2; L 2) . Khi do:
Ménh dé Dung | Sai

(a) | Khoang cach tur diém A dén (P) bang

3
Nt



Puong thang d di qua diém A va vudng goc v6i mit phang (P) co
x=2+t
(b) X £ 15
phuong trinh thamso 1a Jy =1-2t
z=2
Mat ph:fmg (Q) qua 2 diém B(l; 1;0) , C(—2; 1;1) va vudng goc voi mat
c ,
© phang (P) c6 phuong trinh (Q) 2x+y+6z-3=0.
Puong thang d' 1a giao tuyén cua hai mit phing (P ) va (Q) c6 phuong
x=-3+4¢
@aj. . £ 15
trinh tham so 1a {y =2t
z= 3_ t
2

C. Ciu héi — Trd 1oi ngdn (02 diém)

Ciu 15. Trong khong gian Oxyz, voi don vi do 1a mét, tdc dong vao can mo 18t tai vi tri P(l; 2 ;3) mot

luc 1_—:(1;1;—1) nhu hinh vé.

= 4= \
A
A
—

Moment luc M khi tac dong luc F vao méd éttaivitri P 1a (a; b;c). Xac dinh a+b+c

= Pién dap sb:
Ciu 16. Trong khong gian Oxyz, mét vién dan duogc ban ra tir diém A(2; 1;3) v6i van téc khong doi,

vecto van toc 9 (trén gidy) 1a @ =(2;1;5). Biét muc tiéu ddt ¢ vi tri c6 toa do B(8;4;18), hoi

trong thoi gian bao 1au (gidy) vién dan trén bay tring vao muc tiéu?

= Pién dap sb: - i
Cau 17. Trén mot suon nui (c6 do nghiéng déu), nguoi ta trong mot cay thong va muodn gitt nd khong bi
nghiéng bang hai s¢i day neo nhu hinh v&. Gia thiét cay thong moc thang dung va trong mot hé
toa do phu hop, cac diém goc O (goc cay thong) va A, B (noi budc day neo) co toa dd tuong
ung la O(O;O;O) , A(S;—S;l) , B(—3;—4;2) , don vi trén mdi truc toa do 1a mét. Biét r@'mg hai

day neo déu duoc bude vao cay thong tai diém C (0 ;0; 5) va dugc kéo cang tao thanh cac doan

thang. Khi d6, goc tao boi day neo CA va mit phang sudn nui 1a bao nhiéu do (Iam tron két qua
den hang don vi cua do)?

x= Pién dap so6: |

Cau 18. Mot trﬂu&mg’tmng hoc phé thong c6 500 hoc sinh, trong d6 ¢6 201 hoc sinh nam va 299 hoc sinh
nit. Tong két hoc ky I, c6 160 hoc sinh dat danh hiéu hoc sinh gioi, trong d6 c6 72 hoc sinh nam




va 88 hoc sinh nir. Chon ra ngau nhién mdt hoc sinh trong sb 500 hoc sinh d6. Tinh x4c suit dé
hoc sinh dugc chon c6 danh hi€u hoc sinh gidi va la nam (lam tron két qua dén hang phan tram).

= Dién dap so:

D. Ciu héi — Trd 16i tw ludgn (03 diém)

Cau 19.

Cau 20.

Cau 21.

Tir mot tAm bia hinh vuéng ABCD canh 4cm v& hai duong chéo va hai nira duong tron duong
kinh 1a hai canh AD, BC cat nhau tao thanh 4 hinh canh quat nhu hinh v€. Tinh thé tich khoi
tron xoay sinh ra khi quay 4 canh quat nay quanh canh CD (két qua lam tron dén hai chir s6 sau
dau phay).

A B

D C

Mot chat diém bat dau chuyén dong thang déu véi van toc v,, sau 8 gidy chuyén dong thi gip
r s A A < A <9 A A re A A A A 5

chudng ngai vat nén bat dau giam tdéc do voi van toc chuyén dong v(t) = _Zt +a (m / s), (t > 8)

cho dén khi dung han. Biét rang ké tir luc chuyén dong dén luc dimg thi chét diém di dugc quing
duong 1a 120m . Tim van toc v, .

Trong khong gian Oxyz, mdt xa thu ban mot vién dan tir vi tri A (3 ;0; 1) trong 2 gidy. Pau dan
di voi van toc khong doi theo vécto vén tdc (trén gidy) la o =(5;1;2). Hoi xa thi ¢6 ban tring

muc tiéu tai vi tri diém B(l; 5;3) khong?

Hét
PHAN LOI GIAI CHI TIET

A. Ciu héi — Tra 10i trac nghiém (03 diém)

Cau 1.

Cau 2.

Cho ham sb y= f(x) lién tuc trén doan [a;b] . Goi F(x) la mot nguyén ham cia ham sb f(x)
trén doan [a; b] . Chon ménh dé sai.

A. jf( x)dx=F(b)-F(a). B. jf dx=1.

C. jf( x)dx=0. D. | f(x) j (x)dx.
a \&Lo’tgidu'

Chon B

Ta cd j.f(x)dxzo nén jl.f(x)dle sai.

Trong khong gian Oxyz, cho mit cau (S) :xX*+yt+2° —2x—4y+2z-2=0. Xéac dinh toa d
tAm I va ban kinh R ctia mit cdu (S).

A. I(;2;-1),R=242. B. I(-1;,-2;1),R=22.

C. 1(2;4;-2),R=+2. D. I(2;4;2),R=8.

= Loi gidi
Chon a

Miit cau (S) c6 tam I(1;2;-1) va ban kinh R = \/12 +2? +(—1)2 ~(-2)=242.




Cho ham s f (x) lién tuc trén R. Goi S 1a dién tich hinh phang giéi han boi cic duong
y=f (x), y=0, x=-2 va x =3 (nhu hinh v&). Ménh d nao duéi day ding?

Y

A. Sz—jf(x)dx—.[f(x)dx. B. 5= jf(x)dx—jf(x)dx.

C. S=—J.f(x)dx+Jf(x)dx. D.S= If(x)dx+_[f(x)dx.
7 = Loi gigi

Chon B

Ta co S=.3[|f(x)|dx=j[|f(x)|dx+j[|f(x)|dx=j;f(x)dx—j.f(x)dx.

Cho 2 biéncd A va B.Tim P(A) biét P(AIB)=0,8; P(A|§)=0,3; P(B)=0,4.
A.0,1. B.0,5. C. 0,04. D. 0,55.
w Loi gidi
Chon B
Ta co P(B)=0,4:>P(B)=1—o,4=0,6.
Theo cong thirc x4c sudt toan phan:

P(A)=P(B).P(AIB)+P(B).P(AIB) < P(A)=0,40,8+0,6.0,3=0,5.
Cho hai bién ¢6 A va B ¢6 P(A)=0,3;P(B)=0,6;P(AnB)=0,2. Xéc sudt P(AIB) la

AL B.1 c.z. p. L.
2 3 3 6
= Loi gidi
Chon B
. I P(ANB) 0,2 1
Theo dinh nghia xac suat c6 dicu kién ta c6: P (A | B) = = =—
P(B) 0,6 3
Dién tich ciia hinh phang giéi han bi d6 thi clia hai ham sé y=x’,y =x va hai dudng thing
x=0,x=2 bang
A. 2. E.i. C.g. D.l.
2 4 4
= Loi gidi
Chon B

Dién tich can tim 1a j.|x3 —x|dx =Jl.|x3 —x|dx+J2.|x3 —x|dx =Jl.(x—x3)dx+J2.(x3 —x)dx
0 0 1 0 1

Xt 1 xt Xt ’
= — — — +| ———
[2 4) (4 ZJ
0 1

Cho phan vit thé (T) gi6i han béi hai mit phing c6 phuong trinh x =0 va x =2. Cét phan vt

5

5

thé (T) bé1 mat phéng vuong goc voi truc Ox tai diém c6 hoanh do x (0 <x< 2) , ta dugce thiét

dién 1a mot tam giac déu c6 do dai canh b'fmg xv/2—2x . Tinh thé tich V cua ph?ln vat thé (T)



Cau 10.

A.V:%. B. V=43. g.vzg. D. V=43.
= Loi gidi
Chgn C
2 p—

Dién tich thiét dién: $(x) = 2 4x) )

. . 2 242(2— 3 2
The tich ctia vat thé (T): V, =j5(x)dxzj‘%dx :gfxzﬁ—x)dx

0 0 0

ﬁ(u 1 j V3
=—| =X —=x" | =—.

437 47 ) 3

Trong khéng gian Oxyz, cho hai diém A(l;l;2) va B(3;1;0). Mit cau duong kinh AB c6

phuong trinh la
B. (x-2) +(y-1) +(z-1) =2.
D. -
da

8.

A (x=2) +(y-1) +(z-1) =8. x-2)
C. (x—l)zvt(y—l)2+(z—2)2 (x—3)2+(y
= Loi gidi

Chon B
Mit ciu c6 tAm 1(2;1;1) . Mt cdu c¢6 ban kinh R= Al = \/5

Véy mit cau c6 phuong trinh: (x - 2)2 + (y - 1)2 + (z —1)2 =2.
Hop thtr nhat ¢6 3 vién bi xanh va 6 vién bi d6. Hop thir hai ¢6 3 vién bi xanh va 7 vién bi do.
Céc vién bi c6 cung kich thudc va khéi lwong. Lay ra ngiu nhién 1 vién bi tir hop thi nhat chuyén
sang hop tht hai. Sau d6 lai 14y ra ngiu nhién dong thoi 2 vién bi tir hop thir hai. Tinh x4c sudt
dé hai vién bi l4y ra tir hop tht hai 1a bi do.
LY B. . c.2. D. ..
32 17 7 ~ 15
w Loi gidi
Chon D
Goi A 1a bién cb “ 1dy dugc mot vién bi mau xanh ¢ hop thi nhat “ va B 1a bién ¢d “ lay duoc
hai vién bi mau do & hop thir hai”

e 1 c: 21

Khi d6 ta ¢ P(A)zg,P(BIA)zc—glzg.
— 2 — C. 28
Suyra P(A)=1-P(A)==; P(BlA)=—"2="—.
( ) ( ) 3 ( ) C, 55

Ap dung cong thirc x4c suat toan phan ta co
P(B)=P(A)P(BIA)+P(A)P(BIA) 12,28 7
3°55 3755 15
Thé tich V' cia khdi tron xoay tao thanh khi quay hinh phang gi6i han boi cac duong y =3x —x°
, y=0 quanh tryc Ox la:
85 41 8 81

AV =—7. B.V=—n. C.V=—m. D.V=—m.
10 7 7 - 10

= Loi gidi
Chon D

Xét phuong trinh: 3x—x° =0 <

Thé tich khéi tron xoay: V = wj(3x —x’ )2 dx = wi(9x2 —6x° + x4)dx
0 0



, 3x )3 8Ix
=73 ——+— || =—.
2 50 10
Cau 11. Trong khong gian Oxyz cho ba diém A(1;—2;0),B(2;—1;3),C(0;—1;1). Puodng trung tuyén
AM cua tam giac ABC c6 phuong trinh 1a

x=1 x=1-2t x=1+t¢ x=1+2t
A qy=-2+t. B.qy=-2 . C.jy=-2 . D.y=-2+t.
z =2t z=-2t z=-2t z=2t
= Loi gidi
Chon A

A(1,-2;0),M(15,-1,2); AM =(0;1;2)
x=1

Puodng trung tuyén AM cta tam giac ABC c6 phuong trinh 1a y=-2+t

z=2t
5 x=2-2t
Cau 12. Trong khong gian Oxyz cho hai duong thiang d:xl_lzy; =Z+13 va A:qy=-2+t.Xétvi
z=1+3t

tri twong ddi cua hai duong thing di cho )

A. Chéo nhau B. Trung nhau C. Song song D. Cat nhau
= Loi gidi

Chon A

Puong thing d di qua diém M(l; 2; —3) va co 1 vecto chi phuong 4 = (1;3;—1).

Puong thang A di qua diém N(2; —2;1) va c6 | vecto chi phuong E:(—2;1;3).
Taco: @b |=(10;-1;7) %0, MN = (1;~4;4) =| @5 | MN #0 = d;A chéo nhau.

B. Cau hoi — Tra loi dung/sai (02 diém)
Cau 13. Cho hamsb y = f(x) =2x+3. Biét F(x) la mgt nguyén ham cta f(x) trén K. Khi do:
Ménh dé Ping | Sai

(a) | Biét F(1)=2 thi F(x)=x+3x+2.

(b) | Gia tri cua j'f(x)dx—j.f(x)dx+j'f(x)dx bang 42.

© Dién tich hinh phing gi6i han boi cac duong y = f(x), truc hoanh va
C .
x=-2, x=1 bang 6.

Thé tich khdi tron xoay thu duge khi quay hinh phiang gidi han boi hai
15567

@ duong yzf(x) va y=x"—2x+6 quanh truc Ox bang
w Loi gidi
(@) Biét F(1)=2 thi F(x)=x"+3x+2.
Ta ¢6 F(x):J.f(x)dx:J.(zx+3)dx:x2+3x+C.
F(1)=2<1P+3.1+4C=2=C=-2.
Vay, F(x)=x"+3x-2.
» Chon SAIL

(b) Gia tri ciia Jz.f(x)dx—j‘f(x)dx+j.f(x)dx bang 42.



2 0

f(x)dx—J.f(x)dx+:[f(x)dx

5

Ta co

© T 1

0 2

= J'f(x)dx+if(x)dx—jf(x)dx

5

:j.]f(x)dx+j;f(x)dx+if(x)dx =if(x)dx=42

» Chon DUNG.
(c) Dién tich hinh phang gidi han béi cdc dwong y= f(x) truc hoanh va x=-2, x =1 bang 6.
1
Dién tich hinh phang can tim la: S = I |2x + 3| dx = %
-2
» Chon SAI
(d) Thé tich khoi tron xoay thu dwoc khi quay hinh phang giéi han béi hai duwong y=f (x) va

y=x"—2x+6 quanh truc Ox bang 1515567r :

; x=1
Phuong trinh hoanh do giao diém: 2x+3=x>-2x+6 < x* —4x+3=0 @{ 3
X =

2 (o 2 :155671'
(2x+3) (x 2x+6) ‘dx et

3
Thé tich khdi tron xoay can tim 1a: V = 7rj
1

» Chon DUNG.

Ciu 14. Trong khong gian Oxyz, cho mat phang (P) :x=2y+3=0 va diém A(Z; 1;2) . Khi do:
Ménh dé Diing

Sai

(a) | Khoang cach tir diém A dén (P) bang %
5

Puong thing d di qua diém A va vudng gbc v6i mit phing (P) co

) x=2+t
phuong trinh tham s6 13 y=1-2¢

z=2

Mat phfmg (Q) qua 2 diém B(l;l;O), C(—2;1;1) va vuong gboc voi mat

(© phang (P) c6 phuong trinh (Q) 2x+y+6z-3=0.

Puong thang d' 1a giao tuyén cua hai mat phang (P) va (Q) c6 phuong

x=-3+4¢
trinh tham s 1a { y = 2t
3

z=——t
2

(a)

w Loi gidi
(a) Khoang cdch tir diém A dén (P) bang is
Ta co d(A,(P)) =w = 3

1+(-2) V5

» Chon PUNG.




(b) Puong thang d di qua diém A va vudéng goc véi mdt phang (P) c6 phirong trinh tham sé la

x=2+t
y=1-2t
z=2

Puong thing d di qua diém A(2; L 2) va c6 véc to chi phuong 1 = (1; -2; 0) nén c6 phuong

x=2+t
trinh la Jy=1-2t
z=2
» Chon SAI

(¢) Mt phang (Q) qua 2 diém B(1;1;0), C(=2;1;1) va vudng géc véi mdt phang (P) c6 phwong trinh
(Q):2x+y+6z-3=0.

Tac6 (Q) chira B,C nén BC =(-3;0;1) 1a mt vecto chi phuong cua (Q).

Lai c6 (Q) vuong goc véi (P) nén n, =(1;-2;0) 1a mdt vecto chi phuong cita (Q).

Khi d6 | BC;n, |=(2;1;6) 1a mot vecto phip tuyén cia (Q).

Vay (Q):2x+y+6z-3=0.

» Chon DUNG.
(d) Puong thang d' la giao tuyén cua hai mdt phing (P) va (Q) c6 phieong trinh tham sé la

x=-3+4t

y=2t

z=i—t
2

-2y+3=0 .
Ta co (P)m(Q)zd' nén d' co dang oy di qua diém M —3;0,'i
2x+y+6z-3=0 2

Goi u 1a mot vecto chi phuong ciia duong thang d', ta c6 u = [np,nQ} voi

o

1, =(1,-2;0),n, =(2,1;6) nén u=(~12;,-6;3)=-3(4;2;-1)

Q
x=-3+4t
Vay : phuong trinh d' 1a <y =2t
z= 3_ t
2
» Chon DUNG.

C. Ciu hoi — Trd 1oi ngdn (02 diém)

Cau 15. Trong khong gian Oxyz, voi don vi do 1a mét, tdc dong vao can mo 18t tai vi tri P (1; 2;3) mot

lwe F(1;1;-1) nhu hinh v&.



Cau 16.

Cau 17.

/ -

Moment luc M khi tic dong luc F vao mo 1& taivitri P la a,b c . Xéac dinh a+b+c

= Loi gidi
v Tra loi: - 2
Moment lyc M khi tac dong luc f vao mo 1t tai vitri P 1a
a=-5
Mz[(j'?ﬂ (-5:4;-1)=>ib=4 =a+b+c=-2.
c=-1

Trong khong gian Oxyz, mdt vién dan duoc bén ra tir diém A(2; 1;3) véi van tde khong ddi,
vecto van toc 9 (trén gidy) la ¥ =(2;1;5). Biét myc tiéu dat & vi tri c6 toa do B(8;4;18), hoi

trong thoi gian bao lau (gidy) vién dan trén bay trang vao muc tiéu?

= Loi gidi
v Trd loi: 3
Vién dan chuyén dong trén duong thang di qua diém A, cé vecto chi phuong ¥ nén phuwong
x=2+2t
trinh quy dao chuyén dong cua vién danla Jy =1+t¢
z=3+5t
8=2+2t
Thay toa 6 diém B vao phwong trinh chuyén dong cua vién dan ta duoc {4=1+¢t =t=3.
18=3+5¢

Véy vién dan trén bay tring vao muc ti€u trong 3 gidy.

Trén mot suon nai (c6 dd nghiéng déu), ngudi ta trong mot cay thong va mudn giit né khong bi
nghiéng bang hai soi diy neo nhu hinh v&. Gia thiét ciy thong moc thang ding va trong mot hé
toa d6 phu hop, cac diém goc O (goc cay thong) va A, B (noi budc diy neo) co toa dd tuwong
tmg 1a 0(0;0;0), A(5;-3;1), B(-3;-4;2), don vi trén mdi truc toa do 1a mét. Biét ring hai

day neo déu duoc bude vao cay thong tai diém C (0 ;0; 5) va dugc kéo cang tao thanh cac doan

thang. Khi d6, goc tao boi day neo CA va mit phang suon nui 1a bao nhiéu do (lam tron két qua
dén hang don vi cia do)?

= Loi gidi

v Traloi: 37
Ta co a=<5;-3;1), @:(_3;_4;2)



-3 1
4 2

1 5
2 -3

5 -3
-3 -4

7 4

nén [OT‘LEB} = (

j:(—z;—ls;—n) :

Suy ra vecto n= [52,673} = (—2;— 13;-1 1) 1a mdt vecto phap tuyén cta mt phang (OAB) .
Mat khac C_A:(S;—3;—4) nén ta co

B ‘CAﬂ‘ 15.(=2) +(=3).(~13) + (4).(-11)| 73

[ e

sin(CA,(OAB)) =

cos(a,?z)

Suy ra (CA,(OAB))~37°.

Viy goc tao bai diy neo CA va mit phang suon nii khoang 37°.

Céu 18. Mot trudng trung hoc phd thong c6 500 hoc sinh, trong d6 c¢6 201 hoc sinh nam va 299 hoc sinh
nit. Téng két hoc ky I, c6 160 hoc sinh dat danh hi€u hoc sinh gioi, trong d6 c6 72 hoc sinh nam
va 88 hoc sinh nir. Chon ra ngﬁu nhién mot hoc sinh trong s 500 hoc sinh d6. Tinh x4c suit dé
hoc sinh dugc chon c6 danh hiéu hoc sinh gioi va 1a nam (1am tron két qua dén hang phan tram).

w Loi gidi

v Tvd loi: 0,35
A: "Hoc sinh dugc chon ra dat diém gioi";
B : "Hoc sinh dugc chon ra la hoc sinh nam".
Khi d6, x4c sudt dé hoc sinh duoc chon ra dat danh hiéu hoc sinh gioi va la nam, chinh la xac
sudt cia A v&i diéu kién B.
P(ANB) =£= 0,14.

500

Do ¢6 201 hoc sinh nam nén P(B)z%zOA.
Vi thé, ta c6; P(A|B)= P(ANB) 014 0,35.
P(B) 0,4

Vay xéc suét dé hoc sinh dugc chon ra dat danh hiéu hoc sinh gidi va la nam bﬁng 0,35.

D. Cau hoi — Trd l tw lugn (03 diém)

Cau 19. Tu mot tam bia hinh vuéng ABCD canh 4cm vé hai duong chéo va hai nira duong tron duong
kinh 1a hai canh AD, BC cat nhau tao thanh 4 hinh canh quat nhu hinh v€. Tinh thé tich khoi
tron xoay sinh ra khi quay 4 canh quat nay quanh canh CD (két qua 1am tron dén hai chit sé sau
déu phay).

A B




Céu 20.

Cau 21.

Chon hé toa do Oxy nhu hinh vé (O = D) , 40 dai vecto don vi trén mdi truc toa do 1a lem .
Khi do:
Nura duong tron (C) duong kinh AD ¢6 tim M (0;2) 1a trung diém AD, ban kinh bang 2.
) 2 Aml:y=2+V4-x"
Suy ra: (C):x +(y—2) =4=|
InD:y=2-+4-x"
AC:x+y-4=0; BD:y=x
Suy ra thé tich khéi tron xoay sinh ra khi quay 4 canh quat di cho quanh canh CD 1la:
2 2 2 2
V= 27{.[((2+\/4—x2 ) —(4—x)zjdx+_[(x2 —(2—\/4—x2 ) ]dx} ~57,38cm’.
0 0

Mot chat diém bét dau chuyén dong thing déu véi véan toe v,, sau 8 gidy chuyén dong thi gip
chudng ngai vat nén bat dau giam tdc d6 véi van tde chuyén dong v(t) = —%t +a (m / s), (t > 8)

cho dén khi dimg han. Biét rang ké tir lac chuyén dong dén luc dung thi chit diém di dwoc quing
duong 14 120m. Tim van téc v, .

w Loi gidi
Tai thoi diém t =8 vat dang chuyén dong v6i van toc v, nén co

v(8)=vo <:>—§.8+a =0, <> a=0v,+10 suyra v(t)=—%t+vo+10.

Goi t' 1a thoi diém vat dimg han, ta co

4v

v(t’)=0:>0=—§t'+vo+10<:>t'= .(UO+10)<:>t’=T°+8.

W |

Téng quing dudng vat di duoc 1a
p

,
120=8.0, +I(—§t+vo +10]dt & 120=8.0, +(—§t2 +vo.t+10tj
8

8

©120=81, —g(t'2 -8 )+0,.(+'~8)+10(+ -8)

2
4 4 4
@120:8.00—2 (%w} —82}vo.(%w_g]ﬂo(%w—s]

i 2
16(v 64 4 4
@120:8.7;0—2 %Jr% +vo.%+1o.%

v, =10 (t/m)
v,=-30 ()
Trong khong gian Oxyz, mdt xa thu ban mot vién dan tir vi tri A (3 ;0; 1) trong 2 gidy. Pau dan

®v§+20.vo—300=0<:>[ Vay v, =10 (m/s).

di v6i van toc khong doi theo vécto van tde (trén gidy) 1a o = (5 ;1 2) . Hoi xa thi ¢6 bén trang
muc tiéu tai vi tri diém B(l ;5 ;3) khong?

= Loi gidi

x=3+5t
Phuong trinh dudng thing mé ta quy dao chuyén dong cua vién dan 1a A : y=t (t € R)
z=1+2t

Xa thii ban tring duge myc tiéu tai diém B(1;5;3) khi diém B thudc A.



1=3+5t 5
Thay toa d diém B(1;5;3) vao A.Taco: 15=t <& {t=5
3=1+2t  |t=1

Vi céc gia tri t khac nhau nén diém B(l; 5;3) khong thude A.

Viy xa thu khong ban trung muc tiéu tai vi tri diém B (1; 5; 3)

Hét
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PHAN })E

Cau 4.

Cau 5.

— Trd loi triic nghiém (03 diém)
Cho hai s6 thuc a,btiy y, F ( ) 12 mot nguyén ham ciia ham s§ f (x) trén tap R . Ménh dé nao

du01 day la dung?
jf x)dx =f(b)- f(a). B. !f( x)dx =F (b)-F(a).
c. jf dx=F(a) - F(b). D. j:f( )dx =F (b) + F(a).

Nguyén ham cia f(x) =3x+cosx+1 la

A. X’ +sinx+c. B. X’ +x+sinx+c. C.x’+x+cosx+c. D.x’+x—sinx+c.
Trong khéng gian Oxyz, cho mat phing (P) :2x—y+z—-1=0. Vecto nao dudi day la vecto

phap tuyén cia (P) ?

A.7i=(2;-1;-1). B. ii=(-2;1;-1). C.i=(2;-11). D. 7i=(L;1;-1).
Cho ham s y=f (x) lién tyc trén khoang Kva a,b,c € K. Ménh dé nao sau day SAI?
b a a
A. .[f(x)dxz—jf(x)dx. B. jf(x)dsz.
a b
b b b c
C. [ f(x)dx = f(t)dt. D. | f(x dx+jf )dx = [ f(x)dx

Trong khong gian Oxyz , cho hai diém M (3; -2;5 ) , N (—l, 6; —3) . Mt cau duong kinh MN co
phuong trinh 1a:

A. (x+1)2 +(y+2)2 +(z+1)2 =6. B. (x—l)2 +(y—2)2 +(z—1)2 -6.

C. (x+1) +(y+2) +(z+1) =36. D. (x-1) +(y-2)" +(z-1)" =36.

Cho d6 thi ham s6 y=f (x) . Dién tich S ctia hinh phang (phan t6 ¢am trong hinh dudi) 1a:

iy x
A.Szj;f(x)dx. B.Szj;f(x)dx+i‘f(x)dx
C.S=If(x)dx+j)‘f(x)dx. D.Szif(x)derEf(x)dx

Dién tich hinh phang gi6i han béi d6 thi ham s6 y = x* —3x?, truc hoanh va hai dudng thang
x=-2;x=3 bang



A2 B L c. 2 D. 12.
4 4 4

Cau 8. Tinh thé tich V cua vat thé nim gitra hai mat phéng x=0 va x =, biét réng thiét dién cta vat
thé bi cit boi mat phing vudng goc véi truc Ox tai diém co hoanh do x (0 <x< 7r) la mot tam
giac déu co dién tich \/5 sinx.

A V=3, B. V =3r. C.V=2m3. D. V=23.
Cau9. Cho haibién cd A va B véi P(B)>0 thi xéc sudt ciia bién c6 A voi diu kién bién ¢b B da

xay ra la
A. P(AlB):%. P(AIB)=P(A).P(B).
C. P(AlB):P(AmB) p(A|B):P(AUB)

P(B) P(B)
Cau 10. Cho hinh phang (D) gi6i han boi cac duong y=x"—4x+4, y=0, x=0, x=2. Khdi tron
xoay tao thanh khi quay (D) quanh truc hoanh c6 thé tich V bang bao nhiéu?

A V=32 B. V=22 c.v=>2 D. V=321,
5 5 5r

Cau 11. Trong khéng gian Oxyz, cho hai diém A(l; 1; 1) , B(l; 3 - ) Viét phuong trinh mat phiang
trung tryc ciia doan AB.
A.y-2z+2=0. B. y-3z+4=0. C.y-2z-6=0. D. y-3z-8=0.

Céu 12. Mot hop co6 10 vién bi trang va 5 vién bi do, cac vién bi c¢6 cung kich thude va khéi luong. Ban
Binh lay ngau nhién mét vién bi trong hQp, khong tra lai. Sau d6 ban An lay ngau nhién mot vién
bi trong hop do6.

Goi A labién co “An lay duoc vién bi trang ;
Va B 1a bién cb “Binh 1y duoc vién bi tring”.

Khi do, P(A | B) bang

A2 B> c. 2. D.

7 7 14
B. Ciu héi — Trd loi diing/sai (02 diém)

W | N

Céu 13. Mot hop c6 16 bi d6 va 10 bi xanh, trong d6 ¢ 10 bi dugce danh s6 gdm 6 bi d6 va 4 bi xanh. Xét
cac bién co sau:
A : “vién bi duogc lay ra co mau dé”; B: “vién bi duoc lay ra c6 danh so6”;

A “vién bi dugc 13y ra c6 mau xanh™; B: “vién bi duoc 1ay ra khong co danh s6”.
Khi do: .
Ménh de Ping | Sai

(a) | Xac sut dé léy ra bi xanh la % .

(b) | Xéc suat dé 1ay ra bi khong co danh s 1a %

(¢) | Xac suét dé ldy dugc bi mau do khong co danh s6 1a %

(d) | Xéc sut lay duoc bi xanh khéng c6 danh s6 1a % .

Ciu 14. Trong khong gian Oxyz cho diém A(l; 0;2) , B(l;l;O) va duong thang d c6 phuong trinh:
x-1_y z+1

1 1 2 .

| Ménh de | Piing | Sai

. Khi do::




Mit phéng (P) di qua diém A va vudng goc v6i d co phuong trinh téng

@/ |
quatla x+y+2z-1=0.

(b) | Hinh chiéu vudng goc ciia A trén duong thang d 1a diém H (1 ;0 ;—1) .

Phuong trinh mét phing (Q) di qua A, B va song song voi duong thing d

c .
© c0 phuong trinh tong quat: 4x -2y -z-2=0.

Phuong trinh duong thing A di qua A, vudng goc va cit d c6 dang:
@] x-1_y_z-2
11 -1

C. Ciu héi — Trd 1oi ngdn (02 diém)

Cau 15.

Céau 16.

Cau 17.

Cau 18.

Heé thong dinh vi toan cau (tén tiéng Anh la: Global Positioning System, viét tdt la GPS) 1a mot
hé thong cho phép xac dinh chinh x4c vi tri ctia mot vat thé trong khong gian. Ta c6 thé mo phong
co ché hoat dong ctia hé théng GPS trong khong gian nhu sau: Trong ciing mét thoi diém, toa do
ctia mot diém M trong khong gian s€ dugc xac dinh boi bdn vé tinh cho trudce, trén mdi vé tinh
c6 mot may thu tin hi¢u. Béng cach so sanh sy sai 1éch vé thoi gian tu Iuc tin hi€u duoc phat di
v6i thoi gian nhan phan hdi tin hiéu d6, mdi may thu tin hi€u xac dinh dugc khoang cach tir vé
tinh dén vi tri M can tim toa d6. Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz, cho bdn vé tinh

A(0;4;5), B(-3;-1;3), C(-2;8;9), D(~7;2;-3). Tinh khoang cach tir goc toa d6 O dén

diém M biét r?mg khoang cach tr cac vé tinh dén diém M lan luot 1a MA=3, MB=5,
MC =9, MD =10. (Két qua lam tron dén hang phan muwoi).

x Pién dap sb:
Mot 6 to bat dau chuyén dong nhanh dan déu véi van tde v, (t) =7t (m / s). bi duoc 5 (s) , Nguoi
1ai xe phat hién chudng ngai vat va phanh gap, 6 t6 tiép tuc chuyén dong cham dan déu véi gia
toc a= —70(m / 52). Tinh quang duong S (m) di dugc ctia 6 t6 tir luc bat dau chuyén banh cho

dén khi dung han. (Két qua lam tron dén hang phan chuc).

x Pién dap sb:
Biét goc quan sat ngang ciia mot camera la 116°. Trong khong gian Oxyz, camera dugc dat tai

diém A(Z;I;S) va chiéu thang vé phia mit phang (P) :2x—y—2z+13=0. Hoi ving quan sat
duogc trén mat phang (P) clia camera 13 hinh tron c6 dudng kinh bang bao nhiéu? (Két qua lam

tron dén hang phan muwoi)

(P

x= Pién dap so6:
Trong mot khu du lich, ngudi ta cho du khach trai nghiém thién nhién bang cach du theo duong
truot zipline tr vitri A cao 15 m cdathap 1 nay sang vitri B cao 10 m cua thap 2 trong khung
canh tuyét dep xung quanh. Véi hé truc toa d0 Oxyz cho trude (don vi: mét), toa do cia A va

B lan luot 1a (3; 2,5;15) va (21,- 27,5;10) . Khi du khach & d6 cao 12 mét thi toa dd ctia du khach

lac d6 1a M (a;b;c). Tinh gid tri biu thiee T =a+b+c (Két qud lam tron dén hang don vi). Biét

rang su tring xudng cua soi day 1a khong dang ké.



= DPién dap so:

D. Ciu héi — Tra 10i tw lugn (03 diém)

Céu 19.

Cau 20.

Cau 21.

2x+1

Cho hinh phing ( ) duoc gioi han boi d6 thi ham sé y=f ( ) , truc hoanh va hai

duong théng x=1, x=5. Lﬁy don vi trén céc truc toa do 1a dm .

Mot chau nude bang nhua ¢6 hinh dang va kich thudce giong hét nhu hinh dang va kich thudc
ctia khéi tron xoay (T) duoc tao thanh khi quay hinh (H ) quanh truc Ox, thé tich nhya dé
1am chéu nuéc chiém 5% thé tich cua khdi tron xoay (T) khi d6 chéu c6 thé chua dugc tdi ta

bao nhiéu lit nudc? (lam tron két qua dén hang phan chuc)

Mot ngudi ding & mat dét diéu khién flycam dé phuc vu chuong trinh truyén hinh. Chon hé truc
toa do Oxyz voi géc toa do O 1a vi tri nguoi diéu khién, mat phéng (Oxy) trung véi mat dat.
Chiéc flycam dang & vi tri diém B (3 ;1 2) va chuyén dong trén duong thing trong 5 gidy t6i diém
M véi van toc khong ddi; vecto van toc (trén gidy) la 0 = (2; I; 2). Xéc dinh khoang cach tur vi
tri nguoi diéu khién toi M.

Mot binh dung 50 vién bi kich thudc, chat liéu nhu nhau, trong d6 ¢6 30 vién bi xanh va 20 vién

bi trang. Lay ngau nhién ra mot vién bi, roi lai 1y ngau nhién ra mot vién bi nira. Tinh x4c suat
deé lay dugc mot vién bi xanh & 1an thir nhat va mot vién bi trang & 1an thir hai.

Hét
PHAN LOI GIAI CHI TIET

A. Ciu héi — Trd loi tric nghiém (03 diém)

Cau 1.

Cho hai s6 thyc a,btuy y, F (x) 1a mot nguyén ham ctia ham s6 f (x) trén tap R . Ménh d& nao
duc'ri day la dang?

A. jf )dx=f(b)-f(a). B. [ f(x)dx=F(b)-F(a).

C. _[f )dx =F(a)-F(b). D. [ f(x)dx=F(b)+F(a).

S — s S —

= Loi gidi
Chon B

If dx—F F(a).



Cau 3.

Cau 4.

Cau 6.

Nguyén ham ctia f(x) =3x" +cosx+1 Ia

A. X’ +sinx+c. B. X’ +x+sinx+c. C.x’+x+cosx+c. D.x +x-sinx+c.
= Loi gidi

Chon B

J.(3x2 +cosx+1)dx=x3 +sinx+x+c

Trong khong gian Oxyz, cho mat phing (P) :2x—y+z—-1=0. Vecto nao dudi day la vecto

phép tuyén ciia (P)?

A.7i=(2;-1;-1). B. ii=(-2;1;-1). C.7i=(2;-11). D. 7i=(L;1;-1).
= Loi gidi

Chon B

Vecto phap tuyén cua (P) la 7= (—2; 1;—1)

Cho ham s y=f (x) lién tyc trén khoang Kva a,b,c € K. Ménh dé nao sau day SAI?

A. Jf(x)dxz—jf(x)dx. B. jf(x)dx=o.

C. [ f(x)dx=]f(t)dt. D. [ f( dx+jf dxzjf(x)dx
= Loi gidi

Chon D

Cht y can ctia cac nguyén ham.
Trong khong gian Oxyz , cho hai diém M (3; -2; 5) , N(—l; 6; —3) . Mt cau duong kinh MN c¢o6
phuong trinh la:

A (x+1) +(y+2) +(z+1) =6. B. (x~1) +(y-2) +(z-1) =6.

C. (x+1) +(y+2) +(z+1) =36. D. (x-1) +(y-2) +(z-1) =36.
= Loi gidi

Chon D

Tam I cia mat clu la trung diém doan MN = I(l; 2;1).

Ban kinh mit ciu R =@ =6.

Vay phuong trinh mit cau la (x —1)2 + (y - 2)2 + (z —1)2 =36.

Cho d6 thi ham s6 y=1f (x) . Dién tich S cuia hinh phang (phan t6 ¢am trong hinh dudi) 1a:
Av

v=Ffx)

A 5= [ e B. szjzf(x)dﬂif(x)dx

C.S=[f(x dx+jf D.S=£f(x)dx+jjf(x)dx



Cau 10.

Cau 11.

= Loi gidi
Chgn C

S=j;|f(x)|dx=]i—f(x)dx+if(x)dx=_ff(x)dxwtif(x)dx

Dién tich hinh phang gi6i han béi d6 thi ham s6 y = x’ —3x7, truc hoanh va hai dudng thang
x =-2;x=3 bing

A. %7 B.%. 2'77'5- D. 12.
w. Lo gidi
Chon C
3
S= ” —3x |dx—J;( 3—3x2)dx :(%4—38]2:77{5.

Tinh thé tich V cua vat thé nim gitta hai mit phing x =0 va x =7, biét rang thiét dién cua vat
thé bi cit boi mat phing vudng goc véi truc Ox tai diém co hoanh do x (0 <x< 7r) la mot tam
giac déu co dién tich J3sinx.
A V=3, B. V=3, C.V=2m3. D. V=23,

= Loi gidi
Chon D

Thé tich vat thé can tim 1a: V = I\/g sinxdx = 2«/5 .
0

Cho hai bién ¢ A va B voi P(B) >0 thi x4c suét cta bién cd A vé6i diéu kién bién ¢ B da

xay rala
P(A

A. P(AIB):%B)). B. P(AIB)=P(A).P(B).

P(AIB)zp(AmB). P(AIB)=M.

P(B) P(B)
w Loi gidi
Chon C
Cho hai bién c6 A va B v6i P(B)>0 thi xc suét ciia bién c6 A voi diu kién bién ¢b B da
xdy ra la P(A|B):%.
) P(AnB) 0,4 4

Ta ¢o: P(AIB)=%= 0.7 =7.

Cho hinh phang (D) gi6i han boi cac duong y=x"—4x+4, y=0, x=0, x=2. Khdi tron
xoay tao thanh khi quay (D) quanh truc hoanh c6 thé tich V bang bao nhiéu?
32 327 32

AV =—. B.V=—o. C.V=—. D. V =327.
5 - 5 Sm

= Loi gidi
Chon B
Thé tich khdi tron xoay tao thanh khi quay (D) quanh truc hoanh:

WI(X —4x+4) dx = 3§7r

Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(l;l; 1) , B(l; 3; —5). Viét phuong trinh mét phiang



trung tryc cua doan AB.

A.y-2z+2=0. B. y-3z+4=0. C.y-2z-6=0. D. y-3z-8=0.
= Loi gidi

Chon D

Toa d6 trung diém M cua doan AB la M(l; 2; —2).

Mit phing trung truc ciia doan AB di qua M va vudng goc véi dudng thing AB nén vécto

phap tuyén AB = (0; 2; —6) co phuong trinh 2y —6z-16=0 hay y-3z-8=0.

Céu 12. Mot hop co6 10 vién bi trang va 5 vién bi do, cac vién bi c¢6 cung kich thude va khéi luong. Ban
Binh lay ngau nhién mét vién bi trong hQp, khong tra lai. Sau d6 ban An lay ngau nhién mot vién
bi trong hop do. ’ )

Goi A 1a bién c6: “An lay duoc vién bi trang”;
Va B labién c6 “Binh lay dugc vién bi trang”.
Khi d6, P(A|B) bang

A2 B2, c.>. D. 2.
7 7 14 3
w Loi gidi
Chgn C

Ban Binh c6 15 cach chon, ban An ¢6 14 cach chon mot vién bi trong hop.
Do d6 n(Q)=15.14
Ban Binh c¢6 10 cach chon mét vién bi tréng, ban An c6 14 cach chon tir 14 vién bi con lai.

n(B
Do d6 n(B)=10.14 va P(B) _n(B) 1014 -2

n(Q) 1514 3
Ban Binh ¢6 10 cach chon mdt vién bi tréng, ban An c6 9 cach chon mot vién bi tréng trong 9
vién bi trang con lai.

n(ANB 10.
Khi d6 n(AnB)=10.9 va P(ANB)= (AnB)_ 109 ==,
n(Q) 1514 7

Vay P(AIB):%Z%:

B. Ciu héi — Trd loi ding/sai (02 diém)

Céu 13. Mot hop c6 16 bi d6 va 10 bi xanh, trong d6 c6 10 bi dugc danh s6 gdm 6 bi do va 4 bi xanh. Xét
cac bién cb sau:
A : “vién bi duoc léy ra co mau do”; B: “vién bi duoc léy ra c6 danh s6”;
A': “vién bi dugc lay ra c6 mau xanh”; B : “vién bi duoc iy ra khong c6 danh sb”.
Khi do:
Ménh dé Ping | Sai

(a) | Xac suét dé 13y ra bi xanh 1a % .

(b) | Xac suat dé lay ra bi khong c6 danh sé 1a %

(¢) | Xéc suat dé 1iy duoc bi mau do khong cé danh sb 1a g

o ) (. 8
(d) | Xéc suat lay dugc bi xanh khong c6 danh so 1a TS
= Loi gidi
(a) Xdc sudt d@é lay ra bi xanh la %

Xac suét 1y duogc bi do 1a: P (A) = %



16 5

Xac suat lay dugc bi xanh 1a: P(;l) =l-—=—

26 13°

» Chon BUNG.

(b) Xdc sudt dé ldy ra bi khéng cé danh sé la %

Xac suét 1ay dugc bi c6 danh sé la: P(B) = %
. A, 14 . A r gz £ 1y - 10 8
Xac suat lay dugc bi khong co6 danh s6 1a: P(B) =l-—=—.
26 13

» Chon SAI

(Lo . 5
(¢) Xac suat dé lay dwoc bi mau do khong co danh so la 3

S6 bi do khong co danh s 1a: n(AmE) ~16-6=10

S6 bi khong ¢6 danh s6 1a: n(E) =26-10=16

Xac suét 14y duoc bi d6 khong c6 danh s 1a: P(A | E) S W N

n(g) 16 8
» Chon DUNG.
(d) Xdc sudt ldy dwege bi xanh khong c6 danh sé la %
S6 bi xanh khong ¢6 danh s 1a: n(ZmE) ~10-4=6
S6 bi khong ¢6 danh s 1a: n(E) =26-10=16
Xac suét 1y duoc bi xanh khéng co danh sb 1a: P(A | B) S VY N A
n( B) 16 8

» Chon SAL
Ciu 14. Trong khong gian Oxyz cho diém A(l; 0;2) , B(l;l;O) va duong thing d c6 phuong trinh:

x-1 vy z+l

= . Khi d6::

1

1 2 .
M¢énh dé

Ding

Sai

(@

Mit phéng (P) di qua diém A va vudng goc v6i d co phuong trinh téng
quatla x+y+2z-1=0.

(b)

Hinh chiéu vuong goc cia A trén duong théng d 1a diém H (1 ;0 ;—1) .

(©)

Phuong trinh mit phéng (Q) di qua A, B va song song voi duong thang d
¢6 phuong trinh tong quat: 4x — 2y-z-2=0.

()

Phuong trinh duong thang A di qua A, vudng goc va cat d c6 dang:
x-1_ 'y z-2

1 I -1

= Loi gidi

(a) Mdt phang (P) di qua diém A va vudng géc véi d cé phwong trinh tong qudt la x + y+2z-1=0.

(P) di qua diém A va vudng goc v6i d cé mot véc to phap tuyén 1a 7 = (1;1;2 )

Khi d6 phuong trinh tong quat ciia mét phing (P ) la x+y+2z-5=0.
» Chon SAL




(b) Hinh chiéu vuéng goc ciia A trén dwong thang d la diém H(l;O;—l).

Puong thing d cd mdt véc to chi phuong 1a i = (1;1; 2) .

Goi H (t +1;¢;2t - 1) 1a hinh chiéu vuong géc ciia diém A trén dudng thang d.

Tacé AH=(t;t;2t-3) vi AH Lii=> AHii=0&6t-6=0t=1= H(2;1;1).

» Chon SAIL
(c) Phuwong trinh mat phang (Q) di qua A, B va song song véi dwong thang d cé phwong trinh tong
quat: 4x—-2y—-z-2=0.

Ta co: d: x1—1 =%= Zgl =d qua M(1;0;~1) vanhan i = (1;1;2) lam mot VTCP.

AB=(0;1,-2).
(P) di qua A, B va song song v6i dudng thing = n,= [ﬁ,@} = (—4;2;1)
Suy ra phuong trinh mit phing (P) i=4x+2y+z+2=0

» Chon PUNG.

. . -1 -2
(d) Phuong trinh duwong thang A di qua A, vuong goc va cat d co dang: XT _Y_Z72

Goi dNA=B= B(1+£;-1+2t) va AB=(t;£;-3+2t)

Puong thiang d c6 vecto chi phuong 1a ii, = (1; 1;2)

Vid LA nén ABLii, & ABil, =0 t+t+2(-3+2t)=0<t=1suyra AB=(L1;-1).
Ta c6 duong thang A di qua A(l; 0;2) va nhan vecto AB :(1;1;—1) la vecto chi phuong cé

dang A:xl_lzlzz_z.

» Chon DPUNG.

C. Cau hoi— Tra loi n

Cau 15. He¢ thong dinh vi toan cau (¢én tiéng Anh la: Global Positioning System, viét tdt la GPS) 1a mot
hé thong cho phép xac dinh chinh xac vi tri ciia mot vat thé trong khong gian. Ta c6 thé mo phong
co ché hoat dong ctia hé théng GPS trong khong gian nhu sau: Trong ciing mot thoi diém, toa do
clia mot diém M trong khong gian s€ dugc xac dinh boi bdn vé tinh cho trude, trén mdi vé tinh
c6 mot may thu tin hiéu. Bf?mg cach so sanh su sai 1éch vé thoi gian tu Iuc tin hi€u duoc phat di
v6i thoi gian nhan phan hdi tin hiéu do, mdi may thu tin hi€u xac dinh dugc khoang cach tir vé
tinh dén vi tri M can tim toa d6. Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz, cho bdn vé tinh
A(0;4;5), B(-3;-1;3), C(-2;8;9), D(~7;2;-3). Tinh khoang céch tir gbc toa d6 O dén
diém M biét rang khoang cach tir cac vé tinh dén diém M lan luwot 18 MA=3, MB=5,
MC =9, MD =10. (Két qua lam tron dén hang phan muwor).

w Loi gidi

v’ Trd loi: 3,7 7 .

MA =3 = biém M thudc mat cau tim A, ban kinh R =3 c6 phuong trinh
x? +(y—4)2 +(z—5)2 =9.

MB=5 = biém M thudc mat cau tam B, ban kinh R=35 c6 phuong trinh
(x+3) +(y+1) +(z-3) =25.

MC =9 = biém M thudc mat cau tam C, ban kinh R=9 c6 phuong trinh
(x+2) +(y-8) +(z-9) =81.



Céu 16.

Cau 17.

MD =10 = Diém M thudc mit cau tim D, ban kinh R=10 ¢4 phuong trinh
(x+7) +(y-2) +(z+3) =100.

Taco M 1a giao diém ctia bdn mit cau voi tam 1an luot 12 bdn vé tinh A,B,C,D.
¥+ (y—4) +(z-5) =9

Toa 86 M 13 nghiém ciia hé phuong trinh: (x+ 3)22 +(y 1)22+ (2 _3)22: =
(x+2) +(y-8) +(z-9) =81
(x+7) +(y-2) +(z+3) =100

Giai h¢ phuong trinh ta duge x=1,y=2,z=3 = M(1;2;3).

Khoang céch tir gbc toa d6 O dén diém M 1a OM =12 +22+3* =14 ~3,7 .
Mot 6 to bat dau chuyén dong nhanh dan déu véi van tde 7, (t) =Tt (m / s). bi duoc 5 (s) , nguoi
1ai xe phat hién chudng ngai vat va phanh gap, 6 t0 tiép tuc chuyén dong cham dan déu voi gia
toc a = —70(171 / 52). Tinh quang duong S (m) di duoc cua 6 t6 tir lic bat dau chuyén banh cho
dén khi dung han. (Két qua lam tron dén hang phan chuc).

= Loi gidi
v Trd loi: 96,3 )
Quang duong 6 t6 di dugc tir lac xe 1an banh dén khi dugc phanh:

5

S = ivl(t)dt = j7tdt = 75 =87,5 (m).
2

0 0 0

Van toc v,(t) (m/s) cia 6 6 tir luc duge phanh dén khi dimg han thoa man
0,() = [ (<70)dt==70t +C, v,(5) =,(5) =35=>C=385.

Vay v,(t)=-70t+385.
Thoi diém xe dimg han twong ing véi ¢ thod man 0,(t)=0<t=5,5(s).

Quing duong 6 t6 di dugc tir lic xe dugc phanh dén khi dimg hén:
5,5

5,5
S, = [ v,(t)dt = [ (=70t +385)d = 8,75 (m).
5 5

Quing duong can tinh S=S, +S, ~ 96,3 (m).

Biét goc quan sat ngang ciia mot camera la 116°. Trong khong gian Oxyz , camera dugc dat tai
diém A(2;l;5) va chiéu thang vé phia mit phang (P) :2x—y—2z+13=0. Hoi ving quan sat
duogc trén mat phang (P) ctia camera 13 hinh tron c6 duong kinh bang bao nhiéu? (Két qua lam

tron dén hang phan muwoi)

(P

= Loi gidi
v Trd li: 6,4



Goi A,B,C 1a cac diém nhu hinh v& bén dudi va H 1a hinh chiéu vudng goc cua A 1én mit
phing (P)
Hinh v€& minh hoa

(€

_|2~2—1—2~5+13|
 Jat+1+4
BH

Xét tam gidc ABH vudng tai H : tan BAH = AH = BH =tan58°-2 =2tan 58° (dvdd).

Theo d& BAC =116°= BAH =58°. Khi d6 AH=d(A,(P)) =2 (dvdd).

Suy ra BC=2BH =2-2tan58°~ 6,4 (dvdd)
Viy ving quan sat ciia camera trén mit phang (P) la hinh tron c6 duong kinh khoang 6,4

(dvdd).

Cau 18. Trong mét khu du lich, nguoi ta cho du khach trai nghi€m thién nhién bang cach du theo duong
truot zipline tr vitri A cao 15 m cuathdp 1 nay sang vitri B cao 10 m cua thap 2 trong khung
canh tuyét dep xung quanh. V6i h¢ truc toa d0 Oxyz cho truéce (don vi: mét), toa do cia A va

B lan luotla (3;2,5;15) va (21;27,5;10). Khi du khéch & do cao 12 mét thi toa do ctia du khach
lac d6 1a M (a;b;c). Tinh gid trj biéu thire T=a+b-+c (Két qud lam tron dén hang don vi). Biét

rang sy tring xudng cta soi ddy 1a khong dang ké.

v Trd loi: 37
Taco: A(3;2,515), B(21;27,5;10)= AB=(18;15;-5)
x=3+18t
Phuong trinh tham s6 duong thing AB la: y=2,5+15t (t € R).
z=15-5t
x=3+18¢
Vay phuong trinh duong thang chira duong truot zipline 1a y=2,5+15t (t € ]R) .
z=15-5¢t

Xac dinh toa d ctia du khach khi & d cao 12 mét.



Khi du khach khi ¢ d§ cao 12 mét :>z:12:>15—5t:12:>t:§

x=13,8
Thay t:% vao phuong trinh duong thing AB ta duge {y =115 = C(13,8;11,5;12)
z=12

Vay T=a+b+c=13,8+11.5+12=37,3=37

D. Ciu héi — Trd 16i tw ludgn (03 diém)

Cau 19.

Cau 20.

Cho hinh phéng (H ) dugc gidi han boi dd thi ham sb y=f (x) = 2x+1 , truc hoanh va hai
b

duong théng x=1,x=5. Léiy don vi trén céc truc toa dd 1a dm .

Mot chau nude bang nhua ¢6 hinh dang va kich thudc giong hét nhu hinh dang va kich thudc
cta khéi tron xoay (T) duoc tao thanh khi quay hinh (H ) quanh truc Ox, thé tich nhua dé
1am chdu nu6c chiém 5% thé tich cua khoi tron xoay (T') khi d6 chiu ¢ thé chira dugc toi ta

bao nhiéu lit nudc? (lam tron két qua dén hang phan chuc)
.

= Loi gidi

Thé tich khéi tron xoay (T) la:

oY 41 |
V:wf 24— dx:WI d+—+— dx=7|4x+4lnx——
1 X X X X

1

’ 7(84+20In5)

S (dm3).

1
Thé tich nude tdi da ma chau nhua c6 thé chia 1a:
7(84+20In5) 7(84+20In5)
—_ —5%.f ~ 69,4 (lit)
Mot nguodi diang ¢ mat dat diéu khién flycam dé phuc vu chuong trinh truyén hinh. Chon hé truc
toa do Oxyz voi géc toa d6 O 1a vi tri nguoi diéu khién, mat phéng (Oxy) trung véi mat dat.
Chiéc flycam dang & vi tri diém B (3 ;1 2) va chuyén dong trén duong thing trong 5 gidy t6i diém
M véi van tbe khong ddi; vecto van tbc (trén gidy) la 0 = (2; 1; 2). Xéc dinh khoang cach tur vi
tri nguoi diéu khién t6i M.
) ) = Loi giai ) 7 7
Phuong trinh chuyén dong cua chiéc flycam tur vi tri diem B dén vi tri diém M 1a duong thang
di qua diém B(3; 1;2) va c6 vecto chi phuong o = (2; 1;2) c6 dang:

x=3+2t
y=1+t
z=2+2t

Sau 5 gidy flycam dén vi tri diém M, nén M(13; 6; 12)) .



Khoéng cach tir vi tri nguoi didu khién t6i M 14 MO =+/13* +6” +12° =+/349 (dvdd)

Cau 21. Mot binh dung 50 vién bi kich thude, ché‘g liéu nhu nhau, trong d6 c6 30 vién bi xanh va 20 vién
bi trang. Lay ngau nhién ra mdt vién bi, roi lai 1ay ngau nhién ra mot vién bi nita. Tinh xac suat
dé lay dugc mot vién bi xanh ¢ 1an thir nhat va mot vién bi trang & 1an thir hai.

= Loi gidi
Goi A 1a bién ¢6: “Lay dugc mot vién bi xanh & lan thir nhat”,
Goi B la bién co: “Lay dugc mot vién bi trang ¢ lan thur hai”.
ta can tinh xac suat P (A N B )
Theo cong thirc nhan xéac sudt P(ANB)=P(A).P(BIA)
_30_3
50 5
Néu A da xay ra, tirc 1a mdt vién bi xanh da dwoc lay ra ¢ 1an thir nhat, thi con lai trong binh 49

vién bi trong d6 s vién bi trang 1a 20, do d6 P(B1 A) = 421_2

Vi ¢6 30 vién bi xanh trong tong s6 50 vién bi nén P (A)

320_12

Vay xéc suat can tim1aP(ANB)=P(A).P(BlA)= 929

Hét




KIEM TRA CUOI HQC KY 11 KHOI 12
NAM HQC 2024 - 2025
PE SO 4

PHAN DE

A. Ciu héi — Trd 1oi triac nghigm (03 diém)
Cau 1.

Cau 2.

Cau 3.

Cau 6.

Cau 10.

Tim ho nguyén ham ctia ham s6 f(x)=x*"*.

A. If(x)dx =ﬁ.xm3 +C. B. If(x)dx =2024.x"% +C.
1
C. [f(x)dr=o—a™+C. D. | f(x)dx=x""+C.
Trong khong gian Oxyz, cho mit cau (S) : (x —3)2 +y’ +(z—2)> =16.. Ban kinh cta (S) béng
A. 8. B. 32. C. 16. D. 4.

Tt mot hop cé 4 tam thé cung loai dugc ghi s6 1an luot tir 1 dén 4. Ban An léy ra mot cach ngau
nhién mot thé tir hop, bo thé d6 ra ngoai va lai 1y mot cach ngau nhién thém mot thé nira. Xét
bién cb A 1a “ thé 1ay ra lan thir nhat ghi s6 3”. S6 cac két qua thuan loi cia bién cd A 1a

A. 3. B. 2 C. 4. D. 1.

Trong khong gian Oxyz, cho mit phing (P) : % + % +§ =1. Khoang céch tir gbc toa d6 O dén

mit phing (P) béng

A. 6. B. L C. 1. . %
6 7
2 2
Cho [[4f(x)-2x |dx=1.Khido [ f(x)dx bing
AL Bl C. -3. D. 3.

Tinh dién tich hinh phing giéi han béi d6 thi ham s6 y=e”, truc hoanh va hai duong thing
x=0 va x=3.

A. . B. ¢ 1. C. e’ 1. D. e(e’ 1),

Trong khong gian Oxyz , Phuong trinh nao sau day la phuong trinh mat cau (S ) tam A(2; 1; 0)
, di qua diém B(0;1;2)?

A. (S):(x+2)2+(y+1)2+z2 =8. B. (S):(x—2)2+(y—1)2+z2 =8.
C. (S):(x+2)2+(y+1)2+z2 =64. D. (S):(x+2)2 +(y+1)2+z2 =64.
Cho hai bién doc 14p A, B véi P(A)=0,8; P(B)=0,3. Khi do, p(A|B)b§mg
A.0,8. B. 0,3. C.0,4. D. 0,6.

Trong khong gian Oxyz , cho mat phang (P) :2x+4y+3z-5=0 va mat phang
(Q) :—4x -8y —6z+2=0. Vitri tuong d6i ctia hai mat phang (P) va (Q) la

A. Mit phang (P) vudng goc v6i mit phing (Q) .

B. Mit phang (P) song song véi mdt phang (Q) .

C. Mit phang (P) cit va khong vudng vi mat phang (Q) .

D. Mit phang (P) tring voi mit phang (Q) .

Cho hinh phang D gi6i han boi d thi ham s6 y =+/5—x,x <5, truc tung, truc hoanh. Thé tich
khdi tron xoay tao thanh khi quay D quanh truc Ox la



A 2T B2 C. 257 D. 2.
2 2 4

Cau 11. Mot hop chira 8 bi xanh, 2 bi d6. Lan lugt boc timg bi. Gia sir 1an dau tién boc dugc bi xanh. Xéc
dinh xac suat lan thr 2 boc dugc bi do.
et B.2. c.:. D.
10 9 9

Cau 12. Trong khong gian Oxyz , cho diém A(l;—2;3 , B(—l;l;Z). Tap hop M(x;y;z) sao cho

W N

MA =~/2MB 13 mdt mt ciu c6 ban kinh bing

AT B. 47. C. 27, D. V14 .

B. Cau hoi — Tra loi dung/sai (02 diém)

Cau 13. Mot chat diém bat dau chuyén dong thang déu vai van tdc v,, sau 4 gidy chuyén dong thi gap
c A A M A .o A A 1A A A A 5
chudng ngai vat nén bat dau giam toc d6 véi van toc chuyén dong v (t) = _Et +a (m/s), (t=4)

cho dén khi ding hin. Quang duong chit diém di duoc ké tir luc chuyén dong dén khi ding han
la. 80m . Khi do:
Ménh dé Ping | Sai
Quing duong chat diém di chuyén duoc sau 4 (gidy) bang :
@) | 5(4)=40, (m).
Quing duong chat diém di chuyén duoc sau 5 (gidy) bang :
5

)1 '5(5)=[o(t)dt (m)

(© | v, <8(m/s)

Vin tdc trung binh v, cua chat diém trong khoang thoi gian tir 3 gidy dén

(@)

7 gidy ké tir luc bat dau thoa man v, < 8(m / s)
Cau 14. Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(2;4;1), B(—2;2;—3). Goi I1a tAm mat ciu (S) co

duong kinh AB . Khi d6: )
M¢énh dé Dung | Sai

(a) | 1(0;3;-1), R=6.

(b) | Phuong trinh mat phéng tiép xtc mit cau tai A 1a (P) 2x+y+2z-10=0.

Bén kinh duong tron giao tuyén ctia mat ciu véi (Q) 2x—-y+2z-1=01a
5.
Goi I' 1a tAm mit cau (S ') sao cho dién tich mit cau (S ) gép 4 1an dién

d) .
tich mat cau (5'). Khi do, 1I' =1—21.

()

C. Ciu héi — Trd loi ngdn (02 diém)

Cau 15. Mot 16 cac san pham do hai nha may san xuét, biét rang s6 san pham ctia nha may thtr nhat gap
ba 14n s san pham cta nha may thr hai. Ti 16 san pham t6t cia nha mAy tht nhét 13 0,8 va nha
may thtr hai 1a 0,7. Ldy ngau nhién ra mot san pham. Tinh x4c suit dé san pham l4y ra 1a t6t.
lam tron két qua dén hang phan tram.

= Dién dap sb:

Céiu 16. Ban An c6 cac tAm thé hinh chir nhat c6 kich thuéc khac nhau nhung ¢ cung chu vi 1a 6cm .
Trén mdi tdm thé An v& mot hinh parabol sao cho dinh cua parabol tring véi trung diém mot
canh cua tdm thé nhu hinh v&. Hoi dién tich cua hinh parabol 16n nhét ma An v& duoc b?mg bao
nhiéu xang ti mét vuong?



= Pién dap sb:
Cau 17. Khi cit vat thé bai mat phiang vudng goc véi truc Ox tai diém c6 hoanh d¢ 1a x (O <x< 3) ,ta

dugc mit cit 12 mot hinh vudng c6 canh 1a V9 —x> (xem hink). Tinh thé tich cta vat thé da cho.
g

x Pién dap sb:
Céu 18. Trong khong gian Oxyz, cho diém A(—Z; 2; —2), B(3;—3;3). M 1a diém thay ddi trong khong

gian thoa man % =§. Khi d6 d6 dai OM 16n nhat bang? Lam tron ket qua dén hang phan

mueoi.

> Dién dap sb: ‘
D. Cau hoi — Tra loi tw ludn (03 diém)

Céau 19. Ban Minh 1am hai bai tap ké tiép. Xac suat Minh lam dung bai thi nhét 1a 0,7. Néu Minh lam
dung bai thir nhat thi kha ning 1am ding bai thtr hai 1 0,8 nhung néu Minh 1am sai bai thir nhat
thi kha nang lam dtng bai thir hai 14 0,2. Tinh x4c suat dé Minh lam dung bai thi nhat biét rang
Minh lam dang bai thir hai.

Cau 20. Tinh dién tich hinh phang (H) gi6i han boi cc do thi ham s6 y =2";y = % ;X = % ;x=4
X

Ciu 21. Trong hé toa do Oxyz, cho diém A(2;1;3) , mat phéng (P):2x+2y—z—3 =0 va mit cu
(S) x’ +y* +2° —6x—4y—10z+2=0.Goi A 1a dudng thang di qua A, nam trong mit phing
(P) vacat (S) tai hai diém M, N . D¢ dai doan MN nho nhat bang bao nhiéu?

Hét

] PAN LOI GIAI CHI TIET
i loi tra hiém (03 diem)

Caul. Tim ho nguyén ham cua ham s6 f(x)=x"*.

A. jf(x)dx =ﬁ.xm3 +C. B. If(x)dx =2024.x7 +C.
C. J.f(x)dxzﬁ.xms+c. D. jf(x)dx=x2°25+C.

= Loi gidi
Chon C

Ta co: If(x)dx !

— x2025 + C
2025° '



Cau 3.

Cau 5.

Cau 6.

Trong khong gian Oxyz, cho mit cau (S):(x —3)2 +y’ +(z—2)> =16 .. Ban kinh cta (S) bang
A. 8. B. 32. C. 16. D. 4.
s Loi gidi
Chon D
1 , N M
Ban kinh cua (S) bang: R = - =0.

T mot hop co 4 tAm thé cung loai dugc ghi s6 1an luot tir 1 dén 4. Ban An 1é1y ra mot cach nge:lu
nhién mat thé tir hdp, bo thé do6 ra ngoai va lai léy mot cach nge:lu nhién thém mot thé nira. Xét
bién c6 A 1a “ the 1ay ra 1an thu nhit ghi s6 3. S6 cac két qua thuan lgi cta bién ¢d A 1a
A. 3. B. 2 C.4. D. 1.

w Loi gidi

Chon A
Téap hop cac két qua thuan loi cho bién cb Ala {(3,-1),(3;2),(3,-4)} :
Vay n(A)=3.

Trong khong gian Oxyz, cho mit phang (P) : % + % +§ =1. Khoang céch tir gbc toa d6 O dén

mit phing (P) béng

A. 6. B. L C.1. p. &
6 7
. Loi gidi
Chon D
0 0 0
1T 6
Khoang cach tir diém O dén (P)la d = - ==
OEON
I+ = +| =
2 3
2 2 .
Cho I[4f(x)—2x]dx=1.Khi d(’).[f(x)dx bang
1 1
A. -1, B. 1. C. -3. D. 3.

= Loi gidi
Chon B

2

I[4f(x)—2x}dx=4J?f(x)dx—j.2xdx =4j.f(x)dx—3=1 :j‘f(x)dx=l.

1
Tinh dién tich hinh phang gi¢i han bai d6 thi ham sé y =e", truc hoanh va hai duong thang
x=0va x=3.
A. e B. e’ 1. C.e* 1. D. e(ez—l).

w Loi gidi
Chon B
Dién tich hinh phang gi¢i han boi d6 thi ham s6 y=e", truc hoanh va hai duong thang x =0

\ \ : x x3 3
vax=31a5=je ax=e'| =e’ 1.
0

Trong khong gian Oxyz , Phuong trinh ndo sau ddy 1a phuong trinh mit cau (S) tm A(2;1;0)
, di qua diém B(0;1;2)?

A (S):(x+2) +(y+1) +22 =8. B. (S):(x—2) +(y-1) +2* =8.

C. (S):(x+2)2 +(y+1)2 +2° =64, D. (S):(x+2)2 +(y+1)2 +2° =64,



w Loi gidi
Chon B
Vi mit cau (S)cc') tam A(Z;I;O) , di qua diém B(0;1;2) nén mit cau (S) c6 tam A(2;1;0) va
nhan d6 dai doan thing AB 14 ban kinh.
Ta co: E(—2;0;2) . Suy ra Rz‘A_B" =2\/5.
Vay : (8):(x-2) +(y-1) +2° =8.
Cau8.  Cho hai bién doc lap A,B véi P(A)=0,8; P(B)=0,3.Khido, P(A|B)bing
A. 0,8. B. 0,3. C.0,4. D. 0,6.
w Loi gidi
Chon A
P(ANB) ~ P(A)-P(B)
P(B)  P(B)

Do A, Bla hai bién cé doc 1ap nén P(A|B)= =P(A)=0,8.

Ciau9. Trong khong gian Oxyz , cho mat phing (P) :2x+4y+3z-5=0 va mit phing
(Q) :—4x -8y —6z+2=0. Vitri tuong d6i ctia hai mat phang (P) va (Q) la
A. Mit phang (P) vudng goc v4i mat phang (Q) .
B. Mit phing (P ) song song v&i mit phiang (Q) .
C. Mit phang (P) cit va khong vudng v6i mat phang (Q) .
D. Mit phang (P) trung véi mat phang (Q) .
= Loi gidi
2 4 3 -5

Ta céd _—4:_—8:_—6¢7:><P)//(Q)

Céu 10. Cho hinh phing D gi6i han boi d thi ham s§ y =+/5—x,x <5, truc tung, truc hoanh. Thé tich
khdi tron xoay tao thanh khi quay D quanh truc Ox la

A.ZS—W. B.é. C. 257. D.é.

- 2 2 4
= Loi gidgi

Chon A

Xét phuong trinh hoanh d6 giao diém hai ham s y:ﬂ, y=0.
J5-x=0e5-x=0cx=5

y=f(x)=5-x
D la hinh phang gié1 han b1 d6 thi y =0

x=0;x=5

Thé tich khéi tron xoay khi quay D quanh Ox la
h 2 p 2\ 25x
VZTJ.(\/S—X) dXZWJ(S—X)dXZW Sx—— | =—-—.
. ) 2 ), 2

Cau 11. Mot hop chira 8 bi xanh, 2 bi d6. Lan lugt bdc timg bi. Gia sir 1an dau tién bdc dugce bi xanh. Xéc
dinh xac suat lan thir 2 boc duogc bi do.

AL B. 2. .l D. 2.
10 -9 9 5
= Loi gidi
Chon B

Goi A la bién ¢b 1an 1 bde duoc bi xanh.



Goi B 1abién ¢ 1an 2 bbc duoc bi do.
Xac suét 1an 2 boc dugce bi d6 khi lan 1da bbc duge bi tring 1a P(B/ A)
Ta c6 P(A):ﬁzf;p(AB)zﬁ,Zzi,

10 5 10°9 45

_P(4B) 45 2
Suy ra P(BIA)— P(A) —?—5.
5
Ciu 12. Trong khong gian Oxyz , cho diém A(l;—2;3) , B(—1;1;2). Tap hop M(x;y;z) sao cho

MA =~/2MB 13 mot mt ciu c6 ban kinh bing

AT, B. 47 C. 27, D. V14 .
w Loi gidi

Chgn C

Taco: mz(l—x;—2—y;3—z)

= MA® =(1—x)2 +(—2—y)2+(3—z)2 =x’+y’+z° -2x+4y—6z+14

Taco: mz(—l—x;l—y;Z—z)

= MB’ :(—l—x)2 +(1—y)2+(2—z)2 =x’+y’+2°+2x-2y—4z+6

Theo d& bai ta co: MA =v2MB < MA® =2MB’

=3 x2+y2+zz—2x+4y—6z+14=2(x2+y2+zz+2x—2y—4z+6)

o X +y +28 +6x-8y—2z-2=0

= Tap hop M mot mit chu ¢6 tim I(~3;4;1) va ban kinh R = \/(—3)2 T4 1P —(2) =247,
B. Ciu héi — Trd loi diing/sai (02 diém)

Céu 13. Mot chét diém bat dau chuyén dong thing déu voi van toc v,, sau 4 gidy chuyén dong thi gip
chuéng ngai vat nén bat dau giam tdc d6 véi van téc chuyén dong v (t) = —%t +a (m/s), (t=4)

cho dén khi dimg han. Quing duong chat diém di duoc ké tir luc chuyén dong dén khi dimg han
1a. 80m . Khi do:

Ménh dé Ping | Sai
Quing duong chat diém di chuyén duoc sau 4 (gidy) bang :
@ | 5(4)=40, (m).

Quing dudng chat diém di chuyén dugc sau 5 (gidy) bang :
5

)1 5(5)=[o(t)dt (m)

0

(¢) | v, <8(m/s)

Van tdc trung binh v, cua chat diém trong khoang thoi gian tir 3 gidy dén

(d)

7 gidy ké tir luc bat dau thoa man v, <8 (m / s)
= Loi gidi
(a) Quding dwong chdt diém di chuyén dwoc sau 4 (gidy) bang : 5(4) =4v, (m) .
Trong 4 gidy dau chat diém chuyén dong déu véi véan toc v, nén quang duong di chuyén dugc

trong 4 gidy dau la : S(4)=4vn (m)

» Chon DUNG.



5
(b) Qudng dwong chat diém di chuyén dwoc sau 5 (gidy) bang : S(S) = J.v(t)dt (m)
0
Trong 4 gidy dau chat diém chuyén dong véi van tde v,, gidy tiép theo chat diém chuyén dong
5
v6i vén toc v(t) , do d6 quang duong di dugc sau 5gidy : S(S) =4v, +Iv(t)dt .
4
» Chon SAL
(c) v, < 8(m/s).
Tai thoi diém t =4 vat dang chuyén dong véi vén toc v, nén c6 v(4) =7,
<:>—§.4+a =0, <> a=7,+10, suy ra v(t) =—§t+vo +10.
Goi k 1a thoi diém vat dimg hén, ta co:

v(k)=0<:>—§k+v +10=0<:>k:g.(v +15)<:>k=%+4.
2 0 540 5

5
o(t)=——=t+0v +10
(1)-~3t+,
. ¢ 5
Tong quang duong vat di duoc la 80 =4.9, + J[_Et +0,+ IOJdt
4

k

< 80=47, +(—§1‘2 +vo.t+10tJ
4

<80=4.0 3 kK> —4*)+v (k—4)+10(k—4
0 4 0

4
2 2
@80:41}0—é gvo %vo+8 +Uo.ﬁ+10.i
45 5 5 5

2
2
@80:400—%0—400 #2040,

<:>%v§+4vo—80=0
5

<02 +100,-200=0<v,=10. Vay v, >8.
» Chon SAL
(d) Van toc trung binh v, cua chdt diém trong khodng thoi gian tir 3gidy dén 7 gidy ké tir hic bdt dau

thoa man v,, < S(m/s)

Quing duong chat diém di duogc trong khoang thoi gian tir 3 dén 7 gidy :
7
S=1.10+] ~24420 ar =22 (),
L 2 4

Van tdc trung binh ctia chét diém trong khoang thoi gian tir 3 dén 7 gidy :

(A 2227/18753% <8.

» Chon PUNG.

Cau 14. Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(2;4;1), B(—2;2;—3). Goi I1a tim mat ciu (S) co
duong kinh AB . Khi do: )

Ménh de Ping | Sai

(a) | 1(0;3;-1), R=6.

(b) | Phuong trinh mat phang tiép xtic mit cau tai A 1a (P) 2x+y+2z-10=0.




Ban kinh dudng tron giao tuyén cia mit cau véi (Q) 2x—-y+2z-1=01a
5.

(c)

Goi I' 1a tAm mat cau (S ’) sao cho dién tich mit cau (S) gép 4 1an dién

11

(d) :
tich mt cau (S'). Khi do, II' =

= Loi gidi
(@) 1(0;3;-1), R=6.
I létrungdiémcﬁa AB:>I(0;3;—1).
Co: [A=(2;1;2) = IA=2* + 1P +2° =3.
» Chon SAL
(b) Phirong trinh mdt phang tiép xiic mdt cau tai A la (P):2x+y+22—10=0.

(P) co 1l =ﬁ=(2;1;2) va di qua diém A(2;4;1) nén ta c6 phuong trinh:

()
(P):2x+y+2z-10=0
» Chon DUNG.

(¢) Bén kinh dwong tron giao tuyén ciia mdt cau voi (Q) :2x—-y+2z-1=0 la 5.
Goi 7 1a ban kinh cua dudng tron giao tuyén clia mit cau voi (Q) .

-3-2-1|

d(I;(Q))Z \/22 +(—1)2 +2° -

» Chon SAL
(d) Goi I' la tém mdt cau (S') sao cho dién tich mdt cau (S) gcfp 4 lan dién tich mdt cau (S'). Khi do,
II'= E .
2

Dién tich mt cau (S)=4.7.3* =36m

= Dién tich mat cau (S')=97r:> r' =%
£ 3
Co (S') tiepxtac (S)nén II'=R+r'=3+—=—.
(5) iépic (5) 21
» Chon DUNG.

C. Ciu héi — Trd loi ngdn (02 diém)

Céu 15. Mot 16 cac san phadm do hai nha may san xudt, biét rang s6 san phadm ciia nha may thtr nhét gip
ba 14n s san pham cua nha may tht hai. Ti 16 san pham t6t cia nha mAy tht nhét 1 0,8 va nha
may thtr hai 1a 0,7. LAy ngau nhién ra mot san pham. Tinh x4c suit dé san pham l4y ra 1a t6t.
1am tron két qua dén hang phan tram.

w Loi gidi
v Tri loi: 0,78

Goi A labién cb “ Lay duoc san pham t6t ”

B, 14 bién ¢6 “ San pham ldy ra tir nha may tht i san xuat ”, voi i =1;2

3 1
Taco: P(B)=—; P(B,)=—
(B)=7: P(B)=

P(A):P(Bl).P(AIBl)+P(B2).P(AIBz):%.0,8+%.0,7:0,78

Ciu 16. Ban An c6 cic tim thé hinh chir nhat c6 kich thuéc khac nhau nhung c¢é ciung chu vi 1a 6cm .
Trén moi tam thé An v&€ mot hinh parabol sao cho dinh cua parabol trung véi trung diém mot



Cau 17.

canh cua tAm thé nhu hinh vé&. Hoi dién tich cua hinh parabol 16n nhat ma An vé& duogc bﬁng bao
nhiéu xang ti mét vuong?

= Loi gidi

v Trd loi: 1,5
Goi chiéu dai cuia tam thé 1a m, chieurongla n ( m>n>0).
Ta ¢6 chu vi clia tAm thé 1a 2.(m+n)=6: m+n=3.

Chon hé truc toa do Dé cac vuong goc Oxy sao cho dinh cua parabol 1a 1 (0 ;n) va Parabol di

qua2diém A[%;OJ va B(%;Oj.

W

—4n

Do do6 phuong trinh parabol c6 dang y = —2x2 +n.
m

|3

Vay phén dién tich hinh parabol 1a S = 2J. (i? X+ nj dx = 21;1—;1
m
0

2 2
Ta cod %mnsg.(ernj =g(§) =1,5.

370 2 32
Vay dién tich ctia hinh parabol 16n nhat ma An vé& duoc bang 1,5¢cm’ .
Khi cat vat thé boi mat phang vudng goc voi truc Ox tai diém c6 hoanh d9 1a x (0<x<3), ta

duoc mit cit 1a mot hinh vudng c6 canh 1a V9 —x* (xem hinh). Tinh thé tich cua vat thé da cho.
g

= Loi gidi

v Tvd loi: 18
Ta c6: mat cét cia vat thé 1a mot hinh vuong c6 canh 1a V9 —x> nén dién tich mat cat 1a:
2
S(x)z(\/9—x2) =9-x>,do 9-x* >0, Vxe[0;3].

Thé tich cua vat thé da cho la:



3

=18.

3 3
1% =fS(x) dx =J.(9—x2) dx =[9x—x§j
0 0
Cau 18. Trong khong gian Oxyz, cho diém A(—2; 2; —2),B(3;—3;3). M 1a diém thay dbi trong khong

gian thda man % zg Khi d¢6 6 dai OM 16n nhét bang? Lam tron két qua dén hang phdn

0

muoi.

= Loi gidi

v Trd loi: 20,8

Goi M(x'y;z) . Ta co:
MA 2
MB 3

& 9| (x+2) +(y-2) +(z+2)" | =4] (x=3)"+(y+3)" +(z-3 |
S+ +28 +12x 12y +122=0

= M thudc mit cau (S) tam I(—6; 6; —6) ban kinh R:6\/§.
Khid6 OM,, =d(O;I)+R =0I+R=6v3+6v3 =123 ~20,78.

< 9MA’ =4MB’

D. Céu hoi — Trd 1oi tw luan (03 diém)

Céau 19. Ban Minh 1am hai bai tap ké tiép. Xac suat Minh lam dung bai thi nhat 14 0,7. Néu Minh lam
dung bai thi nhat thi kha ning 1am ding bai thtr hai 1 0,8 nhung néu Minh 1am sai bai thir nhat
thi kha nang lam dtng bai thir hai 14 0,2. Tinh x4c suat dé Minh lam dung bai thi nhit biét ring
Minh lam diang bai thir hai.

w Loi gidi
Goi A: “Minh lam dung bai thir nhét”, theo dé bai ta c6 P(A)=0,7.

va B: “Minh lam dung bai thir hai”,

Theo dé bai ta co P(BIA)=0,8;P(BIA)=0,2

Goi C: “Minh lam diing bai thir nhét biét ring Minh lam dung bai thir hai”,

P(AB) P(BA) P(BIA).P(A)

P(B)  P(B) P(B)

Theo dé bai tac6 P(AUB)=P(A)+P(B)-P(AB)=P(A)+P(B)-P(BIA).P(A).

Tacod P(C)=P(AlB)=

Mt khéc P(AuB):1—P(ZE)=1—P(E|A).P(Z)=1—o,8.o,3=0,76.
p(B):P(AuB)—P(A)+P(B|A).p(A)=o,76—o,7+0,8.0,7=o,62.

Va P(C)_P(BIA).P(A) 0,8.0,7 § 0.9
() 0,62 31

Cau 20. Tinh dién tich hinh phang (H) gi6i han boi cac do thi ham s6 y =2";y = % ;x=
X

= Loi gidi



Cau 21.

Xét phuong trinh hoanh d¢ giao diém chung ciia hai d6 thi ham s y=2%;y=—~ ta c6:

2

=2 (1)

NP

Ta thdy ham s6 y =2 1a ham dong bién trén khoang (0;+o0) ;hamsd y = = nghich bién trén
X

khoang (0; + oo) nén phuong trinh (1) néu c6 nghiém thi nghiém d6 1 duy nhat.
Nhén thdy x =1 la nghiém cua phuong trinh (1).

-1

4
Khi do, S f(x)dx+jg(x)dx
1

e

(1)~

2-2  2+44In2-12
H) = +4:
( In2 In2
Trong hé toa d§ Oxyz, cho diém A(2;1;3), mat phéng (P):2x+2y—z—3=0 va mit cau

19 | — ey —

,\,\._!_._

S

(S) Xt +y +27 —6x—4y—10z+2=0.Goi A la dudng thang di qua A, nim trong mit phang
(P) vacat (S) tai hai diém M,N . D¢ dai doan MN nho nhit bang bao nhiéu?

= Loi gidi

Diém A théamén 2.2+2.1-3-3=0 nén Ae(P).
Mitchu () co tam 1(3;25), R=6 va d(L,(P))=3 nén (P)(5)=(C).

Mat khac IA = \/g <R nén diém A nim trong mat cau (S) va A thudc doan MN.
Goi H 1a hinh chiéu ciia I trén (P) thi H 1a tAm ctia duong tron (C).



Bén kinh dudng tron (C) 1a r = ,/36—% = #

Taco MN =2Vr* —d* v6i d=d(H,A).
Dodé MN, . <d(H,A) <d(H,A)=AH < AH L MN

MN 1 IH

Khi do6
MN 1L AH

= MN L(AIH)= MN L AI.

Suy ra MN =2AN =2VIN? —[A? =2 62—(JE)2 =23/30.

Hét




KIEM TRA CUOI HQC KY II KHOI 12
NAM HOC 2024 — 2025
PE SO 5

PHAN DE

A. Ciu héi — Tra loi tric nghiém (03 diém)

Cau 1.

Cau 5.

Cau 6.

Cau 10.

Cho hai bién cé A va B batki voi P(A)>O,P(B)>O.Ch(_)n khang dinh dung trong cac khang
dinh sau la

A.P(AuB):P(AIB).P(B). B.P(AmB) ( B) (A).

C. P(A|B).P(A)=P(B|A).P(B). D.P(AIB). ( ) (B A) ( )

Biét F(x) = x? 1a mot nguyén ham ctia ham sé f(x) trén R . Gia tri cia jf(x)dx bang:

A. 8. B. 10. C.9. D. é

3

3

Néu jf(x)dx=6 thi jBf(x)u}dx béing

A. 8. B. 9. C.6. D. 5.
Trong khong gian Oxyz, mit phing (P) :2x -3y +5z—1=0 c6 mot vecto phap tuyén la

A fi,=(-1;2;-3).  B.ii,=(-3;5;-1). C.#,=(2;-3;5). D.#=(2;3;5).
Trong khong gian Oxyz, cho diém A(2;1;3), B(—l;3;2), A(5;2;1). Viét phuong trinh mat
cau (S) tam A va di qua trong tim G cua tam giac ABC.

A (S):(x-2) +(y-1) +(2-3) =4. B. (S):(x—2) +(y-1) +(z-3) =2.

C. (S):(x+2)2+(y+1)2+(z+3»)2 =4, D. (S):(x+2)2+(y+1)2+(z+3)2 =2.

Trong khong gian Oxyz , sO gia tri nguyén cia m e[O;lO} dé phuong trinh
x2+y2+22—2(m+2)x+4my+19m—6=01€1phu0’ng trinh ctia mat cau.

A. 8. B. 9. C. 10. D. 11.

Cho hai bién ¢6 A va B vé6i P(A)=0,3; P(B)=0,5; P(BIA)=0,9. Khi d6 xéc sut ciia
biéncd ANB 1a

AL B. =L c. - D. >
3 100 20 20
Dién tich cua hinh phang gi6i han boi do thi ham sb y=3x" +1, truc hoanh va hai dudng thang
x=0,x=2 b@'mg
A. 8. B. 12. C. 10. D. 9.

Trong khong gian Oxyz , cho mat phing (P) :Xx+y—-2z+5=0 va mat phing
(Q) : 4x+(2—m)y+mz—3 =0, m 1 tham s6 thuc. Tim tham s6 7 sao cho mit phang (Q)
vudng goc v6i mit phing (P) .

A. m=-3. B. m=-2. C. m=3. D. m=2.

Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén [a;b] c6 d6 thi nhw hinh v&. Thé tich
ciia khdi tron xoay khi quay hinh phang giéi han boi cac dudng
y=f (x), y=0,x=a,x=>b quanh truc Ox duogc tinh theo cong thirc nao

sau day:



A. Szﬂjfz(x)dx. B. S=J‘f2 (x)dx. C. Szﬂjf(x)dx. D. S=J.7r2f2(x)dx.

Cau 11. Mot 6 t6 dang chay véi van tbc 10m /s thi ngudi lai xe dap phanh. Tir thoi diém dé, 6 t6 chuyén
dong cham dan déu véi van toc v(t) =-2t+ 10(m / s) , trong d6 t 1a khoang thoi gian tinh bang

gidy, ké tir luc bat dau dap phanh. Tinh quing duong 6 to di chuyén duoc trong 8 gidy cudi cing.
A. 55m. B. 25m. C. 50m. D. 16m.

Cau 12. Trong mot hop kin co 5 chiéc but mau xanh va 3 chiéc but mau den, cac chiéc but c6 cing kich
thudc va khdi lugng. Ban Mai liy ngau nhién mot chiéc but tir trong hop, khong tra lai. Sau do
ban Quynh lay ngiu nhién mét trong 7 chiéc but con lai. Tinh xac sudt dé ban Mai 1y duogc but
mau den va ban Quynh iy duoc but mau xanh.
A B. 2

D c.2. D.2.
7 56 8 8

B. Cau hoi — Tra loi dung/sai (02 diém)
Cau 13. Trong khong gian Oxyz, cho mit cdu (S) ¢6 phuong trinh (x - 3)2 +y7 + (z - 2)2 =m*+1.Khi
do:

Ménh dé Dung | Sai

(a) | Ban kinh nho nhét cta (S) lal.

(b) | V61 m =J_r\/5 thi mat phang (Oxy) tiép xtic véi (S)

Vo1 m= 2\/5 thi (S)cét (P) :2x—y+2z+2=0 theo giao tuyén 1a mot

dudng tron ¢ ban kinh bang 3.

(©)

. . , - -1 _
Co6 5 gia tri nguyén ctia tham s0 m dé duong thang A: X 32 = yl =z 13
(d - -
cit (S) tai 2 diém phan biét.

Cau 14. Chat diém chuyén dong theo quy luat van tdc v(t)(m / s) ¢6 dang duong thang khi 0< <3 (s)
va 8<t< 15(5) va v(t) c6 dang duong Parabol khi 3<¢ < 8(5)(nhu hinh v€)
v(m/s)

21 fmomeeee-

T A

_(1) 58 15 t(s)

Ménh dé Ping | Sai

(a) | Véan tdc cua chit diém tai thoi diém t=3 1a 0(3) =1 l(m/s) .

Quing duong chat diém di chuyén duoc trong 3 gidy dau tién la:

bl g =j11dt (m)

Quing duong chat diém di dugc trong khoang thoi gian tir 8 gidy dén 15
(© gidy bang 73,5(m).

Van tdc trung binh v, cua chat diém trong khoang thoi gian tir 3 dén 8

d
@ gidy théa man v, <7 (m/s)
C. Ciu héi — Trd loi ngdn (02 diém)

Cau 15. Mot nhom hoc sinh thi Hoc sinh gioi cép truong, trong d6 ¢6 10 hoc sinh 16p 12C. Két qua co 6
hoc sinh cua 16p 12C dat gidi. Chon ngau nhién 1 hoc sinh trong nhém hoc sinh trén. Tinh xac



Cau 16.

Cau 17.

Cau 18.

suat chon dugc hoc sinh dat giai, biét rang hoc sinh d6 thudc 16p 12C. Viét két qua dudi dang
thap phan.

,Yy

x Pién dap sb:
Cho hamsé y = f(x) . Do thi ham s6 y = f’(x) la dudng cong trong

hinh dudi. Biét rang dién tich cua cac phan hinh phang A va B lan
lugt 1a S, =4 va S, =10. Tinh gi4 tri ciia f(3), biét gid tri cua

f(0)=2. 969 ’

y=f(z)

= Pién dap sb:
Tong cac gid tri cua tham s0 m sao cho duong thing d:y=x+m cat parabol

(P):y=x"—5x+4 tai hai diém phan biét va dién tich hinh phang gi6i han boi d va (P) bang

§ béng bao nhiéu?

= Dién dap sb:

Trong khong gian Oxyz , cho mat cau (S):(x—2)2+(y—2)2+(z+1)2:9 va hai diém
A(1;3;4), B(4;1;9); M la diém thay doi trén (S). Goi m,n 1an luot 1a gid tri 16n nhat va gia
tri nho nhat cua biéu thie P =2MA? — MB?. Xéac dinh m+n.

x Pién dap sb:

D. Ciu héi — Trd 16 tw lugn (03 diém)

Céu 19.

Cau 20.

Cau 21.

Do thi ciia ham sb y=f (x) trén doan [—3;51 nhu hinh v€ dudi :
day(phan cong ciia d6 thi la mét phan cua Parabol

y=ax’+bx+c). Tinh [ = jf(x)dx

Trong mot cong dong X c6 ti 16 méc ung thu 1a 0,02 . Biét rang
xéc suat xét nghiém duong tinh 14 0,95 néu nguoi d6 méc ung
thu va 0 03 néu nguoi d6 khong mic ung thu. Tinh xac suét khi
chon ngiu nhién mot nguoi trong cong ddng X bi ung thu néu ngudi nay cho két qua xet nghiém
duong tinh. (Két qua tinh biéu dién dwéi dang phan tram, lam tron dén chiv sé hang chuc sau
ddu thdp phdan)

Trong khong gian Oxyz, cho mit phang (P):x—2y+2z—3=0 va hai diém M(—1;2;—4),

-3 2 0 3K 4,.

N (3;—2; —2). Viét phuong trinh chinh tic cua duong thang A nim trong mat phang (P) sao
cho moi diém thudc A déu cach déu hai diém M, N.

Hét
PHAN LOI GIAI CHI TIET

A. Céau héi — Trd 1oi trdc nghiém (03 diém)

Cau 1.

Cho hai biéncé A va B batkivéi P (A) >0,P (B) > 0. Chon khang dinh dting trong cac khang

dinh sau la

A. P(AUB)=P(AIB).P(B). B. P(AnB)=P(AIB).P(A)
C. P(AIB).P(A)=P(BIA).P(B). D. P(AIB).P(B)=P(BIA).P(A)
Chon D = Loi gidi

Néu A va B 1a hai bién c6 bét ki thi P(AmB):P(A|B).P(B)=P(BIA).P(A).



Cau 2.

Cau 3.

Cau 4.

Cau 5.

Cau 6.

3
Biét F(x) = x? 1a mot nguyén ham cta ham sé f(x) trén R. Gia tri cua If( dx bang:
1

A. 8. B. 10. C.9. 1).?6
= Lo gidi
Chon A
3
Taco [ f(x)dx=F(x)[ =x"| =9-1=8.
1

Néu j‘f(x)dx=6 thi j‘{%f(x)+2}dx bang

A. 8. B. 9. C.6. D. 5.
= Loi gidgi
Chon A

3

Ta co: J‘[%f(xﬁ%dx=%j;f(x)dx+j;2dx=%.6+6=8.

0
Trong khong gian Oxyz, mit phang (P) :2x =3y +5z—1=0 c6 mot vecto phap tuyén 1a
A.ii,=(-1;2;-3).  B.ii,=(-3;5;-1). C.i,=(2;-3;5). D.i =(2;3;5).

w Loi gidi

Chon C
Mit phang (P):2x—3y+52—1 =0 c6 mot vecto phap tuyén la i, =(2;—3;5).
Trong khong gian Oxyz, cho diém A(2;1;3), B(—l;3;2), A(5;2;1). Viét phuong trinh mat
cau (S) tam A va di qua trong tam G cua tam giac ABC.

A (S):(x=2) +(y—1) +(z-3) =4. B. (8):(x—2) +(y-1) +(z-3) =2.
C. (S):(x+2)2+(y+1)2+(z+3)2 =4, “D..SS):(erz)z+(y+1)2+(z+3)2 =2.
Chon B = Loi gidi

Trong tam ciia tam gidc ABC 1a G(2;2;2) = AG =(0;1;-1)= AG =42

Mt cau (S) c6 tim A va di qua trong tdm G nén mit cu (S) cobankinh R=AG = \/E

= Mit cu (S) c6 phuong trinh la: (S) : (x—2)2 +(y —1)2 + (z —3)2 =

Trong khong gian Oxyz , s6 gia tri nguyén cia me [0;10] dé phuong trinh

X’ +y* +2z° =2(m+2)x+4my+19m—6 = 01a phuong trinh clia mit cau,

A. 8. B.9. C. 10. D.11.
w. Loi gidi
Chon B
Phuong trinh x* +y° +2° —2(m+ 2)x+ 4my +19m —6 = 01a phuong trinh ctia mit cau khi
m>2

2 2 )
(m+2) +(-2m) —(19m—6)>0 <> 5m —15m+10>0<:>[m<1.

Do mnguyén va me[O;lOJ = me{0;3;4;5;6;7;8;9;10} = ¢0 9 gia tri nguyén ctam.
Cho hai bién ¢ A va B voi P(A)=O,3; P(B)=0,5; P(B|A)=o,9. Khi d6 xac suét cua
biéncd ANB la

1 27 9 3

A. —. B. —. C. — D. —.
3 — 100 20 20

= Loi gidi



Cau 10.

Cau 11.

Chon B

Taco P(AnB)=P(BIA).P(A)=0,9.0,3= 27
100
Dién tich ciia hinh phang gi6i han bai d6 thi ham s6 y =3x” +1, truc hoanh va hai duong thang
x=0,x=2 béng
A. 8. B.12. C. 10. D. 9.
w Loi gidi
Chgn C

2 2
2
Taco: S = 32" +1|dx = [ (32" +1)dx = (x> +x)| _=10.
0 0 O
Trong khong gian Oxyz , cho mat phang (P) ix+y—2z+5=0 va mat phang
(Q) : 4x+(2—m)y+mz—3 =0, m la tham s6 thyc. Tim tham s6 m sao cho mit phang (Q)
vudng goc v6i mit phing (P) .
A.m=-3. B. m=-2. C. m=3. D. m=2.
= Loi gidi
Chon D
Mit phang (P) c6 vécto phap tuyén 1a 7i, = (1; 1; —2).
Mit phéang (Q) ¢6 vécto phap tuyén 1a = (4; 2—m; m)
Taco: (P)L(Q)e i, Lil, < i, ii, =0 4.1+42-m—2m=0<m=2.
Cho ham s y = f(x) lién tuc trén [ a;b | c6 d6 thi nhw hinh v&. Thé tich cta khoi tron xoay khi
quay hinh phang giéi han boi cac duong y = f (x), y=0,x=a,x=>b quanh truc Ox duogc tinh

theo cong thirc nao sau day:

b b b

A S=x[f*(x)dx. B.S=[f(x)dx. C.S=n[f(x)dx. D.S=[x"f*(x)dx.
u = Loi gidi ” ”

Chon A

Thé tich ctia khdi tron xoay khi quay hinh phang gidi han boi cac duong y=f (x), y=0,

b
x=a,x=>b quanh truc Ox dugc tinh theo cong thuc S = 7TI f? (x) dx.

Mot 6 t6 dang chay v6i van tbe 10m /s thi ngudi lai xe dap phanh. Tir thoi diém d6, 6 to chuyén
dong cham dan déu véi van toc v (t) =2+ IO(m / s) , trong d6 t 1a khoang thoi gian tinh bang
gidy, ké tir luc bit dau dap phanh. Tinh quing dudng 6 t6 di chuyén duoc trong 8 gidy cudi cing.
A. 55m. B. 25m. C. 50m. D. 16m.

w Loi gidi
Chn C L , ,
Tacd -2t +10=0<«t =5= Thoi gian tinh tir luc bat dau dap phanh dén khi dirng han 1a 5
gidy.



Vay trong 8 gidy cudi ciing thi c6 3 gidy 6 t6 chuyén dong v6i van toc 10m /s va 5 gidy

chuyén dong cham dan déu véi van tdc v(t) =-2t+ IO(m / S) .
5

Khi d6 quing dudng 6 t6 di chuyén 1a S=3.10+ j (-2t +10)dt =30+25="55m.
0

Cau 12. Trong mdt hop kin co 5 chiéc bt mau xanh va 3 chiéc bat mau den, cac chiéc but ¢6 cung kich
thudc va khdi lugng. Ban Mai liy ngau nhién mot chiée but tir trong hop, khong tra lai. Sau do
ban Quynh ldy ngiu nhién mét trong 7 chiéc bt con lai. Tinh xac suat dé ban Mai 1y duoc but
mau den va ban Quynh 13y duoc biit mau xanh.

A.é. E.I—S. C.z. D.z.
7 56 8 8
= Loi gidi
Chon B

Goi A 1a bién cd: “Ban Mai 15y duoc but mau den”.
Goi B la bién cd: “Ban Quynh léy duoc but mau xanh”.
Khi d6 xac suat dé ban Mai lay dugc bat mau den va ban Quynh ldy duoc bat mau xanh 1a
P(ANB).

. n 3
Vi n(A) 3 nén P(A) g
Néu A xay ra tirc 12 ban Mai 1y duoc bt mau den thi trong hop c6 7 chiée bat v6i 5 chiée but
mau xanh.

Vay P(BIA):%

15

Theo cong thirc nhan xac suit ta co: P(AmB) = P(A).P(B | A) = %% = I

B. Ciu héi — Trd loi diing/sai (02 diém)
Cau 13. Trong khong gian Oxyz, cho mit cdu (S) ¢6 phuong trinh (x—3)2 +y’ +(z —2)2 =m’ +1.Khi
do:

Ménh dé Ping | Sai

(a) | Ban kinh nho nhit cua (S) 1a 1.

(b) | Voi m =iﬁ thi mat phang (Oxy) tiép xtic voi (S)

Vi m=2\/g thi (S)cét (P):Zx—y+2z+2=0 theo giao tuyén 1a mot

duong tron ¢ ban kinh bang 3.

(c)

s ; . , - -1 _
Co6 5 gia tri nguyén ctia tham s0 m dé duong thang A: x=2 A 3

(d) -3 1 -1
cét (S) tai 2 diém phan biét.

w Loi gidi

Miit cau (S) c6 thm 1(3;0;2), ban kinh R = Jm?+1.
(a) Bdn kinh nhé nhdt ciia (S) la 1.

Véimoi gia tri m, tacd: m° +1>1<m* +1>1< R>1.Vay R . =1

» Chon DUNG.
(b) Véi m =22 thi mdt phing (Oxy) tidp xiic véi ().

(5) tiép xtic voi (Oxy) = d(1,(Oxy)) =R < 2=vm’ +1 & m’ =3 & m=+3.

» Chon SAI
(c) Voi m= 2\/8 thi (S)ccft (P) :2x—y+2z+2=0 theo giao tuyén la mét duong tron c6 ban kinh bang
3.



V6i m=2v6, mit chu (S) c6 tam 1(3;0;2), ban kinh R=5.

I'-._ R -' d_ I/I,l
\";;_ -—
Tac: d=d(I,(P))= |2’3_0;2’2+2| —4=d<R

Khi do, (S) cat (P) theo giao tuyén 1a mot duong tron cd ban kinh i
5_

r=vR*—d’> =/25-16 =3.

» Chon DUNG.
I'4 2 2 — —1 — ’ 3
(d) Co 5 gia tri nguyén cua tham so m dé dwong thang A : al 32 = yl =z 13 cat (S) tai 2 diem phan
biét.
x=2-3t
Phuong trinh tham sé cia A:dy =1+t .
z=3—-t

Tu phuong trinh cua A va (S) ta c6 phuong trinh
(2-3t=3) +(1+t) +(3-t-2) =m* +1 = 112 +6t+2-m> =0 (1)
Dé A ct (S) tai 2 diém phén biét thi phuong trinh (1) ¢6 2 nghiém phén bit

/13
m>,|—
S A=9-11(2-m*) >0 1n* ~13> 0 1
e f2
11
Viay c6 vo sb gid tri nguyén m théa man.
» Chon SAI

Céu 14. Chét diém chuyén dong theo quy luat van tdc v(t)(m / s) ¢6 dang duodng thang khi 0<t<3 (s)
va 8<t< 15(5) va v(t) c6 dang duong Parabol khi 3 <t < 8(5)(nhu hinh v¢)

t(s)

| Ménh dé | Ding | Sai

() | Van tée cua chit diém tai thoi diém ¢ =3 1a 0(3)=11(m/s). | |



Quing duong chat diém di chuyén duoc trong 3 gidy dau tién 1a:

™1 s =j3.11dt (m)

Quing duong chat diém di dugc trong khoang thoi gian tir 8 gidy dén 15
(© gidy bang 73,5(m).

Vin tdc trung binh v, cua chat diém trong khoang thoi gian tir 3 dén 8

()

gidy théa méan v, <7 (m / s)
w Loi gidi
(a) Vin toc cua chdt diém tai thoi diém t=3 la 0(3) =1 l(m / s).
Dua vao db thi v(t)
» Chon DUNG.

3
(b) Qudng duwong chat diém di chuyén duwoc trong 3 gidy dau tién la: S = Jl 1dt (m)
0
Trong 3 gidy dau tién, van toc ctia chuyén dong 1a v (t) =1 l(m / s) .
3
Do d6 quang dudng chét diém chuyén dong trong 3 gidy dau tién la: S = Il 1dt (m)
0
» Chon PUNG.
(c) Quang dwong chat diém di dwoc trong khoang thoi gian tir 8 gidy dén 15 gidy bang 73,5(111).
Trong khoang thoi gian tir 8 dén 15 gidy, dd thi v(t)1a mot duong thang di qua hai diém (8;21)
va (15;0) . Ta co6: v(t) =at+b.
8a+b=21 a=-3
= .
15a+b=0 b=45
Do d6 v(t)=-3t+45 (8<t<15).
Quing duong chat diém di dugc trong khoang thoi gian nay 1a:

7 35 (15147
S, =j(—3t+45)dt=—7 g HaSt| o =—==73,5(m).

8

Tir gia thiét ta c6 hé: {

» Chon DUNG.

(d) Van téc trung binh v, cua chdt diém trong khodng thoi gian tir 3 dén 8 gidy théa man v, <7 (m / s)
Trong khoang thoi gian tir 3 dén 8 gidy do thi v(t) la mot Parabol di qua (3;1 1),(5;3),(8;21)
c6 phuong trinh dang: v(t) =at’ +bt+c.

9a+3b+c=11 a=2
Tur gia thiet ta co: § 25a+5b+c=3 < b=-20

64a+8b+c =21 c=53
Do do: v(t)=2t*-20t+53 (3<t<8).

Quing duong chat diém di dugc trong khoang thoi gian nay 1a:

S—8 51—822 20t+53)dt = 2" 10t* +53 8 _115
3—'!v(t)t—J;(t— t+53)dt = =108 453t 3_T(m)
Van tdc trung binh cia chét diém trong khoang thoi gian nay 1a:

tbziz?z%m(m/s).

» Chon SAI

C. Ciu héi — Trd loi ngdn (02 diém)



Cau 15.

Cau 16.

Cau 17.

Mot nhom hoc sinh thi Hoc sinh gioi cap truong, trong d6 c6 10 hoc sinh 16p 12C. Két qua c6 6
hoc sinh cuia 16p 12C dat giai. Chon ngau nhién 1 hoc sinh trong nhém hoc sinh trén. Tinh x4c
sudt chon duogc hoc sinh dat giai, biét rang hoc sinh d6 thudc 16p 12C. Viét két qua dudi dang
thdp phan.
= Loi gidi

v Tvd loi: 0,6
Goi A: “‘Chon duogc hoc sinh dat giai’’,
Va B: ““‘Chon duoc hoc sinh d6 thudc 16p 12C*’
Khi d6, x4c suit can tim 1a x4c sudt cta A véi diéu kién B.
n(AnB) ¢

n(B) 10

Cho hamsé y = f (x) . D6 thi ham sé y = f '(x) 1a duong cong trong hinh duéi. Biét rang dién

Ta cod n(A)le,n(AmB)=6. Suy ra P(AIB)z 0,6.

tich ciia cac phan hinh phang A va B lanluotla S ,=4va§5,=10.Tinh gi4 tri cua f (3) , biét
gid tri cua f(O) =2.

y=f'(z)

= Loi gidi
v Traloi: — 4
Hinh phéng A dugc gidi han boi dd thi ham s y= f’(x) , truc hoanh y =0, tryc tung x=0
va duong thang x =1 nén dién tich hinh phang A 1a:

1 1
Su=[]f(x) dx=[ f/(x) dx= £(x)], = £(1) - £(0)
0 0
= f(1)=S,+f(0)=4+2=6.
Lai co:
Hinh phéng B duogc gioi han boi dd thi ham sb y=f ’(x) , truc hoanh y =0, dudng thfmg
x =1 va duong thing x =3 nén dién tich hinh phing B la:
3 3 3
Sy =[1f'(x)) dx=J  (x) dr=—f(x) =L £(3) = £ (1) ]==F (3) + £ ().

Suyra f(3)=f(1)-S, =6-10=—4.

Vay f(3)=—4.
Téng cac gia tri cia tham s6 m sao cho duong thing d:y=x+m cit parabol

(P):y=x"—5x+4 tai hai dim phan biét va dién tich hinh phang gii han boi d va (P) bang

I

3 bang bao nhiéu?

= Loi gidi
v Trd loi: —4
Phuong trinh hoanh do giao diém cua d va (P) la

x2—5x+4=x+m<:>x2—6x+4—m=0,(1)



d va (P) cét nhau tai hai diém phan biét <> A'=9-4+m=m+5>0< m>-5
Theo Viét: x, +x, =6;xx, =4—m

Ta c6 SzT(m—xz+6x—4)dx=((m—4)x+3x2—x?3]

X

X

X

:[(m—4)+3(x1 erz)—%[(xl +x2)2 —JCIJCZD(JC2 —xl) =§ (m+5)3 =g oSm=—4
Vay S=—4.

Ciu 18. Trong khong gian Oxyz , cho mat cau (S):(x—2)2+(y—2)2+(z+1)2=9 va hai diém
A(1;3;4), B(4;1;9); M la diém thay déi trén (S). Goi m,n lan lugt 1a gi4 trj 16n nhat va gia
tri nho nhét cua biéu thie P = 2MA? — MB?. Xéac dinh m+n.

= Loi gidi
v Trd loi: 68

Goi I 1a diém thoa mén 2ﬁ—ﬁ§ =6 = I(2xA - X2y, — Y422, —zB):> I(—2;5;—1)

Suy ra I 1a diém cb dinh. ) ) )

Suy ra P dat gia tri nhé nhat khi MI dat gia tri nhé nhat, P dat gia tri 16n nhat khi MI dat gia tri
16n nhat.

(S):(x=2) +(y-2)*+(z+1) =9 cotam J(2;2;-1) va bankinh R=3
Suyra I] =5

Ma M la diém thay doi trén (S)

Do do:

n=minMI =IM, =JI-R=5-3=2
m=maxMI=IM,=]JI+R=5+3=38

Suyra m+n=8 +2°=68

D. Ciu héi — Trd 16i tw lugn (03 diém)
Cau 19. DS thi ciia ham s6 y = f(x) trén doan [ -3;5] nhw hinh v& du6i day(phdn cong ciia do thi la

3
mét phan ciia Parabol y = ax” +bx+c). Tinh [ = J'f(x)dx .

-2
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Céu 20.

Cau 21.

w Loi gidi
3
Taco I= j f (x)dx bang dién tich hinh phang gi6i han boi A, A,, Parabol (P) , X=-2,
x=3. ;
Véi A qua E(—B;O), D(O;4) nén co6 pt: y=§x+4; A, qua D(O;4), C(1;3) nén c6 phuong

trinh: y=-x+4; (P):yzax2 +bx+c qua C(l;3)vé1 co dinh A(2;4)nén

a+b+c=3

b a=-1

2 5 Sib=4 = y=-x"+4x.
2a 0

4a+2b+c=4 7

3 0 4 1 3 97

Vay I = x)dx= || =x+4 [dx+ |[(—x+4)dx+ |(—x* +4x)dx =—.
1= [ F(r)as= [ e foe [t (o s ax)ar -2
Trong mot cong dong X c6 ti 1é méc ung thu 1a 0,02 . Biét rang x4c sudt xét nghiém duong tinh
1 0,95 néu ngudi dé mac ung thu va 0,03 néu ngudi do khf)ng mic ung thu. Tinh x4c suat khi
chon ngau nhién mot nguoi trong cong ddng X bi ung thu néu ngudi nay cho két - qua xet nghiém
duong tinh. (Két qua tinh biéu dién duéi dang phan tram, lam tron dén chiv sé hang chuc sau
ddu thdp phan)
w Loi gidi

Goi A labién ch nguoi dugce chon bi ung thu,
Va B 1a bién cb ngudi duoc chon cho két qua dwong tinh.
Khi do
+ BN A 1a bién ¢ ngudi duoc chon c6 két qua xét nghiém duong tinh va bi ung thu,
+ BN A 1a bién ¢b ngudi duoc chon c6 két qua xét nghiém duong tinh va khong bi ung thu.
Mait khac
+ P (B | A) 1a x4c suat ngudi duoc chon co két qua duong tinh khi ngudi dugc chon bi ung thur,

+ P(B | Z) 1a x4c suat nguoi duoc chon co két qua duong tinh khi nguoi duoc chon khong bi
ung thu.
Taco P(A)=0,02, P(BIA)=0,95 va P(BIA)=0,03.

Luc nay ta co
P(BnA)=P(BIA)P(A)=0,95.0,02=0,019
va

P(BmZ) :P(BIZ)P(Z) ~0,03.0,98 = 0,0294

suy ra P(B)=P(BNA)+P(BA)=0,0484=4,84%.

Do do

P(AnB) 0,019
P(B)  0,0484

Trong khong gian Oxyz, cho mit phing (P):x—2y+2z—3=0 va hai diém M(—l;2;—4),

P(AlB): ~0,393=39,3%.

N (3; -2; —2). Viét phuong trinh chinh tic cua duong thing A nam trong mit phing (P) sao

cho moi diém thuoc A déu cach déu hai diém M, N.
w Loi gidi



Vi A chira tat ca cac diém cach déu hai diém M, N nén A nam trong mit phang trung truc cla
doan thang MN.

Goi (Q) 1 mit phang trung truc cta doan thang MN.

Ta co (Q) di qua trung diém I(1;0;-3) va MN va nhin MN =(4;-4;2)=2(2;-2;1) lam
vécto phap tuyén.

Do d6, mit phing (Q) co phuong trinh l1a: 2x -2y +z+1=0.

-y+2z-3=0

Ta co Az(P)m(Q). Xét hé phuong trinh: AR .

2x-2y+z+1=0

x=t-4
—-2y+2t-3=0 —2y=-2t+3
Choz::htaduqc{x ¥+ cs{x Y "

= 300 7.
2x-2y+t+1=0 2x-2y=—t-1 yzzt—z

x=—4+t
A £ \ 2 \ 7 3
Vay phuong tham so cua duong thang A la: y=—5+5t.
z=t

Cho t =1 ta dugc toa do diém A(—3; —2;1) e A vachon ii = (2; 3;2) la vécto chi phuong cta
x+3 y+2 z-1

A. Khi d6 ta c6 phuong trinh chinh tic cia A la: 5 3 5

Hét
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PHAN DE

A. Céu héi — Tra loi tric nghiém (03 diém)

Cau 1.

Cau 5.

Cau 8.

Goi S la dién tich hinh thang cong gi6i han béi do thi ham séy = f(x)=¢",
truc hoanh, va duong thang x =1 (nhur hinh vé& dudi).
Khi d6 S dugc tinh bang cong thuec:

A. Szj.(e"—x)dx. B. Szj.e"dx.
0 0

e 1
C.S:I(x—l)dx. D.S:J(e"—l)dx.

0 0
Trong khong gian Oxyz , tinh khodng cach gita hai mat phiang song song
(P):x+3y—2z+4=0 va (Q):6x+18y—12z=0?

(P~ b a((P)(0)) -2

c.a((P)() =201 b. a((P)())- L.

7
Ki hiéu h(x) 1a chiéu cao ctia mét cay ( tinh theo mét) sau khi trong x ndm. Biét ring sau nim

A ‘A A - < A A e < R re LA A 2 1 ’ .
dau tién cay cao 2m. Trong 10 nam tiép theo, cay phat trién véi toc dd h (x) =—. Xac dinh
X

chiéu cao h(x) ciacdy sau x nam (1<x<11).
A.h(x)=1nx—2 B.h(x)=1nx+2 C.h(x)=lnx+1 D. h(x)zlnx—l
Trong khong gian Oxyz, cho hai mit phang (P):2x+y—z—1=0, (Q):x—2y+z—5=0. Khi
d6 giao tuyén cua hai mit phang (P) va (Q) c6 mot vecto chi phuong la
A.ii=(1-2:1). B. i=(2;1-1). C.i=(1;35). D. i =(-1;3;-5).
Tim 1—"(x)=J'7r2 dx.

2.2 3
A. F(x)=7'x+C.  B. F(x)=%+c. C. F(x)=2nx+C. D. P(x)=%+c.
Trong khong gian Oxyz, cho mat cAu (S):(x—2)2 +(y+1)2 +(z—1)2 =9.Timtoado tam I va
ban kinh R cta mit cau (S)
A. I(-2;1;-1),R=3. B. I(-2;1;-1),R=9.
C. I(2;-1;1),R=3. D. I(2;-1;1),R=9.

Viét cong thirc tinh thé tich V cua phan vat thé gidi han boi hai mit phang vudng goc vai truc
Ox taicac diém x=a, x=b (a < b) , ¢ thiét dién bi cat boi mat phang vudng goc véi truc Ox
tai diém c6 hoanh d§ x (a<x<b) 1a S(x).

b b b
A. V= wzj|5(x)|dx. B. V= J.S(x)dx. C.V= WIS(x)dx. D. V= 7r_|.S2 (x)dx :
Trong khéng gian Oxyz, cho hai diém A (4; 0; 1) va B (—2; 2; 3) . Mit phang trung truc ctia doan
thang AB c6 phuong trinh la



A. x+y+2z-1=0. B.x+y+2z=0. C.3x-y-z=0. D. 6x-2y-2z+1=0.
Cau 9.  Cho hai bién ¢ xungkhic A va B véi P(A)=0,2, P(B)=0,4.Khid6 P(AlB) bing
A.0,5. B.0,2. C.0,4. D. 0.
Cau 10. Dién tich hinh phang gi6i han boi d thi ctia hai ham s§ y =2, y =—x+6 va hai dudng thang
x=0, x=2 bang

A 10+, B.10- . c.r0--+ . D. 10+
In2 In2 In2 In2
Cau 11. Trong khong gian Oxyz, cho mat cau (S) : (x—l)2 +(y+2)2 +(z—3»)2 =4. Dién tich cta mat
cau () 1a
A. 7. B. 4r. C. l6m. D. %77.

Cau 12. Trong ki kiém tra mon Toén ctia mot truong trung hoc phd thong c6 200 hoc sinh tham gia, trong
d6 c6 95 hoc sinh nam va 105 hoc sinh nit. Khi cong bd két qua cua ki kiém tra do, c¢6 50 hoc
sinh dat diém gidi, trong d6 c6 24 hoc sinh nam va 26 hoc sinh nit. Chon ngﬁu nhién mot hoc
sinh trong sb6 200 hoc sinh d6. Tinh x4c suit dé hoc sinh dugc chon ra dat diém gioi, biét rﬁng
hoc sinh d6 13 nix (lam tron két qua dén hang phan tram) 1a
A. 0,25. B. 0,24. C.0,22. D. 0,23.

B. Ciu héi — Trd loi ding/sai (02 diém)
Céu 13. Trong khéng gian Oxyz, cho cac diém A(l; 1;1); B(l; 2;3);C(4; 1;2) . Khi do:
Ménh dé Ping | Sai

(a) | Phuong trinh mat phang (ABC) la x+6y—-3z+4=0.

(b) Diém D(l;—l;O) cling thudc mit phang (ABC).

(©) | AB=(0;1;2); AC=(3;0;1)

(d) | Mot vecto phap tuyén clia mat phang (ABC ) lan= (l; 6; —3) .
Cau 14. Cho dd thi ham s6 y = x" —2x° —3x+4(C) va dudng thing d : y = 2x 2. Khi do:

%\/ x

y= 2% —22° — 3z +4

Ménh dé Ping | Sai

(a) | Puong thang d cit do thi (C) tai ba diém A(-2;-6),B(1;0),C(3;4).

Dién tich hinh phing gi6i han boi d6 thi (C), truc hoanh, duong thang

x=—1;x =2bang %

(b)

(¢) | Dién tich hinh phang gi¢i han boi do thi (C) va duong thang d béng %

S 63

(d) | Biét dudng thang d cét do th (c) thanh hai mién S, va S,. Ti s6 -

_1 .
S, 16

C. Céiu héi — Tra loi ngin (02 diém)



Cau 15.

Cau 16.

Cau 17.

Cau 18.

Tim gia tri cia a dé F (x) =0 +j 1a mot nguyén ham ciia ham s f(x) = ( )
xX= x—4

x= Pién dap so6:
Trong khong gian Oxyz, mdt ngdi nha nhu hinh vé dudi

day c6 san nha nam trén mat phang (Oxy). Hai mai nha

lan lugt ndm trén cac mat phing (P):x—2y+5=0 va - |
(Q):x—2y—32+20=0. Hoi 1a chiéu cao cua ngdi nha

tinh tir san nha 1én ndéc nha la bao nhi€u? (lam tron dén :
hang don vi)
x Pién dap sb: J—
Mot chiéc 18u mai vom c6 hinh dang nhu hinh bén. Néu cit 71N S
léu bang mat phang song song voi mat day va cach mat day , / WEEE L \ - -
mdt khodng x (mét) (0 < x <3) thi dugc hinh chit nhat c6 cac // LAY
5 : 1A 1 : -

kich thuéc lan lugt1a x va /9 —x” . Tinh thé tich cai léu (don [7 Nt
vimd). [ .~ |

N , ’ P £ ‘ /
= Pién dap so: - g

Muc nudc trong hd chira ctia nha may dién thity triéu thay d6i trong suét mot ngay do nudc chay
ra (khi thuy triéu xudng) va nuéc chay vao (khi thuy triéu 1én). Goi h(t) 1a mic nude trong hd
tai thoi diém ¢ gio. Tbe o thay ddi ctia muc nude trong hd chira duge cho béi ham sb
h'(t) = ﬁ(St2 —120¢t +480) , trong do6 t tinh bang gio (0<f<24), h'(t) tinh bang mét/gid.
Biét rang tai thoi diém t =0 (gid), muc nude trong hd chira 1a 6m. Tinh muc nude trong hd tai
thoi diém t =7 (gio). (Lam tron két qua dén hang phan chuc)

x Pién dap sb:




D. Cau hoi — T rd 101 tw lugn (03 diém)
Cau 19. Thong k& 2000 sinh vién mdt khoa cua truong dai hoc theo gidi tinh va nganh hoc thu dugc cac

sO liéu sau

Hoc tai chinh ngian hang 400 500

Hoc quan tri kinh doanh 800 300
Léy ngau nhién mot sinh vién khoa do. Néu d3 chon dugc mot sinh vién nam hay tinh xac sudt
dé ngudi d6 hoc tai chinh ngan hang bang bao nhiéu?

Cau 20. Cho tam gidc ABC véi toa do céc diém A(0;0), B(2;4) va C(4;0). Thé tich hinh tron xoay

khi quay tam gidc ABC quanh truc Ox bang bao nhiéu?
1 . -
Aol oyl _z va duong thang dzzx 2_y_z+3
1 2 -1 1 2
) cit d, va vudng goc véi d,. Tinh khodng cich tir gbc toa 6 O

Cau21. Cho cac duong thing d : . Goi A la

duong thang di qua A(
t6i duong thang A.

Hét

PHAN LOI GIAI CHI TIET

A. Céu héi — Tra loi tric nghiém (03 diém)
Cau 1.  Goi S ladién tich hinh thang cong gi¢i han bi do thi ham sé y = f (x) = e, truc hoanh, va dudng
thang x =1 (nhu hinh vé& dudi).

Khi d6 S dugc tinh bang cong thuc:
1

A.Szj.(ex—x)dx. E.Szj.e"dx. C.S=
0 0

o'—,m

1
(x l)dx D. Szj.(e"—l)dx.
0
= Loi gidi
Chon B i
Ciau2. Trong khong gian Oxyz , tinh khodang cach gita hai mdt phidng song song
(P):x+3y—2z+4=0 va (Q):6x+18y—12z=0?

A d((P):(Q)) g B. d((P):(Q))-

. d((P)() =21 b. d((P):(Q) =

w Loi gidi
Chon B
, 13 =2 0
Taco:gzﬁ _12;&4 ( )//(Q) Khldod ‘

Cau3. Kihiéu h(x) 1a chiéu cao clia mot cdy ( tinh theo mét) sau khi trong x nam. Biét rang sau nim
A [N A - A A 7 < A re LA A 1 7 .
dau tién cdy cao 2m. Trong 10 nam tiép theo, ciy phat trién vdi toc do h'(x) =—. Xéc dinh
X

chiéu cao h(x) ciacdy sau X nam (1<x<11).
A. h(x)zlnx—z B. h(x)zlnx+2 C. h(x):lnx+l D. h(x)zlnx—l
w Loi gidi



Cau 5.

Cau 8.

Chon B
. (1 L

Ta co: h(x) —Ih (x)dx —dex Inx+C

Taco h(1)=2=C=2

Vay h(x)=1nx+2

Trong khong gian Oxyz, cho hai mat phing (P):2x+y—z—1=0, (Q):x—2y+z—5=0. Khi

d6 giao tuyén cta hai mat phang (P) va (Q) c6 mdt vecto chi phuong la

At =(1;-2;1). B. i =(2;1;-1). C.i=(1;35). D. i =(-1;3;-5).
= Loi gidi

Chon C

Goi d=(P)(Q). Khi d6 mot vecto chi phuong clia d 1a @ = ii,; i, |=(~1;-3;-5).

Vay i = (1; 3; 5) cling 1a mot vecto chi phuong cua 4.

Tim F(x)= sz dx.

2.2 3

A F(x)=n*x+C.  B.F(x)="-+C. C.F(x)=2mx+C. D.F(x)=%+c.

w Loi gidi
Chon A
F(x)szzdx=w2x+C.
Trong khong gian Oxyz, cho mat cau (S) : (x—2)2 + (y + 1)2 -l—(z —1)2 =9.Timtoaddtam I va
ban kinh R cta mit cau (S)
A. I(-2;1;-1),R=3. B. I(-2;1;-1),R=9.
C. I(2-1;1),R=3. D. I(2;-1;1),R=9.
w Loi gidi
Chgn C
Tam I(2;-1;1), ban kinh R=~/9 =3.
Viét cong thirc tinh thé tich V cua phan vat thé gidi han boi hai mit phiang vudng goc véi truc
Ox taicac diém x=a, x=b (a < b) , ¢ thiét dién bj cit boi mat phang vudng goc véi truc Ox
tai diém c6 hoanh do x (a <x< b) la S(x) .
b b b b
AV =7T2J.|S(x)|dx. B.V = IS(x)dx. C.V =7TJ.S(x)dx. D. V= WISZ (x)dx .
ﬂ u = Loi gidi ﬂ "
Chon B

b
Cong thirc tinh thé tich 1a V = [ $(x)dx.

Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A (4; 0; 1) va B (—2; 2; 3) . Mat phéng trung truc ciia doan

thaing AB c6 phuong trinh 1a

A, x+y+2z-1=0. B.x+y+2z=0. C.3x-y-z=0. D. 6x-2y—-2z+1=0.
= Loi gidi

Chgn C

Goi I 1a trung diém cua doan théng AB khi d6 1(1;1;2).

Mit phang trung truc cta doan thang AB qua diém I (1; 1; 2) va c6 mot vecto phap tuyén la

AB=(-6;2;2).



Cau 9.

Ciau 10.

Cau 11.

Cau 12.

Phuong trinh tong quat 1a
—6(x—1)+2(y—1)+2(z-2) =0 -6x+2y+22=0<3x—y -z =0.
Cho hai bién ¢6 xung khic A va B v6i P(A)=0,2, P(B)=0,4.Khido P(AIB) bang
A.0,5. B.0,2. C.0,4. D. 0.

w Loi gidi
Chon D
Vi A va B 1a hai bién c6 xung khic nén P(AIB)zO.

Dién tich hinh phang giéi han boi d6 thi ctia hai ham s6 y =2", y = —x +6 va hai duong thang

x=0, x=2 bang
A 10+, B. 10— c.o10-2 . D. 10+-+
In2 In2 In2 In2
w Loi gidi
Chon B

Ta c6 d6 thi cua cac ham sb f(x) =2"va g(x) =—x+6 nhu hinh v& sau

Duya véo d thi, ta c6 dién tich hinh phang can tim 1a:
2

5=[[8(x)-f(x)]x
0

ST S S T S
In2 In2 In2

Trong khong gian Oxyz, cho mat cau (S):(x—l)2 +(y+2)2 +(z—3)2 =4. Dién tich cua mat
cau (S) 1a

A. 7. B. 47. C. lom. D. %77.

w Loi gidi

Chgn C

Miit cu (S):(x 1) +(y+2) +(2-3) =4 cobankinh R=2
= Dién tich mit cau (S) 1a 47R* =4m.2* =167 .

Trong ki kiém tra mén Toan ctia mot truong trung hoc phd théng c6 200 hoc sinh tham gia, trong
d6 ¢6 95 hoc sinh nam va 105 hoc sinh nit. Khi cong bd két qua cua ki kiém tra d6, c6 50 hoc
sinh dat diém gioi, trong d6 c6 24 hoc sinh nam va 26 hoc sinh nit. Chon ngau nhién mot hoc
sinh trong $6 200 hoc sinh d6. Tinh xé4c suit dé hoc sinh duoc chon ra dat diém gioi, biét réng
hoc sinh d6 1a nix (lam tron két qua dén hang phan tram) 1a
A. 0,25. B. 0,24. C.0,22. D. 0,23.

= Loi gidi
Chon A
Goi A 1a bién cb “hoc sinh d6 1 hoc sinh gioi”.
B 1a bién ¢b “hoc sinh d6 1a nir”.

Khido P(B)=12 _21 p(ap)= 26 _13
200 40 200 10



B. Cau hoi — Tra loi dung/sai (02 diém)
Céu 13. Trong khong gian Oxyz, cho cac diém A(l; 1;1); B(l; 2;3);C(4; 1;2) . Khi do:
Ménh dé Piing

Sai

(a) | Phuong trinh mat phang (ABC) la x+6y—-3z+4=0.

(b) Diém D(l;—l;O) ciing thugc mat phang (ABC).

(¢) | AB=(0;1,2);AC =(3;0;1)

(d) | Mot vecto phap tuyén ctia mat phang (ABC ) la 7= (1; 6; —3) .

. Loi gidi

(a) Phwong trinh mét phang (ABC) la x+6y—3z+4=0.
Mit phang (ABC) c6 cap vecto chi phuong AB = (O; I 2),A—(f = (3; 0; 1) nén c6 vecto phap
tuyén ﬁ:[Zﬁ,ZE} =(1;6;-3).
Mit phing (ABC) di qua diém A(1;1;1) c6 vecto phap tuyén 7 =(1;6;-3) nén c6 phuwong
trinh 1.(x—1)+6.(y—1)-3.(z-1)=0 < x+6y—3z-4=0.

» Chon SAL
(b) Diém D(l;—l;O) ciing thugc mdtphcfng (ABC).

Do 1+6.(~1)-3.0-4%0
» Chon SAL
(© AB=(0;1;2); AC =(3;0;1).
Taco A(1;1;1);B(1;,2;3);C(4;1,2) = AB=(0;1;2); AC =(3;0;1)
» Chon DUNG.
(d) Mot vecto phap tuyén ciia mdt phang (ABC) lai= (l; 6; —3) .
Mit phéng (ABC) ¢6 cap vécto chi phuong AB = (0; 1; 2),25 = (3; 0; 1) nén c6 vecto phap
tuyén 7 = [E,EJ = (l; 6; —3) )
» Chon DUNG.
Cau 14. Cho dd thj ham s6 y = x* —2x° —3x+4(C) va dudng thing d : y = 2x 2. Khi do:

% y=a°—22> —3x+4

Ménh dé | Pang | Sai



(a) | Pudng thing d cit do thi (C) tai ba diem A(-2;-6),B(1;0),C(3;4).

Dién tich hinh phang gi6i han béi dd thi (C), truc hoanh, duong thang
(b) .
x=-1;x=2bang %

(¢) | Dién tich hinh phang gi¢i han boi d6 thi (C) va duong thang d béng 253

S22
s, 16

(d) | Biet duong thang d cat do thi (C ) thanh hai mién S, va S,. Ti s0 63

= Loi gidi
(a) Puong thcfng d cat do thi (C) tai ba diém A(—Z;—6),B(1;0),C(3;4).

Ta c6 phuong trinh hoanh do giao diém: x° —2x> —3x+4=2x-2< x> —2x* —5x+6=0
x=-2 X=-2=y=-6

< x=1.Voi: x=1=y=0

x=3 x=3=>y=4

Vay duong thang d cét dd thi (C) tai ba diém A(-2;-6),B(1;0),C(3;4).
» Chon PUNG.

(b) Dién tich hinh phang gidi han boi do thi (C) truc hoanh, dwong thang x =—1;x =2 bdng —1

12

2
Di¢n tich cén tinh 1a: §= [ ‘x3 X% 3y 4‘dx _
-1

» Chon SAL

(c) Dién tich hinh phang giéi han boi do thi (C) va dwong thang d bang 253

y=f(x)=x"-2x"-3x+4

Taco (S): y:gz(x):2x—2 . Taco: f(x)-g(x)=x"-22"-5x+6.
Y=_
x=3

e

! 3
Diéntich: S=§ +8§, = ”x3 -2x? —5x+6‘dx+”x3 -2x° —5x+6‘dx: 63,16 _253
-2 1 4 3 12
» Chon DUNG.

; . . ox ) . S
(d) Biét dwong thang d cdt do thi (C) thanh hai mién S, va S,. Ti s 6

Qs

63
s —
Ta co: —L =4 =189.
S, E 64
3
» Chon SAI

C. Ciu héi — Trd loi ngdn (02 diém)

Cau 15. Tim gia tri cia a dé F(x) . +43 12 mot nguyén ham ciia ham s f(x) = !
x_

= Loi gidi
v Trd loi: -1

bé F(x) _ o3 14 mot nguyén ham caa ham sé f(x) = !

=)




Cau 16.

Cau 17.

Cau 18.

—4a-3 1
= 2 27
(x - 4) (x - 4)
Trong khong gian Oxyz, mét ngdi nha nhu hinh v& dudi day c6 san nha nam trén mit phang

Vx#4=>-4a-3=1=-4a=4=a=-1.

(Oxy) . Hai mai nha lan luwot nam trén cac mat phang (P) :x=2y+5=0 va
(Q) :x—2y —3z+20=0. Hoi la chiéu cao ciia ngdi nha tinh tir san nha 1én nc nha 14 bao nhiéu?

(Iam tron dén hang don vi)

= Loi gidi

v Tra loi: 5
.z NS Ao [ X2y +5=0

Nhiing diém thudc duong néc nha cé toa d6 thdéa man hé .
x—-2y-3z+20=0

Tir phuong trinh thir nhat chon x = -5 = y=0.

Thay vao phuong trinh con lai ta dugc z=5

Vay diém A(-5;0;5) 1a mot diém thude dudng néc nha.

Khi d6 chiéu cao can tim cta ciia ngdi nha 1a khoang cach tir diém A dén mit phéng (Oxy) va

bang 5 mét. L q

Mot chiéc 1éu mai vom c6 hinh dang nhu hinh bén. Néu cit léu bang méat phang song song voi

mat day va cach mat dady mét khoang x (mét) (0 <x <3) thi dugc hinh chit nhat c6 cac kich

thude 1an luot 1a x va V9—x? . Tinh thé tich cai 1&u (don vi m®).

T

= Loi gidi
v Trd 1oi: 9

3
Thé tich 1éu dugc tinh béi cong thic V = I(\/9 —x’ )dx = 9(7113)
0

Muec nuée trong hd chira ciia nha may dién thiy tridu thay doi trong sudt mot ngay do nudc chay
ra (khi thuy triéu xudng) va nuéc chay vao (khi thuy triéu 1én). Goi h(t) 1a mic nude trong hd
tai thoi diém ¢ gio. Tbe 6 thay ddi ctia muc nude trong hd chira duge cho béi ham sb

h'(t) = ﬁ(&t2 —120t+480) , trong d6 t tinh bang gio (0<f<24), h'(t) tinh bang mét/gid.

Biét rang tai thoi diém =0 (gi®), myuc nude trong hd chira 1a 6m. Tinh myc nude trong hd tai
thoi diém t =7 (gio). (Lam tron két qud dén hang phan chuc)
w Loi gidi
v’ Tra loi: 10,6
+ Tbe @6 thay ddi ctia muc nuée trong hd chira duge cho bai ham sd:



K (t)= ﬁ(s# —120t + 480) ,trong d6 ¢ tinh bing git (0 <¢<24), i'(t) tinh bang mét/gid

nén muyc nude trong ho tai thoi diém + gio 1a:
1 1 (58
h(t)=|h(t)dt=|——(5t—120t+480)dt = —.| ——60t> + 480t |+C

+ Tai thoi diém £ =0 (gi0), muc nudc trong hd chira 1a 6m nén:

3
h(o):&:»i. &—60.02+480.o +C=6=C=6
2167 3

1 (5 5
:>h(t)=—. = _60t> +480t |+6.
216°| 3

Muec nude trong h tai thoi diém t =7 (gio).

:11(7)—L 57607 +480.7 +6=@z10,6(m)
3 648

216

D. Céu héi — Trd 10i tw ludn (03 diém)

Cau 19.

Céu 20.

Théng ké& 2000 sinh vién mot khoa cua truong dai hoc theo gidi tinh va nganh hoc thu dugc cac
s6 liéu sau

Hoc tai chinh ngin hang

Hoc quan tri kinh doanh

Lfiy ngau nhién mot sinh vién khoa do. Néu d3 chon duoc mot sinh vién nam hay tinh xac suat
dé ngudi d6 hoc tai chinh ngén hang bang bao nhiéu?
= Loi gidi

A x “ A A . “ A A s A . “ A 1 I
Lay ngau nhién mdt sinh vién, s6 cach chon duoc mét sinh vién nam: C,, ., =1200 céch.

S6 cach chon duoc mot hoc sinh nam dé ngudi do6 hoc tai chinh ngan hang: Cfm =400 cach.
Viay xac suét dé chon mot hoc sinh nam, biét réng nguoi do6 hoc tai chinh ngan hang 1a
400 1
1200 3°
Cho tam giac ABC vdi toa d6 cac diém A(O;O) , B(2;4) va C(4;0). Thé tich hinh tron xoay
khi quay tam gidc ABC quanh truc Ox bang bao nhiéu?
= Loi gidi

y
B
4 1
4 D \C _
0] 2 4 X

Nhdn xét: V&i D 1a trung diém AC , bang hinh anh tryc quan, ta thiy ring tam giac ABC cén
tai B; DB 1 Ox,

Do d6 thé tich khoi tron xoay khi quay tam giac ABC quanh truc Ox s€ gap 2 lan thé tich
khoi tron xoay khi quay tam gﬁiéc ABD quanh truc Ox .

Ta 1ap phuong trinh duong thang d di qua 2 diém A va B.

Ta co: AB= (2; 4) 1a vector chi phuwong cta dudng thing d, suy ra vecto phéap tuyén cua d 1a
n= (4; —2) .

Phuong trinh dudng thang d di qua A (0; 0) ,nhén 71 = (4; —2) lam vector phap tuyén la:



Cau 21.

4(x-0)+(-2)(y-0)=0=4x-2y=0<y =2x.
Khi d6, quay tam giac ABD quanh truc Ox ta dugc thé tich khdi tron xoay 1a
; Lo ; 2 256
7| 2 (x)dx=7|(2x) dx=4n|x’dx =47~ =——7.
J £ (x)de =] (2x) J i
Nhu vay, khi quay tam gidc ABC quanh truc Ox thi ta dugc thé tich khéi tron xoay la:
V= 2.§ = 12 us
3 3 q "
Cdgh 2. Néu khQng nhan ra duogc tam gidc da cho can, hgc sinh hoan toan c¢ thé tinh thé tich
khoi tron xoay bang cach lay ting tam giac ABD va BDC quay quanh truc Ox . Khi d6, can
phai thiét 1ap phuong trinh duong thang BC
Riéng déi véi truong hop xoay tam gidc ABD vudng quanh truc Ox, hoan toan co thé su
dung cong thirc tinh thé tich khoi non.
X y+1

Cho cac dudng thing d, :_:T:il va dudng thing d,: x; =35 Goi A la

-1 2y z+3
1
duong thing di qua A(l; 0;2) , cat d, va vudng goc véi d,. Tinh khodng cich tir gbc toa d6 O

t6i duong thang A.
w Loi gidi
Goi I=d, NA, I(1+t,~1+2t,—~t) = Al =(t;2¢—1;—t—2) 1a mot vecto chi phuong ciia A.
Do u . = (1; 2;2) 12 mot vecto chi phuong clia duong thang d, va A L d,.
Suyra ALll, =0 t+2(2t-1)+2(~-2) =03t -6=0ct=2.

Vay Al = (2;3;—4). Phuong trinh duong thang A 1a x2—1 A _42 )

Lay M, (1;0;2)eA.

o]
Khoang cach tir goc toa do O(O; O;O) dén duong thang A 1a d(M,A) _ |_} | A 321961
MA

Hét



KIEM TRA CUOI HQC KY II KHOI 12
NAM HQC 2024 - 2025
PE SO 7

PHAN DE

A. Céu héi — Tra loi tric nghiém (03 diém)

Cau 1.

Cau 3.

Cau 9.

Cau 10.

Cho f(x) 12 ham s6 lién tuc trén doan [l; 2] . Biét F(x) la mdt nguyén ham cia ham s6 f(x)
trén doan [1;2} thoa man F(l) =-2 va F(2) =3.Khi do if(x)dx bang:
1

A. 5. B. 1. C. 5. D. -1.
Trong khong gian Oxyz, cho mat phing (a) :y—z+3=0. Vec-to nao dudi day la vec-to phap

tuyén ctia mat phang (a) ?

A. 7i=(1;-1;3). B. 7i=(0;1;-1). C. i=(0;1;1). D. ii=(1;-1,0).
1 1 1

Cho If(x)dx:3 va Ig(x)dx:7. Tinh J.[f(x)—g(x)}dx.
0 0 0

A. 10. B. —4. C. —-10. D. 4.

Trong khong gian Oxyz, mit phang nao di qua gbc toa do

A. 2x-3y+5z=0 B. 2x-3z+1=0 C.3x-10=0 D.3x-z+2=0

Trong mét nhom 25 nguoi, ¢6 15 nguoi thich udng tra, 17 ngudi thich uong ca phé, 9 nguoi thich
udng ca ca phé va tra. Chon ngau nhién mdt nguoi trong nhom. Biét rang, ngudi do thich udng
ca phé. Xac suat dé nguoi d6 thich udng tra 1a
2 5t ¢ p, 10
17 17 19 19
Dién tich hinh phang gii han boi d6 thi ham s6 y =x” —4x, truc hoanh va hai duong thing
x=0; x=3 bang

3 3 3 5 3
A. 7rj.|x3 —4x|dx. B. _”x3 —4x|dx. C. 7TJ'(X3 —4x) dx. D. J'(x3 —4x)dx.

0 0 0 0
Gieo hai con xiic sac giong nhau. Tinh x4c suat dé ta c6 tong s cham thu dugc bang 6, biét rang
tong d6 1a mot s6 chan.
Al B. > c.t p. >

6 36 3 18

Trong khong gian Oxyz, mat phang (a) di qua diém A(Z;—l;4) va song song voi mit phang
(Oxy) c6 phuong trinh la:
A. x-2=0. B. y+1=0. C.z-4=0. D. x-y-1=0
Dién tich ctia hinh phing giéi han béi cac duong y=e*, y=x"-1, v
x=—1,x =1 (tham khdo hinh vé) bang

2 . 2 . 2
A 3e” +4e 3' B. 3e” +4e 3' C. 3e +4e+3'
3e e 3e
D. 3e2—4e+3‘
3e

Trong khong gian Oxyz, cho diém I (3; 1;5). Viét phuong trinh mit cau (S) tam [ va c6 ban
kinh R=3.

A (8):(x=3) +(y-1) +(2-5) =9. B. (8):(x=3) +(y-1) +(z-5) =3.



C. (8):(x+3) +(y+1) +(z+5) =9. D. (S):(x+3) +(y+1) +(z+5) =3.

x=-3+2t
Cau 11. Trong khong gian Oxyz , toa do giao diém cia hai duong thing d: y=-2+3t va
z=06+4t
x=5+t
d:qy=—1-4t"1la
z=20+t
A. (8;-13;23). B. (0;-3;2). C. (-7;-8;-2). D. (3;7;18).

Cau 12. Rﬁ"[ thqb(f) bai ta lo kh0’52 con lan luot ra ’hai con ]:)éi theo phuong thirc khong hoan lai. Tinh xac
suat dé con thir hai 1a At, biét con thir nhat da 1a At.
L B. L c.= p. &
17 13 52 51

B. Cau hoi — Tra loi dung/sai (02 diém)
Céu 13. Trong khong gian Oxyz, biét x’ +y° +2° +4mx+2my —2mz +9m’ =27 =0 1a phuong trinh
mit cdu va m 1a tham sd. Khi do:

Ménh dé Piing | Sai
(a) | Co 5 gia tri nguyén m dé phuong trinh da cho 1a phuong trinh mit cau
(b) | Véi m =0, ban kinh cita mat cu la /33

Voi m<0, I£—3;1;%] thi khoang cach cua mat clu va
(©)
(P):—2x+2y-z+15=01a1

Goi A va B 1a 2 thm mit cAu sao cho thé tich cua hinh cau 13 367 . Trung

D | diém cta AB 1 (4J€ 26 ;—2J€)

. ’+1, khix>1
Ciul4. Chohamsd f(x)=1" " “" =" Knids:
x+1, khix<l1
Ménh dé Piing | Sai
2
29
(a) jf(x)dx=?
0

(b) | F(x) 1a nguyén ham cua f(x) trén R. Biét F(0)=1, khi d6 F(—2):—%

(c) | Taco f'(2)=1.

(a) if(x)dx=f(x2+1)dx+j(x+&)dx

0

C. Ciu héi — Trd loi ngdn (02 diém)

Cau 15. Gia dinh 6ng Binh xay mot cai choi hinh bat giac, trong d6 mai choi
(H ) ¢6 dang hinh “chép bat giac cong déu” co tran bang gd nhu

hinh vé bén. Pay cia (H ) la mot hinh bat giac déu ¢o canh la

L2242
\/§+2

phang day). Cac canh bén cua (H ) la cac soi day thép

(m) Chiéu cao SO =6m (SO vudng goc voi mit

d;d,;d,;d,;d;d.;d, ;d nam trén céc duong parabol c6 truc ddi

xung song song voi SO. Gia su giao tuyén (n€u cd) cia (H ) voi




Cau 16.

Cau 17.

Cau 18.

mit phing («) vudéng goc v6i SO 1a mot bat giac déu va khi (o) khi qua trung diém caa SO

\/2f+2
f+2

choi (H ) d6. Pon vi tinh: m?, lam tron két qua dén hang don vi.

thi bat gidc déu co canh b= (m). Tinh thé tich phan khong gian nim bén trong mai

= Pién dap so6:
Trong khong gian Oxyz , cho diém M(O;—I;Z) va hai duong thing
x-1_y+2 z-3 x+1 y-4 z-2
d : ,d, = =
1 -1 2 2 -1
d, va d, c6 mot vecto chi phuong la (9; a;b). Biét x=a va x=b la hai nghiém cta phuong

. Phuong trinh duong thang di qua M, cét ca

trinh x> —mx+n=0. Tinh m* —n+1.

= Dién dap sb:
Mot cong ty dugce phém gidi thiéu mot dung cu kiém tra s6m bénh sdt xuat huyét. Vé kiém dinh
chét lugng san phém, ho cho biét nhu sau: S6 nguoi duge thir 1a 9000, trong s6 d6 ¢6 1500 nguoi
dd nhidm bénh sét xuat huyét va c6 7500 nguoi khong bi nhiém bénh st xuét huyét. Khi thir
bang dung cu cua cong ty, trong 1500 nguoi da bi nhiém bénh s6t xuat huyét, c6 76% s6 ngudi
d6 cho két qué duong tinh, con lai cho két qua am tinh. Mat khéc, trong 7500 ngudi khong bi
nhiém bénh sot xuét huyet c6 7% s6 nguoi d6 cho ket quéa dwong tinh, con lai cho két qua am
tinh khi kiém tra. Chon ngau nhién mot ‘nguoi trong s6 nhimg ngudi thir nghiém. Tinh xac suét
dé ngudi duoc chon ra bi nhiém bénh sét xuat huyét, biét ring nguoi d6 c6 két qua thir nghiém
am tinh (Lam tron két qua dén hang phan tram).

= Pién dap sb:

Trong khong gian Oxyz, A laduong thang di qua diém A(1 ( ) vudng goc véi duong thing
_ 1 - -1 .
d : Xyt z 4 , dong thoi tao voi dudng thing d,: x+l A~ mot goc 16n nhat.
2 -1 -1 1 2 2
X \ \ 2 , x-1 y+ 1 -2 2, 12
Biét phuong trinh duong thang A c6 dang = b . Tinh a” +b".
a

. Dién dap so:

D. Céu héi — Trd 1i tw ludn (03 diém)

Cau 19.

Céu 20.

Trén mat phéng toa d0 Oxy v€ nua duong tron tdm O, ban kinh r =2 nim phia trén truc Ox .
Goi D 1a hinh phang gi6i han boi nira duong tron, truc Ox va duong thang x =1 (hinkh vé). Tinh
thé tich khoi tron xoay dugc tao thanh khi quay D quanh truc Ox .

Ay
1

2 1 O 1 2

Khao sat 100 ngudi trong d6 ¢6 49 nam va 51 nit vé viée ¢6 nudi thu cung khong thi duge bang
sau

Co6 thu cung Khong cé thu cung

41 8
45 6
Tong 86 14

Chon ngau nhién mot ngudi trong s6 nguoi dugce khao sat. Biét ngudi do 1a nam, tinh xac suat
cua bién co6 nguoi duge chon nudi thu cung?



x=1+t

Cau 21. Trong khong gian Oxyz , cho duong thing d: y=2t , diém M(I;Z;l) va mit phéng

z=-1
(P) 2x+y—-2z-1=0. Viét phuong trinh duong thing A di qua M, song song véi (P) va

vudng goc voi d.

Hét
PHAN LOI GIAI CHI TIET

A. Céu héi — Tra loi tric nghiém (03 diém)

Cau l.

Cau 3.

Cau 5.

Cho f(x) 12 ham s6 lién tuc trén doan [l; 2] . Biét F(x) la mdt nguyén ham cia ham sb f(x)
trén doan [1;2} thda man F(l) =-2 va F(Z) =3. Khi d6 .z[f(x)dx bang:
A. 5. B. 1. C. 5. 1 D. 1.

= Loi gidi
Chon A

2
Taco: [ f(x)dx="F(2)-F(1)=3-(-2)=5.
1
Trong khong gian Oxyz, cho mat phing (a) :y—z+3=0. Vec-to nao dudi day la vec-to phap
tuyén ctia mat phang (a) ?
A ii=(1;-1;3). B. ii=(0;1;-1). C.i=(0;1;1). D. ii=(1;-1,0).
= Loi gidi

Chon B
1 1 1
Cho If(x)dx=3 va J.g(x)dx=7. Tinh J.[f(x)—g(x)]dx.
0 0 0
A. 10. B. 4. C. -10. D. 4.
= Loi gidi
Chon B

Ta cé: 2[[f(x)—g(x)]dx=;{f(x)dx—;[g(x)dx=3—7=—4.

Trong khong gian Oxyz, mit phang nao di qua gbc toa do
A. 2x-3y+5z=0 B. 2x-3z+1=0 C.3x-10=0 D.3x-z+2=0
= Loi gidi
Chon A
Ta c6: 2.0-3.0+5.0 =0 = O thudc mat phang.
Trong mt nhoém 25 nguoi, c6 15 nguoi thich udng tra, 17 ngudi thich uéng ca phé, 9 ngudi thich
udng ca ca pheé va tra. Chon ngau nhién mét nguoi trong nhom. Biét rang, nguoi do thich udng
ca phé. Xac suat dé nguoi do thich udng tra la
A~ B. > c.— p. 2
- 17 17 19 19
= Loi gidi
Chon A
Ta 6 s6 cach chon ngau nhién mot ngudi trong nhom thich udng ca phé 1a Cll7 =17.
S6 cach chon ngiu nhién mot ngudi trong nhém thich uéng ca ca phé va tra 1a Cé =9.
Vay xéc sut dé chon dugc mot ngudi thich udng tra, biét ring ngudi do thich udng ca phé 1a
92
17"



Cau 7.

Cau 9.

Dién tich hinh phang gii han boi d6 thi ham s6 y =x” —4x, truc hoanh va hai duong thing
x=0; x=3 bang

3 3 3 5 3
A. 7r”x3 —4x|dx. B. j|x3 —4x|dx. C. WI(XS —4x) dx. D. .[(x3 —4x)dx.
0 0 0 0
w Loi gidi
Chon B
Dién tich hinh phang gi6i han bai d6 thi ham sé y = x* —4x , truc hoanh va hai dudng thang

x=0, x=31a S:i|x3—4x|dx.
0

Gieo hai con xiic sic gidng nhau. Tinh x4c suat dé ta co tong s cham thu dugc bang 6, biét rang
tong do 1a mot so chan.
AL B. > c.t D. >

6 36 3 18

= Loi gidi
Chon D
Gieo hai xtc sac c6 tong so6 cham thu dugc 1a chan théa man 18 truong hop la

i A3 s 4224 {2:4), {261 {311 4353} {3;5), {452 {4:4) {456},
{5:11,{5:3}.{5;5}, {6;2},{6;4},{6;6}.

Gieo hai xtic sic c6 tong s6 cham thu duoc bang 6 théa man 5 truong hop 1a
{1;5),{2;4},{3;3} {4;2},{5:1}

Xac suit dé ta co tong sb cham thu dugc bing 6, biét ring tong d6 1a mot sé chén 1a %

Trong khong gian Oxyz, mat phang (a) di qua diém A(2;—1;4) va song song voi mit phang
(Oxy) c6 phuong trinh la:

A. x=2=0. B. y+1=0. C.z-4=0. D. x-y-1=0.
= Loi gidi

Chon C

Ta co: i, =(0;0;1).

Phuong trinh mat phang (a) can timla: z—4=0

Dién tich ctia hinh phang gi6i han béi cac duong y=e*, y=x"-1, x=-1,x =1 (tham khdo
hinh vé) bang
Yy .

3e’ +4e-3
e

3e’ +4e+3 b 3e’ —4e+3
) 3e ' ) 3e '

A C

= Loi gidi
Chon A



Xét xe[—l;l],tacé: {ix(;o_l)z() :>ex_(x2_1)>0 =

Dién tich hinh phing can tinh 1a

1
=_11 e” —(x2 —1)‘dx= j.(e" —x’ +1)dx=[e"—%3+xj

- -1

e’ —(x*—1)|=e" -2 +1.
(< -1)

3e’ +4e-3
3e '

Ciu 10. Trong khong gian Oxyz, cho diém I (3; 1;5). Viét phuong trinh mit cau (S) tdm [ va co ban

kinh R=3.

A. (8):(x=3) +(y-1) +(z-5) =9 B. (S):(x=3) +(y—-1) +(z-5) =3

C. (8):(x+3) +(y+1) +(z+5) =9. D. (S):(x+3) +(y+1) +(z+5) =3
= Loi gidi

Chon A

Mit cau (S) cotam [ (3 L; 5) ban kinh R =3 c6 phuong trinh 1a

(8):(x=3) +(y-1) +(z=5) =9

x=-3+2t
Cau 11. Trong khong gian Oxyz , toa do giao diém cua hai duong thang d: y=-2+3t va
z=6+4t
x=5+t
d:qy=-1-4t"1la
z=20+1¢'
A. (8;-13;23). B. (0;-3;2). C. (-7;-8;-2). D. (3;7;18).
= Loi gidi
Chon D
—34+2t=5+1¢
Giao diém cua d va d’ 1a nghiém cta hé: {—2+3t=-1-4t' < {t,=3
6+4t =20+t T

Do d6 giao diém d va d' 1a M(3;7;18).
Cau 12. Rt tr bd bai ta lo kh0’52 con lan luot ra hai con béi theo phuong thirc khong hoan lai. Tinh xac
suat dé con thir hai 1a At, biét con thir nhat da la At.

AL B. L c. > p. &
- 17 13 52 51
= Loi gidi
Chon A
Gia su lan dau tién rat duoc con At, do d6 bo bai s€ con 51 14 bai trong d6 c6 3 14 At con lai.
1
Xac suét dé 1an tha 2 rat duoc 14 bai At 1a C— = 3 = L .
C,, 51 17

B. Céu héi — Trd loi ding/sai (02 diém)
Cau 13. Trong khong gian Oxyz, biét x* +y* +2z° +4mx +2my —2mz+9m* —27=0 1a phuong trinh

mit ciu va m 1a tham sb. Khi do:
Ménh de Ping | Sai

(a) | C6 5 gia tri nguyén m dé phuong trinh dé cho la phuong trinh mit cau

(b) | Véi m=0, ban kinh ciia mit cau 1a \/g




Véi m<0, 1 (—3 ;1 ,%j thi khoang cach cua mat ciu va
(©)
(P):-2x+2y-z+15=01a1

Goi A va B 1a 2 tim mit cAu sao cho thé tich cua hinh cau 13 367 . Trung
@] diém ciia 4B 1a (4/6;2V6;-246)
, w Loi gidi .
(a) Co 5 gia tri nguyén m dé phuwong trinh da cho la phuong trinh mdt cau.
Tacod x°+y° +2° +4mx+2my —2mz+9m*> =27=0

<::>(x+2m)2+(y+m)2Jr(z—m)z:27—31712 (1).
(1) la phuong trinh mit cau < 27-3m’ >0 < -3<m < 3.
Do m nguyén nén me{—Z;—l;O;l;Z}.
Vay co 5 gid tri cia m thoa mén yéu cau bai toan.
» Chon DUNG.
(b) Voi m=0, ban kinh cua mat cau la \/5
Véi m=0,tacd: a=0,b=0,c=0, d=-27.

R=-(-27)=33.

» Chon SAI
(c) Voi m<0, I(—3;1;%) thi khodng cach cia mdt cau va (P):—2x+2y—z+15=0 la 1.
I=(-2m;=m;m) va R=+-3m*+27
2).(2m)+2.(-m)-m+15 15
d(I;(Q))=|( )-( m)2 (m)zm |:|m; |
\/(—2) +27 +(-1)
D¢ khoang cch ctia mit cau va (P) :=2x+2y—-z=0 lal thi
\/—3m2+27+1=@ (*)
Véi —3<m<3:|m+15|=m+15
(") = —3m2+27+1=m;15<:>\/—3m2+2 =m;15—1

m+12

oN-3m? 427 =

m’+24m+144 28 , 24 3
=S —m+—m-11=0m==
9 9 9 2

o 3m* 427

33
Vay: I| -3;,—-—,—=
w1333

» Chon SAL
(d) Goi A va B la 2 tam mdt cau sao cho thé tich cua hinh cau la 36w . Trung diém cua AB la

(4\/8;2\/3;_2\/8)_

Thé tich hinh cau 14367




3
= %.7&\/ —3m*+27 =367

eNBm+27 =27

< A-3m*+27=3

& -3m’ +27=9

<:>m=ir\/g

Vay: A(—2x£;—\/g;\/g) va B(zﬁ;\/g;—x/g)

Trung diém cua AB 1a O.

» Chon SAL
2 .
Ciu 14. Cho ham sé f(x)z{x H K e
x+1, khix<l
Ménh dé Dung | Sai
[ 29
@ | [f(x)dx=">
0
. A ra N £ _ (o 1
(b) F(x) la nguyén ham cta f(x) trén R . Biét F(O) =1, khi d6 F( 2) 3

(c) | Taco f'(2)=1.

(d) If(x)dx =':|:(x2 +1)dx+j(x+1)dx

2 w Loi gidi
@ !f(x)dx=2—69.
Taco: jf(x)dxzjf(x)dwrjf(x)dx
0 0 i
:j;(x+l)dx+j[(x2+1)dx=%+?=2—69.
» Chon PUNG.
(b) F(x) la nguyén ham cia f(x) trén R. Biét F(0)=1, khi do F(—Z):—%.

Taco: F(x) la nguyén ham cua f(x) voi x € [—2; O}

:if(x)dx=F(0)—F(—2) @i(x+1)dx=1—l—"(—2) < F(-2)=1.

» Chon SAI
(©) Tacé f'(2)=1.
Taco: f’(x):{lzx’ 1;2 ii:f’(z):z.z:m

» Chon SAL
(d) if(x)dx=j.(x2 +1)dx+:4[(x+1)dx.

0
1 4

Tacod: If(x)dx =‘([(x+l)dx+.!.(x2 +1)dx.

» Chon SAI

C. Ciu héi — Trd loi ngdn (02 diém)



Cau 15.

Gia dinh 6ng Binh xay mdt cai choi hinh bat gidc, trong d6 mai choi (H ) c6 dang hinh “chop

1
Av1?

bat giac cong déu” c6 tran bang gd nhu hinh vé& bén. Day cta (H ) 1a mot hinh bét giac déu co

W22 +2
\/§+2

bén cua (H ) la céc soiday thép d ;d

canhla a= (m) Chiéu cao SO =6m (SO vudng goc v6i mit phang day). Cac canh

;dy;d,;d;d ;d s d, nam trén cac duong parabol c6 truc doi

xtng song song voi SO. Gia sir giao tuyén (néu co) clia (H ) v6i mit phang (o) vudng goc voi

SO 1a mot bat giac déu va khi () khi qua trung diém ctua SO thi bat gidc déu co canh

VN2 +2
\/E +2

m?, lam tron két qua dén hang don vi.

b= (m) . Tinh thé tich phin khong gian ndm bén trong méi choi (H ) d6. Pon v tinh:

= Loi gidi
v Trd loi: 32

4 A(0;6)
M B(1;3)
Dit toa do nhu hinh v&, khi 6 ta c6 OC = g, 50075 _ 3. pp—p SOTS
sin45 sin45

Khi d6 ta c6 parabol can tim di qua 3 diém c6 toan do lan luot 1a A(O; 6), B(1;3),C(3; 0) nén

c6 phuong trinh 13 yzéx2 —%x+6

Theo hinh v¢ ta c6 ban kinh cua bat giac 1a BM .

2
Suy ra: 2y=x2—7x+12:>(x—%J =2y+l:>

4
Ma xe[o;3]:>1_x= /2y+l
2 4
£ < X 7 1
Néu ta dat t = OM thi BM:E_JthFZ

7 / 1
X——|=,]2y+—
2‘ / 4




Cau 16.

Cau 17.

Khi d6 dién tich cua thiét dién thiét dién bat giac:

2
S(t)=2x/ER2 —2J2BM? =2«/§(%—‘/2t+%] véi t e[0;6]

2
6 6
Vay thé tich cia méi choi theo d& bai 1a: V = [S(#)dt = jzﬁ[%ﬂ/zuﬂ dt =31,8m
0 0

Trong khong gian Oxyz , cho diém M (O;—1;2) va hai duong thing

x-1 y+2 z-3 x+1 y-4 z-2
d : = = ,d, = =

1 -1 2 2 -1
d, va d, c6 mot vecto chi phuong la (9; a;b). Biét x=a va x=>b la hai nghiém cta phuong

. Phuong trinh duong thang di qua M, cit ca

trinh x> —mx+n=0.Tinh m>—n+1.
= Loi gidi
v Trd loi: 194
Goi A 1a duong thang can tim.
And =A(t, +15;-t,=2; 2t +3), And, =B(2t,—1;—t, +4;4t, +2).

m=(t1+1;—t1—1;2t1+1), mz(th—l;—t2+5;4tz).

t+1=k(2t,-1)
Tacoé M, A, B thiang hang & MA = kMB < —tl—lzk(—t2+5)<:> k=——<<!
2t +1=4kt, ko—o (=74

Suy ra m = (—9;9;—16) .
Puong thing A di qua diém M(O;—I;Z) , mot VICP 4 = (9;—9;16) c6 phuong trinh Ia:

x_y+l_z-2

9 -9 16

Suyraa=-9;b=16.

. . . |\m=a+b="7 5

Ap dung dinh 1y Vi-et, ta co: .Suyra m"—-n+1=19%4.
n=ab=-144

Mot cong ty dugc phém gi61 thi€u mot dung cu kiém tra s6m bénh sdt xuat huyét. Vé kiém dinh
chat luong san pham, ho cho biét nhu sau: S6 ngudi duoc thir 14 9000, trong s d6 co 1500 ngudi
dd nhidm bénh sét xuit huyét va c6 7500 nguoi khong bi nhiém bénh st xuét huyét. Khi thir
bang dung cu cua cong ty, trong 1500 nguoi da bi nhiém bénh sot xuét huyét, c6 76% s6 ngudi
d6 cho két qua duong tinh, con lai cho két qua am tinh. Mit khac, trong 7500 ngudi khong bi
nhiém bénh sbt xuat huyet c6 7% s6 nguoi d6 cho ket quéa dwong tinh, con lai cho két qua am
tinh khi kiém tra. Chon ngau nhién mot ‘nguoi trong 5O nhirng nguoi tho nghiém. Tinh xac suét
dé nguoi duoc chon ra bi nhiém bénh sot xuat huyét, biét rang nguoi d6 co két qua thir nghiém
am tinh (Lam tron két qua dén hang phan tram).
w Loi gidi
v Trd loi: 0,05
Trong 1500 nguoi da bi nhiém bénh s6t xuat huyét, c6 (100—76)% = 24% s ngudi d6 cho két

qua am tinh. ) ) ) )

Trong s0 1500 ngudi bénh sot xuat huyét cd 24%.1500 =360 ngudi cho két qua am tinh.

Trong 7500 nguoi khong bi nhiém bénh sét xuét huyét, co (100-7)% =93% sb ngudi d6 cho
két qua 4m tinh ) ) ) )
Trong 7500 ngudi khong bi nhiém bénh sot xuat huyét, c6 93%.7500 = 6975 ngudi cho két qua
am tinh.



Cau 18.

Goi A: “Nguoi dwoc chon ra trong s6 nhitng nguoi thir nghiém la bi nhiém bénh sot xudt

huyér”.
B: “Nguoi dwoc chon ra trong sé nhitng nguoi thir nghiém cho két qua am tinh (khi kiém tra)”.
Ta co P(AB): 1500 24 1 v ( ): 360+6975 _ 163
9000 100 25 9000 200
P(AB
:>P(A|B)=M=i:£z0,05
P(B) 25 200

Trong khong gian Oxyz, A la duong thang di qua diém A (1 ;—1; 2) , vudng goc voi dudng thing

- 1 z- ; _ . -1 ;
d : x2 I y+1 -z 14 , dong thoi tao véi duong thing d, :XTH . zg mot goc 1on nhat.
. . — 1 z—
Biét phuong trinh duong thang A c6 dang x4 I_y+l_z 7 2 . Tinh a* +b*.
= Loi gidi
v Trd loi: 34
2 _1 —
Duong thing 4, : XTH Y % c6 mot vecto chi phuong la U, = (1; —2;2) .

Gia str duong thang A c¢6 vecto chi phuong 14 iiA.

Do 0°S(A,d2)s90° ma theo gia thiét A tao d, goc lén nhét nén (A,d2)=90°:> U, J_ﬁdz
Laico A _Ld nén i, J_iidl . Do d@6 chon i, =[iidl,ﬁdz}=(4;5;3).

-1 y+l z-2

4 5 3

Ta c6 phuong trinh duong thing A 14 ad

Vay a=5;b=3=a"+b> =34.

D. Ciu héi — Trd 16 tw lugn (03 diém)

Cau 19.

Céu 20.

Trén mit phang toa do Oxy v& ntra duong tron tm O, ban kinh r =2 nam phia trén truc Ox .
Goi D 14 hinh phéng gi¢i han bai nira dudng tron, truc Ox va duong thing x =1 (hink vé). Tinh
thé tich khoi tron xoay dugc tao thanh khi quay D quanh truc Ox .

A,

—

5

D

ro

| ) | 2

= Loi gidi
Phuong trinh dudng tron tim O, ban kinh r=2 1a x* +y*> =4.
Do nira dwdng tron nam phia trén truc Ox , nén ta c6 y=0.
Suy ra phuong trinh nira duong tron 12 y =v4—x* .
Hinh phfmg D (phcfn duwoc té dam) duoc gioi han boi dd thi ham sb y=v4- x* , truc Oxva

duong thang x =1.
Do do, thé tich khoi tron xoay khi quay D quanh Ox la

1 2 1 3
1% :WI(\M—xz) dx:wj(4—x2)dx:7r 4x -2
-2 -2 3
Khao sat 100 ngudi trong d6 ¢6 49 nam va 51 nit vé viée ¢6 nudi thu cung khong thi duge bang

sau
I C6 thicung Khong c6 thu cung

41 8

45 6

1

-2




Cau 21.

| Téng | 86 | 14 |
Chon ngau nhién mot nguoi trong s6 ngudi duoc khao sat. Biét nguoi d6 1a nam, tinh xac suat
ctia bién c¢b ngudi duoc chon nudi thu cung?
= Loi gidi

bé lay ngau nhi€n mot nguoi, s6 cach chon dugc mdt nguodi la nam la wa =49 cach.

S4 cach chon duge mot ngudi nudi thu cung, biét nguoi do 1a nam la Cfu =41 cach.

Aok AR A A Y . 41
Viy xac suat dé¢ chon dugc mot ngudi nudi thu cung, biét nguoi do6 1a nam la 9

x=1+t
Trong khong gian Oxyz , cho duong thang d: y=2t , diém M(l;2;1) va mit phang
z=-1

(P) 2x+y—-2z-1=0. Viét phuong trinh dudng thing A di qua M, song song véi (P) va
vudng goc voi d.
w Loi gidi
Mit phang (P) c6 vecto phap tuyén 7, = (2; 1; —2) .
Puong thing d c6 vecto chi phuong i, = (1; 2;0) )

Puong thing A song song vdi (P ) va vudng goc voi d nén c6 VTCP

il =[,,1, |=(4-2;3).

. - —2 z-
Vay phuong trinh duong thang A: x4 1 Y 5 = 23 ! )

Hét




KIEM TRA CUOI HQC KY II KHOI 12
NAM HQC 2024 - 2025
PE SO 8

PHAN DE

A. Céu héi — Tra loi tric nghiém (03 diém)
Cau 1.

Cau 2.

Cau 3.

Cau 5.

Cau 8.

Cau 9.

Cau 10.

Cau 11.

Mit cau tAm I(l;—2;3) va tiép xuc voimat phing (P) :2x—y+2z—-1=0 co6 phuong trinh la
A (x=1) +(y+2) +(z-3) =3. B. (x—1) +(y-2) +(z-3) =9.

C. (x-1) +(y+2) +(z-3) =9. D. (x-1) +(y-2) +(z-3) =3.

Goi S 1a dién tich ctia hinh phang gidi han boi cac duong y=2",y=0, x=0 va x=2. Ménh
dé nao duéi day dang?

A. S=7rj2"dx. B. Szj.2"dx. C. S=7rj22"dx. D. Szj'22"dx.
0 0 0 0

x=2+t
Mot vecto chi phuong ctia duong thang {y =—1+3t,teR 1a

z =2t
A. i, =(1;3;0). B.i, =(2-1;2).  C.i, =(1;32). D. i, =(2;-1;0).
Trong khong gian Oxyz , cho mat phing cho miat phing (P) c6 phuong trinh
3x+4y+2z+4=0 vadiém A(1;-2;3). Tinh khoang cach d tir A dén (P).

Ad=". B.d=—". c.a-¥s. D.d=>.
29 J29 3 9
Trong khong gian Oxyz , mat phang di qua gbc toa do va song song véi mit phing
5x—-3y+2z-3=0 co phuong trinh la
A. 5x-3y+2z+5=0 B. 5x-3y+2z=0 C.10x+6y+4z=0 D.4x+y+5z=0
Cho hai bién ¢b doc lap A va B voi P(A)=0,8;P(B)=0,25.Khido P(AlB) bang
A.0,2. B. 0,8. C.0,25. D. 0,75.
Ho tat ca cac nguyén ham ciia ham s y= 3 Jar

32x+1 32x+1.1n3
S

. +C. B. 3*".In3+C. C C. D. 3*" +C.
21In3 2
. rdx
Biét j—:lna véi ae Q. Gi tri cia a la
X
1
A. 125, B. 25. C.1. D.5.

O moét trudng dai hoc, 20% hoc sinh hoc toan, 30% hoc lich sir va 5% hoc céa toan va lich st.

Chon ngau nhién mot hoc sinh. Xac suat ban ay hoc mén lich sir va ban 4y hoc mén toan

AL B. L. c. L p. L.
3 4 5 6

X —

1 : .
, truc hoanh va hai duong thang

Dién tich hinh phang gi6i han bai dd thi ctia ham s6 y = >
X+

x=-1,x=1 bang

A.3In3-2. B. 2-3In3. C. 3In3. D. 4In3-3.
P NN 2 x+l y-3 z-1 TR
Vi gia tri nao cua m thi duong thang (D): = = vuong goc voi mat phang

2 m  m-2

(P):x+3y+2z=2.
A. 5. B. -7. C. 1. D. 6.



Cau 12.

Trong nha sach co bai ké sach riéng bict A va B. Xac suat chon {Iuc_rc mot quyén sach Toan trén
k& A va trén ké B lan luot 1a 0,3 va 0,5. Ch9n ngau nhién 1 quyén sach trén hai ké sach. Gia su
quyén sach dugc chon 1a sach Todn, xac suat quyén sach do trén ké B la:
A B. L. c. L D.>2.

8 4 3 8

B. Ciu héi — Trd loi ding/sai (02 diém)
Cau 13.

Cau 14.

Mot vat dang ding yén bat dau chuyén dong véi gia tde a(t) =6t+4 (m/s2) trong 2 gidy dau
tién. Khi do:
Ménh de Ping | Sai

() Ké tir khi bat dau chuyén dong quang duong vat di chuyén trong 2 gidy gap
2 lan quang duong vat di chuyén trong 1 gidy cudi cing.

(b) | Van tc vat c6 phuong trinh v( ) =3t* + 4t(m/s).

K& tir khi bat dau chuyén dong, quing duong vat di chuyén sau 1gidy sau 3
mét.

(©)

(d) | Van toc vat sau 2 gidy ké tir lac bat dau chuyén dong 1a 16(m/s).
Hai chiéc khinh khi cau bay 1én tir cing mot dia diém trong khong gian. Dé theo ddi hanh trinh
cua hai khinh khi cau, nguoi ta chon h¢ truc toa d0 Oxyz véi goc O dat tai diem xuat phat cua
hai khinh khi cau, mat phang (Oxy) trung voi mit dat voi truc Ox hudng vé phia Nam, truc
Oy huédng vé phia Péng va truc Oz hudng thing 1én troi (don vi do 13y theo kilomét). Vao luc
10 gio, chiéc thir nhat ndm cach diém xuat phat 3km vé phia Pong va 2km vé phia Nam, dong
thoi cach mat dat 0,5 km ; chiée thir hai ndm cach diém xuét phat 1km vé phia Bic va 1km vé
phia T4y, dong thoi cach miat dat 0,3 km . Cung thoi diém do, mot ngudi ding trén mat dat va
nhin théy hai khinh khi cAu néi trén. Biét réng, S0 VvOi cac vi tri quan sat khac trén mat dat, vi tri
nguoi d6 ding co6 tong khoang cach dén hai khinh khi cau 1a nho nhat. Xét tinh dung, sai trong
cac khang dinh sau.

Ménh de Ping | Sai

Khoéng cach tir diém xuét phat dén chiéc khinh khi cau thir nhat luc 10h 1a

@ | oy 5
5

OA =

(b) | Khoang cach gita hai chiéc khinh khi cau lic 10h 1a AB= % .

Tinh tir lac xuat phat d&én 10h, chiéc khinh khi cau thir nhat bay nhanh hon

(©) | \inh khi cdu th hai.

(d) | Toa do ciia nguoi quan sat tai thoi diém 10h 1a M (—% % OJ

C. Ciu hoi — Trd 1oi ngdn (02 diém)

Cau 15.

Cau 16.

. . -1 , ]
Cho diém A(—4; —2;4) va duong thang d: x;r3 =Y " = ZZI . Goi A la duong thang di qua

A, cat va vudng goc voi d . Biét diém I(a; O;b) e A.Tinh a* +b°.

= Dién dap sb:
Mot nhom tir thién khoi cong dy 4n xay cau bang bé tong nhu hinh vé (duong cong trong hinh 1a
cac dudng parabol). Thé tich khéi bé tong du dé d6 cho cdy cau bang bao nhiéu m’ ? (két qua
lam tron dén hang phan mudi)




Cau 17.

Cau 18.

= Pién dap sb:
Gia st ti 1¢ nguoi dan cua tinh C nghién thudc 14 12 20%; ti 1¢ nguoi bi bénh phoi trong s6 nguoi
nghién thudc 14 1a 70%, trong sd nguoi khong nghién thudc 14 1a 15%. Tinh x4c sudt ma ngudi
d6 1a nghién thudc 14 khi biét ngudi d6 bi bénh phdi. (Két qud lam tron dén hang phan tram)

»= Pién dép s: — o
bé chue”}n bi cho mot budi tgién 1am quoc t&, cac trang suc co gia tri 1on duoc dit bao mat trong
cac khoi chop tor giac déu S.ABCD va dat 1én phia trén mdt tru hinh hdp chit nhat
ABCD.A’B'C’'D’ ¢6 day 1a hinh vudng (nhu hinh v&). Chon hé truc toa do Oxyz (don vi trén
moi truc la mét) sao cho A'(O; 0;0), A(O; O;l),B(O;O,S;l). Biét réng, ban td chirc sy kién dy
dinh dung cac tam kinh cuong luc hinh tam giac can c6 canh bén 1 60 ¢m dé 1ap rap thanh khbi
chop noi trén. Khi do6, toa do diém S 1a (a; b; c) . Tinh gia tri cia a+b+c. (lam tron két qua dén

hang phén trdm)

= Dién dap so:

D. Céu héi — Trd 1i tw ludn (03 diém)

Cau 19.

Dién tich cta hinh phang gi¢i han boi cac duong y=cosx,y=x+1,x= %, x=m7 (tham khao

hinh vé) bang bao nhiéu?

Y =cosx

Cau 20. Trong mot tii c6 mot s6 chieéc keo cung loai. chi khac mau, trong d6 c6 6 cai keo mau cam, con

Cau 21.

lai 1a keo mau vang. Ha léy ngau nhién mot cai keo tir trong thi, khong tra lai. Sau d6 Ha lai léy
ngau nhién thém mdt céi keo khac tir trong tui. Biét rang xac suat Ha lay dugc ca hai cai keo mau

N S A o A
cam la 3 Hoi ban dau trong tai cé bao nhiéu cai keo?

. 2 . - -1 .
Trong khong gian Oxyz cho diém A(l; 2;3) va duong thang d : x2 3_Y . z +27 .Goi A la
duong thang di qua A, vudng goc v6i d va cit truc Ox . Khoang cach tir diém O dén duong

thang d6 bang bao nhiéu?




Cau 1.

Cau 2.

Cau 4.

Cau 5.

Hét

PHAN LOI GIAI CHI TIET

Mt cau thm I(l;—2;3) va tiép xuc voimat phéng (P) :2x—y+2z—-1=0 c6 phuong trinh Ia

A (x-1) +(y+2) +(2-3) =3, B. (x—1) +(y-2) +(z-3) =9.

C. (x=1) +(y+2) +(z-3) =9. D. (x-1) +(y-2) +(z-3) =3.
= Loi gidi

Chon C

Ta o R=d(1,(P))=w=3

NrveEw
Suy ra phuong trinh mit cu can tim 1a (x - 1)2 + (y + 2)2 + (z - 3)2 =9.
Goi S 1a dién tich cta hinh phéng gidi han bai cac duong y =2, y=0, x=0 va x=2. Ménh
de nao dudi day dang?
A. S=7rj2xdx. B. Szj.Zxdx. C. S=7rj22"dx. D. S=j22"dx.

0 0 0 0

= Loi gidi
Chon B

2 2
— X — Xd
S !2}dx _([2 X

x=2+t
Mot vecto chi phuong ciia duong thing y=—1+3t,teR la
z=2t
A. i, =(1;3;0). B. i, =(2;-1;2).  C.i =(1;32). D. i, =(2;-1;0).
= Loi gidi
Chgn C
x=2+t
Ta c6 duong thang y=-1+3t,t e R c6 mét vecto chi phuong la 7, = (1; 3;2) .
z=2t
Trong khong gian Oxyz , cho mat phang cho mit phang (P) c6 phuong trinh
3x+4y+2z+4=0 vadiém A(1;-2;3). Tinh khoang c4ch d tir A dén (P).

5 5 NG 5

Ad== B.d=—>. c.d=Y2 D.d=_

29 J29 3
= Loi gidi
Chon B
Ba+4(-2)+23+4 5
Jra+2r 29

Trong khong gian Oxyz , mat phing di qua gbc toa d6 va song song véi mit phing

Khoang cach tir diém Adén (P)la d =

5x-3y+2z-3=0 co6 phuong trinh la

A. 5x-3y+2z+5=0 B.5x-3y+2z=0 C.10x+6y+4z=0 D.4x+y+5z=0
= Loi gidi

Chon B

Goi (P ) la mdt phang can tim.



Cau 9.

Cau 10.

Vi (P) song song voi mit phang 5x — 3y +2z—-3=0 nén phuong trinh (P) c6 dang
Sx-3y+2z+c=0 (c#-3).
Mat khac (P) di qua gbc O nén c =0 (tm).
Vay phuong trinh (P) la 5x-3y+2z=0.
Cho hai bién ¢b doc lap A va B voi P(A)=0,8;P(B)=0,25.Khido P(AlB) bang
A.0,2. B. 0,8. C.0,25. D. 0,75.
= Loi gidi
Chon B
P(AB)
P(B)
Vi A va B la hai bién ¢6 doc 1ap nén P(AB)=P(A).P(B).
P(AB) P(A).P(B)

Theo cong thire x4c suat c6 diéu kién ta c6 P(AlB)=

Vay P(AIB)= = =P(A)=0,8.
YA =
Ho tat ca cac nguyén ham ciia ham s6 y= 3 ar
2x+1 2x+1
A. 3 +C. B. 3*".In3+C. C. 3—'lnerC. D. 3> +C.
2In3 2
w Loi gidi
Chon A
x 2x+1
Taco [3dx=[39'dx =220 +C=2—+C.
In9 2In3
e de , - s e \
Biét I—zlna voi ae Q. Giatricia a la
X
1
A. 125. B. 25. C. 1. D. 5
= Loi gidi

Chon D
Ta co: j‘ﬂzln|x| 5=(In|5|—1n|1|)=1n5
: | | .

O mot truong dai hoc, 20% hoc sinh hoc toan, 30% hoc lich str va 5% hoc ca toan va lich st.
Chon ngau nhién mét hoc sinh. Xac suat ban ay hoc mén lich sir va ban ay hoc moén toan

AL B. L. c.l. D. L.
3 4 5 — 6
= Loi gidi
Chon D

Goi A la bién cé:” hoc sinh dugc chon hoc mon lich su”.

Goi B labién CQ:” h90 sinh duogc chon hoc moén toan”

Goi AN B labién ¢o:” hoc sinh hoc toan va hoc moén lich su™.
Taco P(AnB)=0,05, P(B)=0,3,P(A)=0,2

P(AB) 0,05 1

Tacd P(AIB)=
(41B) P(B) 03 6
Dién tich hinh phang gi6i han bai db thi ctia ham s6 y = x‘; , truc hoanh va hai dudng thing
X+
x=-1,x=1 bang
A. 3In3-2. B. 2-3In3. C. 3In3. D. 4In3-3.

= Loi gidi
Chon A



1
s=]
Dién tich hinh phang cin tim la: -1

x—1 {x—lzo
=0 5 oS x=1

x—1
x+2

dx

Ta co: x+2 X#—
(1)
Phu’(mg trinh khong c¢6 nghiém thude nén ta co
x-1 ‘ 3 !
S= jx+2 j[x+2}nk=i@—x+2]dx=(x—mnh+zmlqu—nnqz3m3—z
Cau 11. V6i gia tri nao caa m thi duong thing (D) X;-l y=3 = _12 vudng goc v6i mit phang
m _

(P):x+3y+2z=2.
A. 5. B. -7. C. 1. D. 6.

= Loi gidi
Chon D
Vecto chi phuong ctia (D) cd= (2; m;m—2) .
Vecto phap tuyén cia (P) CH= (1; 3;2) i
(D)J_(P) < 4 va i cung phuong: 2:?27717—2 Sm=6.

Céu 12. Trong nha sach co6 hai k¢ sach riéng biét A va B. Xac suét chon duge mot quyén sach Toan trén
k¢ A va trén ké B lan luot 13 0,3 va 0,5. Chon ngau nhién 1 quyén sach trén hai ké sach. Gia sir
quyén sach duoc chon 1a sach Toan, x4c suat quyén sach do trén ké B la:

A B.1. c.i D.2.
8 4 3 - 8
= Loi gidgi
Chon D

Xét cac l:gién cd:
A:"Quyén sach duoc chon trén ké B";
B: "Quyén sach dugc chon la sach Toan";
C: "Quyén sach dugc chon 1a sach Toan va trén ké A";
D: "Quyén sach duoc chon la sach Toan va trén ké B".
Nhan thay B=C U D va C, D la hai bién co xung khac nén
P(B)=P(C)+P(D)=0,3+0,5=0,8.
P(AnB) _0,5_5
P(B) 08 8

Taco: P(A|B)=

B. Ciu héi — Trd loi diing/sai (02 diém)
Céu 13. Mot vat dang dimg yén bit dau chuyén dong voi gia toc u(t) =6t+4 (m/sz) trong 2 gidy dau
tién. Khi do:

Ménh dé Pung | Sai

Ké tir khi bat dau chuyén dong quang duong vat di chuyén trong 2 gidy gap
2 lan quing dudng vat di chuyén trong 1 gidy cudi cung.

(@

(b) | Véan tdc vat co phuong trinh v( ) =3t* + 4t(m/s).

Ké tir khi bat dau chuyén dong, quing dudng vat di chuyén sau 1gidy sau 3
mét.

(c)

(d) | Van tc vat sau 2 gidy ké tir lic bat dau chuyén dong la 16(m/s).

= Loi gu’u
(a) Ké tir khi bdt dau chuyen dong quéng dwong vat di chuyén trong 2 gidy gap 2 lan quang dwong vit
di chuyén trong 1 gidy cudi ciing.



Cau 14.

Van tdc cua vat la v(t) = _f(6t+4)dt =3t +4t+C.
Vi vét xuét phat tir trang thai dimg yén nén 0(0)=0<>C=0=>0(t)=3t> +4t.

Quang duong vét di chuyén 1a s(t) =_|.(3t2 +4t)dt = 1217 +C.
Taco 5(0)=0eC=0=s(t)=t>+2¢.

s(2)=2"+2.2°=16.

s(1)=r+2.1 =3.

Quing duong vt di chuyén trong 2 1a 5(2) =2"+22°=16.

Quiéng duong vat di chuyén trong gidy cudi 1a s (2) -5 (1) =13.

Vay ké tir khi bat dau chuyén dong quang dudng vat di chuyén trong 2 gidy cubi gip % lan

quang dudng vat di chuyén trong 1 gidy cubi ciing.

» Chon SAIL

(b) Vin téc vt cé phuwong trinh U(t) =3t +4¢ (m/s).

o(t)=3t"+4t

~ »Chon DUNG. i i

(c) Ké tir khi bat dau chuyén dong, quang dwong vdt di chuyén sau 1gidy sau 3 mét.
s()=r+2.1>=3

» Chon DUNG.

(d) Van toc vit sau 2 gidy ké tir liic bdt dau chuyén dong la 16(m/s).
v(2)=3.2°+42=20.

» Chon SAL

Hai chi€c khinh khi cau bay I1én tir cing mot dia diém trong khong gian. D€ theo doi hanh trinh
cua hai khinh khi cau, nguoi ta chon h¢ truc toa d0 Oxyz véi goc O dat tai diém xuat phat cua

hai khinh khi cau, mit phing (Oxy) trung v6i mit dat véi truc Ox hudng vé phia Nam, truc

Oy huéng vé phia Pong va truc Oz hudng thang 1én troi (don vi do lay theo kilomét). Vao lac

10 gid, chiée thir nhit nam cach diém xuat phat 3km vé phia Dong va 2km vé phia Nam, dong

thoi cach mdt dat 0,5 km ; chiéc thir hai nim cach diém xuat phat 1km vé phia Bac va 1km vé

phia Tay, déng thoi cach mat dat 0,3 km . Cung thoi diém do, mot nguoi dimg trén mat dat va
nhin théy hai khinh khi cu néi trén. Biét r?mg, S0 VOi cac vi tri quan sat khac trén mat dat, vi tri
ngudi do ding co téng khoang cach dén hai khinh khi cau 13 nhé nhat. Xét tinh dang, sai trong
cac khing dinh sau.

Ménh dé

DPiing

Sai

(@)

Khoang cach tir diém xuét phat dén chiéc khinh khi cau thi nhat luc 10h 1a

V53

OA=—-.
2

(b)

Khoéng céach giita hai chiéc khinh khi cau lic 10h 1a AB= % .

()

Tinh tir lac xuat phat &én 10h, chiéc khinh khi cau thir nhat bay nhanh hon
kinh khi ciu thir hai.

()

Toa dd ctia nguoi quan sat tai thoi diém 10h 1a M(—é;%; Oj .

= Loi gidi




& Dén,
7 g

V53

(a) Khodng cdach tir diém xudt phdt dén chiéc khinh khi cau thir nhat liic 10h la OA = -
Toa d9 cua chiéc khinh khi ciu thir nhét lac 10h 1a A(3;2;0,5).

Js53

Khoang céach tir diém xuét phat dén chiéc khinh khi cau thi nhét lac 10h 1a OA = -
» Chon DUNG.

(b) Khodng cdch gitta hai chiéc khinh khi cau lic 10h la AB= %.

Toa d9 cua chiéc khinh khi cau thir hai luc 10h 1a B(-1;-1;0,3).

J626

Khoang céch giita hai chiéc khinh khi cau lic 10h 1a AB= —

» Chqn’DUNG. ) ) . ) .
(¢) Tinh tir luc xuat phat dén 10h, chiec khinh khi cau thir nhat bay nhanh hon kinh khi cau thir hai.
Js3 V209

0A=""%3,6; OB=
2 10

khi cau thir hai.
» Chon DUNG.

~1,45 do d6 chiéc khinh khi cau thir nhat bay nhanh hon kinh

(d) Toa do ciua nguoi quan sdt tai thoi diém 10h la M[—é;%;Oj .

Goi M 1a vi tri ding clia nguoi quan sat.
Goi B’(—l;—l;—0,3) 1a diém dbi xtmg v6i B qua mit phéing (Oxy).
Taco MA+MB=MA+ MB'.

Suy ra MA + MB nho nhat khi MA + MB' nho nhét, nghia 12 khi va chi khi A,B’,M thing
hang.

Goi M(xM;yM;O), suy ra m:(2—xM;3—yM;O,5),W:(—l—xM;—l—yM;—0,3).
A,B',M thang hang nén MA va MB' cung phuong

1= 1= _ v =g

= T _ Yu _ 0’3:> 8 oM l;1;0 )
2-x,, 3-vy,, 0,5 l 8 2

2

» Chon SAI
C. Cau hoi— Tra loi n

x+3 y—-1 z+l
-1
A , cdt va vudng goc voi d . Biét diém I(a;O;b)e A.Tinh a’ +b°.

Cau 15. Cho diém A(—4;-2;4) va dudng thing d: . Goi A la duong thang di qua



Cau 16.

= Loi gidi

v Trd loi: 26

d cOVICP ii=(2;-1;4) .
x=-3+2t

Goi M=And .Taco Med:{y=1-t = M(-3+2t;1-t;-1+4t).
z=—1+4t

Co AM(1+263—-5+4t).
Alde AMii=0e2(1+2t)~(3-1)+4(-5+4t)=0 = t =1
AM =(3; 2;—1) nén phuong trinh duong thang A di qua A va nhan AM 1am VTCP la:

x=-4+3t
y=-2+2t.
z=4-t

Suyra I(-1;0;3)e A= a=-1b=3=a’+b"=26.

Mot nhom tir thién khoi cong dy an xdy cau bang bé tong nhu hinh v& (dudng cong trong hinh 1a
céc duong parabol). Thé tich khéi bé tong du dé do cho ciy cau bang bao nhiéu m’ ? (két qua
lam tron dén hang phan muoi)

= Loi gidi

v’ Tra loi: 53,3

Chon h¢ truc toa d6 sao cho parabol (Pl) di qua cac diém A(O;3); B(l 1;0) va C(—l 1;0) . Khi
. . 3

do phuong trinh parabol (Pl ) Y= —Exz +3.

Tuong tu parabol (PZ) di qua cac diém A’(0;2); B'(IO;O) va C'(—IO;O). Khi d6 phuong
. 1

trinh parabol (P, ):y = —%xz +2.

Goi S, 1a dién tich hinh phang gi6i han béi (P,) va truc Ox.

—11/ —10/
C c’ 0

11 3
Khi o S, = J.{—%x2+3de=(—%+3x =44

-11

Tuong tw goi S, 1a dién tich hinh phang gii han boi (P,) va truc Ox . Khi d6



Cau 17.

Cau 18.

10

80

10 xz xs
Szzj ——4+2dx=| ——+2x
=L 50 150
-10
Goi V 1a thé tich khéi bé-tong khi d6
80) 160
V=hS,=h(S5-5,)=5 (44—?j27z53,3.

Gia su ti 1€ nguoi dan cua tinh C nghién thudc 14 1a 20%; ti 1¢ nguoi bi bénh phoi trong s6 nguoi
nghién thudc 14 1a 70%, trong s6 nguoi khong nghién thudc 14 1a 15%. Tinh xac suat ma ngudi
d6 1a nghién thudc 14 khi biét ngudi d6 bi bénh phdi. (Két qud lam tron dén hang phan tram)
= Loi gidi

v Trd loi: 0,54
Goi A 1a bién cb “ngudi nghién thude 147, suy ra A 1a bién cb “nguoi khong nghién thude 147
Goi B 1a bién cb “nguoi bi bénh phdi” ) )
Dé ngudi ma ta gip bi bénh phdi thi ngudi d6 nghién thude 1 hodc khong nghién thude 14
Véi P(B)=P(A).P(BIA)+P(A).P(BIA).
Taco: P(A)=0,2;P(BlA)=0,7;P(A)=0,8P(BIA)=0,15.
Vay P(B)=P(A).P(BIA)+P(A).P(BIA)=0,2.0,7+0,8.0,15=0,26.
Xac sudt ma nguoi d6 1 nghién thude 14 khi biét bj bénh phoila P(AIB).
Theo cong thuc Bayes, ta co

P(A).P(BIA 0,2).(0,7
P(Al1B)= (4)P(B14) _(0.2)< )—lzo,54.

P(B) 026 13
bé churf}n bi cho mot budi tgién lam quéc té, cac trang suc c6 gia tri 1on dugc dit bado mat trong
cac khoi chop tir giac déu S.ABCD va dat lén phia trén mot tru hinh hdp chit nhat
ABCD.A'B'C’'D’ c6 day 1a hinh vudéng (nhu hinh v&). Chon hé truc toa d6 Oxyz (don vi trén
moi truc la mét) sao cho A'(O;O;O), A(O; O;l),B(O;O,S;l). Biét rﬁng, ban td chirc sy kién dy
dinh dung cac tam kinh cuong luc hinh tam giac can c6 canh bén 1 60 ¢m dé 1ap rap thanh khi
chop noi trén. Khi do6, toa do diém S 1a (a; b; c) . Tinh gia tri cia a+b+c. (lam tron Kkét qua dén

hang phan trim)

= Loi gidi

v Trd loi: 1,98



Do6i 60 cm =0,6 (m)
Taco SA=0,6 (m)
A’(0;0;0), A(0;0;1), B(0;0,5;1) = AB=1, Aa’=1.
2
Goi I=ACNBD, I'=A'C'nB'D'
Vi S.ABCD 1a khdi chép tir gide déu nén ABCD 1a hinh vudng va SI L ( ABCD).
Vi ABCD.A’B'C’'D’ 1a hinh hop chit nhat nén (ABCD)II(A'B'C’'D"),II' L(A'B'C'D’).
Do do SIJ_(AB C’D) Suyra S,I,I' thang hang. Vi vay SI' J_ A'B'C'D' )

Xét tam giac vudng ABC c6 AC =+ AB*+BC* = ,/ \/_ = Al —g

Xét tam giac vuong SIA co SI =~/SA* - A’ = ZZLOAL.
Goi I' 1a trung diém cua A'C':II’=AA'=1:>SI’=II'+SI=1+\/29074 =2O;(\)/974.

Taco AA'B'B 1a hinh chit nhat va A’(0;0;0), A(0;0;1),B(0;0,5;1)= B’(0;0,5;0) €Oy
Ma A'(0;0;0)=0, A(0;0;1)eOz= D'€Ox.
Vi ABCD 1la hinh vuéng nén A'B'C’'D’ 1a hinh vuéng canh % = A'D'= % = D'(0,5;0;0)

=1'(0,25;0,25;0).

Vi I’(0,25; 0,25;0) 13 hinh chiéu cua S trén mat phéng Oxy va SI' :%
:s[o,zs;o,zs;%}:smbﬂ=o,25+o,25+%z1,98.

D. Céiu héi — Trd 16i tw ludn (03 diém)
Cau 19. Dién tich cta hinh phfmg gi6i han boi cac duong y=cosx, y=x+1,x = %, x =7 (tham khado

hinh vé) bang bao nhiéu?




Cau 20.

Cau 21.

w. Loi gidi
. 7r \
Xét xe{z;w},taco: cosx<l<x+1 :>cosx—(x+1)<0 :|cosx—(x+1)|=x+1—cosx.

Dién tich hinh phang can tinh 1a

T 344748

. 8
2

S:

[N C—

|cosx—(x+1)|dx=i(x+1—cosx)dx=(%2+x—sinx}
2

Trong mot tii cd6 mot so chiéc keo cung loai. chi khac mau, trong dé c6 6 cai keo mau cam, con
lai 1a keo mau vang. Ha lay ngau nhién mot céi keo tir trong ti, khong tra lai. Sau d6 Ha lai lay
ngau nhién thém mat céi keo khac tir trong tui. Biét rang xac suat Ha lay dugc ca hai cai keo mau

N [ X s A
cam la 3 Hoi ban dau trong tai cé bao nhiéu cai keo?

= Loi gidi
Goi A 1abién cb: “Lan 1 Ha léy duoc keo mau cam”.
B l1a bién cb: “Lan 2 Ha léy duoc keo mau cam”.
Khi d6 AB 1a bién cb: “Ca hai lan Ha léy duoc keo mau cam”.
Taco P(AB)= L
3

Goi x 1a s6 keo ban dau trong tai (x >6)

6 5
Taco P(A)=—, P(B|A)=——.
(4)=2, p(8a)=—>
n , A s £ , 6 5 30
Theo cong thirc nhan x4c suat ta co : P(AB)zP(A).P(B|A) =———=— .
x x—=1 x"—x
1 ) x=10
Suy ra — =—=>x" -x-90=0&
x—-x 3 x=-9
So véi diéu kién, ta c6 s cai keo ban dau cd trong tui 1a 10.
. 2 . - -1 .
Trong khong gian Oxyz cho diém A(l; 2;3) va duong thang 4 : x2 3 = yl = Z+27 .Goi A la

duong thang di qua A, vudng goc véi d va cit truc Ox . Khoang cach tir diém O dén duong
thang d6 bang bao nhiéu?
w Loi gidi
Goi A 1a duong théng can tim. Goi M =ANOx. Suy ra M(x; O;O) .
AM =(x~1;-2;-3). Ma d c6 VICP: ii, =(2;1;-2).
Vi ALdnén AMii, =0 2x-2-2+6=0 < x=—1.
Vay A qua M (—1; O;O) va co VICP m = (—2; -2; —3) = —(2; 2;3) nén A c6 phuong trinh:
x=-1+2t

y=2t
z =3t
q , , ‘[O_A"ﬂ 13
Khoang céch tir diém O goc toa d¢ dén A 1a d(O,A) = T RITh
u

Hét




KIEM TRA CUOI HQC KY II KHOI 12
NAM HQC 2024 - 2025
PE SO 9

PHAN DE

A. Céu héi — Tra loi tric nghiém (03 diém)

Cau 1.

Cau 2.

Cau 3.

Cau 9.

Cau 10.

Ham s6 F(x) 14 nguyén ham cia ham s6 f(x)=3x" va F(0)=5.Khi do, ham s6 F(x) la

A.F(x):x3+5. B.F(x):x3—5. C.F(x):3x3+5. D.F(x):6x+5.

Trong khong gian Oxyz, trong cadc mat cau dudi day, mdt cau nao c6 ban kinh R=27?

A (S):x*+y* +2° —4x+2y+22-3=0. B. (S):x% +y* +2° —4x+2y+2z-10=0.
C.(S):x*+y* +2° —4x+2y+2z+2=0. D. (S):x*+y* +2° —4x+2y+2z+5=0.

2
Biét F(x) =x* 1a mot nguyén ham cua ham sb f(x) trén R . Gia tri cia J[—4 + f(x)] dx béng
0

A. 0. B. 4. C.12. D. 2.
Dién tich S cua hinh ph:fmg gi61 han boi cac duong y = 2x°, y=-1, x=0 va x =1 duoc tinh

(2 )i

C.S:j(2x2+1)2dx. D.S= j(Zx +1)dx.
0

boi cong thic nao sau day?

A. S=7rj(2x2+1)dx. B. S=
0

o'—.»—

Trong khong gian véi hé toa d0 Oxyz, phuong trinh nao duéi day 1a phuong trinh mat phang di
qua diém A(l; 2; —3) va c6 vecto phép tuyén 7 =(1; -2; 3)?

A. x-2y+3z-12=0. B. x-2y-3z+6=0.

C.x-2y+3z+12=0. D. x-2y-3z-6=0.

. - -1
Trong khéng gian Oxyz, cho duong thang d: x=2_y-1_z+3

. Vécto nao dudi day la mot

-1 2
vécto chi phuong cua d?
A. il =(2;1;-3). B.ii,=(-2-1;3).  C.i,=(-121). D. i, =(-1;2;-1).
Cho hai bién ¢b doc lap A, B v6i P(A)=0,6, P(B)=0,45. Khi do, P(BIA) bang
A. 0,45. B. 0,6. C.0,75. D. 0,15.

Trong khong gian Oxyz , cho bon diém A(—Z; 6;3), B(l; 0;6), C(O; 2;—1), D(l; 4;0) .
Phuong trinh nao dudi day 1a phuong trinh mit phang (a) chira AB va song song véi CD ?
A, —x+z+5=0. B. x-2y+z+11=0.

C.x-z+5=0. D. x-2y+z-7=0.

Mot cong ty bao hiém nhan thiy c6 52% s6 ngudi mua bao hiém 6 t6 1a dan ong va c6 41,6%
s6 ngudi mua bao hiém 6 t6 1a dan ong trén 45 tudi. Biét mot ngudi mua bao hiém 6 t6 1a dan
ong, tinh xac suat nguoi do trén 45 tudi.

A. 0,36. B. 0,75. C.0,8. D. 0,48.

2

Cho hamsb y = f(x) c6 dao ham lién tyc trén I:O; 2:| , f(O) =1va J.f'(x)dx =-3.Tinh f(2)

?

A. f(2)=-4. B. f(2)=4. C. f(2)=-2. D. f(2)=-3



Ciu 11. Trong khong gian v6i hé toa d0 Oxyz, viét phuong trinh mat cau tam [ (3; 2;4) va tiép xuc voi

truc Oy .
A X +y +2° —6x—4y-8z+1=0. B. x’+y’ +2z° —6x—4y—8z+2=0.
C. X’ +y’ +2°—6z-4y—8z+3=0. D. X’ +y’ +2° —6x—4y—8z+4=0.

Cau 12. Lop 12A ¢6 40 hoc sinh, trong d6 ¢6 18 hoc sinh thich mén Tin th,~3O hoc sinh thich mén Tiéng
Anh, 15 hoc sinh khéng thich mén nao trong hai mon trén. Chon ngau phién 1 hoc sinh. Xac suat
chon dugc hoc sinh thich mén Tin hoc, bi€t hoc sinh d6 thich mén Tiéng Anh, 1a bao nhiéu?
A2 B. 2. c. 2. p. 2.

8 8 40 30

B. Céu héi — Trd loi ding/sai (02 diém)
Cau 13. Cho hinh phang (S) giéi han boi d6 thi ham s y= f(x) =+/25-x" , truc hoanh va hai duong
thang x =-5,x=5.

Ménh dé Ping | Sai

(a) | Dao ham cua ham o f (x) bang
25-x°

(b) | Dién tich hinh phing (S) bang 257

(¢) | Thé tich cuia khéi tron xoay khi quay (S) quanh Ox la SL;OW

Dién tich hinh phang gidi han boi d thi ham s6 y=f (x) va duong thang
d . t
@ y=3 bing K=2[25-x* dx~12
0

Céu 14. Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(l; —3;0), B(—S;l; 2). Goi (P) la mat phéng trung truc
ctia doan thiang AB . Khi do:

Ménh dé Ping | Sai

(a) | AB=(6;-4;-2)

(b) | Mot vecto phap tuyén clia mit phing (P) la 7= (12; -8; —4) )

(c) | Phuong trinh mat phang (P) la: -3x+2y+z-3=0.

Goi (Q) 1a mat phang di qua C(l; —3;9) va song song voi (P) thi mat
(d)

phing (Q) di qua gbc toa do.

C. Ciu hoi — Trd 1oi ngdn (02 diém)
Cau 15. Goi (S) 1a mat clu di qua 4 diém A(2;0;0),B(1;3;0),C(~1;0;3),D(1;2;3). Binh phuong ban

kinh R caa (S) bang bao nhiéu?

= Dién dap so: .
Cau 16. Nham tri an nguoi dan dia phuong da luon tin tudng, dong hanh véi doanh nghiép, tdp doan X
da t6 chire ngdy hoi cam on vao ngay 10/07/2024. Goi B(t) 1a ham s6 biéu thi s6 lugng khéach
tham quan sau f gid mo cira. Khi d6 toc do thay ddi luong khach tham quan trong ngay duoc
biéu dién bang ham sb B’(t) = 4> =3t + 200, trong d6 ¢ tinh bang gio (0<t<8), B’(t) tinh
bang khach/gio. Sau 2 gior dd c6 1200 ngudi co mit. Hoi sau 6 gior lwgng khach tham quan 13 bao
nhiéu nguoi?

= Dién dap sb:

Cau 17. Mot 16 san pham c6 15 san pham, trong d6 c¢6 7 san pham chat luong thap. Lay lién tiép 2 san
pham trong 16 san pham trén, trong d6 san pham lay ra & 1an thir nhat khong bo lai vao 16 san
pham. Tinh x4c suat dé ca hai san pham iy duoc déu c6 chét lugng thap.



Cau 18.

= Dién dap sb:

Mot phan mém méd phong van dong vién tap ban bia muc tiéu co kich thudc nho (42><42cm)

bang sung tiéu lién AK trong khong gian Oxyz . Cho biét van dong vién d6 sir dung thude ngdm

3 va dung cach xa bia muyc tiéu 1a 100m, truc d cta nong sung va coc d& bia d' lan luot co
x=t x=1

phuong trinh d:qy =2 va d':qy =2 . Dé ban trang hong tam ( diém 10 ) thi van dong vién
z=4 z=1+3t

phai ngdm bén vao diém N (a;b;c) ed' va cach giao diém cua d va d' mot khoang 6¢m . Khi

¢ <0, tinh gia tri biéu thirc a—b+c.

. Pién dap so:

D. Ciu héi — Trd 16i tw ludn (03 diém)

Cau 19.

Cau 20.

Cau 21.

Trong mdt ngay bat ki, xac suat d¢é ban Nam an bira trua (dugc chuan bi san) 1a 0,5 va em gai
ctia ban Nam an bira trwa 14 0,6 . Biét ring xac sudt em gai Nam an bira trwa khi Nam an bita
trura 13 0,9 . Tinh x4c suat dé it nhat mot trong hai ngudi dn bita trwa. (Két qua tinh biéu dién
dudi dang phan tram) o ‘ 7

Mot dung cu dung nudce co dang nhu hinh bén. Néu cat dung cy bang mat phang song song voi
mdt day va cach mat ddy mét khoang x(cm) (0 < x <5) thi dugc thiét di¢én 1a hinh chir nhat co
chidu dai 12 2x (cm) va chiéu rong 14 x +3 (cm). Dung tich cua dung cu trén 13 bao nhiéu? (Két
qua 1am tron dén chir s6 thap phan hang phan chuyc).

Gia str Trai Dét c6 dang hinh ciu ban kinh bang 6,4.10° . Ban An dang dtmg trén mat dat. Co
3 vé tinh bao vé may chu tiép nhan thong tin ring vé tinh thir nhat dang cach An 3.10°m, vé tinh
thir hai dang cach An 4.10°m va vé tinh thir ba dang cach An 5.10°m . Biét rang trong hé truc
toa d6 Oxyz cho trudc véi O 1a tim Trai Pat (1 don vi =10°m ), tai thoi diém vé tinh thong bao
vé may chu thi toa d6 cua cac vé tinh lan luot 1a I (4;4;6), I, (8;4;3) va I, (4;9;3). Hay tim

toa dd vi tri cua ban An.

Hét
PHAN LOI GIAI CHI TIET

A. Ciu héi — Trd 10i tric nghiém (03 diém)

Cau 1.

Ham s F(x) 1a nguyén ham cua ham s f(x)=3x2 va F(O)zS.Khi d6, ham s6 F(x) la
A. F(x)=x"+5. B. F(x)=x’-5.  C.F(x)=3x"+5.  D.F(x)=6x+5.



Cau 3.

Cau 4.

Cau 6.

Cau 7.

= Loi gidi
Chon A
Taco F(x jf dx=j3x2dx=x3+C.
Vi F(0)=5 nén C=5.Vay F(x)=x"+5.

Trong khong gian Oxyz, trong cidc mat cau dudi day, mit cdu nao c6 ban kinh R =27

A (S):x? +y +2° —4x+2y+22-3=0. B. (S):x*+y’ +2° —4x+2y+22-10=0.

C.(S):xX*+y* +2° —4x+2y+22+2=0. D. (S):x*+y* +2° —4x+2y+2z+5=0.
w. Loi gidi

Chon C

L2 2, 2 . . _
Ta c6 mit cu (S):x*+y" 42" =2ax=2by=2ez+d =0 o4 1o ia R=

Trong dap an C ta co: a=2;b=—l;c=—l;d=2:>R:\/Z:2.

at+b*+c*—d

2
Biét F(x) =x* 1a mot nguyén ham caa ham sb f(x) trén R . Gia tri clia I[—4 + f ]dx béng
0

A. 0. B. 4. C.12. D. 2.
w. Loi gidi
Chon A
2
Ta co: j[—4+f(x)}dx=[—4x+1—”(x)] Z:(_4x+x3) z 0.
0

Dién tich S cua hinh phing gi¢i han béi cac duong y= 2x°, y=-1, x=0 va x=1 duogc tinh
boi cong thic nao sau day?

A. S=7rj(2x2+1)dx. B. S= j(Zx ~1)dx.
0
C.S= j.(2x +1) dx D. S= j.(2x +1)d
0 = Loi gidi 0
Chon D

Dién tich hinh phang can tim 1a S = JL|2x2 +1|dx = j.(sz +1)dx do 2x*+1>0 Vxe [0;11 :
0 0

Trong khong gian véi hé toa d0 Oxyz , phuong trinh nao dudi day 1a phuong trinh mat phang di
qua diém A(l; 2; —3) va ¢ vecto phap tuyén 7i = (1; -2; 3) ?

A. x-2y+3z-12=0. B. x-2y-3z+6=0.

C. x-2y+3z+12=0. D. x-2y-3z-6=0.
= Loi gidi

Chon C

Phuong trinh mat phang di qua diém A(l; 2; —3) va c6 vecto phép tuyén 7i = (1 ;—2; 3) la
(x-1)-2(y—2)+3(2+3)=0 < x—2y+32+12=0.

. . - -1 .
Trong khong gian Oxyz, cho duong thang 4 : ad 12 =Y 5= z+3 . Vécto nao dudi day la mot
vécto chi phuong cia d?
A il =(2;1;-3). B. i, =(-2;-1;3).  C.i,=(-L;2;1).  D.i,=(-1;2-1).
= Loi gidi

Chgn C
Ta ¢6 mot vécto chi phuong cua d 1a u ( 1;2; 1)

Cho hai bién c6 doc lap A, B voi P(A ) 0,6, P(B)=0,45.Khi do, P(Bl A) bing



Cau 8.

Cau 10.

Cau 11.

A. 0,45. B. 0,6. C.0,75. D. 0,15.
= Loi gidi
Chon A
Vi A, B 1a hai bién c6 doc lap nén P(B)=P(BIA)=0,45.
Trong khong gian Oxyz , cho bon diém A(—2; 6;3), B(l; 0;6), C(O; 2;—1), D(l; 4;0) .
Phuong trinh nao dudi day 1a phuong trinh mit phang (a) chira AB va song song véi CD ?

A. —x+z+5=0. B. x-2y+z+11=0.

C. x-z+5=0. D. x-2y+z-7=0.
= Loi gidi

Chon C

Ta co:

AB=(3;-6;3)

o :[E,@J:(—lz;o;lz).
CD=(1;2;1)

Mit phang (a) chira AB va song song v6i CD, chon 7, = (1; 0;—1) 1a vécto phap tuyén cua
(a). PTTQ(a):1(x~1)—(z2-6)=0<> x—2z+5=0.
Mot cong ty bao hiém nhén thdy co 52% s6 ngudi mua bao hiém 6 t6 1a dan 6ng va c6 41,6%
s6 nguoi mua bao hiém 6 t6 1 dan ong trén 45 tudi. Biét mot ngudi mua bao hiém 6 t6 1a dan
ong, tinh xac suat nguoi do trén 45 tudi.
A. 0,36. B. 0,75. C.0,8. D. 0,48.
= Loi gidi
ChonC i
Goi A 1a bién c6 "Nguoi mua bao hiém 6 t6 la dan 6ng",
B 1a bién c6 "Nguoi mua bao hiém 6 t6 trén 45 tudi".
Tacantinh P(B|A).
Do c6 52% nguoi mua bao hiém 6 to 1a dan 6ng nén P(A) =0,52.
Do ¢6 41,6% sb ngudi mua bao hiém 6 t6 1a dan 6ng trén 45 tudi nén P(AB) =0,416.

P(ANB) 0,416
P(A) 0,52

Vay P(B|A)= 0,8.

2

Cho ham s y = f(x) c6 dao ham lién tyc trén [O; 2] , f(O) =1va J.f'(x)dx =-3.Tinh f(2)

?

A. f(2)=—4. B. f(2)=4. C. f(2)=-2. D. f(2)=-3
= Loi gidi

Chon C

if'(x)d":f(x)ﬁ = £(2)-£(0)=F(2)-1=-3= f(2)=-2.

Trong khong gian vé6i h¢ toa do Oxyz, viét phuong trinh mit cau tim [ (3; 2; 4) va tiép xic véi

truc Oy .

A X +y +2° —6x—4y-8z+1=0. B. x’+y’+2z° —6x—4y—82z+2=0.

C. X’ +y’+2°—6z-4y—8z+3=0. D. X’ +y*+2° —6x—4y—8z+4=0.
w Loi gidi

Chon D

Goi M 1a hinh chiéu cua I 1én truc Oy, = M (0;2;0) = IM = (-3;0;—4).



Cau 12.

Mit cu tam [ (3; 2;4) tiép xuc véi truc Oy = IM =5 1a ban kinh mit cau.
Phuong trinh mat ciu (S):x” +y* +2° —6x—4y—8z+4=0.

Lép 12A ¢6 40 hoc sinh, trong d6 ¢6 18 hoc sinh thich mén Tin hoc, 30 hoc sinh thich mén Tiéng
Anbh, 15 hoc sinh khong thich m6n nao trong hai mén trén. Chon ngau nhién 1 hoc sinh. Xac suat
chon duoc hoc sinh thich mén Tin hoc, biét hoc sinh d6 thich mén Tiéng Anh, 1a bao nhiéu?

A.é. B.i. C.g. D.é.
8 8 40 — 30
= Loi gidi
Chon D

Xét A: "Chon dugc hoc sinh thich mon Tin hoc";
B: "Chon dugc hoc sinh thich mon Tiéng Anh".

Khi dé, P(A):%:%; P(B):%:%; P(AuB):l-%:%_
Suy ra P(AmB):P(A)+P(B)—P(AUB)=%+%—§=%_
23
Vay P(A|B)=%=%.
4

B. Ciu héi — Trd loi ding/sai (02 diém)

Cau 13.

(a) Pao ham ciia ham sé f (x) bdng

Cho hinh phang (S) gi6i han boi do thi ham s6 y = f(x) = V25—x% , truc hoanh va hai duong
thing x=—-5,x=5.
Ménh dé Ping | Sai

(a) | Dao ham cua ham so f (x) bang
25-x°

(b) | Dién tich hinh phang (S) bang 257

(¢) | Thé tich ctia khdi tron xoay khi quay (S) quanh Ox la 5%.0%

Dién tich hinh phing gi6i han béi d thi ham s6 y = f(x) va dudng thang
d . .
@ y=3 bing K =2[v25-x" dx-12
0

= Loi gidi

X
V25—

—2x X

Taco f'(x)= =— :
) Was—x  25-4
» Chon SAL

(b) Dién tich hinh phing (S) bang 257 .

5 5

Dién tich hinh phéng (5) 14 S= [|f(x)|dx = [v25-x*dx = 257“ .
=5 =5

(Hodc dién tich ciia niva hinh tron tdm ban kinh bang 5)

» Chon SAL

500

(c) Thé tich ciia khoi tron xoay khi quay (S) quanh Ox la Tw.

Tap x4c dinh ciia ham s6 f(x) =v25-x* 1a D =[-5;5].
Thé tich khdi tron xoay khi quay (S) quanh Ox 1a



500

3

v =7rj;[f(x)]2 dx:”i[\/ﬂ}zdx=w(25x—%x3js

-5

» Chon DUNG.
(d) Dién tich hinh phang gidi han boi do thi ham sé yzf(x) va duong thang y=3 bang

4
K=2|+v25-x*dx-12.
[V
0

Hoanh d6 giao diém cua d6 thi ham sé y=1f (x) va duong thing y =3 la nghiém cta phuong
. 3 x=4
trinh: V25-x° =3 & .
x=-4
Suy ra di¢n tich hinh phing gi¢i han boi do thi ham s6 y = f(x), dudng thang y =3 va hai

duong thang x = -4, x =4 duogc tinh theo cong thic 1a
4 4 4 4 4

S= j(\/zs—x2 —3)dx= [V25-x* dx— [3dx=2[V25-x* dx -3 =2[25-x* dx-24.
-4 —4 -4 0 0

» Chon SAL
Ciu 14. Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(l; —3;0), B(—S; 1; 2). Goi (P) 1a mit phang trung truc

ctia doan thang AB . Khi do: .
M¢nh dé Dung | Sai

(a) | AB=(6;~4-2)

(b) | Mot vecto phap tuyén ctia mét phang (P) la 7= (12; -8; —4) )

(c) | Phuong trinh mat phing (P) la: -3x+2y+z-3=0.

Goi (Q) 1a mat phang di qua C(l; —3;9) va song song voi (P) thi mat
(d)

phang (Q) di qua gbc toa do.
= Loi gidi
(@) AB=(6;-4;-2).
AB=(-6;4;2)
» Chon SAL
(b) Mot vecto phép tuyén ciia mdt phang (P) la 1= (12;—8; —4).
Vi (P) 1a mat phing trung truc ctia doan thaing ABnén ta co AB 1a mot VTPT cua (P)
Suy ra mot VTPT (P) 1a 7i = (12;-8;-4).
» Chon DUNG.
(c) Phirong trinh mdt phang (P) la: -3x+2y+2z-3=0.
Mit phéng (P) di qua trung diém I(—2;—1;1) cua doan thing AB va c¢6 VTPT 7 = (—3; 2;1) co
phuong trinh 1a —3(x+2)+2(y+1)+(z—1) =0 -3x+2y+z-5=0.
» Chon SAL
(d) Goi (Q) la mdt phang di qua C(l; —3;9) va song song voi (P) thi mdt phang (Q) di qua goc toa dp.
Goi (Q) 12 miat phang qua C(l;—3;9) va song song voi (P) .
Suy ra phuong trinh mét phing (Q) codang —3x+2y+z+d=0.
Thay toa do diém C (1; -3 ;9) vao phuong trinh mit phang (Q) , ta duoc
-3.1-32+4+9+d=0<d=0.



Vay phuong trinh trinh mit phang (Q) la -3x+2y+2z=0 diqua gdc toa do O(O; 0; O) .
» Chon DUNG.

C. Ciu héi — Trd loi ngdn (02 diém)

Cau 15.

Cau 16.

Cau 17.

Cau 18.

Goi (S) 1a mit cau di qua 4 diém A(2;0;0),B(1;3;0),C(~1;0;3),D(1;2;3) . Binh phuong ban
kinh R ciia (S) bang bao nhiéu?
= Loi gidi
v Trd loi: 6
Goi I(a;b;c) 1 tAm mit cau di qua bon diém A, B,C, D. Khi do:

AT — B2 (a—2)2+b2+c2=(a—1)2+(b—3)2+02
=CI’ (a—2)2+b2+c2=(a+1)2+b2+(c—3)2
AP =D |(q=2) 4t +¢ = (a=1) +(b=2) +(c=3)

a-3b=-3 a=0
©ia—c=-1  <b=1=1(0;11)

a-2b-3c=-5 c=1
Ban kinh: R* =IA> =2 +1°+1° =6.
Nhéam tri an nguoi dan dia phuong da ludn tin tudéng, dong hanh véi doanh nghiép, tip doan X
da t6 chire ngay hoi cam on vao ngay 10/07/2024. Goi B(t) 1a ham s6 biéu thj s6 lugng khach
tham quan sau f gio mé ctra. Khi d6 tc d6 thay doi luong khach tham quan trong ngay duoc
bicu dién bang ham s6 B'(t)=4t"—3t>+200, trong d6 ¢ tinh bang gio (0<t<8), B'(t) tinh
bang khach/gio. Sau 2 gid dd c6 1200 nguoi cé mat. Hoi sau 6 gio lwong khach tham quan 12 bao
nhiéu nguoi?

= Loi gidi

v’ Tra loi: 3072
Ta co B(t jB t)dt=t' -+ +200t+C,CeR. B(2)=1200=C=792.

Suy ra B( )=t" =+ +200t+792.
Sau 6 gio lugng khach tham quan 1a B (6) =3072 (nguoi).

Mot 16 san pham c6 15 san pham, trong d6 ¢6 7 san pham chat luong thdp. LAy lién tiép 2 san
pham trong 10 san pham trén, trong d6 san pham lay ra & 1an thir nhat khong bo lai vao 16 san
pham. Tinh x4c suat dé ca hai san pham iy duoc déu c6 chét luong thap.
= Loi gidi
v Tra loi: 0,2
Xét cac bién cb:
A: ““Lan tht nhit lay ra dugc san pham c6 chat luong thip”’
B: “‘Lan tht hai 13y ra duoc san phdm c6 chét lugng thap”’
C: ““Ca hai lan déu ldy ra dwoc san pham c6 chét luong thap”’
Khi d6, xéc suat can tim 1a xéc suat ¢6 diéu kién P(BIA) va P(C)= P(B NA)
6 3

TacéP(A)zl— P(BlA) YR

Suyra P(C)=P(BnA)=P(A).P(BIA)=—

| W

=0,2.

Mot phan mém mé phong van dong vién tap bin bia muc tiéu co kich thudc nhod (42><42cm)
bang sung tiéu lién AK trong khong gian Oxyz . Cho biét van dong vién d6 sir dung thudc ngdm
3 va dung cach xa bia muyc tiéu 1a 100m, truc d cta nong sung va coc d& bia d' lan luot co



x=t x=1
phuong trinh d:qy =2 va d':{qy =2 . Dé ban tring hong tam ( diém 10 ) thi van dong vién
z=4 z=1+3t'
phai ngdm ban vao diém N (11; b;c) ed' va cach giao diém ciia d va d' mot khoang 6cm . Khi
¢ <0, tinh gia tri biéu thic a—b+c.
= Loi gidi
v Trd loi: -3
Goi M=dnd'= M(1;2;4).
Taco N ed = N(1;2;1+3t")= MN =(0;0;3t'-3). Theo gia thiét MN =6
t'=3 | N(1;210)
' =
t'=-1 N(l;2;—2)
Vay a=1,b=2,c=-2=a-b+c=-3.

Suy ra |3t'—3|=6<:{ . Vi c<0=nhan N(1;2;-2).

D. Ciu héi — Trd 16i tw lugn (03 diém)

Cau 19.

Céu 20.

Trong mét ngay bat ki, xac sudt dé ban Nam an bira trua (duoc chuén bj san) 1a 0,5 va em gai
ctia ban Nam an bita trua 12 0,6 . Biét ring x4ac sudt em gai Nam an bita trua khi Nam an bita
trua 1a 0,9 . Tinh x4c suat dé it nhat mot trong hai ngudi an bita trua. (Két qua tinh biéu dién
duwdi dang phan tram)
o = Loi giai
Goi A labién c6 Nam an bia trua, B 1a bién c6 em gai Nam an bita trua.
Khi do o .
+ AnBla bi@n C(} ca hai nguc‘)’i déu an bira trua,
+ AU B labién c0 c6 it nhat mot trong hai ngudi an bita trua.
Mait khac
+ P (B | A) 1a x4c suat em gai Nam an bita trwa khi Nam an bita trua.
Taco P(A)=0,5, P(B)=0,6 va P(BIA)=0,9.
Luc nay ta co
P(BnA)=P(BIA).P(A)=0,9%x0,5=0,45
suy ra
P(AUB)=P(A)+P(B)-P(ANB)=0,65=65%
Vay xéc suat dé it mot trong hai nguoi an bira trua 1a 65% .

Mot dung cu dung nudce co dang nhu hinh bén. Néu cit dung cu béng mat phéng song song voi
mat day va cach mat ddy mot khoang x(cm) (0 < x <5) thi duoc thict di¢n 1a hinh chit nhat c6

chiéu dai 1a 2x (cm) va chiéu rong 1a +/x + 3 (cm). Dung tich ctia dung cu trén 1a bao nhiéu? (Két
qué lam tron dén chir sb thap phan hang phan chuc).

w Loi gidi
Dién tich ctia mat cit la: S (x) =2xA/x+3 (cm?)



Cau 21.

5
Ta c6: Thé tich cua khdi tron xoay tao thanh la: V = j 2x+x +3dx = 62,6 (cm?).
0

Gia str Trai Dét c6 dang hinh cau ban kinh bang 6,4.10°# . Ban An dang dtng trén mat dat. Co
3 vé tinh bao vé& may chu tiép nhan théng tin rang vé tinh thir nhat dang cach An 3.10°m , vé tinh
thr hai dang cach An 4.10°m va vé tinh tht ba dang cach An 5.10°m . Biét ring trong hé truc
toa dd Oxyz cho trudc véi O 1a tim Trai Dat (1 don vi =10°m ), tai thoi diém vé tinh thong bao
vé may ch thi toa do cua céc vé tinh lan luot 1 1, (4;4;6), 1,(8;4;3) va I,(4;9;3). Hay tim

toa do vi tri ciia ban An.

= Loi gidi
Goivitriban Anla A (x; y; z) thi An chinh 1a giao diém ctia bdn mat cAu: Trai DAt va ba mat

cAu tam 1an luot I .» I, I, ¢6 ban kinh lan luot 1a khoang cach tir cac vé tinh dén An
Phuong trinh mit cau cua trai dat 1a x* +y* +z° =6,4" ~41 .

Phuong trinh mit cau cta vé tinh thir nhat 1a (x—4)’ +(y—4)’ +(z-6)* =3" =9.
Phuong trinh mit cau cua vé tinh thir hai 1a (x—8)* +(y—4)° +(z-3)’ =4’ =16.

Phuong trinh mit cau caa vé tinh thir ba 1a (x—4)’ +(y—9)* +(z-3)* =5 =25.

X +yt+z0 =6,4" =41 X +y’+2°=6,4" =41 4
X =
AV (-4 +(z2—-6)2 =9 8x+8y+12z=100
Tacohg |~ +YmA (220 =9 [Bx+By 12z o{y=4
(x=8) +(y—4) +(z-3)> =16 l6x+8y+6z=114 R

(x_4)2+(y_9)2+(z_3)2 =25 8x+18y +6z=122
Vy toa d ban Anla A(4;4;3) voi (1 donvi=10°m).

Hét
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PHAN DE

A. Ciu héi — Tra loi tric nghiém (03 diém)
Cau 1.

Cau 3.

Cau 4.

Cau 5.

Cau 6.

Ho tat ca cac nguyén ham ciia ham s f (x) =x"la
A 4x*+C. B. 3x* +C. C.x"+C. D%x4+C.

Cho hai bién c6 doc lap A va B véi 0< P(A)<1, 0< P(B)<1. Chon khing dinh diing trong
cac khéng dinh sau
A. P(A)=P(Bl A). B. P(A)=P(BIA).P(ANB).

C. P(A ( ) D. P(A)=P(AIB).P(B).

Cho ham sé y = f(x ( )hen tuc trén [a b:' Ménh d nao sau day dang?
F(x)ax= s B. [ (s)ax =~ r(x)ax

x)dxzzjf(x)d(zx). D. fzozsf(x)dxzzozs.

O Cm—y 0 [

Gié tri ciia | sinxdx bang
AL B. -3 c.-L. D. 3.
2 2 2 2
Trong khong gian Oxyz, mit phang (P) :x+y+z-3=0 diqua diém nao dudi day?
A. M(-1;-1-1). B. N(L;1;1). C. P(-3;0;0). D. Q(0;0;-3).

Cho ham sd y=f (x) lién tyc trén R c6 d6 thi nhu hinh v&. Goi (H ) 1a hinh phang duoc gidi
han béi cac duong thang x =—1,x=2, d6 thi y = f(x) va truc hoanh. Khi d6 khang dinh nao

dudi day la dung?
by
y = f(z)
_1/ o 1\/2 s
:If(x)dx. B. S, =If(x)dx+ff(x)dx
SH) =Ilf(x)dx—'!.f(x)dx. D. S(H) =—_[f(x)dx+!f(x)dx

Lép 12A1 c6 48 ban déu gioi it nhét mot trong hai mon Toan va Ly, trong d6 c6 36 ban gioi
Toan, 24 ban giéi Ly. Chon ngau nhién 1 ban. Xac suat chon dugc ban gidi Toan, biét ban do
gidi Ly 12 bao nhiéu?



A.i. B.g. C.l. D.l.
8 8 2 3
Cau8. Mot 6 to dang chay véi véan toc 15 (m / s) thi ting toc chuyén dong nhanh dan véi gia toc
a=t+2 (m/ sz) , trong d6 t 1a khoang thoi gian tinh bang gidy ké tir lic ting van toc va

0<t<10.Hoi tai gidy thir 9 thi van tc ctia 6 to 12 bao nhiém m /s ?

A. 85,3 (m/s). B. 83,5 (m/s). C.73,5(m/s). D. 75,3 (m/s).
Ciau9. Trong khong gian Oxyz , cho hai duong thing d : xz—l = y;—Z = Z;3 va
x=3+4t
d,:qy=5+6t (t € R) . Trong cac ménh dé sau, ménh dé nao dang?
z="T+8t
A. d va d,chéonhau. B.d =d,. C.d 1d,. D.d //d,.

Cau 10. Khi cit mot vat thé boi mat phéng vuong goéc voi truc Ox tai diém c6 hoanh do x,
(—\E <x<3 ) , mit cit 1a hinh vudng c6 do dai cc canh 1a v/3—x? . Thé tich ciia vat thé da
cho bang
A 3. B. 4/3. C. 473 D. /3.

Ciu 11. Trong khong gian Oxyz, cho A(l ; 2;3) , B(3;4;4). Tim tat ca cAc gia tri cia tham s m sao
cho khoang cach tir diém A dén mat phang 2x +y+mz—1=0 bang d) dai doan thang AB.
A.m=2. B.m=-2. C. m=-3. D. m=12.

Céu 12. Trong khong gian Oxyz, hdy tinh s6 do goc o gilta dudng thing A:%:%:z_—ll va mat
phang (P):x—y+22+l =0.

A. a=30°. B. a=60°. C. a=150°. D. a=120°.

B. Ciu héi — Trd loi ding/sai (02 diém)
Cau 13. Trong khong gian toa d6 Oxyz, cho mat cau (S) : (x+ 1)2 + (y - 2)2 +(z + 3)2 =4. Khi do:
Ménh dé Dung | Sai

(a) | Toado tam I cua mat cau (S) la I(—1;2;—3).

(b) | Mat cau (S) di qua diém A(l;2;3).

(©) Piém B(2;—1;3) nam bén ngoai mat cau (S)

x=-—t
(d) | Duong thang d: y=1+2t cat mit cau (S) tai hai diém phan biét.

z=3+t
Cau 14. Rua vatho tranh tai: Trong mot cudc thi chay dua gitra rua va tho xem ai chay dugc quang dudong
xa hon, rua chay voéi toc do (N (t) = 3\/;, tho chay véi toc do v, (t) = 5—5cos(27rt) (voi t la
thoi gian (don vi: gio), van téc don vi km / h). (Céc két qua lam tron dén hang phan tram, don

vi km)
Ménh dé Ping | Sai

@ Trong khoang thoi gian tir 0,5 gior dén 1 gid (ké tir khi xuét phat) thi van
tdc cua tho giam dan.

(b) | Quang duong rua chay dugc sau 0,5 gio la 0,70 km .

Néu cudc dua két thuc sau 1 gio thi tho gianh chién thang va thang cach biét
© | 3,15km.




Néu cudc dua két thuc khi tho hodc rua chay duge 10km dau tién thi tho

(@ | gianh chién thing va thang céch bidt 4,34 km.

C. Ciu héi — Trd 1oi ngdn (02 diém)

_10x* —13x—252
V2x—4

Cau 15. Biét F(x)= (ax2 +bx+ c)\/2x —4 lamot nguyén ham ciahamsd f(x) trén

khoang (2;+e). Tinh gié trj biéu the T =abc.

x= Pién dap so6:
Cau 16. Trong khong gian Oxyz, cho mit phang (P) :x+2y=0.Duong thang di qua A(—1;3;—4) cat

truc Ox va song song véi mit phang (P) ¢6 mot vecto chi phwong la: 4 = (u ;b ;4) . Tinh gia tri

a’+b.

x Pién dap sb:
Cau 17. Cho d6 thi ham s6 y = f(x)=x va duong thang y = g(x)=mx +n nhu hinh v& dudi day:

Ay \Z
aN

L
/ .
Ja " N
A " N
AT " TN
AT . TIIND o

a

Néu a=3,b=9. Khi d6 dién tich phan gach nhu hinh trén bang

x Pién dap sb:
Céau 18. Truong THPT X mudn 1am mdt cai cira nha hinh parabol c6 chiéu cao tir mit dat dén dinh la
2,25 mét, chibu rong tiép giap véi mat dat 1a 3 mét. Gia thué mdi mét vudng la 1500000 dong.
Vay s6 tién nha truong phai tra 1a bao nhiéu (Pon vi triéu ddng)?(Lam tron dén hang phan tram).

= Pién dap so6:




D. Ciu héi — Trd loi tw lugn (03 diém)

Cau 19. Ti 1é nguoi nghién thude 14 & mot viing 1a 30%. Biét ti 1¢ viém hong trong s6 ngudi nghién thude
1a 12 a% con ngudi khong nghién 1a 40% . Gap ngau nhién mot nguoi trong ving thi xac suat
dé ngudi d6 nghién thude va bi viém hong bang 0,21; xac suit dé ngudi d6 khong nghién thude
va bi viém hong la b% . Tinh a+b.

Céiu 20. Trong khong gian Oxyz, cho A(2;0;0),B(0;4;0), C(O;O;6). Goi (P) la mat phfmg khong

chtra gbc toa do va song song voi mp(ABC ) , biét khoang cach giita mit phing (P) va mat
phing (ABC ) bang % Viét phuong trinh ctia mat phang (P ) .

Céu 21. Trong khong gian Oxyz, cho duong thang A 1a giao tuyén ctia hai mat phang (P) :z—1=0 va
(Q):x+y+z—3 =0. Goi d 1a dudong thing nam trong mit phing (P) , cat dudng thing

-1 y-2 z-3

R va vudng goc véi dudng thing A . Viét phuong trinh ctia duong thang d.

Hét
PHAN LOI GIAI CHI TIET

A. Céu héi — Tra loi tric nghiém (03 diém)
Caul. Ho tit ca cac nguyén ham ctia ham s f(x) =x"la

A. 4x*+C. B. 3x*+C. C.x*"+C. D
= Loi gidi
Chon D
Ta co. Ix3dx =lx4 +C
4
Cau2. Cho haibién cb doclap A va B véi 0< P(A) <1,0< P(B) <1. Chon khang dinh diing trong

cac khang dinh sau

A. P(A):P(EIA). B. P(A)=P(BIA).P(ANB).
C. P(A)=P(AIB). D. P(A)=P(AIB).P(B).

w Loi gidi
Chgn C

Cho hai bién ¢b doc lap A va B v6i 0< P(A)<1, 0<P(B)<1 thi
P(A):P(AlB):P(AlE)
CAu3. Cho ham sd y= f(x) lién tuc trén [a;b] . Ménh dé& nao sau day dang?

a b

Ao [ f(x)dx = f(x)dx. B. [ f(x dx_-jf

C. if dx = 2jf D. fzozsf( )dx =2025.
a \&Lo"igtaat

Chon B

Ta cé: jf(x)dx = —j.f(x)dx nén A sai; B dung
b
b
f j ( )d(Zx) nén C sai

2025 f (x) dx =2025. j f(x)dx =0. nén D sai

e
!



S 0 [

Gié tri cia | sinxdx bang
AL B.-2. c.-L. D.>.
2 2 2 2
= Loi gidi
Chon A
3 7r
. . - s 1
Tinh dugc Ismxdx =—C0sXx|3 =—cos—+cosO0=—.
0 3 2
0
Trong khong gian Oxyz, mit phang (P) :x+y+z-3=0 diqua diém nao dudi day?
A. M(-L-1-1). B. N(L;1;1). C. P(-3;0;0). D. Q(0;0;-3).
= Loi gidi
Chon B

Thay toa do diém N vao phuong trinh mét phing (P) ta c6 1+1+1-3=0.Do do N €(P).
Cho ham sb y=f (x) lién tuc trén R c6 dd thi nhu hinh v&. Goi (H ) 1a hinh phang duoc giGi
han boi cac duong thing x =—1,x =2, d6 thi y=f (x) va truc hoanh. Khi dé khing dinh nao

dudi day la ding?
by
y = f(z)
—1 x
RV
2 1 2
A. S(H) :_jlf(x)dx. B. S(H) zif(x)dx+!f(x)dx.
1 2 1 2
C. S(H) :_Ilf(x)dx—‘!.f(x)dx. D. S(H) :—:[lf(x)dx+!f(x)dx.
= Loi gidi
Chon C

2 1 2 1 2
Tu hinh vé ta co S(H) = _jl|f(x)| = :[|f(x)|dx+_l[|f(x)|dx = J.lf(x)dx—'!.f(x)dx .Chon C
Lop 12A1 6 48 ban déu gioi it nhdt mot trong hai mén Toan va Ly, trong d6 c6 36 ban gioi
Toén, 24 ban gioéi Ly. Chon ngau nhién 1 ban. Xac suat chon duoc ban gidi Toan, biét ban d6
gidi Ly 1a bao nhiéu?

A. D.

W | =

o | i
N | =

B2 C.
8

w Loi gidi
Chon C
Xét cac bién cb: A : "Chon dugc ban gioi Toan";
B: "Chon dugc ban gioi Ly".
Khi do, P(A):£=0,75; P(B):ﬁzo,s; P(AUB)=1.
48 48

Suyra P(AnB)=P(A)+P(B)-P(AUB)=0,75+0,5-1=0,25.



Cau 8.

Cau 9.

Cau 10.

Cau 11.

0,25 1

05 2

Mot 6 t6 dang chay vdi van toc 15 (m / s) thi tang toc chuyén dong nhanh dan voi gia toc

Vay P(A|B)=

a=t+2 (m/ sz) , trong d6 t 1a khoang thoi gian tinh bang gidy ké tir luc ting véan tdc va
0<t<10. Hoi tai gidy thir 9 thi van tdc ciia 6 t6 13 bao nhiém m /s ?
A. 85,3 (m/s). B. 83,5 (m/s). C. 73,5(m/s). D. 75,3 (m/s).
= Loi gidi
Chgn C

Taco: o(t)= [a(t)de=[(1+2)dt = +arC.
Van tdc khi 6 t6 bét dau tang toc 1a 15m /s: v(0)=15< C=15.
Van tdc ciia 6 10 1a v(t):ﬁ+2t+15.

2

Suy ra v(9)=73,5(m/s).
x-1 y+2 z-3

Trong khong gian Oxyz , cho hai duodng thing d : 5 = 3 = 2 va
x=3+4t
d,:yy=5+6t (t € R) . Trong cac ménh dé sau, ménh dé nao dang?
z=T+8t
A. d va d,chéonhau. B.d =d,. C.d 1d,. D.d //d,.
= Loi gidi
Chon D

d, qua M, (1;-2;3) c6 VICP la i, =(2;3;4).
d, qua M, (3;5;7) c6 VTCP 1a i, =(4;6;8).

[”1’ ]

Ta co:
|:u1;MlM2

J?&G@dl//dz.

Khi cit mot vat thé boi mat phang vudng goc véi truc Ox tai diém co6 hoanh do x,
(—\E <x<4f3 ) , mit cét 1a hinh vudng c6 d6 dai cac canh 1a v/3—x* . Thé tich cta vat thé da

cho bang

A 3. B. 43. C. 4m\3. D. m/f3.
= Loi gidi

Chon B

2
Dién tich ctia mit cat hinh vudéng 1a S (x) = (\/3 -x° ) =3-x>.
Thé tich cua vat thé da cho la:

v- j )= f(s_xz)dx:(sx_x_;j

B

3

:(2\/§+2\/§):4\/§-

-3
Trong khong gian Oxyz, cho A(l ; 2;3) , B(3;4;4). Tim tat ca cc gia tri cuia tham sb m sao
cho khoang cach tir diém A dén mat phang 2x + y+mz—1=0 bang d¢ dai doan thang AB.
A.-m=2. B. m=-2. C. m=-3. D. m=12.

= Loi gidi
Chon A
Taco AB=(2;2;1) = AB=V2"+2°+1° =3 (1).



_|2.1+2+m.3—1| B |3m+3|

Khoang cach tir A dén mit phang (P)Z d(A/(P)) item o 2
2°+1°+m 5+m

pé AB=d(A,(P))=3=1—1 @9(5+m2)=9(m+1)2 om=2.

Ciu 12. Trong khong gian Oxyz, hdy tinh s6 do goc a giita duong thang A:= = =Z—_11 va mat

»—A|>§

¥
2
phang (P) x—-y+2z+1=0.
A. a=30°. B. a=60°. C. a=150°. D. a=120°.

= Loi gidi
Chon A
Ta c6: duong thang A c¢6 vecto chi phuong i N (1 ;25 —1) ; mit phang (P) c6 vecto phap

tyén la 7, =(1;-1;2).

Ap dung cong thirc sina = sin(iiA,fip) =

' L1+2.(=1)+(-1)2] 1
< sSIina = =—
JE 224 (=12 AP (-1 42 2

B. Céu héi — Trd loi ding/sai (02 diém)
Ciu 13. Trong khong gian toa d6 Oxyz, cho mat cau (S) : (x+ 1)2 + (y - 2)2 +(z + 3)2 =4 . Khi do:
Ménh dé Ping | Sai

(a) | Toa do tam I ctia mat cau (S) 1a I(-1;2;-3).

(b) | Mat cau (S) di qua diém A(1;2;3).

(¢) Piém B(2;—1;3) nam bén ngoai mat cau (S)

x=-t
(d) | Buong thang d:{y=1+2¢t cit mjt ciu (S ) tai hai diém phan biét.

z=3+t
w Loi gidi
(a) Toa do tam 1 ciia mdt cau (S) la I(—l; 2; —3).
Toa dd tAm I cua mit cau (S) la I(—l; 2; —3).
» Chon DUNG.
(b) Mat cau (S) di qua diém A(l;2;3).
Thay toa do diém A (1; 2;3) vao phuong trinh mit cau (S ) ta co:
(1+1)2 + (2 —2)2 +(3 + 3)2 =40 4. Suy ra, mat cau (S) khong di qua diém A(l; 2;3).
» Chon SAL
(c) Piém B(2;—1;3) nam bén ngoai mat cau (S)

Ta c6: Ban kinh ctia mit ciu (S) la R=2.

IB= \/(2 ~(~1)) #(=1-2) +(3-(-3)) =3v/6 > R. Suy ra diém B(2;~1;3) nim bén ngodi
mit cdu (S)

» Chon DPUNG



x=-t

(d) Puong thang d - y=1+2t cdt mdt cau (S) tai hai diém phan biét.

Cau 14.

z=3+t

x=—t
Goi H 1a hinh chiéu vudng goc cua tim [ (—1;2;—3) trén duong thang d: y=1+2t.
z=3+t

Vi Hed= H(-t;1+2t;3+t).

Suy ra, Tﬁz(—t+l;2t—l;t+6).

DPuong thiang d c6 vec to chi phuong U, =(—1;2;1).
IHLii, < IHii, =0

1
c>(—t+1).(—1)+(2t—1).2+(t+6).1=0<:>6t+3=0c>t=—5.

Do do, Flz é;—2;E .
2 2

Suy ra, IH = \/[gjz +(-2) +[EJ2 _Jias >R.

2 2

Vay, duong thang d khong cit mat cau (S)

» Chon SAL

Rua va tho tranh tai: Trong mét cudc thi chay dua gitra rua va tho xem ai chay dugc quang duong
xa hon, rua chay véi tbc do Vg (t) = 3\/;, tho chay voi tbc do (2 (t) = 5—5cos(27rt) (voit la
thoi gian (don vi: gio), van tbc don vi km / h). (Cdc két qua lam tron dén hang phan tram, don

vi km )

Ménh de Ping | Sai

@ Trong khoang thoi gian tir 0,5 gio dén 1 gid (ké tir khi xuét phat) thi van
tdc cua tho giam dan.

(b) | Quéng duong rua chay duge sau 0,5 giola 0,70 km.

Néu cudc dua két thuc sau 1 gio thi tho gianh chién thing va thing cach biét
© | 3,15km.

Néu cudc dua két thic khi tho hodc ria chay duge 10km dau tién thi tho

(@ | gianh chién thing va thing cach biét 4,34km.

= Loi gidi

(a) Trong khodng thoi gian tir 0,5 gio dén 1 gio: (ké tir khi xudt phdt) thi van toc cia thé giam dan.

UT'(t)=107rsin(27rt); UR'(t)zojtzg,keZ ma tel:O,S;l} suyra t=0,5 hodc t=1.
Béng bién thién:
t 0,5 1

vr(t) -

vr(t)
Tir bang bién thién, trong khoang thoi gian tir 0,5 gio dén 1 gid (ké tir khi xudt phat) thi van tdc
ctia tho giam dan.
» Chon DUNG

(b) Quang dwong rua chay dwoc sau 0,5 gio'la 0,70km.



0,5
Quang duong rua chay dugc sau 0,5 gio la j 3\/Zdt ~ 0,71(km) .
0
~ »Chon SAL ) ) )
(¢) Néu cugdc dua ket thuc sau 1 gio thi tho gianh chién thang va thang cdch biét 3,15km.
1
Néu cudc dua két thic sau 1 gi0 thi thd chay duoc I (5—5(:05(2771‘))011‘ = 5(km), va rua chay

0
1
duoc j3\/¥dt =2(km). Khi d6 tho gianh chién thang va cach biét 5—2=3(km).
0
» Chon SAL

(d) Néu cudc dua két thiic khi tho hodc ria chay dwge 10km dau tién thi thé gianh chién thang va thing
cach biét 4,34km.

X

5—5cos(2nt dt=5xl—isin 2mx, ).
2

0 ™

Ta can giai phuong trinh 5x — Zi sin(27rx) =10.
7T

e A S5 .
Xét ham so f(x):5x—gsm(27rx).
Ta c6 f’(x):5—5cos(27rx)20 (do cos(27rx)§1 v6i moi x) nén ham sb f(x) ddng bién
trén R.
Do d6 phuong trinh f(x) =10 co toi da 1 nghiém.
D@ thiy f(2)=10 nén phuong trinh f(x)=10 c6 nghiém duy nhat la x =2.

J.3\/;dt = A/E =10 suyra x, = 25 > x, do d6 tho chay duoc 10km trudc.

0

2
Khi tho chay duoc 10km thi rua chay duoc J.3\/Zdt = 4\/5 )
0

Khi d6 tho thing cach biét 10442 ~ 4,34 (km).
» Chon DUNG

C. Ciu héi — Trd loi ngin (02 diém)

A iy 2 <A A s e a2 10x* —13x-252
Cau 15. Bict F(x):(ax +bx+c)\/2x—4 la m§t nguyén ham ctia ham so f(x)z Ny trén
x_

khoang (2; +oo) . Tinh gia trj biéu thie T =abc.
= Loi gidi
v Trd loi: -496

Tu P(x):(ax2 +bx+c)\/2x—4 :>F’(x):

5ax? —(8a—3b)x—4b+c

V2x—4
Vi F(x) la mét nguyén ham cua f(x) trén khodng (2;+oo) nén F'(x)= f(x). Do doé:
5a=10 a=2
~(8a-3b)=-13 <= {b=1
—4b+c=-252 c=-496

Vay T =abc =-496.
Ciu 16. Trong khong gian Oxyz, cho mat phang (P) :x+2y=0.Duong thang di qua A(—l; 3; —4) cat

truc Ox va song song véi mit phing (P) c6 mdt vecto chi phuong 1a: 1 = (a ;b ;4) . Tinh gia tri

a’+b.



Cau 17.

Cau 18.

= Loi gidi
v Trd loi: 33
Mit phéng (P) c6 VIPT i, =(1;2;0).
Goi d 1a duong thiang can tim. Ta c6 d " Ox = B(b; O;O) )
Suyra d c6 VICP AB=(b+1;-3;4).
Do d||(P) nén AB Lii, = (b+1).1+(-3).2+4.0=0 = b=5= B(5;0;0).
Puong thang can tim di qua hai diém A, B nén nhan AB = (6; -3; 4) la mdt vecto chi phuong.
Vay a=6;b=-3. Giatri a* +b=36-3=33.
Cho db thi ham s y = f(x) = x” va dudng thing y = g(x) = mx +n nhu hinh v€ duéi day:

Av \\Z
n

"
/ "
"
/ " N
A L N
A1 " TIND

a

Néu a=3,b=9. Khi d6 dién tich phan gach nhu hinh trén bang
= Loi gidi
v Trd loi: 36
Véi a=3,b=9 tacodduong thang y = g(x) =mx+n diqua cac diém A(3;9) va B(9;O) dodo

-3

3m+n=9 |M=5
ta co hé e = 2 :}y:g(x):_gx_i_z
Im+n=0 n—2—7 2 2

2
: : b of 3. 27
Khi do6 dién tich phan gach nhu hinh trén bang S = szdx + I (—5 X+ ?j dx =36
0 3

Truong THPT X mudn 1am mot cai cira nha hinh parabol c6 chiéu cao tir mat dat dén dinh 1a

2,25 mét, chidu rong tiép giap v6i mat dit1a 3 mét. Gia thué mbi mét vudng la 1500000 dong.

Vay s6 tién nha trudng phai tra 1a bao nhiéu (Pon vi triéu ddng)?(Lam tron dén hang phan tram).
= Loi gidi

v Trd loi: 6,75

Goi phuong trinh parabol (P ) :y =ax’ +bx+c. Do tinh d6i ximg cua parabol nén ta c6 thé chon

h¢ truc toa d6 Oxy sao cho (P ) co dinh I € Oy (nhu hinh vé).

r




9
Z:c,(ze(P)) L2
4
Ta c6 hé phuong trinh: %a—%b+c:0(Ae(P)) = Zi;l
9 -
Za+—b+c:0(Be(P))

A 2.9
Vay(P).y— x +4.

Dua vao do thi, dién tich cira parabol la:
3 3 3
2

2 2 3 2
S= I[—xz +2jdx =2J.(—x2 +2jdx o 0y
) 4 ) 4 34

2

2

9
=—m".
2

Vay s6 tién phai tra 1a: %.1500000 = 6750000 dong.

D. Céiu héi — Trd 16i tw ludn (03 diém)

Cau 19.

Cau 20.

Ti 1& ngudi nghién thude 1a & mot ving 1a 30%. Biét ti 1¢ viém hong trong s6 nguoi nghién thude
1414 a% con ngudi khong nghién 13 40% . Gip ngiu nhién mot ngudi trong ving thi xac suit
dé nguoi do nghién thude va bi viém hong bang 0,21; xac suat dé nguoi d6 khong nghién thude
va bi viém hong 1a b% . Tinh a+b.

= Loi gidi
Goi A: “ Ngudi nghién thube 147
B :“ Nguoi bi viém hong”
Khi d6: AB: “Ngudi nghién thude va bi viém hong”
AB : “Ngudi khong nghién thude va bi viém hong”
Theo dé bai ta c6 P(A)=30%; P(BIA)=a% va P(AB)=0,21 nén theo cong thirc xac suét

c6 diéu kién ta dugc: P(BIA)= P(AB) o a%=221 700,
P(A) 30%
Tuong tu: P(Z)=1—30%=70%; P(BIZ)=40% va P(ZB)zb% nén theo cong thirc xac
_. P(AB
suét c6 didu kién ta duoc: p(B|A)= (_)@40%_ b% s o =28% .
p(A) 70%

Vay a+b=98.
Trong khong gian Oxyz, cho A(2;0;0),B(0;4;0), C(0;0;6). Goi (P) la mat phzlmg khong

chira gbc toa d va song song véi mp(ABC ) , biét khoang cach giita mat phang (P) va mat

phing (ABC ) bang % Viét phuong trinh ctia mat phang (P) .
= Loi gidi

(ABC):% % —1e 6x+3y+22-12=0.
(P)/1(aBC) =

d((P).(4BC)) = = d(A,(P)) =

+2
6
(P):6x+3y+2z+m=0 (m=0;m#—-12).

Ta co
|6.2+3.0+2.0+m|_12 12 m=0
RN e I LA g P

Vay phuong trinh cua (P) 1a 6x+3y+2z-24=0.



Céu 21. Trong khong gian Oxyz, cho duong thang A 1a giao tuyén ctia hai mat phang (P) :z—1=0 va
(Q) :x+y+z-3=0. Goi d la dudng thang ndm trong mit phing (P) , cat duong thing

x-1_ y-2 z-3
1 -1 -1

va vubng goc véi duong thang A . Viét phuong trinh cua dudng thing d.

Do A :(P)m(Q) nén A c6 mot vécto chi phuong i, = [ﬁp,ﬁQ] =(—1;1;0).

Puong thang d nam trong (P) va d LA nén d c6 mot vécto chi phuong la i, zl:ﬁ ﬁ'A:l
=(-1-1,0).

=1 y=2 _z-3

Goi d’ 1 - va A=d'nd= A=d n(P)
z—-1=0 z=1
Xét h¢ phuong trinh < 5 _1 y-2 z-3< y=0:>A(3;0;1).
1 -1 -l x=3
x=3+t

Do d6 phuong trinh dudng thing d: y=t
z=1
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