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BAI 01. NGUYEN HAM - PE SO 01

(D@ thi gobm: 12 cau trac nghiém, 04 cau ding-sai, 06 cau tra 1oi ngan)

Bién soan theo chwong trinh GDPT 2018 ciia BGD Thoi gian lam bai: 90 phut

Pé kiém tra theo bai chuyén dé nguyén ham tich phan va iing dung

PHAN I. Cau tric nghiém nhiéu phwong 4n Ira chon. Mdi cau héi thi sinh chi chon mdt phwong an.

Caul: Cho f (X) , 0 (X) 1a cac ham s xéac dinh va lién tuc trén R . Trong cac ménh dé sau, ménh dé
nao sai?
A. jf(x)g(x)dx :jf(x)dx.J‘g(x)dx. B. _[3f(x)dx:3jf(x)dx.
C. _[[f (x)+g(x)]dx :I i (x)dx+_[g(x)dx. D. I[f (x)—g(x)]dx :_[ f (x)dx—jg(x)dx.

Cau2: Ho nguyén ham cia ham so f(x)=2x°-9 la:

A.%x4—9x+C. B. 4x* -9x +C. C.%x4—9x+c. D.%x“—gx.
Cau3: Ho nguyén ham ctia ham so f (x)=sin3x la:
A. 1cos3x+C. B. cos3x+C. C. —%cos3x+C. D. —cos3x+C.

Cau4d:  Tim F(x) biét F(x)=[3"dx.

A.F(x)=|33+C. B. F(x)=3"In3+C. C. F(x)=3+C. D.F(x)=3+In3+C
n
Cau5:  Tim ho nguyén ham F (x)cta ham s6 f (x)=(x —1)2
A. F(x)=x*+3x*+3x+C. B. F(x)=%x3—x2+x+c.
C. F(x)=x*-x*+x+C. D. F(x):%xs—x2+C.
o . 1 1 1 . o bx a pa A
Cau6: Chohamso f (x)=—=+=—— v6i x duong. Ho nguyén ham cua ham so la:
Ix X x
A. 2&—In|x|+i+c. B. 2\/;+Inx+1+c.
X X
1 1
C. 2Jx+Inx-=+C. D. Vx +In|x|+=+C.
X X
. X+ x+1
Cau7: Nguyén ham cua hamso y=—— la:
X
X3 X X X3
A.§+x+lnx+C. B.€+?+Inx+C. C. xX*+x+Inx+C. D.€+x+ln|x|+C.

Cau8: Néu [f(x)dx=In|x|+3x*+2 thi ham sé f(x) la:

A. f(x):1+x3+2x+C B. f(x)=£+6x
X X
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C. f(x):—1+6x D. f(x):1+3x
X X

Cau9: Chohamsd f(x) thoa man dong thoi cée didukién f'(X)=x+sinx+

f(x).

— va f(0)=1.Tim
COS™ X

2 2
A. f(x):%—cosx+tanx+2. B. f(x):x?—cosx—tanx—Z.
x? NG 1
C. f(x)=?+cosx—tanx. D. f(x):?+cosx+tanx+§.

Cau10: Cho F(x)la mot nguyén ham ctia ham s6 f (x)=4x>—3x*+2 biét F(-1)=3. Tim F(x)?
A. F(x
C. F(x

Cau 11: Mot vat chuyén dong véi gia toc phu thudc vao thoi gian theo cong thirc a(t) = Sin(Zt + %j .

)=x*—x*-2x-3 B. F(x)=x*-x*+2x+3
):

X —x®=2x+3 D. F(x)=x"+x*+2x+3

Biét tai thoi diém t =0 thi van tdc va quang duong di dugc cua vat déu béng 0, cong thuc tinh
quang duong di dugc cta vat do theo thoi gian la

A. s(t):lsin(2t+£j+1t—£. B. s(t)=—£sin[2t+zJ—1t+£.
4 3 4 8 4 3 4 8

C. s(t):—lsin(2t+zj+£. D. s(t):—lsin(2t+£j+lt+£.
4 3 8 4 3 4 8

Cau 12: Kihiéu F (X) 1a chiéu cao ctia mot cay (tinh theo mét) sau khi trong X nam. Biét rang sau nim
A A A - s A A ’ + R e LA A 1 -
dau tién cay cao 4 m. Trong 16 nam tiép theo cay phat trién vdi toc do f (X) = a1 (m/ndm).
X+

Chiéu cao ciia cdy sau 5 nim gan nhat véi két qua nao sau day? (1am tron dén hang phan trim)
A. 4,63nam. B. 2,25 nam. C. 5,75nam. D. 4,65nam.

PHAN II. Cau tric nghiém ding sai. Trong mdi y a), b), ¢), d) & mdi cau, thi sinh chon diing hoic sai.

Caul: Choham s6 F(x)=x*+x—6 1a mot nguyén ham ctia f (x). Xét tinh dung sai ciia céc khing

dinh sau:
3 2

X X
f(x)=2+X _ex+c.
a) f(x) 3 + 5 X +
b) Tong f(1)+ f(2)+..+ f(49)+ f(50)=2400
¢) Ham s6 G(X) ciing 12 mot nguyén ham cua f (x) va G(1)=3 thi gié tri G(4)=24.

d) Him s6 H(x-1) ciing la mot nguyén ham ctia f(x-1) va H(0)=3 thi gid tri
H(2)-H(4)=6.

x> +5x—7
() =X

Cau2: Hamsé f(x) xdc dinh trén R\{0} thoa man f
X

. Xét tinh dung sai cua cac

khang dinh sau:
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7
a) f(x)_x+5—;.

2
b) Jf(x)dx:x?+5x—7ln|x|+c.

c) Goi F (X) 13 mot nguyén ham cua ham s f (X) va théoaman F (1) =5. Khi d6 tim dugc ham
2

sO F(x)=x—+5x—7ln|x|+l.
2 2

d) Goi G(x) la mot nguyén ham ctia ham sé f (X). Biét G(1)=4 va G(3)+G(-9)=20. Khi

do tim duoc G(—6):aln2+bln3+c,vc’yi a,b,clacacsdhirutithi a+b+c=

w|nN

Cau3: Chohamsé f(x)=3x*+2sin’x+sinx—1. Goi F(x) la nguyén ham ctia ham s6 f (x). Xét
tinh dung sai ctia cac khang dinh sau:
a) f(x)=3x"+sinx—cos2x.

b) F(x)=ax’+bcosx+csin2x+m thi a+b+c=5.

3
¢) Cho F(0)=2 khi d6 F(gj:%

d) Ham s6 g(x)=F(x)—x*—sinx.cosx 1a ham s6 chén.

Cau4: Mot vat chuyén dong voi gia toe a(t)= (m/sz), trong d6 t 1a khoang thoi gian tinh

t°+3t+2
tir thoi diém ban dau. Van tdc chuyén dong cua vat la v(t), van tbc ban dau cua vat la

V, =3In2(m/s). Xét tinh dung sai cta cac khang dinh sau:
a) Van tdc ctia vat tai thoi diém t gidy 1a V(t) = Ia(t)dt .

t+1

t+2

+4In2.

b) Vén toc cua vat tai thoi diém t gidy 1a v(t)=In

¢) Vao thoi diém t =10(s) thi van toc cua vat 1a 2,86(m/s).
d) Khong c6 thoi diém nao van toc clia vat dat v=4In2(m/s).
PHAN III. Céu tric nghi¢m tri 1oi ngin

_20x* -30x+7 -

ren
J2x-3

Caul: Biét F(x)= (ax2 +bX+C)\/2X—3 1a mot nguyén ham cta ham sé f ()
: 3 .
khoang (E;+ooj. Tinh P =abc.

bap an:
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Céu2: Cho ham s6 bdc hai f(Xx)=ax’+bx+c (a=0) c6 dd thi la mot parabol (P) c6 dinh S (1;-2)

va cét truc tung tai diém c6 tung d¢ bang 1. Biét ham s6 F (X) la mot nguyén ham cua f (x) va
dd thi y=F(X) cling ct truc tung tai diém c6 tung d bang 1. Khi d6 46 thi y=F (x) di qua
diém M (12;m). Gié tri ciia m 1a bao nhiéu?

Pap an:

Cau 3: Mot vat chuyén dong voi ham sé gia toc 1a a(t). Biét rang dd thi ham s6 a(t) trén doan [0;6]

dugc cho nhu hinh dudi ddy va van tdc tai thoi diem t=0 1a v(0)=1(m/s).

le
a(t)
N .
N . i
i | @
0] % rE

Tai thoi diém t =6 gidy, van tc cta vat 1a bao nhiéu?( 1am tron két qua dén hang phan nghin).

bap an:

Cau 4: Nguoi ta bom nude vao mot bon chira, luc ddu bon khong chira nude, mirc nude ¢ bon chira sau
khi bom phu thu¢c vao thoi gian bom nuéce theo mot ham s6 h =h(t) trong d6 h tinh bang cm
va t tinh bang gidy. Biét rang h'(t)=3/2t +1. Mirc nudc ¢ bon sau khi bom duge 13 gidy la bao

nhiéu?

bép an:

Cau5:  D4i véi cac du an xay dyung, chi phi nhan cong lao dong dugc tinh theo sé ngay cong. Goi m(t)
1a s6 lugng nhan cong duoc sir dung & ngay thtr t (ké tir khi khéi cong du 4n). Goi M (t)1a so
ngiy cong nhan duoc tinh dén hét ngay thir t( ké tir khi khoi cong dy an). Trong kinh té xay
dung, ngudi ta da biét raing M "(t)=m(t). Mot cong trinh xay dung du kién hoan thanh trong

400 ngay. S lugng cong nhan duge sir dung cho bdi ham s6 m(t)=800—2t. Trong d6 t tinh
theo ngay (0<t<400),m(t)tinh theo nguoi
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(Nguon: A. Bigalke et al., Mathematik, Grundkurs ma-I, Cornelesen 2016).
Pon gia cho mot ngay cong lao dong 1a 350 000 ddng. Chi phi nhan cong lao dong cua cong trinh
d6 (cho dén lic hoan thanh) 14 bao nhiéu ty ddng?

Pap an:

Cau 6: Muyc nude trong hd chira ciia nha may dién thuy triéu thay dbi trong sudt mot ngay do nudc chay
ra khi thiy triéu xudng va nudc chay vao khi thuy triéu 1én (nhu hinh v&). Téc d6 thay doi cua

, 1 .
muc nudc dugc xac dinh béi ham so h(t):%(t2 —17t+60), trong d6 t tinh bing gio

(0<t<24) va h'(t) tinh bang mét/gio. Tai thoi diém t =0, myc nudc trong hd chira cao 8

mét. Hoi muc nude trong hd thap nhat 1a bao nhiéu?

4 My
phdr di¢n

IS L huy !n'(fnaﬂg

S\ 1167)1 LI

Dip . e

Pap an:
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BAI 02. TiCH PHAN - PE SO 02

(D@ thi gobm: 12 cau trac nghiém, 04 cau ding-sai, 06 cau tra 1oi ngan)

Bién soan theo chwong trinh GDPT 2018 ciia BGD Thoi gian lam bai: 90 phut

Pé kiém tra theo bai chuyén dé nguyén ham tich phin va iing dung

PHAN I. Cau tric nghiém nhiéu phwong 4n Iwa chon. Mdi cau héi thi sinh chi chon mdt phwong an.

2
Caul: Cho J.f( )Jdx =3 va '[g x)dx =-2. Gia tri I[f (X)]dx bang
1

Al B.5. C. -1. D.6.
2 2

Cau2: Cho [[4f(x)—-2x]dx=1.Khids [ f(x)dx bing:
1 1

A. -1 B. 1. C. 3. D. 3.

CAu3: Néu [f(x)dx=6 thi IEf(x)+2}dx bing
0

A. 8. B. 9. C.6. D. 5.
Cau4: Tinh J. dX biét rang I[ X]dX:3.
A. 4. B. 2. C.1. D. 3.

Cau5: Néuhamso y=f(x) c6 dao ham lién tuc trén R thoa man f(0)=-2023, j f'(x)dx = 2024

thi
A. f(1)=4047. B. f(1)=-1. C. f(1)=1. D. f(1)=-4047.

Cau6: Cho f(x) lién tuc trén [1;2]. Biét F(x) la nguyén ham ctia f(x) trén [1;2] thoa

2
F(1)=-2,F(2)=4.Khidé [ f(x)dx bang:
1

A. 2. B.6. C. 2. D. 6.
4 4 2
Cau7: Néu [f(x)dx=5va [ f(x)dx=1thi [f(x)dx bing.
0 2 0
A. 4. B. 6. C.6. D. 4.

CAu8: Cho hamsd f (X) c6 dao ham lién tyc trén doan [1;3] va théa man f(1)=2, f(3)=4. Tinh
3
tich phan 1 = [ £'(x)dx.
1

A l=2. B. 1=3. C.1=1, D. =4,
Cau9: Dudng gip khuc trong hinh v& duéi 1a d6 thi ham s y = f (x) trén doan [—2;3]. Khi d6 hay tinh
3
gid trj cua tich phan I f(x)dx.

-2
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oo

e o

A B . c. D. 2.
2 2 2 2
1 2
Ciau 10: Cho A:j(xz—x+2024m)dx=5.Tinh B:j(x2—3x+2+2024m)dx
0 1
A. 5. B.O. C. -5. D. 7.

Cau 11: Mot 6 to dang chay véi van toc 15( m/s) thi nguoi 14i hdm phanh. Sau khi ham phanh, 6 t6 chuyén
dong chdm dan déu véi van toe v(t)=-5t +15(m/s) trong d6 t 1a khoang thoi gian tinh bang

gidy ké tir Iic bat dau ham phanh. Hoi tir luc hdm phanh dén khi dimg han, 6 to con di chuyén
duoc bao nhiéu mét?
A. 22,5m. B. 45m. C.15m. D. 90m.

Cau 12: Mot vat chuyén dong voi gia toe a(t)=3t"+t (m/sz). Van téc ban dau cua vat 1a 2(m/s). Hoi

vén tdc cta vt 1a bao nhiéu sau khi chuyén dong voi gia tde do duoc 2s.
A. 8m/s. B. 12m/s. C. 16m/s. D. 10m/s.

PHAN II. Cau tric nghiém ding sai. Trong mdi y a), b), ¢), d) & mdi cau, thi sinh chon diing hoic sai.

Caul: Chohamsé f(t)=sint+cost va v(t)=4-3sint.Xét tinh dang sai ciia cac khang dinh sau:

b) Tap gia tri cia ham sb v(t)=4-3sint 1A T =[17].
c) Mot vat chuyén dong véi van tocv(t) (m/s) thi quang duong vat di chuyén trong khoang thoi
gian t =0 dén thoi diém t:%” la 5,02 mét.

i
d) S6 nghiém phuong trinh I f (t)dt =4—3sint trén doan [0;37]la 4
0
Cau 2:  Cho parabol (P) -y = x°. Xét tinh dung sai ctia cac khing dinh sau:

a) Dién tich hinh phing gi6i han béi d6 thi (P), Ox va 2 duong thang x =0, x=1 bang 1.

b) Dién tich hinh phing gi6i han béi d6 thi (P), duong thang A:y=2x va 2 dudng thing
x =0, X =2 bang 3.
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¢) Dién tich hinh phing gi¢i han bi d6 thi (P), dudng thang d @y =3x —2bang 4.

d) Cho parabol (P) :y =x? va hai diém A B thudc (P) sao cho AB =2. Dién tich l6n
e , N 2 .. 5 . N \ M \ 4
nhat cua hinh phang gi6i han boi (P)va duong thang AB 1a 3

Cau 3: Cho tam giac vuébng OAB c6 canh OA =a niam trén tuc Ox va AOB = a(O <a< %j Goi

1a khdi tron xoay sinh ra khi quay mién tam giac OAB xung quanh truc Ox . Xét tinh dung sai
ctia cac khing dinh sau:

Y B

a)Khiaz% thi OB = x.

3

b) Khi o =% thi thé tich V cua khdi S 1a % (dvtt).

47a’

¢) Khi thé tich V cua khéi g 1a thi gia tri cosa < % .

3
d) Khi tana = cota thi thé tich V cua khéi g 1a % .

Cau4: Mot dudong ham c6 mo hinh nhu bén duéi. Biét rang duong ham mo hinh c6 chiéu dai 5 (cm).
Khi cit mo hinh nay boi cac mit phang vudng goc véi day cta no, ta duoc thiét dién 1a mot hinh
parabol c6 d¢ dai day gip doi chiéu cao ciia parabol. Chiéu cao ctia mdi thiét dién parabol cho

) 2 . ‘.
boi cong thic y =3— =X (cm), voi x (cm) 1a khoang cach tinh tir 10i vao 16n hon cua dudng

ham mo hinh dén mit phang chira thiét dién. Xét tinh diing sai cta cac khang dinh sau:

AN
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a) Néu mot hinh parabol co day 13 d va chiéu cao h nhu hinh v& thi phuong trinh ciia parabol

1a y=—3—?x2+h.

| 7]
h

"d o) d'

b) Dién tich ctia hinh parabol ¢6 day 13 d va chiéucao h 1a S = %dh.

¢) Thé tich ctia ham 1a 29,889 m’
d) Dé hoan thanh duong ham tir lic dao nui dén lic hoan thién dua vao sir dung thi gia mdi mét
khéi 12 990 triéu dong. Khi d6 chi phi 1am him 13 khoang 29,593 ty dong

PHAN III. Cau tric nghiém tra 1o ngin

Caul: Cho f (X) 12 ham s lién tuc trén doan [1;2]. Biét F (X) la nguyén ham cua f (X) trén doan

2
[1,2] thoaman F(1)=-2 va F(2)=3.Tinh [ f(x)dx.
1

bap an:

Cau2: Mot 6 to chuyén dong nhanh dan déu véi van toe v(t) =7t (m/s). Bi dugc 5 (S) nguoi l4i xe
phat hién chudng ngai vat va phanh gap, 6 t6 tiép tuc chuyén dong cham dan déu véi gia tdc
a=-35 (m/sz). Tinh quing dudng ciia 6 to di dugc tir luc bat dau chuyén banh cho dén khi
dirng han?

bép an:

Cau 3: Ban An co cic tAm thé hinh chit nhat ¢6 kich thudc khac nhau nhung c6 cung chu vi 1a 6 cm.
Trén mdi tAm thé An v& mot hinh parabol sao cho dinh ciia parabol tring véi trung diém mot
canh ctia tAm thé nhu hinh v&. Hoi dién tich cua hinh parabol 16n nhat ma An v& dugc bﬁng bao
nhiéu centimet vuong?

Dap an:
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CiAu4: Theo Dinh luat Hooke thi luc can dung dé kéo gian 10 xo thém X mét tor d§ dai tu nhién la

f (X) =k.x (N) v6i k (N/m) 1a d6 clmg ctia 10 xo0. Mot lyc 50N duge dung dé kéo gian 10 xo tir

10 cm dén do dai 15 cm. Hoi can thuc hién mot cong la bao nhiéu dé kéo gian 10 xo tr 15¢cm dén
20 cm?

7

/44

bap an:

Cau5: Cho d6 thi biéu dién van toc cua hai xe 4 va B khéi hanh cung mot lic va cung vach Xuét phat,
di cung chiéu trén mét con duong. Biét dd thi biéu dién van tdc cua xe A4 1a mot duong parabol
va d6 thi biéu dién van toc cta xe B 1a mot dudng thang nhu hinh v& bén. Hoi sau 5 gidy ké tir
lac xuat phat thi khoang cach giita hai xe 1a bao nhiéu mét? (Lam tron dén hang phan chuc va
biét rang xe A s& dung lai khi van tdc bang 0).

Y
A vaA VB

0¢-—--fr—mmmm =

[P

Dap an:

Cau 6:  San van dong Sport Hub (Singapore) 1a san c6 mai vom ky vi nhat thé giéi. Pay 1a noi dién ra 18

khai mac Dai hoi thé thao Pong Nam A duogc t6 chirc tai Singapore nam 2015. Nén san 1a mot
elip (E) c6 truc 16n dai 150 m, truc bé dai 90 m (hinh v&). Néu cét san van dong theo mot mét
phéang vudng géc voi truc 16n ciia (E)va citelip & M, N (hinh v&) thi ta dugc thiét dién ludn 1a
mot phan cta hinh tron ¢6 tim | (phan t6 dam trong hinh) voi MN 13 mot dy cung va goc
MIN =90° . Pé lip may diéu hoa khong khi thi cac k¥ su can tinh thé tich phan khong gian bén
dudi mai che va bén trén mat san, coi nhu mat san la mot mat phéng va thé tich vat liéu 1a mai
khong dang ké. Biét rang cach tinh cong suat can da 1a 200 (BTU/m?). Héi can bao nhiéu chiéc
diéu hoa cong suat 50000 BTU?
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M/\

| |
Nl

bap an:
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BAI 03. ’'NG DUNG HINH HOC TiCH PHAN - PE SO 03

(D@ thi gobm: 12 cau trac nghiém, 04 cau ding-sai, 06 cau tra 1oi ngan)

Bién soan theo chwong trinh GDPT 2018 ciia BGD Thoi gian lam bai: 90 phut

Pé kiém tra theo bai chuyén dé nguyén ham tich phin va iing dung

PHAN I. Cau tric nghiém nhiéu phwong 4n Iwa chon. Mdi cau héi thi sinh chi chon mdt phwong an.

Caul: ThétichV ciakhéitron xoay giéi han boi dd thi hamsé y = f (x), truc Ox va hai duong thang

x=a, x=b (a<b) khi quay quanh tryc Ox la:
b b b b
AV =r[f(x)dx. B.V=r[f(x)d. C.V=r(x)dx. D.V=]f*(x)dx.

Ciau 2: Dién tich hinh phang gi6i han boi d6 thi cac ham s6 y=x®+1, y =2x* +1 va hai dudng thiang

x=1, x=2 la:
- B. 12 c 2 p. 3.
12 12 12 12

Cau 3:  Thé tich khdi tron xoay khi cho hinh phang giGi han boi cac duong y =x*+1, x=0, x=1, y=0
quay quanh truc Ox la:

¥ =

] el

Az B 2 c. 2. D. 2
3 15 15 3
Ciu 4: Dién tich cua hinh phang gi6i han boi cac duong y=x°, y=0, x=-1, x=2 la:
Yy ,
y= ﬁ/
// 0 2
r:y=1:3
Al B c.2 p. 2
4 4 4 4
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A AL A A 1s 1 1 . R X sin2x x ., , Aeooos
Cau 5: Biét mot nguyén ham cua ham so f (X) =sin®x la F (X) = > . Thé tich cua khoi tron

xoay gioi han boi do thi ham sd y =sin x, truc hoanh va hai duong thang x =0, x = z khi quay

quanh tryc Ox la:
Y y=sinx

LY

2
V4

2
A= B. . c. X p. =,
4 2 2 4

Cau 6:  Thé tich khdi tron xoay gidi han bai cac duong y =2x—x?, y =0 khi quay quanh truc Ox la:
v ¥ y=2r — 2
\‘ gk ,

\ o\ ’
\ I

oy LN\ oz
\ | I 7
AS 1 1 !
Ny
\\\,izl
A S B. 27 c. Y. p. 1%
3 15 15 15

Cau7: Cho hinh phang (H) gi6i han boi d6 thi ham sé y = x* —x+3 va dudng thang y = 2x+1. Dién
tich cua hinh (H) la:

\

/O
A.E. B. 4. C.E D.i.
6 6 6
Cau 8: Cho hinh phang gi6i han boi d6 thi ham sé y = x* va duong thang y =4 quay quanh truc OX .

Thé tich khéi tron xoay sinh ra bang:

=
-

=

~
-

~
-

D Ry R,
~
N
S
’
-

-
-~
Ta o
-
~a

I
I
I
I
4
I
I
I
I
1
I
I
I
I
I
I
I

-
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A 647r B. 1287r C. 2567r D. 1527 .
5 5 5 5
CAu9: Tinh thé tich chtra dugc cia mot cai chiu inox to ma khéach hang dat theo kich thudc yéu cAu,
biét phan trong ctia nd c6 dang khdi tron xoay duoc tao thanh khi quay hinh phing gi6i han boi
duong y = \/; +1, truc Ox va cac duong théng X =0, Xx=2 quanh truc Ox, don vi trén truc la

decimet (1am tron két qua dén hang phan tram).

BO DE KIEM TRA THEO BAI KHOI 12

Yy y= \/_ r+1
11 B
ol 2
A. 12,12 lit. B. 12,21 lit. C. 24,14 lit. D. 24,41 lit.

Cau 10: Tinh thé tich chtra duoc (dung tich) cia mot cai chén (bat), biét phan trong ctia n6 ¢6 dang khdi
tron xoay duoc tao thanh khi quay quanh truc Ox hinh phang gi6i han bai dudong y =/2x +2

va truc OX (nhu hinh v€), bat ¢c6 do sau 5 cm, don vi trén truc la centimet (Iam tron Kkét qua dén

hang don vi).
Yty =2z +2
l" \'I
1 |
\ 1 |
<—J ] R
? dl sem 1
\ 1 1
< 4 “ {\\ |1 :
S Teal/
A. 78 cm’. B. 274 cm’. C. 87 cm’. D. 247 cm’.

Ciu 11: Mién t6 ddm & trong hinh v& bén dugc gidi han boi cac duong cong nao dudi ddy va dién tich S

Yy /

cua mién do la bao nhiéu?

1 T
oN T L2 3
—11--
4 2 ) 2
A. y=x"=2x,0x, X=2, X= 38_§ B. y=x —2x,Ox,x=2,x=3,S_§
34 5
C. y=x"+2x,0x, Xx=2, X= 38_? D. y=x*+2x, OX, x=1, x= 38_?

Cau 12: Cho ham s6 y=f(x) lién tuc trén doan [a;b]. Goi D la hinh phang gii han boi do thi
(C):y = f(X), truc hoanh, hai dudng thing x=a, x=b (nhu hinh v& dudi day).
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AL

Gid su S, la dién tich hinh phing D . Cong thirc nao sau day dang?

f(x)dx. B. S, =-

PHAN II. Cau tric nghi¢m diing sai. Trong mdi y a), b), ¢), d) & mdi cau, thi sinh chon diing hoic sai.

Caul: Chocichamsd y=f (X), y=g (X) lién tuc trén doan [0;1] va ¢ dd thi nhu hinh sau. Hinh

phang (H) gi6i han béi do thi ciac ham s y = f (x), y = g(x) va hai duong thang x =0, x =1.

y = flz)

¥

4

0

a) Dién tich hinh phang gi6i han boi d6 thi ham s y = f (x), truc hoanh va hai dudng thang
1

x=0,x=11a = f(x)dx.
0

b) Thé tich vat thé tron xoay duoc tao thanh khi quay hinh phang gi6i han boi db thi ham s

1
y = f(X), truc hoanh va hai dudng thang x =0, x=1 quanh truc hoanh 1a V = j f2(x)dx.
0

1
¢) Dién tich hinh phang (H)1as :I[f (x)—g(x)]dx.
0

d) The tich vat thé tron xoay dugc tao thanh khi quay (H) quanh truc Ox 1a
1

Vv =7r_[[f2(x)— g*(x) Jdx.

0
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AL
X+1

Céu2: Cho hinhphang (H) gi6i han bdi do thi ham so y = f (X) =——, truc hoanh v hai dudng thing
X

X =2, X =6. Xét tinh dung sai cua cic khang dinh sau:
a) Dién tich hinh phang (H) 1a S=4+In3.

b) Dién tich hinh phdng gi6i han béi d6 thi ham s6 y = f (x)—1, truc hoanh va hai dudng thang
x=2,x=61aS=2In3.

. . 13+6In3
c¢) Thé tich vat theé tron xoay dugc tao thanh khi quay (H ) quanh truc Ox 1aV = u

d) Thé tich vat thé tron xoay dugc tao thanh khi quay hinh phing gidi han boi dd thi ham s

y = f(X) va cdc duong thing y =1 x=2, x=6 quanh truc Ox 1a V =1+Zln3.

Cau 3:  Gia sir chiéc non rong vanh sau c6 thé mo hinh héa bang céch cho hinh phang (H ) gi6i1 han béi
. ) x*+1  khi 0<x<1 ,
d6 thi ham so y = , truc OX va cac duong thang x =—-1 va x=1 quay
V1-x* khi —=1<x<0

quanh truc Ox (don vi trén tryuc 1a dm). Xét tinh diing sai cia cac khéng dinh sau:
y

1
a) Dién tich hinh phang (H) dugc tinh theo cong thirc S = J'
e

V1-x% + X8 +]4dx.

A s NPT L., ) o A~ .. Tt 5
b) Dién tich thi€t dién qua truc d6i xtrng cta khoi tron xoay trén la dm?.

-1 1
¢) Cong thire tinh thé tich khdi tron xoay trén 14 V = 7TJ. (X2 —1) dx+ ﬂI(XG +2x° +1) dx.
0 0

1 2 , ar . a A A Ke ea \
d) Néu thé tich cua khoi tron xoay c6 dang B voi b la phan s t0i gian thi a+b=139.

Cau4: Mot cai trang khing long dd choi 1a mot khdi tron xoay dugc tao thanh tir 2 manh ghép lai. Biét
manh trén dugc tao thanh khi xoay mot phan tu duong elip v6i truc 16n 1a 8 va truc nho 1a 4
quanh truc OX va manh dudi dugce tao thanh khi xoay mot ph?ln tu duong tron ban kinh 2 quanh
truc Ox nhu hinh sau (bo qua do day caa vo trig). Xét tinh dung sai cta cac khang dinh sau:
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VY

2

/ “ _‘"“-..\

o N

1 N\ T
] : }
p 1 2 //4
V! -

N __«’
—2

0
a) Thé tich phan trong ctia manh trén duoc tinh boi V, = % I (16 —x? ) dx.

-4
b) Thé tich phan trong cia manh trén gip 2 1an thé tich phan trong ctia manh dudi.
¢) Thé tich phan trong cta qua trimg dd choi nay 1a 167 .

d) Dién tich thiét dién khi cit boi mat phiang qua truc cta qua trimg 13 37 .

PHAN III. Cau tric nghi¢m tri 16 ngin

Cau 1:

Cau 2:

Cau 3:

Cho hinh phing (H) gi6i han béi cdc dudng y = \xz —1\ va y=k (0<k<1). Tim k dé dién

tich cua hinh phing (H ) gap hai 1an dién tich hinh phang duoc té mau trong hinh v& bén.

Dap an:

Mot cong ty quang cao mudn 1am mot buc tranh trang tri hinh MNEIF ¢ chinh giita ciia mot
buc tudng hinh chit nhat ABCD ¢6 chiéu cao BC =6 m, chiéu dai CD =12 m (hinh v& bén).
Cho biét MNEF 1a hinh chit nhat c6 MN =4 m; cung EIF c¢6 hinh dang 12 mot phan ciia parabol
c¢6 dinh | 1a trung diém ctia canh AB va di qua 2 diém C, D . Pon gia lam birc tranh 14 900.000

ddng/m?. Hoi cong ty d6 can bao nhiéu tién dé lam bic tranh d6 (don vi: triéu dong)?

12m
A ! B
F F
Y
6m
M N
D C
44—mb

bép an:

Mot bac tho gbm lam mot céi chau trong cay, phan trong chau cay c6 dang khdi tron xoay dugc
tao thanh khi quay hinh phiang dugc t6 dam nhu hinh sau quanh truc Ox (don vi trén truc la
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Cau 4:

Cau 5:

AL

decimet), biét duong cong trong hinh 1a do thi cia ham sé y =+/x+1, day chau va miéng chau
c¢6 duong kinh 1an luot 12 2 dm va 4 dm. Dung tich cua chau la bao nhiéu (Iam tron két qua néu
can thiét)?

bap an:

Mot thung ruou (xét phén bén trong) c6 2 day la céc hinh tron véi ban kinh 1a 30 cm, thiét dién
(P) vudng géc véi truc ndi tam cua 2 ddy va cach déu 2 day c6 ban kinh 1a 40 cm (bén trong),
chiéu cao thung ruou 12 1 m (hinh v&). Biét rang mit phang chira tryc cit mit xung quanh (bén
trong) thiing ruou theo cac dudng parabol c6 dinh nam trén mit phiang (P) , hdi dung tich cia

thing ruou (don vi: lit) 1a bao nhiéu (lam tron két qua dén hang don vi)?

bép an:

Mot vat co kich thude va hinh dang nhu hinh vé dudi day. Pay 1a hinh tron gidi han béi duong
tron x* + y* =16, cét vat bai cac mit phang vudng goc véi truc Ox ta dugc thiét dién 1a tam giac

A c g1 R Y S av3d .a . . oz ,
déu. Khi d6 thé tich cua vat thé c6 dang T\/_ voi b la phan s6 t0i gian. Tinh S=a+Db.

Dap an:
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Cau 6: T mot qua cau bang da trang sir ban kinh bang 1 dm, ngudi ta khoan rut 16i ngay “chinh gitra”
qua cau (truc d6i xang cua I8i va qua cau trung nhau) nhu hinh sau véi duong kinh mii khoan 1a
1 dm dugc mot vat thé c6 thé tich V12 bao nhiéu (b6 qua do day miii khoan)? (Két qua lam tron
dén chir s6 thap phan tha hai sau dau phay)

Pap an:
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PE KHAO SAT CHAT LUO'NG CHUONG NGUYEN HAM TiCH PHAN

(D@ thi gobm: 12 cau trac nghiém, 04 cau ding-sai, 06 cau tra 1oi ngan)

Bién soan theo chwong trinh GDPT 2018 ciia BGD Thoi gian lam bai: 90 phut

Pé kiém tra theo bai chuyén dé nguyén ham tich phin va iing dung

PHAN I. Cau tric nghiém nhiéu phwong 4n Iwa chon. Mdi cau héi thi sinh chi chon mdt phwong an.

Cau1l: Ho tht cd cc nguyén ham ctia ham so f (x)=2x+5 la:

A. X*+C. B. X% +5X. C. x> +5x+C. D. 2x* +5x+C.
Cau2:  Tim nguyén ham F(x)= [(x+sinx)dx biét F(0)=19.

A. F(x)=x*+cosx+20. B. F(x)=x*—-cosx+20.

C. F(x)zéxz—cosx+20. D. F(x):%x2+cosx+20.

2024

Cau3: Tichphan | = [ 3"dx bing
0

32024 32024 _1
A. (3" -1)In3. B. . C. 3% 1, D. .
In3 In3
Cau 4: Tich phan J‘ldx bang
X
1
A.e. B. 1. C. -1. D. —e.

Cau5: Cho F(x) la mdt nguyén ham ctia ham sé f (x)=e* +2x théa man F(O):g.Tim F(x)?
X 2 1 X 2 5
A. F(x)=€"+x +§' B. F(x)=€"+x +§.
X 2 3 X 2 1
C. F(x)=e"+x +§' D. F(x)=2e"+x -5

3
Cau 6: Biét F(x)=x" 1a mot nguyén ham ctia ham s6 f (x) trén R . Gid tri cta _[[1+ f (X)]dx bang
1

A. 10. B. 8. C.ﬁ. D.g.
3 3
Cau7: Tim: j(l+tan2x)dx
A. tan x B. x+tanx+C C. cotx+C D. tanx+C

1 2
Cau8: Cho ham s f(x) lién tuc trén R va théa man I f (x)dx=9. Tich phan J-[f (1—3X)+9]dx
-5 0
bang
A. 15. B. 27. C. 75. D. 21.
Cau 9: Mot qua bong duoc ném 1én tir d6 cao 24,5 m véi van tde V(t) =-9,8t+19,6 (m/s). Cong thirc

tinh d§ cao cua qua bong theo thoi gian t.
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A. h(t)=-4,9t*+19,6t B. h(t)=—4,9t* +19,6t + 24,5
C. h(t)=-4,9t*+19,6t +5 D. h(t)=-4,9t> +19,6t +C

CAu 10: Tinh thé tich V cua vat thé gi6i han bdi hai mat thflng x=1va x=4 biét réng thiét dién cua vat
thé cdt boi mit phang vudng goc véi truc Ox tai diém c6 hoanh do x 1a (1< x <4)hinh vuéng
cO canh V4—-x.

A. 7. B. 8. C.9. D. 10.

Cau 11: Mot 6 t6 dang chay v6i van tde 20 m/s thi tai xé dap phanh. Sau khi dap phanh, 6 t6 chuyén dong
cham dan déu véi van toc V(t) = —40t + 20 (m/s), trong d6 t 1a khoang thoi gian tinh bang gidy
ké tir luc bat dau dap phanh. Goi s(t) la quang dudng xe 6 t6 di dugc trong thoi gian t gidy ké
tir luc dap phanh. Hoi tir luc dap phanh dén khi dirng han, 6 t6 con di chuyén bao nhiéu mét?

A. 0,5 m. B. 7,5 m. C.2,5m. D. 5 m.

Cau 12: Tl mot tim bia hinh vuéng ABCD canh 4cm v& hai duong chéo va hai nira duong tron duong
kinh 13 hai canh AD,BC cit nhau tao thanh 4 hinh cdnh quat nhu hinh v&. Tinh thé tich khéi

tron xoay sinh ra khi quay 4 canh quat nay quanh canh CD (két qua lam tron dén hai chir s6 sau

dau phay).
A B
D
A.V =14,36cm?®. B. V =28,69cm®. C.V =7,18cm®. D.V =57,38cm?.

PHAN II. Cau tric nghi¢m diing sai. Trong mdi y a), b), ¢), d) & mdi cau, thi sinh chon diing hoic sai.

1 7 2

Cau1: Biétranghamsd f (x)=ax®+bx+c thoaman j f(x)dx= —5 .[ f(x)dx=-2 va F(x) lamot
0 0
nguyén ham cta ham s6 f (X) trén doan [0; 2] . Xét tinh dung sai cta cac khang dinh sau:
2) F (1)~ F(0) :_%

b) Cho F (0)=3 thi khi d6 F(2)=5
c) If(x)dx:j(axz+bx+c)dx:§x3+9x2+cx.
3 2

d) a+b+3c=-12

Cau2: Chohamsé f(x)=Asinmx+B véi A B la hing sb. Xét tinh dung sai ctia cac khang dinh sau:

2
a) Khi A=m,B=1thi [f(x)dx=2.
0
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Cau 3:

Cau 4:

AL

b) j f(x)dx=-2B.

2
¢) Néu [ f(x)dx =4 thi B=-2.
0

d) S6 A, B théa man diéu kign f'(1)=-2 va jf(x)dx =4 lan luot 12 % va 2.

0
Mot 6 t6 dang chay véi van toc 20 m/s thi ngudi ta nhin thdy mot chudng ngai vat nén dap phanh.
Tir thoi diém do, 6 t6 chuyén dong cham dan déu véi van téc v(t)=—2t+20, trong d6 t 13 thoi
gian (tinh bang giay) ké tir luc dap phanh. Xét tinh dung sai ciia cac khang dinh sau:
a) O t0 dung lai sau 10 gidy.
b) Quang duong s(t) ma xe 6 to di dwoc trong thoi gian t (gidy) 1a mot nguyén ham ciia ham s6

v(t).

¢) Tur thoi diém dap phanh dén khi dung lai, 6 t6 di duoc quang dudng 1a 90m.

d) Quang duong ma 6 6 di dugc trong 15 gidy cudi bang 125 m.

Ngudi ta ché tac mot giot nude bang thuy tinh. Biét giot nuéc thuy tinh nay 1a vat thé tron xoay
Ja-xt (-2<x<0,6)

khi xoay hinh phang gi6i han béi do thi cia ham so f (x)= NCTREENCT

20 100
va truc Ox quanh truc Ox (don vi trén truc 13 centimet). Xét tinh diing sai cua cac khang dinh
sau:

(0,6<x<4,6)

a) Ham s6 y = f (x) lién tuc tai x=0,6.

b) Dién tich mit cit cua giot nude thuy tinh khi ¢t bai mat phiang qua truc duoc tinh boi cong
4,6

thac S = Zj f (x)dx cm?.
2

¢) Thé tich caa giot nudc thay tinh ndy I6n hon 40 cm?.

d) Biét khdi luong riéng cua thay tinh 1a p = 2,6 g/cm?®, khdi luong cua giot nudc thay tinh nay
la 102,22 g (1am tron két qua dén hang phan tram).
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PHAN III. Céu tric nghié¢m tri 1oi ngin

Caul: Goi F(x) lamotnguyén ham cuahamsé f(x)=

. Biét F(x):a.cot(%+z)+c . Khi

1+sinx C

d6 hay tinh gi4 tri biéu thac T =a+b+c?

bap an:

—2x+4 (x<2)

Cau2: Cho dd thi ham s f(x)={ 1 1 2). Hinh phang S (phan gach soc) duéi day co dién
—=x-1(x>
2

tich bang bao nhiéu?

bap an:

X dx=a+b\/§

1
voi a,b 14 cic sb nguyén. Tinh tdng T =a+b.
;[\/3x+1+\/2x+1 9 s 8

Cau 3: Biét tich phan

bép an:

Cau4: Mot hinh cu c6 ban kinh 6 dm, ngudi ta cit bo hai phan bang hai mat phang song song va cting
vudng goc v6i dudng kinh dé 1am mat xung quanh ciia mot chiée lu chtra nudc (nhu hinh vé).
Tinh thé tich V (lit) ma chiéc lu chira dugc biét mat phiang cach tAm mat cau 4 dm (Iam tron dén
hang don vi).

X

-
-
-

_ -

| B

.

bép an:
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Cau 5:

Cau 6:

Hinh elip dugc ing dung nhiéu trong thyc tién, dic biét 1a kién tric, xay dung, thiét bi noi that,.
Mit trong (lot 1ong) va ngoai (phi bi) ciia mot bon ria (lavabo) bang st co hinh dang 1a mot nira
khéi tron xoay khi quay quanh mét truc cua 2 elip ¢6 chung céc truc d6i xtimg (hinh minh hoa).
Thong s ki thuat mat trén cua bon rira: dai x rong 13 660 x 380 mm (phu bi) va elip (lot 10ng)
o truc 1on, truc nhé it hon elip pha bi mdt khoang 40 mm. Tinh thé tich chira nuéc cia bon ria
(don vi: lit) (1am tron két qua dén hang phan muoi).

A = 20mm

~ <
~

truc xoay 380 mm

[
h

truc xoay

bap an:

Mot ly tra sita dang hinh nén cut, c6 duong kinh day ly 6 cm, duong kinh miéng ly 9 cm, chiéu
cao 13,4 cm, & miéng ly c6 sir dung mét nap day c6 hinh dang nra mat cau va ¢ dinh caa nira
mat cau ndy c6 mot hinh tron c6 dudng kinh 2 cm dé cam dng hat, mit phang chira hinh tron nay
song song véi mat phang chira miéng ly (tham khao hinh vé sau).

2 cm
-
>
[ @
N ] !
o
—
)
=f
(]
—
\
6 cm

Chon hé truc Oxy (don vi trén truc la centimet) vai truc Ox di qua tdm cua 2 day hinh nén cut
va goc toa do O triing voi tam cua day 16n nhu hinh vé& trén. Tinh thé tich bén trong caa ly bao
gom ca thé tich caa nap. (Iam tron két qua dén hang don vi)

Dap an:
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AL
BAI 01. PHUONG TRINH MAT PHANG - PE SO 01

(D@ thi gobm: 12 cau trac nghiém, 04 cau ding-sai, 06 cau tra 1oi ngan)

Bién soan theo chwong trinh GDPT 2018 ciia BGD Thoi gian lam bai: 90 phut

Pé kiém tra theo bai chuyén dé phwong phdp toa dé trong khéng gian

PHAN I. Cau tric nghiém nhiéu phwong 4n Iwa chon. Mdi cau héi thi sinh chi chon mdt phwong an.

Caul: Cho mitphing (P):x—2y+2z-1=0. Vecto nao cho sau 1 véc to phap tuyén cuia mat phang

(P)?
A n =(L-21) B.n,=(-12-2). C.n,=(L-2-2). D.n=(-L-21).
Cau2: Trong mit phang toa do Oxyz, cho 3 diem A(L-2;1); B(-10;3); C(~12;0). Vecto phép tuyén

cua mat phang (ABC) la
A. n=(532). B.n=(-5-2-3). C.n=(52-3). D. n=(3,5-2).
Cau 3: Trong mat phang véi h¢ truc toa o Oxyz, cho mit phang («):2x -y +3z = 0. Trong cac diem
cho sau, diém nao khong thugc mét phing («)?
A. A(-1,3;2). B. B(0;0;0). C. C(L-1-1). D. D(2,-5;-3).
Cau4: Trong mit phang toa dd Oxyz, cho diem A(—4;5,—2) va B(-2;-3;0). Mit phang trung truc cua
AB di qua diém nao trong cac diém sau?
A. M(-1,2;0). B. N(-31-1). C. P(2,-2;2). D. Q(-13;-2).
Cau5: Trong khong gian voi hé toa do Oxyz, phuong trinh mat phang qua A(-1;1;-2) va c¢6 vecto
phép tuyén n=(1;-2;3) 1
A x-2y+32+9=0. B. x-2y+3z-9=0.C. -x+y-2z+9=0.D. -x+y-2z-9=0.
Cau6: Trong khong gian Oxyz, cho diém M (2;-1;0) va mit phang (P):x—2y+z+1=0. Phuong
trinh ciia mét phang (Q) di qua M va song song véi mat phang (P) la
A x-2y-4=0. B. x-2y+z-4=0. C. x-2y+z=0. D. x-2y+z+4=0.
Cau7:  Trong khdng gian véi hé toa &6 Oxyz, cho 3 diém A(L0;0); B(0;-2;0);C(0;0;3). Phuong
trinh nao dudi ddy la phuong trinh mét phang (ABC)?

AZi Y Zo BX Y Zi0 c Xy Xiio p Ao Zo
3 2 1 1 273 1 273 1 2 3

Cau 8: Trong khong gian véi hé toa &6 Oxyz , cho ba diém A(-2;0;0) , B(0;0;7) va C(0;3;0) . Phuong
trinh mét phang (ABC) Ia

A. 5+y+5=1. B. i+y+£:1.
2 7 3 -2 7 3
C. 21x-6y—-14z+42=0. D. 21x-14y—-62+42=0.

Cau 9: Mot mat phang song song véi mat phiang (Oxy) c6 mét vécto phap tuyén 1a
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AV

A. n (10;0). B. n (0;1,0). C. n (0;0;2). D. n (L11).
Cau 10: Mat phing (P): Ax+By+Cz+D=0 di qua diém M (12;-3)va song song véi mat phang

(Q):2x—z=0co téng A+ B+C + D bang
A. -4, B. 4. C.3. D. -3.
Céau 11: Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho 3 diém A(2;0;0), B(0;b;0), C(0;0;c), trong do

b.c#0 va mit phang(P):y—z+2025=0. Mdi lién hé giira b,c dé mit phang (ABC) vudng
goc véi mit phang (P) 1a
A. 2b=c. B. b=2c. C.b=c. D. b=3c.

Cau 12: Cho mit phang (P) di qua ba diém c6 toa do la A(2;0;0), B(0;1,0), C(0;0;1). Khoang céch tir

diem M (1,3;5)dén mat phang (P) la:

A.5. B. 6. C. % D. 4.

PHAN II Céu tric nghiém diing sai. Trong mdi y a), b), ¢), d) & mdi cau, thi sinh chon diing hoic sai.
Caul: Trong khong gian véi hé truc toa do Oxyz, cho diem A(0;-1L1) va hai vecto U =(-10;2) va
vV =(2;1;,0). Xét tinh dung sai cta cac khang dinh sau:
a) Mat phang (P) diqua A nhan U lam vecto phép tuyén c6 phuong trinh 1a —x +2z-2=0.
b) Mit phang (Q) diqua A vanhan G, V lam cdp vecto chi phuong c6 phuong trinh la
2Xx—-4y—-7z-3=0.
¢) Mt phing di qua ba diém A, B(-3;1;,2), C(10;1) c6 phuong trinh la X—y+5z2-6=0.
d) Goi M 1a giao diém ctia (P) va truc Ox, N 1a giao diém cua (Q) va truc Oz. Mit phing
di quabadiém A, M, N c6 phuong trinh 1a 3x +8y +2z+6=0.
Cau2: Trong khong gian (Oxyz)cho hai diém A(2;3;7);B(4;13). Goi («)la mdt phang trung tryc cia
doan thang AB . Xét tinh dting sai ctia cac khing dinh sau:
a) Mat phang («) di qua diém 1(L-1-2).
b) Mt phang () c6 mot vecto phap tuyén 1a n=(-112).

¢) Phuong trinh mat phiang (&) c6 dang ax+by +cz—9=0.Khidé a+b+c=2.

V6
=
Cau 3: Trong khdng gian véi hé truc toa dd Oxyz, cho 3 diém A(L2;3), B(4;5;6), C(12;4). Xét tinh

dung sai ctia cac khang dinh sau:

d) Khoang cach tir C(0;—-1,2) dén mat phang («) bang

a) AB = (-3,-3,-3) va AC = (0;0;-1)

b) Mot vecto phap tuyén cua mat phang (ABC) la n=(L-10).
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Cau 4:

AL

¢) Phuong trinh mat phang (ABC) la: x—y +1=0.

d) Phuong trinh mdt phang (Q) chira truc Ox va song song BC la: 2y —3z+8=0.
Trong khdng gian Oxyz , cho hai mat phang (R): x—y—2z+2025=0 va (R,):x-y+z+1=0

Xét tinh ding sai ctia cac khang dinh sau:

a) Vecto phap tuyén caa (P),(P,) lan luot 1a n, = (1,-1-2) va n, =(1-11)
b) Mat phang (R,),(P,) vudng goc nhau.

c) Mit phang (R) di qua goc toa do.

d) Khoang céch tir diém M (2;11) dén (P,) 1a /3.

PHAN III. Cau tric nghiém tra 1oi ngin

Cau 1:

Cau 2:

Cau 3:

Trong khong gian véi hé truc toa do Oxyz, cho diém A(L 0; —2) va mét phang (P) c6 phuong
trinh: x+2y—2z+4=0. Gia sir phuwong trinh mit phang (a) qua A va song song voi mit
phing (P) c6 dang ax+by+cz+d=0. Tinh a+b+c+d, biét a,b,c,d 1a cic sé nguyén va
chi ¢6 hai uéc chungla 1 va —1.

bap an:

Trong khong gian Oxyz , cho tir dién SABC ¢6 S(1;1;2),A(2;-1;0),B(3;-1;3),C(1;1;1). Tinh
khoang cach tir S dén mt phang (ABC).

bép an:

Hinh bén dudi minh hoa hinh anh hai mai nha caa mot nha kho trong khéng gian véi hé toa do
Oxyz (don vi trén mdi truc toa do 1a mét). Cac birc tedng cua nha kho déu dugc xay vudng goc
v6i mat dat. Biét rang toa do caa diém P(a;b;c). Khi d6 gia tri a+b + ¢ bang bao nhiéu?

B(10;20;10)

C(0;20;10)

A(10;0; 9)

Dap an:
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Cau 4: T mat nude trong mot bé nude, tai ba vi tri doi mot cach nhau 2m, nguol ta lan luot tha day doi
dé qua doi cham day bé. Phan day doi (thing) nim trong nudc tai ba vi tri do lan luot c6 do dai
4 m;4,4m;4,8m . Biét day bé 1a phang. Hoi day bé nghiéng so voi mat phang nim ngang mot
goc bao nhiéu d6 (1am tron dén hang phan chuc)?

Pap an:

Cau5:  Trong mot trd choi mé phong ban sing, mot nguoi choi dit diém ngidm tai diém O 1a giao diém
cta hai duong thang AC va BD trong cin phong hinh hop chit nhat ABCD.A'B'C'D’ ¢6 kich
thu6c AB=50m, ,AD =35m, AA'=10m. Ngudi choi c6 nhiém vu tir diém ngam da dat ban

tring mot muyc tiéu di dong trén mat phang (CB'D’). Tinh khoang cach ngan nhét tir diém ngam
d6 dén muc tiéu (1am tron dén chit s6 thap phan tha hai sau diu phay).

bap an:

Cau 6: Khi gan hé toa 6 Oxyz (don vi trén mdi truc tinh theo kilomet) vao mét tran dia phao phong
khdng, mt phang (Oxy) triing véi mat dat. Trong tap luyén, mot viing mét phang trong tam hoat
dong ctia phéo dugc gitr boi 3 diem phao A(3;0;0); B(0;1,5;0); C(0;0;-1,5) . Mot muc tiéu bay
tr M (5;2;4) t6i N(10;—2). Khoang cach tir diém phdo A t6i vi tri va cham ctia muc tiéu khi
t6i mat phang 1a bao nhiéu?

Pap an:
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y S S
BAI 02. PHUONG TRINH PUO'NG THANG - PE SO 02

(D@ thi gobm: 12 cau trac nghiém, 04 cau ding-sai, 06 cau tra 1oi ngan)

Bién soan theo chwong trinh GDPT 2018 ciia BGD Thoi gian lam bai: 90 phut

Pé kiém tra theo bai chuyén dé phwong phdp toa dé trong khéng gian

PHAN I. Cau tric nghiém nhiéu phwong 4n Iwa chon. Mdi cau héi thi sinh chi chon mdt phwong an.

Cau 1:  Trong khdng gian véi hé toa dd Oxyz , cho hai diém B(2;4;3) va C(2;2;-1). Duong thang song
song voi BC c6 vecto chi phuong la:
A u=(012). B. u=(0;2,-4). C.u=(L-2;-4). D. u=(0;-2;4).
Cau2: Goi hai diém M,, M, lan lugt Ia hinh chiéu vudng goc ciia M (2;5;4) Ién truc Oy va mit
phdng (Oxz). Vecto nao duéi day la mot vecto chi phuong cia duong thing M,M, .
A. U,=(-2;5;4). B. U;=(2;-5;4). C. 0,=(2;5;4). D. G,=(-2;-5;4).

Cau3: Trong khong gian Oxyz, cho diém A(12;3) va duong thang d :XTJrl:%zz—_?’. Goi A la

duong thang di qua diém A, vudng goc véi duong thang d va cat tryc hoanh. Tim mét vecto
chi phuong U Cia duong thang A .

A u=(223). B.u=(L-20). C.u=(L0;1). D. u=(0; 21).
x=1-t
Cau4: Trong khdng gian Oxyz, cho dudng thang d:{y =2+t va mit phang (P):x—2y+z+6=0.
z=2t

Phuong trinh dudng thang qua diém M (0;2;-1) cit d vasong song véi (P) la.

X=t Xx=1-t X=1+2t x=1-t
A y=2 : B. jy=2t . C. y=2-3t D.<y=2 .
z=-1-t z=-1-t z=1-t z=1-t

Cau5: Trong khong gian véi hé truc Oxyz, cho diém M (0;1;0) va hai duong thang c¢6 phuong trinh

X=-3-t
z . . \ .
=7 d,:<y=6+t . Duong thang A cat d,, d, lan luot tai A va

-

X_

an luot 13 d,: 2= = yT”’

w ‘

z=t
B sao cho M 1a trung diém doan thang AB la

X=4-4t X=4+4t X=—4-4t X=4-4t
A Jy=-1+4t B.{y=-1+4t C.iy=7+4 D.jy=-1-4t
z=-1+t z=-1+t z=-1+t z=-1-t

Cau6: Duong thing A di qua diém M (3;-1;2) va vudng goc véi mat phang (P):x—2y+z-3=0

GV. Phan Nhat Linh - & SDT: 0817 098 716
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X+3 y-1 z+2

X=3 y+1 z2-2

A A . B. A
1 -2 1 1 -2 1
C.A:X_B:y+1:2_2. D.A:X+3:y_1:2+2.
1 2 1 1 2 1
X=1+2t
Cau 7: Trong khong gian véi hé toa do Oxyz , cho diém A(O;—1;3) va duong théng d:sy=2 . Tim
7=t
trén duong thang d diém H sao cho AH c6 d6 dai nho nhét.
A. H(32;-1). B. H(-1271). C. H(5;2;-2). D. H(3;2;-1).

x—2: y+2:z—3- Vit

Cau8: Trong khong gian Oxyz, cho diem A(L2;3) va duong thang A:

-1
phuong trinh duong thiang d di qua A, vudng goc va cat A .
A x+1:y—2:z—3. B. x—lzy—2:z—3.
1 3 -5 1 3 -1
C. x—1:y+2:z—3. D. x+1:y—2:z—3-
1 -3 -1 -1 -3 -1
Cau 9:  Trong khdng gian véi hé truc toa do Oxyz . Khoang cach tir A(L;2;—3) dén truc Ox la
A 2. B. 2. C.13. D. V13,

Cau 10: Trong khong gian Oxyz, cho diém A(2;3;-1) va dudong thang XT_l y+i

~Y*2_Z Tinh khoing
1 2

cach tir A dén duong thang A.

85 E] c V146 V170
13 3 -3 3

Cau 11: Trong khong gian Oxyz, cho ba diém A(1;2;3), B(L,2;0) va M (-13;4). Goi d la dudng thing
di qua B vavudng goc véi AB dong thoi cach M mot khoang nho nhat. Mot vecto chi phuong
cia d codang u=(2;ab). Tinhtong a+b.

Al B. 2. C. -1 D. -2.
X=-1+2t
Cau 12: Trong khong gian véi hé truc toa d6 Oxyz, cho dudng thang A:{y=4-3t va mit phing
z=0
(P):x+2y+4z+5=0. Phuong trinh dudng thing d ndm trong mat phang (P), cét va vuong
goc vai A la:
X=-3 X=5-12t x=0 X =-3t
A Jy=-1+3t. B. Jy=-5-8t. C..y=-1+5t. D.Jy=3-t.
z=1+t z=Tt 2=2+3t z=1+t
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PHAN II. Cau tric nghiém ding sai. Trong mdi y a), b), ¢), d) & mdi cau, thi sinh chon ding hoic sai.

Cau 1:

Cau 2:

Cau 3:

Xx+1 y+3 z+2
2

Trong khéng gian Oxyz , cho duong thang d : va diém A(3;2;0). Xét tinh

dung sai cta cac khang dinh sau:
a) Puong thang (d) di qua diém A(3;2;0).

b) Puong thing (d) c6 mot vecto chi phuong la u = (-1-3;-2).
¢) H(L12) 1a hinh chiéu cia A 1én duong thiang d .
d) A'(-10;4) 1a diém dbi xtimg v6i A qua dudng thing d .

x-2 y+1 z-1

Trong khong gian toa d OXyz cho diém A(L—1;3) va hai duong thang d, : . .

Xx-=3 y+2 z-1
3 3 -1
v6i duong thang d,. Xét tinh dang sai clia cac khang dinh sau:

va d,: . Goi d 1a duong thang di qua A cét dudng thang d, va vudng goc
2 g gdiq g g4 gg

a) Puong thang d, c6 vecto chi phuong 14 G, =(L,-11).

b) Mt phang di qua diém A va vudng goc duong thang d, co phuong trinh 1a
3X+3y+z2-3=0

¢) Puong thang d c6 vecto chi phuong 14 G, = (6;5;3).

d) Duong thang d di qua diém K (13;-119).

Trong khong gian OXyz , cho mit phang (P):Xx—2y —z—5=0. Xét tinh diing, sai cia cac ménh

dé sau:

x-1 y-2 z+3

a) Puong thang (d,): vudng goc voi (P).

1 -2 -1
b) Duong thing (d,): Xi—l: y;2 = 2_31 cit (P) tai mot diém.

¢) Tryc Ox khong song song v&i (P).

d) Puong thang (d,): X]J_rl: y;rz = 213 nam trén (P).

Trong khong gian OXyz, cho hai diém A(12;-5);B(-10;2); mit phang (P):x+2y-2z=0

. X -1 z .
va duong thang d : 1 = yT = 1 Xét tinh dung sai ctia cac khang dinh sau:

a) Puong thang d vuong géc mit phing (P).
X=2+t

b) Duong thang A diqua A va vudng goc véi (P)co phuong trinh 1a A:{y=1+2t ,(teR).
z=-1-2t
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¢) Toa d6 giao diém cta d va (P) 1a diém C(%;%Sﬁ] i

d) Goi M ed sao cho biéu thire T =|MA — MB| dat gié tri 16n nhat 1a T, . Khi do T, =~/57.

PHAN III. Cau tric nghiém tra 161 ngin

z .
=—Va

Cau l: Trong khdng gian voi hé truc toa do Oxyz cho hai duong thang d 5

X-2 y-4
11
X-3 y+1 z+2
2 -1
Tinh d6 dai doan thing OM ? ( Két qua lam tron dén hang phan trim).

d’: .Goi M 14 trung diém doan vudng goc chung cua hai dudng thang trén.

Pap an:
X=1+t X=a+bt’
Cau2: Trong khong gian Oxyz , cho duong thang A:{y=2—t.Pudngthang d:{y=c+dt’ 1a duong
z=3t z=3-3t

thang déi xing v6i A qua mat phang (Oxy). Tinh a+b+c+d.

Pap an:

A . . . -2 1 2
Céu 3: Trong khong gian vai hé truc toa do Oxyz , cho duong thang d : XT = % :é va hai diém
A(2,0;3), B(2;,-2;-3). Biét diem M (X,;Yy;2,) thudc d théa man MA*+ MB* nho nhét. Tim
X, -

Dap an:

Cau4: Trong khdng gian Oxyz , mot cabin cap treo & Ba Na Hill xuét phat tr diem A(-2;15) va chuyén
dong déu theo dudng cap c6 vecto chi phuong 1a G = (0;-2;6) véi toe do 1a 4 m/s (don vi trén

mdi truc toa do 1a mét). Gia sir sau 5 (s) ké tir lGc xuat phat , cabin dén diém M . Goi toa do
M (a;b;c). Tinh a+3b+c.

Dap an:
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Cau5:  Tai mot nat giao théng cd 2 con duong khac mirc. Trén thiét ké, trong khong gian Oxyz hai con

duong do thude hai duong thing dlsz_ZJT‘z:il g Xx=2 oyl 2

1 2 -3

Nguoi ta mubn tao mot con duong A cat d,,d, lan luot tai A va B sao cho AB nhé nhat. Tinh
d6 dai AB (Két qua 1am tron dén hang phan tram).

bap an:

Cau 6: Mot ngudi dimng ¢ mat dat diéu khién Flycam dé phuc vy chuong trinh truyén hinh. Chon hé truc
toa do Oxyz Vi goc toa do O 12 vi tri nguoi diéu khién, mt phang (Oxy) tring véi mat dat.

Chiéc Flycam dang & vi tri M (1;2;4) va chuyén dong trén duong thang song song véi mat dat.
Biét huong chuyén dong cua Flycam 14 u = (2;a;b) (a,b lacac s6 nguyén) sao cho khoang céch
tir vi tri nguoi didu khién dén duong thang chuyén dong cua flycam 12 16n nhét. Tinh a+b.

Dap an:
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BAI 03. PHU'O'NG TRINH MAT CAU - PE SO 03

(D@ thi gobm: 12 cau trac nghiém, 04 cau ding-sai, 06 cau tra 1oi ngan)

Bién soan theo chwong trinh GDPT 2018 ciia BGD Thoi gian lam bai: 90 phut

Pé kiém tra theo bai chuyén dé phwong phdp toa dé trong khéng gian

PHAN I. Cau tric nghiém nhiéu phwong 4n Iwa chon. Mdi cau héi thi sinh chi chon mdt phwong an.

Caul: Trong khong gian Oxyz cho mat cau (S): (x—3)2 +y?+(z- 2)2 =16. Ban kinh cua (S) bing
A. 8. B. 32. C. 16. D. 4.
Cau2: Trong khong gian Oxyz , cho hai diém M (3;-2;5), N(-16;-3). Mt cau duong kinh MN c6

phuong trinh la:
A. (x+1)2 +(y+2)2+(z+1)2 =6. B. (x—l)2 +(y—2)2 +(z—1)2 =6.
C. (x+1) +(y+2)" +(z+1)" =36. D. (x—1Y +(y-2) +(z-1) =36.

Cau3: Trong khong gian Oxyz , cho mit cau (S):(x—2)2 +(y +1)2 +(z —1)2 =9. Tim toa do tam |
va ban kinh R ciia mat cau (S)
A I(-2%-1),R=3. B.I(-2%-1),R=9. C.I1(2-11),R=3. D.I(2-L1),R=9.
Cau 4: Trong khong gian vai hé toa do Oxyz , phuong trinh nao sau day khong phai la phuong trinh cua
mot mat cau?
A X*+y +7°+4x-5y+62-4=0. B. 2x* +2y? + 27 +4x-5y+6z=0
C. xX*+y*+7°+2x+4y—-4z+10=0. D. X*+y*+2°+4x-5y+6z-5=0
Cau5: Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz , trong cac miat cau dudi ddy, mit cau ndo co ban kinh
R=2?
A. (S):x2+y*+2°—4x+2y+22-3=0. B. (S):x*+y*+z°—4x+2y+2z-10=0.
C.(S):x*+y*+z°—4x+2y+2z+2=0. D. (S):x*+y*+2°-4x+2y+22+5=0.
Cau 6: Trong khong gian v6i hé toa dd Oxyz , Phuong trinh ndo sau ddy 1a phuong trinh mit cau (S)
tam A(2;1,0), di qua diém B(0;1,2)?
A. (S):(x+2)2+(y+1)2+z2 =8. B. (S):(x—2)2+(y—1)2+22:8.
C. (S):(x+2)" +(y+1) +2*=64. D. (S):(x+2)" +(y+1)" +2> =64.
Cau7: Trong khdng gian Oxyz, cho diém 1(3;1;5). Viét phuong trinh mat cau (S) tam | va c6 ban
kinh R =3.
A (S):(x=3) +(y-1) +(z-5) =

(S):(x-3 2+(y—1)2+(z—5)2:3.
C. (S):(x+3)2+(y+1)2+(z+5)2: 3.

B

D. (S):(x+3 +(y+1)2+(z+5)2:

Cau 8: Trong khong gian Oxyz , cho mit cau (S):(x—l)2 +(y+2 ’ +(z —3)2 =4. Dién tich cua mit
cau (S) la
A 1. B. 4r. C. l6r. D. 32r.
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Cau9: Trong khdng gian Oxyz, cho diém A(2;1,3), B(-13;2), A(5;2;1). Viét phuong trinh mit cau

(S) tm A va di qua trong tim G cua tam giac ABC .
A. (S):(x—2)2+(y—1)2 +(z—3)2 =4, B. (S):(x—2)2+(y—1)2 +(z—3)2 =2.
C. (S):(x+2)2+(y+1)2+(z+3)2 =4, D. (S):(x+2)2+(y+1)2 +(z +3)2 =2.
Cau 10: Trong khdng gian véi hé toa do Oxyz, lap phuong trinh mét cau c6 tam | (L,1;1) va tiép xtc véi
mat phang (P):2x+y+2z+1=0.
A. (x—l)2 +(y—1)2 +(z—1)2 =1. B. (x—l)2 +(y—1)2 +(z—1)2 =4,

C. (x +1)2 +(y+1)2 +(z +1)2 =4, D. (x—l)2 +(y—1)2 +(z —1)2 =2.

Cau 11: Trong khéng gian véi hé truc toa d6 Oxyz , cho diém A(L-2;3), B(-L12).Taphop M(x;y;2)
sao cho MA =+/2MB 1a mot mit ciu cé ban kinh bing

A 7. B. 47 C. 247. D. \14.

Cau 12: Trong khdng gian véi hé toa do Oxyz, tinh dién tich S ctia mat cau (S) c6 tam 1(1;2;0), biét

giao tuyén ciia mat cau (S) vamat phang (P):x+2y+2z+1=0 la duong tron cé chu vi bang

3z
>
A. S =1467. B. S :713_67[' C.S :7377[. D. S=73r.

PHAN II. Cau tric nghi¢m diing sai. Trong mdi y a), b), ¢), d) & mdi cau, thi sinh chon diing hoic sai.

Caul: Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(2;4;1), B(-2;2;-3). Goi | la tam mit cdu (S) c6
duong kinh AB . Xét tinh dung sai ciia cac khing dinh sau:
a) 1(0;3;-1), R=6.
b) Phuong trinh mit phéng tiép xtic mit ciu tai A 1a (P):2x+y+2z-10=0.
¢) Ban kinh dudng tron giao tuyén ctia mit cau voi (Q) 12X—-y+2z-1=01a5.
d) Goi |' 1a tAm mit cau (S') sao cho dién tich mit cau (S) gip 4 lan dién tich mit cau (S').
Khido Il = 1—1

2

Cau2: Trong khong gian Oxyz , cho mit cau (S): X? +y?+2*—2x—4y -6z -11=0. Xét tinh dung sai
cta cac khing dinh sau:
a) Mat cAu (S) c6 tam 1a 1(1;2;3) va ban kinh R = 25.
b) Mit phing (Q) tiép xtic véi mét cau (S) tai diem A(1;2;8) thi (Q) c6 phuwong trinh z-8=0
¢) Mit cau (S) cit mat phang (P):x+y+2-3=0 theo giao tuyén 1a dudng tron c6 béan kinh
J22 .
d) Trén bé mit cia (S) c6 288 diém nguyén (diém c6 hoanh d¢, tung d9, cao do déu 1a cac sb

nguyén).
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Cau 3:

Cau 4:

Mot thap kiém soat khong Iuu ¢ san bay cao 109 m dat mot dai kiém soat khong Iuu ¢ do cao
105 m. M4y bay trong pham vi cach dai kiém soat 450 km s& hién thi trén man hinh ra da. Chon
hé truc toa do Oxyz c6 gbc O tring véi vi tri chan thap, mat phang (Oxy) tring voi mdt dat sao
cho truc Ox 13 huéng tiy, truc Oy 1 huéng nam va truc Oz 14 truc thing dung nhu hinh v& dudi

day (don vi trén mdi tryc 1a kilomét).

Mot may bay dang ¢ vi tri A cach mat dat 8 km, cach 268 kmvé phia dong , 185 km vé phia
nam so voi thap kiém soat khong luu va dang chuyén dong theo duong thang d co6 vecto chi
phuong la u= (82;76;0) hudng vé dai kiém soat khong luu. Xét tinh ding sai cia cac khing
dinh sau:

a) Dai kiém soat khong luu c6 toa d¢ 1a (0;0;0).

b) Vi tri Aco toa do 1a (~268;185;8)

c) bai kiém soat khong luu c6 phat hién dugc may bay tai vitri A.

d) Khoang cach gan nhét giita may bay va dai kiém soat khong luu 1a 217,96 km

Trong khong gian vdi hé toa d§ Oxyz (don vi trén mdi truc 1a mét), thap hai dang Miii Dién-Phu
Yén (1a noi d6n anh binh minh dau tién trén dit 1ién T6 Qudc), chan thap dugc dat vudng goc
v6i mat dat (chiéu tir chan thap 1én dinh thép cung hudng vai chiéu duong cia truc 0z) & vi tri
diém A(12.040.271;1.418.620;84). Ngon dén clia hai dang dugc dit trén dinh cla thép hai ding
hinh tru cao 26m so véi mat dat va sir dung pin nang lugng mat troi, co thé phat tin hi€u anh séng
xa khoang 27 hai ly tuong duong 50 km. Xét tinh ding sai cia cac khang dinh sau:

a) Mit cau mo ta ranh gi6i ving phu sang trén bién cua hai ding co:
1(12.040.271;1.418.620;110) ; R =50000 m
b) Phuong trinh mat cau mé ta ranh gidi ving phu sang trén bién cua hai ding la:
(S):(x—12.040.271)" +(y ~1.418.620)" +(z —84)" = 50.000

¢) Nguoi di bién & trén Cu lao Mai nha tai vi tri B(12.026.000;l.461.000;0) nhin théy anh deén

ctua ngon hai dang.
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d) Diém cuc dong clia mili Dién la diém C(12.040.452;1.418.462;0). Tir diém C mot chiée tau

di chuyén trén mit bién (mit phang (Oxy)) theo huéng cua vecto don vi i. P& van nhin thdy

anh dén cua hai dang thi khoang cach t6i da tau di chuyén 1a 50.000 mét .

PHAN III Cau tric nghiém tra 161 ngin
Caul: Goi (S) lamatcaudi qua 4 diém A(2;0,0),B(13;0),C(~10;3),D(12;3). Binh phuong ban

kinh R cta (S) bang bao nhigu?

Pap an:

Cau2: Trong khdng gian véi hé toa o Oxyz, cho diém A(2;1;3); mat phang (P):2x+2y-z-3=0
vamatcau (S):x* +y’+2° —6x—4y—10z+2=0.Goi A 1a duong thang di qua A, nam trong
mat phang (P) vacat (S) tai hai diém M,N . Do dai doan MN nhé nhat bang a. Tinh gia tri

2

a.

Pap an:

Cau 3:  Trong khong gian véi hé truc toa dd Oxyz, cho mat cau (S):(x— 2)2 +(y —1)2 +(z —1)2 =9 va
diem M (Xo; Y2, ) thudc mat cau (S). Khi biéu thic P = x, + 2y, + 2z, dat gia tri nho nhat thi
gid tri x, + y, + 2, bang bao nhiéu?

Dap an:

Cau 4:  Ban vé thiét ké cuia mot cong trinh dugc Ve trong mot hé truc toa d6 Oxyz. San nha cia cong trinh
thuoc mat phang (Oxz), duong bng thoat nudc thang va di qua hai diem A(L2;3),B(-14;-2)
Tinh goc tao boi duong dng thoat nudc va mat san.

Dap an:

Cau’5: Cong nghé hd trg trong tai VAR (Video Assistant
Referee) thiét 1ap mot hé toa do Oxyz dé theo di vi tri
ctia qua bong M. Cho biét M dang nam trén mat san nam
trén mat phang (Oyz), dong thoi thudc mat cu

(S):(x=12)° +(y—23)" +(z—4)" =169 (don vi do
dai tinh theo mét). Goi J 1 hinh chiéu vuéng goc cua
tam | cia mat cau (S) 1én mat san. Tinh khoang cach

tir vi tri M cua qua bong dén diém J.

bép an:
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Cau 6: Néu dung trudc bién va nhin ra xa, ngudi ta s& thiy mot duong giao gitra mat bién va bau troi,
d6 1a duong chan troi ddi voi ngudi quan sat (Hinh a) . Vé mat Vat 1i, dwdng chan troi 1a duong
giéi han phan Trai Dt ma ngudi quan sat c6 thé nhin thay dugc (phan con lai bi chinh Trai Dat
che khuat). Ta c6 thé hinh dung rang, néu nguoi quan st & tai dinh mot chiée non va Trai Dat
duoc “tha” vao trong chiéc non dé, thi dudng chan troi trong trudng hop nay 1a duong cham gitra
Trai Dat va chiéc non (Hinh b). Trong md hinh toan hoc, dudng chan troi ddi véi ngudi quan séat
tai vi tri B 14 tap hop nhitng diém A nam trén bé mit Trai Dat sao cho BAO =90°, vdi O 1a
tam Trai Dt (Hinh c). Trong khong gian Oxyz , gia sir bé mat Trai Dét (S) c6 phuong trinh

x* +y? + 2% =1 va ngudi quan sat & vi tri B(3;2;-2). Goi A lamot vi tri bat ki trén dudng chan

troi dbi voi nguoi quan sat ¢ vi tri B . Tinh khoang cach AB.

Pap an:
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PE KSCL CHUONG PHUO'NG PHAP TOA PO TRONG KHONG GIAN

(D@ thi gobm: 12 cau trac nghiém, 04 cau ding-sai, 06 cau tra 1oi ngan)

Bién soan theo chwong trinh GDPT 2018 ciia BGD Thoi gian lam bai: 90 phut

Pé kiém tra theo bai chuyén dé phwong phdp toa dé trong khéng gian

PHAN I. Cau tric nghiém nhiéu phwong 4n Iwa chon. Mdi cau héi thi sinh chi chon mdt phwong an.
Cau1: Trong khong gian Oxyz, cho mat phiang (P):3x+2y—z+2=0. Vecto nao duéi ddy la mot
vecto phéap tuyén cua (P) ?
A n, =(2-12). B. n,=(321). C. n,=(3272). D. n, =(3,2;-1).
Cau2: Trong khong gian Oxyz , cho mit phang («r):2x—y +z—2=0. Diém nao sau day thudc (a)?
A. Q(1-22). B. N(3,-1-1). C. P(2,-1-1). D. M(3,1-1).
Cau 3: Trong khong gian Oxyz , cho mit phang (P) di qua diém M (2;2;1) va co mot vecto phép tuyén
n=(5;2;-3). Phuong trinh mat phang (P)la

A. 5x+2y-3z-17=0. B. 2x+2y+2z-11=0.
C. 5x+2y-3z-11=0. D. 2x+2y+2z-17=0.
Loi giai

Phuong trinh mét phang (P) c6 dang: 5(x—2)+2(y—-2)-3(z-1)=0 < 5x+2y-3z-11=0
Vay (P):5x+2y—-3z-11=0.

Cau 4: Trong khéng gian Oxyz cho duodng thang d x-2 _y+4_z-1

. Mot vecto chi phuong cua

duong thang d ¢ toa do 1a

A. (-113). B. (2,-4;1). C. (313). D. (2;41).
Cau5:  Trong khdng gian Oxyz, cho hai diém M (3;-2;1), N(12;3). Phuong trinh dudng thang MN
la
X=1+t X=1+t X=-1+t X=1+t
A ly=—2+2tteR. B.ly=2-2t,teR. C.ly=—2-2ttecR.D.{y=2 ,teR.
z=-1+3t z=3-t z=-3-t z=3+t

Cau 6:  Trong khong gian Oxyz , phuong trinh tham sé cia duong thang A di qua A(3;-2;1) va vudng
goc véi mat phang (P):—x+2y—2z+1=0 Ia

Xx=3-1t X=1+3t X=-3-1t x=3-1t
A y=-2+2t,teR. B.iy=-2-2t,teR. C.Jy=2+2t ,teR. D.Jy=2-2t,teR.
z=1-2t z=2-1 z=-1-2t z=1-2t

Cau7:  Trong khong gian véi hé truc toa dd Oxyz .Tinh gdc giita mét phang (Oxy)va mét phang (P)co
phuong trinh (P):x+2z+1=0.
A. 30°. B. 45°. C. 60°. D. 90°.
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Cau 8: Trong khéng gian vai hé truc toa dd Oxyz , cho hai duong thang c6 phuong trinh lan luot Ia
d_x+1_y—2_z+2 Vi x-1 y+2 z+1

; = = ad,: = . Khi d6 cosin goc giita hai duong than
1 1 1 27 1 goc g g g
d, va d, la
Al B. 1. c. L. D. L.
3 2 NE 2
Cau 9: Trong khong gian véi hé truc toa d6 Oxyz, cho dudng thing A%:%:% va mat phang

(a):x+2y—2z=0.G0c giita dudng thang A va mit phang () bang
A. 60°. B. 30°. C. 150°. D. 120°.
Cau 10: Trong khdng gian véi hé truc toa o Oxyz , cho mat cau (S):(x —1)2 +(y+ 2)2 +(z —3)2 =25.
Toado tam | vaban kinh R cua mat cau (S) la
A. 1(,-2;3);R=5. B.I(-L2-3);R=5. C. I(4-23);R=25. D. I(-12;-3);R=25.
Cau 11: Trong khdng gian véi hé truc toa o Oxyz, cho hai diém A(L0;-2)va B(5;4;4). Phuong trinh
mit cau duong kinh AB 14

A. (x+3)2+(y+2)2+(z+l)2=17. B. (x- ) +(y- 2) +(z- 1) =1
C. (x+3)2+(y+2)2+(z+1)2=Jl_7. D. (x— ) +(y- 2) +(z- 1) =
Cau 12: Trong khdng gian véi hé truc toa o Oxyz, cho hai diem 1(2;1,0) va A(L2;3). Mat céu (S)

tam | va di qua diém A c6 phuong trinh 13
A (S):(x+2)" +(y+1) + 2% =+11. B. (S):(x-2) +(y—1) + 22 =11.
C. (S) :(x—2)2 +(y—1)2 +27° =11. D. (S):(x+ 2)2 +(y+1)2 +7%=11.
PHAN II. Cau tric nghiém ding sai. Trong mdi y a), b), ¢), d) & mdi cau, thi sinh chon diing hoic sai.

Cau1: Trong khong gian vé6i hé truc toa do OXyz , cho mit phing (P) c6 phuong trinh x+2y—z+3=0
va diém A(l; 1 2) . Xét tinh diing sai cta cac khang dinh sau:
a) Toa d¢ ciia mot vécto phap tuyén ctia mit phang (P)1a (L,2;-1).
b) Piém A thudc mit phing (P).
¢) Phuong trinh mit ciu tim A va c6 ban kinh bang khoach tir diém A dén mit phang(P) 1a
(x—l)2 +(y—1)2 +(z —2)2 =8
d) Goi (Q) mit phang di qua diém A va song song véi mit phing (P), mit phang (Q) cd
phuong trinh 1a x+2y—-z-1=0

Cau2: Trong khong gian v6i hé truc toa dd Oxyz , cho cac diém A(1;6;2), B(5:1;3), C(4;0;6). Xét
tinh diing sai clia cac khang dinh sau:
a) Hinh chiéu vudng goc cia diém B 1én mat phang (Oxz) c6 toa do la (0;10)

b) Toa do trong tam tam giac ABC 1a G (? 7. E'j

3 3
¢) Mot vecto chi phuong cta duong thing AB 1a U = (4,-5;1)
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d) Phuong trinh mét phang (ABC)la 14x+13y +9z-110=0
Cau3: Trong khong gian v6i hé truc toa do OXyz, cho cho diém A(2;-1-2) va dudng thang (d) c6
-1 y-1 z-1 : 5
phuong trinh Xl _J - . T Xét tinh dang sai cia cac ménh dé sau:

a) Vecto chi phuong ciia dudng thang (d) 1a u=(-11-1).

b) Duong thang di qua diém A va song song v6i dudng thang (d) c6 phuong trinh la

x-5 y+4 z-1
1 -1 1
c) Puong thang (d) nim trong mit phing («r):3x+y—-2z-2=0.

d) Biét (P) 1a mit phang di qua diém A, song song v6i dudng thang (d) va khoang cach tir d
t6i mat phang (P) 13 16n nhat. Khi ¢6 mit phang (P) vudng goc voi mit phiang 3x+z+2=0.

Cau4: Trong khong gian voi hé truc toa do Oxyz , cho mit cau (S):(x—2)" +(y—3)" +(z+1)° =16
va diém A(—l;—l; —1). Xét tinh dang sai cua cac ménh dé sau:

a) Mat cau (S) c6 tim 1(2;3;-1) vabankinh R=4.

X=2+3t
b) Véi | 1 tm ciia mit cau (S), phuong trinh duong thang IA 1a {y=3+4t.
z=-1+t

¢) Phuong trinh mat phang tiép xtc véi mit cau (S) tai B(2;3;3) 1a z=3.
d) Xét cac diem M thuge (S) sao cho duong thing AM tiép xtic v6i (S), M ludn thudc mot
mit phang cb dinh c6 phuong trinh 1a 3x + 4y -2 =0.

PHAN III. Céu tric nghi¢m tri 1oi ngin 3

Céu 1: Trong khong gian vai hé truc toa d6 Oxyz (don vi trén moi truc toa do la mét), mot ngdi nha nhu
hinh v& duéi day c6 san nha nam trén mat phang (Oxy). Hai mai nha lan luot ndm trén cac mt
phang (P):x-2y+5=0 va (Q):x—2y—3z+20=0. Hoi la chiéu cao ciia ngdi nha tinh tir

san nha 1én néc nha (diém cao nhét ciia mai nha) 1a bao nhiéu?

Dap an:

Cau2: Trong khong gian vai hé truc toa d6 Oxyz, cho hai duong thiang c6 phuong trinh lan lugt 13
(A): X%z = yT—Z = il va (A'): X%Z = yTJrl = iS chéo nhau. Khoang céch giira hai duong

thang trén 1a bao nhiéu? (1am tron dén hang phan tram)
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bap an:

Cau 3: Mot chiéc ban gap gon di duoc thiét 1ap hé toa do Oxyz . Biém A 14 chan ban tiép xdc voi mat
Xx+3 y-1 z+2
==
D6 dai chan ban FA = 404/3 cm. Khi d6 do cao caa mat ban tinh tir mat dét bing bao nhiéu?

dat thuoc duong thang a: cat matban (P):x+y-2z+6=0 tai diém F .

Pap an:

Cau 4: Hé thdng dinh vi toan cau (tén tiéng Anh 1a Global Positioning System, viét tit 1a GPS) la mot
hé thdng cho phép xac dinh chinh xac vi tri cia mét vat thé trong khong gian. Ta ¢ thé md phong
co ché hoat dong cua hé théng GPS trong khong gian nhu sau: trong cing mdt thoi diém, toa do
ciia mot diém M trong khdng gian s& duoc xac dinh boi bdn vé tinh cho trudc, trén mdi vé tinh
c6 mot may thu tin hiéu. Bang cach so sénh sy sai 1éch vé thoi gian tir 1Gc tin hiéu dugc phat di
vé6i thoi gian nhan phan héi tin hiéu d6, mdi may thu tin hiéu xac dinh duoc mot khoang céch tir
vé tinh dén vi tri M can tim toa do.

o i

Bon vé tinh duoc dat tai cac diém co toa do lan luot 1a A(9;-2;7), B(L;4;8), C(7;-3;-5),

D(—4;-11;12). M¢t con tau dang & vi tri diém M (x;y;z) ma khoang cach tir no dén cac vé

tinh Ian luot 13 MA = /58, MB =+/83, MC =+/173, MD =+/97 . Khi d¢ tdng binh phuong toa do
diém M bang bao nhiéu?

Dap an:

Cau5:  Khi gin hé toa d6 Oxyz (don vi trén mdi truc 1a km) vao mét san bay, mit phing (Oxy) tring
voi mat san bay. Mot may bay bay theo duong thang tir vi tri A(L—5;7) dén vi tri B(6;5;4) va

ha canh tai vi tri M (a;b;O). Giatri cua 3a +3b la bao nhiéu?

bép an:
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Cau 6:  Khi gin hé truc toa d6 Oxyz (don vi trén mdi truc toa do 1a decimet) vao mét ngdi nha 1 tang co
dién tich 50 m2, ngudi ta thdy rang mit trén va mat duéi cia mai nha thudc cac mat phang vudng
gdc véi truc Oz . Biét rang cac vi tri A(3;4;33) va B(9;8;35) lan luot thudc mat dudi, mat trén
clia mai nha. P9 day cua mai nha duoc tinh biang khoang cach gitra mat trén va mat dudi ciia mai
nha d6. Biét gia tién 1m?® bé tong tuoi 1a 1.100.000 (dong), tién cong d6 mai la 100.000 dong
trén 1m2. Chi phi chi nha phai tra dé d6 dugc mai bang bao nhiéu (don vi tinh trigu dong).

bap an:
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AL
BAI 01. XAC SUAT CO PIEU KIEN - PE SO 01

(D@ thi gobm: 12 cau trac nghiém, 04 cau ding-sai, 06 cau tra 1oi ngan)

Bién soan theo chwong trinh GDPT 2018 ciia BGD Thoi gian lam bai: 90 phut

Dé kiem tra theo bai chuyén dé xdc suat co diéu kién

PHAN I. Cau tric nghiém nhiéu phwong 4n Iwa chon. Mdi cau héi thi sinh chi chon mdt phwong an.

Caul: Chohaibiéncd A va B véi P(B)>0 thi xac suat cua bién cd A véi diéu kien bién co B da

xay ra la
P A)
A. P(A|B)=———=. B. P(A|B)=P(A).P(B).
(A1g)-E) (AlE) =P (AP (2)
P(ANB P(AuB
(AlB) (P ) p(a|B)-AVE)
(B) P(B)
Cau2: Chohaibiénco A va B béatkivei P(A)>0,P(B)>0. Chon khang dinh ding trong cac khing
dinh sau la
A. P(AUB)=P(A|B)P(B). B. P(AnB)=P(A|B)P(A).
C. P(A|B).P(A)=P(B|A).P(B). D. P(A|B).P(B)=P(B|A).P(A).

Cau3: Cho hai bién cb doc lap A va B véi 0<P(A)<1, 0<P(B)<1.Chon khang dinh diing trong
cac khang dinh sau

A. P(A)=P(B|A). B. P(A)=P(B|A).P(ANB).
C. P(A)=P(A|B). D. P(A)=P(A|B).P(B).
Cau4: Chohaibiéncd A va B vsi P(A)=0,3; P(B)=0,5; P(B|A)=0,9.Khid6 x4c suit cia bién
c6 AnB la
Az B. 2L, c. > D. >
3 100 20 20
Cau5: Cho haibiéncbd A B c6 P(A)=0,3;P(B)=0,7; P(AnB)=0,4. Khi d6, P(A|B) bing
A B. L. .2 D. 2.
4 4 7 3

Cau 6: Mot hop co 10 vién bi trang va 5 vién bi do, cac vién bi co cung kich thudc va khdi luong. Ban
Binh liy ngau nhién mét vién bi trong hop, khéng tra lai. Sau d6 ban An liy ngau nhién mot vién
bi trong hop d6. Goi A 1a bién cb: “An lay duoc vién bi tring”; B 1a bién c6 “Binh lay duoc
vién bi trdng”. Khi d6, P(A|B) béng:

A2, B. 2. c~. D. 2.
7 7 14 3
Cau7: Cho hai bién cb doc lap A,B véi P(A)=0,6, P( )=0,45.Khi d6, P(B|A) béng
A. 0,45. B. 0,6. . 0,75. D. 0,15.
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Cau8: Trong mot hop kin cé 5 chiéc but mau xanh va 3 chiéc but mau den, cac chiéc bt ¢ cling kich
thudc va khdi lugng. Ban Mai ldy ngau nhién mot chiée bit tir trong hop, khong tra lai. Sau d6
ban Quynh 1iy ngiu nhién mot trong 7 chiéc bat con lai. Tinh xac suat dé ban Mai 14y duogc but
mau den va ban Quynh liy dugc bt mau xanh.

A2 B2 c.2. D. 3.

7 56 8 8

Cau9: Mot cong ty bao hiém nhan thay co 52% s6 ngudi mua bao hiém 6 6 13 dan ong va c6 41,6%
s6 ngudi mua bao hiém 6 to 13 dan ong trén 45 tudi. Biét mot ngudi mua bao hiém 6 t6 1a dan
ong, tinh xac suat nguoi dé trén 45 tudi.

A. 0,36. B. 0,75. C.0,8. D. 0,48.

Cau 10: Trong nha sach c6 hai ké sach riéng biét A va B . X&c suat chon duoc mot quyén sach Toén trén
ké A vatrénké B lan luot 12 0,3 va 0,5. Chon ngau nhién 1 quyén séch trén hai ké sach. Gia
str quyén sach dugc chon 1a sach Toén, xac suat quyén sach do trén ké B 1a:
A2 B. 2. c.t. p. 1.

8 8 4 3

Cau 11: Lép 12A1 c6 48 ban déu gioi it nhat mot trong hai mén Toan va Ly, trong dé c¢6 36 ban gioi
Toan, 24 ban giéi Ly. Chon ngau nhién 1 ban. Xé4c suat chon dugc ban giéi Toan, biét ban d6
gioi Ly la bao nhiéu?

AS ) et o L

8 8 2 3

Cau 12: L6p 12A ¢6 40 hoc sinh, trong d6 ¢6 18 hoc sinh thich mén Tin hoc, 30 hoc sinh thich mén Tiéng
Anh, 15 hoc sinh khéng thich mén nao trong hai mon trén. Chon ngiu nhién 1 hoc sinh. Xac suat
chon dugc hoc sinh thich mén Tin hoc, biét hoc sinh d6 thich mén Tiéng Anh, 12 bao nhiéu?

5 3 23 23

A —. B. —. C. —. D. —.
8 8 40 30

PHAN II. Cau tric nghi¢m diing sai. Trong mdi y a), b), ¢), d) & mdi cau, thi sinh chon diing hoic sai.
Caul: Cho haibiéncd A va B doclap véinhau véi P(A)=0,3 va P(B)=0,6.Xét tinh dung sai clia
cac khang dinh sau:
a) P(R) =0,7
b) P(B)=0,4

0 P(A|B)=%
3

d) P(B|A)=
) P(B14)-
Cau 2: Mothop co 16 bi do va 10 bi xanh, trong d6 ¢6 10 bi dugc danh ) gém 6 bi d6 va 4 bi xanh. Xét

cac bién co sau:
A “vién bi dugc lay ra c6 mau dé”; B : “vién bi dugc lay ra c6 danh s6”;

A: “vién bi dugc lay ra c6 mau xanh”; B : “vién bi dugc lay ra khong c6 danh so6”.
Xét tinh ding sai cia cac khang dinh sau:

a) Xac suat dé lay ra bi xanh l1a % .

b) Xéc suat dé Iy ra bi khong co danh sé 1a % .
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Cau 3:

Cau 4:

y

) Xac suat deé lay dugc bi mau do khong c6 danh so la 3

d) X4c suit liy duogc bi xanh khong c6 danh sb 1a % :

Mot 16p hoc c6 50 hoc sinh, trong d6 c6 20 hoc sinh nam va 30 hoc sinh nit. Khi téng két cudi
nam, 16p ¢6 20 hoc sinh gidi, trong d6 c6 8 hoc sinh nam va 12 hoc sinh nit. Chon ngau nhién 1
hoc sinh trong 16p. Xét tinh ding sai ctia cac khing dinh sau:

a) X&c suat hoc sinh duoc chon 1a hoc sinh gioi bang 0,4 .

b) Xéc suét hoc sinh dugc chon 1a hoc sinh nit bang 0,5.

¢) Xac suét hoc sinh dugc chon vira 1a hoc sinh gioi va la hoc sinh nir béng 0,6.

d) Biét rﬁng hoc sinh dugc chon 14 nit, xac suit hoc sinh d6 1 hoc sinh gidi béng 0,4.

Mot loai san phém do hai nha may sO L sd 11 cung san XUuét. Ty 1¢ phé phém cta cac nha may I,
11 1an lugt 1a 0,04; 0,03. Trong mdt 16 san phém dé 1an 1on 80 san phém ciia nha may sb 1va
120 san phdm nha may s6 II. Mot khach hang 1ay ngiu nhién 1 san pham tir 16 hang d6. Xét tinh
dung sai cta cac khang dinh sau:

a) S6 phan tir ciia khdng gian mau la 200 .

b) Xac suit dé 1iy duoc san pham tt 1a %83 .

fa g ) . 8
C) Xac suat dé lay dugc san pham khong tot ¢ may I 1a 9

d) Kha ning lay duoc san pham khong tot cia may 11 12 thap hon may 1.

PHAN III. Cau tric nghiém tra 1o ngin

Cau 1:

Cau 2:

Cau 3:

Gieo hai con xlic xac can doi, dong chat. Tinh x4c suat dé tong s6 cham xuat hién trén hai con
xuc xdc 16n hon hodc bang 10, néu biét rang c6 it nhat mgt con da ra mat 5 cham (K&t qua lam
tron dén hang phan tram).

bép an:

Vong thir nhit cudc thi hat don ca “ Giong hat Viét” c¢6 100 thi sinh tham gia, trong d6 c¢6 35
nam va 65 nir. Két thic vong tht nhat cé 25 thi sinh vao vong thi hai (trong d6 c¢6 16 nir va 9
nam). Chon ngau nhién mét thi sinh nit trong s6 100 thi sinh. Biét xac suat chon dugc thi sinh nix

R : - A s ]
dugc lot vao vong thir hai caa cugc thi la o (véi a,beN* va o Ia phén so toi gian). Tinh a+b

bép an:

Mot 16 san pham c6 15 san pham, trong d6 c6 7 san pham chat luong thap. Lay lién tiép 2 san
pham trong 16 san pham trén, trong dé san pham ldy ra & lan tha nhat khdng bo lai vao 16 san
pham. Tinh xé&c suat dé ca hai san pham lay duoc déu co chat luong thap.

bép an:
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Céu 4: Ban Huy hang ngay di hoc béng xe dap hoic bang 6 t6 do bd me dwa don. Néu hdm nay ban Huy
di hoc biang xe dap thi xac suit dé hém sau ban Huy di hoc bang 6 t6 12 0,3. Néu hém nay ban
Huy di hoc bing 6 t6 thi x4c suat ¢& hém sau Huy di hoc bing xe dap 1a 0,6. Xét mot tuin ma
thr hai, ban Huy di hoc bang & t. Tinh xéc suét dé thtr 5 trong tuan d6, ban Huy di hoc bang xe
dap?(Két qua duoc 1am tron dén hang th hai).

Pap an:

Cau5: Trong mot cong ddng X co ti 1é méc ung thur 1a 0,02. Biét ring xé4c suat xét nghiém dwong tinh
1a 0,95 néu ngudi d6 mic ung thu va 0,03 néu ngudi d6 khong mic ung thu. Tinh x4c suat khi
chon ngau nhién mot ngudi trong cong ddng X bi ung thu néu ngudi ndy cho két qua xét nghiém
duong tinh. (Két qua tinh biéu dién dudi dang phan tram, 1am tron dén chir sé6 hang chuc sau diu
thap phéan).

bap an:

Cau 6: Mot binh dung 50 vién bi kich thudc, chét liéu nhu nhau, trong d6 c6 30 vién bi xanh va 20 vién
bi trang. Lay ngau nhién ra mot vién bi, rdi lai Iy ngau nhién ra mot vién bi nita. Tinh xac suit
dé lay dugc mot vién bi xanh & 1an thi nhat va mot vién bi trang & 1an thtr hai?(Két qua lam tron
dén hang phan tram).

bap an:
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y S S
BAI 02. CONG THU'C XAC SUAT TOAN PHAN. CONG THU’C BAYES - PE SO 02

(D@ thi gobm: 12 cau trac nghiém, 04 cau ding-sai, 06 cau tra 1oi ngan)

Bién soan theo chwong trinh GDPT 2018 ciia BGD Thoi gian lam bai: 90 phut

Dé kiem tra theo bai chuyén dé xdc suat co diéeu kién

PHAN I. Cau tric nghiém nhiéu phwong 4n Iwa chon. Mdi cau héi thi sinh chi chon mdt phwong an.
Cau l: Cho haibién cd A, B v6i 0 < P(B) <1. Phat biéu nao sau diy ding?

A. P(A)=P(B)P(AB)+P(B).P(AB).  B.P(A)=P(B)P(A[B)-P(B)P(AB).

C. P(A)=P(B).P(AB)-P(B)P(A[B).  D.P(A)=P(B)P(A[B)+P(B)P(AB).
Cau2: Cho hai bién cé AvaB véi P(B)=0,6, P(A|B)=0,75, P(A\E) =0,5, khi d6 P(A) bang

A. 0,6. B.0,4. C.05. D. 0,45.
Cau3: Cho haibiéncd A, Bvéi 0<P(B)<1,taco P(A) bang

A. P(AnB)+P(ANB). B. P(AnB)+P(ANB).
C. P(AnB)+P(ANB). D. P(AnB)-P(ANB).
Cau4: Cho hai bién c6 A va B biét ring P(B)=0,4; P(AnB)=0,4 va P(AnB)=0,3. Khi d6
P(A) béng
A. 08, B.0,2. C.05. D. 0,7,

Cau5: Cho haibiéncd A B vsi P(B)=0,7; P(A|B)=0,6 va P(A|§):0,4.Khi d6 P(A) bang:
A.05. B. 0,54. C. 0,46. D. 0,3.

Cau 6: Cho hai bién c¢6 A, Bsao cho P(A)=0,4;P(B)=0,8;P(A|B)=0,2. Tinh P(B|A)
A.01. B.0,2. C.03. D. 0,4

Cau 7:  Cho hai bién c¢6 A, B sao cho P(A)=0,3;P(B)=0,6;P(B|A)=0,2. Tinh P(A|B)
A. 01, B.0,2. C.0.3. D. 0,4

Cau 8: Hop thtr nhat co chtra 4 vién bi xanh va 3 vién bi d6, hop tht hai c6 chira 5 bi xanh va 2 bi do.
Tir hop thir nhét 14y ra ngdu nhién 1 vién bi bo vao hop thir hai, sau d6 tir hop thir hai 1iy ra ngau
nhién 2 vién bi. Tinh x4c suat hai vién bi 4y ra & 1an tht hai 1a hai vién bi xanh.

AL B. 2 c. 2 D. 2.
98 9 49 8
Cau 9: Mot cong ty sir dung hai may cting san xuét 1 loai san pham. Ti 1& phé phdm cta may 11a 3% va
. . . 2 o1
cua may Il 1a 2%. SO lugng san pham do may I san xuat la 3 va cua may II san xuat la 3 tong

sO san phdm ca cong ty. Ti 1é phé pham cia cong ty d6 bang
A. 2,5%. B. 2,7%. C. 2,6%. D. 2,4%.
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Cau 10: Gia sir ti 1& nguoi dan cia tinh X nghién thude 14 13 20% ; ti 16 ngudi bi bénh phai trong s6 nguoi
nghién thudc 14 1a 70% , trong sb ngudi khdng nghién thude 14 1a 15% .Hoi khi gap ngau nhién
mot ngudi dan cua tinh X thi kha nang gip ngudi bi bénh phdi 1a bao nhiéu %

A. 15% . B. 29%. C. 31%. D. 26%.

Cau 11: Trong ky thi Tét nghiép THPT niam 2024, tinh X ¢ 70% hoc sinh chon té hgp D00 (gém Toan,
Vin, Ngoai ngir). Biét rang néu mot hoc sinh chon té hop D00 thi xac suat dé hoc sinh d6 dd Pai
hoc 12 0,73; con néu mot hoc sinh khdng chon té hop D00 thi xac xuat hoc sinh d6 db dai hoc la
0,65. Chon ngau nhién mét hoc sinh cua tinh X di tét nghiép trung hoc phé théng trong ky thi
trén. Biét rang hoc sinh nay da dd dai hoc. Xac suét dé hoc sinh d6 chon té hgp D00 Ia (I1am tron
sau dau phay ba chit s6 thap phan).

A. 0,724, B. 0,856. C. 0,678. D. 0,742.

Cau 12: Biét rang s6 lwong hanh khach dang no ngan hang chia thanh ba dbi twong: ddi twong 1: dudi
20 ty chiém 81,3%, dbi tugng 2 : tir 20 ty dén 38 ty chiém 8,7%, d6i tuong 3: trén 38 ty
chiém 10% . Xéc suét tra dugc ng ngan hang cia mot khac hang thudc mot trong ba dbi twong
trén 1a: 0,85; 0,7 ; 0,35. Gia sir mot khach hang khéng tra duoc no ngan hang, tinh xac suat dé
khach hang d6 thudc dbi twong 1.

A. 0,572. B. 0,856. C. 0,678. D. 0,742.

PHAN II Céu tric nghiém diing sai. Trong mdi y a), b), ¢), d) & mdi cau, thi sinh chon diing hoic sai.

Cau 1: Mot thung hang c6 20 san pham, trong d6 c6 3 san pham loai I va 17 san pham loai II. Trong qua
trinh van chuyén, mot san pham bi that lac khong rd chat lugng. Ly ngiu nhién 1 san pham tir
19 san pham con lai. Xét tinh dung sai cta cac khang dinh sau:

a) Xac suit san phém bi that lac 1 san phém loai II 1a 2—3;)

b) Xac suat lay duoc san pham loai I néu san pham bi thét lac 1a san pham loai I1 14 xap xi 13,4%.

¢) Xac suat 1y duoc san pham loai I néu san pham bj that lac cling 13 san pham loai I 1a xap xi
2,4%.

d) Xéc suit léy duoc san phérn loai I 1a 15%.

Cau2: Mot chiéc hdp c6 80 vién bi, trong do6 cd 50 vién bi mau do va 30 vién bi mau vang; cac vién bi
c6 kich thude va khdi lugng nhu nhau. Sau khi kiém tra, nguoi ta thiy c6 60% s6 vién bi mau
d6 danh sé va 50% s6 vién bi mau vang c6 danh sd, nhimg vién bi con lai khong dénh sb. Xét
tinh diing sai clia cac khang dinh sau:

a) SO vién bi mau dé c6 danh s6 1a 30

b) S6 vién bi mau vang khong danh s6 13 15
A X A A ‘A . A , A A A . A ) ’ A 1> 3
c¢) Lay ra ngau nhién mot vién bi trong hop. Xéc suat dé vién bi dugc lay ra c6 danh so 1a g

d) LAy ra ngéu nhién mot vién bi trong hop. Xac suét dé vién bi duoc 1y ra khong c6 danh s 1a
7
16
Cau 3: Khao sat dan cu cua thanh phd X cho thiy c6 1% dan sb mic can bénh Y. Céc nha khoa hoc da
tim ra mot phuwong phap xét nghiém dé chan doan cin bénh nay. Tuy nhién, xét nghiém c6 sai s6
nén khi xét nghiém 96% nguoi bi bénh c6 két qua duong tinh va 92% ngudi khong bi bénh cé
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Cau 4:

két qua am tinh. Mot nguoi di xét nghiém. Goi A 1a bién ¢ nguoi duoc xét nghiém bi bénh con
B 1a bién c6 ngudi dugc xét nghiém cd két qua xét nghiém duong tinh. Xét tinh dang sai cua
cac khang dinh sau:
P ( B).P ( B A)

P(A)

a) P(A|B)=

b) Xac suit dé nguoi di xét nghiém bj bénh 1a 1% .

C) X&c suat dé nguoi d6 co két qua duong tinh khi ngudi d6 khong bi bénh 12 8% .

d) Mot nguoi di xét nghiém va cd két qua xét nghiém dwong tinh. Xac suit dé nguoi d6 bi bénh
I6n hon xé4c suit dé ngudi d6 khong bi bénh.

X&c suit dé co quan Q thué 1 trong cac congty A va B tu van lan luot 1a: 0,4 ; 0,6. Theo kinh
nghiém kha niang Q phét sinh thém chi phi khi sir dung dich vu tu vin caa cong ty A va B lan
luot 12 0,05 va 0,03. Xét tinh ding sai ciia cac khang dinh sau:

a) Xac suat dé Q c6 phat sinh thém chi phi khi str dung dich vu tu vén 13 0,038.

b) Biét Q c6 phat sinh thém chi phi khi str dung dich vu tu van. Xac suat ¢¢ Q thué congty A
tu van la 0,4737

¢) Biét Q c6 phat sinh thém chi phi khi sir dung dich vu tu van. Xéc suat dé Q thué congty B
tw van 1a 0,5263

d) Biét Q khong phat sinh thém chi phi khi st dung dich vu tu van. X4c suat ¢¢ Q thué cong
ty A tuvanla 0,395

PHAN III. Cau tric nghiém tra 16i ngin

Cau 1:

C6 hai 16 san pham gdm cac loai san pham tot va xau. L6 1 ¢6 50 san pham trong d6 c6 20 san
pham xau, 16 2 ¢6 40 san pham trong d6 ¢6 15 san pham xau. Liy ngau nhién mot 16 va tir d6 lay
ra mot san pham. Tim x4c sudt dé san pham 1ay ra 1a san pham t6t (két qua lam tron dén hang
phan trim).

bép an:

Mot day chuyén may san xuat ra hai san pham: 4o thun va 4o so mi. Theo thong ké, trong mot
ngay day chuyén nay c6 90% ao thun san xuat dat chat luong va 85% 4o so mi san xuét dat chat
luong. Ao thun chiém 60% san lugng san xuat trong mot ngay. Chon ngau nhién mot san pham
trong s6 san pham day chuyén nay san xuit trong mot ngay. Tinh xac suat dé san pham dugc
chon dat chat lugng.

Dap an:

Gia st ty 1€ nguoi dan cua tinh X nghién thube 14 1a 20%, ty 1¢ nguoi dan bi bénh phéi la 26%,
trong s6 nguoi bi bénh phdi thi ty 1& nghién thudc 14 12 70%. Tinh xac suat nguoi d6 nghién thude
14 khi biét bi bénh phdi ( 1am tron dén chir s6 hang phan trim).
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Cau 6:

AL

bap an:

Mot cap tré sinh doi c6 thé do cung mét trimg (sinh dbi that) hay do hai trimg khac nhau sinh ra
(sinh do61 gid). Cac cap sinh doi that ludn luon co6 cung gidi tinh. Céc cap sinh doi gia thi gidi tinh
ctia mdi dira doc 1ap véi nhau va co xac sudt 140.5. Théng ké cho thdy 34% cip sinh d6i 1a trai,
30% cap sinh d6i la gai va 36% cap sinh doi c6 gidi tinh khac nhau. Tinh ty 1€ cap sinh doi that
trong s cac cip sinh doi c6 cung gi6i tinh. (Lam tron dén hang phan trim)

Pap an:

Day chuyén ldp rap nhan duoc cac chi tiét do hai may san xuat. Trung binh may th& nhét cung
cap 60% chi tiét, con lai 1a ctia may thir hai. Khoang 90% chi tiét do may thir nhat san xuét dat
tiéu chuan, con 85% chi tiét do may thir 2 san xuat la dat tiéu chuan. Lay ngau nhién tir day
chuyén mot san pham, thay no dat tiéu chuan. Xéc suat dé san pham d6 do may thi nhét san xuét

a % voi % 4 phan s6 t6i gian va a,b e Z . Tinh a + 2b.

Pap an:

Mot bo loc dugce stir dung dé chan thu rac trong cac tai khoan thu dién tir. Tuy nhién, vi b loc
khong tuyét doi hoan hdo nén mdt thu rac bi chin véi xac suat 0,95 va mot thu ding (khong
phai 1a thu rac) bi chan v6i xac sudt 0,01. Thong ké cho thiy ti 16 thu rac 1a 3% . Hoi trong s6
cac thu khong bi chdn, cé bao nhiéu phﬁn tram la thu rac?

bép an:
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PE KHAO SAT CHAT LU'QO'NG CHU'O'NG XAC SUAT CO PIEU KIEN

(D@ thi gobm: 12 cau trac nghiém, 04 cau diung-sai, 06 cau tra 1oi ngan)

Bién soan theo chwong trinh GDPT 2018 ciia BGD Thoi gian lam bai: 90 phut

Dé kiem tra theo bai chuyén dé xdc suat co diéu kién

PHAN I. Cau tric nghiém nhiéu phwong 4n Iwa chon. Mdi cAu héi thi sinh chi chon mdt phwong an.

Cau 1:

Cau 4:

Cau 5:

Cau 6:

Cau 7:

Cau 8:

Cau 9:

Cau 10:

Cho hai bién ¢6 A va B biét P(A)=0,4, P(B)=0,3 va P(AB)=0,1. Tinh P(AB)?

A B. >, c.d D. =
3 4 4 12
Cho hai bién ¢6 A va B biét P(A)=0,4, P(B)=0,3 va P(AB)=0,1. Tinh P(B|A)?
AL B. >, c.d D. —.
3 4 4 12
Cho hai bién ¢6 A, B thod man P(A)=0,4; P(B)=0,3; P(Al B)=0,25. Khi d6, P(B| A)
bang
A. 0,1875. B. 0,48. C. 0,333. D. 0,95.
Cho hai bién c6 A, B vé6i P(B)=0,6; P(AI B)=0,7 va P(Al B)=0,4 Khido, P(A) bing
A.0,7. B.0,4. C. 0,58. D. 0,52.

Xét phép thir “Tung hai con xtic sic khac nhau” va bién ¢ A: “Mot con xtc xic xut hién mat
mot chim”. S6 két qua cta phép thir trén khi bién ¢6 A xay ra la:
A. 36. B. 6. C. 11. D. 18.
Trong mét binh ¢6 5 qua danh s6 tir 1 dén 5. Lay ngau nhién mot qué cau tir hop, bo qua cau do
ra ngoai va lai 14y ra mot cach ngau nhién thém mot qua cau nira. Hoi ¢6 bao nhiéu kha nang cé
thé xay ra ctia phép thir trén khi qua ciu lay ra lan thir nhat ghi s6 3?
A. 4. B. 5. C. 10. D. 20.
Lay ngiu nhién mot san pham tir gié hang dung 4 san pham loai 1 va 6 san pham loai 2 bo ra
ngoai va lai ldy ra mot cach ngau nhién thém mot san pham nita tir gié hang. Hoi ¢6 bao nhiéu
kha ning c6 thé xdy ra ctia phép thir trén khi lan thir nhat liy dugc san pham loai mot?
A. 12 B. 36. C. 24. D. 10.
Xét phép thir “Tung 1an luot hai con xtc sic khac nhau”. Tinh xac suit dé tong s6 cham xuét
hién trén hai con x{ic xic béng 5 biét ré‘mg con xuc xic thir nhat xuit hién mat hai chim?
N 5l e L oL

9 6 24 36
M6t cudc thi khoa hoc ¢6 36 bd cau héi, trong d6 c6 20 b cau héi vé chu dé tw nhién va 16 bd
cau hoi vé chil d& xa hoi. Ban An 1ay ngau nhién 1 bo cau hoi (Idy khong hoan lai), sau d6 ban
Binh lay ngéu nhién 1 bo cau hoi. Xac suat ban Binh lay duoc b cau hoi vé chu dé xa hoi bang
L 52 et .S

35 35 9 9
Trong mot dot kiém tra sttc khoé, c6 mot loai bénh X ma ti 1& nguoi méc bénh 1 0,2% va mot

loai xét nghiém Y ma ai méic bénh X khi xét nghiém Y ciing c6 phan timg duong tinh. Tuy nhién,
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c6 6% nhimg ngudi khong bi bénh X lai c6 phan ung duong tinh véi xét nghiém Y. Chon ngau
nhién 1 ngudi trong dot kiém tra strc khoé d6. Gia st nguoi dé c6 phan tmg dwong tinh véi xét
nghiém Y. X4c suit ngudi d6 bi mic bénh X 13 bao nhiéu (1am tron két qua dén hang phan trim)?
A. 0,3. B. 0,03. C. 0,04. D. 0,4.

Céau 11: MOt ctra hang c6 hai loai bong dén Led, trong d6 c6 65% bong dén Led 1a mau trang va 35%
bong dén Led 1a mau xanh, cac bong dén co kich thudc nhu nhau. Cac bong dén Led mau tring

co ti 1¢ hong 1a 2% va cac bong dén Led mau xanh c6 ti I¢ hong 1a 3%. Mgt khach hang chon
mua ngdu nhién 1 bong dén Led tir ctra hang. Xac suat dé khach hang chon duogc bong dén Led
khong hong bang

A. 0,7956. B. 0,7965. C. 0,9756. D. 0,9765.

Ciau 12: C6 0,5 kg thoc gidng ST24 xac xuat hat nay mam 1a 90%, 1,5 kg thoc gidng ST25 xac xuét hat
nay mam la 80% bi tron 13n vao nhau. Tinh x4c xuat dé 14y ra mot hat thudc gidng ST24, biét
hat nay mam va s hat thoc trén 1 kg ctia cac giong 13 bang nhau.

13 12 8 9

A, — B. — C. — D. —
33 33 33 33

PHAN II. Cau tric nghi¢m diing sai. Trong mdi y a), b), ¢), d) & mdi cau, thi sinh chon diing hoic sai.

Caul: Mot hop c6 8 qua bong mau xanh, 6 qua bong mau do; cac qua bong cé kich thudc va khoi
lwong nhu nhau. Liy ngiu nhién lan luot hai qua bong trong hop, lay khong hoan lai. Goi A 1a
bién cb “Lan tht nhit 1dy duge qua mau xanh”. B 1a bién ¢ “Lan thir hai lay dugc qua mau do”.
Xét tinh dung sai ctia cac khang dinh sau:

a) Sb cach 1ay dugc hai qua bong ctia phép thir trén 13 48 .
b) S6 céach lay lan thir nhat duoc qua bong mau xanh, lan thi hai duge 1 qua bong mau bét ky

khi la 104.
¢) S6 cach lay lan thir hai duoc 1 qua bong mau do6 khi lan thir nhét da lay dugce qua bong mau
xanh la 84.
; 6
d) Xac suat P(B | A) :E .

Cau2: Mot thi co 10 hop sita chua dau va 10 hop sira chua nha dam; cac hQp sira chua c6 kich thude
va khéi luong nhu nhau. C6 12 hop sita chua trong tai 1 sira chua khong duong, trong d6 co 6
hop sita chua ddu va 6 hop sira chua nha dam. Lay ngiu nhién mot hop sira chua trong tai, xét
céc bién cd sau:

A: “Hop sita chua duoc 14y ra 1 hop sita chua dau™;

B: “Hop sita chua duoc 14y ra 14 sita chua khong duong”.
Xét tinh ding sai ctia cac khang dinh sau:

a) P(A|B)=o,5

Cau 3: Khdi 11 caa mot trudng THPT ¢6 450 hoc sinh trong d6 ¢6 250 nit va 200 nam. Két qua hoc
tap cudi nam cé 45 hoc sinh xuat sic trong d6 c6 24 nit va 21 nam. Chon ngau nhién mét hoc
sinh trong 450 hoc sinh cta khéi 11.
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Goi A 1a bién ¢b “ Hoc sinh duoc chon Ia hoc sinh xuét séc”.
B la bién cé: “Hoc sinh duoc chon I1a hoc sinh nam”.

Xét tinh dlng sai caa cac khang dinh sau:

2) P(A):%.

b) P(AB):%.
0 P(A|B):%.
d) P(K|B)=%.

Gia str trong mot nhom ngudi ¢6 10 nguodi nhiém bénh, 90 ngudi con lai 1a khong nhiém bénh.
bé phat hién ra nguoi nhiém bénh, nguoi ta tién hanh xét nghiém tat ca moi nguoi cia nhom do.
Biét ring ddi voéi nguoi nhidém bénh thi x4c suat xét nghiém ¢ két qua dwong tinh 1 80%, nhung
d6i voi ngudi khong nhidém bénh thi xac suat xét nghiém c6 phan tmg duong tinh 1a 9%. Goi X
12 mot nguoi trong nhém duge xét nghiém. Xét tinh dung sai cua cac khang dinh sau:

. ‘ . (L 42 Lo 1
a) Gia st X co6 ket qua xét nghiém duong tinh. Xac suat d¢ X 1a nguoi nhieém bénh la >

b) Gia stt X c6 két qua xét nghiém dwong tinh. Xéc suat dé X 1a ngudi khong bi nhiém bénh 1a

81

161

) J A 5 r A A ’ r A A \ N X A \ 20

¢) Gid st X c6 két qua xét nghiém am tinh. Xéc suat dé X 1a ngudi nhiem bénh la 839"
d) Gia stt X c6 két qua xét nghiém am tinh. Xac suat @& X 1a nguoi khong bi nhiém bénh 1a
800

839

PHAN III. Cau tric nghiém tra 16i ngin

Cau 1:

Khoa hoc da chtg minh bénh béo phi s& lam ting nguy co bi bénh tim mach. Khao st trén ho
so cac bénh nhan bi béo phi & mot bénh vién, bénh béo phi do yéu t6 16i séng sinh hoat 1a 90%,
trong s6 nguoi d6 c6 60% nguoi bi mic bénh tim mach. Béo phi do yéu t6 di truyén 1a 10%,
trong s6 nguoi dé c6 25% nguoi bi mic bénh vé tim mach. Tinh xac xuét dé rat ra mot hd so 1a
ctia mot ngudi bi béo phi do di truyén biét nguodi d6 bi bénh tim mach. (Két qua 1am tron dén chix
s6 thap phan thr hai sau du phay).

bép an:

C06 hai chudng thé. Chudng I ¢6 7 con tho den va 6 con tho tring. Chudng II ¢6 5 con tho den va
10 con tho tring. Trudc tién tir chudng I 1y ra ngiu nhién mot con tho rdi bo vao chudng I1. Sau
d6 tir chudng 11 14y ra ngau nhién mot con tho. Tinh x4c sut dé con thoé duoc lay ra 1a con thod
mau den (tinh chinh xac dén hang phan tram).

bap an:
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Cau 3: Vao mdi budi sang & tuyén phd X , xac suat xdy ra tic duong khi troi mwa va khong mua lan
lugtla 0,6 va 0,15. Xac suat c6 mua vao mdt buoi sang 1a 0,05. Tinh xac suat dé budi sang co6

mua khi tuyén phé X bi tic duong (tinh chinh xac dén hang phén tram).

Pap an:

Cau4: Gia st co khoang 40% thu dién tir (email) giri dén mot dia chi 1a thu rac. Ngudi ta sit dung mot
thuat toan dé phan loai thu rac, biét réng thuat toan nay co thé phan loai dén 99% thu rac va ti
1¢ sai s6t khi phan loai thu binh thudng thanh thu rac 1a 5% . Tinh xac sudt mot thu dién to 1a thu
binh thuong néu thu nay di duoc phan loai dang (1am tron 2 chit sd thap phan).

Pap an:

Cau5: Co hai chiée hop, hop I c6 5 vién bi mau trfmg va 5 vién bi mau den; hop Il c6 6 vién bi mau
trang va 4 vién bi mau den. Céc vién bi ¢ cling kich thudc va khdi lwong. Ly ngiu nhién dong
thoi hai vién bi tir hop 1 bo sang hop II. Sau d6 1dy ngau nhién mot vién bi tir hop II. Ly ra ngau
nhién mot vién bi, gia st vién bi duoc 14y ra 13 vién bi mau tring. Tinh xac sudt vién bi mau tring
d6 thudc hop I (1am tron 2 chir sb thap phan).

Pap an:

Cau 6: Mot cudc thi cd 36 bo cau hoi, trong d6 c6 16 b cau hoi vé cha dé ty nhién va 20 bo cau hoi
vé chu dé xa hoi. Ban An lay ngau nhién 1 bo cau hoi (lay khdng hoan lai), sau d6 ban Phuc lay

ngau nhién 1 bd cau hoi. Xéc suat ban Phic lay duoc bo cau hoi vé chu dé tu nhién bang % Voi
% la phén s6 ti gian. Gia tri 100a—99b bang bao nhiéu?

bép an:
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