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Chuyén dé VECTO TRONG KHONG GIAN Luyén thi THPT 2025

Chu de 2: HE TRUC TOA DO TRONG KHONG GIAN

I. LY THUYET

1. Hé truc toa do trong khong gian
Trong khong gian ba truc Ox,0Oy,0z ddi mot vudng géc véi nhau tai gdc O ctia mdi truc. Goi
?,7,12 [an lwot 1a cac vecto don vi trén cac truc Ox,Oy,Oz.
- Hé ba truc nhu vay dwoc goi la hé truc toa dd Descartes vudng goc Oxyz, hay don gian la hé
toa d§ Oxyz.
-biém O duoc goi la gdc toa do.
- C4c mat phang (Oxy),(Oyz),(Oxz) ddi mot vudng géc voi nhau duge goi la cac mit phang
toa do.
Khong gian véi hé toa d§ Oxyz con duwoc goi la khong gian Oxyz.

2. Toa d6 ctia di€ém, toa d§ cua vecto trong khong gian

a) Toa d¢ ctia di€m trong khong gian
Trong khong gian Oxyz, cho mét di€m M tuy y. BO ba s6 (x;y;z) duy nhat sao cho
OM =x.i +v.j +zk dwoc goi la toa dd ctia diém M d6i véi hé toa dd Oxyz.
Khi d¢, ta viét M = (x;y;z) hoac M(x; y;z), trong d6 x la hoanh d9, y la tung do va z la cao
do cua M.
Nhan xét. Néu diém M cé toa dd (x; y;z) d6i v6i hé toa d6 Oxyz thi:
- Hinh chiéu vudng goc caa M trén cac truc Ox,Oy va Oz cb toa do lan luot la
(x;O;O),(O;y;O),(O;O;z).
- Hinh chiéu vudng goc ctia M trén cac mat phang (Oxy),(Oyz) va (Oxz) c6 toa do lan luot
la (x;y;O),(O;y;z),(x;O;z).

b) Toa dg cua vecto trong khong gian
Trong khong gian Oxyz, cho vecto i tuy y. Bo ba s§ (xy;z) duy nhdt sao cho
d=xi+ y.f +z.k duoc goi la toa d6 ctuia vecto 4 d6i voi hé toa do Oxyz.
Khi d¢, ta viét a = (x;y;z) hoac E(x; y;z).
Nhan xét.
- Toa d cta vecto 4 cling la toa d¢ cua diém M sao cho OM =3.

x=x
- Trong khong gian, cho hai vecto i=(x;y;z) va b= (xy52"). Khido, 4= beiy=y.
z=2'
¢) Toa do ctia vec to theo toa d6 hai dau mat
Trong khong gian Oxyz, cho hai diém M(xM;yM;zM) va N(xN;yN;zN). Khi dé:
MN :(xN X Yn T YmiEN _ZM)
IL. BAI TAP TRAC NGHIEM
Caul: Trongkhong gian Oxyz, diém nao sau day thudc truc tung Oy ?
A. Q(0;-10;0). B. P(10;0;0). C. N(0;0;-10). D. M (-10;0;10).
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Cau 2:

Cau 3:

Cau 4:

Cau 5:

Cau 6:

Cau 7:

Cau 8:

Cau 9:

Cau 10:

Cau 11:

Cau 12:

Cau 13:

Trong khong gian OXyz, cho A(0;10), goc gitra duong thang OA va mit phang (Oxz) bang
A. 60°. B. 45°. C. 90°. D. 0°.

Trong khong gian Oxyz, biét toa do hinh chiéu cua diém A 1én cac truc Ox,0y,0z lan
luot 1a M (1,0;0), N (0;-2;0), P(0;0;3). Toa d6 ctia vecto OA Ia

A. (-1,23). B. (12;3). C. (1,-2;3). D. (-12-3).

Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(a; b;c) ; B(m; n; p). Diéu kién d€ A, B nam vé hai phia
ctia mat phang (Oyz) la

A. cp<O. B. bn<O0. C.am<O0. D. c+p<0.
Trong khong gian Oxyz, cho u(2;4;-1). Déng thtic nao dudi day dung?

A u=2i+4]-k. B. u=-2i-4j+k. C. \G\=2+4—1. D. \G\=22+42—12.
Trong khong gian Oxyz, cho &= 2i + k—3].Toadd cua 4 la

A. (-2,1,3) B. (2,-3;1) C. (21,3). D. (2,1,-3)

Trong khong gian Oxyz, cho a=i-2k.Toadd a la

A. (1,0;2). B. (1,0;-2). C. (20). D. (1,-2;0).
Trong khong gian Oxyz, cho U= 2] —~3i-4K . Toa dd cua u la

A. (2-3-4). B. (-3,2,-4). C. (-3,2;4). D. (3-2,4).
Trong khong gian vdi hé toa do (O,;,},%), cho Wz(Z;—B;—l). Khéng dinh nao sau day
dung?

A.OM=2i-3j-k.  B. M(-2;31). C. M(-1-3;2). D. OM =2i+ 3j+k.

Trong khong gian Oxyz, cho diém M théa man hé thitc OM = 2i +k. Toa d6 cua diém M 1a
A. (2,0;1). B. (0;2;1). C. (1,2;0). D. (210).

Trong khong gian Oxyz, cho vecto AO = 3(T+ 4]) —2k+5] . Toa do ctia diém A la

A. (317;2). B. (-3,-17;2). C. (3;5;-2). D. (3,-2; 5).

Trong khong gian OXyz, cho cac véc to a=2j+i,b=—i+2k-2] va c=2i-3k. Khang dinh
nao sau day dung?

=(2,10),b=(-1-22),c=(20;,-3). B. a=(210),b=(-12;-2),c=(2-3,0).
C. a=(12,0),b=(-1-22),c=(2-30). D. a=(L2,0),b=(-1-2;2),c=(20;-3).
Trong khong gian Oxyz, cho diém M (a; b; ¢). Ménh d@é nao sau day sai?

A.Toa dd OM la (a;b;c).

B. Toa d6 hinh chiéu cia M 1én Ox1a (&;0;0).
C.Diém M thudc Oz khi vachikhi a=b=0..
D. Khoang cach tir M dén (Oxy) béng c.
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Cau 14:

Cau 15:

Cau 16:

Cau 17:

Cau 18:

Cau 19:

Cau 20:

Cau 21:

Cau 22:

Cau 23:

Cau 24:

Cau 25:

Cau 26:

Cau 27:

Trong khong gian Oxyz, cho vecto a= (L,3;-3); b= (2;2;—2);6 =2i+2j-6k va d =(13-1).
Cap vecto nao sau day cung phuong?

A.avab. B. avad. C. avac. D. b vac.

Trong khong gian Oxyz cho 4 diém M (1,2;3), N(-1,0;4), P(2;,-31), Q(2:12). Cap vécto
nao sau day la véc to cung phuong ?

A. MN va PQ. B. OM va NP. C. MQ va NP. D. MP va NQ.

Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A B voi ﬁZ(Z;—l;:%), @Z(S;Z;—l). Tim toa do
ctia vecto AB.

A. AB=(-3;-3;4).  B. AB=(3;3,-4).  C. AB=(71;,2). D. AB=(2;-1;3).

Trong khong gian Oxyz, cho diém A(-2;3;5). Toa d6 ctia vecto OA la

A. (-2;35). B.(2,-35). C.(-2,-35). D.(2-3,-5).

Trong khong gian Oxyz, cho diém M (a;b;c). Toa d6 ctia vecto OM Ila

A. (a;b;c). B. (—a;b;c). C. (—a-b;—c). D. (—a;b;—c).

Trong khong gian Oxyz, cho vecto & =(—1;—2;3). Tim toa d0 cta vécto b :(2; y;Z ), biét
rang vecto b cung phuong vdi vecto a.

A.b=(24,-6). B.b=(2-46). C.b=(246). D. b=(2-33).

Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(LL-2) va B(2;2;1). Vecto AB 6 toa d 1a

A. (3,3-1) B. (-1-1-3) C. (311 D. (313)

Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(1;1;-1) va B(2;3;2). Vecto BA 6 toa dd 1a

A. (-1,-2;-3). B. (3;4:1). C. (1;2;3). D. (-3;-4;-1).

Trong khong gian Oxyz, cho hai difm M, N thoa man hé thic OM =2i+j va

ON =i— j+2k.Toa do ctia vecto MN 1a

A M=(12-2). B. M =(1-12). C. M=(-1-22). D. M=(201).

Trong khong gian Oxyz , hinh chiéu vudng géc cta diém A(12;5) 1én truc OX c6 toa do6 la

A. (0;2;0). B. (0;0;5). C. (100). D. (0;2;5).

Trong khong gian Oxyz, hinh chiéu vuong géc ctia diém M (3;-1;1) trén truc Oz c6 toa do la
A. (3,0,0). B. (3;-10). C. (0;0;1). D. (0;-1,0).

Trong khong gian Oxyz, cho diém M (3;2;-5). Diém d6i xtiing cua diém M qua truc Oz 1a
A. M, (-3;,-2;-5). B. M, (0;0;-5). C. M;(235). D. M,(0;0;5).

Trong khong gian Oxyz, hinh chiéu vudng géc cta diém M (2;1;,—1) trén truc Oy c toa dd
la

A. (0;0;-1). B. (2;0;-1). C. (0;1,0). D. (2,0,0).

Trong khong gian Oxyz, hinh chiéu vudng goc ctia di€ém M (2;-2;1) trén mat phang (Oxy)

cO toa do la
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A. (2,0,1). B. (2,-2;0). C. (0;-2;1). D. (0;0;1).

Ciu 28: Trong khong gian voi hé toa do Oxyz cho diém A(l; —4; —5). Toa do diém A’ ddi xting véi
diém A qua mat phéng Oxz la
A. (1,-4;5). B. (-1,4;5). C. (1,4;5). D. (1,4;-5).

Cau29: Trong khong gian Oxyz, cho diém M (2;-5;4). Toa d6 ctia diém M ' d6i xtng v6i M qua
mat phang (Oyz) 1a

A. (2;5;4). B. (2,-5,-4). C. (2;5-4). D. (-2;-5;4).

Cau 30: Trong khong gian Oxyz, tim tat ca cac gid tri cia m d€ hai vecto a= (L,3;,-3) va b= (l; m?; —3)
bang nhau.
A.m=2. B. m=1. C. m=-1. D. m=+1.

Cau 31: Trong khong gian Oxyz, cho hai vecto Gz(l;m—1;4) va \72(1; 3;2n). Biét U=V khi d6 gia tri
cta m;n la
A.m=4n=2. B. m=2,n=2. C. m=4n=4. D. m=2n=4,

Cau32: Trong khong gian Oxyz, cho hai vecto a=(-12x-11-3z) va b=(2+3y;-1-2). Khi a=b
thi tdng T = x+2y” +32° bang
A.2. B. 5. C. 1. D. 4.

Cau 33: Trong khong gian Oxyz, cho diém M (3;10) va MN = (-1-10). Tim toa do cta diém N.

A. N(4,2;0). B. N(—4;-2;0). C. N(-2;0;0). D. N(2;0;0).

Cau 34: Trong khong gian Oxyz, cho a= (—3; 2;1) va diém A(4;6;—3). Tim toa d0 diém B thoa man
AB=a.
A. (7:4,-4). B. (18;-2). C. (-7;-4;4). D. (-1,-8;2).

Cau 35: Trong khong gian Oxyz, cho ba diém M (0;1;2), N(7;3;2), P(-5,—3;2). Tim toa d6 diém Q
théa man MN = (ﬁ
A. Q(-12,-5;2). B. Q(-12;5;2). C. Q(12;5;2). D. Q(-2-12).

Cau 36: Trong khong gian Oxyz, hinh chidu vudng goc ctia di€ém M (2;-2;1) trén mat phang (Oyz)
cotoaddla
A. (2;0;1). B. (2,-2,0). C. (0;-2;1). D. (0;0;1).

Cau37: Trong khong gian Oxyz, cho A(L12), B(2-L1) va C(3;2,-3). Tim toa d6 diém D d¢
ABCD la hinh binh hanh.
A. (4,0,-4). B. (0;-2;6). C. (42-4). D. (2,4,-2).

Cau 38: Trong khong gian Oxyz, cho ba diém A(1;2;-1),B(2;-1;3), C(-3;5;1). Tim tao dd diém
D sao cho t& gidc ABCD 1a hinh binh hanh.
A. D(-2;8;-3). B. D(—4;8;-3).  C. D(-2;2;5). D. D(-4;8;-5).
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Cau 39:

Cau 40:

Cau 41:

Cau 42:

Cau 43:

Cau 44:

Cau 45:

Trong khong gian Oxyz, cho tam gidc ABC, véi A(1;2;1), B(-3;0;3), C(2;4;-1). Tim toa do
diém D sao cho tit gidc ABDC la hinh binh hanh.

A. D(6;-6;3). B. D(-2;21). C. D(6;-6;-3). D. D(6;6;-3).

Trong khong gian Oxyz, cho hinh binh hanh ABCE véi A(3;1;2), B(10;1),C(2;3,0). Toa d6
dinh E la

A. (441). B. (0;2;-1). C. (132). D. (13-1).

Trong khong gian Oxyz, cho ba diém A(l; 2;—1), B(Z;—l; 3),C(—2;3; 3). Diém M (a;b;c) la
dinh thtt tw ctia hinh binh hanh ABCM, khi d6 P =a* +b? —c? c6 gia tri bing

A. 42. B. -50. C. —48. D. 44.

Trong khong gian Oxyz cho hinh hop ABCD.A'B'C'D’ biét A(l,O,l), B(2,1,2), D(l,—l,l),
C'(4,5, —5). Toa dd A’ la

A. A’(4,6,—5). B. A'(—3,4,—1). C. A'(3, 5, —6). D. A'(3, 5,6).

Trong khong gian Oxyz, cho hinh hop ABCD.A'B'C'D" vdi cac dinh A(-1,1,2) B(-3;2;1),
D(0;-1,2) va A'(2;1,2). Tim toa d6 dinh C".

A. C'(-131). B. C'(-3;0;3). C. C'(0;3,0). D. C'(30;1).

Trong khong gian Oxyz, cho hinh hop ABCD.A'B'C'D’. Biét toa d¢ cac dinh A(-3;2;1) ,
C(4;2;0) , B'(-2;11), D'(3;5; 4) . Tim toa d0 diém A’ cuta hinh hop.

A. A'(-3;33). B. A'(-3;,-3;,-3). C. A(-3-33). D. A'(-3;3;1).

Trong khéng gian Oxyz, cho hinh hép ABCD.A'B'C'D’ ¢6 A(l;O;l), B(2;l;2), D(l;—l;l),
C'(4; 5;— 5) . Tinh toa d6 dinh A’ ctia hinh hop da cho.

A. A'(4;6,-5). B. A'(2,0;2). C. A'(35-6). D. A'(3;4,-6).

I11. LOI GIAI CHI TIET

Cau 1:

Cau 2:

Cau 3:

Trong khong gian Oxyz , diém nao sau day thudc truc tung Oy ?

A. Q(0;-10;0). B. P(10;0;0). C. N(0;0;-10). D. M (-10;0;10).
Trong khong gian Oxyz, cho A(0;1;0), goc gifta duong thing OA va mit phing (Oxz) bang
A. 60°. B. 45°. C. 90°. D. 0°.

Loi giai:

Ta c6 OA L (Oxz) nén géc gifra duong thang OA va mit phing (Oxz) béng 90°.

Trong khong gian Oxyz, biét toa d¢ hinh chiéu cua diém A 1én cac truc Ox,0y,0z lan
lwot Ia M (L0;0), N (0;-2;0), P(0;0;3). Toa d6 cua vecto OA Ia
A. (-12;3). B. (1,2,3). C (L-2;3). D. (-12-3).

Loi gidi:
Taco A(L-2;3)va O(0;0;0) nén OA(L-2;3)
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Cau 4:

Cau 5:

Cau 6:

Cau 7:

Cau 8:

Cau 9:

Cau 10:

Cau 11:

Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(a; b;c); B(m; n; p). Diéu kién d€ A, B nim vé hai phia
ctia mat phang (Oyz) la

A. cp<O. B. bn<O0. C.am<0. D. c+p<0.

Loi giai:

Ta c6 phuong trinh mit phing (Oyz) 1a x=0.

Dovay A va B nam vé hai phia cua mat phéng (Oyz) khi va chi khi hoanh d0 cua diém A
va hoanh d ctia diém B trai dau. Diéu nay xay ra khi am < 0.

Trong khong gian Oxyz, cho u(2;4;-1). Déng thtic nao duéi day dung?

A u=2i+4j-Kk. B. u=-2i-4j+k. C. \G\=2+4—1. D. \G\=22+42—12.
Loi giai:

Taco U=(24-1) = u=2i+4j—k

Trong khong gian Oxyz, cho d = 2i +k — 3].Toadd cta & 1a

A. (-2,1,3) B. (2;-3;1) C. (213). D. (2,1,-3)

Loi giai:

d=2i +k-3] =>a=(2;-3;1).

Trong khong gian Oxyz, cho a=i-2k.Toadd a la

A. (1,0;2). B. (1,0;-2). C. 1 2,0). D. (1,-2;0).

Loi giai:

Toa do cua a (10;-2).

Trong khéng gian Oxyz, cho U =2j—3i—4k . Toa d6 cua ula

A. (2,-3-4). B. (-3,2,-4). C. (-3;2,4). D. (3-2,4).

Loi giai:

Tacé U=2j—3i—4k suy ra toa do cta U= (-3;2,-4).

Trong khong gian vdi hé toa do (O,;,},%), cho Wz(Z;—B;—l). Khéng dinh nao sau day

dung?

A.OM=2i-3j-k.  B. M(-2;3;1). C. M(-1,-3;2). D. OM = 2i+ 3j+k.
Trong khong gian Oxyz, cho diém M théa man hé thitc OM = 2i + k. Toa d6 ctia diém M 1a
A. (2,0;1). B. (0;2;1). C. (1,2,0). D. (2,10).

Loi gidi:

Ta c6 OM =(2;0;1) nén diém M c6 toa dd 1a (2;0;1).

Trong khong gian Oxyz, cho vecto AO = 3(T+ 4]) —2k+5] . Toa do ctia diém A 1a
A. (317;2). B. (-3;-17;2). C. (3,5-2). D. (3,-2; 5).
Loi gidi:

Ta cé: AO = 3(T+ 4])— 2k+5] =31 +17] -2k = A(-3,-17;2).
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Cau 12:

Cau 13:

Cau 14:

Cau 15:

Cau 16:

— —- -

Trong khong gian Oxyz, cho cac véc to a=2j+i,b=—i+2k-2] va c=2i-3K. Khang dinh
nao sau day dung?

A.a=(210),b=(-1-22),c=(2,0;-3). B. a=(210),b=(-12-2),c=(2-3,0).
C. a=(L2,0),b=(-%-22),c=(2-3,0). D. a=(420),b=(-%5-2;2),c=(20;-3).
Lbigiéi: S

Tacé a=2j+i=i+2j+0k =>a=(120);

b=-i+2k-2j=-1-2j+2k =>b=(-1-2;2);

c=2i-3k=2i+0j-3k =c=(20,-3).

Trong khong gian Oxyz, cho diém M (a; b; ¢). Ménh d@ nao sau day sai?

A.Toa do OM 1a (a;b;c).

B. Toa d6 hinh chiéu cia M 1én Ox1a (a;0;0).

C.Diém M thudc Oz khi va chi khi a=b=0..

D. Khoang cach tir M dén (Oxy) bang c.

Loi giai:

Ta c6: d (M, (Oxy))=|c|, nén ménh dé B sai.

Trong khdng gian Oxyz, cho vecto a= (1;1; —3) S b= (2; 2; —2);6 =2i+2]—6k va d= (1;1; —1) )
Cap vecto nao sau day cung phtrong"

—

Aavab B. avad. Q.avéE. D. b vac.
01 giai:
1 1 -3

Vi =3 ¢—2 nén hai vecto a va b khong cung phuong. Chon A sai.

2

11 -3
Vi 1= 1 # 1 nén hai vecto a va d khong cung phuong. Chon B sai.
co
2

Tac6 ¢=(2;2,-6)=2(L1-3)=2a suyra a va C cling phuong.

i 53 # —2 nén hai vecto b va ¢ khong cung phuong. Chon D sai.
Trong khoéng gian Oxyz cho 4 diém M (1;2;3), N (—1; 0;4), P(2;—3;1), Q(2;1;2). Cép vécto
nao sau day la véc to cung phuong ?
A. MN va PQ. B. OM va NP. C. MQ va NP. D. MP va NQ.

Loi giai:

Ta co.

OM =(1,2;3),NP =(3,-3,-3); MP = (1, -5;-2),NQ = (3, -2); MQ = (L, -1, -1);
MN = (-2;-21),PQ = (0;41) '
Xét dap an C ta thay % = _—; = _—; = MQ va NP ciing phuong.

Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A B voi OA=(2;—1;3), OB =(5;2;—-1). Tim toa dd

caa vecto AB.
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Cau 17:

Cau 18:

Cau 19:

Cau 20:

Cau 21:

Cau 22:

Cau 23:

A. AB=(-3;-3;4).  B. AB=(3;3;-4).  C. AB=(7;1;2). D. AB=(2;-1;3).
Tir gia thiét ta c6 A(2;-13), B(5;2,—1)nén AB=(3,3,-4).

Trong khong gian Oxyz, cho diém A(-2;3;5). Toa d6 ctia vecto OA 1a

A. (-2;35). B. (2;-3;5). C.(-2-35). D.(2;-3-5).

Ta co A(—2; 3 5) nén toa do6 cuia vecto la ﬁ=(—2; 3;5).
Trong khéong gian Oxyz, cho diém M (a;b;c). Toa d6 ctia vecto OM la
A. (a;b;c). B. (—a;b;c). C. (-a;—b;—c). D. (—a;b;—c).

Ta co Wz(a;b;c).
Trong khong gian Oxyz, cho vecto a :(—1;—2;3). Tim toa d0 cuia vécto b :(2; y;z ), biét

rang vecto b cling phrrong véi vecto &.

A.b=(2,4,-6). B. b =(2,-4:6). C. b =(2,46). D. b =(2,-33).
Loi giai
- =4
Vécto b cung phwong véi vécto @ < Z_y._:z = y .
-1 -2 3 z=-6

Vay b =(2,4,-6).

Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(l; 1; —2) va B (2; 2;1) . Vecto AB ¢6 toa do la

A. (3,3-1) B. (-1-1-3) C. (311 D. (11;3)

AB =(2-1,2-1;1-(-2)) hay AB=(L13).

Trong khéng gian Oxyz, cho hai diém A(1;1;-1) va B(2;3;2). Vecto BA 6 toa d6 la

A. (-1,-2;-3). B. (3;4:1). C. (1;2;3). D. (-3;-4;-1).

Trong khong gian Oxyz, cho hai diém M, N thoa man hé thic OM =2i+j va

WZT—]+2R.TQa do cua vecto MN la

AM=(2-2).  B.M=(L-12). C M=(-1-22). D. M=(201).
Loi giai

+ Diém M thoa man hé thikc OM = 2i + j nén toa d6 diém M (2;1;0).

+ Diém N thoa méan hé thitc ON =i j+2k nén toa do diém N(1;-1;2).

+ Khi d6 MN =(-1-2;2).
Trong khong gian Oxyz, hinh chiéu vudng goc ctia diém A(1;2;5) 1én truc OX cb toa d6 la
A. (0;2;0). B. (0;0;5). C. (10;0). D. (0;2;5).

.....

Hinh chiéu vudng goc ctia diém A(l; 2, 5) lén truc OX co toa dd la (1; 0; 0)
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Cau 24:

Cau 25:

Cau 26:

Cau 27:

Cau 28:

Cau 29:

Cau 30:

Trong khong gian Oxyz , hinh chi€u vuéng goc ctia diém M (3;-11) trén truc Oz c6 toa dd la
A. (3;0;0). B. (3;—1;0). C. (0;0;1). D. (0;—1;0).
Loi giai:
Goi M’ 1a hinh chidu vudng géc ctia diém M (3;-11) 1én truc Oz. Ta cé M'(0;0;1).
Trong khong gian Oxyz, cho diém M (3;2;-5). Diém d6i xting cua diém M qua truc Oz 1a
A. M, (-3-2;-5). B. M, (0;0;-5). C. M;(235). D. M,(0;0;5).
Loi giai:
Diém ddi xting ctia diém M (3;2;-5) qua truc Oz 1a M, (-3;-2;-5).
Trong khong gian Oxyz, hinh chiéu vudng géc ctia diém M (2;1;,-1) trén truc Oy c toa dd
la
A. (0;0;-1). B. (2;0;-1). C. (0;1,0). D. (2;0,0).
Trong khong gian Oxyz, hinh chiéu vudng géc ctia di€ém M (2;-2;1) trén mat phang (Oxy)
cotoaddla
A. (2,0,1). B. (2,-2;0). C. (0;-2;1). D. (0;0;1).
Loi giai:
Hinh chiéu ctia M (2;-2;1) 1én m4t phang (Oxy) thi cao 6 bang 0.
Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz cho diém A(l; -4, —5). Toa do diém A’ ddi xting véi
diém A qua mat phéng (OXZ) la
A. (1,-4;5). B. (-1,4;5). C. (1,4;5). D. (34;-5).
Loi giai:
Dai xting cua diém A(l; —4; —5) qua mat ph:fmg Oxz 1a diém A’ (l; 4: —5) )
Trong khong gian Oxyz, cho diém M (2;-5;4). Toa d6 ctia diém M ' d&i xting véi M qua
mit phang (Oyz) 1a
A. (2;5;4). B. (2,-5,-4). C. (2;5-4). D. (-2;-5;4).
Loi gidi:
Goi H 1a hinh chiéu ctia M (2;—5;4) Ién mat phéng (Oyz), tacé H (0;—5;4).
Vi M' d6i xting véi M qua mét phang (Oyz)nén H 1a trung diém MM '. Khi d6
Xy = 2Xy — Xy =—2
Y =2Yy —Yu =-5=>M'(-2,-5;4).
zy. =22,-12, =4
Trong khong gian Oxyz, tim tat ca cac gia tri cia m dé hai vecto a= (L,3;,-3) va b= (1; m?; —3)
bang nhau.
A.m=2. B. m=1. C. m=-1. D. m=+1.

Loi giai:
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Cau 31:

Cau 32:

Cau 33:

Cau 34:

1=1
Tacé a=b<Iim’=1 o m=+1.
3=-3

Trong khong gian Oxyz, cho hai vecto U=(Lm-14) va v=(L13;2n). Biét U=V khi d6 gia tri
g g8 y g

cua m;n la
A.m=4n=2. B. m=2,n=2. C. m=4,n=4. D. m=2,n=4.
Loi giai:

1=1

- - m=4
Tacou=v< m—1:3<:>{ 5
n=
4=2n

Trong khong gian Oxyz, cho hai vecto a =(~12x-11-3z) va b=(2+3y;-1-2). Khi a=b
thi tong T = X+2y* +32° bing
A.2. B. 5. C. 1. D. 4.
Loi giai:
-1=2+3y y=-1
Tacé a=be{2x-1=-1={x=0 =T =0+2,(-1)" +3.1°=5.
1-3z=-2 z=1

Trong khong gian Oxyz, cho diém M (3;1;,0) va MN = (-1;,-10). Tim toa dd cta diém N.
A. N(4,2,0). B. N(—4;-2;0). C. N(-2;0;0). D. N(2;0;0).
Loi giai:
Goi N (X; Y; Z) la diém can tim. Ta co: W(X—?»; y-1 Z) .
x—3=-1 X=2
Khi d¢ theo gia thiét tacé < y-1=-1<<y=0= N(2;0;0).
z=0 z=0
Trong khong gian Oxyz, cho a= (—3; 2;1) va diém A(4;6;—3). Tim toa d0 diém B thoa man
AB=a.
A. (7:4,-4). B. (1,8;-2). C. (-7;-4;4). D. (-1-8;2).
Loi giai:
Gia stt B(a;b;c) khi dé AB=(a-4;b-6;c+3).
a-4=-3 a=1
Khidé AB=a < {b-6=2 <{b=8 =B(L8-2).
c+3=1 c=-2
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Cau 35:

Cau 36:

Cau 37:

Cau 38:

Trong khong gian Oxyz, cho ba diém M (O;l; 2), N (7;3; 2), P(—5;— 3; 2). Tim toa dd diém Q
thoéa man MN = (ﬁ
A. Q(-12;-5;2). B. Q(-12;5;2). C. Q(12,5,2). D. Q(-2-12).
Loi giai:
Xy — Xy = %p —Xg 7=-5-X, X, =-12
Tacs: MN=QP <1y, — Yy =Vp — Yo ©12=-3-Y, & 1Yo =5 .
Iy —Zy =2 -1, 0=2-12, z,=2
Trong khong gian Oxyz, hinh chiéu vuong goc ctia diém M (2;—2;1) trén mit phang (Oyz)
cotoaddla
A. (20,1). B. (2,-2;0). C. (0;-21). D. (0;0;1).
Trong khong gian Oxyz, cho A(l;l; 2), B(Z;—l;l) va C (3; 2;—3). Tim toa d0 diém D dé
ABCD la hinh binh hanh.

A. (4,0,-4). B. (0,-2;6). C. (42,-4). D. (24,-2).
Loi giai:
B C
A
Giasit D(xY;z) taco AD=(x-Ly-1z-2), BC=(L3,-4).
x-1=1 X=2

Tt gidc ABCD la hinh binh hanh < AD=BC < {y-1=3 <{y=4 .
1-2=-4 1=-2
Vay D(2;4,-2).
Trong khéong gian Oxyz, cho ba diém A(1;2;-1),B(2;-1;3), C(-3;5;1). Tim tao do diém
D sao cho t&¢ gidc ABCD 1a hinh binh hanh.
A. D(-2;8;-3). B. D(—4;8;-3).  C. D(-2;2;5). D. D(-4;8;-5).

Loi giai:

A
Ta cé: BA= (-1;3;-4) va3 diém A,B,C khong thang hang.
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Cau 39:

Cau 40:

Cau 41:

Xp+3=-1 Xp =—4
Tt gidc ABCD 12 hinh binh hanh < BA=CD <1y, ~5=3 <1y, =8 = D(-4;8;-3).
z,-1=-4 Z,=-3
Trong khong gian Oxyz, cho tam giac ABC, vdi A(l; 2;1), B(—3;0;3), C (2;4; —1). Tim toa do
diém D sao cho tt gidc ABDC la hinh binh hanh.

A. D(6;-6;3). B. D(-2;2,1). C. D(6;-6;-3). D. D(6;6;-3).
Loi giai:

A C
Goi D(x;y;2).

Ta c6: AB =(—4;,-2;2), @=(x—2; y—4;z+1).
X—2=-4 X=-2
Tt gidc ABDC la hinh binh hanh <> AB=CD <> 1y-4=-2c1y=2 = D(-2;2,1).
z+1=2 z=1
Trong khong gian Oxyz, cho hinh binh hanh ABCE véi A(3;1;2), B(10;1),C(2;3,0). Toa do
dinh E la
A. (441). B. (0;2;-1). C. (132). D. (1,3-1).
Loi gidi:
Ta goi E(XY;2).
Vacé AB=(-2;-1-1).
EC =(2-x3-y;-2).
2—-X=-2 X=4
Ma ABCE 14 hinh binh hanh = AB=EC <{3-y=-1 <{y=4.
-z=-1 z=1
Vay E(4;4,1).
Trong khong gian Oxyz, cho ba diém A(1;2;-1),B(2;-13),C(-2;3;3). PiémM (a;b;c) la
dinh thtt tw ctia hinh binh hanh ABCM, khi d6 P =a*+b?* —¢? c6 gia tri bing

A. 42, B. -50. C. —48. D. 44.
Loi giai:
a+2=1-2 a=-3
Tt giac ABCM la hinh binh hanh khi va chi khi: CM =BA < {h-3=2-(-1) < 1b=6.
c-3=-1-3 c=-1

2

Suy ra: P=a’ +b’ -c* = (—3)2 +6°—(-1)" =44.
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Cau 42:

Cau 43:

Trong khong gian Oxyz cho hinh hop ABCD.AB'C'D' biét A(1,0,1), B(212), D(L-11),
C'(4,5,—5).Toa doé A’ l1a

A. A'(4,6,-5). B. A(-34,-1).  C. A(35-6). D. A'(35,6).
Loi giai:
A D
5 /
A R D
B C
Goi C(x,y,2). AD=(0,-1,0); BC =(x-2,y-1,2-2).
x—2=0
Tac6 AD=BC < {y-1=-1=C(2,0,2).Do d6 AC =(1,0,1).
z2-2=0
4—-a=1
Goi A'(a,b,c); AC'=(4-a,5-b,~5-c); ma AC=AC' < {5-b=0 = A'(3,5-6).
~5-c=1

Trong khong gian Oxyz, cho hinh hop ABCD.A'B'C'D" vdi cac dinh A(-1,1,2) B(-3;2;1),
D(0;-1,2) va A'(2;1,2). Tim toa d6 dinh C".

A.C'(-131). B. C'(-3;0;3). C. C'(0;1,0). D. C'(3,0;1).
Loi giai:
Ta co
B T
A |
: B’ “‘“““"“"'-,.-._-yll(:'
AI 'I-_'..-‘ et A‘,.D’

AB = (-2;1;,-1), AD = (;-2;0).
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Cau 44:

Cau 45:

X —2=-1
AC=AB+AD=AC'=AC'=(-L-L-1) <]y, -1=-1 =C'10;).
7Zo.—2=-1

Trong khong gian Oxyz, cho hinh hop ABCD.A'B'C'D’. Biét toa d¢ cac dinh A(-3;2;1) ,
C(4;2;0) , B'(-2;11), D'(3;5; 4) . Tim toa 6 diém A’ cua hinh hop.

A. A(-333). B. A'(-3;-3;,-3). C. A(-3-33). D. A'(-3;3;1).

Loi giai:

Goi A'(X1;y1;21)1 C,(Xz;yz;zz)-

Tam ctia hinh binh hanh A'B'C'D’ 1a | (1; 3 gj .

/
B/ /
/
/
/
A)_ ______
/
/
B
X +X, =1
Do | la trung diém ctia A'C’' nén Yy, +Y, =6.
2,+2,=5
Tacod AC =(7;0;-1) va AC =(X,— XY, —Yi;Z,~2,).
X, =X =1
Do ACC'A’ 1a hinh binh hanh nén {y, -y, =0 .
z,-7,=-1

Xét cac hé phuwong trinh:

‘ {xljtx2 :1©{x1:—3. . {yl+y2=6<:>{y1:3' . {zl+22:5 <3{21:3.
X, =X =1 X, =4 Y, % =0 y, =3 z,-7,=-1 z,=2

Vay A'(-3,3;3).

Trong khong gian Oxyz, cho hinh hgp ABCD.AB'C'D’ c6 A(L0;1), B(212), D(L-11),

C’(4;5;— 5) . Tinh toa d6 dinh A’ ctia hinh hop da cho.

A. A'(4,6,-5). B. A'(2;,0;2). C. A'(3,5-6). D. A'(3;4;-6).

Loi gidi:

Theo quy tac hinh hop ta co: AB+AD+AA = AC'.

Suy ra AA'=AC'-AB-AD.

Lai c6: AC'=(3,5,-6), AB=(LL1), AD=(0;-10).

Do d6: AA'=(2;5,-7).
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Suy ra A'(3; 5;— 6) )
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Trong qud trinh swu tdm va bién soan, néu tai liu cd sai s6t gi thi rat mong nhin dwgc sw gép Y ciia
quy thidy cd cung cic em hoc sinh! Xin chin thanh cam on!
PHAN I. Cau tric nghiém v6i nhiéu phwong an lwa chon. Thi sinh trd 10i tie cdu 1 dén cdu 12. Mbi cdu
hoi, thi sinh chi chon mot phwong dn.
Caul: Trongkhong gian Oxyz, diém nao sau day thudc truc tung Oy ?

A. 0(0;-10;0). B. P(10;0;0). C. N(0;0:-10).  D. M(-10;0;10).
Cau2: Trong khong gian Oxyz, cho 4(0;1;0), goc gitta dudng thing OA4 va mit phing (Oxz) bang
A. 60°. B. 45°. C. 90°. D. 0°.

Ciau3: Trongkhong gian Oxyz, biét toa dd hinh chiéu cua diém A4 1én céc truc Ox,Oy,Oz lan luot la
M (1;0;0), N (0;-2;0), P(0;0;3). Toa dé ctia vecto O4 1a
A. (-1;23). B. (1;2;3). C. (-2;3). D. (-1;2;-3).

Cau4: Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(a;b;c); B(m;n;p). Diéu kién d€ 4, B ndm vé hai phia
ctia mit phang (Oyz) la
A. cp<O. B. bn <O0. C.am<Q0. D. c+ p<0.
Cau5: Trong khong gian Oxyz, cho u =(2;4;-1). Ding thitc nao dudi day dung?
A u=2i+4)—k. B. u=-2i-4;+k C. \;\=2+4—1. D. \&\:2%42—12.
Cau6: Trong khong gian Oxyz cho 4 diém M (1;2;3), N(-10;4), P(2;-3;1), O(2;1;2). Cap vecto

nao sau day la vecto cung phuong ?

A. MN va PQ. B. OM va NP. C. MO va NP. D. MP va NO.
Cau7: Trong khong gian Oxyz, cho diém A(-2;3;5). Toa dd ctia vecto OA 1la
A. (—2;3;5). B. (2;—3;5). C. (—2;—3;5). D. (2;—3;—5).
Cau8: Trong khong gian Oxyz, cho hai diém 4(L;1;—2) va B(2;2;1). Vecto 4B c6 toa do 1a
A. (3:3;-1) B. (-1;-1;-3) C. (31L1) D. (1;3)
Cau9: Trong khong gian Oxyz, cho diém M (3;2;-5). Diém ddi xting ctia diém M qua truc Oz la
A. M, (-3;-2;-5). B. M, (0;0;-5). C. M,(2:3;5). D. M,(0;0;5).

Cau 10: Trong khong gian Oxyz, cho hai vecto U= (Lm—1;4) va v= (1;3;2n). Biét u=v khi dé gid tri

cua m;n la



Cau 11:

Cau 12:

A - m=4n=2. B. m=2n=2. C. m=4,n=4. D. m=2:n=4.

Trong khong gian Oxyz, cho ba diém M(O; 1;2), N(7;3;2), P(—S;—3;2). Tim toa dd diém Q
thda man MN = QTD

A. 0(-12;-52). B. 0(-12;5;2). C. 0(12:5;2). D. O(-2-12).

Trong khong gian Oxyz, cho A(l;1;2), B(2;—1;1) va C(3;2;—3). Tim toa d0 diém D dé
ABCD la hinh binh hanh.

A. (4;,0,-4). B. (0;-2;6). C. (42;-4). D. (2:4;,-2).

PHAN II. CAu tric nghiém dang sai. Thi sinh tra loi tie cdu 1 dén cdu 4. Trong moi ya),b)c)do mai cdu,
thi sinh chon diing hodc sai (dién diu X vao 6 chon)

Caul:

Cau 2:

Cau 3:

Cau 4:

Trong khong gian Oxyz, cho diéem M (—2; l;—l).

Khang dinh Ding Sai
a) Hinh chiéu vudng goc ctia di€ém M trén mat phang
(Oxz) cdtoaddla M, (-2;0;,—1).
b) Hinh chiéu vudng gbc cta diém M trén truc Oy co

toadola M, (0; O;—l) .

9) Diém d&i xtmg cua diém M qua mat phang (Oxy) c6
toa do 1a M, (2;-1;1).

d) biém d6i xting cta diém M qua mat phéng (Oyz) co
toa dola M,(2;1;-1).

Trong khong gian Oxyz, cho diém 4(0;-3;5).

Khang dinh Dung Sai

a) Hinh chiéu vudng goc ctia diém 4 trén truc Oz co toa
do1a 4 (0;0;5).

b) Diém A4 thudc truc hoanh.

c) AO =-3+5k.

d) Goi I € Oy sao cho Al nho nhat, khi d6 1 (0; —3;0) )

Trong khong gian Oxyz, cho hai vecto a = (-2;1;-3),b = (-1;-3;2) va diém 4(4;6;-3).

Khang dinh Pung Sai

a) | a=-2i+j-3k.

b) | Toadd diém B(2:7:-6) thi @ = 4B.

c) Hai vecto G va b cung phuong.

d) | Cho M (2;4;0) thi AM =-2i -2 +3k.

Trong khong gian Oxyz, cho hinh hop ABCD.A'B'C'D'. Biét A(2;4;0), B(4;0,0),
C(-1;4,-7) va D'(6;8;10).

Khang dinh Ding Sai

a) | BA=(-2;40).

b) Toa d¢ hinh chiéu vudng gbc ctia diém C xudng truc




hoanh 1a (-1;0;0).
C) Toa d6 ctia tam hinh hop ABCD.A'B'C'D’ 1a (1;1;-2).
d) Toa dd cua diém B’(13;0;17) .

PHAN III. Cau tric nghiém tra 10i ngan. Thi sink trd 10i tie cdu 1 dén ciu 6.

Caul: Trong khong gian Oxyz, cho hai vecto a= (-L;2x-1;1-3z) va b= (2+3y;-1;-2) . Khi a=b
thitong 7 =x+ 2y* +37° bang bao nhiéu?
Két qua: ]
Trinh bay:

Cau2: Trong khong gian Oxyz, cho 3 difém A(-1;0;2); B(-3;2;4) va C(1;3;0). Gia sit D(a;b;c) la
dinh con lai ctia hinh binh hanh 4BCD, tinh T =a” +b* +¢>.
Két qua: ]
Trinh bay:

Ciau3: Trong khong gian Oxyz, cho hinh hop chit nhat OABC.O’A'B'C’ nhu hinh vé, biét B'(2; 3; 5).

Biét toa dO dinh B la (a;b;c). Tinh a+b+c.

Két qua: ]
Trinh bay:



Cau 4:

Cau 5:

Trong khong gian Oxyz, cho hinh hop ABCD.A'B'C'D' c6 A(1;0;1), B(2;1;2), D(L;-11),
C'(4;5;—5).Bié’t dinh A'(a;b;c), tinh a+b+c.

Mot chiéc khinh khi cau bay 1én tir di€m xuat phat 2 km vé phia nam va 1 km vé phia dong,
dong thoi cach mat dat 0,5 km. Chon hé truc Oxyz voi gdc O dat tai diém xudt phat cta hai
khinh khi cau, mat phéng (Oxy) trung voi mat dat voi tia Ox hudng vé phia nam, tia Oy
hudéng vé phia dong va tia Oz hudng thang ding 1én troi (Hinh bén dudi), don vi do 1ay theo
kilomet.
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Vi hé toa d6 da chon, toa d6 khinh khi cau da cho la (a;b;c) , tinh a+b+2c.

Két qui ]
Trinh bay:



Ciau 6: Trong khong gian chon hé truc toa d¢ cho trudc, don vi do 18y kildmét, ra da phat hién mot
mdy bay di chuyén véi van t8c va hudng khong doi tr diém A(100;50;5) dén diém
B (200;100;10) trong 10 phut. Néu may bay tiép tuc gitt nguyén van tdc va hudng bay thi toa
d6 cua may bay sau 10 phat tiép theo la (a; b;c), tinh a+b+ec.

Két qui ]
Trinh bay:
HET
Hué, 17h20’ Ngay 13 thdang 7 ndim 2024
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PHAN 1. Cau tric nghiém v6i nhiéu phwong an lwa chon. Thi sinh trd 10i tir cdu 1 dén cdu 12. Mdi cdu
hoi, thi sinh chi chon mot phwong dn.

Caul:

Cau 2:

Cau 3:

Cau 4:

Cau 5:

Cau 6:

Trong khong gian Oxyz, diém nao sau day thudc truc tung Oy ?

A. 0(0;-10;0). B. P(10;0;0). C. N(0;0;,-10). D. M (-10;0;10).

Trong khong gian Oxyz, cho 4(0;1;0), goc gitta duong thang O4 va mit phang (Oxz) bang
A. 60°. B. 45°. C. 90°. D. 0°.

Loi giai:

Ta co A€ Oy = O4 L(Oxz) nén géc gitta dudong thang O4 va mat phang (Oxz) bang 90°.

Trong khong gian Oxyz , biét toa d¢ hinh chiéu ctia diém 4 1én cac truc Ox,Oy,Oz lan luot 1a
M (1,0;0), N (0;-2;0), P(0;0;3). Toa d6 ctia vecto O4 1a
A. (-1,2:3). B. (1;2;3). C. (,-2;3). D. (-12;-3).

Loi giai:
Ta c6 A(1;-2;3) va 0(0;0;0) nén 04 =(1;-2;3).

Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(a;b;c); B(m;n;p). Diéu kién d€ 4, B ndm vé hai phia
ctia mat phang (Oyz) 1a

A. cp<O. B. bn <0. C.am<0. D. c+p<0.

Loi gidi:

Ta cé phuong trinh mét phang (Oyz) 1a x=0.

Do viy 4 va B ndm vé hai phia ctia mat phing (Oyz) khi va chi khi hoanh d9 cua diém 4
va hoanh d¢ ctia diém B trai dau. Diéu nay xay ra khi am < 0.

Trong khong gian Oxyz, cho U= (2;4;-1). Dang thtrc nao dudi day dung?

A u=2i+4j—k. B. u=-2i-4;+k C. \;\=2+4—1. D. \&\:2%42—12.

Loi giai:

Tacod u=(24-1)u=2i+4;-k

Trong khong gian Oxyz cho 4 diém M(1;2;3), N(—1;0;4), P(2;—3;1), Q(2;l;2). Cép vecto
nao sau day la vecto cung phuong ?

A.]\TNV‘aP—Q. B. OM va NP. QM—QVéN—P. D.WvéN—Q.

Loi giai:



Cau 7:

Cau 8:

Cau 9:

Cau 10:

Cau 11:

Cau 12:

Ta co.
OM =(1;2;3), NP = (3;-3;-3); MP = (1,-5;-2), NO = (3;1,-2); MO = (1;~1;-1);
MN =(-2;-2;1),PQ = (0;4;1) '

Xét dap an C ta thay % = _—; = _—; — MO va NP cung phuong.
Trong khong gian Oxyz, cho diém 4(—2;3;5). Toa d6 clia vecto OA4 la
A. (-2;3;5). B. (2;-3;5). C. (-2-3;5). D. (2;-3;-5).

Ta cé A(—2;3;5) nén toa do cua vecto oY =(—2;3;5).
Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(1;1,—2) va B(2;2;1). Vecto AB 6 toa do la
A. (33-1) B. (-1;,-1;-3) C. (3;L1) D. (L13)

.....

Trong khong gian Oxyz, cho diém M (3;2;-5). Diém d6i xting cua di€ém M qua truc Oz la
A. M, (-3;-2;-5). B. M, (0;0;-5). C. M,(23;5). D. M,(0;0;5).

Diém ddi xing ctia diém M (3;2;-5) qua truc Oz la M, (-3;-2;-5).
Trong khong gian Oxyz, cho hai vecto "= (l;m —1;4) va v= (1;3;211). Biét u=v khi dé gia tri

cua m;n la
A - m=4n=2. B. m=2n=2. C m=4n=4. D. m=2;n=4.
Loi gidi
1=
R m=4
Tacbu=ve m—1:3<:>{ .
n=2
4=2n

Trong khong gian Oxyz, cho ba diém M(O; 1;2), N(7;3;2), P(—S;—3;2). Tim toa dd diém Q
théa man MN = QTD
A. 0(-12;-5,2). B. 0(-12;5;2). C. 0(12;52). D. O(-2-12).
Xy =Xy =Xp =X, T==-5-x, x,=-12
Tacé:VN=QT’C> Yy =Yy =Vp =Yy 12="3-y,1Y,=-5 .
Iy —Zy =Zp—2Z, 0=2-2z, z,=2
Trong khong gian Oxyz, cho A4(L;1;2), B(2;-1;1) va C(3;2;-3). Tim toa d6 diém D &¢&
ABCD la hinh binh hanh.
A. (4,0,-4). B. (0;-2;6). C. (42;-4). D. (2;4;-2).

.....



A D
Gia stv D(x;)32), tacé: AD=(x-1y-1,z-2), BC=(1;3,-4).
x—1=1 x=2
Tt gidc ABCD la hinh binh hanh < AD=BC <{y-1=3 <{y=4 .
z=2=-4 z=-2
Vay D(2;4;-2).

PHAN II. CAu tric nghiém dting sai. Thi sinh trd Ii tiv cdu 1 dén cdu 4. Trong mbi y a), b), ¢), d) & mbi cu,
thi sinh chon diing hodc sai (dién diau X vao 6 chon)

Caul:

Cau 2:

Trong khong gian Oxyz, cho diém M (-2;1;—1).

Khang dinh Dung Sai

a) Hinh chiéu vudng goc cta diém M trén mat phing

(Oxz) cotoaddla M,(-2;0;,-1).
b) Hinh chiéu vudng goc cta diém M trén truc Oy co

toa do 1a M, (0;0;-1).
C) biém do6i xting cta diém M qua mat phéng (Oxy) co

toa dola M, (2;-11).
d) Diém ddi xtng cta diém M qua mat phing (Oyz) c6

toa dola M, (2;1;-1).

Loi giai:
‘ a) bung ‘ b) Sai ‘ c) Sai ‘ d) Bung ‘
a) bung.

b) Sai. Hinh chiéu vudng goc ctia diém M trén truc Oy cdtoaddla M, (0; 1;0) )

c) Sai. Hinh chiéu vuéng goc ctia diém M trén mit phang (Oxy) c6 toa d6 1a M, (-2;1;0).
Nén M, la diém déi xtng ctia diém M qua mat phang (Oxy)thi M, la trung diém ctia MM,
vay M;(-2;1;1).

d) Dung. Hinh chiéu vudng géc cua diém M trén mit phang (Oyz) c6 toa do1a M, (0;1;-1).
Nén M, l1a diém d6i xtmg ctia diém M qua mit phang (Oxy)thi M, 1a trung diém ctia MM,
vay M, (2;1;—1).

Trong khong gian Oxyz, cho diém 4(0;-3;5).

Khang dinh Ding Sai

a) Hinh chiéu vuong goc ctia diém 4 trén truc Oz c6 toa
dola 4,(0;0;5).

b) Piém A4 thudc truc hoanh.

c) AO =-3+5k.

d) Goi I € Oy sao cho Al nho nhat, khi d6 (0; —3;0) .




Cau 3:

Cau 4:

Loi gidi:

|  a)bung | b) Sai | o) Sai | d)bung

a) bung.
b) Sai. Diém A€(0yz),A+#0.

¢) Sai. Vi 04 =3 +5k.

d) bung. Goi I € Oy sao cho Al nho nhat, khi d6 / la hinh chiéu vudng goc cuia 4 1én truc

Oy, vay 1(0;-3;0).

Trong khong gian Oxyz,, cho hai vecto a =(—2;1;-3),b = (-1;-3;2) va diém 4(4;6;-3).

Khéng dinh Dung

Sai

a) | a=-2i+]-3k.

b) | Toa do diém B(2;7;-6) thi d = 4B.

<) Hai vecto @ va b cung phuong.

d) | Cho M (2;4;0) thi AM =-2i -2 +3k.

Loi giai:

‘ a) bung ‘ b) bung ‘ c) Sai ‘ d) bung

a) bung.
2=x,-4 Xy, =2
bybung:Vig=AB = l=y,~6 <1y,=7 = B(27;-6).
3=z,+3 zp=—6
c)Sai:Vi_—2 i¢_—3
-1 -3 2
d) Ta c6: M (2;4;0)—— AM =(-2;-2;3)=-2i -2 +3k.

Trong khong gian Oxyz, cho hinh hop ABCD.A'B'C'D'. Biét A(2;4;O), B(4;0;0),

C(-1;4;—-7) va D'(6;8;10).

Khang dinh Dung

Sai

a) | BA=(-2;4;0).

b) Toa d¢ hinh chiéu vudng gbc ctia diém C xudng truc
hoanh la (—1; O;O).

C) Toa d cua tam hinh hop ABCD.A'B'C'D’ la (1;1;—2) )

d) Toa d6 ctia diém B’(13;0;17) )

Loi giai:

‘ a) bung ‘ b) bung ‘ c) Sai ‘ d) bung




A’ B’

I %
D'(6; 8; 10)]
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a) bung.
b) bung.

x=5

¢) Sai, vi gia st /(x;;z) 12 tim hinh hop ta c6: D'l = [B <<y =4,

z=5
d) Dung, vi gia st D(a;b;¢), B'(a’;b';c').
a=-3
Goi O=A4ACnNBD 30(5;4;%7) =<:b=8
c=-7
Vay D—D’=(9;O;l7), B—B'=(a'—4;b';c').
a' =13
Do ABCD.A'B'C'D' 1a hinh hép nén DD’ = BB ={b' =0 .
c'=17

vay B'(13;0:17).
PHAN III. Cau tric nghiém tra 10i ngan. Thi sinh trd 10i tie cdu 1 dén ciu 6.
Caul: Trong khong gian Oxyz, cho hai vecto a= (—l;2x—l;1—3z) va b= (2+3y;—l; —2) .Khi a=b

thi tong T = x+2y” +3z" bing bao nhiéu?
Kt qui
Trinh bay:



Loi gidi:
-1=2+3y y=-1
Tacdba=bhe{2x—1=-1 &{x=0 =T=0+2.(-1) +3.I’=5.
1-3z=-2 z=1
Cau2: Trong khong gian Oxyz, cho 3 diém A(-1;0;2); B(-3;2;4) va C(1;3;0). Gia sit D(a;b;c) la
dinh con lai ctia hinh binh hanh ABCD, tinh T =a”> +b” +¢°.
Két qua:
Trinh bay:
Loi giai:
Ta c6 ABCD 1a hinh binh hanh < B4 =CD (1)
BA=(2;-2;-2), CD=(a~-1;h-3;c)

a—1=2 a=3
Khidé (1) = b-3=-2<b=1
c=-2 c=-2

Do dé T=a® +b* +c* =3 +12 +(-2) =14
Ciau3: Trong khong gian Oxyz, cho hinh hop cht nhat OABC.O’A’B'C’ nhu hinh vé, biét B'(2; 3; 5).

Biét toa d6 dinh B la (a;b;c). Tinh a+b+c.

Két qua:

Trinh bay:



Loi giai:
Toa do dinh B la (2;3;0)——a=2;b=3;c=0.

Ciu4: Trong khong gian Oxyz, cho hinh hop ABCD.A'B'C'D" cb A(I;O;l), B(2;l;2), D(l;—l;l),
C'(4;5;—5).Biét dinh A'(a;b;c), tinh a+b+c.

Két qua:
Trinh bay:
Loi gigi:
Theo quy tac hinh hop ta co: AB+AD+ AA' = AC'.
Suy ra AA' = AC'— AB—AD.
Lai c6: AC'=(3;5-6), AB=(1;1;1), AD =(0;-1,0).
Do d6: A4’ =(2:5;-7).
Suy ra A'(3;5;—6)——>a=3;b=5;c=—6.
Cau5: Mot chiéc khinh khi cau bay 1én tir diém xudt phat 2 km vé phia nam va 1 km vé phia dong,
dong thoi cach mat dat 0,5 km. Chon hé truc Oxyz voi gdc O dat tai diém xudt phét cta hai
khinh khi cu, mit phing (Oxy) trung véi mdt dat voi tia Ox hudng vé phia nam, tia Oy



Cau 6:

huéng vé phia ddng va tia Oz hudéng thang ding 1én troi (Hinh bén dwdi), don vi do 18y theo
kilomet.
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Loi gigi:

Chiéc khinh khi cau thit nhat co toa d0 la (2;1; O,S)—)a =2;b=1;c=0,5.

Trong khong gian chon hé truc toa d6 cho truede, don vi do 14y kilomét, ra da phat hién mot
may bay di chuyén véi van tdc va hudéng khong doi tir diém 4(100;50;5) dén diém
B(200;100;10) trong 10 phat. Néu may bay tiép tuc giit nguyén van toc va hudng bay thi toa
do ciia may bay sau 10 phut tiép theo la (a;b;c), tinh a+b+c.

Két qua: 465

Trinh bay:



Goi C(x;y;z) 1a toa dd ciia mdy bay sau 10 pht tiép theo.
Ta co: AB =(100;50;5); BC =(x—200;y—100;z-10).
Vimay bay gitt nguyén huong bay nén AB va BC cung hudng.
Do may bay tiép tuc gitt nguyén van t8c va thoi gian bay tit 4 — B bang thoi gian bay tir
B—C nén 4B =BC
100 =x-200 x =300
Suy ra AB=BC <{50=y-100 <1y=150= C(300;150;15)

5=z-10 z=15 '
Toa do ctia mdy bay sau 10 phut ti€p theo la C(300;150;15)—>a =300;b=150;c =15.
HET

Hué, 17h20’ Ngdy 13 thdng 7 nam 2024
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Trong qud trinh swu tdm va bién soan, néu tai liu cd sai s6t gi thi rat mong nhin dwgc sw gép Y ciia
quy thidy cd cung cic em hoc sinh! Xin chin thanh cam on!
PHAN I. Ciu tric nghiém v6i nhiéu phwong an lwa chon. Thi sinh tra 10i tie cdu 1 dén cdu 12. Mdi cdu
hoi, thi sinh chi chon mot phwong dn.
Caul: Trongkhong gian Oxyz, diém nao sau day nam trén mit phang toa do (Oyz)?
A. M (3;4,0). B. P(-2;0;3). C. 0(2;0;0). D. N(0;4;-1).
Cau2: Trongkhong gian Oxyz, cho a = 2 +k ~3/.Toadd cua a la
A. (-2;1;3) B. (2;-3;1) C. (2;1;3). D. (2;1;-3)
Cau3: Trongkhong gian Oxyz, cho diém M (a; b; ¢). Ménh d@é nao sau day sai?
A. Toa do OM la (a;b;c).
B. Toa d6 hinh chiéu ctia M 1én Ox1a (a;0;0).
C.Diém M thudc Oz khivachikhi a=5b=0..
D. Khoang cach tir M dén (Oxy) bang c.
Cau4: Trong khoéng gian Oxyz, cho hai diém 4,B vdi 04 2(2;—1;3), OB :(5;2;—1). Tim toa do

clia vecto AB.

A. AB=(-3;-3;4).  B. AB=(3;3;-4).  C. AB=(7;1;2). D. AB=(2;-1;3).
Cau5: Trong khong gian Oxyz, hinh chiéu vudng goc ctia diém A(1;2;5) 1én truc Ox c6 toa dd 1a
A. (0;2;0). B. (0;0;5). C. (1,00). D. (0;2;5).
Cau 6: Trong khong gian Oxyz, tim tat ca cac gid tri cia m d€ hai vecto a= (L1;,-3) va b= (l;mz;—3)
bang nhau.
A.m=2. B. m=1. C. m=-1. D. m=x+I.

Cau7: Trong khong gian Oxyz, cho di€ém A(1;-2;3). Hinh chiéu vudng goc cua diém 4 1én mit
phéng (Oyz) cé toa do la
A. (1,0;3). B. (1;0;0). C. (1,-2;0). D. (0;-2;3).

Cau8: Trong khong gian Oxyz, cho ba diém A(l;2;—1),B(2;—1;3), C(—3;5;1). Tim tao d0 diém
D sao cho tt gidc ABCD 1a hinh binh hanh.
A. D(-2;8;-3). B. D(-4;8;-3).  C. D(-2;2;5). D. D(—4;8;-5).



Cau 9:

Cau 10:

Cau 11:

Cau 12:

Trong khong gian Oxyz, cho diém M (1; —2:\3 ) Tim diém M 'e Ox sao cho do dai doan
thang MM ' ngan nhat.

A. M'(~1;0;0). B. M '(1;0;0). C. M'(1;0:43). D. M'(1;—2;0).

Trong khong gian Oxyz, cho di€ém M (2;—1;-3). Tim toa d6 cua diém M’ d6i xting voi diém
M qua truc Oy.

A. (2;1;-3). B. (—2;-1;3). C. (2;-1;-3). D. (-2;-1;-3).

Trong khong gian Oxyz, cho hinh hop ABCD.A'B'C'D' vodi cac dinh A(-1;1;2) B(-3;2;1),
D(0;-1;2) va A'(2;1;2). Tim toa d6 dinh C'.

A. C'(-1;3;1). B. C'(-3;0;3). C. C'(0;1;0). D. C'(1;0;1).

Mot chiéc xe dang kéo cang sgi day cap 4B trong cong truong xdy dung, trén dé da thiét lap
hé toa @0 Oxyz nhu hinh vé bén duwdi véi dd dai don vi trén cac truc toa do béng Im.

H_
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Biét toa dd ctia vecto AB = (a;b;c) . Tinh 2a+c.

A. 7. B. 3. C. 10. D. 5.

PHAN II. Cau tric nghiém dung sai. Thi sinh trd 10i tie cdu 1 dén cdu 4. Trong mdi y a), b), c), d) & mdi ciu,
thi sinh chon diing hodc sai (dién didu X vao 6 chon)

Cau 1:

Cau 2:

Trong khong gian Oxyz, cho di€ém M (x;y;z).

Khang dinh Pung Sai

a) Néu M’ la hinh chiéu vudng goc cia M xudng mat
phéng (Oxz)thi M'(x;0;z).

b) Néu M' d6ixtng voi M qua Oy thi M'(x;y;—z).

C) Néu M' ddi xtng véi M qua mit phang (Oxy) thi

M'(—x;—y;z).
d) Néu M' d6i xtng voéi M qua goc toa d0 O thi

M'(2x;2y;0).
Trong khong gian Oxyz , cho ba vecto a= (—1;1;0),5 = (1;1;0),2 = (1;1;1) .

Khang dinh Ding Sai

a) Do dai vecto a béng \/5 .
b) Vecto b vudng goc vdi a .
<) Vecto b vudng goc vdi ¢ .
d) Toa dd vecto 3a + 2b—¢ bang (—2;4;-1).




Cau 3:

Cau 4:

PHAN III. Cau tric nghiém tra 10i ngan. Thi sinh trd 10i tie cdu 1 dén ciu 6.

Caul:

Cau 2:

Trong khong gian Oxyz, cho cac diém A(l;0;3); B(2;3;—4); C(—3;l;2).

Khang dinh Dung Sai
a) Diém 4 thudc mat phang (Oxz).
b) | BC=5i+2j—6k.
©) | Diém D théaman AB=CD 1a D(-2;4;-5).
d) Diém P thoa man PABC la hinh binh hanh Ia
P(—4;-2;-9).
Trong khong gian Oxyz, cho hinh hop ABCD.A'B'C'D’ c6 A(O; 0; 0), B(3; 0; O), D(O; 3; 0),
D'(0; 3; -3).

Khang dinh Ding Sai
a) Diém B thudc truc hoanh.
b) | Toadddiém 4'1a 4'(0; 0;—3).

C) Diém B' thudc mat phé’mg (Oxy).
d) | Toado diém C'1a C'(3; 3:3).

Trong khong gian Oxyz, cho d =(1;2;1) va b =(m;n;1). Biét ring vecto a=b, khi d6 gia tri
m+2n béng bao nhiéu?

Két qua: ]

Trinh bay:

Trong khong gian Oxyz, cho ba diém 4(1;2;-1),B(2;-1;3),C(-2;3;3). Diém M (a;b;c) la
dinh thtt tw ctia hinh binh hanh ABCM,, khi d6 P =a’ +b* —¢* 6 gia tri bang bao nhiéu?

Két qua: ]

Trinh bay:



Cau 3:

Cau 4:

Cau 5:

Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac déu canh bang 2, SA vudng goc véi day va SA
bang 1. Thiét 1ap hé toa &6 nhuw hinh vé.

Trong khong gian Oxyz, cho hinh hop ABCD.A'B'C'D'. Biét toa d¢ cac dinh A(-3;2;1) ,
C(4;2;0) , B'(-2;1;1), D'(3;5;4).Biét dinh A'(a;b;c), tinh a+b+c.

Mot chiéc khinh khi cau bay 1én tir diém xuat phat 1 km vé phia bac va 1,5 km vé phia tay,
dong thoi cadch mat dat 0,8 km. Chon hé truc Oxyz véi géc O dat tai diém xuat phat ctia hai
khinh khi cau, mit phang (Oxy) trung véi mdt dat voi tia Ox hudng vé phia nam, tia Oy
hudéng vé phia dong va tia Oz hudng thang ding 1én troi (Hinh bén dwdi), don vi do 18y theo
kilomet.

@ z
" Tay
I
' ¢
I
ik - -
A ¢ ) - 1
Bae .7 2z ! Nam
"~ x



Vi hé toa dd da chon, toa d6 khinh khi cau da cho 1a (a;b;¢), tinh 2a+4b+10c.

Két qua: ]

Trinh bay:

Cau 6: Trong khong gian Oxyz, cho 2 diém A(10;7;24). Goi M (a;b;c) la diém trén mat phéng
(Oyz). Khi d6 dai doan AM ngan nhat, tinh gia tri biéu thitc 7=a—2b+c.
Két qua: ]
Trinh bay:
HET
Hué; 17h20’ Ngay 13 thdang 7 ndm 2024
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PHAN 1. Cau tric nghiém v6i nhiéu phwong an lwa chon. Thi sinh trd 10i tir cdu 1 dén cdu 12. Mdi cdu
hoi, thi sinh chi chon mot phwong dn.

Caul:

Cau 2:

Cau 3:

Cau 4:

Cau 5:

Cau 6:

Trong khong gian Oxyz, diém nao sau day nam trén mit phéng toa do (Oyz) ?

A. M (3;4,0). B. P(-2;0;3). C. 0(2;0;0). D. N(0;4;-1).

Loi giai:

Mt phfmg toa do (Oyz) c6 phuong trinh la x=0= N(0;4;—1) € (Oyz) .

Trong khong gian Oxyz, cho @ =2i + k-3j.Toaddcua d la

A. (-2;1;3) B. (2;-3;1) C. (2;153). D. (2;1;-3)

Loi giai:

=20 -3j+k=a=(2;-3;1).

Trong khong gian Oxyz, cho diém M (a; b; ¢). Ménh d@é nao sau day sai?

A.Toa dd OM 1a (a;b;c).

B. Toa d0 hinh chiéu cua M 1én Ox la (a;O;O).

C.Diém M thudc Oz khivachikhi a=5b=0..

D. Khoang cach tir M dén (Oxy) bang c.

Loi giai:

Ta cé: d(M,(Oxy)) = ¢|, nén ménh dé D sai.

Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A4,B voéi @:(2;—1;3), OB =(5;2;—1). Tim toa do
ctia vecto AB.

A. AB=(-3;-3;4).  B. AB=(3;3,4). C. AB=(7;1,2). D. AB=(2;-1,3).
Loi giai:

Tir gia thiét ta c6 4(2;-1;3), B(52—1)nén 4B =(3;3;-4).

Trong khong gian Oxyz, hinh chiéu vudng goc ctia diém A4(1;2;5) 1én truc Ox cb toa d6 la
A. (0;2;0). B. (0;0;5). C. (1,0;0). D. (0;2;5).

Loi giai:

Hinh chiéu vuong gbc cta diém A(l; 2;5) lén truc Ox ¢o toa dod la (1; 0;0) .

Trong khong gian Oxyz, tim tat ca cac gid tri ctia m dé hai vecto a = (1;1;-3) va b= (l;mz;—3)
bang nhau.

A.m=2. B. m=1. C. m=-1. D. m=+%1.



Cau 7:

Cau 8:

Cau 9:

Cau 10:

Cau 11:

Loi gidi:
1=1
Tacda=b<im’=1 o m==1.
3=-3

Trong khong gian Oxyz, cho di€ém A(l;—2;3). Hinh chi€u vudng goéc cua diém 4 1én mat
phéng (Oyz) c6 toa do la

A. (1,0;3). B. (1;0;0). C. (1,-2;0). D. (0;-2;3).

Loi giai:

Hinh chiéu vudng géc ctia di€m A4 1én mit phang (Oyz) 1a 4'(0;-2;3).

Trong khong gian Oxyz, cho ba diém A(1;2;-1),B(2;-1;3), C(-3;5;1). Tim tao d6 diém
D sao cho tt gidc ABCD 1a hinh binh hanh.

A. D(-2;8;-3). B. D(-4;8;-3).  C. D(-2;2;5). D. D(-4;8;-5).
Loi giai:
B C
A
Ta co: Eﬁl:(—l;3;—4) va 3 diém 4,B,C khong thang hang.
x,+3=-1 x,=—4

Tt gidc ABCD 1a hinh binh hanh < BA=CD <1y, -5=3 <1y, =8 = D(-4;8;-3).
z,—1=-4 z,=-3

Trong khong gian Oxyz, cho diém M (1;—\/5 ; NE) ) Tim diém M 'e Ox sao cho d0 dai doan

thang MM ' ngan nhat.

A. M'(~1;0;0). B. M '(1;0;0). C. M'(1;0:3). D. M'(1,—/2;0).

Loi gidi:

MM ngén nhat khi diém M ' 1a hinh chiéu diém M trén truc Ox => M '(1;0;0).

Trong khong gian Oxyz, cho di€ém M (2;—1;—-3). Tim toa d6 cua diém M’ ddi xting véi diém

M qua truc Oy.

A. (2;1;-3). B. (-2;-1;3). C. (2;-1;-3). D. (-2;-1;-3).

Loi gidi:

biém M (x,;¥,:2,) c6 di€m ddi xting qua truc Oy la diém M'(—x,;y,;—2,) -

Vay diém M (2;—1;-3) c6 diém d6i xting qua truc Oy la diém M'(-2;-1;3).

Trong khong gian Oxyz, cho hinh hop ABCD.A'B'C'D' véi cac dinh A(-1;1;2) B(-3;2;1),
D(0;-1;2) va A4'(2;1;2). Tim toa do dinh C'.



A. C'(-1;31). B. C'(=3;0:3). C. C'(0;1;0). D. C'(1;0:1).

Loi gidi:

Ta cb: AB =(=2;1;-1), AD = (1;-2;0), A4’ = (3;0;0).

Xo+1=2
Theo quy tic hinh hop: AC'= AB+ AD + AA'= (2;-1;-1) < {y. —1=—1 = C'(1;0;1).
Zoo—2=-1

Cau12: Mot chiéc xe dang kéo cang sgi day cap 4B trong cong truong xdy dung, trén d6 da thiét lap
hé toa d0 Oxyz nhu hinh vé bén dwdi véi do dai don vi trén cac truc toa do béng Im.

Biét toa d6 ctia vecto AB = (a;b;¢). Tinh 2a+c.
A. 7. B. 3. C. 10. D. 5.

Loi giai

A
<)

V2 N
AT AT ASTA TS

V%
-—a

a\:a

. . 1
Ta c6: 04 =10k = A(0;0;10) va OH=OB.cos30°=ST\/§; OK:HB:OB.sin3O°:1?



15
B(l—sﬂoj — AB = (%ﬂ—lo] Ty soa+4c=5.

2 c=-10

PHAN II. CAu tric nghiém dang sai. Thi sinh tra loi tie cdu 1 dén cdu 4. Trong moi ya),b)c)do mai ciu,
thi sinh chon diing hodc sai (dién diau X vao 6 chon)
Caul: Trongkhong gian Oxyz, cho diém M (x;y;z).

Khang dinh Ding Sai
a) Néu M’ la hinh chiéu vudng goc cuia M xudng mat
phang (Oxz)thi M'(x;0;z).
b) Néu M' d6i xtng voi M qua Oy thi M'(x;y;-z).

9) Néu M' déi xtmg véi M qua mit phing (Oxy) thi

M'(—x;—y;z).
d) Néu M' d6i xtng véi M qua gdc toa d0 O thi
M'(2x;2y;0).
Loi giai:
| a)bung | b) Sai | ¢) Sai | d) Sai |
a) bung.

b) Sai, vinéu M' d6i xtng véi M qua Oy thi M'(—x;y;-z).

c) Sai, vinéu M' d6ixting véi M qua mit phang (Oxy) thi M'(x;y;—z).

d) Sai, vinéu M’ d8i xting véi M qua gbc toa dd O thi M'(—x;—y;-z).
Cau2: Trong khong gian Oxyz, cho ba vecto a = (—1;1;0),17 = (1;1;0),0 = (1;1;1).

Khang dinh Pung Sai
a) b6 dai vecto a béng \/5
b) Vecto b vuodng goc voi a .
<) Vecto b vudng goc voi ¢ .
d) Toa d6 vecto 3d+2b —¢ bang (-2;4;-1).

Loi gidi:
‘ a) bung ‘ b) bung ‘ c) Sai ‘ d) bung ‘
a) Bting, vi ‘El‘ = J(=1)> + 1> +0 =+/2.

b) Pung, vi db =(~1).1+1.1+0.0=0.

¢) Sai, vi b.¢ =1.1+1.1+0.1=2.
d) bung.
Cau3: Trongkhong gian Oxyz, cho cac diém A(1;0;3); B(2;3;—4); C(-3;1;2).
Khang dinh Ding Sai
a) Piém 4 thudc mat phang (OXZ).
b) | BC=5i+2j—6k.
©) | Diém D théaman AB=CD 1a D(-2;4;-5).




d) Diém P thoa man PABC la hinh binh hanh la
P(—4;,-2;-9).
Loi giai:

|  a)bung | b) Sai | obing | d) Sai
a) bung.
b) Sai, vi BC(~5;-2;6), nén BC =—5i—2j+ 6k .
c) bung, A—B=(1;3;—7);C—D=(x+3;y—1;z—2).

x=-2
AB=CD & 1y=4 = D(-2;4;,-5).
z=-5

d) Sai, 4B(1;3;-7); PC(-3-x;1-y;2~z).
l=-3-x x=-4
PABC 12 hinh binh hanh khi va chi khi AB=PC < {3=1-y & y=-2= P(-4-2;9).
-7=2-z z=9
Cau4: Trong khong gian Oxyz, cho hinh hop ABCD.A'B'C'D" ¢6 A(O; 0; 0), B(3; 0; O), D(O; 3; 0),
D'(O; 3; —3).

Khang dinh Ding Sai
a) Diém B thudc truc hoanh.
b) | Toadodiem A'1a 4'(0; 0;—3).
C) Diém B' thudc mat phrfmg (Oxy).
d) Toa d6 diém C' 1a C‘(3; 3;3).

Loi giai:
‘ a) bang ‘ b) Bung ‘ c) Sai ‘ d) Sai
D c
|
A : A
I
I
DA — —|— —Sfc
7
s
A’ B’
a) bung.

b) Dtng. A4’ =DD'=(0; 0; -3)= A4'(0; 0;-3).

¢) Sai. BB'=DD' =(0; 0; -3)= B'(3; 0;-3).

d) Sai. Ta c6 AB=(3;0;0), AD=(0;3;0), A4’ = DD’ =(0; 0; -3).

Theo quy tic hinh hop: AC'= AB+AD+ A4 =(3; 3;-3). Vi 4(0; 0; 0) nén C'(3; 3;-3).
PHAN III. Céu trac nghiém tra 16i ngan. Thi sinh trd 10 tie cdu 1 déh cdu 6.
Cau1l: Trong khong gian Oxyz, cho d=(1;2;1) va b =(m;n;1). Biét ring vecto a=b, khi d6 gid tri

m +2n bang bao nhiéu?



Két qua:
Trinh bay:

. 1=
Ta co azb@{ m:>m+2n=1+2.2:5.
=n
Cadu2: Trong khong gian Oxyz, cho ba diém A(1;2;-1),B(2;-1;3),C(-2;3;3). Di€m M (a;b;c) la

dinh thtt tw ctia hinh binh hanh ABCM,, khi d6 P =a’ +b* —c* c6 gia tri bang bao nhiéu?

Két qua:

Trinh bay:




a+2=-1 a=-3
Tt gide ABCM 1a hinh binh hanh khi va chi khi CM = B4 < {b-3=3 < {b=6.
c-3=-4 c=-1
Suy ra: P=a’+b*—c* =(-3)" +6> —(-1)" = 44.
Cau 3: Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac déu canh b?mg 2, SA vudng gbc vdi day va SA
bang 1. Thiét 1ap hé toa d¢ nhu hinh vé.

Biét toa do dinh S 1a (4;b;c). Tinh a++/3b+c.

Két qua:
Trinh bay:

Tacd: OA=2 3 As(o;\/§;1)——>a=0;b=\/§;c=1.

Cau4: Trong khong gian Oxyz, cho hinh hop ABCD.A'B'C'D'’. Biét toa d6 cac dinh A(-3;2;1) ,
C(4;2;0) , B'(-2;1;1), D'(3;5;4).Biét dinh A’(a;b;c), tinh a+b+c.
Két qua:
Trinh bay:



Cau 5:

Goi A'(x;3332,), C'(x331,32,).

Tam cta hinh binh hanh 4'B'C'D' 1a 1(1; 3; %j .

X +x,=2

Do [ latrung diém ctia 4A'C’' nén {y, +y, =6.
z,+z,=5
Tacod AC=(7;0;-1) va A'C' =(x,~x;», —y32,~72).
X, —x, =7
Do ACC’A’ la hinh binh hanh nén {y, -y, =0 .
z,—z =1
Xét cac hé phuwong trinh:
x+x,=1 x,=-3 Y, +y,=6 y =3 z,+2z,=5 z,=3
‘ {xz—x1 =7<:>{x2 =4 . {yz—y1 =OC>{y2 =3 . {zz—z1 =—1<:>{z2 =2
Vay A4'(-3;3;3)——a=-3;b=3;c=3.
Mot chiéc khinh khi cau bay 1én tir diém xuat phat 1 km vé phia bac va 1,5 km vé phia tay,
dong thoi cach mat dat 0,8 km. Chon hé truc Oxyz véi gdc O dat tai diém xuat phat cua hai
khinh khi cau, mit phang (Oxy) trung voi mit dat voi tia Ox hudéng vé phia nam, tia Oy

hudéng vé phia dong va tia Oz hudng thang ding 1én troi (Hinh bén dwéi), don vi do 1ay theo
kilomet.



Déng

Vi hé toa d6 da chon, toa d6 khinh khi cau da cho la (a;b;c) , tinh 2a+4b+10c.
Két qua: IIl
Trinh bay:
Loi giai:
Chiéc khinh khi cau c6 toa dd 1a (-1,-1,5;0,8) —a=-1;b=-1,5;¢=0,8.

Cau 6: Trong khong gian Oxyz, cho 2 diém A(10;7;24). Goi M (a;b;c) la diém trén mat phéng
(Oyz).Khi do dai doan 4M ngan nhat, tinh gid tri biéu thitc 77 =a—2b+c.
Két qua:
Trinh bay:



Loi giai:
AM ngan nhat khi va chi khi M 1a hinh chiéu ctia 4 1én mit phing (Oyz) = M (0;7;24)
=>T=a-2b+c=0-14+24=10.
HET
Hué, 17h20’ Ngay 13 thang 7 nam 2024
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Trong qud trinh suu tdm va bién soan, néu tai lidu c6 sai sot gi thi rat mong nhdn dwoc sy gop y cia
quy thay co cung cic em hoc sinh! Xin chin thanh cam on!

PHAN 1. Cau tric nghiém v6i nhiéu phwong an lwa chon. Thi sinh trd 10i tie cdu 1 dén cdu 12. Mdi cdu
hoi, thi sinh chi chon mot phwong dn.

Caul:

Cau 2:

Cau 3:

Cau 4:

Cau 5:

Cau 6:

Cau 7:

Trong khong gian Oxyz, goi i ; } ; k 1a cac vecto don vi, khi @6 véi M (x; y;z) thi OM béng

A. x;+y}'+zl;. B. x;—y;'—zl;. C. x;'+y;+zl;. D. —xf—y}'—zlﬂc.

Trong khong gian Oxyz, cho diém M (—2 ;5; O) . Hinh chiéu vudng gdc cua diém M trén truc
Oy la diém

A. M'(0;5;0). B. M'(0;-5;0). C. M'(2;5;0). D. M'(-2;0;0).

Trong khong gian Oxyz, hinh chiéu vuong goc cua diém M (2;— 2;1) trén mat phéng (Oxy)

co toa d0 la

A. (2;0:1). B. (2;-2;0). C. (0;-2;1). D. (0;0;1).

Trong khéong gian Oxyz , diém nao sau day nam trén mit phang toa do (Oyz)?

A. M(3;4;0). B. P(-2;0;3). C. 0(2:0;0). D. N(0;4;-1).

Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(l;l;—2) va B(2;2;1) . Vecto AB 6 toa do la

A (-L-1;-3). B. (3;L1). C. (L13). D. (3;3;-1).

Trong khéng gian Oxyz, cho hai diém M(—l;—l;l) va N(2;3;—2) . Vecto NM ¢6 toa do la
A. (3; 4, —3). B. (—3;—4; 3). C. (—1;—2;1). D. (1;2;—1).

Trong khong gian Oxyz, cho hinh hop cht nhat ABCD.A'B'C'D’" ¢6 dinh A' trung véi goc O
va cac dinh D', B', A 1an luot thudc cac tia Ox, Oy, Oz nhw hinh vé. Gia stt dinh C ¢6 toa do
la (2;3;4) d6i v6i hé toa dd Oxyz . Khi d6, toa do diém B 1a

A. B(3;O;4). B. B(O;3;4). C. B(2;4;0). D. B(0;2;4).



Cau 8:

Cau 9:

Cau 10:

Cau 11:

Cau 12:

Trong khong gian Oxyz, im toa do di€ém M’ la diém d6i xtmg cta diém M (1;2;3) qua géc
toado O.

A. (—1;2;3). B. (—1;—2;3). C. (—1;—2;—3). D. (1;2;—3).

Trong khong gian Oxyz, cho cac diém A(1;0;3), B(2;3;—4), C(—3;l;2). Tim toa d6 diém D
sao cho ABCD la hinh binh hanh.

A. D(—4;-29). B. D(—4;2;9). C. D(4;,-2;9). D. D(4;2;-9).

Trong khong gian Oxyz, cho hinh hop ABCD.A'B'C'D' ¢6 A(0;0;1), B'(1;0;0), C'(1;1;0). Tim

toa d0 cua diém D .

’
B

A. D(0;1;1). B. D(0;-11). C. 1;(0;1;0). D. D(L;1;1).
Trong khong gian Oxyz, cho véc-to A0 = 3(;+ 4}) —2k+5/.Toa d6 cia diém 4 1a

A. (3;17;-2). B. (-3;-17;2). C. (3;-2;5). D. (3;5;-2).
Trong khong gian Oxyz, toa d diém ddi xting cua M (1;2;3) qua mit phéng (Oyz) 1a
A. (0;2;3). B. (-1;-2;-3). C. (-1;,2:3). D. (1;2;-3).

PHAN II. CAu tric nghiém dtng sai. Thi sinh trd 10i tie cdu 1 dén cdu 4. Trong mdi y a), b), c), d) & mdi ciu,
thi sinh chon diing hodc sai (dién diau X vao 6 chon)

Cau 1:

Cau 2:

Cau 3:

Trong khong gian Oxyz, cho hai vecto OAd =xi +yj +zk vaOB =x'i +y'j +2'k .

Khang dinh Dung Sai

a) Toa do ctia vecto i 1a (0; 1;0).

b) Toa do ctia vecto OA4 1a (x;32).

) Toa dd ctia diém B la (x';y';z').

d) Néu O4 =0B thi x=x',y=)",z=2".

Trong khong gian Oxyz, cho hai diém 4(-2;1,-2) va B(1;1;0)

Khang dinh Ding Sai

a) | OB=(L10).

b) | B4=(3;0;2).

C) biém [ E(OXZ) sao cho A4l nho nhat, khi d6

1(-2;0,-2).
d) | Goi diém C(x-1;3-y;z—4), biét OC=i, khi d6
T=x+y+z=3.

Trong khong gian Oxyz, cho diém M (8;4;3).

Khang dinh ‘ Dung ‘ Sai




a) Hinh chiéu vudng gbéc cia M trén truc Ox la diém

(0;4;3).

b) Hinh chiéu vudng géc cia M trén truc Oz la di€ém
(0;0;3).

Q) Hinh chiéu vuong géc cia M trén mit phang Oxz la

diém (8;0;3).

d) OM =8i+4;+3k.

Ciu4: Trong khong gian Oxyz, cho hinh hop ABCD.A'B'C'D' c6 A(O; 0; O), B(3; 0; 0), D(O; 3; 0),
D'(0; 3; -3).

a) Diém B thudc truc hoanh.
b) Toa d6 diém 4" 1a 4'(0; 0;-3).
c) Diém B' thudc mit phang (Oxy).
d) Toa do diém C'1a C'(3; 3;3).
PHAN III. CAu tric nghiém tra 1i ngin. Thi sinh trd o tiv cdu 1 dén ciu 6.

Caul: Trong khong gian Oxyz, cho diém P dwoc biéu dién trong hinh vé dudi day:
zA

Biét diém P(u; b;c), tinh a+b+c.

Két qui -
Trinh bay:



Cau2: Trong khong gian Oxyz, cho hai diém B(0;3;1), C(—3;6;4). Biét diém M(a;b;c) 1a di€m nam
trén doan BC sao cho MC =2MB . Tinh —2a-b+c.

Két qua: ]
Trinh bay:

Cau3: Trong khong gian Oxyz, cho ba diém A4(-2;3;1), B(2:;1;0), C(-3;—-11). Goi D(a;b;c) la
diém sao cho ABCD la hinh thang c6 canh day 4D va dién tich hinh thang ABCD bfing 4
lan dién tich tam gidac ABC.Tinh a+b+c.

Két qua: [ ]
Trinh bay:

Cau4: Trong khong gian Oxyz, cho ldng tru tam gidcABC.A'B'C' c¢6 dinh

A(1;-2;3),B(—2;0;1),4'(3;2;2) va C'(4;3;-2).Biét dinh B'(a;b;c), tinh a+b+c.

A C

Két quis -
Trinh bay:

Cdu5: Trong khéng gian Oxyz, cho hinh binh hanh ABCD tdm [, véi toa dd cac dinh
B(3;1;0),D(0;4;-6)., Biét I(a;b;c), tinh 2a+2b+ec.



Kt qui —
Trinh bay:

Ciu 6: Hinh dudi day mo ta mot san cau 16ng véi kich thikc theo tiéu chuan qudc t€. Ta chon hé truc
Oxyz cho san d6 (don vi trén mdi truc 1a mét) va hai diém 4, B nhw hinh. Biét toa d6 cua
AB =(a;b;c). Tinh a+10b+100c.

Két qui —
Trinh bay:
HET
Hué, 17h20’ Ngdy 05 thdng 8 nim 2024
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PE ON TAP SO 03_TrNg 2025

PHAN 1. Cau tric nghiém v6i nhiéu phwong an lwa chon. Thi sinh trd 10i tie cdu 1 dén cdu 12. Mdi cdu
hoi, thi sinh chi chon mot phwong dn.

Caul:

Cau 2:

Cau 3:

Cau 4:

Cau 5:

Cau 6:

Trong khong gian Oxyz, goi i ; } ; k 1a cac vecto don vi, khi @6 véi M (x; y;z) thi OM béng
A. x;+y}'+zl;. B. x;—y;'—zl;. C. x;'+y;+zl;. D. —xf—y}'—zlﬂc.

Loi giai:

OM =xi+yj+zk.

Trong khong gian Oxyz, cho diém M (-2;5;0). Hinh chiéu vudng goc ctia difm M trén truc
Oy 1a diém

A. M'(0;5;0). B. M'(0;-5;0). C. M'(2;5;0). D. M'(-2;0;0).

Loi giai:

Véi M(a;b;c) = hinh chiéu vudng goc ctia M 1én truc Oy 1a M, (O;b;O) )

Trong khong gian Oxyz, hinh chiéu vudng géc cua diém M (2;-2;1) trén mat phing (Oxy)
co toa d0 1a

A. (2;0:1). B. (2;-2;0). C. (0;-2;1). D. (0;0;1).

Loi giai:

Ta c6 hinh chiéu cua diém M (x,;,;2,) trén mat phang (Oxy) 1a di€ém M'(x,;,;0).

Do &6 hinh chiéu ctia diém M(2;—2;1) trén mat phang (Oxy) la diém M'(2;—2;0) .

Trong khong gian Oxyz, diém nao sau day nam trén mit phing toa d6 (Oyz)?

A. M (3;4,0). B. P(-2;0;3). C. 0(2;0,0). D. N(0;4;-1).

Loi giai:

Mit phéng toa dd (Oyz) cé phuong trinh 1a x=0= N(0;4;-1) € (Oyz).

Trong khong gian Oxyz, cho hai diém 4(L;1;-2) va B(2;2;1). Vecto AB c6toa ddla

A. (--1;-3). B. (3;1;1). C. (13). D. (3;3;-1).

Loi gidi:

AB=(2-1;2-1;1—(-2)) hay 4B =(L1;3).

Trong khong gian Oxyz, cho hai diém M (-1;—1;1) va N(2;3;-2). Vecto NM c6 toa dd 1a
A. (3;4,-3). B. (-3;—4; 3). C. (-L-21). D. (,2;-1).

Loi giai:

NM = (xy = X3V = Vs zy — 2y ) = (-3-43).



Cau 7:

Cau 8:

Cau 9:

Cau 10:

Trong khong gian Oxyz, cho hinh hép cht nhat ABCD.A'B'C'D’' ¢6 dinh A’ trung véi géc O
va cac dinh D', B', A 1an luot thudc cac tia Ox, Oy, Oz nhu hinh vé. Gia stt dinh C ¢6 toa do
la (2;3;4) d6i v6i hé toa 30 Oxyz . Khi d6, toa 0 diém B la

a ?
i
S
o ¢
A. B(3;0;4). B. B(0;3;4). C. B(2:4;,0). D. B(0;2;4).

Loi giai:

Ta c6 B 1a hinh chiéu ctia C 1én mit phang (Oyz) suy ra B(0;3;4).

Trong khong gian Oxyz, tim toa d6 diém M’ la diém d6i xting cua diém M (1; 2;3) qua goc
toa dd O.

A. (-1;2;3). B. (-1;-2;3). C. (-1,-2;-3). D. (1;2;-3).

Trong khong gian Oxyz, cho cac diém A(l; 0;3), B(2;3;—4), C(—3;l;2). Tim toa d6 diém D
sao cho ABCD la hinh binh hanh.

A. D(-4,-2;9). B. D(—4;2;9). C. D(4;,-2;9). D. D(4;2;-9).
Loi gidi:
Goi D(x; y;z). Dé ABCD 1a hinh binh hanh
x=-4
& AB=DC & (1,3;-7)=(-3-x1-y;2-z) & {y=-2 D(~4-29).
z=9

Trong khong gian Oxyz , cho hinh hop ABCD.A'B'C'D'" ¢6 A(O; 0;1), B'(I;O;O), C'(l;l;O). Tim

toa d0 cua diém D .

A. D(0;1;1). B. D(0;-11). C. D(0;1;0). D. D(1;1;1).
Loi giai:

Goi toa do diém D(a;b;c).

Suy ra C'D= (a—L;b-1;c) va B'A= (-10:1).



a—-1=-1 a=0
Tacé CD=B4 <1b-1=0 <ib=1.
c=1 c=1
Vay toa do diém D(O;l;l) .
Cau 11: Trong khong gian Oxyz, cho véc-to A0 = 3(;+ 4}) —2k+5/.Toa dd cua diém 4 1a
A. (3:17;-2). B. (-3;-17;2). C. (3;-2;5). D. (3;5;-2).
Loi giai:
Taco: AO=3(i+4/)-2k+5]=3i+12j-2k+5/=3i+17/-2k.
Suy ra OA=-3i—17+2k nén A(-3;-17;2).
Cau12: Trong khong gian Oxyz, toa dd diém ddi xting cua M (1;2;3) qua mt phéng (Oyz) la
A. (0;2;3). B. (-1;-2;-3). C. (-1;2;3). D. (1;2;-3).
Loi giai:
Goi H la hinh chiéu cia M 1én mat ph:fmg (Oyz) = H (0;2;3) .
Goi M ' la diém d6i xting voi M (1;2;3) qua mat ph:img (Oyz) .
= H 1a trung diém caa MM '= HM '= MH = M '(-1;2;3).

PHAN II. CAu tric nghiém dting sai. Thi sinh trd 10i tiv cdu 1 dén cdu 4. Trong mbi  a), b), ¢), d) & mdi cdu,

thi sinh chon diing hodc sai (dién diau X vao 6 chon)

Caul: Trongkhong gian Oxyz, cho hai vecto OA =xi+yj+zk vaOB =x'i +y'j +z'k .
Khang dinh Dung Sai

a) Toa do ctia vecto i 1a (0; 1;0).

b) Toa dd ctia vecto OA 1a (x;:2).

C) Toa dd ctia diém B la (x';y';z').
d) Néu O4 =OB thi x=x",y=y",z=2".
Loi gidi:
‘ a) Sai ‘ b) bung ‘ c) bung ‘ d) bang ‘
a) Sai.
Toa d¢ ctia vecto i 1a (1;0;0).
b) bung.
Vi O4 =xi +yj +zk nén OA=(x;y;z).
c) bung.
Vi OB =x'i +y'j +Z'k thi B(x;y'2").
d) bang.

Tacd OA =(x;y;z),(TB =(x"3)2").
O4=0B < x=x,y=y,z=1z".
Cau2: Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(—2;1;—2) va B(l;l;O).
Khang dinh Dung Sai

a) | 0B=(LL0).




b) | B4=(3;0;2).
) biém [ e(OxZ) sao cho A4/ nho nhat, khi d6

1(-2;0,-2).
d) | Goi diém C(x-1;3-y;z—4), bidt OC=i, khi d6
T=x+y+z=3.
Loi giai:
‘ a) bung | b) Sai | c) bang | d) Sai
a) bung.

b) Sai, BA=(-3;0;-2).
c) bung, Biém I €(Oxz) sao cho A/ nho nhat.
Toa dd hinh chiéu cua diém 4 xudng mit phang (Ozx) la: (-2;0;-2).
x—1=1 x=2
d)Sai. Vi OC=i<{3-y=0<{y=3=>T=x+y+z=9.
z—4=0 z=4
Cau3: Trongkhong gian Oxyz, cho diém M (8;4;3).

Khang dinh Ding Sai

a) Hinh chiéu vudng gbéc cia M trén truc Ox la diém

(0;4;3).
b) Hinh chiéu vudng géc cia M trén truc Oz la diém

(0;0;3).
C) Hinh chiéu vuong géc ctia M trén mat phang Oxz 1a

diém (8;0;3).
d) | OM =8i+4j+3k.
Loi gidi:

‘ a) Sai ‘ b) bung ‘ c) bung ‘ d) bang ‘

a) Sai. Hinh chiéu vudng goc cia M trén truc Ox la diém (8;0;0).
b) Biing. Hinh chiéu vudéng géc cia M trén truc Oz la diém (0;0;3).
c) Dting. Hinh chiéu vudng goc cia M trén mit phang Oxz 1a diém (8;0;3).
d) Ding. Vi OM =(8;4;3) nén OM =8i+4j+3k.
Cau4: Trong khong gian Oxyz, cho hinh hop ABCD.A'B'C'D' ¢6 A(O; 0; O), B(3; 0; 0), D(O; 3; 0),
D'(0; 3; -3).

Khang dinh | ‘ Dung ‘ Sai




a) Piém B thudc truc hoanh.

b) Toa do diém 4' 1a A'(0; 0;—3).

c) Diém B' thudc mit phang (Oxy).

d) | Toadd diem C'1a C'(3; 3;3).

Loi gidi:

‘ a) Dung | b) Bung | c) Sai | d) Sai |
b) Bting. Do ti¢ gidc ADD’'A'la hinh binh hanh nén AA’=DD’'—— A'(0;0;-3).
¢) Sai. Dottt gidc ABB'A’1a hinh binh hanh nén AA’=BB'——B'(3;0;3) & (Oxy).
d) Sai. Do tit giac ADC'B'la hinh binh hanh nén AD = B'C'——C'(3;0;-3).

PHAN III. Cau tric nghiém tra 10i ngan. Thi sinh trd 10i tie cdu 1 dén cdu 6.

Cau 1:

Cau 2:

Trong khong gian Oxyz, cho diém P dwgc biéu dién trong hinh vé dudi day:
Z A

Biét diém P(u; b;c), tinh a+b+c.

Loi gigi:

biém P(2;3;3)—a=2;b=3;c=3——>a+b+c=8.

Trong khong gian Oxyz, cho hai diém B(0;3;1), C(—3;6;4). Biét diém M(a; b;c) 1a diém n3m
trén doan BC sao cho MC =2MB . Tinh —2a-b+c.

Kt qui —

Trinh bay:

Loi gidi:

Giast M x;y;z .Vi M la diém nam trén doan BC thoa MC =2MB nén MC = —2MB .



N :2xB+xC
xC—xMz—Z(xB—xM) M 3 x, =a=-1
Hay {yc — v, =2(y, ~yu) yMzzyB%@ y, =b=4 .
zc =2y =—2(z5 ~2y) ) 2z, 4z, Zu=C=
M 3

Vay —2a-b+c=0.

Cau3: Trong khong gian Oxyz, cho ba diém A(-2;3;1), B(2:;1;0), C(-3;-L1). Goi D(a;b;c) la
diém sao cho ABCD la hinh thang cé canh ddy 4D va dién tich hinh thang ABCD béng 4
lan dién tich tam giac ABC.Tinh a+b+c.

Két quit -
Trinh bay:

Tacod S pep =4S 5o < %d(BC, AD)(BC + AD) = 4.%d(BC, AD)BC
< BC+ AD =4BC < AD =3BC.Do ABCD la hinh thang c6 day 4D = AD =3BC
a+2=-15 a=-17
&1 b-3=-6 ©1b=-3 =>a+b+c=-16.
c—1=3 c=4
Cau4: Trong khong gian Oxyz, cho lang tru tam giadc ABC.A'B'C' c6 dinh
A(1;-2;3),B(-2;0;1),4'(3;2;2) va C'(4;3;-2).Biét dinh B'(a;b;c), tinh a+b+c.
C

A

Két qua: ]

Trinh bay:



Cau 5:

AL = (X =3y, —vize—2,) =(3-12-(-2);2-3) = (24 -1).
* Goi toa d ctia diém B'la (x;y;z)thi B—B‘=(x+2;y;z—l)v‘1 ABC.A'B'C'la hinh lang tri nén
ABB' A'1a hinh binh hanh, suy ra 44' = BB’

x+2=2 x=0
Dodé {y=4 <{y=4.Vay B'(0:40).

z—1=-1 z=0
Trong khong gian Oxyz, cho hinh binh hanh ABCD tam [, véi toa d¢ cac dinh
B(3;1;0),D(0;4;—6). Biét I(a;b;c), tinh 2a+2b+c.

A B
Goi I (a;b;c) suyra Ez(a—3;b—l;c), 17):(—a;4—b;—6—c).

3

a==

a-3=-a ?
Vi ABCD 13 hinh binh hanh tdm [ nén BI = ID = {b—-1=4-b= b=§ )
c=—6-c =3




Cau 6:

A 3 . 5 .
Vay ](2,2, 3].
Hinh dwéi day md ta mot san cau 1ong vdi kich thite theo tiéu chuén qudc té. Ta chon hé truc
Oxyz cho san dé (don vi trén moi truc la mét) va hai diém 4, B nhu hinh. Biét toa do cua
AB =(a;b;c). Tinh a+10b+100c.

Két qua: ]

Trinh bay:
Loi giai:
Tacod A4(6,7;0;0),B(6,7;6,1;1,55). Vay toa do 4B la:
E:(6,7—6,7;6,1—0;1,55—0):(0;6,1;1,55)—>a =0;6=6,1;c=1,55.
Vay a+10b+100c = 216. .
HET
Hué, 17h20’ Ngdy 05 thing 8 nam 2024







DPE ON TAP:
BAI 2: HE TRUC TOA PO TRONG KHONG GIAN

PHAN 1. Céu tric nghiém nhiéu phwong an lwa chon. Mdi cdu héi thi sinh chi chon mgt phwong dn.

Cau 1:

Cau 2:

Cau 3:

Cau 4:

Cau 5:

Cau 6:

Cau 7:

Cau 8:

Cau 9:

Cau 10:

Cau 11:

Cau 12:

Trong khéng gian Oxyz, cho hai diém A(L1;,—2) va B(2;2;1). Vecto AB 6 toa do 1a
A. (-1-1-3). B. (3,1,1). C. (113). D. (3;3;-1).
Trong khong gian Oxyz, cho tam giac ABC c6 cac diém A(1;0;3), B(2;3; —4), C(—3;1;2).
Tim toa d6 diém D sao cho t& giac ABCD 1a hinh binh hanh.
A. (—4,-2;9). B. (4;2;9). C. (-2;4,-5). D. (6;2;-3).
Trong khong gian Oxyz, cho hinh hop ABCD.AB'C'D’ ¢6 A(L0;1),B(2;12),D(L-11).
Tinh toa do dinh C ctia hinh hop.
A. C(4,6;-5). B. C(2;0;2). C. C(3,5-6). D. C(3;4,-6).
Trong khong gian voi hé toa do Oxyz, cho OM = (1;5; 2), ON = (3;7;—4), K (—1;3;1) . Goi
P 13 diém d6i xting véi M qua N . Tim toa d6 vecto KP .
A. KP=(6,6;-11).  B. KP=(8;6;-11). C. KP=(6;6;-4). D. KP=(3;3,-2).
Trong hé truc toa d6 Oxyz, cho hai diém la A(1;3;-1), AB = (3;-15). Toa do ctia OB la
A.OB=(-2;4,-6). B.OB=(2-4,6). C.OB=(-4-2-4). D.OB=(4;2,4).
Trong khong gian Oxyz, cho diém A(1;2;3). Tim toa d6 A’ la diém d6i ximg voi A qua
truc Oy .
A. A(1,-2;3). B. A'(1;2;-3). C. A(-1;2;3). D. A'(-1;2;-3).
Trong khong gian Oxyz, cho hinh binh hanh ABCD tam | ¢6 toa do cac dinh B(3;10),
D(0;4;— 6). Tim toa dO diém | .
A. I(§;§;— j B. 1(3;5;-6). C. |(_§;§;_ ] D. 1(-3,5-6).

2 2 2 2
Trong khong gian Oxyz, cho diém M thoa OM =3i+5]—7k. Tim toa d¢ diém déi xtng
M 'ctia M qua mit phing (Oxz).
A. M'(-3,-5,7). B. M'(3;5-7). C. M'(-3,5;7). D. M'(3;,-5;,-7).
Trong khong gian voi hé truc toa do Oxyz, cho hinh hop chit nhat ABCD.A'B'C'D’ ¢c6 diém
A trung véi goc toa do O, diém B ndm trén tia Ox, diém D nam trén tia Oy, diém
A'ndm trén tia Oz .Biét AB =2, AD =4, AA' =3. Goi toa d6 ctia C' 1a (a;b;c) khi d6 biéu
thttc a+b—c co gia tri la.
A. 4. B. 9. C. 3. D. 6.
Trong khong gian véi hé truc toa do Oxyz, cho hinh hop cht nhat ABCD.AB'C'D’ ¢6
diém B tring voi gbc toa d6 O va toa do cc diém A(3;0;0), D(3;1,0), B'(0;0;5). Goi toa
do C'(m;n; p). Tinh m*+n* + p?.
A. 26. B. 9. C. 16. D. 37.
Trong khong gian véi hé truc toa do Oxyz, cho a = (231), b= (-15;2), C= (4,-1;3) va
X = (-3;22;5). Déang thiic nao ding trong cac dang thikc sau?
A. x=2a-3b-c. B.x=-2a+3b+c.C. x=2a+3b-c. D. x=2a-3b+c.
Trong khong gian voi hé toa do Oxyz cho hinh hop ABCD.A'B'C'D'. Biét A(2;4;0),
B(4;0;0), C(~14;—7)va D'(6;8;10). Toa do diém B’ 1a



A. B'(8;4;10). B. B'(6;12;0). C. B'(10;8;6). D. B'(13;0;17).
PHAN II. Ciu tric nghiém duang sai. Trong mai ya),b)c)do m0i cdu, thi sinh chon diing hodc sai.
Cau1l: Trong khong gian Oxyz, cho tam giac ABC véi A(L;,0;-2), B(-2;3;4),C(4,—6;1).

a) Toa do trong tam G cua tam gidcla (1,—-11).

b) AB =(3,-3,6), AC =(-3,6;-3).

c) Tam giac ABC la tam gidc can.

d) Néu ABDC la hinh binh hanh thi toa d diém D la (7;—9; —5) .
Cau2: Trong khong gian Oxyz, cho vecto OA =xi + yT +2k va OB =X + y'T +7'k .

a) Toa d6 cua vecto i 1a (0;1;0).

b) Toa dd ctia vecto OA Ia (x;y;2).

c) Toa d6 cua diém B la (x;y’;2').

d) Néu OA =OB thi x=x,y=VY,z=17".
Ciau3: Trong khong gian Oxyz, cho M (8;4;3).

a) Hinh chiéu vudng géc cia M trén truc Ox la diém (0;4;3).

b) Hinh chiéu vudng goc ctia M trén truc Oz 1a diém (0;0;3).

¢) Hinh chiéu vuéng géc cia M trén mit phang Oxz la diém (8;0;3).

d) OM =8i+4j+3k.
Ciu4: Trong khong gian hé toa do Oxyz cho hai diém M (—4;3;-1)va N (2;-1-3).

a) Tim toa do vecto OM = (—4; 3 —1).

b) Cho vecto V=i+2] -3k va AM =v. Toa do vaa diém A 1&: A(5;1;2).

c) Goi G la trong tam cua AOMN . Toa d6 hinh chiéu cua G trén (Oxy) la (0;0;—%).

d) I'la trung diém ctia doan MN . Toa dd cua vecto W =3i + 20N — %(ﬁ la (%;%5;—7).

PHAN III. Cau tric nghiém tra 16i ngan

Ciul: Trong khong gian v6i hé toa d6 Oxyz, cho AABC biét A(2;0;0), B(0;2;0), C(LL3).
H (X, ¥:Z,) 1a chan duong cao ha tir dinh A xudng BC. Khi d6 X, + Y, + z, bang bao
nhiéu? (lam tron dén hang phan tram).
Két qua: ]

Cau2: Nhitng cén léu gd trong hinh 1 dwoc phac thdo dwdi dang mot hinh ling tru dimg tam
giac OAB.O'A'B’ nhu trong hinh 2. Véi hé truc toa do Oxyz thé hién nhu hinh 2 (don vi do
1ay theo centimét), hai diém A’ va B’ ¢6 toa d6 Ian luot 1a (240;450;0) va (120;450;300).
MBbi c&n nha gb c6 chiéu daila a cm va chiéu rong 1a becm, mdi canh bén ctia mét tién co
do daila ccm. Tinh a+b+c¢ (kam tron dén hang don vi).

Két qua:



Cau3: Mot mday bay dang cat canh tir phi truong. V6i hé toa do Oxyz duoc thiét 1ap nhu hinh
bén dudi, cho biét M (a;b;c) 1a vi tri cia may bay, OM =14, NOB = 32°, MOC = 65°. Tinh
gia tri cua biéu thiec T =a+b+c.

Két qua:

Cau4: Trong khong gian véi mot hé truc toa dd cho truede (don vi do 18y theo kilomét), ra da phat
hién mot chiéc méy bay di chuyén v6i van tdc va hudng khong déi tir diém A(800;500;7)
dén diém B(940;550;9) trong 10 phut. Néu mdy bay tiép tuc gitt nguyén vén tdc va
hudng bay thi toa d6 ctia may bay sau 5 phut tiép theo la C(x;y;z). Tinh x+y+2z.

Két qua: ]

Cau5: Hai chiéc khinh khi cau bay 1én tir cing mét dia diém. Chiéc thi nhat nam cach diém xuat
phat 2,5Kkm vé phia nam va 2 km vé phia dong, dong thoi cach mat dat 0,8 km. Chiéc
thit hai nam cach diém xuat phéat 1,5 km vé phia bac va 3 km vé phia tay, dong thoi cach
mat dat 0,6 km. Nguoi ta can tim mot vi tri trén mat dat dé€ ti€p nhién liéu cho hai khinh
khi cau sao cho tong khoang cach tir vi tri d6 t6i hai khinh khi cau nho nhat. Gia st vi tri
can tim cach dia diém hai khinh khi cau bay 1én la a km theo huwdéng nam va bkm theo
hudng tay. Tinh tong 2a+3b.

Két qua: | ]

Cau 6: Mot chau cay duoc ddt trén mot gia dd c6 bon chan voi diém dat S (0;0;30) va cac diém
cham mit dat ctia bn chan Ian luot la A(30;0;0),B(0;30;0),C (-30;0;0), D(0;-30;0)

(don vi cm). Cho biét trong luc tac dung lén chau cay c6 d¢ 16n 60N va dugc phan bd

thanh bon luc F,,F,,F;,F, 6 do 16n bing nhau nhu hinh vé. Tinh |F; +2F, +3F, + 4F|

(két qua lam tron dén hang don vi)

%
F, /
FlLZC X y
D/‘O B A
A

Két qua: ]




LOI GIAI CHI TIET

PHAN L. Cau tric nghiém nhiéu phwong an lwa chon. Moi cdu héi thi sinh chi chon mgt phwong dn.

Cau 1:

Cau 2:

Cau 3:

Cau 4:

Cau 5:

Cau 6:

Trong khéng gian Oxyz, cho hai diém A(L1—-2) va B(2;2;1). Vecto AB 6 toa do la
A. (-3-1-3). B. (3,1,1). C. (313). D. (3;3;-1).
Loi gigi:
Tacé: AB=(2-1,2-11-(-2)) hay AB=(L13).
Trong khong gian Oxyz, cho tam gidc ABC c6 cac diém A(L0;3), B(2;3,-4), C(-3;1;2).
Tim toa d6 diém D sao cho t& gidc ABCD 1a hinh binh hanh.
A. (-4;,-2,9). B. (4;2;9). C. (-2;4,-5). D. (6;2;-3).
Loi gidgi:
Goi D(xy;2) =>CD=(x+3;y-1z-2) va BA=(-1-3,7).
T gidc ABCD la hinh binh hanh khi va chi khi:
X+3=-1 X=—-4
BA=CD & {y-1=-3&1y=-2=C(-4-2,9)
2-2=7 z=9
Trong khong gian Oxyz, cho hinh hop ABCD.AB'C'D’ ¢6 A(L0;1),B(2;12),D(L-11).
Tinh tga do dinh C ctia hinh hop.

A. C(4;6,-5). B. C(2;0;2). C. C(3,5-6). D. C(3,4,-6).

Loi giai:
Xg — X, = Xc — Xp X =2

Vi ABCD la hinh binh hanh nén AB=DC <1y, — Y, = Ve — Vp < 1 Ve =0=C(2,0;2)
Zg =2, =1c —Ip Zo =2

Trong khong gian voi hé toa do Oxyz, cho OM = (15;2), ON = (3,7;-4), K(-131). Goi
P la diém d6i xéing véi M qua N . Tim toa do vecto KP.

A. KP=(6;6;-11).  B. KP=(8;6;-11). C. KP=(6;6;-4). D. KP=(33-2).

Loi giai:

Ta c6: OM =(L,5,2) = M (15;2), ON =(3;7;-4) = N(3;7;-4).

Vi P la diém d6i xting véi M qua N nén N la trung diém ctia MP ta suy ra duoc:

XN_XM=XP_XN XP:5
MN=NP &1y~ Yy =Yo — Yy 1Y =9 = P(5,9;,-10). Khi d6 KP =(6;6;-11).
Zy — 7y, =2Zp — Iy z, =-10

Trong hé truc toa d6 Oxyz, cho hai diém 1a A(13;-1), AB =(3,-15). Toa d6 ctia OB 1a
A.OB=(-2;4,-6). B.OB=(2-46). C.OB=(-4;-2,-4). D.OB=(4;24).
Loi gidi:
Xg — X4 =3 Xg —1=3 Xg =4
Tacod AB=(3,-15) @y, ~y,=-1.& 1y, ~3=-11y, =2.
Z,—2,=5 Z, +1=5 z, =4
Vay B(4;2;4) hay OB =(4;2;4).
Trong khong gian Oxyz, cho diém A(1;2;3). Tim toa d6 A’ la diém d6i xting véi A qua
truc Oy .
A. A(1;,-2;3). B. A'(1;2;-3). C. A(-1;2;3). D. A'(-1;2;-3).

Loi giai:



Cau 7:

Cau 8:

Cau 9:

Goi H la hinh chiéu vudng géc ctia A(1;2;3) 1én Oy . Suy ra H(0;2;0)
Xy =2X, — X, =-1
Khi d6 H la trung diém doan AA’ néntacd |y, =2y, -y, =2 = A'(-12;-3).
z2,=22,-2,=-3
Trong khong gian Oxyz, cho hinh binh hanh ABCD tam | c6 toa d¢ cac dinh B(3;1;0),
D(0;4;-6). Tim toa d6 diém | .

A. IG;%;—SJ. B. 1(3;5;-6). C. I(—g;g;—3j. D. 1(-3;5-6).

Loi gigi:
Goi I(a;b;c) suy ra ﬁ:(a—3;b—l;c), ﬁ:(—a;4—b;—6—c).

3
a=—
a-3=-a é
Vi ABCD 13 hinh binh hanh tam | nén Bl = ID = {b-1=4-b= b:E . Vay
c=-6-C c—_3

(255

Trong khong gian Oxyz, cho diém M thoa OM =3i+5] -7k . Tim toa d diém d6i xiing

M 'cta M qua mit phing (Oxz).

A. M'(-3,-5,7). B. M'(3;5-7). C. M'(-3,5;7). D. M'(3,-5,-7).

Loi giai:

Taco: OM =3i+5j -7k = M (3;5-7).

Toa d6 hinh chiéu cia M 1én mit phang (Oxz) 1a H(3;0;-7).

Goi M'(a;b;c) la diém d8i xtmg véi M qua mit phdng (Oxz), suy ra MH = HM" ma
a-3=0 a=3

MH =(0;-5,0), HM'=(a-3;b;c+7) nén \b=-5 =1b=-5.Vay M'(3-5-7).
c+7=0 |c=-7

Trong khong gian voi hé truc toa do Oxyz, cho hinh hop chit nhat ABCD.A'B'C'D’ ¢c6 diém

A trung véi goc toa do O, diém B nam trén tia Ox, diém D nam trén tia Oy, diém

A'n3m trén tia Oz .Biét AB=2,AD =4,AA =3. Goi toa d6 ctia C' 1a (a;b;c) khi d6 biéu

thttc a+b—c co gia tri la

A. 4. B. 9. C.3. D. 6.

Loi gidgi:

a f}
Theo gia thiét c6 AB =2i; AD =4 j; AA = 3k;
Ap dung quy tac hinh hop ta cé: AC'= AB+ AD + AA = 2i+4j+3Kk.



Cau 10:

Cau 11:

Cau 12:

Do d6 diém C’ c¢6 toa do la (2;4;3). Viay a+b-c=2+4-3=3

Trong khong gian voi hé truc toa d6 Oxyz, cho hinh hép chi® nhat ABCD.AB'C'D’ ¢6
diém B triung voi gdc toa d6 O va toa do cac diém A(3;0;0), D(3;1,0), B'(0;0;5). Goi toa
do C'(m;n; p). Tinh m* +n? + p

A. 26. B. 9. C. 16. D. 37.

Loi gidgi:

-’1-_1'- ---------------- e a

x o
Vi toa d6 diém A(3;0;0) = BA=3i ; toa d6 diém D(3;1,0) = BD =3i + j
M3t khac: BD =BA+BC =BC =BD-BA=3i+j-3i=]
Vi toa d6 diém B'(0;0;5) = BB’ =5k
Ta c6 BC'=BC + BB’ = j +5k = C'(0;1,5). Vay m” +n” + p* =26
Trong khong gian vdi hé truc toa dd Oxyz, cho a =(2;3;1), b :(—1;5;2), c :(4;—1;3) va
X = (-3;22;5). Déng thitc nao ding trong cac dang thiec sau?
A. x=2a-3b-c. B.x=-2a+3b+c.C. x=2a+3b-c. D. x=2a-3b+c.
Lc‘rigiji: -
bat: x =m.a+nb+p.c, mnpeR.

2m-n+4p=-3

=(-3,22;5)=m.(2;3,1)+n.(-15;2) + p.(4-13) = <3m+5n-p=22 (I).

m+2n+3p=>5
m=2

Giai hé phuong trinh (1) ta duoc: {n=3 .Vay x =2a +3b —c .
p=-1

Trong khong gian voi hé toa do Oxyz cho hinh hép ABCD.A'B'C'D'. Biét A(2;4;0),
B(4;0;0), C(~14;—7)va D'(6:8:10). Toa do diém B' Ia

A. B'(8;4;10). B. B'(6;12;0). C. B'(10;8;6). D. B'(13,0,17).
Loi gidi:
A’ g
D'(6;8:10) '
LICEE N S P
D Cl—-1:7:-T7)
a=-3

Gia st D(a;b;c), B'(a’;b";c").Goi O=ACNBD :O(%A;%j: b=8 .

c=—/



a'=13
Do ABCD.A'B'C'D’ 12 hinh hop nén DD’ =BB' = {b'=0 . Vay B'(13;0;17).
c'=17

PHAN II. Caiu tric nghiém dang sai. Trong mdi y a), b), c), d) & mdi ciu, thi sinh chon ding hodc sai.
Cau1l: Trong khong gian Oxyz, cho tam giac ABC vdi A(L;0;-2), B(-2;3;4),C(4;-6;1).

a) Toa do trong tam G cua tam gidcla (1,—-11).

b) AB=(3;,-3;6), AC =(-3;6;-3).

c) Tam giac ABC la tam gidc can.

d) Néu ABDC la hinh binh hanh thi toa d diém D la (7;—9; —5) .

Loi gidgi:
x < fat >;B tXe g

a) bung: |y, = Iat Vet Ve éB e 1o G(1;-1;1)

I+ Zg+ 1,
° 3
b) Sai. Do AB=(-3;3,6), AC =(3,-6;3).
c) bung. Do AB =AC = 36 nén tam giac ABC can tai A
d) bang.

=1

D C

L/

A B

Goi D(x;y;2), vi ABDC la hinh binh hanh nén

BA=CD < (3;-3,-6)=(x—4;y+6;2-1) = (x;y;2) = (7;-9;-5).
Cau2: Trong khong gian Oxyz, cho vecto OA =xi + yT +2zk va OB =X + y’T +7'k .

a) Toa d6 cua vecto i 1a (0;1;0).

b) Toa dd ctia vecto OA 1a (x;y;2).

c) Toa d6 ctua diém B la (x;y’;7').

d) Néu OA =OB thi x=x,y=VY,z=17".

Loi gidgi:

a) Sai: Toa do ctia vecto i 1a (1;0;0).

b) Dting: Vi OA =Xi +yj +zk nén OA=(x;y;z).

¢)Pung: Vi OB =Xi +y'j + 7k thi B(x;y;7').

d) Dung: Ta c6 OA=(x;y;z),0B =(x;y’z') ma OA=0B < x=x,y=Yy,z=17".
Cau3: Trong khong gian Oxyz, cho M (8;4;3). Xét tinh dting sai ctia cac khang dinh sau

a) Hinh chiéu vudng géc cia M trén truc Ox la diém (0;4;3).

b) Hinh chiéu vudng goc ctia M trén truc Oz 1a diém (0;0;3).

c) Hinh chiéu vuéng géc cia M trén mit phang Oxz la diém (8;0;3).
d) OM =8i+4j+3k.



Loi gidi:
a) Sai: Hinh chiéu vuéng goc cia M trén truc Ox la diém (8;0;0).
b) Bting: Hinh chiéu vudng goc ctia M trén truc Oz la diém (0;0;3).
¢) Dting: Hinh chiéu vuéng goc cia M trén mit phang Oxz 1a diém (8;0;3).
d) Pang: Vi OM =(8;4;3) nén OM =8 +4j+3k.
Cau4: Trong khong gian hé toa do Oxyz cho hai diém M (—4;3;-1)va N(2;-1-3)
a) Tim toa do vecto OM = (—4;3; —1)
b) Cho vecto V=i+2j -3k va AM =V. Toa dd via diém A la: A(5:1;2)

c) Goi G la trong tam cua AOMN . Toa d6 hinh chiéu cua G trén (Oxy) la (0;0;—%)

d) I'la trung diém cta doan MN . Toa do cua vecto W =3i+20N — EOI la (% ?5 —7)

Loi giai:

a) bung: Toa dd vecto OM tuong duong véi toa dd diém M (-4,3;,-1)

b) Sai: Tacd V=i+2]—3K nén v=(12;-3), gid stt toa dd cia A(X,;y.iZ,)
—4-x, =1 X, =-5

Theo gia thiét AM =v < 13-y, =2 <1y, =1 —>A(-512)
-1-z,=-3 Z,=2

¢) Sai: Ta co G(—E g —ﬂ . Toa d6 hinh chiéu ctia G trén (Oxy) la ( g g;Oj.
3’3" 3 33
d) Sai: | la trung diém ctia MN nén toa do | xac dinh boi cong thirc
Xy + Xy —4+2
I e
3-1 =
w:y, =N %:y, o il=y, < 1(-11-2)
11— 2= Z,
ZM;ZN=Z, 123=ZI

Theogiéthié’tW=37+2()W—%ﬁ:3(100)+2(2 ~1,-3)- 2( ~1,3;-2)

— (15 5 j
=>W=| —;-—;-5
2 2
PHAN III. Cau tric nghiém tra 16i ngan
Ciul: Trong khong gian v6i hé toa d6 Oxyz, cho AABC biét A(2;0;0), B(0;2;0), C(LL3).
H (X, ¥:Z,) 1a chan duong cao ha tir dinh A xudng BC. Khi d6 X, + Y, +Z, bang bao
nhiéu? (lam tron dén hang phan tram).
Két qua: ]
Loi gidi:
Ta cé: BC =(L-13); BH (X, Vo — 2:2,)

X, =t
Vi B,C,H thing hangnén BH =tBC, teR.Tacd 1y, —2=-t (teR).
z, =3t

Khi d6: H(t;2-t;3t)e BC = AH =(t-2;2-;3t).
Mait khac: H la chan duwong cao ha tir dinh A xuéng BC nén



Cau 2:

Cau 3:

mJ_ﬁ@m.ﬁ=0<:>t—2—2+t+9t=O<:>t:1i1.

H [i;@;EJ = X+ Y, +Z, :% ~3,09.
1111 11 11
Nhitng can [éu gb trong hinh 1 dwgc phac thao dwdéi dang mot hinh lang tru ding tam
giac OAB.O'A'B’ nhu trong hinh 2. Véi hé truc toa do Oxyz thé hién nhu hinh 2 (don vi do
1ay theo centimét), hai diém A’ va B’ ¢ toa d6 Ian luot 1a (240;450;0) va (120;450;300).
MBbi can nha gb c6 chiéu daila a cm va chiéu rong 1a becm, mdi canh bén ctia mét tién c6
do daila ccm. Tinh a+b+c (kam tron dén hang don vi).

Hinh 1

Két qua:

Loi giai:

Vi diém A’ c6 toa do la (240;450;0) nén khoang cach tir A" dén céc truc Ox,0y lan luot
la 450cm va 240cm = A'A=450cm va A'O’'=240cm.

Tir gia thiét suy ra A'B’=(~120;0;300)

Do dé: AB' =|AB]=(~120)" + 02 + 3007 = 6029 ~ 323(cm).

Vi 0'0 = AA=450cm va O' ndm trén truc Oy nén toa do ctia diém O’ 1a (0;450;0).

Do d6: O'B’ = (120;0;300) va O'B’ = |O'B'| = /1207 + 07 + 300 = 60~/29 ~ 323 (cm).

Vay mdi can [éu gb c6 chiéu dai la 450cm, chiéu rong la 240cm, mdi canh bén ctia mat
tién ¢6 d6 dai la 323 cm= a+b+c=1013.

Mot may bay dang cat canh tir phi treong. Voi hé toa dd6 Oxyz duoc thiét 1ap nhu hinh
bén dudi, cho biét M (a;b;c) 1a vi tri cia may bay, OM =14, NOB = 32°, MOC = 65°. Tinh
gia tri cia biéu thiec T =a+b+c?

Két qua:

Loi giai:



Cau 4:

Cau 5:

Tam gidc OCM vuodng tai C co OC = OM.cos65° =14.c0s65° ~ 5,9

Mait khac: CM =OM.sin65° =14.s5in65°~12,7 va ON =CM, AN =0OB.

Ta lai c6: AON =90° - BON =58°

Tam gidc OAN vuong tai A c6 OA=0N.cos58°=12,7.c0s58° = 6,7

Hon ntta AN =ON.sin58°=12,7.sin58° ~10,8.

Khi d6: OM = OAi +OB.j+0OCk =6,7.+10,8.j + 5,9k = M (6,7,10,8,5,9).

a==6,7
Vay 1b=108=T =a+b+c=6,7+10,8+5,9=234.
c=59

Trong khong gian v6i mot hé truc toa do cho trude (don vi do 1dy theo kilomét), ra da phat
hién mot chiéec méy bay di chuyén véi van tdc va hudng khong déi tir diém A(800;500;7)
dén diém B(940;550;9) trong 10 phut. Néu mdy bay tiép tuc gilt nguyén van tc va
hudng bay thi toa d6 ctia may bay sau 5 phut tiép theo la C(X;y;z). Tinh x+y+2.

Két qua: ]

Loi giai:

Vi trf ctia mdy bay sau 5 phut tiép theo la C(X; ;).

Vi huéng cua mdy bay khong do6i nén AB va BC cung hudng.

Do véan tdc ctia mdy bay khong doi va thoi gian bay tiv A dén B gap doi thoi gian bay tw
B dén C nén AB=2BC.

Do dé ﬁzlﬁ=[940—800;550—500;9—7j=(70;25;1).
2 2 2 2
X —940 =70
Mit khéc, BC =(x—940;y—550;2~9) nén { y—550 = 25
z-9=1
x =1010
T dd {y=575 = x+y+2=1595.
z=10

Hai chiéc khinh khi cau bay 1én tir cing mot dia diém. Chiéc thit nhat nam cach diém xuat
phat 2,5 km vé phia nam va 2 km vé phia déng, dong thoi cach mat dat 0,8 km. Chiéc
thit hai nam céch diém xuat phéat 1,5 km vé phia bac va 3 km vé phia tay, dong thoi cach
mat dat 0,6 km. Nguoi ta can tim mot vi tri trén mat dat dé ti€p nhién liéu cho hai khinh
khi cau sao cho tong khoang cach ttr vi tri d6 téi hai khinh khi cadu nhoé nhat. Gia st vi tri
can tim cach dia diém hai khinh khi cau bay 1én la a km theo huwdéng nam va bkm theo
hudng tay. Tinh tong 2a+3b.

Két qua: ]



Cau 6:

Loi gidi:
Chon hé truc toa do Oxyz véi goc O dit tai diém xudt phat cta hai khinh khi cau, mat
phéng (Oxy) trung véi mat dat voi truc OX hudng vé phia nam, truc Oy hudng vé phia
déng va truc Oz hudng thang ding lén troi (tham khao hinh vé), don vi do 1dy theo
kilomét.

Chiéc khinh khi cau thit nhat va thit hai ¢ vi tri A,B ta cd A(g; Z;gj, B(—g;—S;gj )

Goi C 1a diém d6i xtmg ctia A qua mat phang (Oxy), C(g;Z;—gj. Khi do
| =BC N (Oxy).
—— 7 = 3 3
BC = 4;5;—3 .1 e(Oxy)=1(xy;0)=BI = x+§;y+3;—g
y 3 3
X+ = =— =—
BC,BIl cung phwong nén 2 =y—+3=§:> 14 14 2at3p=3.
4 5 7 6 6
y:—— b:—
7 7

Mot chau cay duoc dat trén mét gid d& ¢6 bon chan véi diém dat S (0;0;30) va cac diém
cham mit dat ctia bén chan Ian lwot la A(30;0;0),B(0;30;0),C(-30;0;0), D(0;-30;0)
(don vi cm). Cho biét trong luc tac dung lén chau cay c6 d¢ 16n 60N va duwgc phan bd
thanh bén luc F,F,,F,,F, 6 do 16n bang nhau nhu hinh vé. Tinh [F, + 2F, +3F, + 4F,|

(két qua lam tron dén hang don vi)

Két qua: ]

Loi gigi:



A
Tt giac ABCD c6 hai duwong chéo bang nhau va vudng géc véi nhau tai trung diém cta
mdi duong nén 1a hinh vudng.
Ta c6: SA=(30;0;-30), SB =(0;30;-30), SC =(-30;0;-30), SD = (0;-30;-30)
— SA =SB =SC = SD =30v/2. Do d6 S.ABCD 1a hinh chép t gidc deéu.
Céc vecto F,F,,F,,F, c6 diém dau tai S va diém cudi lan luot 1a A, B',C’,D’.
Ta c6: SA'=SB'=SC'=SD'nén S.A'B'C'D’ ciing la hinh chép tt gidc déu.
Goi F 1a trong luec tac dung lén chau cay va O’ 1a tam ctia hinh vuéng A'B'C'D’.
Tacé: F=F +F,+F,+F,=SA +SB'+SC’+ SD’ = 450’
Ta c6: |F| =60 =[SO7 =50 =15.

Do tam giac SO’A’ vudng can nén

SA' = SO'\/§=15«/_=%SA:El =?A’=%?A=(15;0;—15)

Chttng minh teong tu ta cing cé:

F, = %?B =(0,15,-15),F, = %% = (~15,0;-15),F, = %?D = (0;-15;-15)

Suy ra: F +2F, +3F, + 4F, = (~30;-30;,-150) = |, + 2F, + 3F, + 4F,| = 903 ~ 156
HET.




