CHUYEN DE 8. PUONG THANG
A. KIEN THUC CO BAN CAN NAM
1. Phuong trinh tham s6 ciia dwong thing

- Vecto i duoc goi 1a vecto chi phurong ciia duong thang A néu i # 0 va gid ctiia # song song hodc tring
voi A.

L X=X tat, 5o, \ \ 4 . X L \ 2 .
- H¢ N bt(a +b~ >0 va ¢ 1a tham sd) dugc goi la phuong trinh tham s6 cta duong thang A di

Y=>»

qua M (x,;¥,) vanhdn i = (a;b) lam vecto chi phuong.
2. Phuwong trinh tong quat ciia dwong thing
- Vecto 7i dugc goi 1a vecto phap tuyén cua dudng thang A néu i # 0 va gid cuia 71 vudng goc voi A.
Nhan xét: Néu duong thang A co vecto chi phuong 13 i = (a;b) thi vecto 7 = (=b;a) 1a mot vecto phap
tuyén cua A va nguoc lai.

- Phuong trinh ax+by+c=0 ( a va b khong dong thoi bang 0 ) dwoc goi 1a phuong trinh tong quat ciia
duong thing.

3. Lap phwong trinh dwong thing

a) Lap phuong trinh dudng thang di qua mot diém va biét vecto phap tuyén Phuong trinh duong thang A
di qua diém M, (x,;y,) vanhan 7 = (a;b)(ii # 0) lam vecto phap tuyén 1a a(x—x,)+b(y—y,)=0.

b) Lap phuong trinh duong thang di qua mot diém va biét vecto chi phuwong

Phuong trinh tham s6 ctia duong thang A di qua diém M 0 (xo; yo) vanhan i = (a;b)(i # 0) lam vecto

xX=x,+at . »
(¢ la tham s0).

chi phuong la:
y=y,+bt

Néu a#0 va b#0 thita con c6 thé viét phuong trinh cua duong thang A & dang:

X=X, _ Y=Y,
a b

¢) Lap phuong trinh duong thang di qua hai diém
Phuong trinh tham s ctia duong thang A di qua hai diém A(xo; yo),B (xl; yl) la:

{X—XO+(X1 —XO)I

(1a tham s0).
Y=y, (3 =y )t

Néu x, — x,#0 va y,—y, #0 thitaconco thé viét phuong trinh ctua duong thang A ¢ dang:

X=X _ V=V

X=X =W

Chii y: Pudng thang A di qua hai diém 4(a;0) va B(0;b)(ab #0) c6 phuong trinh £+% =1, goila
a

phuong trinh duong thing theo doan chin.



4. Vi tri twong doi cia hai dwong thing
a) Trong mat phang toa d9, cho hai dudng thang A, A, 1an lugt c6 vecto chi phuong 1a i,, i, . Khi d6

- A, cit A, khi va chi khi i,,ii, khéng cliing phuong.

- A, song song vo1 A, khi va chi khi #,u, cung phuong va c6 mot diém thudc mot duong thing ma
khong thudc dudng thing con lai.

- A, trang v&i A, khi va chi khi #,,i, cing phuong va c6 mot diém thudc ca hai duong thang do.
Chuy: A, vuong goc véi A, khi va chi khi #,,u, vudng goc voi nhau.

b) Cho hai duong thang A, va A, c¢6 phuong trinh lan luot la: ax+by+c =0;ax+by+c,=0.

. ax+by+c =0
Xét hé phuong trinh:
a,x+b,y+c,=0

Khi d6
- A, song song v&i A, khi va chi khi h¢ (I) vo nghiém.
- A, tring v6i A, khi va chi khi hé (I) c6 v6 s6 nghiém.

5. Goc giira hai dwong thiang

Trong mit phang toa do, cho hai duong thang A, va A, c¢6 vecto chi phuong lan luot 14

. . o aa,+bb,

ih, =(a,3b,),ii, =(a,:b,) . Khi d6 cos(A,,A, )= 2| ——— | -
\/al +b; -\/a2 +b,

Nhan xét
-A LA, & aa,+bb, =0.
- Cho hai duong thiang A, va A, c6 vecto phap tuyén lan luot 1a n,,n,. Ta cling co:

i -5,

6. Khoang cach tir mét diém dén mét dwong thing

[

S)

cos(Al,A2 ) = |c0s(ﬁl,ﬁ2 )| -

1
!

—_
[

Trong mit phang toa dd Oxy, cho duong thang A ¢6 phuong trinh ax + by +¢ =0 (a2 +b° > O) va diém
M (xo; yo) . Khoang cach tir diém M dén duong thang A, ki hiéu 1a d(M,A), dugc tinh boi cong thirc
|ax0 +by, + c|

Na' +b°

Chii y: Néu M € A thi d(M,A)=0.

sau: d(M,A) =

B. BAI TAP VAN DUNG

Ciu 1: Dé tham gia mot phong tap thé duc, ngudi tip phai tra mot khoan phi tham gia ban déu va phi st
dung phong tap. Puong thing A ¢ Hinh 38 biéu thi téng chi phi (don vi: triéu dong) dé tham gia
mot phong thap thé duc theo thoi gian tap cia mot nguoi (don vi: thang).



Cau 2:

Ciu 6:

a. Viét phuong trinh ciia duong thang A .

b. Giao diém cta dudng thang A véi truc tung trong tinh hudng nay c6 ¥ nghia gi?

c. Tinh tong chi phi ma nguoi d6 phai tra khi tham gia phong tap thé duc véi thoi gian 12
thang.

Theo Google Maps, san bay N6i Bai co vidg 21,2° Bic, kinh d6 105,8° Pong, san bay Pa Nang
c6 vi d6 16,1° Bic, kinh d6 108,2° Pong. Mot may bay, bay tir Noi Bai dén san bay Pa Ning.
Tai thoi diém ¢ gid, tinh tir lac xuat phat, may bay & vi tri ¢6 vi d6 x° Bic, kinh d6 y° Dong

dugc tinh theo cong thure

x=212-123,
40
9
~105,8+ 21
Y 5

a. Hoi chuyén bay tir Ha Noi dén Da Ning mat may gio?
b. Tai thoi diém 1 gio ké tir luc cat canh, may bay dé bay qua vi tuyén 17 ( 17°B? c) chua?

Mot ngudi dang viét chuwong trinh cho tro choi bong da ro bét. Goi A(—1;1), B(9;6),C(5;-3) 1a
ba vi tri trén man hinh.
a. Viét phuong trinh cac duong thang 4B, AC, BC .

b. Tinh géc hop boi hai duong thang AB va AC.
c. Tinh khoang céch tir diém 4 dén duong thang BC.

Nha ban Nam dinh di ta lanh va du dinh ké vao vi tri du6i ciu thang. Biét vi tri dinh ké tu lanh
cb mit cat 1a mot hinh thang vudng voi hai day 1an luot 1a 150cm va 250cm , chiéu cao 1a 150
em (nhu hinh v&). B me ban Nam dinh mua mot 250¢m ta lanh 2 canh (Side by side) c6 chiéu
cao 1a 183 ¢m va bé ngang 90cm . Bang cach str dung toa do trong mat phang, em hiy gitp
Nam tinh xem bd me ban Nam c6 thé ké vira chiéc tu lanh vao vi tri can ké khong?

Mot tram vién thong S c6 toa do (5;1). Mot nguoi dang ngéi trén chiéc xe khach chay trén doan
cao toc c6 dang mot dudng thang A c6 phuong trinh 12x+5y—20 = 0. Tinh khoang cach ngan
nhat giira ngudi 6 va tram vién thong S . Biét ring mdi don vi 6 dai twong ing voi 1km .
Trong giai doan sira chita cau, nha thau thi cong gia c6 thém hé théng chiu tai 1a 2 thanh sit c6
d6 dai bang nhau (dugc vé nét dung trong hinh).



Biét phan cong cia cdy cau 1a nira duong cong ban kinh 1a 2 mét. Xéac dinh phuong trinh
duong thang cta nhiing thanh chiu tai.

Cau 7:

Cau 8:

Cau 9:

Cau 10:

Cau 11:

Trong mit phang toa do, mot thiét bi am thanh duogc phat tir vi tri 4 (4; 4) . Nguoi ta duy dinh dat

mot may thu tin hiéu trén dudng thang c6 phuong trinh x— y—3=0. Hoéi may thu dat & vi tri
nao s& nhan dugc tin hiéu sém nhat.
Trong sinh hoat tap thé Hoi trai chao ming ngay thanh 1ap Poan TNCSHCM 26/3, toan b cac
doan vién tham gia sinh hoat tap trung thanh hinh tron, trong d6 c6 Binh va An; dong thoi nguoi
quan tro dimg & vi tri tim cua dudng tron 1 Tam. Biét vi tri tim diémg c6 toa d6 1a T(3;2), con
Binh va An thu¢c duong théng d:3x—4y+9=0, déng thoi vi tri 3 nguoi Tam, Binh, An tao
thanh tam giac vuong. Tinh khoang cach tir ngudi quan tro dén mot doan vién bat ky con lai dang
tham gia trd choi.

[] Hai ban An va Béao cing hoc chung truong THPT Nguyén Dinh Chiéu. Nha An tai vi tri diém
A (4; —l) , truong hoc ctia hai ban & vi tri diém C (12; 8) . Mbi ngay ban An di hoc chay xe ngang

khu vuc nha ban Bao & vi tri diém B (2; 5). Dé tién cho viéc ban An cung don dén truong, ban

Bao di mot doan dudng tir nha ra duong. Hoi ban Bao phai di mot doan dudong ngin nhat 14 bao
nhiéu don vi do dai dé di cung xe voi ban An dén truong hoc?

A C

B

Hai ban Tinh va Thuong choi v6i nhau rat than, tir nha Tinh dén nha An phai di qua dudong Tran
Hung Pao c6 phuong trinhd : 2x + y + 5 = 0. Gid sir nha ban Tinh c6 toa do A(1;-3) va nha ban
Thuong c6 toa do B(—4;2) Tinh dén nha Thuong theo duong thing voi muc tiéu 1 chon dudng
di ngan nhét. Hoi Tinh phai qua diém c6 toa d6 bao nhiéu trén duong Tran Hung Dao.

Mot chiéc Pha ché khéch qua song tir diém A(3;4) dén diém B(3;50) bén kia song. Nhung vi
¢6 gi6 va nudc chay manh nén chiéc Pha qua bén kia song tai diém C (38;50) . Tinh goc 1éch

cua con thuyén so voi luc du tinh ban dau.



Cau 12: Tai mot tram rada cua bd doi phong khong, rada canh gidi da phat hién dugc mdt may bay xam
nhap tr’éi phép vao khong phén. Tai thoi diem do6 co6 hai qua tén ltra phong khong san ~se‘lng xuat
kich ban ha muc ti€u, hai qua tén ltra cach nhau 3 km (qua thr 2 cach qua 1 3km ) moi qua dat
trén bé phong cach mat dat 1m . Sau khi tinh toan chi ra cac thong sé khi khi may bay cach vi tri
qua tén ltra thur 2 1a 7\/5 km vabay & d6 cao 8km so v6i mit dat thi hai qua tén lira sau khi roi
bé phong s€ ti€u di¢t muc tiéu voi gdoe bin (tham khdo hinh vé minh hoa) da xac dinh. Cung
thoi diém nay rada phat hién mét tén Itra ddnh chan (do may bay dich phong) bay ¢ d6 cao 7 km

va céch tén lura thtr hai la 6\/5 km va cach may bay \/Ekm . Trong hai qua tén Itra dugc bin ra

tén lira nao ha dugc muc tiéu? (Gid sik rang quy dao bay tén liva bay theo dwong thing )
&
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|
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1]

2

» £
7 B
(tén lra 1) | A i (ténlda2)
:

& @ & f -
5 [3 7 8 s 10 1 12
E

@ 1 2 k] 4




CHU DE 8. PUONG THANG

Cau 1. Bé tham gia mot phong tap thé duc, ngudi tap phai tra mot khoan phi tham gia ban du va phi sir
dung phong tap. Pudng thing A & Hinh 38 biéu thi tong chi phi (don vi: triéu dong) dé tham gia mot
phong thap thé duyc theo thoi gian tdp ciia mot nguoi (don vi: thang).

a. Viét phuong trinh cta duong thang A.

b. Giao diém cuiia duong thang A véi truc tung trong tinh hudng nay c6 y nghia gi?

c. Tinh tong chi phi ma ngudi d6 phai tra khi tham gia phong tap thé duc voi thoi gian 12 thang.

Loi gidi

a. A qua A(7;5) va B(0;1,5), nhan AB(—7;-3,5) lam vecto chi phuong c6 phuong trinh 1a:
x=T7-Tt . B

A (t 1a tham s0).
y=5-3,5¢

b. Giao diém ctia duong thang A véi truc tung trong tinh hudng nay c6 y nghia la: khoan phi tham gia
ban dau ma ngudi tap phai tra.

c. Téng chi phi ma ngudi d6 phai tra khi tham gia phong tap thé duc véi thoi gian 12 thang la:

. . , 12=7-17t
x =12 thay vao phuong trinh cia A ta dugc:
y=5-3,5¢
-5

t=— -5

{12:7—% 7 r=—

_ -5 < 7

y=5-3,5¢ :5_3,5.(7] y=17,5

Vay Tong chi phi ma nguoi do phai tra khi tham gia phong tap thé duc véi thoi gian 12 thang 13 : 7,5 tridu
dong.

Cau 2. Theo Google Maps, san bay Noi Bai c6 vi do 21,2° Bic, kinh do 105,8° DPoéng, san bay Pa Nang
cd vi d6 16,1° Béc, kinh do 108,2° bong. Mot may bay, bay tur Noi1 Bai dén san bay Pa Nang. Tai thoi
diém ¢ gio, tinh tir lac xuat phat, may bay & vi tri c6 vi @6 x° Biéc, kinh d6 »° Péng duoc tinh theo cong
thirc

X :21,2—£t
40
y:105,8+%t

a. Hoi chuyén bay tir Ha Noi dén Da Ning mét may gio?
b. Tai thoi diém 1 gid ké tir luc cat canh, may bay dd bay qua vi tuyén 17 ( 17°B ?c) chua?
Loi giai

a. Néu may bay dén Pa Ning thi x=16,1 va y=108,2



1612212133,
40

Ta co: St =
9

4
3
108,2=105,8+1

Vay chuyén bay tir Ha Noi dén Da Nang mat gan 1,33 gio
b. Tai thoi diém 1 gio thit =1 thay vao phuong trinh c6:

x=212-133 117375
40

y:105,8+%1:107,6

Vay tai thoi diém 1 gio, may bay di qua vi tuyén 17 .

Céu 3. Mot ngudi dang viét chuong trinh cho tro choi bong da rdé bét. Goi A(-1;1), B(9;6),C(5;-3) 1a ba
vi tri trén man hinh.

a. Viét phuong trinh cac duong thang 4B, AC,BC.

b. Tinh goc hop boi hai duong thing 4B va AC .

c. Tinh khoang céch tir diém A4 dén duong thiang BC.
Loi giai

a. Ta co: AB = (10;5), AC = (6;—4), BC = (—4;-9)

Phuong trinh dudng thing AB di qua diém 4(—1;1) va nhan nT = (5;-10) 1a vecto phép tuyén la:
5x+1D)-10(y-1)=0<5x-10y+15=0<=x-2y+3=0

Phuong trinh dudng thaing AC di qua diém A(-1;1) va nhan nj = (4:6) 1a vecto phap tuyén la:
4x+1)+6(y-1)=0<=4x+6y-2=0<2x+3y—-1=0

Phuong trinh dudng thing BC di qua diém B(9;6) va nhan n? = (9;—4) la vecto phép tuyén la:
9(x-9)-4(y-6)=0<=9x-4y-57=0

11:24(<2)-3] 4

JE (22 2243t 65

19.(~1)—4.1-57| _ 70

Jo+(—ay o7

Cau 4. Nha ban Nam dinh d6i tu lanh va du dinh ké vao vi tri duéi cau thang. Biét vi tri dinh ké tii lanh
c6 mat cat 13 mot hinh thang vudng voi hai day 1an luot 1a 150cm va 250c¢m, chiéu cao 1a 150 ¢m (nhu
hinh v¢). B6 me ban Nam dinh mua mot 250¢m ti lanh 2 canh (Side by side) c6 chiéu cao 12 183 cm va
bé ngang 90cm . Bang cach str dung toa do trong mit phang, em hay giup Nam tinh xem bé me ban Nam
c6 thé ké vira chiée tu lanh vao vi tri can ké khong ?

b. cos(A4B, AC) = = (4B, AC)~ 6015 .

c. d(4;BC) =



250 cm

Gan hé truc toa d6 Oxy nhu hinh v&.

LY
C(0; 250)

B(150; 150)

M A(150: 0) x

Khi d6 dé tan dung t8i da chiéu cao c6 thé khi ké ti lanh thi bd me ban Nam sé& ké tu sat vao truc Oy. Do
doé de ké dugc mot chiéc tu lanh 2 canh véi bé ngang 90 cm thi chiéu cao cua tu phai nhd hon tung dd cta
diém E thudc duong thang BC véi hoanh do diem E bang 90.

Tacé B(150;150),C(0:250) = BC =(-150;100) = n,,. = (100;150).
Phuong trinh dudong théng BC 1a: 100(x—0)+150(y-250)=0< 2x+3y-750=0.

Piém E thugc BC cb hoanh d6 bang 90 nén tung d¢ ciia E tinh theo cong thirc
2:90+3y, -750=0= y, =190.

Do 183¢m <190¢m nén bd me ban Nam c6 thé ké chiée tu lanh c¢6 bé ngang 1a 90cm va chiéu cao
183cm.

Céu 5. Mot tram vién thong S c6 toa do (5;1). Mot ngudi dang ngdi trén chiée xe khach chay trén doan
cao toc c6 dang mot dudng thang A c6 phuong trinh 12x+5y —20 = 0. Tinh khoang cach ngin nhat giita
ngudi d6 va tram vién thong S . Biét raing mdi don vi d¢ dai twong ing véi 1km .
Loi giai
Khoang cach ngan nhat giita nguoi d6 va tram vién thong S chinh 1a khoang cach tir S dén duong thang
112.5+5.1-201 45

A.Taco: d(S,A)= =—=~3,46(km).
122 +5° 13




CHUYEN PE 9: PHUONG TRINH PUONG TRON
A. KIEN THUC CO BAN CAN NAM
1. Phuwong trinh dudong tron
— Phuong trinh dudng tron tAm I(a;b) ban kinh R 1a: (x—a)’> +(y—b)> = R>.

- Ta c6 thé viét phuong trinh dudng tron vé dang x* + y* —2ax —2by + ¢ = 0 . Mot phuong trinh c6 dang

x” +y* —2ax—2by+c =0 1a phuong trinh dudng tron khi va chi khi ¢ +b* > ¢, ltic nay duong tron do
c6 tim I(a;b) ban kinh R =~a’> +b* —c .

2. Phuong trinh tiép tuyén ciia dwong tron

Cho duodng tron (C) tam I(a;b) va diém M, 0 (xo; yo) nam trén dudng tron d6. Goi A 1a tiép tuyén cua
dudng tron (C) tai diem M, (x,;, ) . Khi do, ta co:

- Pudng thang A di qua diém M, (x,;y,) va c6 vecto phap tuyén M = (xo —ayy, — b).

- Phuong trinh tiép tuyén A 1a: (x,—a)(x—x,)+(y, —b)(y—»,)=0.

B. BAI TAP VAN DUNG

Caul: Hinh 10 md phong mot tram thu phat song dién thoai di dong dat & vi tri 7 c6 toa do (-2;1)

trong mit phang toa d6 (don vi trén hai truc 13 ki-15-mét).

Ya
Tram |
hitséng T

Hinh 10

1

a4

i i PD-I-
N

w Y

a) Lap phuong trinh dudng tron mo ta ranh gidi bén ngoai ciia viing phu séng, biét rang tram
thu phat séng d6 dugc thiét ké véi ban kinh phu song 3km .
b) Néu nguoi dung dién thoai ¢ vi tri 4 ¢6 toa do Giai thich.
¢) Tinh theo duong chim bay, xac dinh khoang cach ngan nhat dé mot nguoi & vi tri B ¢o toa
d6 (-3;4) di chuyén duoc tdi ving phit séng theo don vi ki-16-mét (1am tron két qua dén hang
phan muoi).

Cau?2: Ném diala mot mon thé thao thi dau trong Thé van hoi Olympic mua he. Khi thuc hién cu ném,

van dong vién thudng quay lung lai v6i hudng ném, sau d6 xoay nguoc chidu kim dong hd mot
vong rudi ctia duong tron dé lay da rdi tha tay ra khoi dia. Gia sir dia chuyén dong trén mot dudng



Cau 4:

Cau 5:

tron tam / [O; %} béan kinh 0,8 trong mit phang toa dd Oxy (don vi trén hai truc 1a mét). Bén

diém M (lﬂ()g;z] , dia dugc ném di (Hinh 11).
y
M
T v T =G : T T L] L :'-I'x
Hink 11

Trong nhing gidy dau tién ngay sau khi dugc ném di, quy dao chuyén dong cua chiée dia co
phuong trinh nhu thé nao?

Mot ndng trai tudi nude theo phuong phap voi phun xoay vong trung tim nhu Hinh 3. Cho biét
tam mot voi phun duoc dit tai toa do (12;—9) va voi co thé phun xa ti da 36 m . Hay viét phuong

trinh duong tron biéu dién tap hop cac diém xa nhat ma voi nude co thé phun t6i.
I

Hinh 3

Mot cai céng hinh ban nguyét rong 6,8 m, cao 3,4 m. Mat duong dudi céng duoc chia thanh hai
lan cho xe ra vao.

a) Viét phuong trinh mé phong cai cong;

b) Mot chiée xe tai rong 2,4m va cao 2,5m di ding lan dudng quy dinh co thé di qua cong
dugc hay khong?

C6 mot cong vién nho hinh tam giac nhu Hinh 1. Nguoi ta du dinh diat mot cay dén dé chiéu sang
toan bo cong vién. bé cong vi¢c tién hanh thuan loi, nguoi ta do dac va mo phdong cac kich thude
cong vién nhu Hinh 2. Thiét lap mot h¢ truc Oxy nhu Hinh 3, khi d6 cac dinh cua cong vién cé
toa do lan luot 1a A(O;3), B(4;0), C(4;7). Goi I 1a diém dit cay den sao cho dén chiéu sang

toan bd cong vién. Vay can dat 1 ¢ vi tri c6 toa do bao nhiéu?



Ciu 6:

Tm

3m

—t—t—t
4m

B

0 4

Hinh 1 Hinh 2 (ngudn: Google) Hinh 3
Hinh v€ bén dudi md phdng mot tram thu phat song dién thoai di dong dat & vi tri I c6 toa do
(—2; 1) trong mat phéng toa do (don vi trén hai truc 1a ki-16-mét). Tinh theo duong chim bay, xéac
dinh khoang cach ngén nhét dé mot nguoi ¢ vi tri ¢6 toa do (—3; 4) di chuyén duogc to1 vung phu

song theo don vi ki-16-mét (Iam tron két qua dén hang phan tram). Biét ring tram thu phat song
d6 duogc thiét ké v6i ban kinh phu song 3km.
: Ay

Tram
phat séng

O céc nudce xu lanh, vao mua Dong thuong co tuyét roi day ddc khap cac con duong, tré em tai
day rat thich dap hinh dang ctia nguoi tuyét. C6 thé xem phan than dudi va than trén ciia nguoi
tuyét 12 hai hinh cau tiép xic nhau. Vao ba dém ta ding mot chiéc dén pin soi vudng goc voi
ngudi tuyét thi duge hinh anh 13 hai hinh tron tiép xtic nhau nhu hinh v&. Em hay viét phuong
trinh duong tron 16n va dudng tron nho biét kich thudc cua hai vién tuyét can dip dé duoc mot
ngudi tuyét cao 1,8m c6 duong kinh cta phan than dudi phai gap d6i dudng kinh ctia phan than
trén nguoi tuyét (theo don vi xen-ti-mét).

YV a

Ol

@)
.




Cau 8:

Cau 9:

Mot van dong ném dia da vung dia theo mot duong tron (C ) c6 phuong trinh la
(x=1 +(-1) =1 i i it M [ 1232
x Y 144 - Khi d6, nguoi d6 vung dia dén vi tri diém 12’7 ) thi budng dia.

Viét phuong trinh tiép tuyén cua dudng tron (C) tai diém

Toa d6 trong hé thong kiém soat phong khong trong khong quan Viét Nam ciia mot hé théng
rada trong pham vi ban kinh 10 km tré lai. Néu mot vat thé la di chuyén qua hé théng trén khong
1y do s& c6 nguy co bi bin ha dé bao vé an toan trén vung troi. Chon hé quy chiéu diém ngam 1a
gbc toa do O. Hoi may bay dang bay & toa do M (6;7) trén bau troi ¢d bi lot vao tim ngam
khong? Vi sao?

Cau 10: Thiét ké khu vuon Hanh Phuc hinh vuéng canh 10m nhu hinh v&.

Phéan duoc t6 ddm dung dé trong co, phan con lai lat gach. Biét mdi mét vudng trdng co chi phi
100 nghin déng, mdi mét vudng lat gach chi phi 300 nghin déng. Khi dién tich phan l1at gach 1a
nho nhit thi tong chi phi thi cong vuon hoa Hanh Phiic bang (Iam tron dén hang nghin)?



CHUYEN PE 9: PHUONG TRINH PUONG TRON
A. KIEN THUC CO BAN CAN NAM
1. Phuwong trinh dudong tron
— Phuong trinh dudng tron tAm I(a;b) ban kinh R 1a: (x—a)’> +(y—b)> = R>.

- Ta c6 thé viét phuong trinh dudng tron vé dang x* + y* —2ax —2by + ¢ = 0 . Mot phuong trinh c6 dang

x” +y* —2ax—2by+c =0 1a phuong trinh dudng tron khi va chi khi ¢ +b* > ¢, ltic nay duong tron do
c6 tim I(a;b) ban kinh R =~a’> +b* —c .

2. Phuong trinh tiép tuyén ciia dwong tron

Cho duodng tron (C) tam I(a;b) va diém M, 0 (xo; yo) nam trén dudng tron d6. Goi A 1a tiép tuyén cua
dudng tron (C) tai diem M, (x,;, ) . Khi do, ta co:

- Pudng thang A di qua diém M, (x,;y,) va c6 vecto phap tuyén M = (xo —ayy, — b).

- Phuong trinh tiép tuyén A 1a: (x,—a)(x—x,)+(y, —b)(y—»,)=0.

B. BAI TAP VAN DUNG

Caul: Hinh 10 md phong mot tram thu phat song dién thoai di dong dat & vi tri 7 c6 toa do (-2;1)

trong mit phang toa d6 (don vi trén hai truc 13 ki-15-mét).

Ya
Tram |
hitséng T

Hinh 10

1

a4

i i PD-I-
N

w Y

a) Lap phuong trinh dudng tron mo ta ranh gidi bén ngoai ciia viing phu séng, biét rang tram
thu phat séng d6 dugc thiét ké véi ban kinh phu song 3km .

b) Néu nguoi dung dién thoai ¢ vi tri 4 ¢6 toa do Giai thich.
¢) Tinh theo duong chim bay, xac dinh khoang cach ngan nhat dé mot nguoi & vi tri B ¢o toa
d6 (-3;4) di chuyén duoc tdi ving phit séng theo don vi ki-16-mét (1am tron két qua dén hang
phan muoi).

Loi giai
a) Phuong trinh duong tron mo ta ranh gidi bén ngoai ctia vung phu song la:
[x—(2) P +(y-1)° =3 <= (x+2) " +(y—-1)>=0.

b) Khoang cach tir tim 7(—2;1) dén diém A(—1;3) 1a: IA = \/[—1 ()P +G=1)? =5(km).



Cau 2:

Vi IA <3km nén diém 4 nam trong dudng tron mod ta ranh giGi bén ngoai cuia ving phii song,
suy ra nguodi dung dién thoai ¢ vi tri 4 cé thé str dung dich vu cta tram.

¢) Khoang cach tir tim 7(~2;1) dén diém B(-3;4) 1a: IB =+/[-3—(-2)P +(4—1)> =~/10(km)
Vi IB >3km nén diém B nim ngoai dudng tron md ta ranh gidi bén ngoai ctia ving phu song.

Xét M 1a diém bat ki thudc ving phi song, khi 6 M nam trong hodc nam trén dudng tron mé
ta ranh giGi bén ngoai ctia vung phu song nén IM <3km . Khoang cach tinh theo duong chim
bay tir nguoi & vi tri B dén ving phu song 1a BM .

Ta c6: BM > IB—IM >10-3 (Vi IM <3 ). Suy ra BM nhé nhat bing /10 — 3(km) khi va
chi khi M 14 giao diém cuia doan thang /B véi dudng tron mod ta ranh gidi bén ngoai ciia ving
phu song.

Vay khoang cach ngin nhat dé mot ngudi 6 vi tri B di chuyén duoc toi ving phi song tinh
theo dudng chim bay 1 10 —3 ~ 0,2(km).

Ném dia 12 mot mon thé thao thi ddu trong Thé van hoi Olympic mua h¢. Khi thyc hién ci ném,

van dong vién thudng quay lung lai v6i hudng ném, sau d6 xoay nguoc chidu kim dong hd mot
vong rudi cia duong tron dé 1ay da rdi tha tay ra khoi dia. Gia sir dia chuyén dong trén mot dudng

tron tam / [O; gj ban kinh 0,8 trong mit phang toa dd Oxy (don vi trén hai truc 1a mét). Pén

39

diém M (T; 2} , dia duoc ném di (Hinh 11).

¥
M
T T :G i T T T T :-::c
Hinh 11

Trong nhiing gidy dau tién ngay sau khi dugc ném di, quy dao chuyén dong cua chiéc dia co
phuong trinh nhu thé nao?

Loi giai

Sau khi dugc ném di, quy dao chuyén dong cua chiéc dia nam trén tiép tuyén cua dudng tron
tam 7 tai diém M .



Cau 4:

Vay quy dao chuyén dong ciia chiéc dia nim trén duong thang co phuong trinh la:

L

10 10
10 10 2

= 39x+5y-13,9=0.

Mot ndng trai tudi nude theo phuong phap voi phun xoay vong trung tim nhu Hinh 3. Cho biét
tdm mot voi phun dugc dat tai toa do (12;-9) va voi cod thé phun xa tdi da 36m. Hay viét phuong

trinh duong tron bi€u dién tap hop cac diém xa nhat ma voi nude co6 thé phun toi.
I—

Hinh 3

Giai
Tap hop cac diém xa nhat ma voi nude co thé phun téi 1a duong tron co tam 7(12;-9) va ban
kinh R =36 nén c6 phuong trinh: (x —12)* +(y +9)* =36".

Mot cai céng hinh ban nguyét rong 6,8 m, cao 3,4 m. Mat duong dudi céng duoc chia thanh hai
lan cho xe ra vao.
a) Viét phuong trinh mé phong cai cong;

b) Mot chiée xe tai rong 2,4m va cao 2,5m di diing lan dudng quy dinh co thé di qua cong

duoc hay khong?
LOI GIAI
a) Chon hé toa do sao cho tam cua cai céng hinh ban nguyét c6 toa do (0;0) va dinh cua céng
co toa do M (0;3,4).
Ta c6 phuong trinh md phong ctia cong la: x* +y* = 3,4(y > 0).

b) Goi OABC 1a thiét dién cia xe tai (Hinh 1).

YA M(0; 3,4

)
2,5'5"\3

Bl
HY

[ 2,
Hinh 1

Ta co: OB =~JOA> +OC? =|2,4* +2,5% ~3,5(m) > R =3,4(m).

Vay néu di ding lan dudng quy dinh thi xe tai khong thé di qua cong.



3m

Cau 6:

C6 mot cong vién nho hinh tam giac nhu Hinh 1. Nguoi ta du dinh dat mot cay dén dé chiéu sang
toan bd cong vién. bé cong viéc tién hanh thuan loi, nguoi ta do dac va mo phdng cac kich thudc
cong vién nhu Hinh 2. Thiét 1ap mot hé truc Oxy nhu Hinh 3, khi d6 cac dinh ctia cong vién co
toa do lan luot 1a A(O;3), B(4;0), C(4;7) .Goi I 1a diém dat cay den sao cho dén chiéu sang

toan bg cong vién. Vay can dat 1 ¢ vi tri c6 toa d§ bao nhiéu?

| Tm

B

4m o] 4

)
Hinh 1 Hinh 2 (ngudn: Google) Hinh 3
Loi giai
- Ving ma cay dén chiéu sang dugc biéu dién bang mot hinh tron ma diém dit cay deén 14 tim
nén dé chiéu sang toan bd cong vién ta can dit cdy dén ¢ tim dudng tron ngoai tiép tam giac.
- Goi I(x;y) 1a tim duong tron ngoai tiép tam gidc AABC

Ta co: A(0;3),B(4;0),C(4;7) nén:

ﬁ=(—x;3—y):>IA=\/m

IB=(4-x;—y) = IB=1J(4—x)* +Y’

IC=(4-xT—y)= IC =/(4—x)* +(T—y)’

Do I la tim dudng tron ngoai tiép tam gidc AABC nén ta c6 IA = IB,IA = IC, ta lap duoc hé
7

8x—6y=7 _|*7
phuong trinh Y = .Vay I Z,Z .
8x+8y=>56 22

SRS I Y

Hinh v€ bén dudi mo phdng mdt tram thu phat song dién thoai di dong dat ¢ vi tri I c6 toa do
(—2; 1) trong mit phang toa do (don vi trén hai truc 1a ki-16-mét). Tinh theo dudng chim bay, xac
dinh khoang cach ngan nhat &é mot nguoi & vi tri ¢6 toa do (—3; 4) di chuyén duoc toi ving phit
song theo don vi ki-16-mét (1am tron két qua dén hang phan tram). Biét rang tram thu phat song
d6 duogc thiét ké véi ban kinh phu séng 3 km.

Ay

Tram
phat song

Loi gidi



Cau 7:

p—
2

Duong tron mau den mo ta ranh gidi bén ngoai cua vung pha séng c6 tam [/ (—2;1) va ban kinh
phu song 3km nén phuong trinh dudng tron do la: (x + 2)2 + (y - 1)2 =9.

Gia str vi tri dimg ctia nguoi do la B(—3;4) .

Goi A (nhu trén hinh v&) 13 giao diém thtr nhat cia dudng tron tAm I va BI

— Khoang cach ngin nhat dé nguoi d6 di chuyén dugc tir vi tri B(—3;4) té1 vung phu song la
BA .

Ta c6: IB = \/(—3 +2) +(4-1) =10

Suyra AB=IB—IA=+10-3=0,16.

O cac nude xtr lanh, vao mua Pong thudng cé tuyét roi day dic khap cac con dudng, tré em tai
day rat thich dip hinh dang cua nguoi tuyét. Co thé xem phan than duéi va than trén cta ngudi
tuyét 1a hai hinh cau tiép xtc nhau. Vao ba dém ta dung mot chiéc dén pin soi vudng goc voi
ngudi tuyét thi duge hinh anh 14 hai hinh tron tiép xtc nhau nhu hinh v&. Em hay viét phuong
trinh duong tron 16n va dudng tron nho biét kich thude cua hai vién tuyét can dip dé duge mot
ngudi tuyét cao 1,8m c6 duong kinh ciia phan than dudi phai gap d6i duong kinh ciia phan than
trén nguoi tuyét (theo don vi xen-ti-mét).

Va

-
—

0 Loi giai
Taco: 1,8m =180cm .
Goi 7 (cm) la ban kinh cua duong tron nhd (r > 0) .
= Puodng kinh ctia duong tron nho 1a 27 (cm).
= DPuong kinh cua duong tron 16n 1a: 2.27 = 4r (cm).
Ta co: 2r+4r =6r =180 (vi (O) tiép xuc voi (O') ).
< r =30 (cm).



Cau 9:

Phuong trinh duong tron (0) co thm 0(0;0) vabankinh R =2r=60: x* + 3> =3600.

Phuong trinh dudng tron (O') ¢6 tim O'(0;90) va ban kinh 7 =30: (x— 90)2 +3>=900.

Mot van dong ném dia da vung dia theo mot dudng tron (C ) c6 phuong trinh la
2 > 169 Cas e as A, 4R 17 N

(x=1) +(y-1) Ve Khi d6, ngudi d6 vung dia dén vi tri diém M E;Z thi budng dia.

Viét phuong trinh tiép tuyén ctia dudong tron (C ) tai diém M .

Loi gidi

169
Duong tron (C): (x—l)2 +(y—1)2 = co tam 1(L;1).
2 17 . . .
biém M(Eﬂj thudc duong tron (C)
Phuong trinh tiép tuyén cta dudng tron (C ) tai diém M G—; ; 2) 1a duong thang di qua M va
nhén vecto IM = [%;1) lam VTPT nén c6 phuong trinh 60x+144y—-373=0.

Toa d¢ trong hé thong kiém soat phong khong trong khong quan Viét Nam ciia mot hé théng
rada trong pham vi ban kinh 10 km tré lai. Néu mot vat thé la di chuyén qua hé thng trén khong
1y do s& c6 nguy co bj ban ha dé bao vé an toan trén ving troi. Chon hé quy chiéu diém ngim 1a
gbc toa do O. Hoi may bay dang bay & toa do M (6;7) trén bau troi cé bi lot vao tim ngam
khong? Vi sao?

Loi giai

Phuong trinh dudng tron trong pham vi rada kiém soat: x*+y* =100



Néu méy bay bay trong pham vi kiém soat ciia rada nghia 4 ndm trén hodc mién trong cua
dudng tron trén thi s€ cd nguy co bi ban ha.Con nam mién ngoai s€ khong bi ban ha

Theo tiéu chi trén ta c6 may bay & vi tri M(6;7) thé vao duong tron

VT =6 +7° =85<100

Viy may bay bi lot vao tim ngam cia ra da

Céu 10: Thiét ké khu vuon Hanh Phuc hinh vudng canh 10m nhu hinh v&.

Phén duoc t6 dam dung dé trong co, phan con lai lat gach. Biét mdi mét vudng trong co chi phi
100 nghin dong, mdi mét vudng lat gach chi phi 300 nghin déng. Khi dién tich phan lat gach la
nho nhét thi téng chi phi thi cong vuon hoa Hanh Phuc bang (1am tron dén hang nghin)?

Loi gidi

Goi x, y(m) 1an luot 1a ban kinh cua phﬁn lat gach hinh tron (x, y > 0) tacd x+y=>35.
Goi S (mz) la phén dién tich duoc lat gach cua khu vuon (S > 0) ,taco

S+257-100
—

_ S+257-100
Taco: (C):x 42 = ST 277100 5 am 0(0:0), ban kinh R = [—F— i duong
T T

thang A:x+y—5=0. Khi d6 bai toan tr thanh: Tim R nho nhit dé (C) va A c6 it nhit mot

S=100-257+7x" + 7y’ =100+ 7(x* +y* =25) < x*+)’ =

diém chung, véi hoanh d6 va tung do déu la cac s6 duong?



V=

Tacé (C) va A c6 it nhat mot diém chung khi va chi khi

R>d(0,A) < /w % o S+257— 100>257” S>100—257”

Vay dién tich phan l4t gach nho nhit bang S =100 —2577[ Tir d6 chi phi dé thi cong khu vuon

Hanh phuc la 100.(100 =S

)+300.S,,, = 22146 nghin dong.



CHUYEN DPE 10: BA PUONG CONIC
A. KIEN THUC CO BAN CAN NAM
1. Puong elip
a) Dinh nghia

Cho hai diém F, F, c6 dinh c6 khoang cach FF, = 2¢(c > 0).

Pudng elip (con goi 1 elip) 1a tap hop cac diém M trong miat phing sao cho MF, + MF, = 2a, trong d6
a 1a s6 cho trudc 16n hon c.

Hai diém F va F, duoc goi 1a hai tiéu diém cua elip.

b) Phuwong trinh chinh tic

Khi chon hé truc toa d6 nhu Hinh 12,

M
\ b

Hinh 12

2 2

Phuong trinh chinh tic cta duong elip (E) 1a: x_2 + Z—z =1, trong d6 a > b > 0.
a

F (—¢;0), F,(c;0) 1a hai tiéu diém, ¢ = a” —b".

2. Puong hypebol
a) Dinh nghia

Cho hai diém F, F, c6 dinh c6 khoang cach FF, = 2¢(c > 0).

Puong hypebol (con goi 1a hypebol) 1a tap hop cac diém M sao cho |MF, — MF,|=2a, trong d6 a 14 sb
duong cho trudc nhé hon c.

Hai diém F, va F, dugc goi 1a hai tiéu diém cua hypebol.

b) Phwong trinh chinh tic

Khi chon hé truc toa d6 nhu Hinh 13,



(H)
F F.
1 2
“|-a O al J}T
Hind 13
: x2 2
Phuong trinh chinh tac cia duong hypebol (H) la: —2—[};—2 =1, trong d6 a > 0,b > 0.
a

F (—¢;0), F,(c;0) 12 hai tiéu diém, ¢* =a® + 5.

3. Puong parabol
a) Dinh nghia

Cho mét diém F cb dinh va mot duong thang A ¢ dinh khong di qua F .

Puong parabol (con goi 1a parabol) 13 tap hop cac diém M trong mit phang cach déu F va A.
Piém F duoc goi 1a tiéu diém cua parabol. Puong thing A duoc goi 1a duong chuin cua parabol.
b) Phwong trinh chinh tic

Khi chon hé truc toa d6 nhu Hinh 14,

YA

O
=y
oy

Hinh 14

Phuong trinh chinh tic cta duong parabol (P) 1a: y* =2px(p >0). F (%;Oj 1a tiéu diém, x + g =0 1la
phuong trinh duong chuan A.
B. BAI TAP VAN DUNG

Cau 1: Hinh 15 mo phong mit cit ngang ctia mot chiéc dén co dang parabol trong mat phang toa do
Oxy (x va y tinh bang xing-ti-mét).



Ciu 2:

Cau 3:

Cau 4:

Hinh 15

Hinh parabol c6 chiéu rong giita hai mép vanh 1a 4B =40cm va chiéu sau 2 =30cm ( h bang
khoang cach tir O dén 4B ). Béng dén nam & tiéu diém S . Viét phuong trinh chinh tic ctia
parabol do.

Mot nguoi ki su thiét ké mot duong ham mot chiéu c6 mat cit 12 mot ntra hinh elip, chiéu rong
ctia ham 1a 12m , khoang céch tir diém cao nhét ciia elip so voi mat dudng 12 3m . Nguoi ki su
nay mudn dua ra canh bao cho cac loai xe ¢6 thé di qua ham. Biét rang nhiing loai xe tai c6 chiéu
cao 2,8m thi c6 chiéu rong khong qua 3m. Hoi chiée xe tai co chiéu cao 2,8m co thé di qua
ham dugc khong?

X

Mit Trang chuyén dong quanh Trai Dét theo quy dao 1a mot duong elip v6i tim Trai Dat 1a mot
tiéu diém. D¢ dai truc 16n, do dai truc nho cia quy dao 1an lugt 1a 768800km va 767640 km .
Tim khoang cach 16n nhat va bé nhit tir tim cua Trai Dat dén Mit Trang.

ﬁ_m
( Trai &) t@

‘ 768800 km |

Y

Mat Trang
Mot mai vom nha hat c¢6 mit cét 13 hinh nira elip. Cho biét khoang cach giira hai tiéu diém 1a
F'F =50m va chiéu dai cua duong di ciia mot tia sang tir F dén mai vom rdi phan chiéu vé F
1 100m . Viét phuong trinh chinh tic cia elip do.

=




Cau 5:

Ciu 6:

Cau 7:

2 2
Mot thap trién 1dm cé mit cat hinh hypebol c6 phuwong trinh lx?_;}? =1. Cho biét chiéu cao

ctia thap 1a 100m va khoang cach tir noc thap dén tim ddi xtmg ciia hypebol bang khoang cach

tir tam d6i xtmg dén day. Tinh ban kinh ndc va ban kinh day cta thap.

-

Hinh 7

Cong chao ctia mot thanh phd dang hinh parabol ¢6 chiéu cao /# =25m va khoang cach giita hai
chan cong 1a d =120m . Hiy viét phuong trinh parabol cta cong chio.

Pé cit mot bang hiéu quang céo hinh elip ¢o truc 16n 14 1m va truc nho 13 0,6m tir mot tAm van
ép hinh chit nhat c6 kich thudc 1mx0,6m , nguoi ta vé& hinh elip d6 1én tAm van ép nhu hudng

dan sau:

Hinh 10

Chuan bi:

- Hai cai dinh, mot vong day kin khong dan hoi, but chi.

Thuec hién:

- Xéc dinh vi tri (hai tiéu diém cua elip) va ghim hai cai dinh 18n hai diém d6 trén tim van.

- Quang vong day qua hai chiéc dinh va kéo cing tai mot diém A nao d6. Tua du bt chi vao
trong vong day tai diém A rdi di chuyén sao cho day ludn ludn cing. Pau bt chi vach 1én
tam bia mot duong ma ta goi 1a duong elip. (Xem minh hoa trong Hinh 10).

Phai ghim hai cai dinh cach cic mép tAm van ép bao nhiéu va 1ay vong day c6 d6 dai 1 bao
nhiéu?



Cau 8:

Cau 9:

Cau 10:

Cau 11:

Cau 12:

Thang leo gon song cho tré em trong cong vién c6 hai khung thép cong hinh ntra elip cao 100cm
va khoang cach gitra hai chan 1a 240¢m .

- -I- JL
Hinh 11

a) Hay chon hé toa do thich hop va viét phuong trinh chinh tic cta elip noi trén.

b) Tinh khoang cach thang dtmg tir mot diém Hinh 11 cach chan khung 20cm 1én dén khung
thép.

2 2
Mot thap lam ngudi cia mot nha mdy co mit cit 1a hinh hypebol c6 phuwong trinh ;F — SyF =1

. Biét chiéu cao cua thap 1a 120m va khoang cach tir noc thap dén tim ddi xtmg cua hypebol
. 1 ‘. .
bang 3 khoang céach tur tdm doi xirng dén day. Tinh ban kinh noc va ban kinh day cua thap.

Mot cai cau co day cap treo hinh parabol, cau dai 120m va dugc nang d& boi nhiing thanh thing
dung treo tir cap xudng, thanh dai nhat 13 48 , thanh ngan nhit 1a 8m (Hinh 12). Tinh chiéu
dai ctia thanh cach diém giita cau 20m .

Hinh 12

Mot dén pin ¢ chéa dén mit cit hinh parabol voi kinh thude trong hinh trén. Gidy toc bong dén
dugc dit & tieu diém F .

Pé dén chiéu duogc xa phai dit bong dén cach dinh ciia chéa dén bao nhiéu xentimét?

3 cm

Hé théng dinh vi mét vi tri can c6 3 bd phan co ban: Thu nhét 1a bd phan khong gian dé phat
song (v€ tinh, may phat,...); thir hai 1a bo phan trung tdm diéu khién (Tram mat dét); th 3 1a bo
phan thu song (dién thoai, may thu... c6 kém phan mém tinh toan). Nguoi ta sir dung tinh chit
giao nhau cua hai duong hypebol dé dinh vi.



Hai may phat tin hi¢u A4, B cach nhau 100km truyén tin hiéu dén vi tri C. Tai C, tin hiéu nhan

dugc tir B sém hon 2s so v6i A . Biét van téc truyén tin hiéu trong khong khi 1a 335 m/s. Hay
xéc dinh vi tri ¢6 thé cta diém C. (1am tron d&én hang don vi)

Cau 13:

Cau 14:

o

Pé chyp toan canh, ta c6 thé st dung mot gwong hypebol. May anh dugc hudng vé phia dinh cua
guong va tim quang hoc ctia may anh dugc dit tai mot tiéu diém cta guong (xem hinh). Tim
khoang cach tir quang tdm ctia may anh dén dinh ctia guong, biét ring phuong trinh cho mat cat
2 2
, \ y
cua guong la Tare I.
Khiic cua ctia mot con duong c6 dang hinh parabol, diém dau vao khic cua 1a A, diém cubi 1a B,
khoang cach AB = 400m. Dinh parabol (P) ctia khuc cia cach dudng thing AB mét khoang 20

m va cach déu A, B.

a. Lap phuong trinh chinh tic cua (P), véi 1 don vi do trong mit phang toa do tuong tmg 1 m

trén thuc té.
b. Lap phuong trinh chinh tic cta (P), v6i 1 don vi do trong mit phang toa do twong Gmg 1 km
trén thuc té.

Cau 15:

Cau 16:

Bén trong mot san vuon hinh Elip c6 d¢ dai truc 16n béng 12 m, d6 dai truc bé béng 9 m. nguoi
ta rao thanh mot hinh hinh chir nhat ndi tiép Elip nhu hinh vé dé trong hoa, phan con lai dé trong
c6. Tinh dién tich trong hoa 16n nhat.

B

"

S

B

Thiy Minh c¢6 mét manh vudn hinh Elip ¢6 chidu dai truc 16n va tryc nho lan luot 1a 60m va
30m. Thay Minh chia manh vuon ra lam hai nira bing mot dudng tron tiép xuc trong véi Elip
dé 1am muc dich str dung khac nhau (xem hinh v&). Nira bén trong dudng tron ong trong ciy lau
nam, nira bén ngoai dudng tron éng trong hoa mau. Tinh ti sb dién tich T gilta phan trong cay
1au ndm so v&i dién tich trong hoa mau. Biét dién tich hinh Elip dugc tinh theo cong thire S = wab
, v6i a, b 1an luot 1 nira d6 dai truc 16n va nira do dai truc nho. Biét do rong cua duong Elip la
khoéng dang ké.



Cau 17:

Cau 18:

Cau 19:

Cau 20:

Cau 21:

Trong
hoa
mdu

Trong cay ldau nam

Cho mdt cai dén véi chup bong dén c6 mit cit qua truc 1a parabol vé6i kich thude duoc thé hién
trén hinh v&, gia sir xem ddy toc bong dén 1a mot diém va duge dat o vi tri tiéu diém cua parabol.
Tinh khoang céch tir day toc bong dén tdi dinh cia chup bong deén.

//7-\
i // \
K 30

3

cm

T 7/
\L/
20 cm i

Hai thiét bi 4 va B dung dé ghi &m mot vu nd dit cach nhau 1 dim, thiét bi 4 ghi dugc 4m
thanh truge thiét bi B1a 2 gidy, biét van toc Am thanh 1a 1100 feet /s . ( Biét rr:ing vu nd nam trén
mdt nhanh cia Hypebol ). Viét phuong trinh Hypebol chira vi tri vu nd c¢6 thé xay ra ( 1 dam
=5280 feet; 3 feet =0,914m).

Mot nha vom chira may bay c¢6 mit cat hinh nira elip cao10m , rong 24m .

a) Chon hé toa d6 thich hop va viét phuong trinh cua elip noi trén.

b) Tinh khoang cach theo phuong thing dimg tir mot diém cach chan tuong 4m 1én dén noc
nha vom.

Khiic cua cia mot con dudng c6 dang hinh parabol, diém dau vao khuc cua 13 A diém cudi 1a
B, khoang cach AB =400m . Pinh parabol cta khiic cua cach duong thang 4B mot khoang
20m va cach déu A4, B. Lap phuong trinh chinh tic cua, voi 1 don vi do trong mit phang toa

d6 twong img 1 m trén thyc té.
2 2
. A TR T , X X
Mot thap lam ngudi ciia mt nha may c6 mat cat 1a hinh hypebol c6 phuong trinh ryel 3)}? =1
. Biét chiéu cao ciia thap 1a 210 m va khoang cach tir ndc thap dén tam t6i ximg cua hypebol bang
mot nira khoang cach tir tim d6i xtimg t6i day. Tinh ban kinh néc va ban kinh ddy cua thap.



Cau 22: [ Doc theo bé bién, nguoi ta thiét 1ap hé théng dinh
vi v tuyén dan dudng tim xa dé truyén tin hiéu cho
may bay hodc tau thuy hoat dong trén bién. Trong
hé thdng d6 c6 hai dai vo tuyén dat 1an luot tai dia
diém A va dia diém B, khoang cach AB=650km A

) A \ 2 an A 3
(Hinh 18). Gia st c6 mot con tau chuyén dong trén I

650 km ————
bieén vdi quy dao 1a hypebol nhan A va B 1a hai tiéu >
diém. Hinh 18

Khi dang ¢ vi tri P, mdy thu tin hi¢u trén con tau chuyén ddi chénh léch thoi gian nhan cac tin

N

hi¢u tr A va B thanh hi¢u khoang cach |PA - PB| . Gia st thoi gian con tau nhéan dugc tin hi¢u
tir B trudc khi nhan duoc tin hiéu tir A 14 0,0012s. Van toc di chuyén cua tin hiéu 1a 3.10° m/s
a) Lap phuong trinh hypebol mé ta quy dao chuyén dong cua con tau.

b) Chuing t6 rang tai moi thoi diém trén quy dao chuyén dong thi thoi gian con tau nhan dugc tin
hiéu tir B trudce khi nhan duoc tin hiéu tir A A ludén 1a 0,0012s.

Ciu 23: Dé nang dd cac dng truot cong ¢ hinh 1a cac Parabol thi nha thau thi cong gia c¢b céac truc d&
vudng goc voi mit dat. Hinh bén dudi mo ta truc d& va 1 phan ong truot véi khoang cach A dén

Truc d&

mét dat

mat dat 12 6m, dén truc dd 12 3m. Tinh d6 cao tir mat dat toi diém B trong hinh

Cau 24: Céc duong cong hinh bén md ta hién tugng giao thoa khi hai song gap nhau, véi cac duong cong
tao thanh dugc goi 1a cac van giao thoa c6 hinh dang la cac duong Hypebol. Hay 1ap phuong
trinh dudng Hypebol ctia 2 van giao thoa ngoai cung di qua A va B nhu hinh v&, biét AB = 24,
duong Hypebol co tiéu cu bang 13.






CHUYEN DPE 10: BA PUONG CONIC
A. KIEN THUC CO BAN CAN NAM
1. Puong elip
a) Dinh nghia

Cho hai diém F, F, c6 dinh c6 khoang cach FF, = 2¢(c > 0).

Pudng elip (con goi 1 elip) 1a tap hop cac diém M trong miat phing sao cho MF, + MF, = 2a, trong d6
a 1a s6 cho trudc 16n hon c.

Hai diém F va F, duoc goi 1a hai tiéu diém cua elip.

b) Phuwong trinh chinh tic

Khi chon hé truc toa d6 nhu Hinh 12,

M
\ b

Hinh 12

2 2

Phuong trinh chinh tic cta duong elip (E) 1a: x_2 + Z—z =1, trong d6 a > b > 0.
a

F (—¢;0), F,(c;0) 1a hai tiéu diém, ¢ = a” —b".

2. Puong hypebol
a) Dinh nghia

Cho hai diém F, F, c6 dinh c6 khoang cach FF, = 2¢(c > 0).

Puong hypebol (con goi 1a hypebol) 1a tap hop cac diém M sao cho |MF, — MF,|=2a, trong d6 a 14 sb
duong cho trudc nhé hon c.

Hai diém F, va F, dugc goi 1a hai tiéu diém cua hypebol.

b) Phwong trinh chinh tic

Khi chon hé truc toa d6 nhu Hinh 13,



(H)
F F.
1 2
“|-a O al J}T
Hind 13
: x2 2
Phuong trinh chinh tac cia duong hypebol (H) la: —2—[};—2 =1, trong d6 a > 0,b > 0.
a

F (—¢;0), F,(c;0) 12 hai tiéu diém, ¢* =a® + 5.

3. Puong parabol
a) Dinh nghia

Cho mét diém F cb dinh va mot duong thang A ¢ dinh khong di qua F .

Puong parabol (con goi 1a parabol) 13 tap hop cac diém M trong mit phang cach déu F va A.
Piém F duoc goi 1a tiéu diém cua parabol. Puong thing A duoc goi 1a duong chuin cua parabol.
b) Phwong trinh chinh tic

Khi chon hé truc toa d6 nhu Hinh 14,

YA

O
=y
oy

Hinh 14

Phuong trinh chinh tic cta duong parabol (P) 1a: y* =2px(p >0). F (%;Oj 1a tiéu diém, x + g =0 1la
phuong trinh duong chuan A.
B. BAI TAP VAN DUNG

Cau 1: Hinh 15 mo phong mit cit ngang ctia mot chiéc dén co dang parabol trong mat phang toa do
Oxy (x va y tinh bang xing-ti-mét).



ya /

Wy

(n]

/i?

-0

Hinh 15

Hinh parabol c6 chiéu rong giita hai mép vanh 1a 4B =40cm va chiéu sau 2 =30cm ( h bang
khoang cach tir O dén 4B ). Béng dén nam & tiéu diém S . Viét phuong trinh chinh tic ctia
parabol do.

Loi giai
Parabol c6 phuong trinh chinh tic 1a:

Vi AB=40cm va h=30cm nén A(30;20).

Do A(30;20) thudc parabol nén ta c6: 20> =2p-30= p = ?

Vay parabol c6 phuong trinh chinh tic la: y* = ?x.

Mot nguoi ki su thiét ké mot duong ham mot chiéu c6 mat cat 14 mot ntra hinh elip, chiéu rong
ctia ham 1a 12m , khoang céch tir diém cao nhét ciia elip so voi mat duong 1 3m . Nguoi ki su
nay mudn dua ra canh bao cho céc loai xe c6 thé di qua ham. Biét rang nhing loai xe tai c6 chiéu
cao 2,8m thi c6 chiéu rong khong qua 3m. Hoi chiée xe tai co chiéu cao 2,8m co thé di qua

ham dugc khong?
YA

Loi giai

2 2

Phuong trinh chinh tic cua (E) 1a x_2+y_2 =1, trong 46 a > b >0. Do cac diém B(0;3) va
a b

A(6;0) thudc (E) nén thay vao phuong trinh ctia (£) tacd b=3 va a = 6. Suy ra phuong

2 2

trinh coa (E) 1a 2=+ 2 —1.
36 9

Véi nhitng xe tai c6 chidu cao 2,8 m, chidu rong cua xe tai 1a 3 m, twong ing véi x =1,5. Thay

vao phuong trinh cua elip dé ta tim ra d6 cao y cua diém M (c6 hoanh d6 bang 1,5 thudc (E)

2

2
) so vOi truc Ox yM=3-\/1—x—M=3-\/1—1’5 ~ 2,905 >2,8.
16 16




Cau 3:

Cau 4:

Cau 5:

Két luan: O 6 tai co thé di dugc qua ham, tuy nhién can khuyén céo 6 t6 phai di vao chinh
giita ham.

Mit Trang chuyén dong quanh Trai Dét theo quy dao 1a mot duong elip v6i tim Trai Dat 1a mot
tiéu diém. Do dai truc 16n, do dai truc nho cua quy dao 1an luot 1a 768800km va 767640km .
Tim khoang céch 16n nhat va bé nhét tir tim cta Trai Dat dén Mat Tring.

TEEE00 km

Mt Trang

Loi gidi

Vi 2a =768800 va 2b=767640 nén ta cod a =384400 va b =383820.

T d6 suy ra ¢ = Ja> —b> =~/384400> —383820> ~ 21108.

Vi viy, khoang cach 16n nhit tir tim cta Trai D4t dén Mat Trang 1a

a+c~384400+ 21108 =405508(km)

va khoang cach nho nhat 1a a —c ~ 384400 —21108 = 363292(km).

Mot mai vom nha hat ¢6 mit cét 1a hinh nira elip. Cho biét khoang cach giira hai tiéu diém 1a
F'F =50m va chiéu dai ctia dudng di ctia mot tia sang tir F~ dén mai vom rdi phan chiéu vé F
12 100m . Viét phuong trinh chinh tic cia elip do.

=y

Tacd F'F=2¢=50,suyra c=25.
Téng khoang cach F'M + FM =2a =100, suy ra a =50.

Taco b* =a* —c* =50* —25* =1875.

2 2
X
LY

Vay elip c6 phuong trinh =1.
3y b €0 PAUOnE TR 5500 " 1875

2 2

Mot thap trién 1dm c6 mit cat hinh hypebol c6 phuwong trinh lx?_?’y? =1. Cho biét chiéu cao

ctia thap 1a 100m va khoang cach tir noc thap dén tim ddi xing ciia hypebol bang khoang cach
tir tam d6i xtmg dén day. Tinh ban kinh ndc va ban kinh day cta thap.



Hinh 7
Loi giai

Do tinh d6i xtmg ctia hypebol nén ta c6 hai ban kinh cia ndc va day thap déu bang 7 . Do diém
M (;50) nam trén hypebol nén thay toa d6 cia diém M vao phuong trinh cia hypebol ta cé:

rr50? | 50°
————=1=r=18,[1+—— = 31(m).
18> 36 36°

Vay ban kinh ctia néc va ddy cua thap bang 31m .

Cong chao ctia mot thanh phd dang hinh parabol ¢6 chiéu cao  =25m va khoang cach giira hai
chan cong 1a d =120m . Hiy viét phuong trinh parabol ctia cong chao.

Ta chon hé toa d6 nhu Hinh 9.

=y

Hinh 9

Goi parabol c6 Phuong trinh cua parabol c6 dang: y* =2px. Ta c6 M (25;60) 1a to do mot
diém tai chan cong chao.Thay toa 46 diém A vao phuong trinh (P) ta c6:
60°

60° =2p25=p=—=T72
p P=25

Vay phuong trinh cta (P) 1a y* =144x.



Cau 7:

Dé cat mot bang hi¢u quang cdo hinh elip c6 truc 16n 1a 1m va truc nho 1a 0,6 m tir mot tam van
ép hinh chit nhat c¢6 kich thuéc 1mx0,6m , nguoi ta v& hinh elip d6 1én tAm van ép nhu hudng

dan sau:

Hinh 10

Chudn bi:

- Hai cai dinh, mot vong day kin khong dan hoi, but chi.

Thuec hién:

- Xéc dinh vi tri (hai tiéu diém cua elip) va ghim hai cai dinh 1én hai diém d6 trén tim van.

- Quang vong day qua hai chiéc dinh va kéo cang tai mot diém M nao d6. Tua dau bt chi vao
trong vong day tai diém A rdi di chuyén sao cho day ludn ludn cing. Pau bt chi vach 1én
tam bia mot duong ma ta goi 1a duong elip. (Xem minh hoa trong Hinh 10).

Phai ghim hai cai dinh cach cac mép tam véan ép bao nhiéu va ldy vong day c6 do dai la bao
nhiéu?
Loi giai
Tacd 2a=1m=100cm;2b=0,6m=60cm.
Suyra ¢’ =a’ —b’ =50" 30" =1600 = c = 40.
Taco a—c=10(cm) va 2a+2c=180(cm).
Vay phai ghim hai cai dinh cach cac mép tm van ép 10cm va lay vong day c6 do dai la
180cm hay 1,8m.

Thang leo gon song cho tré em trong cong vién c6 hai khung thép cong hinh nira elip cao 100cm
va khoang cach gitra hai chan 1a 240c¢m .

JI- .-L
Hinh 11

a) Hay chon hé toa do thich hop va viét phuong trinh chinh tic cua elip noi trén.

b) Tinh khoang cach thang dtmg tir mot diém Hinh 11 cach chan khung 20cm 1én dén khung
thép.



Cau 9:

Cau 10:

Loi giai

x2 yz
+ P
120>  100°

a) Phuong trinh chinh tic cua elip la

b) Thay x=120-20=100 vao phuong trinh elip ta c6:

100>y’ 5 (. 100
+——=1=y"=100"| 1- =y~ 55(cm).
120°  100° Y 120° Y
: x2 2
Mot thap 1am ngudi ciia mdt nha may c6 mat cat 1a hinh hypebol c6 phuong trinh 307 SyF =1

. Biét chiéu cao cua thap 1a 120m va khoang cach tir néc thap dén tam d6i ximg cua hypebol
. 1 . .
bang 5 khoang cach tir tam do6i xtng dén ddy. Tinh ban kinh ndc va ban kinh day cua thap.
Loi giai

Goi r va R lan luot 1a ban kinh néc va ban kinh day ctia thap. Ta tinh dugc khoang cach tir
noc thap dén tim d6i xting cua hypebol bang 40m va khoang cach tir tim ddi xing dén day
bang 80m .

V&

--------

120 m

Hink T

Thay toa d6 2 diém M (R;-80) va N(r;40) vao phuong trinh hypebol ta tinh dugc:

[ (-80y’ [ 40°
R=30,/1+ ~57(m);r =30, |1+ — ~38(m).
S0 (m) S0 (m)

Mot céi cau ¢ day cép treo hinh parabol, ciu dai 120m va duoc nang d& boi nhimng thanh thang
dung treo tir cap xudng, thanh dai nhat 1a 48m , thanh ngan nhat 1a 8m (Hinh 12). Tinh chiéu

dai cua thanh cach diém gitra cau 20m .
k

48 m

A H

Ny
=l
=218
=20
v

Hinh 12

Loi gidi



Cau 11:

Ta chon hé toa d6 sao cho parabol c6 phuong trinh: y* =2 px Thay toa do diém M (40;60) vao
2

phuong trinh (1) ta tinh dugc p = % =45. Thay to do diém N(x;20) vao phuong trinh

2

y2 =2.45. x tatinh dugc x=%z4,44m

Vay chiéu dai cua thanh cach diém gitta cau 20m 13 khoang 12,44 m .

Mot dén pin c6 chéa dén mit cit hinh parabol voi kinh thude trong hinh trén. Gidy toc bong dén
dugc dit & tieu diém F .

e

3cm

D¢ den chiéu dugc xa phai dat bong dén cach dinh cua choa dén bao nhi€u xentimét?

Cau 12:

Loi giai
Viét phuong trinh chinh tic ciia parabol.

A
E:

Chon hé truc toa do nhu hinh vé.
Goi phuong trinh chinh tic cua parabol (P) 1a y* =2px(p>0).
Khi do, M (3;9)e(P) =9 =2p3<p =%.

81
Vay phuong trinh (P) 1y’ = ?x.

81 A ge2 1
Parabol (P): y* = 3% c6 tiéu diém F(%;Oj.
D¢ deén chiéu duogc xa phai dit bong dén ¢ vi tri tiéu diém,khi d6 céc tia sang phat ra tir bong

den chicu 1én bé mat ctiia choa den s€ phan xa tao nén cac tia saing song song hoac trung véi
truc cua parabol.

5 1
Vay can dat bong den cach dinh cta choa dén f—zcm.

Hé théng dinh vi mot vi tri can ¢6 3 bd phan co ban: Thir nhét 1a bd phan khong gian dé phat
song (vé tinh, may phat,...); thtr hai 1a bo phan trung tdm diéu khién (Tram mat dat); tht 3 1a bo



Cau 13:

phan thu song (dién thoai, may thu... c6 kém phan mém tinh toan). Nguoi ta sir dung tinh chit
giao nhau cua hai duong hypebol dé dinh vi.

Hai may phat tin hiéu 4, B cach nhau 100km truyén tin hiéu dén vi tri C. Tai C, tin hiéu nhan
duogc tir B sém hon 2s so v6i 4. Biét van tdc truyén tin hiéu trong khong khi 13 335 m/s. Hay
xéc dinh vi tri ¢6 thé ctia diém C. (1am tron dén hang don vi)

o

0 Loi giai
Doi don vi: 335m/s =0,335 km/s.
Do nhan dugc tin hiéu tir B sdm hon nén diém C gan B hon.
Hiéu khoang cach CA—-CB=v(t,—1,)=0,335.2=0,67 km.
Dung h¢ truc toa d0 Oxy nhu hinh vé.
Vi tri ¢6 thé ¢6 clia diém C ndm trén mot nhanh hypebol (H) nhan 4, B lam tiéu diém va c6
hoanh d¢ duong.
Ta co: ¢ =50 va |CA—CB|=2a < 2a=0,67 < a=0,335.
c*=a*+b* =50°=0,335" +b* < b* = 2500.
2 2

Viy Ce(H):———-—2—=1va x>0.
0,112225 2500

Pé chup toan canh, ta c6 thé sir dung mot gwong hypebol. May anh duoc hudng vé phia dinh cta

guong va tim quang hoc ciia may anh duoc dit tai mot tiéu diém cia guong (xem hinh). Tim

khoang cach tir quang tAm ctia may anh dén dinh ctia gwong, biét rang phuong trinh cho mat cit
2 2

cua guong la ——=—=1.
S PR
Loi giai
Guong \
\ Hypebol S
\ anh
L e
yAl 6
/
2 2
Goi (H): —-2 =
16 9



2

a =16 a=4

= = —c=va’+b* =25 =5.
b*=9 b=3

Tiéu diém cua guong 1a F; (-5;0) va F,(5;0).

Dinh ciia guong 1a 4, (—4;0).

Vay khoang cach tir tim cua may anh t6i dinh cua guong la F, 4, = /(-4 - 5)2 =9.

Céu 14: Khuc cua ciia mot con dudng co dang hinh parabol, diém dau vao khic cua 1a A, diém cudi 1a B,
khoang cach AB = 400m. Dinh parabol (P) ctia khuc ciia cach dudng thing AB mot khoang 20
m va cach déu A, B.

a. Lap phuong trinh chinh tic ctia (P), v6i 1 don vi do trong mit phang toa do twong tmg 1 m

trén thuc té.

b. Lap phuong trinh chinh tic cta (P), v6i 1 don vi do trong mit phang toa do twong tmg 1 km

trén thuc té.

Loi giai
Chon h¢ truc toa do sao cho dinh cua Parabol trung véi géc toa A0 @
do 0(0;0) Ll /
a) Néu mét don vi do trong mp toa dJ tuong ung véi 1m trén
thue té thi toa do cac diém 1a A(20; -200) B(20;200) thudc f
Parabol c6 dang y° =2px 100

Thay toa do diém A vao ta o 2007 =2p.20 = 2p = 2000 BEESESEERdCiREsiRaRdRanant
Vay (P) c6 phuong trinh y* = 2000x

b) Néu mét don vi do trong mp toa do tuong timg véi 1km trén
thuc t€ thi toa do cac diem la A(0,02; -0,2) B(0,02;0,2) thude
Parabol c6 dang y° =2px

Thay toa do diém A vao ta co 0,2% = 2p.0,02=2p=2
Vay (P) c6 phuong trinh y* =2x

Céu 15: Bén trong mdt san vuon hinh Elip c6 do dai truc 16n bang 12 m, d6 dai truc bé bang 9 m. nguoi
ta rao thanh mot hinh hinh chir nhat ndi tiép Elip nhu hinh vé dé trong hoa, phan con lai dé trong
co. Tinh dién tich trong hoa 16n nhét.

B

—

Lot giai
, x2 y2
Phuong trinh chinh tic cua (E): =+ = 1.
a
Tacd: 2a=12=a=6,2b=9=b=4,5.
2 2

Suy ra (E):;C—6+28}25 =1.

Chon M (x,,;y,,) la dinh hinh chit nhét va x,, >0,y, >0.




Cau 16:

Cau 17:

2 2
Ta co: 24 2m_ _q.
36 20,25

2 2
Dién tich hinh chit nhat 1 § = 4x,,.y,, = 2250 Y (27 N | Vi |27 (m*).
276 45 2136 2025) 2

Thay Minh c6 mot manh vuon hinh Elip ¢6 chiéu dai truc 16n va truc nho 1an lugt 1 60m va
30m . Thay Minh chia manh vuon ra 1am hai nira bang mét duong tron tiép xac trong véi Elip
dé lam muc dich sir dung khac nhau (xem hinh v&). Nira bén trong dudng tron ong trong cy lau
nim, nira bén ngoai dudng tron éng trong hoa mau. Tinh ti sb dién tich T gita phan trong cay
1au nam so véi dién tich trong hoa mau. Biét dién tich hinh Elip dwoc tinh theo cong thic S = 7ab
, v6i a, b 1an luot 1a nira d6 dai truc 16n va nira do dai truc nho. Biét do rong cua duong Elip la
khong déng ké.

Trong
hoa
mdu

Trong cdy lau nam

Loi giai
Theo dé ta c: Dién tich (E)1a: S, = 7.ab=30.15.7 = 4507, (m’)
Vi duong tron tiép xtc trong, nén sé& tiép xtc tai dinh cta truc nho, suy ra ban kinh dudng tron:
R=15m . Dién tich hinh tron (C)phan trong cay lau nam la: Sic)=7.R* =151 =225x, (mz)

Suy ra dién tich phan tréng hoa mau la: S = Sty = Sic) = 2257, (m2 ) =>T=1.

Cho mot céi dén vai chup bong dén c6 mat cat qua truc la parabol véi kich thude duoc thé hién
trén hinh vé&, gid sir xem day tdc bong dén la mot diém va duoc dit ¢ vi tri tiéu diém cua parabol.
Tinh khoang céch tir day toc bong dén tédi dinh cia chup bong den.
/7-\
7 // \
k 30
b

cm

TR 4
I
20 cm i

Loi giai



Cau 18:

i 'v

0.\ | 30.0m

20 cm
Chon h¢ truc toa d0 Oxy nhu hinh vé.
Goi (P) la parabol, véi (P) 1a mit cit qua truc ciia chup bong dén va (P) thudc mit phang

toa d6 Oxy . Phuong trinh chinh tic cta (P): y*=2px,p>0.
Theo dé bai, ta suy ra diém M (20;15)e(P)=15 =2p20 < p :% )

Khoang cach tir day toc bong den tdi dinh cua chup bong den 1a OF = g = %(cm)
Hai thiét bi 4 va B dung dé ghi &m mot vu nd dit cach nhau 1 dim, thiét bi A ghi dugc 4m
thanh trudc thiét bi B1a 2 giay, biét van tbc Am thanh 1a 1100 feet /s . ( Biét réng vu nd nim trén
mdt nhanh cta Hypebol ). Viét phuong trinh Hypebol chira vi tri vu nd ¢6 thé xay ra ( 1 dam
=5280 feet; 3 feet =0,914m).

Loi giai
Chon hé truc toa dd Oxy ma Ox diqua 4 va B, Oy la duong trung truc cia 4B .

Ki hi¢u d, la quing dudong am thanh di dugc tir vu nd dén thiét bi 4, d,1a quing duong am
thanh di duge tir vu n6 dén thiét bi B, d, va d, tinh theo feet. Khi do6, do thiét bi 4 nhan am

thanh nhanh hon thiét bi B1a 2 gidy nén ta c6 phuong trinh:
d,—d, =2200 (1



Cau 19:

Céc diém thoa man (1) nim trén mot nhanh ciia Hypebol c6 phuong trinh:
2 2

<V
a b’
Ta cod c=@=2640, a=@=1100, b2=c2—a2=5759600,

2 y2

Vay vu n6 nam trén mot nhanh ctia Hypebol c6 phuong trinh: — =1.
1210000 5759600

Mot nha vom chira may bay c6 mat cat hinh ntra elip cao10m , rong 24m .

a) Chon hé toa d6 thich hop va viét phuong trinh cua elip noi trén.

b) Tinh khoang cach theo phuong thing dimg tir mot diém cach chan tudng 4m 1én dén noc

nha vom.

Loi gidi
a) Chon hé toa do thich hop va viét phuong trinh cua elip noi trén.
bat hé truc toa @0 nhu sau:

Ta thay AB 1a d6 dai truc 16n cta elip nén 2a =24 < a =12

OC 12 mot ntra truc bé nén b =10
2 2 2 2

.o, \ S 4 y X Yy
Khi d6 phuong trinh ctaeliptrén la: —+——=1< —+=—=1(*
P 8 P 12*  10? 144 100 ®)
x2 y2
Vay phuong trinh elip da chola —+—=—=1.
?Y PAUORS P 144 100

b) Tinh khoang cach theo phwong thing dung tir mot diém cach chan tuong 4m 186n dén noc
nha vom.
Goi diém D 1a diém nam trén elip va cach chan tuong 4m .



Cau 20:

Cau 21:

Khi d6 khoang cach tir D dén géc toaddOla12—4=8m.

Goi D(8;,)
Vi D thugc elip trén nén toa do diém D théa man phuong trinh (*), ta co:
2 2
XY
144 100
2
5 500
Yo 2 )2 = = :10\/— D(S—IO\/_)

100 9 Yp = 9 Yp
Suy ra khoang cach theo phuong thiang ding tir mot diém cach chan tudng 4m dén noc nha la

”’f (m)

tung d6 cua diém D 1a

Vay khoang cach theo phuong thang dung tir mot diém cach chan tuong 4m dén noc nha la

ﬁ()

Khtc cua ctia mot con dudng c6 dang hinh parabol, diém dau vao khiic cua 1a A diém cubi 1a
B, khoang cach AB =400m . Dinh parabol ciia khiic cua cach dudng thang AB mot khoang
20m va cach déu 4, B. Lap phuong trinh chinh tic cta, v6i 1 don vi do trong mit phang toa
d6 twong tmg 1 m trén thyc té.

Loi giai
Phuong trinh chinh tic: y° =2 px
Theo détacé 4,B,O.

Do diqua 4 nénsuyra 20° =2p=-400= p=-1.
Vay: y* =-2x.

2 2

Mot thap 1am ngudi ciia mot nha may c6 mit cat 1a hinh hypebol c6 phuong trin % - 3)}? =1
. Biét chiéu cao ctia thap 1a 210 m va khoang cach tir noc thap dén tim t6i xtng cta hypebol bang
mot nira khoang cach tir tim dbi xtmg t6i ddy. Tinh ban kinh ndc va ban kinh day cua thap.

Loi gidi



Cau 22:

v

Goi hai diém A, B nhu hinh v&. | ’
Goi khoang cach tir néc thap dén tam d6i xtmg ctia hypebol 1a /4

Khi d6 khoang cach tir day thap dén tdm dbi xtmg ctia hypebol 1a 24
h+2h=210=h=70 (m)

Tung d6 cua diém A chinh bing khoang cach tir ndc thap téi tim déi xtimg cuia hypebol nén
yv,=170

2 2
Piém A nam trén hypebpol nén toa do diém A théa man phuong trinh & - 3)/? =1
2 2
x> 70
- _—1=x, =645
64> 35° !

Véy ban kinh cta néc thap 1a 64+/5 (m)

Tung d6 cua diém B chinh bang khoang cach tir day thap t6i tim ddi xtmg cta hypebol nén
v, =70.2=140

2 2

Piém B nam trén hypebpol nén toa do diém B théa min phuong trinh ;7 - 3);? =1
2 2
x~ 140
= —l=x, =64417
64> 35 ?

Vay ban kinh cta day thap la 64-/17 (m) .

0 Doc theo b bién, ngudi ta thiét 1ap hé thong dinh
vi v tuyén dan dudng tim xa dé truyén tin hiéu cho
may bay hoic tau thuy hoat dong trén bién. Trong
hé thdng d6 c6 hai dai vo tuyén dat 1an luot tai dia
diém A va dia diém B, khoang caich AB=650km A

. A \ 2 an A 3
(Hinh 18). Gia str c6 mot con tau chuyén dong trén Iy

650 km ———
bieén vdi quy dao 1a hypebol nhan A va B 1a hai tiéu >

diém. Hinh 18
Khi dang ¢ vi tri P, may thu tin hi¢u trén con tau chuyén ddi chénh 1éch thoi gian nhan cac tin

N

hi€u tr A va B thanh hi¢u khoang cach |PA - PB| . Gia str thoi gian con tau nhan dugc tin hiéu
tir B trude khi nhan dugce tin hiéu tir A 13 0,0012s. Véan toc di chuyén cua tin hiéu 1a 3.10° m/s
a) Lap phuong trinh hypebol mé ta quy dao chuyén dong cia con tau.

b) Chung t6 rang tai moi thoi diém trén quy dao chuyén dong thi thoi gian con tau nhan dugc tin
hiéu tr B trudc khi nhan dugc tin hiéu tor A A ludn 1a 0,0012s.



Loi gidi
a) Vi thoi gian con tau nhan duogc tin hi¢u tr B tgl,’u(')’c khi nhan duoc tin hiéu tir A 1a 0,0012s
nén tai thoi diém d6 PB—PA =(3.10°).0,0012 = 360000 m=360 km .
Vi con tau chuyén dong voi quy dao 1a hypebol nhdn A va B 14 hai tiéu diém
nén |PA-PB|=360km v&i moi vi tri ciia P.
Chon hé truc toa d0 sao cho géc toa do trung voi trung diém cua AB va truc Ox trung voi AB

2 2

, don vi trén hai tryuc 1a km thi hypebol nay c6 dang x—z—Z—z =1. (a >0,b> 0) .
a

Vi |PA—PB| =360 nén 2a=360 = a=180.
Theo dé bai, AB=650, suy ra 2c =650, suy ra ¢ =325.
b? =c? —a? =325% —180% =73225b% = ¢? — a® = 325% — 180? = 73225.

2 2

__Yv
32400 73225

b) Vi con tau chi chuyén dong ¢ nhanh bén phai truc Oy cua hypebol nén ta PB < PA v61 moi

Vay phuong trinh hypebol mé ta quy dao chuyén dong cua con tau 1a

vi tri cua P. Do d@6 tau luén nhan duogc tin hiéu tir B trudc khi nhan duoc tin hiéu tir A.

Goi t, 1a thoi gian dé tau nhan dugc tin hidu tir A, ¢, 1a thoi gian dé tau nhan dugc tin hidu tir
.. PA PB . A e R a

B thi t, =—, t, =— V61 v la van toc di chuyén cua tin hi¢u.

2
(Y 0

Khi do, ta c6: t, —t, = PA-PB _ 360020

v 3.10
Vay thoi gian con tau nhan duoc tin hiéu tir B trudc khi nhan dugc tin hiéu tr A Iuén 1a
0,0012s.

=0,0012.

Cau 23: D¢ ning dd cac dng trugt cong cd hinh 1 cac Parabol thi nha thau thi cong gia ¢ cac truc d&
vudng goc v6i mat dat. Hinh bén dudi mo ta truc d& va 1 phan ng truot véi khoang cach A dén

Tryc d&

mat dat

mat dat 12 6m, dén truc d& 12 3m. Tinh d6 cao tir mat dat t&i diém B trong hinh
Loi gidi
V& lai hinh va thém h¢ truc toa do Oxy



Cau 24:

Tryc d&

X

I
1
I
I
I
I
I
I
A
-
=3
3
=

mat dat

frromm -

Dé thdy AH 1 Ox va H 1a trung diém ctia AC nén suy ra AH=CH = %AC =3=>A(3;3).

Piém A(3:3)e(P)=>3=2p3’ < p =%

") Phuong trinh chinh tic y = %XZ

Ta thay do cao tir diém B t6i mat dat bang khoang cach tir B toi Ox va doan CH
1

* Khoang cach tu B dén doan Ox 1a tung d§ yg = 5(2,5)2 = % m
=> Khoang cach tir B dén mat dét 1a 25 +3= % m

Céc duong cong hinh bén mé ta hién tugng giao thoa khi hai song gap nhau, véoi cac duong cong
tao thanh dugc goi la cac van giao thoa c6 hinh dang la cac duong Hypebol. Hay lap phuong
trinh dudng Hypebol cua 2 van giao thoa ngoai cting di qua A va B nhu hinh v&, biét AB = 24,
duong Hypebol co tiéu cu bang 13.

Loi giai

2 2
Phuong trinh Hypebol c6 dang X—2 —]};—2 =1vaab>0
a

Pudng cong Hypebol di qua 2 diém A, B va AB =24



2 2
7 A(-12;0)va B(12;0) e(H)X—z—]};—Z:I
a
2 2 2
0 %—g—zzla%:lcaz =12 =>a=12(a>0)

Tacod b>=c?>—a?=132-12%=25

2 2
~ , X y

Vay Hypebol c6 dang ——=—=1
Y EP ang 144 25
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