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Sưu tầm và biên soạn 

 
BÀI: GIỚI HẠN CỦA DÃY SỐ 

ĐỀ TEST SỐ 01 
 

PHẦN I. Câu trắc nghiệm nhiều phương án lựa chọn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 12. Mỗi câu hỏi 
thí sinh chỉ chọn một phương án. 

Câu 1: Tìm 9lim 2
1945n n→+∞

 + 
 

? 

A. −∞  B. 1. C. 2 . D. +∞ . 
Câu 2: Cho lim 3, lim 1n nn n

u v
→+∞ →+∞

= = − . Trong các mệnh đề sau, mệnh đề nào sai? 

A. ( )lim 2n nn
u v

→+∞
− = . B. ( )lim 2n nn

u v
→+∞

+ = . C. ( )lim . 3n nn
u v

→+∞
= − . D. lim 3n

n
n

u
v→+∞

= − . 

Câu 3: Tìm 
2

2
7 5 1954lim

1n

n n
n→+∞

+ +
+

? 

A. +∞  B. 5 . C. 1954 . D. 7 . 
Câu 4: Cho hai dãy số ( )nu  và ( )nv  thỏa mãn 0, 0,n nu v n≥ < ∀ . Biết lim , limn nn n

u a v b
→+∞ →+∞

= = . Trong các 

mệnh đề sau, mệnh đề nào đúng? 
A. lim nn

u a
→+∞

= . B. lim nn
u a

→+∞
= . C. lim nn

v b
→+∞

= . D. lim nn
v b

→+∞
= . 

Câu 5: Cho hai dãy số không âm ( )nu  và ( )nv  thỏa mãn lim 4, lim 3n nn n
u v

→+∞ →+∞
= = . Trong các mệnh đề sau, 

mệnh đề nào sai? 
A. lim 2nn

u
→+∞

= .  B. lim 7 5n nn
u v

→+∞
+ = . 

C. lim 7 2 21n nn
u v

→+∞
+ = + . D. lim 3nn

v
→+∞

= . 

Câu 6: Tính 
230 4 1975lim
1n

n n
n→+∞

+ +
+

. 

A. 2 . B. 30 . C. +∞ . D. 0 . 
Câu 7: Tìm công bội của cấp số nhân lùi vô hạn, biết 16;  3S u= − = − . 

A. 1
2

. B. 1
3

. C. 1
2

− . D. 1
3

− . 

Câu 8: Tính tổng sau: 1 11 ....
2 4

= − + +S  

A. 1
2

. B. 3
2

. C. 2
3

. D. 1. 
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Câu 9: Cho cấp số nhân lùi vô hạn ( )nu  với 3 .
4n nu =  Tổng của cấp số nhân này bằng 

A. 3. B. 2. C. 1. D. 6. 
Câu 10: Giới hạn ( )4lim 5 11n n− − +  bằng 

A. −∞ . B. +∞ . C. 1. D. 1− . 
Câu 11: Giới hạn ( )lim 2 5n n−  bằng 

A. +∞ . B. 2 . C. 2− . D. −∞ . 

Câu 12: Tính tổng 
11 1 1 11 ... ...

5 25 125 5

n

S
−

 = − + − + + − + 
 

 

A. 6
5

. B. 4
5

. C. 5
6

. D. 5
4

. 

 
PHẦN II: Câu trắc nghiệm đúng sai. Thí sinh trả lời câu hỏi. Trong mỗi ý a), b), c), d) ở mỗi câu, thí 

sinh chọn đúng hoặc sai. 
 
Câu 1: Cho hai dãy số ( )nu  và ( )nv  với: 2 1; 1n nu n n v n= + + = − . Xét tính đúng sai của các mệnh đề 

sau. 
a) lim .nn

u
→+∞

= +∞  

b) lim .nn
v

→+∞
= +∞  

c) lim . .n nn
u v

→+∞
= −∞  

d) lim 0.n

n
n

v
u→+∞

=  

Câu 2: Cho hai dãy số ( )nu  và ( )nv với 
2

2

2 4 7
8 3 1n
n nu
n n
− +

=
+ +

, 
24 5

8n
nv

n
+

= . 

a) 
1lim
2nn

u
→+∞

=  

b) 1lim 0
4nn

v
→+∞

 − = 
 

 

c) ( )lim 2 4 0n nn
u v

→+∞
− =  

d) lim 1
2

n

n
n

u
v→+∞

=  
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Câu 3: Xét quá trình tạo ra hình vuông như sau: 
Bắt đầu hằng một hình vuông 0H  cạnh bằng 1 đơn vị độ dài (xem Hình 6a). Chia hình vuông 

0H  thành chín hình vuông bằng nhau, bỏ đi bốn hình vuông, nhận được hình 1H  (xem Hình 6b). 

Tiếp theo, chia mỗi hình vuông của 1H  thành chín hình vuông rồi bỏ đi bốn hình vuông, nhận 

được hình 2H (xem Hình 6c). Tiếp tục quá trình này, ta nhận được một dãy hình 

( 1,2,3,...)nH n = . 

 
Xét nu  là cạnh của mỗi hình vuông tương ứng với hình ( 1,2,3,...)nH n = .  

a) 1
1
3

=u  

b) 2
1
2

=u  

c) nu  lập thành cấp số nhân lùi vô hạn với công bội 1
3

=q  

d) Gọi nS  là tổng diện tích tất cả các hình vuông ở hình nH . Khi đó limS 0=n  
Câu 4: Một bệnh nhân hàng ngày phải uống một viên thuốc 100 mg . Sau ngày đầu, trước mỗi lần uống, 

hàm lượng thuốc cũ trong cơ thể vẫn còn tồn dư 5%. Xét tính đúng sai của các khẳng định sau 
a) Ngay trước khi uống viên thuốc ngày thứ 2, hàm lượng thuốc trong cơ thể là 100 mg . 
b) Ngay sau khi uống viên thuốc ngày thứ 2, hàm lượng thuốc trong cơ thể là 105mg . 
c) Hàm lượng thuốc trong cơ thể sau khi uống viên thuốc ngày thứ 4 là 105,2625mg . 
d) Nếu sử dụng thuốc lâu ngày thì hàm lượng thuốc trong cơ thể hằng ngày được ước tính theo 
công thức ( )100 1 5%+ mg . 

PHẦN III. Câu trắc nghiệm trả lời ngắn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 6. 

Câu 1: Tính giới hạn sau: ( )2 2lim 2 2 1
n

n n n
→+∞

+ − +  (kết quả làm tròn đến hàng phần trăm) 

Câu 2: Biết giới hạn của 9 1lim
2.3 1

+
=

−

n

n

a
b

( ,a b  tối giản). Giá trị của 2= +P a b  là 

Câu 3: Bạn đang chuẩn bị làm một chiếc bánh nhiều lớp. Để phủ đều các lớp bánh, bạn sử dụng một loại 
bột mịn. Lượng bột phủ cho lớp bánh đầu tiên là 100g. Ở mỗi lớp tiếp theo, lượng bột cần thiết 
sẽ giảm đi 20%  so với lớp trước đó do diện tích cần phủ giảm dần. Hãy tính tổng lượng bột bạn 
cần sử dụng nếu bạn muốn phủ vô hạn lớp bánh theo quy tắc này. 

Câu 4: Cho số 3,13131313...a = là số thập phân vô hạn tuần hoàn có chu kì là 13 , số a  được biểu diễn 

dưới dạng phân số tối giản dạng xa
y

= , trong đó x  và y là các số nguyên dương. Tìm tổng x y+

. 
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Câu 5: Cho hình vuông ABCD  có cạnh bằng 1a  và có diện tích 1S . Nối 4  trung điểm 1A , 1B , 1C , 1D  

theo thứ tự của 4  cạnh AB, BC , CD , DA  ta được hình vuông thứ hai có diện tích 2S . Tiếp 

tục làm như thế, ta được hình vuông thứ ba là 2 2 2 2A B C D  có diện tích 3S , …và cứ tiếp tục làm 
như thế. Giả sử quá trình trên kéo dài vô hạn. Tính tổng diện tích các hình vuông được tạo thành 
nếu 1 4a cm= . 

 
Câu 6: Cho tam giác OMN  vuông cân tại O , 5OM ON= = . Trong tam giác OMN , vẽ hình vuông 

1 1 1OA B C  sao cho các đỉnh 1 1 1, ,A B C  lần lượt nằm trên các cạnh , ,OM MN ON . Trong tam giác 

1 1A MB , vẽ hình vuông 1 2 2 2A A B C  sao cho các đỉnh 2 2 2, ,A B C  lần lượt nằm trên các cạnh 

1 1 1 1, ,A M MB A B . Tiếp tục quá trình đó mãi mãi, ta được một dãy các hình vuông (tham khảo 
hình vẽ dưới đây). Tính tổng diện tích các hình vuông này. 

 
 

---------- HẾT ---------- 
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HƯỚNG DẪN GIẢI CHI TIẾT 
PHẦN I. Câu trắc nghiệm nhiều phương án lựa chọn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 12. Mỗi câu hỏi 

thí sinh chỉ chọn một phương án. 

Câu 1: Tìm 9lim 2
1945n n→+∞

 + 
 

? 

A. −∞  B. 1. C. 2 . D. +∞ . 
Lời giải 

9 9 1 9lim 2 lim 2 . 2 .0 2
1945 1945 1945n nn n→+∞ →+∞

   + = + = + =   
   

. 

Câu 2: Cho lim 3, lim 1n nn n
u v

→+∞ →+∞
= = − . Trong các mệnh đề sau, mệnh đề nào sai? 

A. ( )lim 2n nn
u v

→+∞
− = . B. ( )lim 2n nn

u v
→+∞

+ = . C. ( )lim . 3n nn
u v

→+∞
= − . D. lim 3n

n
n

u
v→+∞

= − . 

Lời giải 
+ ( ) ( )lim lim lim 3 1 4n n n nn n n

u v u v
→+∞ →+∞ →+∞

− = − = − − = . 

+ ( ) ( )lim lim lim 3 1 2n n n nn n n
u v u v

→+∞ →+∞ →+∞
+ = + = + − = . 

+ ( ) ( )lim . lim . lim 3. 1 3n n n nn n n
u v u v

→+∞ →+∞ →+∞
= = − = − . 

+ Có 
lim 3lim 3
lim 1

nn n

n
n nn

uu
v v

→+∞

→+∞
→+∞

= = = −
−

. 

Câu 3: Tìm 
2

2
7 5 1954lim

1n

n n
n→+∞

+ +
+

? 

A. +∞  B. 5 . C. 1954 . D. 7 . 
Lời giải 

2 2

2

2

5 195477 5 1954 7lim lim 711 11
n n

n n n n
n

n
→+∞ →+∞

+ ++ +
= = =

+ +
. 

Câu 4: Cho hai dãy số ( )nu  và ( )nv  thỏa mãn 0, 0,n nu v n≥ < ∀ . Biết lim , limn nn n
u a v b

→+∞ →+∞
= = . Trong các 

mệnh đề sau, mệnh đề nào đúng? 
A. lim nn

u a
→+∞

= . B. lim nn
u a

→+∞
= . C. lim nn

v b
→+∞

= . D. lim nn
v b

→+∞
= . 

Lời giải 
Có 0nu ≥  và lim nn

u a
→+∞

=  nên lim nn
u a

→+∞
= . 

Câu 5: Cho hai dãy số không âm ( )nu  và ( )nv  thỏa mãn lim 4, lim 3n nn n
u v

→+∞ →+∞
= = . Trong các mệnh đề sau, 

mệnh đề nào sai? 
A. lim 2nn

u
→+∞

= .  B. lim 7 5n nn
u v

→+∞
+ = . 

C. lim 7 2 21n nn
u v

→+∞
+ = + . D. lim 3nn

v
→+∞

= . 

Lời giải 
Có 0nu ≥  và lim 4nn

u
→+∞

=  nên lim 4 2nn
u

→+∞
= = . 
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Có 0nv ≥  và lim 3nn
u

→+∞
=  nên lim 3nn

v
→+∞

= . 

Có ( )lim 7 4 7.3 25 5n nn
u v

→+∞
+ = + = = . 

Câu 6: Tính 
230 4 1975lim
1n

n n
n→+∞

+ +
+

. 

A. 2 . B. 30 . C. +∞ . D. 0 . 
Lời giải 

Ta có 
2 2

30 1975430 4 1975 4lim lim 211 11
n

n n n n
n

n
→+∞

+ ++ +
= = =

+ +
. 

Câu 7: Tìm công bội của cấp số nhân lùi vô hạn, biết 16;  3S u= − = − . 

A. 1
2

. B. 1
3

. C. 1
2

− . D. 1
3

− . 

Lời giải 

+ Ta có: ( )1 3 11 6
1 1 2

uS q q
q q

−
= < ⇒ − = ⇒ =

− −
. 

Câu 8: Tính tổng sau: 1 11 ....
2 4

= − + +S  

A. 1
2

. B. 3
2

. C. 2
3

. D. 1. 

Lời giải 
+ Do các số hạng của vế phải của tổng S lập thành một cấp số nhân lùi vô hạn có số hạng đầu 

1
11,
2

u q= = − . 

+ Áp dụng công thức: 1

1
uS

q
=

−
. 

+ Ta được: 1 1 1 21 .... 1. 12 4 31
2

S = − + + = =
+

. 

Câu 9: Cho cấp số nhân lùi vô hạn ( )nu  với 3 .
4n nu =  Tổng của cấp số nhân này bằng 

A. 3. B. 2. C. 1. D. 6. 
Lời giải 

Gọi q là công bội của cấp số nhân ( ).nu  Ta có 

1
1 1

3 3 3 4 1: . .
3 44 4 4.4

n
n

n n n n n
n

uu u q q q
u
+

+ += ⇒ = = = ⇔ =  

Số hạng đầu tiên 1
3 .
4

u =  Suy ra tổng của cấp số nhân lùi vô hạn này là 1 3 3: 1.
1 4 4

uS
q

= = =
−

 

Câu 10: Giới hạn ( )4lim 5 11n n− − +  bằng 

A. −∞ . B. +∞ . C. 1. D. 1− . 
Lời giải 

Ta có 
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( )4 4
3 4

5 11lim 5 11 lim 1 .n n n
n n

 − − + = − − + = −∞ 
 

 

Vì 4
3 4

5 11lim ; lim 1 1n
n n

 = +∞ − − + = − 
 

 

Câu 11: Giới hạn ( )lim 2 5n n−  bằng 

A. +∞ . B. 2 . C. 2− . D. −∞ . 
Lời giải 

( ) 2lim 2 5 lim5 1
5

n
n n n   − = − = −∞     

. 

Vì 
2lim5 ; lim 1 1
5

n
n   = +∞ − = −     

. 

Câu 12: Tính tổng 
11 1 1 11 ... ...

5 25 125 5

n

S
−

 = − + − + + − + 
 

 

A. 6
5

. B. 4
5

. C. 5
6

. D. 5
4

. 

Lời giải 

Các số hạng của tổng lập thành cấp số nhân lùi vô hạn với 1 1u = , 1
5

q = − . 

Tổng của n  số hạng đầu của cấp số nhân có 1 1u = , 1
5

q = − bằng: 

1

1
1 1 1 1 11 ... .
5 25 125 5 1

n n

n
qS u
q

− − = − + − + + − =  − 
. 

Vì: 1q < , do đó: 
1

11 1 1 1 1 51 ... ... lim
15 25 125 5 1 61
5

n

n
uS S

q

−
 = − + − + + − + = = = =  −    − − 

 

. 

Vậy 5
6

S = . 

PHẦN II: Câu trắc nghiệm đúng sai. Thí sinh trả lời câu hỏi. Trong mỗi ý a), b), c), d) ở mỗi câu, thí 
sinh chọn đúng hoặc sai. 

Câu 1: Cho hai dãy số ( )nu  và ( )nv  với: 2 1; 1n nu n n v n= + + = − . Xét tính đúng sai của các mệnh đề 

sau. 
a) lim .nn

u
→+∞

= +∞  

b) lim .nn
v

→+∞
= +∞  

c) lim . .n nn
u v

→+∞
= −∞  

d) lim 0.n

n
n

v
u→+∞

=  

Lời giải 
a) Đúng b) Sai c) Đúng d) Đúng 
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a) Đúng 
2 2

2

1 1lim lim ( 1) lim (1 )nn n n
u n n n

n n→+∞ →+∞ →+∞
= + + = + + = +∞ . 

b) Sai 
1lim lim (1 ) lim ( 1 )nn n n

v n n
n→+∞ →+∞ →+∞

= − = − − = −∞ . 

c) Đúng 
2 3lim . lim ( 1)(1 ) lim (1 )n nn n n

u v n n n n
→+∞ →+∞ →+∞

= + + − = − = −∞ . 

d) Đúng 

2

1lim lim 0.
1

n

n n
n

v n
u n n→+∞ →+∞

−
= =

+ +
 

Câu 2: Cho hai dãy số ( )nu  và ( )nv với 
2

2

2 4 7
8 3 1n
n nu
n n
− +

=
+ +

, 
24 5

8n
nv

n
+

= . 

a) 
1lim
2nn

u
→+∞

=  

b) 1lim 0
4nn

v
→+∞

 − = 
 

 

c) ( )lim 2 4 0n nn
u v

→+∞
− =  

d) lim 1
2

n

n
n

u
v→+∞

=  

Lời giải 
a) Sai b) Đúng c) Sai d) Sai 

a) 
2 2

2

2

4 722 4 7 2 1lim lim lim 3 18 3 1 8 48
nn n n

n n n nu
n n

n n
→+∞ →+∞ →+∞

− +− +
= = = =

+ + + +
  Sai 

b) 
2 2

544 5 2 1lim lim lim
8 8 8 4nn n n

n nv
n→+∞ →+∞ →+∞

++
= = = =

1lim 0
4nn

v
→+∞

 ⇒ − = 
 

  Đúng 

c) ( ) 1 1 3lim 4 4 lim lim 4.
4 4 4n n n nn n n

u v u v
→+∞ →+∞ →+∞

− = − = − =   Sai 

d) 

1
lim 14lim 12 2.lim 22.

4

nn n

n
n n

n

uu
v v

→+∞

→+∞

→+∞

= = =   Sai 

Câu 3: Xét quá trình tạo ra hình vuông như sau: 
Bắt đầu hằng một hình vuông 0H  cạnh bằng 1 đơn vị độ dài (xem Hình 6a). Chia hình vuông 

0H  thành chín hình vuông bằng nhau, bỏ đi bốn hình vuông, nhận được hình 1H  (xem Hình 6b). 

Tiếp theo, chia mỗi hình vuông của 1H  thành chín hình vuông rồi bỏ đi bốn hình vuông, nhận 

được hình 2H (xem Hình 6c). Tiếp tục quá trình này, ta nhận được một dãy hình 

( 1,2,3,...)nH n = . 
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Xét nu  là cạnh của mỗi hình vuông tương ứng với hình ( 1,2,3,...)nH n = .  

a) 1
1
3

=u  

b) 2
1
2

=u  

c) nu  lập thành cấp số nhân lùi vô hạn với công bội 1
3

=q  

d) Gọi nS  là tổng diện tích tất cả các hình vuông ở hình nH . Khi đó limS 0=n  
Lời giải 

a) Đúng b) Sai c) Đúng d) Đúng 

a) 1H  có 5 hình vuông, mỗi hình vuông có cạnh bằng 
1
3

. Do đó 1
1
3

=u . Vậy mệnh đề đúng. 

b) 2H  có 25.5 5=  hình vuông, mỗi hình vuông có cạnh bằng 2
1 1 1. .
3 3 3

=  Do đó 2
1
9

=u . Vậy 

mệnh đề sai. 

c) nH  có 5n
 hình vuông, mỗi hình vuông có cạnh bằng 

1
3n . Do đó 1

3
=n nu  là cấp số nhân lùi 

vô hạn với 1
3

=q . Vậy mệnh đề đúng 

d) Diện tích nS  của nH  là: 
2

1 1 1 5
5 . . 5 .

3 3 3 9

n n n n

n n
n

S
       

= = =       
       

 

Khi đó 5lim lim 0
9

n

nS  = = 
 

. Vậy mệnh đề đúng. 

Câu 4: Một bệnh nhân hàng ngày phải uống một viên thuốc 100mg . Sau ngày đầu, trước mỗi lần uống, 
hàm lượng thuốc cũ trong cơ thể vẫn còn tồn dư 5%. Xét tính đúng sai của các khẳng định sau 
a) Ngay trước khi uống viên thuốc ngày thứ 2, hàm lượng thuốc trong cơ thể là 100 mg . 
b) Ngay sau khi uống viên thuốc ngày thứ 2, hàm lượng thuốc trong cơ thể là 105mg . 
c) Hàm lượng thuốc trong cơ thể sau khi uống viên thuốc ngày thứ 4 là 105,2625mg . 
d) Nếu sử dụng thuốc lâu ngày thì hàm lượng thuốc trong cơ thể hằng ngày được ước tính theo 
công thức ( )100 1 5%+ mg . 

Lời giải 
a) Sai b) Đúng c) Đúng d) Sai 

a) Sai. 
Ngay trước khi uống viên thuốc ngày thứ 2, hàm lượng thuốc trong cơ thể là %100.5 5= mg . 
b) Đúng. 
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Ngay sau khi uống viên thuốc ngày thứ 2, hàm lượng thuốc trong cơ thể là 100 5 105+ = mg . 
c) Đúng. 
Sau khi uống viên thuốc ngày thứ 1, hàm lượng thuốc trong cơ thể là 1 100=u mg . Sau khi 
uống viên thuốc ngày thứ 2, hàm lượng thuốc trong cơ thể là 

2 1
5 1 1100 100 100 100 1

100 20 20
 = + = ⋅ + = + 
 

u u mg . Sau khi uống viên thuốc ngày thứ 3, hàm 

lượng thuốc trong cơ thể là 
2

3 2
1 1 1100 100 1
20 20 20

  = + = + +     
u u mg . Sau khi uống viên 

thuốc ngày thứ 4, hàm lượng thuốc trong cơ thể là 
2 3

4 3
1 1 1 1100 100 1 105,2625
20 20 20 20

    = + = + + + =         
u u mg . 

d) Sai. 

Đặt 1
20

=r , ta có 2 1 11 ...
1

− −
+ + + + =

−

n
n rr r r

r
, 2 ,≥ ∈n n . 

Nếu sử dụng thuốc lâu ngày thì hàm lượng thuốc trong cơ thể hằng ngày là 

( )1 2 1 100lim lim 100 ... 1 lim100
1 1

− −

→∞ →+∞ →∞

− = + + + + = ⋅ =  − −

n
n n

nn n n

ru r r r
r r

. 

PHẦN III. Câu trắc nghiệm trả lời ngắn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 6. 

Câu 1: Tính giới hạn sau: ( )2 2lim 2 2 1
n

n n n
→+∞

+ − +  (kết quả làm tròn đến hàng phần trăm) 

Lời giải 
Trả lời: 0,35 

Ta có: ( ) ( )( )2 2 2 2

2 2

2 2

2 2 1 2 2 1
lim 2 2 1 lim

2 2 1

+ − + + + +
+ − + =

+ + +

n n n n n n
n n n

n n n
. 

2 2

22

1 11 11 2lim lim lim
41 11 12 2 1 2 22 2

 − − −  = = = =
 + + + + + ++ + +  
 

n
n n n

n n n n
n nn n

. 

Câu 2: Biết giới hạn của 9 1lim
2.3 1

+
=

−

n

n

a
b

( ,a b  tối giản). Giá trị của 2= +P a b  là 

Lời giải 
Trả lời: 4  

Ta có: 
( )2 1 13 1 13 19 1 13 3im im im lim

11 22.3 1 2.3 1 23 2
3

l l

3

l
+ +++

= = =
− −   −− 



=



nnn n n

n n
n

nn

. 

Do đó 1, 2a b= = . Suy ra 2 2.1 2 4P a b= + = + = . 
Câu 3: Bạn đang chuẩn bị làm một chiếc bánh nhiều lớp. Để phủ đều các lớp bánh, bạn sử dụng một loại 

bột mịn. Lượng bột phủ cho lớp bánh đầu tiên là 100g. Ở mỗi lớp tiếp theo, lượng bột cần thiết 
sẽ giảm đi 20%  so với lớp trước đó do diện tích cần phủ giảm dần. Hãy tính tổng lượng bột bạn 
cần sử dụng nếu bạn muốn phủ vô hạn lớp bánh theo quy tắc này. 
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Lời giải 
Trả lời: 500 . 
Lượng bột cần cho lớp đầu tiên: 1 100u =  g. 
Do mỗi lớp tiếp theo lớp bột cần giảm đi 20%  nên ta có: 1 0,2 0,8q = − = . 
Khối lượng bột ở từng lớp lập thành một cấp số nhân với 1 100u =  và 0,8q = . 
Tổng lượng bột cần dùng cho các lớp bánh là tổng của một cấp số nhân lùi vô hạn: 

1 100 500
1 1 0.8

u
S

q
= = =

− −
 

Vậy, tổng lượng bột cần để phủ vô hạn lớp bánh là 500  g. 
Câu 4: Cho số 3,13131313...a = là số thập phân vô hạn tuần hoàn có chu kì là 13 , số a  được biểu diễn 

dưới dạng phân số tối giản dạng xa
y

= , trong đó x  và y là các số nguyên dương. Tìm tổng x y+

. 
Lời giải 

Trả lời: 409 

Ta có 2 3

13
13 13 13 3101003 ... 3 1100 100 100 991

100

a = + + + + = + =
−

. 

Suy ra 
310

409
99

x
x y

y
=

⇒ + = =
. 

Câu 5: Cho hình vuông ABCD  có cạnh bằng 1a  và có diện tích 1S . Nối 4  trung điểm 1A , 1B , 1C , 1D  

theo thứ tự của 4  cạnh AB, BC , CD , DA  ta được hình vuông thứ hai có diện tích 2S . Tiếp 

tục làm như thế, ta được hình vuông thứ ba là 2 2 2 2A B C D  có diện tích 3S , …và cứ tiếp tục làm 
như thế. Giả sử quá trình trên kéo dài vô hạn. Tính tổng diện tích các hình vuông được tạo thành 
nếu 1 4a cm= . 

 
Lời giải 

Trả lời: 32 

Ta có: 1 1 1
22.

2
A D AD AD= = , 

2

2 2 1 1
2 2

2 2
C D A D AD

 
= =   

 
,… 

Khi đó: 2
1S AD= , 2 2

2 1 1
1
2

S A D AD= = , 
2

2 2 2
3 2 2 1 1

1 1
2 2

S C D A D AD = = =  
 

,… 
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Cứ như vậy ta thấy cạnh của các hình vuông lập thành 1 cấp số nhân với số hạng đầu là AD  và 

công bội 2
2

q = , còn diện tích các hình vuông lập thành 1 cấp số nhân lùi vô hạn với số hạng 

đầu là 1S  và công bội 1'
2

q = . 

Do đó tổng diện tích các hình vuông sẽ là: 1 1 1
1 1. . 211 ' 1

2

S S S S
q

= = =
− −

. 

Khi 2
1 14 16a S cm= ⇒ = 232S cm⇒ = . 

Câu 6: Cho tam giác OMN  vuông cân tại O , 5OM ON= = . Trong tam giác OMN , vẽ hình vuông 

1 1 1OA B C  sao cho các đỉnh 1 1 1, ,A B C  lần lượt nằm trên các cạnh , ,OM MN ON . Trong tam giác 

1 1A MB , vẽ hình vuông 1 2 2 2A A B C  sao cho các đỉnh 2 2 2, ,A B C  lần lượt nằm trên các cạnh 

1 1 1 1, ,A M MB A B . Tiếp tục quá trình đó mãi mãi, ta được một dãy các hình vuông (tham khảo 
hình vẽ dưới đây). Tính tổng diện tích các hình vuông này. 

 
Lời giải 

Trả lời: 8,33  

Độ dài cạnh của các hình vuông lần lượt là 1 2 3
5 5 5; ; ; ...
2 4 8

a a a= = =  

Diện tích của các hình vuông lần lượt là 
2 2 2

1 2 3
5 5 5; ; ; ...
2 4 8

S S S     = = =     
     

 

Các diện tích 1 2 3; ; ; ...S S S  tạo thành cấp số nhân lùi vô hạn với số hạng đầu là 1
25
4

S =  và 

công bội là 1
4

q = . 

Do đó, tổng diện tích các hình vuông là 

25
254

1 31
4

S = =
−

 

---------- HẾT ---------- 
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BÀI: GIỚI HẠN CỦA DÃY SỐ 

ĐỀ TEST SỐ 02 
 

PHẦN I. Câu trắc nghiệm nhiều phương án lựa chọn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 12. Mỗi câu hỏi 
thí sinh chỉ chọn một phương án. 

Câu 1: Tìm 1lim 2
n n→+∞

 − 
 

? 

A. −∞  B. 1. C. 2 . D. +∞ . 
Câu 2: Cho lim , limn nn n

u a v b
→+∞ →+∞

= = . Trong các mệnh đề sau, mệnh đề nào sai? 

A. ( )lim n nn
u v a b

→+∞
− = −   B. ( )lim n nn

u v a b
→+∞

+ = + . 

C. ( )lim . .n nn
u v a b

→+∞
= .  D. lim n

n
n

u a b
v→+∞

= − . 

Câu 3: Tìm 2 3lim
1n

n
n→+∞

+
−

? 

A. +∞  B. 3− . C. −∞ . D. 2 . 

Câu 4: Tính 
24 5 2lim

1n

n n n
n→+∞

+ + +
+

 

A. 2 . B. 3 . C. +∞ . D. 5 . 

Câu 5: Giá trị của giới hạn ( )lim 9 4
n

n n
→+∞

+ − +  bằng 

A. 1. B. 3. C. 5. D. 0. 

Câu 6: Biểu diễn số 4,333333...  dưới dạng phân số tối giản có dạng a
b

, Tính a b+ ? 

A. 21. B. 30 . C. 39 . D. 48 . 
Câu 7: Tìm ( )5 3lim 8 1

n
n n

→+∞
− +  

A. +∞ . B. 8 . C. 1. D. −∞ . 

Câu 8: Giá trị của 
3 2 5lim
3 5n

n n
n→+∞

− +
+

 bằng 

A. 5 . B. 2
5

. C. −∞ . D. +∞ . 

Câu 9: Tìm 
2 3

3 2
7 2 1lim .
3 2 1

n nI
n n

− +
=

+ +
 

A. 7
3

. B. 2
3

− . C. 0 . D. 1. 

C
H

Ư
Ơ

N
G

 
 V GIỚI HẠN 

HÀM SỐ LIÊN TỤC 
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Câu 10: 2024lim
2025

n
 
 
 

 bằng 

A. 0 . B. +∞ . C. 1
2

. D. 2024
2025

. 

Câu 11: Tính 1 3 5 .... (2 1)lim
2.( 1).( 2)

n
n n

+ + + + −
+ +

 

A. 1
2

. B. 3− . C. 3
4

. D. 5
2

. 

Câu 12: Tính 5 25 ... 5lim
3.5 2.3

n

n n
+ + +

+
 

A. 5
12

. B. 6 . C. 1
4

. D. 1
3
− . 

PHẦN II: Câu trắc nghiệm đúng sai. Thí sinh trả lời câu hỏi. Trong mỗi ý a), b), c), d) ở mỗi câu, thí 
sinh chọn đúng hoặc sai. 

Câu 1: Cho hai dãy số ( )nu  và ( )nv  với 3 1
2n

nu
n
+

=
+

, 5 4
n

nv
n
−

= . 

a) lim 3nn
u

→+∞
= . 

b) lim 0
3 1

n

n

u
n→+∞

=
+

. 

c) lim 5nn
v

→+∞
= . 

d) lim 0n

n

v
n→+∞
= . 

Câu 2: Cho hai dãy số ( )nu  và ( )nv  với 2
nu n n n= + − , 2 8nv n n n= − −  

a) 1lim
2nn

u
→+∞

= . 

b) lim 0nn
v b

→+∞
= > . 

c) lim 0n

n

u
n→+∞
= . 

d) Có hai giá trị nguyên dương của a  để ( )2 2lim 8 0
n

n n n a
→+∞

− − + = . 

Câu 3: Cho hai dãy số ( )nu  và ( )nv  với 2 1nu n= +  và 2nv n= . 

a) lim nn
v

→+∞
= +∞ . 

b) lim nn
u

→+∞
= +∞ . 

c) ( )lim 0n nn
u v

→+∞
− = . 

d) ( )25
lim 0

1
n n

n

n u v
n→+∞

− −
=

+
. 
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Câu 4: Cho tam giác đều ABC  có độ dài cạnh bằng 1. Nối các trung điểm 1 1 1, ,A B C  của các cạnh 

, ,BC CA AB  ta được tam giác đều 1 1 1A B C . Tiếp tục nối các trung điểm 2 2 2, ,A B C  của các cạnh 

1 1 1 1 1 1, ,B C C A A B  ta được tam giác đều 2 2 2A B C , thực hiện quá trình này đến vô hạn. Gọi nS  lần là 

diện tích của tam giác đều n n nA B C . 

 

a) Tam giác 1 1 1A B C  có độ dài các cạnh bằng 1
2

. 

b) Biết rằng tam giác đều có cạnh bằng a  thì có diện tích là 
2 3
4

a . Diện tích tam giác 3 3 3A B C  

là: 3
3

64
S = . 

c) Đặt 1 2 3 ...n nu S S S S= + + + + . Khi đó 3lim
12nu = . 

d) Đặt 1 1 2 1 2 3 2 3 1, , ,..., n n nh AA h A A h A A h A A−= = = =  và 1 2 ...n nv h h h= + + + . Khi đó lim 3nv = . 
 

PHẦN III. Câu trắc nghiệm trả lời ngắn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 6. 
 

Câu 1: Biết 
3 2

3

1lim
2018 3
n n aL

n b
+ +

= = −
−

 ( a
b  tối giản, ;a b∈ ). Tính 3T a b= + . 

Câu 2: Tính giới hạn sau: ( )2lim 2 2
n

n n n
→+∞

+ − − ; 

Câu 3: Kết quả của 
23 5lim

2 2.5

n

n n

++
+

 bằng 

Câu 4: Nam đang ngồi học thì nghe có tiếng mưa rơi. Tiếng mưa rơi lộp độp nhặt dần đến khi Nam nghe 
gần như đều đặn. Thời gian đầu tiên Nam ước chừng khoảng 5 giây. Sau đó thời gian liên tiếp 

giảm đi 11
12

giây. Thời gian Nam bắt đầu nghe các tiếng mưa rơi gần như đều đặn là………phút. 

Câu 5: Từ độ cao 63m của một ngọn tháp, người ta thả một quả bóng cao su xuống đất. Giả sử mỗi lần 

chạm đất quả bóng lại nảy lên độ cao bằng 1
10

 độ cao mà quả bóng đạt được ngay trước đó. Độ 

dài hành trình của quả bóng từ thời điểm ban đầu cho đến khi nó nằm yên trên mặt đất (khi 
khoảng cách từ quả bóng đến mặt đất không đáng kể) là bao nhiêu mét? 

 

 

C3 B3

A3
B2 C2

A2C1 B1

A1

CB

A
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Câu 6: Ông An dự định dùng xen kẽ 2 màu vàng, xanh để sơn trang trí một bức tường hình chữ nhật theo 
cách như sau: Đầu tiên dùng màu vàng sơn bức tường theo tấm bìa hình chữ nhật 1H  có chiều dài, chiều 

rộng tính theo đơn vị m  lần lượt là 5 1+  và 2 , sau đó cắt hình 1H  thành một hình vuông có cạnh 

bằng chiều rông của 1H  và hình chữ nhật 2H , rồi dùng màu xanh sơn tường theo hình 2H , …cứ tiếp 
tục quá trình như vậy cho đến khi hình chữ nhật tạo ra có diện tích không đáng kể. Biết rằng tiền công để 
sơn mỗi mét vuông tường như vậy là 21 nghìn đồng. Hỏi ông An cần chuẩn bị tối đa bao nhiêu tiền 
công cho thợ sơn? (kết quả tính theo đơn vị nghìn đồng và làm tròn đến hàng nghìn). 

 
 

---------- HẾT ---------- 
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HƯỚNG DẪN GIẢI CHI TIẾT 
PHẦN I. Câu trắc nghiệm nhiều phương án lựa chọn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 12. Mỗi câu hỏi 

thí sinh chỉ chọn một phương án. 

Câu 1: Tìm 1lim 2
n n→+∞

 − 
 

? 

A. −∞  B. 1. C. 2 . D. +∞ . 
Lời giải 

1lim 2 2
n n→+∞

 − = 
 

. 

Câu 2: Cho lim , limn nn n
u a v b

→+∞ →+∞
= = . Trong các mệnh đề sau, mệnh đề nào sai? 

A. ( )lim n nn
u v a b

→+∞
− = −   B. ( )lim n nn

u v a b
→+∞

+ = + . 

C. ( )lim . .n nn
u v a b

→+∞
= .  D. lim n

n
n

u a b
v→+∞

= − . 

Lời giải 

( )lim 0n

n
n

u a b
v b→+∞

= ≠ . 

Câu 3: Tìm 2 3lim
1n

n
n→+∞

+
−

? 

A. +∞  B. 3− . C. −∞ . D. 2 . 
Lời giải 

322 3 2lim lim 211 11
n n

n n
n

n
→+∞ →+∞

++
= = =

− −
. 

Câu 4: Tính 
24 5 2lim

1n

n n n
n→+∞

+ + +
+

 

A. 2 . B. 3 . C. +∞ . D. 5 . 
Lời giải 

Ta có 
2 2

5 24 14 5 2lim lim 311 1
n

n n n n n
n

n
→+∞

+ + ++ + +
= =

+ +
. 

Câu 5: Giá trị của giới hạn ( )lim 9 4
n

n n
→+∞

+ − +  bằng 

A. 1. B. 3. C. 5. D. 0. 
Lời giải 

Ta có: ( ) ( )9 4 5lim 9 4 lim lim 0.
5 1 5 11

n n n

n n
n n

n n
n n

n n

→+∞ →+∞ →+∞

+ − +
+ − + = = =

 + + +
+ + + 

 

 

Câu 6: Biểu diễn số 4,333333...  dưới dạng phân số tối giản có dạng a
b

, Tính a b+ ? 

A. 21. B. 30 . C. 39 . D. 48 . 
Lời giải 
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2 3 2 3

3 3 3 3 1 1 1 11 3 ... 1 3 3. 3. 3. 3. ... 1 '
10 10 10 10 10 10 10 10n nS S= + + + + + ⋅⋅⋅+ + = + + + + + ⋅⋅⋅+ + = +  

Nhận thấy 'S  tổng của cấp số nhân lùi vô hạn với 1
13,

10
u q= = . 

Do đó 1 3 30 391 1 111 9 91
10

uS
q

= + = + = + =
− −

 

Vậy 39 9 48a b+ = + =  
Câu 7: Tìm ( )5 3lim 8 1

n
n n

→+∞
− +  

A. +∞ . B. 8 . C. 1. D. −∞ . 
Lời giải 

( )5 3 5
2 5

1 1lim 8 1 lim 8
n n

n n n
n n→+∞ →+∞

 − + = − + = +∞ 
 

. Vì 5
2 5

1 1lim ; lim 8 8
n n

n
n n→+∞ →+∞

 = +∞ − + = 
 

 

Câu 8: Giá trị của 
3 2 5lim
3 5n

n n
n→+∞

− +
+

 bằng 

A. 5 . B. 2
5

. C. −∞ . D. +∞ . 

Lời giải 

3 2 3
3

2 512 5lim lim 33 5 5
n n

n n n nn
n

n
→+∞ →+∞

 − + − +
= ⋅ = +∞ +  +

 

 Vì 
2 3

3

2 51 1lim ; lim 3 55
n n

n nn

n
→+∞ →+∞

− +
= +∞ =

+
 

Câu 9: Tìm 
2 3

3 2
7 2 1lim .
3 2 1

n nI
n n

− +
=

+ +
 

A. 7
3

. B. 2
3

− . C. 0 . D. 1. 

Lời giải 

Ta có 
2 3 3

3 2

3

7 127 2 1 2lim lim .2 13 2 1 33

n n n nI
n n

n n

− +− +
= = = −

+ + + +
 

Câu 10: 2024lim
2025

n
 
 
 

 bằng 

A. 0 . B. +∞ . C. 1
2

. D. 2024
2025

. 

Lời giải 
Áp dụng lim 0, 1nq q= < . 

Câu 11: Tính 1 3 5 .... (2 1)lim
2.( 1).( 2)

n
n n

+ + + + −
+ +

 

A. 1
2

. B. 3− . C. 3
4

. D. 5
2

. 

Lời giải 
Ta có: 1 1u =  và 2d =  nên [ ]1 3 5 .... (2 1) 1 ( 1).2 .n n n+ + + + − = + −  



ĐỀ TEST – CHUYÊN ĐỀ V – TOÁN – 11  – GIỚI HẠN VÀ HÀM SỐ LIÊN TỤC 

  Page 7 
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Khi đó 
[ ]lim lim

2.( 1).( 2) 2.( 1).( 2)
1 ( 1).2 .1 3 5 .... (2 1)

n n
n

n n
nn

=
+ +

+ −+ +
+

+
+

+ −  

1lim lim
1 24.( 1).(

1

2

12

2) 4. 1 . 1

.
(2 1).n n
n n

n n

n


= =


=
+ +



   + +  

−






 

− 



 

Câu 12: Tính 5 25 ... 5lim
3.5 2.3

n

n n
+ + +

+
 

A. 5
12

. B. 6 . C. 1
4

. D. 1
3
− . 

Lời giải 

Ta có: 1 5u =  và 5q =  nên 
( ) ( )

4
5

5
2

5. 1 5
1

5 ...
1 5

5
5

.n n
n

− −
=

−
+

−
=+ +  

Khi đó 

( )5 25 ... 5 5lim lim lim lim
3.5 2.3 12.5 8.3 12

1 15.5 . 1 5. 15. 1 5 5 5

5 12 8 3 3.
5

2 8
5

. 1 .

n
n n n

n n
n

n

n n n

n

n

n

   − − − −   − − + + +
= = = =

+ +    
+ +   

  

  



 

PHẦN II: Câu trắc nghiệm đúng sai. Thí sinh trả lời câu hỏi. Trong mỗi ý a), b), c), d) ở mỗi câu, thí 
sinh chọn đúng hoặc sai. 

Câu 1: Cho hai dãy số ( )nu  và ( )nv  với 3 1
2n

nu
n
+

=
+

, 5 4
n

nv
n
−

= . 

a) lim 3nn
u

→+∞
= . 

b) lim 0
3 1

n

n

u
n→+∞

=
+

. 

c) lim 5nn
v

→+∞
= . 

d) lim 0n

n

v
n→+∞
= . 

Lời giải 
a) Đúng b) Đúng c) Sai d) Đúng 

a) Đúng. Vì 

133 1lim lim 322 1
n n

n n
n

n
→+∞ →+∞

++
= =

+ +
. 

b) Đúng. Vì 1lim lim 0
3 1 2

n

n n

u
n n→+∞ →+∞

= =
+ +

. 

c) Sai. Vì 

5 45 4lim lim 4
1n n

n n
n→+∞ →+∞

−−
= = − . 

d) Đúng. Vì 
2

2

5 4
5 4lim lim lim 0

1
n

n n n

v n n n
n n→+∞ →+∞ →+∞

−−
= = = . 
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Câu 2: Cho hai dãy số ( )nu  và ( )nv  với 2
nu n n n= + − , 2 8nv n n n= − −  

a) 1lim
2nn

u
→+∞

= . 

b) lim 0nn
v b

→+∞
= > . 

c) lim 0n

n

u
n→+∞
= . 

d) Có hai giá trị nguyên dương của a  để ( )2 2lim 8 0
n

n n n a
→+∞

− − + = . 

Lời giải 
a) Đúng b) Sai c) Đúng d) Sai 

a) Đúng. Vì ( )2

2

1 1lim lim lim
211 1

n n n

nn n n
n n n

n

→∞ →∞ →∞
+ − = = =

+ + + +
. 

b) Sai. Vì ( )2

2

8 8lim 8 lim lim 4 0
88 1 1

n n n

nn n n
n n n

n

→∞ →∞ →∞

− −
− − = = = − <

− + − +
. 

c) Đúng. Vì 
2

11 1
lim lim lim 0

1
n

n n n

u n n n n
n n→+∞ →+∞ →+∞

+ −+ −
= = = . 

d) Sai. Vì ( )2 2lim 8
n

n n n a
→+∞

− − +
2 2 2

22

8 ( )lim
8n

n n n a
n n n a→+∞

− − −
=

− + −

( )
2

4

2

22 8
lim

8n

a n a

n n n a→+∞

− −
=

− + −
 

2
4

2

2 8
lim

81 1
n

aa
n
a

n n

→+∞

− −
=

− + −

2 4 0 2a a= − = ⇔ = ± . Mà a  nguyên dương nên 2a = . 

(Hoặc ( ) ( )2 2 2 2 2lim 8 lim 8 4 0 2
n n

n n n a n n n a a a
→+∞ →+∞

− − + = − − + = − = ⇔ = ± ). 

Câu 3: Cho hai dãy số ( )nu  và ( )nv  với 2 1nu n= +  và 2nv n= . 

a) lim nn
v

→+∞
= +∞ . 

b) lim nn
u

→+∞
= +∞ . 

c) ( )lim 0n nn
u v

→+∞
− = . 

d) ( )25
lim 0

1
n n

n

n u v
n→+∞

− −
=

+
. 

Lời giải 
a) Đúng b) Đúng c) Sai d) Sai 

a) Đúng. Vì ( )lim lim 2nn n
v n

→+∞ →+∞
= = +∞ . 

b) Đúng. Vì 2
2

1lim 1 lim 1
n n

n n
n→+∞ →+∞

+ = + = +∞  do 2

1lim , lim 1 1
n n

n
n→+∞ →+∞

= +∞ + = . 

c) Sai. Vì ( ) ( )2
2

1lim lim 1 2 lim 1 2n nn n n
u v n n n

n→+∞ →+∞ →+∞

 
− = + − = + − = −∞  

 
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do lim
n

n
→+∞

= +∞ , 2

1lim 1 2 1
n n→+∞

 
+ − = −  

 
. 

d) Sai. Vì 
25lim
1n

n
n→+∞

−
= −∞

+
 và ( )lim n nn

u v
→+∞

− = −∞  nên ( )25
lim

1
n n

n

n u v
n→+∞

− −
= +∞

+
. 

Hoặc: Vì ( ) ( )
3

2 22
2

1 15 1 2 1 2
5

lim 0 lim lim 5 . 111 11

n n

n n n

n
n nn u v

n
n n

nn
→+∞ →+∞ →+∞

   
− + − + −   

− −    = = = − = +∞
+   ++ 

 

 

do 

2

2

lim 5

11 2
lim 1 011

n

n

n

n

n

→+∞

→+∞

 − = −∞

   + − 

  = − <
 +

. 

Câu 4: Cho tam giác đều ABC  có độ dài cạnh bằng 1. Nối các trung điểm 1 1 1, ,A B C  của các cạnh 

, ,BC CA AB  ta được tam giác đều 1 1 1A B C . Tiếp tục nối các trung điểm 2 2 2, ,A B C  của các cạnh 

1 1 1 1 1 1, ,B C C A A B  ta được tam giác đều 2 2 2A B C , thực hiện quá trình này đến vô hạn. Gọi nS  lần là 

diện tích của tam giác đều n n nA B C . 

 

a) Tam giác 1 1 1A B C  có độ dài các cạnh bằng 1
2

. 

b) Biết rằng tam giác đều có cạnh bằng a  thì có diện tích là 
2 3
4

a . Diện tích tam giác 3 3 3A B C  

là: 3
3

64
S = . 

c) Đặt 1 2 3 ...n nu S S S S= + + + + . Khi đó 3lim
12nu = . 

d) Đặt 1 1 2 1 2 3 2 3 1, , ,..., n n nh AA h A A h A A h A A−= = = =  và 1 2 ...n nv h h h= + + + . Khi đó lim 3nv = . 
Lời giải 

a) Đúng b) Sai c) Đúng d) Đúng 
a) Đúng. 

Có 1 1B C  là đường trung bình của tam giác ABC  nên 1 1
1 1
2 2

B C BC= = . Do tam giác ABC  đều 

nên 1 1 1A B C  cũng là tam giác đều. Vậy tam giác 1 1 1A B C  có độ dài các cạnh bằng 1
2

. 

C3 B3

A3
B2 C2

A2C1 B1

A1

CB

A
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b) Sai. 

Cách 1: Có 3 3 2 2 1 1
1 1 1 1
2 4 8 8

B C B C B C BC= = = = . 

Diện tích tam giác 3 3 3A B C  là: 
2

3
1 3 3.
8 4 256

S  = = 
 

. 

Cách 2: 

Diện tích tam giác ABC  là: 0
3

4
S = . 

Ta có: 1 0 2 1 0 3 2 0
1 1 1 1 1 1 3 3; ; .
4 4 16 4 64 64 4 256

S S S S S S S S= = = = = = = (vì cạnh tam giác sau bằng 

1
2

 cạnh tam giác trước). 

c) Đúng. 

Diện tích tam giác ABC  là: 0
3

4
S = . 

Ta có: 1 0 2 1 3 2
1 1 1, , ,...
4 4 4

S S S S S S= = = . Do đó { }nS  là một cấp số nhân lùi vô hạn với công bội 

1
4

q = . 

1
1 2 3

3lim ... ...
1 12n n

Su S S S S
q

= + + + + + = =
−

. 

d) Đúng. 

Ta có: { }1 2 1 3 2 1
3 1 1 1, , ,..., ,...

2 2 2 2n n nh h h h h h h h−= = = = ⇒  là một cấp số nhân lùi vô hạn với 

công bội 1
2

q = . 

1
1 2lim ... ... 3

1n n
hv h h h

q
= + + + + = =

−
. 

PHẦN III. Câu trắc nghiệm trả lời ngắn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 6. 

Câu 1: Biết 
3 2

3

1lim
2018 3
n n aL

n b
+ +

= = −
−

 ( a
b  tối giản, ;a b∈ ). Tính 3T a b= + . 

Lời giải 
Trả lời: 10 

Ta có 
3 2 3

3

3

1 111 1lim lim 20182018 3 33

n n n nL
n

n

+ ++ +
= = = −

− −
. 

Vậy 1, 3 3 10a b T a b= = ⇒ = + = . 

Câu 2: Tính giới hạn sau: ( )2lim 2 2
n

n n n
→+∞

+ − − ; 

Lời giải 
Trả lời: 1− . 
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( ) ( ) ( )
2 2

2

2 2

2 ( 4 4) 2 4lim 2 2 lim lim
2 2 2 2n n n

n n n n nn n n
n n n n n n→+∞ →+∞ →+∞

+ − + + − −
+ − − = =

+ + + + + +

42
lim 1.

2 21 1
n

n

n n

→+∞

− −
= = −

 
+ + + 

 

 

Câu 3: Kết quả của 
23 5lim

2 2.5

n

n n

++
+

 bằng 

Lời giải 
Trả lời: 12,5  

Ta có 
2

15 3. 25
53 5 3 25.5 25lim lim lim

2 2.5 2 2.5 225 2
5

n
n

n n

n n n n n
n

+

   +    + +  = = =
+ +    +     

. 

Câu 4: Nam đang ngồi học thì nghe có tiếng mưa rơi. Tiếng mưa rơi lộp độp nhặt dần đến khi Nam nghe 
gần như đều đặn. Thời gian đầu tiên Nam ước chừng khoảng 5 giây. Sau đó thời gian liên tiếp 

giảm đi 11
12

giây. Thời gian Nam bắt đầu nghe các tiếng mưa rơi gần như đều đặn là………phút. 

Lời giải 
Trả lời: 1 
Gọi 1t là thời gian giữa 2 tiếng mưa rơi đầu tiên và kế tiếp 

2t là thời gian giữa 2 tiếng mưa rơi thứ hai và kế tiếp 
…………………………………………………………. 

nt là thời gian giữa 2 tiếng mưa rơi thứ n  và kế tiếp 

Theo đề ra ta có dãy số { }nt tạo thành cấp số nhân lùi vô hạn với số hạng đầu tiên là 1 5t s= , 

công bội 11
12

q = . 

Vậy thời gian Nam bắt đầu nghe các tiếng mưa rơi gần như đều đặn là : 
1 5 60111 1

12

tT
q

= = =
− −

 (giây) 1=  (phút). 

Câu 5: Từ độ cao 63m của một ngọn tháp, người ta thả một quả bóng cao su xuống đất. Giả sử mỗi lần 

chạm đất quả bóng lại nảy lên độ cao bằng 1
10

 độ cao mà quả bóng đạt được ngay trước đó. Độ 

dài hành trình của quả bóng từ thời điểm ban đầu cho đến khi nó nằm yên trên mặt đất (khi 
khoảng cách từ quả bóng đến mặt đất không đáng kể) là bao nhiêu mét? 

Lời giải 
Trả lời: 77. 
Ta thấy: 
Ban đầu bóng cao 63m nên chạm đất lần 1 bóng di chuyển quãng đường ( )1 63S m= . 
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Từ lúc chạm đất lần một đến chạm đất lần hai bóng di chuyển được quãng đường là 

2 1
1 1 632 . 2.63.

10 10 5
S S= = =  (do độ cao lần hai bằng 1

10
 độ cao ban đầu). 

Từ lúc chạm đất lần hai đến chạm đất lần ba bóng di chuyển được quãng đường là 3 2
1

10
S S=  

(do độ cao lần ba bằng 1
10

 độ cao lần hai). Cứ tiếp tục như vậy kéo dài ra vô tận thì ta có được 

tổng quãng đường mà bóng cao su đã di chuyển là 
2

1 2 3 1 2 2 2 1 2
1 1 1... . . ... 110 10 1

10

S S S S S S S S S S = + + + = + + + + = + 
  −

( )63 1063 . 77
5 9

m= + = . 

Vậy quãng đường di chuyển của bóng là 77m . 
Câu 6: Ông An dự định dùng xen kẽ 2 màu vàng, xanh để sơn trang trí một bức tường hình chữ nhật theo 

cách như sau: Đầu tiên dùng màu vàng sơn bức tường theo tấm bìa hình chữ nhật 1H  có chiều dài, chiều 

rộng tính theo đơn vị m  lần lượt là 5 1+  và 2 , sau đó cắt hình 1H  thành một hình vuông có cạnh 

bằng chiều rông của 1H  và hình chữ nhật 2H , rồi dùng màu xanh sơn tường theo hình 2H , …cứ tiếp 
tục quá trình như vậy cho đến khi hình chữ nhật tạo ra có diện tích không đáng kể. Biết rằng tiền công để 
sơn mỗi mét vuông tường như vậy là 21 nghìn đồng. Hỏi ông An cần chuẩn bị tối đa bao nhiêu tiền 
công cho thợ sơn? (kết quả tính theo đơn vị nghìn đồng và làm tròn đến hàng nghìn). 

 
Lời giải 

Trả lời: 220 . 
Tấm bìa ban đầu là hình chữ nhật ABCD  ký hiệu là 1H , 2H  là hình chữ nhật EBCF , 3H  là hình 

chữ nhật GHCF . Hình chữ nhật 1nH +  có được bằng cách cắt đi hình vuông có cạnh bằng chiều rộng 

của hình chữ nhật nH . 

Ta chứng minh 2 hình chữ nhật 1,n nH H +  đồng dạng với tỷ số 1 5
2
+ , với mọi n∈ . 

Xét bài toán tổng quát: Cho hình chữ nhật MNPQ  có 1 5
2

MN
NP

+
= . Gọi ,I J  là các điểm lần lượt 

thuộc cạnh ,MN PQ  sao cho tứ giác MIJQ  là hình vuông. Chứng minh rằng 2 hình chữ nhật
MNPQ  và NPJI  là 2 hình chữ nhật đồng dạng. 
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Ta có 2 hình chữ nhật MNPQ  và NPJI  là 2 hình chữ nhật đồng dạng khi MN NP
NP PJ

= . 

Vì 1 5 1 5 5 1 2 1 5
2 2 2 25 1

MN NPMN NP IN NP JP
NP JP

+ + − +
= ⇒ = ⇒ = = ⇒ = =

−
. 

Từ đó suy ra MN NP
NP PJ

= , do đó hai hình chữ nhật MNPQ , NPJI  đồng dạng với tỷ số 1 5
2
+ . 

Theo kết quả này thì 2 hình chữ nhật 1,n nH H +  đồng dạng với tỷ số 1 5
2
+ , với mọi n∈ . 

Gọi ( ) ( ) ( )1 2 3
, , ,...H H HS S S  là diện tích các hình chữ nhật 1 2 3, , ,...H H H  

Suy ra ( )( )nHS  là cấp số nhân lùi vô hạn có công bội 3 5
2

q −
= , ( ) ( )1

2 5 1HS = +  

Do đó tổng diện tích tường được sơn là: 

( ) ( ) ( ) ( )
( ) ( )

1

1 2 3

2 5 1
... ... 6 2 5

1 3 51
2

n

H
H H H H

S
S S S S S

q

+
= + + + + + = = = +

− −
−

. 

Số tiền cần dùng là: ( )21000. 6 2 5T = + . Kết quả làm tròn đến hàng nghìn nên số tiền tối đa ông An 

cần chuẩn bị là 220  nghìn đồng. 
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BÀI: GIỚI HẠN CỦA HÀM SỐ 

ĐỀ TEST SỐ 01 
 

PHẦN I. Câu trắc nghiệm nhiều phương án lựa chọn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 12. Mỗi câu hỏi 
thí sinh chỉ chọn một phương án. 

Câu 1: Giá trị của ( )2

1
lim 2 3 1
x

x x
→

− +  bằng 

A. 2 . B. 1. C. 0 . D. +∞ . 

Câu 2: 
2

2

2 1 5 3
lim

2 3x

x x
x→−

+ − −
+

bằng. 

A. 3 . B. 1
3

. C. 7 . D. 1
7

. 

Câu 3: Tính 
2

3

9lim
3x

x
x→

−
−

 bằng: 

A. 3 . B. 3− . C. 6 . D. +∞ . 

Câu 4: 4 1lim
1x

x
x→−∞

+
− +

 bằng 

A. 4− . B. 4 . C. 2 . D. 1. 

Câu 5: Tính 3 2lim
7x

x
x→−∞

+
− +

. 

A. 2− . B. 3 . C. 3
7

. D. 2
7
− . 

Câu 6: Tính ( )2lim 3 3
x

x x x
→+∞

+ − − . 

A. 3
2
− . B. 3− . C. 0 . D. 7

2
− . 

Câu 7: Kết quả của 
2

15lim
2x

x
x+→

−
−

 là 

A. +∞ . B. −∞ . C. 15
2
− . D. 1. 

Câu 8: Trong các giới hạn sau đây, giới hạn nào bằng +∞ ? 

A. 3 4lim
2x

x
x→+∞

− +
−

. B. 
2

3 4lim
2x

x
x−→

− +
−

. C. 
2

3 4lim
2x

x
x+→

− +
−

. D. 3 4lim
2x

x
x→−∞

− +
−

. 

Câu 9: Tìm giới hạn 
2

3 2lim
2x

x
x+→−

+
+

. 

A. 1
4

− . B. −∞ . C. +∞ . D. 7
4

. 

C
H

Ư
Ơ

N
G

 
 V GIỚI HẠN 

HÀM SỐ LIÊN TỤC 
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Câu 10: Tìm giới hạn ( )2lim 2 1
x

x x
→+∞

− + . 

A. +∞ . B. −∞ . C. 0 . D. 1− . 
Câu 11: Tìm giới hạn ( )5 2lim 2 3 1

x
x x

→− ∞
− + . 

A. +∞ . B. −∞ . C. 0 . D. 2 . 

Câu 12: Tìm giới hạn ( )32 3lim 1 2 1
x

A x x x x
→+∞

= + + − + −
: 

A. +∞ . B. 4
3

. C. −∞ . D. 0 . 

PHẦN II: Câu trắc nghiệm đúng sai. Thí sinh trả lời câu hỏi. Trong mỗi ý a), b), c), d) ở mỗi câu, thí 
sinh chọn đúng hoặc sai. 

Câu 1: Cho ( ) 2 6 5f x x x= − + , ( ) 10 2g x x= − . 

a) ( )
1

lim 0
x

f x
→

= . 

b) ( ) ( )
2

lim 2 12
x

f x g x
→

− =   . 

c) ( )
( )5

lim 3
x

f x
g x→

= . 

d) 
( )
( )

2

5
lim 0
x

f x
g x→

   = . 

Câu 2: Cho ( )
24 6 5

3
x xf x

x
− +

=
−

, ( ) 2
3

xg x
x

=
−

. 

a) ( )lim 2
x

g x
→+∞

= . 

b) ( )lim 4
x

f x
→+∞

= . 

c) ( )lim 2
x

f x
→−∞

= − . 

d) ( ) ( ) ( )lim . 3 3
x

f x g x x
→+∞

− − = −   . 

Câu 3: Cho 2 hàm số ( )
2

xf x
x

=
−

 và ( ) 2

1xg x
x
−

= . 

a) ( )
2 2

lim lim
2x x

xf x
x+ +→ →

=
−

. 

b) ( )
0

lim
x

g x
→

= +∞ . 

c) ( )
2

lim
x

f x
−→

= +∞ . 

d) ( ) ( )
0

lim .
x

f x g x
+→

= −∞   . 

Câu 4: Số dân của một thị trấn sau t  năm kể từ năm 2000 được mô tả bởi hàm số ( ) 27 10 , 0
5

tf t t
t
+

= >
+

, trong đó ( )f t  được tính bằng nghìn người. Tốc độ tăng dân số của thị trấn vào năm thứ 0t  kể 

từ năm 2000 là ( ) ( ) ( )
0

0
0

0

lim
t t

f t f t
v t

t t→

−
=

−
 (tính bằng nghìn người/năm). 
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a) ( )lim 27
t

f t
→+∞

= . 

b) Khi thời gian t  càng lớn thì số dân của thị trấn sẽ tiến gần đến 27 nghìn người. 
c) Tốc độ tăng dân số của thị trấn vào năm 2024 là 0,135  nghìn người/năm. 
d) Từ sau năm 2000, có 6 năm tốc độ tăng dân số của thị trấn lớn hơn 1000 người/năm. 

PHẦN III. Câu trắc nghiệm trả lời ngắn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 6. 

Câu 1: Tính 
2

5

12 35lim
25 5x

x x
x→

− +
−

(làm tròn đến hàng phần chục). 

Câu 2: Kết quả của 
3 2

6 5

2 7 11lim
3 2 5x

x x
x x→−∞

− +
+ −

 là 

Câu 3: Kết quả của giới hạn 
( ) ( )5

20

1 1 5
lim
x

x x
x x→

+ − +
+

 bằng 

Câu 4: Kết quả của giới hạn ( )2lim 4 2 2 1
x

x x x
→−∞

− + + −  bằng 

Câu 5: Giả sử khoảng cách từ đỉnh của vách đá đến mặt đất là 30m . Một hòn đá roi từ đỉnh của vách 
đá xuống đất, sau khoảng thời gian t giây, khoảng cách của nó so với đỉnh của vách đá là 
( ) 25s t t= . Tính vận tốc của hòn đá tại thời điểm hòn đá chạm xuống đất, làm tròn đến hàng phần 

chục và đơn vị là /m s . 
Câu 6: Chi phí (đơn vị: nghìn đồng) để sản xuất x  sản phẩm của một công ty được xác định bởi hàm 

số: ( ) 15000 200C x x= + . Khi số sản phẩm sản xuất ra ngày càng nhiều thì chi phí trung bình 

chỉ tối đa là bao nhiêu? 
 

---------- HẾT ---------- 
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HƯỚNG DẪN GIẢI CHI TIẾT 
PHẦN I. Câu trắc nghiệm nhiều phương án lựa chọn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 12. Mỗi câu hỏi 

thí sinh chỉ chọn một phương án. 
Câu 1: Giá trị của ( )2

1
lim 2 3 1
x

x x
→

− +  bằng 

A. 2 . B. 1. C. 0 . D. +∞ . 
Lời giải 

Ta có: ( )2

1
lim 2 3 1 0
x

x x
→

− + = . 

Câu 2: 

2

2

2 1 5 3
lim

2 3x

x x
x→−

+ − −
+ bằng. 

A. 3 . B. 1
3

. C. 7 . D. 1
7

. 

Lời giải 

Ta có 
2

2

2 1 5 3 2 5lim 3
2 3 1x

x x
x→−

+ − − −
= =

+ −
. 

Câu 3: Tính 

2

3

9lim
3x

x
x→

−
−  bằng: 

A. 3 . B. 3− . C. 6 . D. +∞ . 
Lời giải 

Ta có: 
2

3

9lim
3x

x
x→

−
−

( )
3

lim 3
x

x
→

= + 6= . 

Câu 4: 
4 1lim

1x

x
x→−∞

+
− +  bằng 

A. 4− . B. 4 . C. 2 . D. 1. 
Lời giải 

4 1lim
1x

x
x→−∞

+
− +

14
lim 11
x

x

x
→−∞

+
=

− +
4= − . 

Câu 5: Tính 
3 2lim

7x

x
x→−∞

+
− + . 

A. 2− . B. 3 . C. 3
7

. D. 2
7
− . 

Lời giải 

Ta có: 

3 23 2lim lim 277 1
x x

x x
x

x
→−∞ →−∞

++
= = −

− + − +
. 

Câu 6: Tính ( )2lim 3 3
x

x x x
→+∞

+ − −
. 

A. 3
2
− . B. 3− . C. 0 . D. 7

2
− . 

Lời giải 
Ta có: 



ĐỀ TEST – CHUYÊN ĐỀ V – TOÁN – 11  – GIỚI HẠN VÀ HÀM SỐ LIÊN TỤC 

  Page 5 
 

Sưu tầm và biên soạn 

( )
2 2

2

2

3lim 3 3 lim 3
3x x

x x xx x x
x x x→+∞ →+∞

 + −
+ − − = − 

+ +  2

3lim 3
3x

x
x x x→+∞

 
= − 

+ + 
 

3lim 3
31 1

x

x

→+∞

 
 
 = −
 

+ + 
 

 3 33
2 2

= − = − . 

Câu 7: Kết quả của 
2

15lim
2x

x
x+→

−
−

 là 

A. +∞ . B. −∞ . C. 15
2
− . D. 1. 

Lời giải 

Vì 

( )
( )

2

2

lim 15 13 0

lim 2 0 

2 0, 2

x

x

x

x

x x

+

+

→

→

− = − <
 − =


− > ∀ >

 nên 
2

15lim
2x

x
x+→

−
= −∞

−
. 

Câu 8: Trong các giới hạn sau đây, giới hạn nào bằng +∞ ? 

A. 3 4lim
2x

x
x→+∞

− +
−

. B. 
2

3 4lim
2x

x
x−→

− +
−

. C. 
2

3 4lim
2x

x
x+→

− +
−

. D. 3 4lim
2x

x
x→−∞

− +
−

. 

Lời giải 

Dễ thấy 3 4lim 3
2x

x
x→+∞

− +
= −

−
; 3 4lim 3

2x

x
x→−∞

− +
= −

−
. 

Vì 

( )
( )

2

2

lim 3 4 2

lim 2 0

2 0, 2

x

x

x

x

x x

−

−

→

→

− + = −
 − =


− < ∀ <

nên 
2

3 4lim
2x

x
x−→

− +
= +∞

−
. 

Câu 9: Tìm giới hạn 
2

3 2lim
2x

x
x+→−

+
+

. 

A. 1
4

− . B. −∞ . C. +∞ . D. 7
4

. 

Lời giải 

Ta có ( )
2

lim 3 2 1
x

x
+→ −

+ = − , ( )
2

lim 2 0
x

x
+→ −

+ =  và 2 0x + >  nên 
2

3 2lim
2x

x
x+→ −

+
= −∞

+
. Chọn B 

Câu 10: Tìm giới hạn ( )2lim 2 1
x

x x
→+∞

− + . 

A. +∞ . B. −∞ . C. 0 . D. 1− . 
Lời giải 

Ta có ( )2lim 2 1
x

x x
→+∞

− + 2
2

2 1lim 1
x

x
x x→+∞

 = − + = +∞ 
 

 do 2lim
x

x
→+∞

= +∞ và 2

2 1lim 1 1 0
x x x→+∞

 − + = > 
 

. 
Câu 11: Tìm giới hạn ( )5 2lim 2 3 1

x
x x

→− ∞
− + . 

A. +∞ . B. −∞ . C. 0 . D. 2 . 
Lời giải 
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Ta có ( )5 2lim 2 3 1
x

x x
→+∞

− + 5
3 5

3 1lim 2
x

x
x x→−∞

 = − + = −∞ 
 

 do 5lim
x

x
→−∞

= −∞ và 

3 5

3 1lim 2 2 0
x x x→−∞

 − + = > 
 

. 

Câu 12: Tìm giới hạn ( )32 3lim 1 2 1
x

A x x x x
→+∞

= + + − + −
: 

A. +∞ . B. 4
3

. C. −∞ . D. 0 . 

Lời giải 

Ta có: 3
2 2 3

1 1 1 1lim 1 2
x

A x x
x x x x→+∞

 
= + + − + −  

 
 

3
2 2 3

1 1 1 1lim 1 2
x

x
x x x x→+∞

 
= + + − + − = −∞  

 
. 

vì lim
x

x
→+∞

= = +∞  và 33
2 2 3

1 1 1 1lim 1 2 1 2 0
x x x x x→+∞

 
= + + − + − = − <  

 
. 

PHẦN II: Câu trắc nghiệm đúng sai. Thí sinh trả lời câu hỏi. Trong mỗi ý a), b), c), d) ở mỗi câu, thí 
sinh chọn đúng hoặc sai. 

Câu 1: Cho ( ) 2 6 5f x x x= − + , ( ) 10 2g x x= − . 

a) ( )
1

lim 0
x

f x
→

= . 

b) ( ) ( )
2

lim 2 12
x

f x g x
→

− =   . 

c) ( )
( )5

lim 3
x

f x
g x→

= . 

d) 
( )
( )

2

5
lim 0
x

f x
g x→

   = . 

Lời giải 
a) Đúng b) Sai c) Sai d) Đúng 

a) Đúng. 
b) Sai. ( ) ( ) ( ) ( )2 2

2
lim 2. 6 5 10 2 2 2 6.2 5 10 2.2 12
x

x x x
→
 − + − − = − + − − = −   

c) Sai. ( )
( )

( ) ( )
( )

( )2

5 5 5 5

1 . 5 16 5lim lim lim lim 2
10 2 2 5 2x x x x

f x x x xx x
g x x x→ → → →

− − −− +
= = = = −

− − − −
. 

d) Đúng. 

( )
( )

( ) ( ) ( )( )
( )

( ) ( )
22 2 22

5 5 5 5

6 5 1 . 5 1 . 5
lim lim lim lim 0

10 2 2 5 2x x x x

x xf x x x x x
g x x x→ → → →

− +  − − − −  = = = =
− − − −

 

Câu 2: Cho ( )
24 6 5

3
x xf x

x
− +

=
−

, ( ) 2
3

xg x
x

=
−

. 

a) ( )lim 2
x

g x
→+∞

= . 

b) ( )lim 4
x

f x
→+∞

= . 
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c) ( )lim 2
x

f x
→−∞

= − . 

d) ( ) ( ) ( )lim . 3 3
x

f x g x x
→+∞

− − = −   . 

Lời giải 
a) Đúng b) Sai c) Đúng d) Sai 

a) Đúng. ( ) 2 2lim lim lim 233 1
x x x

xg x
x

x
→+∞ →+∞ →+∞

= = =
− −

. 

b) Sai. ( )
2 2 2

6 5 6 54 44 6 5lim lim lim lim 2
3 33 1 1

x x x x

xx x x x x xf x
x x

x x
→+∞ →+∞ →+∞ →+∞

− + − +− +
= = = =

−    − −   
   

 

c) Đúng. ( )
2 2 2

6 5 6 54 44 6 5lim lim lim lim 2
3 33 1 1

x x x x

xx x x x x xf x
x x

x x
→−∞ →−∞ →−∞ →+∞

− − + − − +− +
= = = = −

−    − −   
   

. 

d) Sai. 

( ) ( ) ( ) ( )2

2

6 5lim . 3 lim 4 6 5 2 lim
4 6 5 2x x x

xf x g x x x x x
x x x→+∞ →+∞ →+∞

− +
− − = − + − =  

− + +

2 2

5 56 6 3lim lim
26 5 6 54 2 4 2

x x

x
x x

x x
x x x x

→+∞ →+∞

 − + − +  − = = =
− + + − + +

. 

Câu 3: Cho 2 hàm số ( )
2

xf x
x

=
−

 và ( ) 2

1xg x
x
−

= . 

a) ( )
2 2

lim lim
2x x

xf x
x+ +→ →

=
−

. 

b) ( )
0

lim
x

g x
→

= +∞ . 

c) ( )
2

lim
x

f x
−→

= +∞ . 

d) ( ) ( )
0

lim .
x

f x g x
+→

= −∞   . 

Lời giải 
a) Đúng b) Sai c) Đúng d) Đúng 

a) Đúng 
Vì 2x +→  nên 2 0 2 2x x x− > ⇒ − = − . 

Do đó ( )
2 2

lim lim
2x x

xf x
x+ +→ →

=
−

 

b) Sai 
Vì 

0
lim( 1) 1 0
x

x
→

− = − < ; 2

0
lim 0
x

x
→

=  và 2 0 0x khi x> →  

Do đó ( ) 20 0

1lim lim
x x

xg x
x→ →

−
= = −∞  

c) Đúng 
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Khi 2x −→  thì 2 2x x− = − +  

Vì 
2

lim 2 0
x

x
−→

= > ; 
2

lim ( 2) 0
x

x
−→
− + =  và 2 0 2x khi x −− + > →  

Nên ( )
2 2 2

lim lim lim
2 2x x x

x xf x
x x− − −→ → →

= = = +∞
− − +

 

d) Đúng 

Ta có ( ) ( ) 20 0 0

1 1 1lim . lim . lim .
2 2x x x

x x xf x g x
x x x x+ + +→ → →

 − −
= =     − − 

 

Ta có 

0

1 1lim
2 2x

x
x+→

− −
=

−
 và 

0

1lim
x x+→

= +∞  nên 
0

1 1lim .
2x

x
x x+→

−
= −∞

−
 

Câu 4: Số dân của một thị trấn sau t  năm kể từ năm 2000 được mô tả bởi hàm số ( ) 27 10 , 0
5

tf t t
t
+

= >
+

, trong đó ( )f t  được tính bằng nghìn người. Tốc độ tăng dân số của thị trấn vào năm thứ 0t  kể 

từ năm 2000 là ( ) ( ) ( )
0

0
0

0

lim
t t

f t f t
v t

t t→

−
=

−
 (tính bằng nghìn người/năm). 

a) ( )lim 27
t

f t
→+∞

= . 

b) Khi thời gian t  càng lớn thì số dân của thị trấn sẽ tiến gần đến 27 nghìn người. 
c) Tốc độ tăng dân số của thị trấn vào năm 2024 là 0,135  nghìn người/năm. 
d) Từ sau năm 2000, có 6 năm tốc độ tăng dân số của thị trấn lớn hơn 1000 người/năm. 

Lời giải 
a) Đúng b) Đúng c) Sai d) Đúng 

a) Đúng 

( )
1027

lim lim 2751
t t

tf t

t
→+∞ →+∞

+
= =

+
 

b) Đúng 
Vì ( )lim 27

t
f t

→+∞
=  nên khi thời gian t  càng lớn thì số dân của thị trấn sẽ tiến gần đến 27 nghìn 

người. 
c) Sai 

Ta có: ( ) 27 10 12527
5 5

tf t
t t
+

= = −
+ +

; ( ) ( )
( )( )

0 0

0 0 0

125 125
5 5 125

5 5
f t f t t t

t t t t t t

−
− + +

= =
− − + +

 

( ) ( ) ( )
( )( ) ( )0 0

0
0 2

0 0 0

125 125lim lim
5 5 5t t t t

f t f t
v t

t t t t t→ →

−
= = =

− + + +
 

Tốc độ tăng dân số của thị trấn vào năm thứ 0t  kể từ năm 2000 là ( )
( )0 2

125
5o

v t
t

=
+

 (nghìn 

người/năm) 
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Do đó tốc độ tăng dân số của thị trấn vào năm 2024 là ( )
( )2

12524 0,149
24 5

v = ≈
+

nghìn 

người/năm. 
d) Đúng 
Để tốc độ tăng dân số của thị trấn lớn hơn 1000 người/năm thì: 

( )
( )

( )2
0 02

0

125 1 5 125
5

v t t
t

= > ⇔ + <
+

. 

Do đó 00 125 5t< < − . Vậy từ sau năm 2000, có 6 năm: 2001, 2002, 2003, 2004, 2005, 2006 
tốc độ tăng dân số của thị trấn lớn hơn 1000 người/năm. 

PHẦN III. Câu trắc nghiệm trả lời ngắn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 6. 

Câu 1: Tính 
2

5

12 35lim
25 5x

x x
x→

− +
−

(làm tròn đến hàng phần chục). 

Lời giải 
Trả lời: 0,4 . 

Ta có ( )( )
( )

2

5 5 5

7 512 35 7 2lim lim lim 0,4
25 5 5 5 5 5x x x

x xx x x
x x→ → →

− −− + −
= = = =

− − − −
. 

Câu 2: Kết quả của 
3 2

6 5

2 7 11lim
3 2 5x

x x
x x→−∞

− +
+ −

 là 

Lời giải 
Trả lời: 0 . 

Ta có: 
3 2 3 4 6

6 5

6

2 7 11
2 7 11 0lim lim 0.2 53 2 5 33

x x

x x x x x
x x

x x
→−∞ →−∞

− +− +
= = =

+ − + −
 

Câu 3: Kết quả của giới hạn 
( ) ( )5

20

1 1 5
lim
x

x x
x x→

+ − +
+

 bằng 

Lời giải 
Trả lời: 0 . 

Ta có ( ) ( ) ( ) ( ) ( )5 4 35

2 2 20 0 0

1 1 5 1 1 ... 1 51 1 5
lim lim lim
x x x

x x x x x xx x
x x x x x x→ → →

   + − − + + + + + −+ − +    = =
+ + +  

( ) ( )4 3

0

1 1 ... 1 5
lim 0

1x

x x

x→

 + + + + + − = =
+

 

Câu 4: Kết quả của giới hạn ( )2lim 4 2 2 1
x

x x x
→−∞

− + + −  bằng 

Lời giải 
Trả lời: 0,75− . 

Ta có ( ) ( )22
2

2

4 2 2 1
lim 4 2 2 1 lim

4 2 2 1x x

x x x
x x x

x x x→−∞ →−∞

 − + − −
− + + − =  

 − + − +   

2

3 1 3lim
44 2 2 1x

x
x x x→−∞

 +
= = − 

− + − + 
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Câu 5: Giả sử khoảng cách từ đỉnh của vách đá đến mặt đất là 30m . Một hòn đá roi từ đỉnh của vách 
đá xuống đất, sau khoảng thời gian t giây, khoảng cách của nó so với đỉnh của vách đá là 
( ) 25s t t= . Tính vận tốc của hòn đá tại thời điểm hòn đá chạm xuống đất, làm tròn đến hàng phần 

chục và đơn vị là /m s . 
Lời giải 

Trả lời: 24,5 . 

Hòn đá sẽ chạm đất khi và chỉ khi ( ) 25 30s t t= = ⇔ 2 6
6

6 ( )

t
t

t l

 =
⇔ = ⇔ 

= −
 

Vậy hòn đá sẽ chạm đất tại thời điểm 6 2,4495 ( )t s= ≈  
Tại thời điểm hòn đá chạm xuống đất, vận tốc của hòn đá là 

( ) ( )
22

6 6 6

( ) 6 5 5. 6lim lim lim 5 6 10. 6 24,5
6 6t t t

s t s t t
t t→ → →

− −
= = + = ≈

− −
 ( /m s ) 

Câu 6: Chi phí (đơn vị: nghìn đồng) để sản xuất x  sản phẩm của một công ty được xác định bởi hàm 
số: ( ) 15000 200C x x= + . Khi số sản phẩm sản xuất ra ngày càng nhiều thì chi phí trung bình 

chỉ tối đa là bao nhiêu? 
Lời giải 

Trả lời: 200. 

Chi phí trung bình ( )
_

xC  để sản xuất một sản phẩm là: ( )
_ 15000 200xC x

x
+

= . 

Ta có: ( )
_ 15000 200lim lim

x x

xC x
x∞ ∞→+ →+

+
= =  15000lim 200 200

x x∞→+

 = + = 
 

. 

⇒Khi số sản phẩm sản xuất ra ngày càng nhiều thì chi phí trung bình chỉ tối đa là 200 nghìn 
đồng. 
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BÀI: GIỚI HẠN CỦA HÀM SỐ 

ĐỀ TEST SỐ 02 
PHẦN I. Câu trắc nghiệm nhiều phương án lựa chọn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 12. Mỗi câu hỏi 

thí sinh chỉ chọn một phương án. 
Câu 1: Giá trị của ( )2

1
lim 2 3 1
x

x x
→

− +  bằng 

A. 2 . B. 1. C. 0 . D. +∞ . 

Câu 2: 
2

2

2 1 5 3
lim

2 3x

x x
x→−

+ − −
+

bằng. 

A. 3 . B. 1
3

. C. 7 . D. 1
7

. 

Câu 3: Tính 3 2lim
7x

x
x→−∞

+
− +

. 

A. 2− . B. 3 . C. 3
7

. D. 2
7
− . 

Câu 4: Tính ( )2lim 3 3
x

x x x
→+∞

+ − − . 

A. 3
2
− . B. 3− . C. 0 . D. 7

2
− . 

Câu 5: Kết quả của 
2

15lim
2x

x
x+→

−
−

 là 

A. +∞ . B. −∞ . C. 15
2
− . D. 1. 

Câu 6: Trong các giới hạn sau đây, giới hạn nào bằng +∞ ? 

A. 3 4lim
2x

x
x→+∞

− +
−

. B. 
2

3 4lim
2x

x
x−→

− +
−

. C. 
2

3 4lim
2x

x
x+→

− +
−

. D. 3 4lim
2x

x
x→−∞

− +
−

. 

Câu 7: Tìm giới hạn 
2

3 2lim
2x

x
x+→−

+
+

. 

A. 1
4

− . B. −∞ . C. +∞ . D. 7
4

. 

Câu 8: Giới hạn 
2

3

4 3lim
3x

x x
x−→

− +
−

 bằng 

A. 2− . B. 2 . C. 
1
2

. D. 
1
2

− . 

Câu 9: Kết quả của giới hạn 
3 2

2

2 5 3lim
6 3x

x x
x x→−∞

+ −
+ +

 là 

A. 2− . B. +∞ . C. −∞ . D. 2 . 

C
H

Ư
Ơ

N
G

 
 V GIỚI HẠN 

HÀM SỐ LIÊN TỤC 
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Câu 10: Giới hạn 
2

2

4lim
2x

x
x+→

−
−

 bằng 

A. −∞ . B. +∞ . C. 0 . D. 2 . 

Câu 11: Tính ( )( )( )
3

2 1 3 2 4 5
lim

8 2 7x

x x x
L

x x→−∞

− + −
=

+ +
. 

A. 3L = . B. 3
4

L = . C. 4
3

L = . D. 3L = − . 

Câu 12: Tìm giới hạn ( )2 3 3lim 1 2 1
x

A x x x x
→+∞

= + + − + − : 

A. +∞ . B. 4
3

. C. −∞ . D. 0 . 

PHẦN II: Câu trắc nghiệm đúng sai. Thí sinh trả lời câu hỏi. Trong mỗi ý a), b), c), d) ở mỗi câu, thí 
sinh chọn đúng hoặc sai. 

Câu 1: Cho hàm số ( )
24 1

2 1
xf x
x

+
=

+
 và ( ) 2

2 3
xg x

x
=

+
. 

a) ( )lim 1
x

f x
→−∞

= . 

b) ( )lim 1
x

g x
→−∞

= . 

c) ( ) ( )( )lim 2
x

f x g x
→−∞

− = − . 

d) ( )
( )

lim 1
x

f x
g x→+∞

= − . 

Câu 2: Cho hàm số ( )f x  có ( )
3

lim 2
x

f x
→

= −  và ( ) ( )33g x x= − . 

a) ( )
3

lim 0
x

g x
+→

= . 

b) 
( )3

1lim
x g x+→

= −∞ . 

c) ( )
( )3

lim
x

f x
g x+→

= −∞ . 

d) 
( ) ( )3

1lim
.x f x g x+→

= +∞ . 

Câu 3: Cho hàm số ( )
21 khi 2

2 khi 2

x x
f x

x x

 − <= 
+ ≥

. 

a) ( )lim
x

f x
→

= −
3

8 . 

b) ( )lim
x

f x
−→

= −
2

3 . 

c) ( )lim
x

f x
+→

=
2

2 . 

d) ( )lim
x

f x
→

=
2

2  

Câu 4: Nhà anh Bình có một hồ hình chữ nhật rộng 10 hecta và có độ sâu trung bình 1,5m . Trong hồ 

có chứa 35000 m  nước ngọt. Để nuôi tôm, anh Bình bơm nước biển có nồng độ muối là 30  



ĐỀ TEST – CHUYÊN ĐỀ V – TOÁN – 11  – GIỚI HẠN VÀ HÀM SỐ LIÊN TỤC 

  Page 3 
 

Sưu tầm và biên soạn 

gam/lít vào hồ với tốc độ 310 m /phút. Theo nghiên cứu, đánh giá, độ mặn đo bằng các máy kiểm 
tra nước thích hợp trong ao nuôi tôm thẻ chân trắng nằm trong khoảng từ 2 - 40‰. Tôm sống và 
phát triển tốt nhất với chỉ số từ 10 - 25‰. 
a) Sau t  phút thì lượng muối trong hồ là 300 ( )t kg  

b) Sau t  phút, lượng nước trong hồ là ( )35000 10t m+ . 

c) Nồng độ muối của nước trong trong hồ tại thời điểm t  phút kể từ khi bơm là 

( ) ( )500 /
30

tC t g l
t
+

= . 

d) Khi t  đủ lớn thì nước trong hồ sẽ thích hợp để tôm phát triển. 
PHẦN III. Câu trắc nghiệm trả lời ngắn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 6. 

Câu 1: Tính giới hạn sau
2

2

5 6lim
2x

x x
x→

− +
−

. 

Câu 2: Tính giới hạn sau
4 2

4

5 6 3lim
2 3 1x

x x x
x x→−∞

− + −
+ +

. 

Câu 3: Biết 
3 2

20

1 1lim
x

x a
x b→

+ −
=  (phân số tối giản). Tính giá trị của biểu thức 2S a b= + . 

Câu 4: Cho hàm số ( )
29 3

3
1 3

x khi xf x x
x khi x

 −
<= −

 − ≥

. Biết ( )
3

lim
x

f x a
−→

= , ( )
3

lim
x

f x b
+→

= . Tính 2 2a b+ . 

Câu 5: Chi phí (đơn vị: triệu đồng) để sản xuất x  sản phẩm của một công ty được xác định bởi hàm số: 
  5 12C x x   (triệu đồng). Khi số sản phầm sản xuất ra càng lớn thì chi phí trung bình của 

mỗi sản phầm ngày càng giảm nhưng không vượt quá a  triệu đồng. Tìm giá trị nhỏ nhất của a . 
Câu 6: Một chất điểm chuyển động thẳng với phương trình ( )s t . Khi đó vận tốc tức thời tại thời điểm 

0t  được định nghĩa là ( ) ( )0 0

0
lim
t

s t t s t
t∆ →

+ ∆ −
∆

. Tính vận tốc tức thời của chất điểm với phương 

trình chuyển động ( ) 25 2 3s t t t= − +  (trong đó ( )s t  có đơn vị là mét, t  đơn vị là giây) tại thời 

điểm 3t =  giây. 
 

---------- HẾT ---------- 
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HƯỚNG DẪN GIẢI CHI TIẾT 
PHẦN I. Câu trắc nghiệm nhiều phương án lựa chọn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 12. Mỗi câu hỏi 

thí sinh chỉ chọn một phương án. 
Câu 13: Giá trị của ( )2

1
lim 2 3 1
x

x x
→

− +  bằng 

A. 2 . B. 1. C. 0 . D. +∞ . 
Lời giải 

Ta có: ( )2

1
lim 2 3 1 0
x

x x
→

− + = . 

Câu 14: 
2

2

2 1 5 3
lim

2 3x

x x
x→−

+ − −
+

bằng. 

A. 3 . B. 1
3

. C. 7 . D. 1
7

. 

Lời giải 

Ta có 
2

2

2 1 5 3 2 5lim 3
2 3 1x

x x
x→−

+ − − −
= =

+ −
. 

Câu 15: Tính 3 2lim
7x

x
x→−∞

+
− +

. 

A. 2− . B. 3 . C. 3
7

. D. 2
7
− . 

Lời giải 

Ta có: 

3 23 2lim lim 277 1
x x

x x
x

x
→−∞ →−∞

++
= = −

− + − +
. 

Câu 16: Tính ( )2lim 3 3
x

x x x
→+∞

+ − − . 

A. 3
2
− . B. 3− . C. 0 . D. 7

2
− . 

Lời giải 
Ta có: 

( )
2 2

2

2

3lim 3 3 lim 3
3x x

x x xx x x
x x x→+∞ →+∞

 + −
+ − − = − 

+ +  2

3lim 3
3x

x
x x x→+∞

 
= − 

+ + 
 

3lim 3
31 1

x

x

→+∞

 
 
 = −
 

+ + 
 

 3 33
2 2

= − = − . 

Câu 17: Kết quả của 
2

15lim
2x

x
x+→

−
−

 là 

A. +∞ . B. −∞ . C. 15
2
− . D. 1. 

Lời giải 
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Vì 

( )
( )

2

2

lim 15 13 0

lim 2 0 

2 0, 2

x

x

x

x

x x

+

+

→

→

− = − <
 − =


− > ∀ >

 nên 
2

15lim
2x

x
x+→

−
= −∞

−
. 

Câu 18: Trong các giới hạn sau đây, giới hạn nào bằng +∞ ? 

A. 3 4lim
2x

x
x→+∞

− +
−

. B. 
2

3 4lim
2x

x
x−→

− +
−

. C. 
2

3 4lim
2x

x
x+→

− +
−

. D. 3 4lim
2x

x
x→−∞

− +
−

. 

Lời giải 

Dễ thấy 3 4lim 3
2x

x
x→+∞

− +
= −

−
; 3 4lim 3

2x

x
x→−∞

− +
= −

−
. 

Vì 

( )
( )

2

2

lim 3 4 2

lim 2 0

2 0, 2

x

x

x

x

x x

−

−

→

→

− + = −
 − =


− < ∀ <

nên 
2

3 4lim
2x

x
x−→

− +
= +∞

−
. 

Câu 19: Tìm giới hạn 
2

3 2lim
2x

x
x+→−

+
+

. 

A. 1
4

− . B. −∞ . C. +∞ . D. 7
4

. 

Lời giải 

Ta có ( )
2

lim 3 2 1
x

x
+→ −

+ = − , ( )
2

lim 2 0
x

x
+→ −

+ =  và 2 0x + >  nên 
2

3 2lim
2x

x
x+→ −

+
= −∞

+
. Chọn B 

Câu 20: Giới hạn 
2

3

4 3lim
3x

x x
x−→

− +
−

 bằng 

A. 2− . B. 2 . C. 
1
2

. D. 
1
2

− . 

Lời giải 

Ta có: ( )( ) ( )
2

3 3 3

3 14 3lim lim lim 1 2.
3 3x x x

x xx x x
x x− − −→ → →

− −− +
= = − = −

− −
 

Câu 21: Kết quả của giới hạn 
3 2

2

2 5 3lim
6 3x

x x
x x→−∞

+ −
+ +

 là 

A. 2− . B. +∞ . C. −∞ . D. 2 . 
Lời giải 

Ta có: 
3 2

2

2 5 3lim
6 3x

x x
x x→−∞

+ −
+ +

 
3

2

5 32
lim . 6 31
x

x xx

x x
→−∞

+ −
= = −∞

+ +
. 

Câu 22: Giới hạn 
2

2

4lim
2x

x
x+→

−
−

 bằng 

A. −∞ . B. +∞ . C. 0 . D. 2 . 
Lời giải 

Ta có: ( )( )
( )

2

22 2 2

2 24 2lim lim lim
2 22x x x

x xx x
x xx+ + +→ → →

− +− +
= = = +∞

− −−
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Câu 23: Tính ( )( )( )
3

2 1 3 2 4 5
lim

8 2 7x

x x x
L

x x→−∞

− + −
=

+ +
. 

A. 3L = . B. 3
4

L = . C. 4
3

L = . D. 3L = − . 

Lời giải 
3

3
2 3

1 2 52 3 4
lim

2 78
x

x
x x xL

x
x x

→−∞

   − + −   
   =

 + + 
 

 
2 3

1 2 52 3 4
lim 32 78
x

x x x

x x
→−∞

   − + −   
   = =

+ +
. 

Câu 24: Tìm giới hạn ( )2 3 3lim 1 2 1
x

A x x x x
→+∞

= + + − + − : 

A. +∞ . B. 4
3

. C. −∞ . D. 0 . 

Lời giải 

Ta có: 3
2 2 3

1 1 1 1lim 1 2
x

A x x
x x x x→+∞

 
= + + − + −  

 
 

3
2 2 3

1 1 1 1lim 1 2
x

x
x x x x→+∞

 
= + + − + − = −∞  

 
. 

vì lim
x

x
→+∞

= = +∞  và 33
2 2 3

1 1 1 1lim 1 2 1 2 0
x x x x x→+∞

 
= + + − + − = − <  

 
. 

PHẦN II: Câu trắc nghiệm đúng sai. Thí sinh trả lời câu hỏi. Trong mỗi ý a), b), c), d) ở mỗi câu, thí 
sinh chọn đúng hoặc sai. 

Câu 5: Cho hàm số ( )
24 1

2 1
xf x
x

+
=

+
 và ( ) 2

2 3
xg x

x
=

+
. 

a) ( )lim 1
x

f x
→−∞

= . 

b) ( )lim 1
x

g x
→−∞

= . 

c) ( ) ( )( )lim 2
x

f x g x
→−∞

− = − . 

d) ( )
( )

lim 1
x

f x
g x→+∞

= − . 

Lời giải 
a) Sai b) Đúng c) Đúng d) Sai 

a) Sai. 

Ta có ( )
2 2 2

1 14 44 1lim lim lim lim 112 1 2 1 2
x x x x

xx x xf x
x x

x
→−∞ →−∞ →−∞ →−∞

− + − ++
= = = = −

+ + +
. 

b) Đúng. 

( ) 2 2lim lim lim 132 3 2
x x x

xg x
x

x
→−∞ →−∞ →−∞

= = =
+ +

. 

c) Đúng. 
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( ) ( )( ) ( ) ( )lim lim lim 1 1 2
x x x

f x g x f x g x
→−∞ →−∞ →−∞

− = − = − − = − . 

d) Sai. 

( )
( )

( )
( )

lim 1lim 1
lim 1

x

x
x

f xf x
g x g x

→+∞

→+∞
→+∞

= = = . 

Câu 6: Cho hàm số ( )f x  có ( )
3

lim 2
x

f x
→

= −  và ( ) ( )33g x x= − . 

a) ( )
3

lim 0
x

g x
+→

= . 

b) 
( )3

1lim
x g x+→

= −∞ . 

c) ( )
( )3

lim
x

f x
g x+→

= −∞ . 

d) 
( ) ( )3

1lim
.x f x g x+→

= +∞ . 

Lời giải 
a) Đúng b) Sai c) Đúng d) Sai 

a) Đúng. 

( ) ( )3

3 3
lim lim 3 0
x x

g x x
− −→ →

= − = . 

b) Sai. 
Ta có: ( ) *

3
lim 0,
x

g x n
+→

= ∀ ∈  mà với n  lẻ thì ( ) 0g x >  với mọi 3x > . 

Do đó 
( )3

1lim
x g x+→

= +∞ . 

c) Đúng. 

Ta có: ( )
( ) ( ) ( )3 3

1lim lim .
x x

f x
f x

g x g x+ +→ →
= . 

Do ( ) ( )
33

lim lim 2
xx

f x f x
+ →→

= = − , 
( )3

1lim
x g x+→

= +∞  nên ( )
( ) ( ) ( )3 3

1lim lim .
x x

f x
f x

g x g x+ +→ →
= = −∞ . 

d) Sai. 

Ta có: 
( ) ( ) ( ) ( )3 3

1 1 1lim lim .
.x xf x g x f x g x+ +→ →

= . 

Do 
( )3

1 1lim
2x f x+→

= − , 
( )3

1lim
x g x+→

= +∞  nên 
( ) ( ) ( ) ( )3 3

1 1 1lim lim .
.x xf x g x f x g x+ +→ →

= = −∞ . 

Câu 7: Cho hàm số ( )
21 khi 2

2 khi 2

x x
f x

x x

 − <= 
+ ≥

. 

a) ( )lim
x

f x
→

= −
3

8 . 

b) ( )lim
x

f x
−→

= −
2

3 . 

c) ( )lim
x

f x
+→

=
2

2 . 

d) ( )lim
x

f x
→

=
2

2  
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Lời giải 
a) Sai b) Đúng c) Đúng d) Sai 

a) Ta có: ( ) ( )lim lim
x x

f x x
→ →

= + =
3 3

2 5 . Suy ra mệnh đề sai. 

b) Ta có: ( ) ( )lim lim
x x

f x x
− −→ →

= − = − = −2 2

2 2
1 1 2 3 . Suy ra mệnh đề đúng. 

c) Ta có: ( ) ( )lim lim
x x

f x x
+ +→ →

= + = + =
2 2

2 2 2 2 . Suy ra mệnh đề đúng. 

d) Vì ( ) ( )lim lim
x x

f x f x
+ −→ →

≠
2 2

 nên không tồn tại ( )lim
x

f x
→2

. Suy ra mệnh đề sai. 

Câu 8: Nhà anh Bình có một hồ hình chữ nhật rộng 10 hecta và có độ sâu trung bình 1,5m . Trong hồ 

có chứa 35000 m  nước ngọt. Để nuôi tôm, anh Bình bơm nước biển có nồng độ muối là 30  

gam/lít vào hồ với tốc độ 310 m /phút. Theo nghiên cứu, đánh giá, độ mặn đo bằng các máy kiểm 
tra nước thích hợp trong ao nuôi tôm thẻ chân trắng nằm trong khoảng từ 2 - 40‰. Tôm sống và 
phát triển tốt nhất với chỉ số từ 10 - 25‰. 
a) Sau t  phút thì lượng muối trong hồ là 300 ( )t kg  

b) Sau t  phút, lượng nước trong hồ là ( )35000 10t m+ . 

c) Nồng độ muối của nước trong trong hồ tại thời điểm t  phút kể từ khi bơm là 

( ) ( )500 /
30

tC t g l
t
+

= . 

d) Khi t  đủ lớn thì nước trong hồ sẽ thích hợp để tôm phát triển. 
Lời giải 

a) Đúng b) Đúng c) Sai d) Đúng 
a) Đúng. 
Sau t  phút thì lượng muối trong hồ là ( )30.10000. 300000 300 ( )t t g t kg= =  

b) Đúng. 
Thể tích nước trong hồ là ( )35000 10t m+ . 

c) Sai. 

Nồng độ muối của nước trong bể sau t  phút là ( ) ( )300000 30 /
5000000 10000 500

t tC t g l
t t

= =
+ +

. 

d) Đúng. 

Ta có: ( ) 30 30 30lim lim lim 30500500 11
t t t

tC t
t

t
→+∞ →+∞ →+∞

= = = =
+ +

. 

Ta thấy khi lượng nước trong hồ tăng theo thời gian đến đến một lượng đủ lớn thì thì nồng độ 
muối của nước sẽ tăng dần đến giá trị ( )30 /g l , tức là độ mặn của nước trong hồ không vượt 

quá 30‰. 
PHẦN III. Câu trắc nghiệm trả lời ngắn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 6. 

Câu 7: Tính giới hạn sau
2

2

5 6lim
2x

x x
x→

− +
−

. 

Lời giải 
Trả lời: -1 

Ta có: ( )( ) ( )
2

2 2 2

2 35 6lim lim lim 3 2 3 1
2 2x x x

x xx x x
x x→ → →

− −− +
= = − = − = −

− −
. 

https://maydochuyendung.com/may-kiem-tra-nuoc
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Câu 8: Tính giới hạn sau
4 2

4

5 6 3lim
2 3 1x

x x x
x x→−∞

− + −
+ +

. 

Lời giải 
Trả lời: 0,5 

Ta có: 
4 2 2 3 4

4

3 4

5 6 315 6 3 1lim lim 3 12 3 1 22
x x

x x x x x x
x x

x x
→−∞ →−∞

− + −− + −
= =

+ + + +
. 

Câu 9: Biết 
3 2

20

1 1lim
x

x a
x b→

+ −
=  (phân số tối giản). Tính giá trị của biểu thức 2S a b= + . 

Lời giải 
Trả lời: 10 

Ta có: 
( ) ( )

3 2 2 3

2 20 0 02 2 3 22 3 2 2 33

1 1 1 1 1 1lim lim lim
31 1 11 1 1

x x x

x x
x x xx x x

→ → →

+ − + −
= = =

  + + + ++ + + + 
 

. 

Suy ra 1a =  và 3b = 2 21 3 10S⇒ = + = . 

Câu 10: Cho hàm số ( )
29 3

3
1 3

x khi xf x x
x khi x

 −
<= −

 − ≥

. Biết 
( )

3
lim
x

f x a
−→

=
, 

( )
3

lim
x

f x b
+→

=
. 

Tính 2 2a b+ . 
Lời giải 

Trả lời: 40 . 
Ta có: 

( ) ( )( ) ( )
2

3 3 3 3

3 39lim lim lim lim 3 6 .
3 3x x x x

x xxf x x a
x x− − − −→ → → →

− − +−
= = = − − = − =

− −
 

( ) ( )
3 3

lim lim 1 2 .
x x

f x x b
+ −→ →

= − = − =  

Khi đó: ( ) ( )2 22 2 6 2 40.a b+ = − + − =  

Câu 11: Chi phí (đơn vị: triệu đồng) để sản xuất x  sản phẩm của một công ty được xác định bởi hàm số: 
  5 12C x x   (triệu đồng). Khi số sản phầm sản xuất ra càng lớn thì chi phí trung bình của 

mỗi sản phầm ngày càng giảm nhưng không vượt quá a  triệu đồng. Tìm giá trị nhỏ nhất của a . 
Lời giải 

Trả lời: 5 

Chi phí trung bình của một sản phẩm là: ( ) 5 12 125xC x
x x
+

= = + . 

Khi số sản phẩm ngày càng lớn thì x →+∞ , ta có: ( ) 12lim lim 5 5
x x

C x
x→+∞ →+∞

 = + = 
 

. 

Như vậy giá trị nhỏ nhất của a  là 5a  . 
Câu 12: Một chất điểm chuyển động thẳng với phương trình ( )s t . Khi đó vận tốc tức thời tại thời điểm 

0t  được định nghĩa là ( ) ( )0 0

0
lim
t

s t t s t
t∆ →

+ ∆ −
∆

. Tính vận tốc tức thời của chất điểm với phương 
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trình chuyển động ( ) 25 2 3s t t t= − +  (trong đó ( )s t  có đơn vị là mét, t  đơn vị là giây) tại thời 

điểm 3t =  giây. 
Lời giải 

Trả lời: 28 
Vận tốc tức thời của chất điểm tại thời điểm 3t =  giây là 

( ) ( ) ( ) ( )2

0 0

3 3 5 3 2 3 3 42
lim lim
t t

s t s t t
t t∆ → ∆ →

+ ∆ − + ∆ − + ∆ + −
=

∆ ∆
 

( ) ( ) ( )
2

0 0

5 28
lim lim 5 28 28 m s
t t

t t
t

t∆ → ∆ →

∆ + ∆
= = ∆ + =

∆
. 
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BÀI: HÀM SỐ SỐ LIÊN TỤC 

ĐỀ TEST SỐ 01 
 

PHẦN I. Câu trắc nghiệm nhiều phương án lựa chọn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 12. Mỗi câu hỏi 
thí sinh chỉ chọn một phương án. 

Câu 1: Hàm số nào sau đây không liên tục tại 3x = ? 

A. 2y x= + . B. siny x= . C. 
2

3
xy

x
=

−
. D. 2 1y x= + . 

Câu 2: Cho hàm số ( )f x  xác định trên ,  liên tục tại 1x =  và thỏa mãn ( )
1

lim 5.
x

f x
→

=  Khi đó ( )1f  

bằng bao nhiêu? 
A. ( )1 5f = − . B. ( )1 1f = − . C. ( )1 1f = . D. ( )1 5f = . 

Câu 3: Sự ảnh hưởng khi sử dụng một loại độc tố với vi khuẩn X  được một nhà sinh học mô tả bởi hàm 

số ( ) 2

1
4

tP t
t t

+
=

+ +
, trong đó ( )P t  là số lượng vi khuẩn sau t  sử dụng độc tố. Hàm số ( )P t  liên 

tục trên khoảng nào sau đây? 
A. ( )0;4 . B. ( )2;+∞ . C. ( )0;+∞ . D. ( );−∞ +∞ . 

Câu 4: Cho hàm số ( )y f x= có đồ thị như hình vẽ dưới đây 

 
Chọn khẳng định đúng 
A. Hàm số ( )y f x= liên tục trên khoảng ( )1;− +∞  

B. Hàm số ( )y f x= liên tục trên khoảng ( );2−∞ . 

C. Hàm số ( )y f x= liên tục trên khoảng ( )2;+∞ . 

D. Hàm số ( )y f x= liên tục trên khoảng ( );−∞ +∞ . 

C
H

Ư
Ơ

N
G

 
 V GIỚI HẠN 

HÀM SỐ LIÊN TỤC 
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Câu 5: Cho hàm số 
3 2 1 1( ) 1

2023 2024 1

x khi xf x x
x khi x

 + −
> −=  +

 + ≤ −

. Mệnh đề nào sau đây sai? 

A. Hàm số liên tục tại 5x = −  B. Hàm số liên tục tại 1x = −  
C. Hàm số gián đoạn tại 0x =  D. Hàm số liên tục tại 1x =  

Câu 6: Xét tính liên tục của hàm số ( )
1 khi 1

.2 1
2 khi 1

x x
f x x

x x

− <= − −
− ≥

 Khẳng định nào dưới đây đúng? 

A. ( )f x  không liên tục trên .  B. ( )f x  không liên tục trên ( )0;2 .  

C. ( )f x  gián đoạn tại 1.x =  D. ( )f x  liên tục trên .  

Câu 7: Chọn khẳng định đúng về số nghiệm của phương trình sau: ( )3 2 14 6 1 0x x x− + + = . 

A. Phương trình ( )1  có ít nhất 1 nghiệm trong khoảng ( )1;0− . 

B. Phương trình ( )1  vô nghiệm. 

C. Phương trình ( )1  không có nghiệm âm. 

D. Phương trình ( )1  có ít nhất 1 nghiệm trong khoảng ( )2;3 . 

Câu 8: Một công ty sản xuất máy tính đã xác định được rằng, tính trung bình một nhân viên có thể lắp 

ráp được ( ) 50
4
tN t

t
=

+
 ( )0t ≥  bộ phận mỗi ngày sau t  ngày đào tạo. Năng suất lao động cao nhất 

trong một ngày của một nhân viên là bao nhiêu bộ phận? 
A. 46 . B. 20 . C. 4 . D. 50 . 

Câu 9: Hàm số nào dưới đây liên tục trên tập  ? 

A. ( ) 2 1= +f x x . B. ( ) 2
1+

=
xf x
x

. C. ( ) 2
2

−
=

+
xf x

x
. D. ( ) 1= −f x x . 

Câu 10: Hàm số nào sau đây không liên tục trên khoảng ( )1;+∞ ? 

A. 2 2 2y x x= − + . B. 2 3
1

x
y

x
+

=
−

. C. 1y x= − . D. 
2

x
y

x
=

−
. 

Câu 11: Cho các hàm số 
2

2
2

1;  sin ;  tan ;  .
1

xy x y x y x y
x x

−
= = = =

+ +
 Có bao nhiêu hàm số trong các hàm 

số đã cho liên tục trên  ? 
A. 4. B. 3. C. 1. D. 2. 

Câu 12: Phương trình nào dưới đây có nghiệm trong khoảng ( )0;1 ? 

A. 2 3 4 0x x− − = .  B. ( )5 71 2 0x x− − − = . 

C. 4 23 4 5 0x x− + = .  D. 2021 28 4 0x x− + = . 
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PHẦN II: Câu trắc nghiệm đúng sai. Thí sinh trả lời câu hỏi. Trong mỗi ý a), b), c), d) ở mỗi câu, thí 
sinh chọn đúng hoặc sai. 

Câu 1: Cho hàm số có đồ thị như hình dưới: 

 
a) Hàm số đã cho liên tục tại điểm 0x = . 
b) Hàm số đã cho không liên tục tại điểm 2x = . 
c) Hàm số đã cho liên tục tại điểm 1x = . 
d) Hàm số đã cho không liên tục tại điểm 1x = . 

Câu 2: Cho hàm số 2

2

1
2

3 2 1
1


− ≤= 

− + >
 −

 khi 
( )

 khi 

x
f

x

x
x x x

x

 và 2 3 1= − +( )g x x x .  

a) Hàm số ( )f x  liên tục tại điểm 0 1=x . 

b) Hàm số ( )g x  liên tục tại điểm 0 1=x . 

c) Giới hạn 
1

1
2+→

=lim ( )
x

f x  

d) Hàm số ( ) ( )= +y f x g x  liên tục tại điểm 0 1=x . 

Câu 3: Cho hàm số ( )
2 1   khi  1

2          khi 1 1
2 3        khi 1

x x x
f x x x

x x

 + + ≤ −
= + − < <
 + ≥

. 

a) Hàm số ( )y f x=  liên tục tại điểm 2x = − . 

b) Hàm số ( )y f x=  không liên tục tại điểm 0x = . 

c) Hàm số ( )y f x=  liên tục tại điểm 1x = − . 

d) Hàm số ( )y f x=  liên tục tại điểm 1x = . 

Câu 4: Cho hàm số ( ) 3 2y f x x ax bx c= = + + +  ( , ,a b c là các số thực) 

a) Với 3; 0; 2a b c= − = =  thì phương trình ( ) 0f x =  có ít nhất một nghiệm trên khoảng 

( )2;0− . 

b) Với 3; 0; 2a b c= − = =  thì phương trình ( ) 0f x =  có ít nhất hai nghiệm trên khoảng ( )2;3−

. 

c) Với các số thực , ,a b c  thỏa mãn 
8 4 2 0

8 4 2 0
a b c

a b c
− + − + >
 + + + <

. Số giao điểm của đồ thị hàm số 

3 2y x ax bx c= + + +  và trục Ox  là 2. 
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d) Với các số thực , ,a b c  thỏa mãn 
1
1 0

a c b
a b c
+ > +

 + + + <
. Tìm số giao điểm của đồ thị hàm số 

3 2y x ax bx c= + + +  và trục Ox  là 3. 
PHẦN III. Câu trắc nghiệm trả lời ngắn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 6. 
Câu 1: Cho phương trình 4 24 2 3 0x x x+ − − = . Phương trình có đúng m nghiệm trên khoảng ( )1;1− . 

Tìm m . 
Câu 2: Cho hàm số ( )y f x=  có đồ thị sau đây: 

 
Biết rằng { :0 4A x x= ∈ < <  và hàm số ( )f x  liên tục tại }x . Số phần tử của tập hợp A  là bao 

nhiêu? 

Câu 3: Cho hàm số 
2 3 2 khi 0

( ) .
1 khi 0

x x x
y f x

x x

 − + ≥= = 
+ <

 

Hàm số ( )f x  gián đoạn tại bao nhiêu điểm? 

Câu 4: Hàm số ( )
2 4 12 khi  0 5

3 khi 5 10
t t t

v t
at t
− + + ≤ ≤

= 
− < ≤

 mô tả vận tốc ( /m s ) của một vật tại thời điểm t  

(giây) trong khoảng thời gian 10 giây đầu tiên kể từ khi vật bắt đầu chuyển động. Biết rằng ( )v t  

là hàm liên tục trên đoạn [ ]0;10  và trong 10 giây đầu tiên đó, có hai lần vật đạt vận tốc 10 /m s  

là vào các thời điểm 1t  giây và 2t  giây. Tính 1 2t t+  (Kết quả làm tròn đến hàng phần 10) 

Câu 5: Cho số thực a , b , c  thỏa mãn 
8 4 2 0

8 4 2 0
a b c

a b c
− + − + >
 + + + <

. Số giao điểm của phương trình 

3 2 0x ax bx c+ + + =  là 
Câu 6: Cho các số thực , ,a b c thỏa mãn 4 8 2a c b+ > + và 1a b c+ + < − . Khi đó số nghiệm thực phân 

biệt của phương trình 3 2 0x ax bx c+ + + = bằng 
 

---------- HẾT ---------- 
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HƯỚNG DẪN GIẢI CHI TIẾT 
PHẦN I. Câu trắc nghiệm nhiều phương án lựa chọn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 12. Mỗi câu hỏi 

thí sinh chỉ chọn một phương án. 
Câu 1: Hàm số nào sau đây không liên tục tại 3x = ? 

A. 2y x= + . B. siny x= . C. 
2

3
xy

x
=

−
. D. 2 1y x= + . 

Lời giải 

Hàm số 
2

3
xy

x
=

−
 không xác định tại 3x =  nên gián đoạn tại 3x = . 

Câu 2: Cho hàm số ( )f x  xác định trên ,  liên tục tại 1x =  và thỏa mãn ( )
1

lim 5.
x

f x
→

=  Khi đó ( )1f  

bằng bao nhiêu? 
A. ( )1 5f = − . B. ( )1 1f = − . C. ( )1 1f = . D. ( )1 5f = . 

Lời giải 
Hàm số liên tục tại 1x =  ⇔  ( ) ( )

1
lim 1 .
x

f x f
→

=  Suy ra ( )1 5f = . 

Câu 3: Sự ảnh hưởng khi sử dụng một loại độc tố với vi khuẩn X  được một nhà sinh học mô tả bởi hàm 

số ( ) 2

1
4

tP t
t t

+
=

+ +
, trong đó ( )P t  là số lượng vi khuẩn sau t  sử dụng độc tố. Hàm số ( )P t  liên 

tục trên khoảng nào sau đây? 
A. ( )0;4 . B. ( )2;+∞ . C. ( )0;+∞ . D. ( );−∞ +∞ . 

Lời giải 
Hàm số đã cho xác định trên tập  . Vậy hàm số liên tục trên  . 

Câu 4: Cho hàm số ( )y f x= có đồ thị như hình vẽ dưới đây 

 
Chọn khẳng định đúng 
A. Hàm số ( )y f x= liên tục trên khoảng ( )1;− +∞  

B. Hàm số ( )y f x= liên tục trên khoảng ( );2−∞ . 

C. Hàm số ( )y f x= liên tục trên khoảng ( )2;+∞ . 

D. Hàm số ( )y f x= liên tục trên khoảng ( );−∞ +∞ . 

Lời giải 
Dựa vào đồ thị hàm số ta thấy hàm số liên tục trên khoảng ( )2;+∞ . 



ĐỀ TEST – CHUYÊN ĐỀ V – TOÁN – 11  – GIỚI HẠN VÀ HÀM SỐ LIÊN TỤC 

  Page 6 
 

Sưu tầm và biên soạn 

Câu 5: Cho hàm số 
3 2 1 1( ) 1

2023 2024 1

x khi xf x x
x khi x

 + −
> −=  +

 + ≤ −

. Mệnh đề nào sau đây sai? 

A. Hàm số liên tục tại 5x = −  B. Hàm số liên tục tại 1x = −  
C. Hàm số gián đoạn tại 0x =  D. Hàm số liên tục tại 1x =  

Lời giải 
Ta có: 
+)Hàm số ( ) 2023 2024f x x= +  liên tục trên ( ); 1−∞ −  nên hàm số liên tục tại 5x = − . 

+) ( )
( )( ) ( )1 1 1 1

2 13 2 1 2lim ( ) lim lim lim 1
1 1 3 2 1 3 2 1x x x x

xxf x
x x x x+ + + +→− →− →− →−

++ −
= = = =

+ + + + + +

( )
1 1

lim ( ) lim (2023 2024) 1 1
x x

f x x f
− −→− →−

= + = = − . 

Vậy hàm số liên tục tại 1x = − . 

+) Hàm số ( ) 3 2 1
1
xf x

x
+ −

=
+

 lên tục trên ( )1;− +∞  nên hàm số liên tục tại 0x = . Do đó đáp án 

C sai. 

+) Hàm số ( ) 3 2 1
1
xf x

x
+ −

=
+

 lên tục trên ( )1;− +∞  nên hàm số liên tục tại 5x = . 

Câu 6: Xét tính liên tục của hàm số ( )
1 khi 1

.2 1
2 khi 1

x x
f x x

x x

− <= − −
− ≥

 Khẳng định nào dưới đây đúng? 

A. ( )f x  không liên tục trên .  B. ( )f x  không liên tục trên ( )0;2 .  

C. ( )f x  gián đoạn tại 1.x =  D. ( )f x  liên tục trên .  

Lời giải 
Khi 1x > , ( ) 2f x x= −  liên tục trên ( )1;+∞  

Khi 1x < , ( ) 1
2 1
xf x

x
−

=
− −

 liên tục trên ( );1−∞  

Ta có 
 

   

   

 
1 1

1 1 1

1 2

lim lim 2 2

1
lim lim lim 2 1 2

2 1

x x

x x x

f

f x x f x

x
f x x

x

 

  

 

  

                   

 liên tục tại 1.x   

Vậy hàm số  f x  liên tục trên .  

Câu 7: Chọn khẳng định đúng về số nghiệm của phương trình sau: ( )3 2 14 6 1 0x x x− + + = . 

A. Phương trình ( )1  có ít nhất 1 nghiệm trong khoảng ( )1;0− . 

B. Phương trình ( )1  vô nghiệm. 

C. Phương trình ( )1  không có nghiệm âm. 

D. Phương trình ( )1  có ít nhất 1 nghiệm trong khoảng ( )2;3 . 

Lời giải 
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Đặt ( ) 3 24 6 1xf x x x= − + + , suy ra ( )f x  liên tục trên  . 

Có ( ) ( )1 10; 0 1f f− = − = . 

Ta có: ( ) ( )1 . 0 10 0f f− = − <  

Mà ( )f x  liên tục trên   nên liên tục trên [ ]1;0− , suy ra phương trình có ít nhất 1 nghiệm thuộc 

( )1;0− . Vậy phương trình có ít nhất 1 nghiệm. 

Câu 8: Một công ty sản xuất máy tính đã xác định được rằng, tính trung bình một nhân viên có thể lắp 

ráp được ( ) 50
4
tN t

t
=

+
 ( )0t ≥  bộ phận mỗi ngày sau t  ngày đào tạo. Năng suất lao động cao nhất 

trong một ngày của một nhân viên là bao nhiêu bộ phận? 
A. 46 . B. 20 . C. 4 . D. 50 . 

Lời giải 

Ta có 50lim 50
4t

t
t→+∞

=
+

. 

Năng suất lao động cao nhất trong một ngày của một nhân viên là 50  bộ phận. 
Câu 9: Hàm số nào dưới đây liên tục trên tập  ? 

A. ( ) 2 1= +f x x . B. ( ) 2
1+

=
xf x
x

. C. ( ) 2
2

−
=

+
xf x

x
. D. ( ) 1= −f x x . 

Lời giải 
Hàm số ( ) 2 1= +f x x  có tập xác định D = ⇒  hàm số liên lục trên  . 

Hàm số ( ) 2
1+

=
xf x
x

có tập xác định { }\ 0D = ⇒  hàm số liên lục trên ( );0−∞  và ( )0;+∞ . 

Hàm số ( ) 2
2

−
=

+
xf x

x
có tập xác định { }\ 2D = − ⇒  hàm số liên lục trên ( ); 2−∞ −  và 

( )2;− +∞ . 

Hàm số ( ) 1= −f x x có tập xác định [ )1;D = +∞ ⇒  hàm số liên lục trên [ )1;+∞ . 

Câu 10: Hàm số nào sau đây không liên tục trên khoảng ( )1;+∞ ? 

A. 2 2 2y x x= − + . B. 2 3
1

x
y

x
+

=
−

. C. 1y x= − . D. 
2

x
y

x
=

−
. 

Lời giải 

+) Hàm số 2 2 2y x x= − +  xác định trên   nên liên tục trên ( )1;+∞ . 

+) Hàm số 2 3
1

x
y

x
+

=
−

 xác định trên { }\ 1  nên liên tục trên ( )1;+∞ . 

+) Hàm số 1y x= −  xác định trên )1; +∞  nên liên tục trên ( )1;+∞ . 

+) Hàm số 
2

x
y

x
=

−
 không xác định tại điểm 2x =  nên gián đoạn tại điểm đó. Vậy hàm số đã 

cho không liên tục trên khoảng ( )1;+∞ . 
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Câu 11: Cho các hàm số 
2

2
2

1;  sin ;  tan ;  .
1

xy x y x y x y
x x

−
= = = =

+ +
 Có bao nhiêu hàm số trong các hàm 

số đã cho liên tục trên  ? 
A. 4. B. 3. C. 1. D. 2. 

Lời giải 

Vì các hàm số 
2

2
2

1;  sin ;  
1

xy x y x y
x x

−
= = =

+ +
 có tập xác định là   nên chúng liên tục trên .  

Hàm số  tany x=  có tập xác định là \ ,
2

D k kπ π = + ∈ 
 

   nên nó
 
liên tục trên từng khoảng 

xác định ;
2 2

k kπ ππ π − + + 
 

. 

Vậy có 3 hàm số đã cho liên tục trên  . 
Câu 12: Phương trình nào dưới đây có nghiệm trong khoảng ( )0;1 ? 

A. 2 3 4 0x x− − = .  B. ( )5 71 2 0x x− − − = . 

C. 4 23 4 5 0x x− + = .  D. 2021 28 4 0x x− + = . 
Lời giải 

+) Phương án A : 2 1
3 4 0

4
x

x x
x
= −

− − = ⇔  =
. Vậy phương án A  sai. 

+) Phương án B : ( )5 71 2 0x x− − − = . 

Với ( ) ( )50;1 1 0 1 0x x x∈ ⇒ − < ⇒ − < . 

Với ( ) 70;1 2 0x x∈ ⇒ − − < . 

Vậy với ( ) ( )5 70;1 1 2 0x x x∈ ⇒ − − − <  nên ( )5 71 2 0x x− − − =  không có nghiệm trong khoảng 

( )0;1 . 

Vậy phương án B  sai. 
+) Phương án C : 4 23 4 5 0x x− + =  vô nghiệm. Vậy phương án C  sai. 
+) Phương án D : Xét hàm số ( ) 2021 28 4 0f x x x= − + = . 

Hàm số liên tục trên đoạn [ ]0;1  và ( ) ( ) ( )0 . 1 4. 3 12 0f f = − = − <  suy ra phương trình 
2021 28 4 0x x− + =  có nghiệm trong khoảng ( )0;1 . 

Vậy phương án D  đúng. 
PHẦN II: Câu trắc nghiệm đúng sai. Thí sinh trả lời câu hỏi. Trong mỗi ý a), b), c), d) ở mỗi câu, thí 

sinh chọn đúng hoặc sai. 
Câu 1: Cho hàm số có đồ thị như hình dưới: 
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a) Hàm số đã cho liên tục tại điểm 0x = . 
b) Hàm số đã cho không liên tục tại điểm 2x = . 
c) Hàm số đã cho liên tục tại điểm 1x = . 
d) Hàm số đã cho không liên tục tại điểm 1x = . 

Lời giải 
a) Đúng b) Sai c) Sai d) Đúng 

Quan sát đồ thị hàm số đã cho suy ra hàm số liên tục tại điểm 0x = , không liên tục tại điểm 
1x =  và liên tục tại điểm 2x =  suy ra a) đúng, b sai, c sai, d đúng. 

Câu 2: Cho hàm số 2

2

1
2

3 2 1
1


− ≤= 

− + >
 −

 khi 
( )

 khi 

x
f

x

x
x x x

x

 và 2 3 1= − +( )g x x x .  

a) Hàm số ( )f x  liên tục tại điểm 0 1=x . 

b) Hàm số ( )g x  liên tục tại điểm 0 1=x . 

c) Giới hạn 
1

1
2+→

=lim ( )
x

f x  

d) Hàm số ( ) ( )= +y f x g x  liên tục tại điểm 0 1=x . 

Lời giải 
a) Đúng b) Đúng c) Sai d) Đúng 

a) Hàm số ( )f x  liên tục tại điểm 0 1=x . 

Ta có: 11
2

= −( )f  và 
1 1

1
2 2− −→ →

−
= = −lim ( ) lim

x x

xf x , 

2

21 1 1 1

3 2 1 2 2 1
1 1 1 21+ + + +→ → → →

− + − − −
= = = = −

− + +−
( )( )lim ( ) lim lim lim . 
( )( )x x x x

x x x x xf x
x x xx  

Vậy 
1

11
2→

= = −( ) lim ( )
x

f f x  

Nên hàm số ( )f x  liên tục tại điểm 0 1=x . 
Chọn ĐÚNG. 
b) Hàm số ( )g x  liên tục tại điểm 0 1=x . 

Ta có: 1 1= −( )g  và 2

1
1 3 1 1 1

→
= − ⋅ + = −lim ( )

x
g x  nên 

1
1

→
=( ) lim ( )

x
g g x . 

Vậy hàm số ( )g x  liên tục tại điểm 0 1=x . 
Chọn ĐÚNG. 

c) Giới hạn 
1

1
2+→

=lim ( ) . 
x

f x  

2

21 1 1 1

3 2 1 2 2 1
1 1 1 21+ + + +→ → → →

− + − − −
= = = = −

− + +−
( )( )lim ( ) lim lim lim . 
( )( )x x x x

x x x x xf x
x x xx  

Chọn SAI. 
d) Hàm số ( ) ( )= +y f x g x  liên tục tại điểm 0 1=x . 

Hàm số ( )g x  liên tục tại điểm 0 1=x . 

Hàm số ( )f x  liên tục tại điểm 0 1=x . 
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Chọn ĐÚNG. 

Câu 3: Cho hàm số ( )
2 1   khi  1

2          khi 1 1
2 3        khi 1

x x x
f x x x

x x

 + + ≤ −
= + − < <
 + ≥

. 

a) Hàm số ( )y f x=  liên tục tại điểm 2x = − . 

b) Hàm số ( )y f x=  không liên tục tại điểm 0x = . 

c) Hàm số ( )y f x=  liên tục tại điểm 1x = − . 

d) Hàm số ( )y f x=  liên tục tại điểm 1x = . 

Lời giải 
a) Đúng b) Sai c) Đúng d) Sai 

 
+) Ta có hàm số liên tục trên khoảng ( ); 1−∞ −  nên hàm số liên tục tại điểm 2x = − , do đó a) 

đúng. 
+) Ta lại có hàm số liên tục trên khoảng ( )1;1−  nên hàm số liên tục tại điểm 0x = , do đó b) 

sai. 
+) Mặt khác, ta có ( ) ( ) ( )2

1 1
lim lim 1 1 1

x x
f x x x f

− −→− →−
= + + = − = ; ( ) ( )

1 1
lim lim 2 1

x x
f x x

+ −→− →−
= + =  suy 

ra hàm số liên tục tại 1x = −  nên c) đúng. 
+) Lại có ( ) ( )

1 1
lim lim 2 3
x x

f x x
− −→ →

= + = ; ( ) ( )
1 1

lim lim 2 3 5
x x

f x x
+ −→ →

= + =  suy ra hàm số không liên tục 

tại 1x =  nên d) sai. 
Câu 4: Cho hàm số ( ) 3 2y f x x ax bx c= = + + +  ( , ,a b c là các số thực) 

a) Với 3; 0; 2a b c= − = =  thì phương trình ( ) 0f x =  có ít nhất một nghiệm trên khoảng 

( )2;0− . 

b) Với 3; 0; 2a b c= − = =  thì phương trình ( ) 0f x =  có ít nhất hai nghiệm trên khoảng ( )2;3−

. 

c) Với các số thực , ,a b c  thỏa mãn 
8 4 2 0

8 4 2 0
a b c

a b c
− + − + >
 + + + <

. Số giao điểm của đồ thị hàm số 

3 2y x ax bx c= + + +  và trục Ox  là 2. 

d) Với các số thực , ,a b c  thỏa mãn 
1
1 0

a c b
a b c
+ > +

 + + + <
. Tìm số giao điểm của đồ thị hàm số 

3 2y x ax bx c= + + +  và trục Ox  là 3. 
Lời giải 

a) Đúng b) Đúng c) Sai d) Đúng 
a) Đúng 
Ta có hàm số ( ) 3 23 2f x x x= − + liên tục trên  . 

Suy ra hàm số liên trên tục [ ]2;0− . 

Ta có: 
( )
( )

( )
2 18

0
0 2

f
f x

f

− = − ⇒ =
=

 có ít nhất một nghiệm thuộc ( )2;0− . 
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b) Đúng 
Ta có hàm số ( ) 3 23 2f x x x= − + liên tục trên  . 

Suy ra hàm số liên tục trên [ ]2;3− . 

Ta có: 
( )
( )

( )
2 18

0
0 2

f
f x

f

− = − ⇒ =
=

 có ít nhất một nghiệm thuộc ( )2;0− . 

( )
( )

( )
0 2

0
2 2

f
f x

f

= ⇒ =
= −

 có ít nhất một nghiệm thuộc ( )0;2 . 

Do đó phương trình có ít nhất hai nghiệm thuộc khoảng ( )2;3− . 

 
c) Sai 

Đặt ( ) 3 2f x x ax bx c= + + + . Khi đó 
( )
( )
2 8 4 2 0

2 8 4 2 0

f a b c

f a b c

= + + + <


− = − + − + >
 

( )f x  là hàm đa thức liên tục trên  . 

( )
( )
2 0

2 0

f

f

<


− >
 ( ) ( )2 . 2 0f f⇒ − < ⇒  đồ thị hàm số ( )y f x=  cắt trục Ox  tại ít nhất một điểm 

trong khoảng ( )2;2− . 

( )
( )

2 0

lim
x

f

f x
→+∞

<
 = +∞

 ⇒  đồ thị hàm số ( )y f x=  cắt trục Ox  tại ít nhất một điểm trong khoảng 

( )2;+∞ . 

( )
( )

2 0

lim
x

f

f x
→−∞

− >
 = −∞

 ⇒  đồ thị hàm số ( )y f x=  cắt trục Ox  tại ít nhất một điểm trong khoảng 

( ); 2−∞ − . 

Mà hàm số ( )f x  là hàm bậc ba nên đồ thị của nó cắt trục Ox  tối đa tại 3  điểm. 

Vậy đồ thị hàm số ( )y f x=  cắt trục Ox  tại đúng 3  điểm. 

 
d) Đúng 
Vì hàm số đã cho là hàm đa thức bậc ba nên đồ thị hàm số liên tục trên   và số giao điểm của 
đồ thị hàm số với trục Ox  nhiều nhất là 3 . 
Theo đề bài ta có lim

x
y

→−∞
= −∞ , lim

x
y

→+∞
= +∞  

( )1 1 0y a c b− = + − − > , ( )1 1 0y a b c= + + + < , 

Do đó hàm số đã cho có ít nhất một nghiệm trên mỗi khoảng ( ); 1−∞ − , ( )1;1− , ( )1;+∞ . 

Từ đó suy ra số giao điểm cần tìm là 3 . 
 

PHẦN III. Câu trắc nghiệm trả lời ngắn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 6. 
Câu 1: Cho phương trình 4 24 2 3 0x x x+ − − = . Phương trình có đúng m nghiệm trên khoảng ( )1;1− . 

Tìm m . 
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Lời giải 
Trả lời: 2 
Xét ( ) 4 24 2 3f x x x x= + − −  trên khoảng [ ]1;1− . 

Ta có ( )f x  liên tục trên đoạn [ ]1;1− . 

( )1 4f − = , ( )0 3f = − , ( )1 2f = ( ) ( )1 . 0 0f f⇒ − < , ( ) ( )1 . 0 0f f < . 

Như vậy phương trình ( ) 0f x =  có hai nghiệm trong khoảng ( )1;1− . 

Mặt khác ( ) 36 4 1f x x x′ = + − . Ta có ( )1 11f ′ − = − , ( )1 9f ′ = ( ) ( )1 . 1 0f f′ ′⇒ − < . 

Do đó phương trình ( ) 0f x′ =  có nghiệm trong khoảng ( )1;1− . 

( ) 218 4 0f x x′′ = + >  với ( )1;1x∀ ∈ −  nên ( )f x′  là hàm số đồng biến trên khoảng ( )1;1− ⇒  

phương trình ( ) 0f x′ =  có duy nhất nghiệm trên khoảng ( )1;1− . 

Do đó ( ) 0f x =  có tối đa hai nghiệm trên khoảng ( )1;1− . 

Vậy phương trình 4 24 2 3 0x x x+ − − =  có đúng hai nghiệm trên khoảng ( )1;1− . 

Câu 2: Cho hàm số ( )y f x=  có đồ thị sau đây: 

 
Biết rằng { :0 4A x x= ∈ < <  và hàm số ( )f x  liên tục tại }x . Số phần tử của tập hợp A  là bao 

nhiêu? 
Lời giải 

Trả lời: 2  
Phần giải chi tiết: 
Trên ( )0;1  đồ thị hàm số là một đường liền nét nên hàm số liên tục. 

Tại 1x =  đồ thị hàm số rời nhau nên hàm số gián đoạn tại 1x = . 
Trên ( )1;4  đồ thị hàm số là một đường liền nét nên hàm số liên tục. 

Vậy trên ( )0;4  hàm số ( )f x  liên tục tại hai điểm có giá trị nguyên là 2x =  và 3x = . 

Câu 3: Cho hàm số 
2 3 2 khi 0

( ) .
1 khi 0

x x x
y f x

x x

 − + ≥= = 
+ <

 

Hàm số ( )f x  gián đoạn tại bao nhiêu điểm? 

Lời giải 
Trả lời: 1 
Phần giải chi tiết: 
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2

2

2

3 2 2
3 2 1 2

( ) .
3 2 0 1

1 0

x x x
x x x

y f x
x x x
x x

 − + ≥

− + − < <= = 
− + ≤ ≤

 + <

khi
khi
khi
khi

 

Trên các khoảng ( ) ( ) ( ) ( );0 , 0;1 , 1;2 , 2;−∞ +∞  hàm số liên tục. 

Tại 0x = : 2

0 0 0 0
lim ( ) lim( 1) 1; lim ( ) lim ( 3 2) 2; (0) 2
x x x x

f x x f x x x f
− − + +→ → → →

= + = = − + = = ⇒  hàm số gián 

đoạn tại 0.x =  
Tại 1x = : 2 2

1 1 1 1
lim ( ) lim( 3 2) 0; lim ( ) lim( 3 2) 0; (1) 0
x x x x

f x x x f x x x f
− − + +→ → → →

= − + = = − + − = = ⇒  hàm số 

liên tục tại 1.x =  
Tại 2x = : 2 2

2 2 2 2
lim ( ) lim ( 3 2) 0; lim ( ) lim ( 3 2) 0; (2) 0
x x x x

f x x x f x x x f
− − + +→ → → →

= − + − = = − + = = ⇒  hàm 

số liên tục tại 2.x =  
Vậy hàm số chỉ gián đoạn tại 1 điểm là 0.x =  

Câu 4: Hàm số ( )
2 4 12 khi  0 5

3 khi 5 10
t t t

v t
at t
− + + ≤ ≤

= 
− < ≤

 mô tả vận tốc ( /m s ) của một vật tại thời điểm t  

(giây) trong khoảng thời gian 10 giây đầu tiên kể từ khi vật bắt đầu chuyển động. Biết rằng ( )v t  

là hàm liên tục trên đoạn [ ]0;10  và trong 10 giây đầu tiên đó, có hai lần vật đạt vận tốc 10 /m s  

là vào các thời điểm 1t  giây và 2t  giây. Tính 1 2t t+  (Kết quả làm tròn đến hàng phần 10) 
Lời giải 

Trả lời: 10,9  

Hàm số ( )v t  liên tục trên đoạn [ ]0;10  nên hàm số liên tục tại 5t = . 

Suy ra ( ) ( ) ( )
5 5

lim lim 5
x x

v t v t v
+ −→ →

= = ( ) ( )2

5 5
lim 3 lim 4 12 7
x x

at t t
+ −→ →

⇔ − = − + + =

25 3 5 4.5 12 2a a⇔ − = − + + ⇔ = . 

Khi đó ( )
2 4 12 khi 0 5

2 3               khi  5 10
t t t

v t
t t

− + + ≤ ≤
= 

− < ≤
. 

Vật đạt vận tốc 10 /m s  nên ta có ( ) 10v t =  
2 2 64 12 10 (0 5)

132 3 10 (5 10)
2

tt t t
t t t

 = +− + + = ≤ ≤ ⇔ ⇔ − = < < = 

. 

Như vậy ta có 1 2 6t = +  và 2
13
2

t =  1 2
132 6 10,9
2

t t+ = + + ≈ . 

Câu 5: Cho số thực a , b , c  thỏa mãn 
8 4 2 0

8 4 2 0
a b c

a b c
− + − + >
 + + + <

. Số giao điểm của phương trình 

3 2 0x ax bx c+ + + =  là 
Lời giải 

Trả lời: 3 

Đặt ( ) 3 2f x x ax bx c= + + + . Khi đó 
( )
( )
2 8 4 2 0

2 8 4 2 0

f a b c

f a b c

= + + + <


− = − + − + >
 

( )f x  là hàm đa thức liên tục trên  . 
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( )
( )
2 0

2 0

f

f

<


− >
 ( ) ( )2 . 2 0f f⇒ − < ⇒  đồ thị hàm số ( )y f x=  cắt trục Ox  tại ít nhất một điểm 

trong khoảng ( )2;2− . 

( )
( )

2 0

lim
x

f

f x
→+∞

<
 = +∞

 ⇒  đồ thị hàm số ( )y f x=  cắt trục Ox  tại ít nhất một điểm trong khoảng 

( )2;+∞ . 

( )
( )

2 0

lim
x

f

f x
→−∞

− >
 = −∞

 ⇒  đồ thị hàm số ( )y f x=  cắt trục Ox  tại ít nhất một điểm trong khoảng 

( ); 2−∞ − . 

Mà hàm số ( )f x  là hàm bậc ba nên đồ thị của nó cắt trục Ox  tối đa tại 3  điểm. 

Vậy đồ thị hàm số ( )y f x=  cắt trục Ox  tại đúng 3  điểm. 

Câu 6: Cho các số thực , ,a b c thỏa mãn 4 8 2a c b+ > + và 1a b c+ + < − . Khi đó số nghiệm thực phân 

biệt của phương trình 3 2 0x ax bx c+ + + = bằng 
Lời giải 

Trả lời: 3 
Xét phương trình: 3 2 0x ax bx c+ + + =  
Đặt: ( ) 3 2f x x ax bx c= + + + . 

Từ giả thiết 
( )

( )
4 8 2 8 4 2 0 2 0.

1 1 0 1 0.

a c b a b c f

a b c a b c f

+ > + ⇒ − + − + > ⇒ − >


+ + < − ⇒ + + + < ⇒ <
 

Do đó ( ) ( )2 . 1 0f f− < nên phương trình có ít nhất một nghiệm trong ( )2;1− . 

Ta nhận thấy: 
( )lim

x
f x

→−∞
= −∞  mà ( )2 0f − > nên phương trình có ít nhất một nghiệm ( ); 2 .α ∈ −∞ −  

Tương tự: ( )lim
x

f x
→+∞

= +∞mà ( )1 0f <  nên phương trình có ít nhất một nghiệm ( )1; .β ∈ +∞  

Như vậy phương trình đã cho có ít nhất 3 nghiệm thực phân biệt, mặt khác phương trình bậc 3 
có tối đa 3 nghiệm. 

 



ĐỀ TEST – CHUYÊN ĐỀ V – TOÁN – 11  – GIỚI HẠN VÀ HÀM SỐ LIÊN TỤC 

  Page 1 
 

Sưu tầm và biên soạn 

 
BÀI: HÀM SỐ SỐ LIÊN TỤC 

ĐỀ TEST SỐ 02 
 

PHẦN I. Câu trắc nghiệm nhiều phương án lựa chọn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 12. Mỗi câu hỏi 
thí sinh chỉ chọn một phương án. 

Câu 1: Hàm số 2
3

xy
x
+

=
−

 gián đoạn tại điểm ox  bằng 

A. 1ox = . B. 2ox = − . C. 1ox = − . D. 3ox = . 
Câu 2: Hàm số nào trong các hàm số dưới đây không liên tục trên ?  

A. 1y x= + . B. tany x= . C. siny x= . D. 
1

xy
x

=
+

. 

Câu 3: Cho phương trình 4 22 5 1 0.x x x− + + =  Mệnh đề nào sau đây là đúng? 
A. Phương trình không có nghiệm trong khoảng ( )1;1 .−  

B. Phương trình không có nghiệm trong khoảng ( )2;0 .−  

C. Phương trình chỉ có một nghiệm trong khoảng ( )2;1 .−  

D. Phương trình có ít nhất hai nghiệm trong khoảng ( )0;2 .  
Câu 4: Hàm số nào trong các hàm số dưới đây không liên tục trên ?  

A. 1y x= + . B. coty x= . C. siny x= . D. 
1

xy
x

=
+

. 

Câu 5: Cho hàm số 
3 2 1 1( ) 1

2023 2024 1

x khi xf x x
x khi x

 + −
> −=  +

 + ≤ −

. Mệnh đề nào sau đây sai? 

A. Hàm số liên tục tại 5x = −  B. Hàm số liên tục tại 1x = −  
C. Hàm số gián đoạn tại 0x =  D. Hàm số liên tục tại 1x =  

Câu 6: Cho hàm số ( )y f x=  liên tục trên đoạn [ ];a b  và ( ) ( ). 0f a f b < . Mệnh đề nào sau đây đúng? 

A. Phương trình ( ) 0f x =  có một nghiệm trên ( );a b . 

B. Phương trình ( ) 0f x =  có nhiều nhất một nghiệm trên ( );a b . 

C. Đồ thị ( )y f x=  cắt trục hoành tại một điểm trên ( );a b . 

D. Phương trình ( ) 0f x =  có ít nhất một nghiệm trên ( );a b . 

 
 
 
 

C
H
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Câu 7: Hàm số  f x  có đồ thị như hình bên 

x

2

3

y

1O

1

 
Khẳng định nào đúng ? 
A. Hàm số liên tục trên  ;1 . B. Hàm số liên tục trên  ;2 . 
C. Hàm số liên tục trên  . D. Hàm số liên tục trên  0; . 

Câu 8: Một chất điểm chuyển động với tốc độ được cho bởi hàm số 2

10 khi 0 t 5
( )

5 10 khi 5
≤ ≤

=  − + >
v t

t t t
, trong đó ( )v t  được tính theo đơn vị /m s  và t  được tính theo giây. Tìm khẳng định đúng? 
A. Hàm số ( )v t bị gián đoạn tại 0t = . B. Hàm số ( )v t bị gián đoạn tại 5t = . 
C. Hàm số ( )v t liên tục trên  . D. Hàm số ( )v t liên tục trên 0;  . 

Câu 9: Hàm số ( )
2

2

1
3 2

xf x
x x

+
=

− +
 liên tục trên khoảng nào sau đây? 

A. ( );2−∞ . B. ( )1;2− . C. ( )1;2 . D. ( )1;+∞ . 

Câu 10: Cho hàm số ( )
2 khi 1

3 khi 1
2

x x x
f x x x

x

 + ≥
=  −

< −

. Tìm khẳng định sai. 

A. ( )f x  liên tục trên khoảng ( )1;+∞ . B. ( )f x  liên tục trên khoảng ( );1−∞ . 

C. ( )f x  không liên tục tại điểm 2x = . D. ( )f x  liên tục tại điểm 1x = . 

Câu 11: Phương trình 5 33 5 10 0+ + =x x  có nghiệm thuộc khoảng nào sau đây? 
A. ( )2 1− −; . B. ( )10 2− −; . C. ( )0 1; . D. ( )1 0− ; . 

Câu 12: Cho hàm số ( ) 3 2f x x ax bx c= + + + . Biết 1a b c+ + > −  và 4 2 8a b c+ + < − . Tìm khẳng định 

đúng. 
A. Phương trình ( ) 0f x =  có đúng 3 nghiệm. 

B. Phương trình ( ) 0f x =  có đúng 2 nghiệm. 

C. Phương trình ( ) 0f x =  có nghiệm duy nhất. 

D. Phương trình ( ) 0f x =  vô nghiệm. 
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PHẦN II: Câu trắc nghiệm đúng sai. Thí sinh trả lời câu hỏi. Trong mỗi ý a), b), c), d) ở mỗi câu, thí 
sinh chọn đúng hoặc sai. 

Câu 1: Cho hàm số ( )y f x=  có đồ thị như hình vẽ dưới. 

 
a) Hàm số ( )y f x=  liên tục tại điểm 2x = . 

b) Hàm số ( )y f x=  liên tục trên khoảng  . 

c) Hàm số ( )y f x=  gián đoạn tại điểm 3x = . 

d) Hàm số 
( )
1y

f x
=  liên tục trên khoảng ( );3−∞ . 

Câu 2: Cho hàm số ( )
2 2 khi 2

2
2 1 khi 2

x x xy f x x
x x

 − −
≠= = −

 − =

. 

a) Tập xác định của hàm số là { }\ 2D =  . 

b) Hàm số liên tục tại điểm 2x =  khi và chỉ khi ( ) ( )
2

lim 2
x

f x f
→

= . 

c) Hàm số gián đoạn tại điểm 2x = . 
d) Hàm số không liên tục trên  . 

Câu 3: Cho phương trình 2 1x x= +  (1) và phương trình 3 3 1 0x x− + =  (2). 
a) Điều kiện xác định của phương trình (1) là 1x ≥ − . 
b) Phương trình (1) và (2) có nghiệm trong ( )1;2 . 

c) Phương trình (1) và (2) có nghiệm trong ( )1;0− . 

d) Phương trình (1) có nhiều nhất 1 nghiệm. 
Câu 4: Một bãi đậu xe ô tô đưa ra giá ( )T x  (đồng) khi thời gian đậu xe là x  (giờ) như sau: 

( )
50000,  0 2
120000,  2 4
35000 ,  4

x
T x x

x x

< ≤
= < <
 ≥

 

a) ( )2 50000T = . 

b) ( )
4

lim 120000
x

T x
+→

= . 

c) Hàm số ( )T x  liên tục tại 4x = . 

d) Hàm số ( )T x  liên tục trên [ )4;+∞ . 

  

y

x
3

1

3

42O
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PHẦN III. Câu trắc nghiệm trả lời ngắn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 6. 
Câu 1: Hàm số  có đồ thị dưới đây gián đoạn tại điểm có hoành độ bằng bao nhiêu? 

 
Câu 2: Một bãi đậu xe ô tô đưa ra giá ( )C x  (đồng) khi thời gian đậu xe là x  (giờ) như sau: 

60000 khi 0 2
( ) 100000 khi 2 4

200000 khi 4 24

x
C x x

x

< ≤
= < ≤
 < <

. Trên khoảng ( )0;24  hàm số ( )C x  có bao nhiêu điểm gián 

đoạn? 

Câu 3: Cho hàm số ( )
3

2

0
7 1 1

3 0
7

 khi 

   khi 

x x
xf x

x x x


> + −= 

 − + ≤

. Xét trên toàn tập xác định của hàm số đã cho, tìm số 

điểm gián đoạn của hàm số đó. 
Câu 4: Phương trình 32 6 1 0x x− + =  có tất cả bao nhiêu nghiệm thuộc khoảng ( )2;2− ? 

Câu 5: Một chuyển động thẳng biến đổi đều trong 5 giây đầu có phương trình đường đi là 
( ) 22 10s t t t= + , sau đó tiếp tục chuyển động theo phương trình ( ) 2 3S t at t= +  trong đó s  tính 

bằng mét, t  tính bằng giây. Tìm giá trị của a . 

Câu 6: Cho các số thực a , b , c  thỏa mãn: 
1 0

4 2 8 0
a b c

a b c
− + − >

 + + + <
. Số nghiệm của phương trình 

3 2 0x ax bx c+ + + =  là: 
 

--------- HẾT ---------- 
  

( )y f x=
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HƯỚNG DẪN GIẢI CHI TIẾT 
PHẦN I. Câu trắc nghiệm nhiều phương án lựa chọn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 12. Mỗi câu hỏi 

thí sinh chỉ chọn một phương án. 

Câu 1: Hàm số 2
3

xy
x
+

=
−

 gián đoạn tại điểm ox  bằng 

A. 1ox = . B. 2ox = − . C. 1ox = − . D. 3ox = . 
Lời giải 

Vì hàm số 2
3

xy
x
+

=
−

 có TXĐ: { }\ 3D =   nên hàm số gián đoạn tại điểm 0 3x = . 

Câu 2: Hàm số nào trong các hàm số dưới đây không liên tục trên ?  

A. 1y x= + . B. tany x= . C. siny x= . D. 
1

xy
x

=
+

. 

Lời giải 

Tập xác định của hàm số tany x=  là \ ,
2

k kπ π + ∈ 
 

  . 

Hàm số liên tục trên từng khoảng của TXĐ nên hàm số không liên tục trên  . 
Câu 3: Cho phương trình 4 22 5 1 0.x x x− + + =  Mệnh đề nào sau đây là đúng? 

A. Phương trình không có nghiệm trong khoảng ( )1;1 .−  

B. Phương trình không có nghiệm trong khoảng ( )2;0 .−  

C. Phương trình chỉ có một nghiệm trong khoảng ( )2;1 .−  

D. Phương trình có ít nhất hai nghiệm trong khoảng ( )0;2 .  
Lời giải 

Hàm số ( ) 4 22 5 1f x x x x= − + +  là hàm đa thức có tập xác định là   nên liên tục trên  . 

Ta có 

(i) 
( )
( )

( ) ( ) ( )
0 1

1 . 0 0 0
1 3

f
f f f x

f

 = ⇒ − < → =
− = −

 có ít nhất một nghiệm 1x  thuộc ( )1;0− . 

(ii) 
( )
( )

( ) ( ) ( )
0 1

0 . 1 0 0
1 1

f
f f f x

f

 = ⇒ < → =
= −

 có ít nhất một nghiệm 2x  thuộc ( )0;1 .  

(iii) 
( )
( )

( ) ( ) ( )
1 1

1 . 2 0 0
2 15

f
f f f x

f

 = − ⇒ < → =
=

 có ít nhất một nghiệm 3x  thuộc ( )1;2 .  

Vậy phương trình ( ) 0f x =  đã cho có các nghiệm 1 2 3, ,x x x  thỏa 

1 2 31 0 1 2x x x− < < < < < <  
Câu 4: Hàm số nào trong các hàm số dưới đây không liên tục trên ?  

A. 1y x= + . B. coty x= . C. siny x= . D. 
1

xy
x

=
+

. 

Lời giải 
Tập xác định của hàm số coty x=  là { }\ ,k kπ ∈  . 

Hàm số liên tục trên từng khoảng của TXĐ nên hàm số không liên tục trên  . 
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Câu 5: Cho hàm số 
3 2 1 1( ) 1

2023 2024 1

x khi xf x x
x khi x

 + −
> −=  +

 + ≤ −

. Mệnh đề nào sau đây sai? 

A. Hàm số liên tục tại 5x = −  B. Hàm số liên tục tại 1x = −  
C. Hàm số gián đoạn tại 0x =  D. Hàm số liên tục tại 1x =  

Lời giải 
Ta có: 
+)Hàm số ( ) 2023 2024f x x= +  liên tục trên ( ); 1−∞ −  nên hàm số liên tục tại 5x = − . 

+) ( )
( )( ) ( )1 1 1 1

2 13 2 1 2lim ( ) lim lim lim 1
1 1 3 2 1 3 2 1x x x x

xxf x
x x x x+ + + +→− →− →− →−

++ −
= = = =

+ + + + + +

( )
1 1

lim ( ) lim (2023 2024) 1 1
x x

f x x f
− −→− →−

= + = = − . 

Vậy hàm số liên tục tại 1x = − . 

+) Hàm số ( ) 3 2 1
1
xf x

x
+ −

=
+

 lên tục trên ( )1;− +∞  nên hàm số liên tục tại 0x = . Do đó đáp 

án C sai. 

+) Hàm số ( ) 3 2 1
1
xf x

x
+ −

=
+

 lên tục trên ( )1;− +∞  nên hàm số liên tục tại 5x = . 

Câu 6: Cho hàm số ( )y f x=  liên tục trên đoạn [ ];a b  và ( ) ( ). 0f a f b < . Mệnh đề nào sau đây đúng? 

A. Phương trình ( ) 0f x =  có một nghiệm trên ( );a b . 

B. Phương trình ( ) 0f x =  có nhiều nhất một nghiệm trên ( );a b . 

C. Đồ thị ( )y f x=  cắt trục hoành tại một điểm trên ( );a b . 

D. Phương trình ( ) 0f x =  có ít nhất một nghiệm trên ( );a b . 

Lời giải 
Nếu hàm số ( )y f x=  liên tục trên đoạn [ ];a b  và ( ) ( ). 0f a f b <  thì phương trình ( ) 0f x =  

có ít nhất một nghiệm trên ( );a b . 

Câu 7: Hàm số  f x  có đồ thị như hình bên 

x

2

3

y

1O

1

 
Khẳng định nào đúng ? 
A. Hàm số liên tục trên  ;1 . B. Hàm số liên tục trên  ;2 . 
C. Hàm số liên tục trên  . D. Hàm số liên tục trên  0; . 

Lời giải 
Ta có:    

1 1
lim 0 3 lim
x x

ff xx
  

   nên  f x  gián đoạn tại 1.x  Vậy đáp số đúng

 A. 
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Câu 8: Một chất điểm chuyển động với tốc độ được cho bởi hàm số 2

10 khi 0 t 5
( )

5 10 khi 5
≤ ≤

=  − + >
v t

t t t
, trong đó ( )v t  được tính theo đơn vị /m s  và t  được tính theo giây. Tìm khẳng định đúng? 
A. Hàm số ( )v t bị gián đoạn tại 0t = . B. Hàm số ( )v t bị gián đoạn tại 5t = . 
C. Hàm số ( )v t liên tục trên  . D. Hàm số ( )v t liên tục trên 0;  . 

Lời giải 
Ta có: (5) 10v =  và ( )2

5 5 5 5
lim ( ) lim10 10; lim ( ) lim 5 10 10
t t t t

v t v t t t
− − + +→ → → →

= = = − + = . 

Suy ra 
5

(5) lim ( )
t

v v t
→

= . 

Lại có hàm ( )v t liên tục trên )0;5 và ( )5;+∞  

Vậy hàm số ( )v t  liên tục tại trên )0; +∞ . 

Câu 9: Hàm số ( )
2

2

1
3 2

xf x
x x

+
=

− +
 liên tục trên khoảng nào sau đây? 

A. ( );2−∞ . B. ( )1;2− . C. ( )1;2 . D. ( )1;+∞ . 

Lời giải 
Hàm số đã cho là hàm phân thức, có tập xác định { }\ 1;2D =  . 

Sử dụng tính chất hàm phân thức liên tục trên các khoảng xác định. 
Nên hàm số liên tục trên các khoảng ( ) ( );1 ; 1;2−∞ và ( )2;+∞ , vì thế chọn đáp án C. 

Câu 10: Cho hàm số ( )
2 khi 1

3 khi 1
2

x x x
f x x x

x

 + ≥
=  −

< −

. Tìm khẳng định sai. 

A. ( )f x  liên tục trên khoảng ( )1;+∞ . B. ( )f x  liên tục trên khoảng ( );1−∞ . 

C. ( )f x  không liên tục tại điểm 2x = . D. ( )f x  liên tục tại điểm 1x = . 

Lời giải 
Trên khoảng ( )1;+∞ , ta có ( ) 2f x x x= +  nên ( )f x  liên tục. Do đó ( )f x liên tục tại điểm

2x = . Vậy C là khẳng định sai. 
Câu 11: Phương trình 5 33 5 10 0+ + =x x  có nghiệm thuộc khoảng nào sau đây? 

A. ( )2 1− −; . B. ( )10 2− −; . C. ( )0 1; . D. ( )1 0− ; . 

Lời giải 
Đặt ( ) 5 33 5 10= + +f x x x  

( )f x  liên tục trên   nên ( )f x  liên tục trên 2 1 − − ;  ( )1  

Ta có: 
( )
( )

2 126
1 2

 − = −


− =

f
f

 

Suy ra ( ) ( )2 1 126 2 252 0− − = − = − <. .f f  ( )2  

Từ ( )1  và ( )2  suy ra ( ) 0=f x  có nghiệm thuộc khoảng ( )2 1− −; . 

Câu 12: Cho hàm số ( ) 3 2f x x ax bx c= + + + . Biết 1a b c+ + > −  và 4 2 8a b c+ + < − . Tìm khẳng định 

đúng. 
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A. Phương trình ( ) 0f x =  có đúng 3 nghiệm. 

B. Phương trình ( ) 0f x =  có đúng 2 nghiệm. 

C. Phương trình ( ) 0f x =  có nghiệm duy nhất. 

D. Phương trình ( ) 0f x =  vô nghiệm. 

Lời giải 
Ta có ( ) ( )lim , lim

x x
f x f x

→−∞ →+∞
= −∞ = +∞  nên tồn tại 1, 2α β< >  sao cho ( ) ( )0, 0f fα β< > . 

Từ giả thiết ta có ( ) ( )1 0, 2 0f f> < . 

Khi đó: ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( ). 1 0, 1 . 2 0, 2 . 0f f f f f fα β< < < . Mặt khác hàm số liên tục trên   nên 

hàm số liên tục trên các khoảng ( ) ( ) ( );1 , 1;2 , 2;α β . Suy ra phương trình ( ) 0f x =  có ít nhất 3 

nghiệm. Mặt khác ( )f x  là hàm số bậc 3 nên phương trình ( ) 0f x =  có nhiều nhất 3 nghiệm. 

Vậy phương trình ( ) 0f x =  có đúng 3 nghiệm. 

PHẦN II: Câu trắc nghiệm đúng sai. Thí sinh trả lời câu hỏi. Trong mỗi ý a), b), c), d) ở mỗi câu, thí 
sinh chọn đúng hoặc sai. 

Câu 1: Cho hàm số ( )y f x=  có đồ thị như hình vẽ dưới. 

 
a) Hàm số ( )y f x=  liên tục tại điểm 2x = . 

b) Hàm số ( )y f x=  liên tục trên khoảng  . 

c) Hàm số ( )y f x=  gián đoạn tại điểm 3x = . 

d) Hàm số 
( )
1y

f x
=  liên tục trên khoảng ( );3−∞ . 

Lời giải 
a) Đúng b) Sai c) Đúng d) Sai 

Từ đồ thị hàm số ta thấy: Hàm số liên tục trên các khoảng ( );3−∞  và ( )3;+∞ . Hàm số gián 

đoạn tại điểm 3x = . Như vậy: 
a) Đúng. 
b) Sai. 
c) Đúng. 

d) Hàm số 
( )
1y

f x
=  không xác định tại 0x =  và 2x =  suy ra hàm số gián đoạn tại 

0, 2x x= = . Suy ra hàm số không liên tục trên khoảng ( );3−∞ . Vậy d) sai. 

y

x
3

1

3

42O
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Câu 2: Cho hàm số ( )
2 2 khi 2

2
2 1 khi 2

x x xy f x x
x x

 − −
≠= = −

 − =

. 

a) Tập xác định của hàm số là { }\ 2D =  . 

b) Hàm số liên tục tại điểm 2x =  khi và chỉ khi ( ) ( )
2

lim 2
x

f x f
→

= . 

c) Hàm số gián đoạn tại điểm 2x = . 
d) Hàm số không liên tục trên  . 

Lời giải 
a) Sai b) Đúng c) Sai d) Sai 

a) Tập xác định của hàm số là D =  . Suy ra a) Sai. 
b) Đúng. 

c) Ta có: ( ) ( )( ) ( )
2

2 2 2 2

1 22lim lim lim lim 1 3
2 2x x x x

x xx xf x x
x x→ → → →

+ −− −
= = = + =

− −
. ( )2 2.2 1 3f = − =  

Suy ra ( ) ( )
2

lim 2 3
x

f x f
→

= = . Vậy hàm số liên tục tại 2x = . c) Sai. 

d) Với 2x ≠  thì ( )
2 2

2
x xf x

x
− −

=
−

 là hàm số xác định trên { }\ 2 . Suy ra hàm số liên tục trên 

từng khoảng ( );2−∞  và ( )2;+∞ . Mặt khác hàm số liên tục tại 2x = . Suy ra hàm số liên tục 

trên  . Vậy d) Sai. 
Câu 3: Cho phương trình 2 1x x= +  (1) và phương trình 3 3 1 0x x− + =  (2). 

a) Điều kiện xác định của phương trình (1) là 1x ≥ − . 
b) Phương trình (1) và (2) có nghiệm trong ( )1;2 . 

c) Phương trình (1) và (2) có nghiệm trong ( )1;0− . 

d) Phương trình (1) có nhiều nhất 1 nghiệm. 
Lời giải 

a) Đúng b) Đúng c) Sai d) Sai 
a) Đúng. 
b) Đúng. 
Ta có (1) 2 1 0x x⇔ − + =  
Đặt ( ) 2 1f x x x= − + . 

+ Ta có : 
( )
( )

( ) ( )
1 1 2 0

1 . 2 0
2 4 3 0

f
f f

f

 = − < ⇒ <
= − >

. 

+ Hàm số ( )y f x=  liên tục trên ( )1;− +∞  do đó liên tục trên [ ]1;2  

⇒Phương trình ( ) 0f x =  có ít nhất 1 nghiệm trong ( )1;2 . 

Đặt ( ) 3 3 1g x x x= − + . 

+ Ta có 
( )
( )

( ) ( )
1 1

1 . 2 0
2 3

g
g g

g

= − ⇒ <
=

. 

+ Hàm số ( )y g x=  là hàm đa thức nên liên tục trên   do đó liên tục trên [ ]1;2  

⇒Phương trình ( ) 0g x =  có ít nhất 1 nghiệm trong ( )1;2 . 
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c) Sai. 
Xét trên khoảng ( )1;0−  

+ Ta có 
( )
( )

( ) ( )
1 1

1 . 0 0
0 1

f
f f

f

− = ⇒ − <
= −

. 

+ Hàm số ( )y f x=  liên tục trên [ 1;0]−  

⇒Phương trình ( ) 0f x =  có ít nhất 1 nghiệm trong khoảng ( )1;0− . 

Một cách tương tự ta chứng minh được phương trình ( ) 0g x =  có nghiệm trên các khoảng 

( ) ( ) ( )2; 1 , 0;1 , 1;2− − . 

Mặt khác, phương trình (2) là phương trình bậc ba nên có nhiều nhất 3 nghiệm phân biệt và 
( ) ( ) ( )2; 1 , 0;1 , 1;2− −  là các khoảng rời nhau do đó phương trình (2) có 3 nghiệm phân biệt 

thuộc 3 khoảng này. 
⇒Phương trình (2) không có nghiệm thuộc khoảng ( )1;0− . 

d) Sai. 
Từ câu b) và c) suy ra: Phương trình (1) có ít nhất 2 nghiệm phân biệt. 

Câu 4: Một bãi đậu xe ô tô đưa ra giá ( )T x  (đồng) khi thời gian đậu xe là x  (giờ) như sau: 

( )
50000,  0 2
120000,  2 4
35000 ,  4

x
T x x

x x

< ≤
= < <
 ≥

 

a) ( )2 50000T = . 

b) ( )
4

lim 120000
x

T x
+→

= . 

c) Hàm số ( )T x  liên tục tại 4x = . 

d) Hàm số ( )T x  liên tục trên [ )4;+∞ . 

Lời giải 
a) Đúng b) Sai c) Sai d) Đúng 

a) Đúng 
( )2 50000T = . 

b) Sai 
( ) ( )

4 4
lim lim 35000 35000.4 140000
x x

T x x
+ +→ →

= = = . 

c) Sai 
Vì ( ) ( )

4 4
lim 120000 lim
x x

T x T x
− +→ →

= ≠  nên không tồn tại ( )
4

lim
x

T x
→

 suy ra hàm số ( )T x  không liên 

tục tại 4x = . 
d) Đúng 
Khi 4x > , ( ) 35000T x x=  là hàm đa thức nên liên tục trên ( )4;+∞ . 

Ta lại có ( ) ( )
4

lim 4
x

T x T
+→

=  nên hàm số ( )T x  liên tục trên [ )4;+∞  

PHẦN III. Câu trắc nghiệm trả lời ngắn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 6. 
Câu 1: Hàm số  có đồ thị dưới đây gián đoạn tại điểm có hoành độ bằng bao nhiêu? ( )y f x=
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Lời giải 

Trả lời: 1 
Quan sát đồ thị ta thấy ( ) ( )

1 1
lim 1; lim 2
x x

f x f x
− +→ →

= − = . Vậy  nên  

không tồn tại. Do đó hàm số gián đoạn tại điểm . 
Câu 2: Một bãi đậu xe ô tô đưa ra giá ( )C x  (đồng) khi thời gian đậu xe là x  (giờ) như sau: 

60000 khi 0 2
( ) 100000 khi 2 4

200000 khi 4 24

x
C x x

x

< ≤
= < ≤
 < <

. Trên khoảng ( )0;24  hàm số ( )C x  có bao nhiêu điểm gián 

đoạn? 
Lời giải 

Trả lời: 2 
Với x  thuộc các khoảng (0;2), (2;4), (4;24)  thì hàm số ( )C x  là hàm hằng nên hàm số liên tục. 
Xét tính liên tục của hàm số tại điểm 2x = : 
Vì (2) 60000C =  và 

2 2
lim ( ) 60000, lim ( ) 100000
x x

C x C x
− +→ →

= =  nên hàm số không liên tục tại điểm 

2x = . 
Xét tính liên tục của hàm số tại điểm 4x = : 
Vì (4) 100000C =  và 

4 4
lim ( ) 100000, lim ( ) 200000
x x

C x C x
− +→ →

= =  nên hàm số không liên tục tại 

điểm 4x = . 
Vậy hàm số ( )C x  liên tục trên mỗi khoảng (0;2), (2;4), (4;24)  và nó gián đoạn tại hai điểm 

2, 4x x= = . 

Câu 3: Cho hàm số ( )
3

2

0
7 1 1

3 0
7

 khi 

   khi 

x x
xf x

x x x


> + −= 

 − + ≤

. Xét trên toàn tập xác định của hàm số đã cho, tìm số 

điểm gián đoạn của hàm số đó. 
Lời giải 

Trả lời: 0. 
+) Tập xác định: D = . 

( ) ( )
1 1

lim lim
x x

f x f x
− +→ →

≠ ( )
1

lim
x

f x
→

1x =
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+) Hàm số ( )
3 7 1 1

xf x
x

=
+ −

xác định trên khoảng ( )0;+∞  nên hàm số liên tục trên khoảng

( )0;+∞ . 

+) Hàm số ( ) 2 3
7

f x x x= − +  xác định trên trên khoảng ( )0;−∞  nên hàm số liên tục trên 

khoảng ( )0;−∞ . 

+) Tại 0x = : 

( )
( )2

3 3

30 0 0

7 1 7 1 1
3

7 77 1 1
lim lim lim
x x x

x x x
xf x

xx+ + +→ → →

 + + + + 
 = = =

+ −
. 

( ) 2

0 0

3 3
7 7

lim lim
x x

f x x x
− −→ →

 
= − + = 

 
. 

Nhận thấy ( ) ( ) ( )
00 0

3 3
7 7

lim lim lim
xx x

f x f x f x
+ − →→ →

= = ⇒ = . 

Đồng thời ( ) 30
7

f = . 

Do đó ( ) ( )
0

0lim
x

f x f
→

= . Suy ra hàm số liên tục tại 0x = . 

Vậy hàm số liên tục trên  , hay số điểm gián đoạn của hàm số trên toàn tập xác định là 0. 
Câu 4: Phương trình 32 6 1 0x x− + =  có tất cả bao nhiêu nghiệm thuộc khoảng ( )2;2− ? 

Lời giải 
Trả lời: 3 
Xét hàm số ( ) 32 6 1f x x x= − + . Hàm số này xác định và liên tục trên tập   nên liên tục trên 

đoạn [ ]2;2− . 

Hàm số ( )f x  liên tục trên đoạn [ ]2;0−  và ( ) ( )2 . 0 3.1 3 0f f− = − = − <  nên phương trình đã 

cho có ít nhất một nghiệm trên khoảng ( )2;0− . 

Hàm số ( )f x  liên tục trên đoạn [ ]0;1  và ( ) ( ) ( )0 . 1 1. 3 3 0f f = − = − <  nên phương trình đã cho 

có ít nhất một nghiệm trên khoảng ( )0;1 . 

Hàm số ( )f x  liên tục trên đoạn [ ]1;2  và ( ) ( )1 . 2 3.5 15 0f f = − = − <  nên phương trình đã cho 

có ít nhất một nghiệm trên khoảng ( )1;2 . 

Vì phương trình đã cho là phương trình bậc ba có nhiều nhất ba nghiệm, nên phương trình đã 
cho có đúng ba nghiệm trên khoảng ( )2;2− . 

Câu 5: Một chuyển động thẳng biến đổi đều trong 5 giây đầu có phương trình đường đi là 
( ) 22 10s t t t= + , sau đó tiếp tục chuyển động theo phương trình ( ) 2 3S t at t= +  trong đó s  tính 

bằng mét, t  tính bằng giây. Tìm giá trị của a . 
Lời giải 

Trả lời: 3,4 

Ta có phương trình của chuyển động là ( )
2

2

2 10 khi 0 5
3 khi 5

t t t
S t

at t t

 + ≤ ≤= 
+ >

. 
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Vì đây là phương trình của 1 chuyển động nên ( )S t  là hàm số liên tục. 

Hàm số ( )S t  liên tục trên các khoảng ( )0;5  và ( )5;+∞ , để hàm số ( )S t  liên tục thì nó phải 

liên tục tại 5t = . 

( ) ( ) ( ) ( ) ( )2 2

5 5 5 5
lim lim 2 10 100, lim lim 3 25 15, 5 100
t t t t

S t t t S t at t a S
− − + +→ → → →

= + = = + = + = . 

Hàm số liên tục tại 5t =  khi ( ) ( )
5 5

17lim lim 100 25 15 100 3,4
5t t

S t S t a a
− +→ →

= = ⇔ + = ⇔ = = . 

Vậy 3,4a = . 

Câu 6: Cho các số thực a , b , c  thỏa mãn: 
1 0

4 2 8 0
a b c

a b c
− + − >

 + + + <
. Số nghiệm của phương trình 

3 2 0x ax bx c+ + + =  là: 
Lời giải 

Trả lời: 3 
Xét hàm số ( ) 3 2f x x ax bx c= + + + , là hàm số đa thức nên liên tục trên  . 

Ta có 
( )lim

x
f x

→−∞
= −∞  và ( )1 1 0f a b c− = − + − >  nên phương trình ( ) 0f x =  có ít nhất một nghiệm 

trong khoảng ( ); 1−∞ − . 

( ) ( ) ( )( )1 . 2 1 4 2 8 0f f a b c a b c− = − + − + + + <  nên phương trình ( ) 0f x =  có ít nhất một 

nghiệm trong khoảng ( )1;2− . 

( )2 4 2 8 0f a b c= + + + <  và ( )lim
x

f x
→+∞

= +∞  nên phương trình ( ) 0f x =  có ít nhất một nghiệm 

trong khoảng ( )2;+∞ . 
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ÔN TẬP CUỐI CHƯƠNG 

ĐỀ TEST SỐ 01 
PHẦN I. Câu trắc nghiệm nhiều phương án lựa chọn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 12. Mỗi câu hỏi 

thí sinh chỉ chọn một phương án. 

Câu 1: Tìm 
3 2

3 2
3 4lim

4 2 3
n n

n n n
− +
− +

. 

A. +∞ . B. 3 . C. 4 . D. 3
4

. 

Câu 2: Tìm ( )2lim 3 5n n− . 

A. 3 . B. +∞ . C. 5 . D. −∞ . 
Câu 3: Cho ( )

1
lim 2
x

f x
→

= , ( )
1

lim 3
x

g x
→

= − . Khi đó ( ) ( )
1

lim 2
x

f x g x
→
 −   bằng 

A. 4− . B. 4 . C. 8 . D. 1− . 

Câu 4: ( )2lim 1 2
x

x x
→+∞

+ −  bằng 

A. 0.  B. .  C. 2 1.  D.  . 

Câu 5: Giá trị 
( )3 2

1
lim

1x

x x
x→

−

−
 bằng 

A. 0.  B. 1.  C. 2.  D.  . 

Câu 6: Cho hàm số ( )
2 1   khi 0

.
         khi 0

x x
f x

x x
 + >

= 
≤

 Mệnh đề nào sau đây sai? 

A. ( )0 0.f =  B. ( )f x  liên tục tại 0 0.x =  

C. ( )
0

lim 0.
x

f x
−→

=  D. ( )
0

lim 1
x

f x
+→

= . 

Câu 7: Cho hàm số ( ) 2
2 3
xf x
x
+

=
−

. Hàm số ( )f x  liên tục trên khoảng nào trong các khoảng sau? 

A. ( )2;4 .−  B. ( );2−∞  C. ( )2;1 .−  D. ( )0; .+∞  

Câu 8: Tính tổng 2 1
1 1 ( 1)1 ... ...

10 10 10

n

nS −

−
= − + − + + +  

A. 9
10

. B. 10
11
− . C. 10

11
. D. 9

10
− . 

Câu 9: Hàm số nào sau đây không liên tục trên  ? 

A. ( ) 2

1
1

xf x
x
+

=
+

. B. ( ) 1
1

xf x
x
+

=
−

. 

C. ( ) sin
5

f x x π = − 
 

. D. ( ) 3 22 7f x x x x= − + − . 

C
H

Ư
Ơ

N
G

 
 V GIỚI HẠN 

HÀM SỐ LIÊN TỤC 
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Câu 10: 
2

22

2 8lim
4x

x x
x→

+ −
−

 bằng 

A. 3 .
2

 B. 5 .
3

 C. 4 .
3

 D. 6 .
5

 

Câu 11: Dãy số nào dưới đây có giới hạn bằng 0? 

A. . B. . C. . D. . 

Câu 12: 
1

2 5lim
1x

x
x+→

−
−

 bằng 

A. .−∞  B. 5.−  C. 2.  D. .+∞  
PHẦN II: Câu trắc nghiệm đúng sai. Thí sinh trả lời câu hỏi. Trong mỗi ý a), b), c), d) ở mỗi câu, thí 

sinh chọn đúng hoặc sai. 

Câu 1: Cho các dãy số ( )nu  với 1
3

n

nu  =  
 

. 

a) Số hạng đầu tiên của ( )nu  bằng 1
3

. 

b) ( )nu  là một cấp số nhân với công bội 1
3

q = . 

c) Số hạng thứ 4 bằng 1
12

. 

d) Tổng của các số hạng của dãy số ( )nu nằm trong khoảng ( )0;1 . 

Câu 2: Cho hàm số bậc hai ( )y f x=  có đồ thị như hình vẽ bên dưới. 

 
a) Hàm số đã cho liên tục trên .  
b) ( )

1
lim 0.
x

f x
→

=  

c) ( )
3

lim 10.
x

f x
→

=  

d) 
( )

2

1

1 2 1lim 2.
4 4x

x x x
f x x→

− + − −
=

− +
 

Câu 3: Một bãi đỗ xe tính phí 60000 đồng cho giờ đầu tiên (hoặc một phần của giờ đầu tiên) và thêm 
40000 đồng cho mỗi giờ (hoặc một phần của mỗi giờ) tiếp theo, tối đa là 200000 đồng. 
a) Đồ thị hàm số ( )C C t=  biểu thị chi phí theo thời gian đỗ xe. 

5
3

n
 
 
 

1
3

n
 
 
 

5
3

n
 − 
 

3
2

n
 
 
 
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b) Hàm số ( )C C t= liên tục trên [0; )+∞ . 
c) Từ đồ thị ta thấy

3
lim ( ) 180000
t

C t
→

= . 

d) Một người có thời gian đỗ xe tăng dần đến 3 giờ và một người có thời gian đỗ xe giảm dần 
đến 3 giờ thì chênh lệch chi phí giữa hai người là 20000 đồng. 

Câu 4: Một bảng giá cước taxi được cho như sau: 
Giá mở của ( )0,5km  Giá cước các km tiếp theo đến 30km  Giá cưới từ km thứ 31 

10000  đồng 13500  đồng 11000  đồng 
a) Công thức hàm số mô tả số tiền khách phải trả theo quãng đường di chuyển 

( )
( )

5000 13500 0,5 ; 0,5 30
( )

403250 11000 30 ; 30

x x
f x

x x

 + − < ≤= 
+ − >

. 

b) Công thức hàm số mô tả số tiền khách phải trả theo quãng đường di chuyển 

( )
( )

10000 ; 0,5
( ) 5000 13500 0,5 ; 0,5 30

403250 11000 30 ; 30

x x
f x x x

x x

 ≤


= + − < ≤
 + − >

. 

c) Hàm số ( )
( )

10000 ; 0,5
( ) 5000 13500 0,5 ; 0,5 30

403250 11000 30 ; 30

x x
f x x x

x x

 ≤


= + − < ≤
 + − >

 liên tục trên  . 

d) Khách hàng đi quãng đường 40km  thì số tiền vị khách đó phải trả là 515000  đồng. 
 

PHẦN III. Câu trắc nghiệm trả lời ngắn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 6. 
 

Câu 1: Tính ( )2lim
x

x x x
→−∞

+ + . 

Câu 2: Tính 
0

2 1 4 4lim
x

x x
x→

+ + + − . 

Câu 3: Một cái hồ chứa 600l  nước ngọt. Người ta bơm nước biển có nồng độ muối 30  /g l  vào hồ với 
tốc độ 15 /l phút. Tính nồng độ muối trong hồ khi t  dần về dương vô cùng (đơn vị g/l) 

Câu 4: Tính 2 2 2 2 2
1 3 5 7 2 1lim ...

n

n
n n n n n→+∞

+ + + + + + 
 

. 
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Câu 5: Cho hình vuông ( )1C  có cạnh bằng 2.  Người ta chia mỗi cạnh của hình vuông thành ba phần 

bằng nhau và nối các điểm chia một cách thích hợp để có hình vuông ( )2C  (tham khảo hình vẽ 

bên dưới). Từ hình vuông ( )2C  lại tiếp tục làm như trên ta nhận được dãy các hình vuông 1C , 

2C , 3C ,., nC ,. Gọi iS  là diện tích của hình vuông { }( )1,2,3,.....iC i∈ . Tính 

1 2 3 ... ...nT S S S S= + + + + . 

 

Câu 6: Cho hai hàm số ( )f x  và ( )g x  xác định trên   thỏa mãn ( )
1

5
lim 2,

1x

f x
x→

−
=

−
 ( )

1

1
lim 3.

1x

g x
x→

−
=

−
 

Biết 
( ) ( )

1

. 4 3
lim

1x

f x g x a
x b→

+ −
=

−
, trong đó ,a b  là những số nguyên dương và a

b
 tối giản. Giá 

trị của biểu thức 2P a b= +  bằng 
 

---------- HẾT ---------- 
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HƯỚNG DẪN GIẢI CHI TIẾT 
PHẦN I. Câu trắc nghiệm nhiều phương án lựa chọn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 12. Mỗi câu hỏi 

thí sinh chỉ chọn một phương án. 

Câu 1: Tìm 
3 2

3 2
3 4lim

4 2 3
n n

n n n
− +
− +

. 

A. +∞ . B. 3 . C. 4 . D. 3
4

. 

Lời giải 

Ta có 
2 3

2

2

3

3

1 433 4 3lim lim 2 34 2 3 44

n n n n
n n n

n n

− +− +
=

− −
=

+ +
. 

Câu 2: Tìm ( )2lim 3 5n n− . 

A. 3 . B. +∞ . C. 5 . D. −∞ . 
Lời giải 

Ta có ( ) ( )2 5lim 5 lim 9 5 lim 9 1
9

3
n

n n n n n
   − = − = − = +∞        

. 

vì 0lim9 ; lim 51 1
9

n
n   − = >     
= +∞


. 

Câu 3: Cho ( )
1

lim 2
x

f x
→

= , ( )
1

lim 3
x

g x
→

= − . Khi đó ( ) ( )
1

lim 2
x

f x g x
→
 −   bằng 

A. 4− . B. 4 . C. 8 . D. 1− . 
Lời giải 

Ta có ( ) ( ) ( )
1

lim 2 2 2 3 8
x

f x g x
→

− = − − =   . 

Câu 4: ( )2lim 1 2
x

x x
→+∞

+ −  bằng 

A. 0.  B. .  C. 2 1.  D.  . 
Lời giải 

Ta có  2
2

1
lim 1 2 lim 2 1

x x
x x x

x 

         
 

Vì 
2

1
lim ; lim 2 1 2 1 0

x x
x

x 

          
 nên  2lim 1 2

x
x x


   . 

Câu 5: Giá trị 
( )3 2

1
lim

1x

x x
x→

−

−
 bằng 

A. 0.  B. 1.  C. 2.  D.  . 
Lời giải 

Ta có 
 3 2 2

2

1 1 1

( 1)
lim lim lim 1

1 1x x x

x x x x
x

x x  

 
  

 
 

Câu 6: Cho hàm số ( )
2 1   khi 0

.
         khi 0

x x
f x

x x
 + >

= 
≤

 Mệnh đề nào sau đây sai? 
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A. ( )0 0.f =  B. ( )f x  liên tục tại 0 0.x =  

C. ( )
0

lim 0.
x

f x
−→

=  D. ( )
0

lim 1
x

f x
+→

= . 

Lời giải 

Ta có 
 

 

   
0 0

2 2

0 0

0 0

lim lim 0

lim lim 1 0 1 1

x x

x x

f

f x x

f x x

 

 

 

 

         

hàm số gián đoạn tại 0.x   

Câu 7: Cho hàm số ( ) 2
2 3
xf x
x
+

=
−

. Hàm số ( )f x  liên tục trên khoảng nào trong các khoảng sau? 

A. ( )2;4 .−  B. ( );2−∞  C. ( )2;1 .−  D. ( )0; .+∞  

Lời giải 

Hàm số  y f x  có TXĐ là: 
3

D \
2

        
 . 

Hàm số  y f x  là hàm phân thức hữu tỉ nên nó liên tục trên từng khoảng xác định của nó. 

Vậy nó liên tục trên khoảng  2;1  và không liên tục trên các khoảng còn lại ở trên. 

Câu 8: Tính tổng 2 1
1 1 ( 1)1 ... ...

10 10 10

n

nS −

−
= − + − + + +  

A. 9
10

. B. 10
11
− . C. 10

11
. D. 9

10
− . 

Lời giải 

Ta có 2 1

1 1 ( 1)1;  ;  ;  ...;  ;...
10 10 10 −

− −
−

n

n  lập thành cấp số nhân có công bội 1
10
−

=q  

⇒  dãy trên là cấp số nhân lùi vô hạn ⇒  1 1 10
11 111

10

− −
= = =

−−  −  
 

uS
q

 

Câu 9: Hàm số nào sau đây không liên tục trên  ? 

A. ( ) 2

1
1

xf x
x
+

=
+

. B. ( ) 1
1

xf x
x
+

=
−

. 

C. ( ) sin
5

f x x π = − 
 

. D. ( ) 3 22 7f x x x x= − + − . 

Lời giải 

Hàm số ( ) 1
1

xf x
x
+

=
−

 có tập xác định { }\ 1  nên hàm số không liên tục trên  . 

Câu 10: 
2

22

2 8lim
4x

x x
x→

+ −
−

 bằng 

A. 3 .
2

 B. 5 .
3

 C. 4 .
3

 D. 6 .
5

 

Lời giải 
( )( )
( )( )

2

22 2 2

2 42 8 4 3lim lim lim
2 2 2 24x x x

x xx x x
x x xx→ → →

− ++ − +
= = =

− + +−
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Câu 11: Dãy số nào dưới đây có giới hạn bằng 0? 

A. . B. . C. . D. . 

Lời giải 
lim 0n

n
q

→+∞
= , nếu 1q < . 

Câu 12: 
1

2 5lim
1x

x
x+→

−
−

 bằng 

A. .−∞  B. 5.−  C. 2.  D. .+∞  
Lời giải 

1

2 5
1

lim
x

x
x+→

−
= −∞

−
 vì 

( )

( )
1

1

lim 2 5 3 0

lim 1 0

1 0, 1

x

x

x

x

x x

+

+

→

→

− = − <
 − =


− > ∀ >

. 

PHẦN II: Câu trắc nghiệm đúng sai. Thí sinh trả lời câu hỏi. Trong mỗi ý a), b), c), d) ở mỗi câu, thí 
sinh chọn đúng hoặc sai. 
 

Câu 1: Cho các dãy số ( )nu  với 1
3

n

nu  =  
 

. 

a) Số hạng đầu tiên của ( )nu  bằng 1
3

. 

b) ( )nu  là một cấp số nhân với công bội 1
3

q = . 

c) Số hạng thứ 4 bằng 1
12

. 

d) Tổng của các số hạng của dãy số ( )nu nằm trong khoảng ( )0;1 . 

Lời giải 
a) Đúng b) Đúng c) Sai d) Đúng 

a) Đúng 

Ta có: 1
1
3

u = . 

b) Đúng 

Ta có: *1 ,1
3

n

n

q
u

nu += = ∀ ∈ . Vậy ( )nu  là một cấp số nhân với công bội 1
3

q = . 

c) Sai 

Ta có: 
4

4
1 1
3 81

u  = = 
 

. 

d) Đúng 

5
3

n
 
 
 

1
3

n
 
 
 

5
3

n
 − 
 

3
2

n
 
 
 
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Ta có: ( )nu  là một cấp số nhân với công bội 1
3

q =  có 1q < nên ( )nu là mốt cấp số nhân lùi vô 

hạn. Khi đó ( )1

1
13 0;111 21

3

uS
q

= = = ∈
− −

. 

Câu 2: Cho hàm số bậc hai ( )y f x=  có đồ thị như hình vẽ bên dưới. 

 
a) Hàm số đã cho liên tục trên .  
b) ( )

1
lim 0.
x

f x
→

=  

c) ( )
3

lim 10.
x

f x
→

=  

d) 
( )

2

1

1 2 1lim 2.
4 4x

x x x
f x x→

− + − −
=

− +
 

Lời giải 
a) Đúng b) Đúng c) Sai d) Sai 

 
 
a) Hàm số đã cho làm hàm đa thức bậc hai nên hàm số liên tục trên .  
b) Từ đồ thị, ta có ( )1 0f = , mà hàm số liên tục tại 1x = . Suy ra ( ) ( )

1
lim 1 0.
x

f x f
→

= =  

c) Đặt ( ) 2 .f x ax bx c= + +  

Đồ thị hàm số đã cho có đỉnh ( )1; 4I − −  và đi qua ( )1;0M  nên

4 1
1 2 .

2
30

a b c a
b b
a

ca b c

− + = − = − = − ⇔ = 
  = −+ + =

 

Khi đó ( ) ( )2
3 3

lim lim 2 3 12.
x x

f x x x
→ →

= + − =  

d) 
( )

2 2 2

2 21 1 1

1 2 1 1 2 1 2 1 2 1lim lim lim
4 4 2 1 2 1x x x

x x x x x x x x x x
f x x x x x x→ → →

− + − − − + − − − + + − −
= =

− + − + − +
 

21 1

2 1 1 3lim 1 lim 1 .
22 12 1x x

x x
x xx x→ →

 − −  + = + =     + −− +   
 

Câu 3: Một bãi đỗ xe tính phí 60000 đồng cho giờ đầu tiên (hoặc một phần của giờ đầu tiên) và thêm 
40000 đồng cho mỗi giờ (hoặc một phần của mỗi giờ) tiếp theo, tối đa là 200000 đồng. 
a) Đồ thị hàm số ( )C C t=  biểu thị chi phí theo thời gian đỗ xe. 
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b) Hàm số ( )C C t= liên tục trên [0; )+∞ . 
c) Từ đồ thị ta thấy

3
lim ( ) 180000
t

C t
→

= . 

d) Một người có thời gian đỗ xe tăng dần đến 3 giờ và một người có thời gian đỗ xe giảm dần 
đến 3 giờ thì chênh lệch chi phí giữa hai người là 20000 đồng. 

Lời giải 
a) Đúng b) Sai c) Sai d) Sai 

a) Đúng 
Đồ thị hàm số ( )C C t= (hình vẽ) biểu thị chi phí theo thời gian đỗ xe. 
b) Sai 
Từ đồ thị ta thấy hàm số ( )C t bị gián đoạn tại 1t =  (giờ); 2t =  (giờ); 3t =  (giờ) 4t =  (giờ) nên 
hàm số không liên tục trên [ )0; ∞+ . 

c) Sai 
ta có: ( ) ( )

3 3
lim 180000, lim 140000
t t

C t C t
+ −→ →

= =  

( ) ( )
3 3

Vì lim lim   
t t

C t C t
+ −→ →

≠ nên không tồn tại ( )
3

lim
t

C t
→

 

d) Sai 
Một người có thời gian đỗ xe tăng dần đến 3 giờ và một người có thời gian đỗ xe giảm dần đến 
3 giờ thì chênh lệch chi phí giữa hai người luôn là 180000 140000 40000− =  (đồng). 

Câu 4: Một bảng giá cước taxi được cho như sau: 
Giá mở của ( )0,5km  Giá cước các km tiếp theo đến 30km  Giá cưới từ km thứ 31 

10000  đồng 13500  đồng 11000  đồng 
a) Công thức hàm số mô tả số tiền khách phải trả theo quãng đường di chuyển 

( )
( )

5000 13500 0,5 ; 0,5 30
( )

403250 11000 30 ; 30

x x
f x

x x

 + − < ≤= 
+ − >

. 

b) Công thức hàm số mô tả số tiền khách phải trả theo quãng đường di chuyển 

( )
( )

10000 ; 0,5
( ) 5000 13500 0,5 ; 0,5 30

403250 11000 30 ; 30

x x
f x x x

x x

 ≤


= + − < ≤
 + − >

. 

c) Hàm số ( )
( )

10000 ; 0,5
( ) 5000 13500 0,5 ; 0,5 30

403250 11000 30 ; 30

x x
f x x x

x x

 ≤


= + − < ≤
 + − >

 liên tục trên  . 
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d) Khách hàng đi quãng đường 40km  thì số tiền vị khách đó phải trả là 515000  đồng. 
Lời giải 

a) Sai b) Đúng c) Đúng d) Sai 
a) Sai 
+) Đoạn mở cửa (0,5 km): 
Giá mở cửa là 10.000 đồng cho 0,5 km đầu tiên. 
Khi 0 0,5x< ≤ , tiền cước là: ( ) 10000f x =  

+) Đoạn từ 0,5 km đến 30 km: 
Sau 0,5 km, giá cước là 13.500 đồng cho mỗi km. Ta có: 
Khi 0,5 30x< ≤ , tiền cước là: ( ) ( )10000 13500 0,5f x x= + −  

Vì 10.000 đồng là giá mở cửa, và ta trừ 0,5 km đầu tiên đã tính trong giá mở cửa. 
+) Đoạn từ km thứ 31 trở đi: 
Giá cước giảm còn 11.000 đồng mỗi km. Ta tiếp tục từ mức giá của 30 km đầu: 
Khi 30x > , tiền cước là: ( ) ( ) ( )10000 13500 30 0,5 11000 30f x x= + − + −  

b) Đúng 
+) Đoạn mở cửa (0,5 km): 
Giá mở cửa là 10.000 đồng cho 0,5 km đầu tiên. 
Khi 0 0,5x< ≤ , tiền cước là: ( ) 10000f x =  

+) Đoạn từ 0,5 km đến 30 km: 
Sau 0,5 km, giá cước là 13.500 đồng cho mỗi km. Ta có: 
Khi 0,5 30x< ≤ , tiền cước là: ( ) ( )10000 13500 0,5f x x= + −  

Vì 10.000 đồng là giá mở cửa, và ta trừ 0,5 km đầu tiên đã tính trong giá mở cửa. 
+) Đoạn từ km thứ 31 trở đi: 
Giá cước giảm còn 11.000 đồng mỗi km. Ta tiếp tục từ mức giá của 30 km đầu: 
Khi 30x > , tiền cước là: ( ) ( ) ( )10000 13500 30 0,5 11000 30f x x= + − + −  

Nên ( )
( )

10000 ; 0,5
( ) 5000 13500 0,5 ; 0,5 30

403250 11000 30 ; 30

x x
f x x x

x x

 ≤


= + − < ≤
 + − >

 

c) Đúng 
Xét tính liên tục của hàm số 
Ta cần kiểm tra tính liên tục tại các điểm chuyển tiếp 0,5x =  và 30x = . 
+) Tại 0,5x = : 

( ) ( )
0,5

lim 0,5 5000
x

f x f
−→

= = . 

( ) ( )
0,5

lim 5000 13500 0,5 0,5 5000
x

f x
+→

= + − = . 

Hàm số liên tục tại 0,5x = . 
+) Tại 30x = : 

( ) ( ) ( )
0,5

lim 30 5000 13500 30 0,5 403205
x

f x f
−→

= = + − = . 

( ) ( )
0,5

lim 5000 13500 30 0,5 403205.
x

f x
+→

= + − =  

Hàm số liên tục tại 30x = . 
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Hàm số liên tục trên  . 
d) Sai 
Khách hàng đi quãng đường 40km  thì số tiền vị khách đó phải trả là 
( ) ( )40 403250 11000 40 30 513250f = + − = . 

PHẦN III. Câu trắc nghiệm trả lời ngắn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 6. 

Câu 1: Tính ( )2lim
x

x x x
→−∞

+ + . 

Lời giải 
Trả lời: 0,5−  

Ta có: ( )2lim
x

x x x
→−∞

+ +
2 2

2
lim
x

x x x
x x x→−∞

+ −
=

+ − 2

lim
11

x

x

x x
x

→−∞
=

 + − 
 

 lim
11

x

x

x x
x

→−∞
=

+ −
 

lim
11 1

x

x

x
x

→−∞
=

 
− + + 

 

1 1lim 0,5.
211 1

x

x

→−∞
= = − = −

 
− + + 
 

. 

Câu 2: Tính 
0

2 1 4 4lim
x

x x
x→

+ + + − . 

Lời giải 
Trả lời: 1,25 . 

Ta có: 
( ) ( )

0 0

2 1 2 4 22 1 4 4lim lim
x x

x xx x
x x→ →

+ − + + −+ + + −
=  

( )
0 0

2 1 1 4 2 2 1lim lim
1 1 4 2x x

x x
x x x x→ →

 + − + −   = + = + + + + +    

11 1,25
4

= + = . 

Câu 3: Một cái hồ chứa 600l  nước ngọt. Người ta bơm nước biển có nồng độ muối 30  /g l  vào hồ với 
tốc độ 15 /l phút. Tính nồng độ muối trong hồ khi t  dần về dương vô cùng (đơn vị g/l) 
Trả lời: 30 

Lời giải 
Sau t  phút bơm nước vào hồ thì lượng nước là 600 15t+  ( l ) và lượng muối có được là 30.15 (  )t g  

Nồng độ muối của nước là: 30.15 30( ) (  / )
600 15 40

t tC t g l
t t

= =
+ +

. 

Khi t  dần về dương vô cùng, ta có: 
30 30 30lim ( ) lim lim lim 30(  / )404040 11

t t t t

t tC t g l
t t

tt
→+∞ →+∞ →+∞ →+∞

= = = =
+   ++ 

 

. 

Câu 4: Tính 2 2 2 2 2
1 3 5 7 2 1lim ...

n

n
n n n n n→+∞

+ + + + + + 
 

. 

Trả lời: 1 
Lời giải 

Dãy số 1,3,5,..., 2 1n +  là một cấp số cộng có 1 1, 2u d= =  và có 1n +  số hạng 

Suy ra ( ) ( )21 3 5 ... 2 1 1n n+ + + + + = +  
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Do đó 
2

2 2 2 2 2 2 2
1 3 5 7 2 1 2 1 2 1lim ... lim lim 1 1

n n n

n n n
nn n n n n n n→+∞ →+∞ →+∞

+ + +   + + + + + = = + + =   
   

 

Câu 5: Cho hình vuông ( )1C  có cạnh bằng 2.  Người ta chia mỗi cạnh của hình vuông thành ba phần 

bằng nhau và nối các điểm chia một cách thích hợp để có hình vuông ( )2C  (tham khảo hình vẽ 

bên dưới). Từ hình vuông ( )2C  lại tiếp tục làm như trên ta nhận được dãy các hình vuông 1C , 

2C , 3C ,., nC ,. Gọi iS  là diện tích của hình vuông { }( )1,2,3,.....iC i∈ . Tính 

1 2 3 ... ...nT S S S S= + + + + . 

 
Trả lời: 36 

Lời giải 
Cạnh của hình vuông ( )1C  là: 1 2a = . 

( )2
1 1 4S a⇒ = = . 

Cạnh của hình vuông ( )2C  là: 
2 2

2 1 1 1
2 1 5. .
3 3 3

a a a a   = + =   
   

. 

( )
2

2
2 1 1 1

5 5 5
3 9 9

S a a S
 

⇒ = = = 
 

. 

Cạnh của hình vuông ( )nC  là: 
2 2

1 1 1
2 1 5. .
3 3 3n n n na a a a− − −

   = + =   
   

. 

( )
2

2
1 1 1

5 5 5
3 9 9n n n nS a a S− − −

 
⇒ = = = 

 
. 

Vậy dãy số ( )nS  là một cấp số nhân lùi vô hạn có 1 1u S=  và công bội 5
9

q = . 

1

1
ST

q
=

−
4 3651

9

= =
−

. 

Câu 6: Cho hai hàm số ( )f x  và ( )g x  xác định trên   thỏa mãn ( )
1

5
lim 2,

1x

f x
x→

−
=

−
 ( )

1

1
lim 3.

1x

g x
x→

−
=

−
 

Biết 
( ) ( )

1

. 4 3
lim

1x

f x g x a
x b→

+ −
=

−
, trong đó ,a b  là những số nguyên dương và a

b
 tối giản. Giá 

trị của biểu thức 2P a b= +  bằng 
Trả lời: 29 

Lời giải 
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Ta có ( ) ( )
1 1

lim 5, lim 1.
x x

f x g x
→ →

= =  Khi đó 

( ) ( ) ( ) ( )
( ) ( ) ( )( )

( ) ( ) ( )
( ) ( ) ( )( )1 1 1

. 4 3 5 . 5. 1. 5
lim lim lim

1 1 . 4 3 1 . 4 3x x x

f x g x f x g x g xf x g x
x x f x g x x f x g x→ → →

+ − − + −   −    = =
− − + + − + +

 

( )
( )

( )
( ) ( )( )

( )
( ) ( ) ( )( )1

5 1 5lim . .
1 1. 4 3 . 4 3x

f x g x g x
x xf x g x f x g x→

 − − = + − −+ + + +  

 

1 5 172. 3.
65.1 4 3 5.1 4 3

a
b

= + = =
+ + + +

 

Vậy 2 29.P a b= + =  
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ÔN TẬP CUỐI CHƯƠNG 

ĐỀ TEST SỐ 02 

PHẦN I. Câu trắc nghiệm nhiều phương án lựa chọn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 12. Mỗi câu hỏi 
thí sinh chỉ chọn một phương án. 

Câu 1: Tính 
24 1 2lim

2 3
n n

n
+ − +

−
. 

A. 3
2

. B. 2 . C. 1. D. 1
5

. 

Câu 2: Tính 
3

3lim
3x

x
x→

−
+

. 

A.  . B. 2 . C. 0 . D. 1
5

. 

Câu 3: Cho hàm số  y f x  liên tục trên   và  
1

lim 3.
x

f x


  Khi đó giá trị  1f  bằng 

A.  1 3f  . B.  1 1f  . C.  1 1f  . D.  1 3f  . 

Câu 4: Dãy số ( )nu với 
12 5.7

3.2 2.7

n n

n n nu





 có giới hạn bằng a
b

  với  , 1a b  . Giá trị của biểu thức 

2 2P a b   là 
A. 1225P  . B. 1221P  . C. 37P  . D. 34P  . 

Câu 5: Gọi 2 4 21 ... ...
3 9 3

n

nS       .Giá trị của S  bằng 

A. 3S  . B. 5S  . C. 6S  . D. 4S  . 

Câu 6: ( )2lim 5
x

x x x
→−∞

+ −  bằng: 

A.  . B. 5 . C.  . D. 5
2

. 

Câu 7: Cho các giới hạn: ( )
0

lim 2
x x

f x
→

= ; ( )
0

lim 3
x x

g x
→

= , hỏi ( ) ( )
0

lim 3 4
x x

f x g x
→

 −   bằng 

A. 5 . B. 2 . C. 6− . D. 3 . 

Câu 8: Cho giới hạn 
2

22

3 2lim
4x

x x a
x b→

− +
=

−
 trong đó a

b
 là phân số tối giản. Tính 2 2.S a b= +  

A. 20S = . B. 17S = . C. 10S = . D. 25S = . 

C
H

Ư
Ơ

N
G

 
 V GIỚI HẠN 

HÀM SỐ LIÊN TỤC 
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Câu 9: Cho hàm số ( )
2   khi  2

2 2
4                 khi  2

x x
f x x

x

− ≠= + −
 =

. Chọn mệnh đề đúng? 

A. Hàm số liên tục tại 2x = . B. Hàm số gián đoạn tại 2x = . 
C. ( )4 2f = .  D. ( )

2
lim 2
x

f x
→

= . 

Câu 10: Cho dãy số ( )nu có 6 8
2.10 9

n n

n n nu +
=

+
. Khi đó lim nu  bằng 

A. +∞ . B. 1
2

. C. −∞ . D. 0 . 

Câu 11: Giá trị của 
2

21

2 3lim
1x

x x
x→−

− −
−

 là 

A. 2 . B. 0 . C. 1. D. −∞ . 

Câu 12: Tìm giới hạn của hàm số 
3

2 1lim
3x

x
x

 


 

A. 4 . B. 4 . C. 1
4

. D. 1
4

 . 

PHẦN II: Câu trắc nghiệm đúng sai. Thí sinh trả lời câu hỏi. Trong mỗi ý a), b), c), d) ở mỗi câu, thí 
sinh chọn đúng hoặc sai. 

Câu 1: Cho hai dãy số ( ) ( ),n nu v  với 14.3 7 ; 7 .n n n
n nu v+= =−  

a) =
1lim 0.
nv

 

b) 8lim .
3 2 19

n n

n n

u v
u v

−
=

+
 

c) = +∞lim nu . 

d) = +∞lim nv . 

Câu 2: Cho hàm số 2

2

 khi 1
2( )

3 2  khi 1
1

− ≤= 
− + >

 −

x
f

x x

x

x
x

x

 và 2( ) 3 1g x x x= − + . 

a) Hàm số ( )f x  liên tục tại điểm 0 1x = . 

b) Hàm số ( )g x  liên tục tại điểm 0 1x = . 

c) Giới hạn 
1

1lim ( ) . 
2x

f x
+→

=  

d) Hàm số ( ) ( )y f x g x= +  liên tục tại điểm 0 1x = . 

Câu 3: Cho các hàm số 

2 4  khi 2( ) 2
 k5 hi 2

x xf x x
x

 −
≠= −

 =

 và 2( )
1

g x
x

=
−

. 
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a) Hàm số ( )g x  liên tục tại điểm 0 3x = . 
b) Giới hạn 

2
lim ( ) 4
x

f x
→

=  

c) Hàm số ( )f x  liên tục tại điểm 0 2x = . 

d) Hàm số 
( )
( )

f x
y

g x
=  liên tục tại điểm 0 2x = . 

Câu 4: Cho các hàm số 
2

4 7 1 khi 2
4( )

3 4 khi 2
4

x x
xf x

x x

 − −
> −= 

− ≤

 và 

2 2  khi 2
2( )

1  khi 2
12

x x
xg x

x x

 + −
> −= 

− − ≤

.  

a) Hàm số ( )f x  liên tục tại điểm 0 2x = . 

b) Hàm số ( )g x  gián đoạn tại điểm 0 2x = . 

c) Giới hạn
2

1lim ( ) . 
4x

g x
+→

=  

d) Hàm số ( )
( )

f x
y

g x
=  liên tục tại điểm 0 2x = . 

PHẦN III. Câu trắc nghiệm trả lời ngắn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 6. 

Câu 1: Tính 
0

2 1 4 4lim
x

x x
x→

+ + + − . 

Câu 2: Cho hàm số 
0 khi 0

( )
1 khi 0

t
H t

t
<

=  ≥
 (hàm Heaviside, thường được dùng để mô tả việc chuyển trạng 

thái tắt/mở của dòng điện tại thời điểm 0t = ). Tính 
0

lim ( )
t

H t
−→

. 

Câu 3: 
3

31

1lim
4 4 2x

x
x→

−
+ −

 bằng 

Câu 4: Biết rằng ( )2lim 5 2 5 5
x

x x x a b
→−∞

+ + = + , ,a b∈ . Tính 5S a b= +  

Câu 5: Tại một cơ sở sản xuất nước tinh khiết, nhân viên phụ trách sản xuất cho biết, nếu mỗi ngày cơ 

sở này sản xuất ( )3x m  nước tinh khiết thì phải chi phí các khoản sau: 3  triệu đồng chi phí cố 

định; 0,12  triệu đồng chi phí bảo dưỡng máy móc cho mỗi mét khối sản phẩm. Gọi ( )C x  là chi 

phí sản suất ( )3x m  sản phẩm mỗi ngày và ( )C x là chi phí trung bình mỗi mét khối sản phẩm. 

Khi đó tính ( )lim
x

C x
→+∞

 

Câu 6: Tính giới hạn 
3

20

1 4 1 6lim .
x

x x
x→

+ − +  

 

---------- HẾT ---------- 
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HƯỚNG DẪN GIẢI CHI TIẾT 

PHẦN I. Câu trắc nghiệm nhiều phương án lựa chọn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 12. Mỗi câu hỏi 
thí sinh chỉ chọn một phương án. 

Câu 1: Tính 
24 1 2lim

2 3
n n

n
+ − +

−
. 

A. 3
2

. B. 2 . C. 1. D. 1
5

. 

Lời giải 

Ta có: 
24 1 2lim

2 3
n n

n
  



2 2
1 1 24

lim 32

n n n

n

  




2 0
2


 1 . 

Câu 2: Tính 
3

3lim
3x

x
x→

−
+

. 

A.  . B. 2 . C. 0 . D. 1
5

. 

Lời giải 

Ta có 
3

3lim
3x

x
x




3 3 0
3 3


 


. 

Câu 3: Cho hàm số  y f x  liên tục trên   và  
1

lim 3.
x

f x


  Khi đó giá trị  1f  bằng 

A.  1 3f  . B.  1 1f  . C.  1 1f  . D.  1 3f  . 

Lời giải 

Vì hàm số  y f x  liên tục trên   nên hàm số đó liên tục tại 1x  . Vì vậy    
1

lim 1 .
x

f x f


  

Suy ra  1 3f  . 

Câu 4: Dãy số ( )nu với 
12 5.7

3.2 2.7

n n

n n nu





 có giới hạn bằng a
b

  với  , 1a b  . Giá trị của biểu thức 

2 2P a b   là 
A. 1225P  . B. 1221P  . C. 37P  . D. 34P  . 

Lời giải 

Ta có: 
1

2 35
2 5.7 7
3.2 2.7 23. 2

7

n

n n

n nn nu


     
 

     


35lim
2nu  . 

Vậy 1221P  .
 

Câu 5: Gọi 2 4 21 ... ...
3 9 3

n

nS       .Giá trị của S  bằng 

A. 3S  . B. 5S  . C. 6S  . D. 4S  . 
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Lời giải 

Ta thấy 2 4 21, , ,..., ,....
3 9 3

n    
 là một cấp số nhân lùi vô hạn có 

1 1
2
3

u

q

  

. 

Do đó: 1 3
1

uS
q

 


. 

Câu 6: ( )2lim 5
x

x x x
→−∞

+ −  bằng: 

A.  . B. 5 . C.  . D. 5
2

. 

Lời giải 

Ta có  2 2
2

5lim 5 lim 1 1
x x

x x x x
x 

            

Ta có: 

2

2
2

2

lim
5lim 1 15lim 1 1 2

x

x

x

x

x
x

x







                     

 

Câu 7: Cho các giới hạn: ( )
0

lim 2
x x

f x
→

= ; ( )
0

lim 3
x x

g x
→

= , hỏi ( ) ( )
0

lim 3 4
x x

f x g x
→

 −   bằng 

A. 5 . B. 2 . C. 6− . D. 3 . 
Lời giải 

Ta có ( ) ( )
0

lim 3 4
x x

f x g x
→

−   ( ) ( )
0 0

lim 3 lim 4
x x x x

f x g x
→ →

= − ( ) ( )
0 0

3 lim 4 lim
x x x x

f x g x
→ →

= − 6= − . 

Câu 8: Cho giới hạn 
2

22

3 2lim
4x

x x a
x b→

− +
=

−
 trong đó a

b
 là phân số tối giản. Tính 2 2.S a b= +  

A. 20S = . B. 17S = . C. 10S = . D. 25S = . 
Lời giải 

2

22 2 2

3 2 ( 1)( 2) 1 1lim lim lim .
4 ( 2)( 2) 2 4x x x

x x x x x
x x x x→ → →

− + − − −
= = =

− + − +
 

Do đó 1;  4a b= = suy ra 2 21 4 17.S = + =  

Câu 9: Cho hàm số ( )
2   khi  2

2 2
4                 khi  2

x x
f x x

x

− ≠= + −
 =

. Chọn mệnh đề đúng? 

A. Hàm số liên tục tại 2x = . B. Hàm số gián đoạn tại 2x = . 
C. ( )4 2f = .  D. ( )

2
lim 2
x

f x
→

= . 

Lời giải 
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( )
2

lim
x

f x
→ 2

2lim
2 2x

x
x→

−
=

+ −

( )( )
2

2 2 2
lim

2x

x x

x→

− + +
=

−
( )

2
lim 2 2
x

x
→

= + + 4=  

( )2 4f =  

( ) ( )
2

lim 2
x

f x f
→

⇒ =  

Vậy hàm số liên tục tại 2x = . 

Câu 10: Cho dãy số ( )nu có 6 8
2.10 9

n n

n n nu +
=

+
. Khi đó lim nu  bằng 

A. +∞ . B. 1
2

. C. −∞ . D. 0 . 

Lời giải 

6 8lim lim
2.10 9

n n

n n nu +
=

+

3 4
5 5lim

92
10

n n

n

   +   
   =

 +  
 

0= . 

Câu 11: Giá trị của 
2

21

2 3lim
1x

x x
x→−

− −
−

 là 

A. 2 . B. 0 . C. 1. D. −∞ . 
Lời giải 

Ta có: 
2

21 1 1

2 3 ( 1)( 3) 3 1 3lim lim lim 2
1 ( 1)( 1) 1 1 1x x x

x x x x x
x x x x→− →− →−

− − + − − − −
= = = =

− − + − − −
. 

Vây, 
2

21

2 3lim 2
1x

x x
x→−

− −
=

−
. 

Câu 12: Tìm giới hạn của hàm số 
3

2 1lim
3x

x
x

 


 

A. 4 . B. 4 . C. 1
4

. D. 1
4

 . 

Lời giải 

Ta có 
  

     3 3 3

2 1 2 12 1 3lim lim lim
3 3 2 1 3 2 1x x x

x xx x
x x x x x  

     
 

      
 

3

1 1lim
42 1x x


 

 
. 

PHẦN II: Câu trắc nghiệm đúng sai. Thí sinh trả lời câu hỏi. Trong mỗi ý a), b), c), d) ở mỗi câu, thí 
sinh chọn đúng hoặc sai. 

Câu 1: Cho hai dãy số ( ) ( ),n nu v  với 14.3 7 ; 7 .n n n
n nu v+= =−  

a) =
1lim 0.
nv
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b) 8lim .
3 2 19

n n

n n

u v
u v

−
=

+
 

c) = +∞lim nu . 

d) = +∞lim nv . 

Lời giải 

a) Đúng b) Đúng c) Sai d) Đúng 

a)  
= = 

 

1 1lim lim 0.
7

n

nv
 đúng. 

b)

34. 8
0 8 87lim lim lim lim .

3 2 12.3 19. 0 19 1
9

4. 8
9312. 1

7

3 .7
7

n n

n

n

n n
n

n n
n

u v
u v

  − − − = = = =
+ − −



−

 − 


 đúng. 

c) ( )+
  
 = − = − 
   

1 3lim lim 4.3 7 lim 7 4 7
7

n
n n n

nu  

3lim 7 ;lim 4 7 7 0 lim .
7

n
n

nu
  = +∞ − = − < ⇒ = −∞  
   

 sai. 

d) = +∞lim 7n . đúng. 

Câu 2: Cho hàm số 2

2

 khi 1
2( )

3 2  khi 1
1

− ≤= 
− + >

 −

x
f

x x

x

x
x

x

 và 2( ) 3 1g x x x= − + . 

a) Hàm số ( )f x  liên tục tại điểm 0 1x = . 

b) Hàm số ( )g x  liên tục tại điểm 0 1x = . 

c) Giới hạn 
1

1lim ( ) . 
2x

f x
+→

=  

d) Hàm số ( ) ( )y f x g x= +  liên tục tại điểm 0 1x = . 

Lời giải 
a) Đúng b) Đúng c) Sai d) Sai 

 

-Ta có: 1(1)
2

f = −  và 
1 1

1lim ( ) lim
2 2x x

xf x
− −→ →

−
= = − , 

2

21 1 1 1

3 2 ( 1)( 2) 2 1lim ( ) lim lim lim . 
1 ( 1)( 1) 1 2x x x x

x x x x xf x
x x x x+ + + +→ → → →

− + − − −
= = = = −

− − + +  

Vậy 
1

1(1) lim ( )
2x

f f x
→

= = −  nên hàm số ( )f x  liên tục tại điểm 0 1x = . 
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- Ta có: (1) 1g = −  và 2

1
lim ( ) 1 3 1 1 1
x

g x
→

= − ⋅ + = −  nên 
1

(1) lim ( )
x

g g x
→

= . 

Vậy hàm số ( )g x  liên tục tại điểm 0 1x = . 

Câu 3: Cho các hàm số 

2 4  khi 2( ) 2
 k5 hi 2

x xf x x
x

 −
≠= −

 =

 và 2( )
1

g x
x

=
−

. 

a) Hàm số ( )g x  liên tục tại điểm 0 3x = . 
b) Giới hạn 

2
lim ( ) 4
x

f x
→

=  

c) Hàm số ( )f x  liên tục tại điểm 0 2x = . 

d) Hàm số 
( )
( )

f x
y

g x
=  liên tục tại điểm 0 2x = . 

Lời giải 

a) Đúng b) Đúng c) Sai d) Sai 

a) Ta có: 2(3) 1
3 1

g = =
−

 và 
3 3

2lim ( ) lim 1
1x x

g x
x→ →

= =
−

; suy ra 
2

lim ( ) (2)
x

g x g
→

= . 

Vậy hàm số ( )g x  liên tục tại điểm 0 2x = . 

b) 
2

2 2 2 2

4 ( 2)( 2)lim ( ) lim lim lim( 2) 4
2 2x x x x

x x xf x x
x x→ → → →

− − +
= = = + =

− −
. 

c) Ta có: (2) 5f =  và 
2

2 2 2 2

4 ( 2)( 2)lim ( ) lim lim lim( 2) 4
2 2x x x x

x x xf x x
x x→ → → →

− − +
= = = + =

− −
. 

Suy ra 
2

lim ( ) (2)
x

f x f
→

≠ . 

Vậy hàm số ( )f x  không liên tục tại điểm 0 2x = . 

d) Vì hàm số ( )f x  không liên tục tại điểm 0 2x =  nên hàm số 
( )
( )

f x
y

g x
= bị gián đoạn tại 

0 2x = . 

Câu 4: Cho các hàm số 
2

4 7 1 khi 2
4( )

3 4 khi 2
4

x x
xf x

x x

 − −
> −= 

− ≤

 và 

2 2  khi 2
2( )

1  khi 2
12

x x
xg x

x x

 + −
> −= 

− − ≤

.  

a) Hàm số ( )f x  liên tục tại điểm 0 2x = . 

b) Hàm số ( )g x  gián đoạn tại điểm 0 2x = . 

c) Giới hạn
2

1lim ( ) . 
4x

g x
+→

=  

d) Hàm số ( )
( )

f x
y

g x
=  liên tục tại điểm 0 2x = . 
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Lời giải 

a) Đúng b) Sai c) Sai d) Đúng 

a) Ta có: ( )0 2

1(2) lim ( )
2 x

f x f f x
−→

= = = . 

( )( )0
22 2 2

4 7 1 4 1lim ( ) lim lim lim ( )
4 22 4 7 1x x x x x

xf x f x
x x x+ + + −→ → → →

− −
= = = =

− + − +
. 

22 2

1lim ( ) lim ( ) lim ( ) (2)
2 xx x

f x f x f x f
− + →→ →

⇒ = = = = . 

Vậy hàm số ( )f x liên tục tại điểm 0 2x = . 

b, c) Ta có: 
2 2

1 2 1 1 1(2) ; lim ( ) lim
4 412 12x x

xg g x
− −→ →

− − − − = = − = = − 
 

; 

2 2 2 2

2 2 2 4 1 1lim ( ) lim lim lim . 
2 4(2 )( 2 2) 2 2x x x x

x xg x
x x x x+ + + +→ → → →

 + − + − −
= = = = −  − − + + + +   

Suy ra 
2

1lim ( ) (2)
4x

g x g
→

= − = . 

Vậy hàm số ( )g x  liên tục tại điểm 0 2x = . 

d) Vì hàm số ( )y f x= và hàm số ( )y g x= liên tục tại 0 2x =  nên hàm số ( )
( )

f x
y

g x
=  liên tục 

tại điểm 0 2x = . 

PHẦN III. Câu trắc nghiệm trả lời ngắn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 6. 

Câu 1: Tính 
0

2 1 4 4lim
x

x x
x→

+ + + − . 

Lời giải 

Trả lời: 1,25 . 

Ta có: 
( ) ( )

0 0

2 1 2 4 22 1 4 4lim lim
x x

x xx x
x x→ →

+ − + + −+ + + −
=  

( )
0 0

2 1 1 4 2 2 1lim lim
1 1 4 2x x

x x
x x x x→ →

 + − + −   = + = + + + + +    

11 1,25
4

= + = . 

Câu 2: Cho hàm số 
0 khi 0

( )
1 khi 0

t
H t

t
<

=  ≥
 (hàm Heaviside, thường được dùng để mô tả việc chuyển trạng 

thái tắt/mở của dòng điện tại thời điểm 0t = ). Tính 
0

lim ( )
t

H t
−→

. 

Lời giải 
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Trả lời: 0 

Với dãy số ( )nt  bất kì sao cho 0nt <  và 0nt → , ta có ( ) 0nH t = . 

Do đó ( )
0

lim ( ) lim lim 0 0nn nt
H t H t

− →+∞ →+∞→
= = = . 

Câu 3: 
3

31

1lim
4 4 2x

x
x→

−
+ −

 bằng 

Lời giải 

Trả lời: 1 

Ta có 
3

31

1lim
4 4 2x

x
x


 

 
  

  

2 33

1 3 2 3

( 1) 4 4 2 4 4 4
lim

4 4 8 1x

x x x

x x x

    


   

    
  

2 33

1 3 2 3

1 4 4 2 4 4 4
lim

4 1 1x

x x x

x x x

    


  
 

  
 

2 33

1 3 2 3

4 4 2 4 4 4
lim

4 1x

x x

x x

   


 
 1.  

Câu 4: Biết rằng ( )2lim 5 2 5 5
x

x x x a b
→−∞

+ + = + , ,a b∈ . Tính 5S a b= +  

Lời giải 

Trả lời: -1 

Ta có ( )2

2

2lim 5 2 5 lim
5 2 5x x

xx x x
x x x→−∞ →−∞

+ + =
+ −

 

2 2 1 1lim 5
52 2 5 55 5

x

x

→−∞
= = = − = −

−
− + −

5a b= +
1

5 15
0

a
S a b

b

 = −→ ⇒ = + = −
 =

. 

Câu 5: Tại một cơ sở sản xuất nước tinh khiết, nhân viên phụ trách sản xuất cho biết, nếu mỗi ngày cơ 

sở này sản xuất ( )3x m  nước tinh khiết thì phải chi phí các khoản sau: 3  triệu đồng chi phí cố 

định; 0,12  triệu đồng chi phí bảo dưỡng máy móc cho mỗi mét khối sản phẩm. Gọi ( )C x  là chi 

phí sản suất ( )3x m  sản phẩm mỗi ngày và ( )C x là chi phí trung bình mỗi mét khối sản phẩm. 

Khi đó tính ( )lim
x

C x
→+∞

 

Lời giải 
Trả lời: 0,12 

Chi phí mỗi ngày là tổng các chi phí nên ( ) 0,12 3C x x= +  (triệu đồng). 

Chi phí trung bình trên mỗi khối sản phẩm là ( ) 0,12 3 30,12xC x
x x
+

= = + . 
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Sưu tầm và biên soạn 

( ) 3lim lim (0,12 ) 0,12
x x

C x
x→+∞ →+∞

= + = . 

Câu 6: Tính giới hạn 
3

20

1 4 1 6lim .
x

x x
x→

+ − +  

Lời giải 
Trả lời: 2 

( ) ( ) 33

2 20 0

1 4 2 1 2 1 1 61 4 1 6lim lim
x x

x x x xx x
x x→ →

+ − + + + − ++ − +
=  

( )( ) ( ) ( ) ( )( )0 2 23 3

4 8 12 4 12lim 2.
2 31 4 2 1 2 1 2 1 1 6 1 6x

x
x x x x x x→

 
 − + −

= + = + = 
+ + + + + + + + + 

 
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