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HAM $O MU VA HAM
SO LOGARIT

Trong chuong ndy, ching ta tim hi€u nhirng néi dung sau:
IGy thira; 16garit va cac phép tinh I6garit; ham s6 mi, ham
so lI6garit, phurong trinh va bat phuong trinh mi va 16garit

1) Lay thira véi sé mi nguyén

Ta da biét " =ag.a.....a (n€N,n>0,a € R) va a® = 1,Va # 1. Lity thita véi s6 mii nguyén
N—

. n thita sb a
dudc dudc dinh nghia nhu sau:

Véi s6 nguyén duong n, s6 thuc a # 0, Iy thira ctia a véi s6 mi@t —n xéac dinh béi
1
a"=—.

al’l

(Al

P
L Luu Y.

<1> a®=1,YacR,a#0;
(2) 0° va 0"(v6i n > 0) khong c6 nghia;
(8) Néum <nvaa>1thia" <a"

(4) Néum<nva0<a<1thia">a"

2) Can bdc n

Véi moi s6 nguyén duong n > 2 va b 1a sb thuc bat ki. S6 a dudc goi 1a can bac n caa
b néu a" = b. Khi d6:

- Néu n chén thi:

* b < 0: khong ton tai can bac n cta b.

* b =0: c6 duy nhat mét cin bac n ctia b 1a 0.

* b > 0: c6 hai cén bac n d6i nhau 1a /b va V/b.

- Néu 7 18 thi ¢6 duy nhat mot cin bac n cta b 1a V/b.
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§1. Lay thira

L LuuY.
& Néu n chan thi can thiic V/b c¢6 nghia khi b > 0.

& Néu n 16 thi can thic /b luén c6 nghia véi moi sé thuc b.

Tinh chét. T dinh nghia ta cé cdc tinh chdt sau day (véi diéu kién cdc cin thic diéu cé
nghia).

(1) a-/b=/ab. @ va= akhinle’~ | @(\/E)m:\/a_m

) |a| khi n chan

G5 ® YFi- e

4) Liy thira véi s6 mi hiru fi

A S AR T m ~ S - s A ~ 204
Cho s0 thuc a va so httu r = —,m,n € Z,n > 0. Luy thtuta ctia a v6i so mu r, ki hiéu
n
a” xac dinh béi

3|3

N}
I
Q
I
Q
3

5) Lay thira véi s mi thuc

Tinh chét. Lily thira véi sé6 mii thuc cé tinh chdt tuong tu nhu liy thiva vdi sé6 mi tu nhién.
Cho a,b la nhitng sé thuc duong; o, B la nhiing sé thuc bat ki. Khi do:

a®.aB = 4o +B; a®\B — a®B a\* ﬁ

@ ' 3) (a%) ® () -
(2) 2B =a*F; (4) (ab)* = a*b%;

Il. PHAN DANG BAI TAP

Tinh gid tri bi€u thirc chixa lay thira

Ap dung céc tinh cht liy thira véi sb mii nguyén, hitu ti va thuc da néu 6 trén dé tinh
toan cdc gi4 tri ctia biéu thiic chia liy thira.

Tinh gia tri cia biéu thic:

a) P=/—4-8. YA (1)%1 (1)‘73
2 c) A=|— +{ = .
b) §=273. 27 16
(e} Hwo/'/(? f/(?)z(;fzkz’zf;
a) TacoP=+v—4-8=+v/-32=-2.
2
b) TacS=273 =v272=32=09.
1\3 1\7% 1 3
c)A:(ﬁ) +(E) =273 +164 = V2T + V163 = V33 4+ V212 =34+ 23 = 11.
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Chuong 6. Ham s& ma va ham sb [6garit

> Vidu2 * 77 7 7Y 1Y
Tinh gi4 tri cia cac biéu thic:
4/773
a) ¢ (1_\5)4; b) v/2v/2.
[ Ha‘o/‘/(y f/(f/iﬂzf(izf.
a) Ta c6 \“/(1—\/5)4: ‘1—\6 —V2-1vil—v2<0.
b) Ta 6 v/2v2 = \/V23V2 =V V24 = i/ (V2)* = 2.
BAI TAP AP DUNG
*3

[ sai1

Tinh gi4 tri cac biéu thic sau:

................................................................

..............................

iz

Tinh gia tri cac biéu thiic sau:

a) 20 (1)5- ¢) 4273V7.g2V7;
2 1\ 075 1 -4
b) 27%—}—81_0775—250’5; d) (ﬁ) +<ﬁ) 5
D

................................................................

¢ Bién d6i vé cung co so hoic cung s6 mu;

m
& Chu y cong thic v/a™ =an.

Dang @ RUt gon, bién ddi biéu thirc chira lay thira

0 () (i)

f) (43+\B_4\E*1) '272\/?

..............................

..............................
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§1. Lay thira

Viét cac biéu thiic sau duéi dang luy thita véi sé6 mi hitu ti:

1

a) V23. b) { > ¢) (Ja)* (a>0).
[ /’l{uo/éy f/(f)z(izfézf.
1
3 1 1\53 4
a) V23 =22, b) ﬁ=<ﬁ> . o) (a)*=a5.

Viét cac biéu thiic sau dudi dang mot luf thita véi sé6 mi hitu ti:

3Lz . L/1 . 1 s
a) a5-a2:a 5 vbia>0; b) \Va2\/a2\/avéia>0; c) x3.%xv6ix>0;

1

b3 11
d) %Véib>0; e) /x>./x véix > 0; f) \Jav/aya:a6 véia>0.
[ Hwo/‘/z(/c f/afiz,jzf(iz,

21

1
. . 3/ L3 1 21\ 3
(5) Véix>0taco ¢/x5.¢x= Vx> x4 = x5+4:(x4> =x

Q
ﬁ
B

Q

o=

I

Q

ﬁ

Q

I—

N

o=

Il
i

?y

Y

N

o=

I

ﬁ

Q

NI

Q

o=

Il

Q

ool

Q

oz

I

Q|

S

NN

° a‘ﬁfl -a3*‘6
Rut gon biéu thic A = A v6i a > 0.
(aﬁﬂ) -

[ den(/c (/afiz,jzf(i[,

N s
) e e
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Chuong 6. Ham s& ma va ham sb [6garit

BAI TAP AP DUNG

o z

Viét cac biéu thic sau dudi dang mot luf thita véi sé mi hitu ti:

2
a) VI1.V7; b) o3 -\/a véi a > 0;

c) xée/fvéix>0; d) /a\/a véia>0;
e) %-v4a—3:v6a_1véia>0; f) /X2 X5Vx3 %3 véi x> 0;
e

..............................................................................................
..............................................................................................

[ scis ;

-----------------------------------------------------------------------------------------------

o ) *

..............................................................................................
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§1. Lay thira

[ scis | -

o
®

4 4

, e , X3y+xy3
Rut gon biéu thtc N = ———— (x>0, y > 0).
& Vx+ 3y ( y>0)

..............................................................................................

a7 | -
3

..............................................................................................

[ scis | ;

..............................................................................................

..............................................................................................

Dang @ So sanh cac Iy thura

(1) Néum<nvaa>1thiad"<a"
@ Néum<nva0<a<1thiad">d.
Tuong tu cho truong hop m > n.

.

Khong st dung may tinh cam tay, hay so sanh céc sb:

a) 10V2 va 10; b) 3V8 va 33; ) 8V3 va 42V3,

[} /‘[u()ﬁ a,/(f/z// lal.

a) Tac61=+1.Do1<2nén v1<+v2. Vicdsd1016n hon 1 nén 10‘ﬁ>10ﬁhay 10V2 > 10.
b) Ta c6 3 =+/9. Do 8 < 9 nén v/8 < /9. Vi co s6 3 16n hon 1 nén 3V8 < 33
¢) Tacé: 87 = ()Y =233 va 423 = (22)2V° — 243,

Vi3y3 <4v/3va2>1nén 233 <243 vay 8V3 < 42V3,
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Chuong 6. Ham s& ma va ham sb [6garit

Tim s0 nho hon 1 trong cac so sau:

@ (0,7)2017. (0,7)—2017- © (1’7)2017. ®) (2,7)2017-

e uong f/avé/mffzzf, Ta c6: 0,7 < 1< (0,7)*7 < 12017 & (0,7)V < 1.

Cho (v2—1)" < (v2-1)". Khi d6
@A) m>n. B) m #n. © m<n. D) m=n.

0<v2-1<1

(vV2-1)" < (vV2-1)

n=>m>n.

() Haog a,]a’)z(,;jz,'dzﬁ. Do {

BAI TAP REN LUYEN

a5 | -
Khéng st dung méay tinh cam tay, hay so sanh cac sb:

a) 22V3 vy 23V2; b) 16V3 va 43V2,

..............................................................................................

..............................................................................................

[ sci 10 :

Thuc hién cac yéu cau sau: 202
(1) Cho A = 199223 B = \/199°"* S0 sanh 4, B.

(2) Sap theo A = 3%, B= 1101 va C = 1331!9%0 theo thit tu tit 16n dén bé.

..............................................................................................
..............................................................................................

..............................................................................................
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§1. Lay thira

Dang @ Van dung thuc tién

Trong mau ctia mot sinh vat da chét 7 nam, ti sé6 R cta carbon phéng xa con lai va
carbon khong phéng xa con lai ¢6 thé duge wée tinh bang cong thic R=A- 2,7ﬁ. Trong
dé A 1a tinh s6 ctia carbon phéng xa va carbon khong phéng xa trong cd thé séng

(Nguon: R.I. Charles et al. Algebra 2, Pearson).

Tinh dai lugng R theo A trong mau sinh vat da chét d6 sau 2000 ndm; sau 4000 nam;
sau 8000 nam (1am tron két qua dén hang phan tram).

[} Haozy r/af/gy[(i[,
Pai luong R trong mau sinh vat da chét d6 sau 2000 naAm laR=A- 2,7_% ~ 0,78 -A.

Pai lugng R trong méu sinh vat da chét d6 sau 4000 nam la R=A- 2,7_% ~0,61-A.
. X . A ~ A . v N _ 8000
Pai lugng R trong mau sinh vat da chet d6 sau 8000 nam la R =A-2,77 3033 ~ 0,37 - A.

BAI TAP VAN DUNG

[ sei11 ] 2

Tai mot vung bién, gia st cuong do anh sang I thay d6i theo do sau theo cong thic 7 =

Ip- 107934 trong d6 d 1a d6 sau (tinh bang mét) so véi mét ho, Iy 1a cuong d6 anh sang tai
mét ho.

(1) Tai d sau 1 m, cudng do 4nh sang gap bao nhiéu lan 1,?
(2) Cuong dd 4nh sang tai d sdu 2 m gip bao nhiéu lan so véi tai d6 sdu 10 m? Lam tron
ket qua den hai chit s6 thap phan.
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Chuong 6. Ham s& ma va ham sb [6garit

I saiTar

PHAN I. Céu trdc nghiém nhiéu phurong én lya chon. M&i céu hai thi sinh chi chon mét
phuong an.

23.2714573.54

$> Cau 1. Gi4 tri ctia biéu thitc P = 103102 (0.1)0 la

@) —9. —10. © 10. D) 9.
$> CAu 2. Cho cac sb thuc a,b,m,n(a,b > 0). Khang dinh nao sau day la dang?

@) Z—j = \am. (@™)" = a™™", © (a+b)"=d"+b". (D) a™-a" = a"t".
$> Cau 3. Cho cac sb thuc a, b, n, m (a,b > 0). Khang dinh nao sau day la ding?

@) (a™)" = a™", (a+b)"=a™+b". (C) Z—’: = a". D) a"-a" = a™tn,
&> CAu 4. Rut gon biéu thie Q = b3 : Vb v6i b > 0.

® Q=b"3. ® Q=b3. © Q=bs. ® 0 =1
$> CAu 5. Biéu thitc P = y/—4- v/8 c6 gia tri bang

@) 4v/2. —2. ©) 2. D) —4v2.

$> C@u 6. Cho x,y > 0 va a, B € R. Tim dang thic sai duéi day.
@ () =x%y% B A%y = (x+y)% © )P =2P, @ 2% =x04P.
¢ CAu 7. Véi a 1a s6 thuc duong tity ¥, Va2 bang

@) as. ®) a. © as. D) a3.
& Cau 8. Véi a 12 s6 thye duong tiy §, a* a2 bing
or) ® . © ai. ®) a3.
$> CAu 9. Thu gon biéu thic A = Va3 - a véi a 1a sé thuc duong ta dudc
@A:a%. A:aZT. @A:a%. @A:a%.
4> Cdu 10. Véi m 1a s6 thuc duong tiy ¥, biéu thiic m13_0 : m% bang
@ m. ® mlo. © m7. ©® m3.
$> Cau 11. Cho a > 0;a # 1; o, B € R. Khang dinh nao sau day sai?
@ Z—Z —a% B, a%-aP = a%+h, © a®+aP =a®F. D) (a®)P =a*b.

~ % < A7~ N m , < ~L A ~ < < 4
¢S Cau 12. Cho so thuc a duong va so httu ti r = —, trong dé m 1a mo6t so0 nguyén va n la so
n
nguyén duong. Ly thua cta a v6i so mu r, ky hiéu a”, dudc xac dinh béi

@) a =an = Va". ®) d' =an = "a. © d =an = "Wa. O r=an=+am.

4 CGu 13. Tinh gid tri cia biéu thitc P = (7+4v3)" - (4/3-7)" .
2016
@® P=(7+4V3) “®prP=1 © P=7-4V3. D) P=7+4V3.
$> Cau 14. Biéu thic P = y/—4- /8 ¢6 gia tri bang
@) 4V/2. 2. © 2. (D) —4v/2.
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§1. Lay thira

> Cau 15. Gia tri v/2021-v/2021 viét duéi dang lity thita véi s6 mii hitu ty la
2 1 8 1
(A) 20215. B) 202175, (©) 202175, (D) 202110,
4 0 . 2 S
¢S Cau 16. Cho a la so6 thuc duong khac 1. Gia tri cta biéu thic P = a3 /a bang
2 5 7
@a? ag. @a3. @ag.
&> C@u 17. Cho bidu thic P = V/x- v/x5 - V33, véi x > 0. Ménh d nao dudi day ding?
15 7 5 47
(A) P=xT6. B) P=xT6. (©) P=x%2. @P:xm.

$> Cau 18. Biét bidu thic P = {/x33/x2\/x, (x > 0) dugc viét dudi dang liy thita véi s6 mil
hitu ty 1a x*. Khi d6, gia tri cta o bang

37 23 23 53
5 ® 36 30° 30°
¢> Cau 19. Rit gon bidu thite P = x5 - ¥x v6i x > 0.
@) P = /x. B) P = x. © P=x5. D) P =2,
> Cau 20. Rat gon biéu thitc P = x6 - /x véi x > 0.
@) P =x5. ®) P = /x. © P=x5. D) P =2
$> Céu 21. Biét rang 10% = 2 108 = 5. Tinh 1oa+ﬁ+ 1028,
5
10. =, =, —.
® 10 ‘3 5 @ 5 52
1 1
- .z , e . 3vb+b3
¢S Cau 22. Cho hai so thuc duong a, b. Rut gon biéu thiic A = M ta thu dudgc
Va+ Vb
A=ad"-b". Tichcaam-nla
1 1 1 1
@ g ® 5 Ok s
$> Cau 23. Cho x > 0. Viét biéu thiic vx7 : \/x dudi dang lity thita véi s6 mii hitu ti.
9 9 7 9
@) x7. ®B) x5. (C) xT0. (D) xT0.
\3/_ 7
¢ Cdu 24. Rat gon biéu thic A = \/_ v6ia > 0ta dudc két qua A = a n trong d6 m,n € N*
Cl
va % 12 phan s6 t6i gian. Khang dinh nao sau day dung?

@) 3m? —2n=2. B) m? +n> =43. © 2m*+n=15. (D) m? +n? =25.
¢ Cdau 25. Cho a, b 12 cac sb thuc duong va théa man a = 5%, b = 3*. Gia tri cta biéu thiic
P =25"4+15"427" bang

@A) P=d’+ab+b> P=a*h*+ab+b* ©) P=d*+ab+b*. (D) P=ab’+ab+D>
$> CAu 26. Khang dinh nao ding?

®(3)"- ()" () <() "
1\ V2 1\ 100
©3<(5) o(;) <2

. 1 1
4> Cau 27. Néu a3 > a6 va b¥3 > b¥3 thi
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Chuong 6. Ham s& ma va ham sb [6garit

@Wa<l;0<b<l. ®a>1;b<1. ©0<a<l;b<l. Da>1;0<b<1.
~ - R P 32 3 2 2 CA P ~ N Le A ~ 1~ 2 1
¢S Cdau 28. Biéu thuc K = 3\ 3V3 viet dudi dang luy thua véi so ma htru ti la
2 3 2 3 2 8
13 2 8
®(3)" ®(3)" ©(3)" o (2"
. 4
$> Cdu 29. Cho a 1a mét s6 thuc duong. Gia tri cta biéu thic P = (\/_ ) ¢ bang
@) 4. 2. © 8. D) 1.
5
a2a2va* y - e A v 2
$> Cau 30. Viét biéu thic P = 7 (a > 0) dudi dang lay thua véi so ma hitu ti.
a
14 13
@ P=a. B P=a3. © P=a". D P=a3.
) ) x\[ V542 x72\/§72
¢S Cau 31. Cho hai so thuc duong x va y. Rut gon biéu thic A = (m) . ( — )
yvo— y
dudc két qua c6 dang x*y? véi a, b 1a 2 s6 nguyén. Khang dinh nao dung?

() 5b+a=13. B) Sa+b=12. © a+b=3. (D) 2a+b=1.

PHAN II. Cau tréic nghiém diing sai. Trong méi y a), b), ¢), d) & méi cau, thi sinh chon
ding hodc sai.

. 2 2 3 3

< Célz.l 1. Czlho biéu tlzll'l.’c 95.275 =Ava 1444 : 94 —2B )

a) 95.275 =(9-27)5. b) 95275 =3k thi k =3.

3003
c) 1444 :92 =2k thi k= 3. dA-B=1.
. L e , b
¢S Cau 2. Cho cac biéu thic A = \/_+\/_ va- \/— —V/b,v6ia>0,b>0,a#b.
Va+Vb  Va- 7"
a) Sau khi rut gon, thi A chi chita bién . b) Biéu thic A luén duong.
c) A=B+./a. d) A-Vb<B.

$> Cau 3. Cho biéu thitc A = (vV2 — 1)> 4+ (34+2V2)".

a) Cho (\/§+1)x:3th‘1A=% b) Cho (vV2+1) =1thiA=2.
c) Cho (v2+1) =2thiA= 197 d) Cho (vV2+1) =m? thiA= 1‘;;"6.

$> Cdu 4. Véi moi s6 thuc a > 0, b > 0. Gia st cac biéu thic xuit hién trong cic cong thic
ctia méi ménh dé déu c6 nghia. Xét tinh ding sai ctia cac khang dinh sau

4
2 1 1 b7 7 (\/ab2)
2 1 _ 1 _ i _ 2
a) Va2 =a3. b) a3.\/a=a6. c) W =b9. ) T = ab*.

¢ CAu 5. Cho biéu thiic P(x) = {/x{/x3\/x, v6i x > 0.
a) P(x) :x%.
b) P(V3-1)<P(vV2Z-1).
c) P (f/ﬁ) £ 2.
d) P(3)-P(3)-P(9)-P(27)- P(81)- P(243) = 59049.
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§1. Lay thira

PHAN III. Ty lu@n
$> Cau 1. Tinh

SO

$> Cau 2. Tinh

\S1[O¥}

; SONT T

1 3 3 2 1\ 07 2 2 3
a) (ﬁ) +972; b) 273 + (1_6) —250’5; c) 95.275 — 1447 : 913,

NN

¢ Cdau 3. Tinh gia tri cac biéu thic sau:

a) <§)_2-32-120 b) <i>_l : <%>_2 0 (272.5%) 7% (5-579)
4 ' 12 3) ' '
$> Cdu 4. Thuc hién phép tinh
a) 273 +81-075 _ 2505, b) 42-3V7.82V7,

¢ Cau 5. Tinh giéa tri cta biéu thic
1\ 12 1
A= (5) 873 4(0,2)7*. 2572424371, <§>
(4424/3)2016. (1 — /3)2014
(1 +\/§)2018 )

$> CAu 7. Viét cac biéu thitc sau dusi dang mot luy thita (a > 0,6 > 0):

—6

¢ Cdu 6. Tinh gia tri ctia biéu thiic P =

g &
a) 3-v3-v3-v/3; b) \/a\/a\/a; c) M; d) b3 : Vb.
(§a)}-a3
¢ Cau 8. Rt gon céac biéu thic sau (a > 0,b > 0):
117 21 1 3 .3 1 1 13
a) a3a2ab; b) a3a% : ab; c) <§a_2b_2) (—§a2b2>;

4 _1 2
a as <a 3 +a3>‘
a% <a% +a_%> ’

at (Vad—¥aT)
e) — S :
7 (vaa?)

4> Cau 9. Cho a, b 1a nhiing s6 thuc dudng. Viét cac biéu thiic sau dudi dang lity thita véi sb
mu httu ti

a) a%-\/a; b) b%-b%-\ﬁ/l;; c) a%:%; d)%:b%.
¢ Cau 10. Rut gon cac biéu thic sau
5.2 2.3
a) A="2— (xy#0); b) B= 2 (x,y#0).
X7y x~1y4
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Chuong 6. Ham s& ma va ham sb [6garit

4> Cdu 11. Cho x, y 1a cac s6 thuc duong. Rit gon céc biéu thiic sau

I I
a) A= ——" b) B = :
%"" \6/5 y\/gfl y_2
. gV 2V
¢S Cau 12. Rut gon biéu thitc P= ————— véia > 0.
(aV2-2)V2+2
> Cau 13. Rt gon mbi biéu thic sau
a%—a% a% a % (4613192)4
a) 4——— -(a>0,a#1); b) B=——= (a>0,b>0);
a3 — a3 a3 +a 3 al2pb
4
( a3b2) aib+bia
P= >0,b>0 d = >0,b>0
C) 3 ]2b (a ) ) Q \6/5_‘_ \7— (Cl )
1 1
$> Céu 14. Cho hai s6 thuc duong a va b. Rit gon biéu thic A = M.
Va+/b
%> Cau 15. Cho hai s6 thuc duong a va b va a # b. Rt gon biéu thic
1 1
a—>b a2z —b2 1 1
A=|5—7171-71 1 :(a4—b4).
a*+a2bs a*+bs
¢ Cau 16. Chitng minh ring /4 +2v3 — /4 —-2/3=2.
$> Céu 17. Khong st dung may tinh cam tay, hay so sanh céc s6 sau
a) V42 va v/51; b) (0,2)V10 va (0,2) V0,
$> Cdu 18. Xac dinh cac gia tri ctia s6 thuc a théa man
a) ar >a‘/§; b) a2 <a% c) (\/E)a > (\/§)a

$> Cau 19. Biét rang 10% = 2; 10f = 5. Tinh 10%t8; 10%~B; 102%; 10~2%; 10003; 0,012,

- ALY I . e . 1 .
¢S Cau 20. Biet rang 4% = 5 Tinh gia tri cac biéu thic sau:

a) 169+ 1677 b) (2% 4+2-%)%,

. R 1 ) 53x_|_573x

> Cau 21. Biét rang 5 = —. Tinh gia tri ctia biéu thitc P = ————.
3 5F457*
S+2¥427F
$> Cau 22. Cho 4* +4~* = 7. Tinh gi4 tri ctia biéu thiic P = . : 2xt4 S
5+3 4377 2

6> Cau 23. Cho 9%+9~* = 23. Khi d6 biéu thite A = > = % véi * 1a phan s t5i gian

vaa, b e Z. Tinh P = ab.

1 1
$> Cau 24. Biét rang 4° = 25” = 10. Tinh gi4 tri cta biéu thic — + —
y
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§1. Lay thira

215 . 640
0950.1225°
> Cau 26. Néu mét khoan tién gbe P dude gii ngan hang véi 1ai suat hing nam r ( dugc
biéu thi duéi dang s6 thap phan), dudc tinh 1ai n 1an trong mot ném, thi téng sb tién A nhan
dudc (ca von 1an 1ai) sau N ki gt cho béi cong thite sau:

N
A=P(1+2)".
) ) f s n )
Hoi neu bac An giii tiet kiém so tien 120 triéu dong theo ki han 6 thang véi 1ai suat khong
d6i 14 5% mot nam, thi sé tién thu dudc (ca von 1an 14i) cia bac An sau 2 ndm 14 bao nhiéu?

> Cau 25. Cho x, y 1a hai s6 nguyén théa man 3*- 6 = Tinh xy?

$> Cau 27. Nam 2021, dan sb cia mot quéc gia 6 chau A 1a 19 triéu ngudi. Ngudi ta ude tinh
rang dan sb cua qubc gia nay sé tang gip d6i sau 30 ndm nita. Khi d6 dan sb A (triéu ngusi)
clia quobc gia d6 sau r nam ké tit nam 2021 dudc udc tinh bang cong thiic A = 19- 23t_0. Hoi véi
téc do ting dan s6 nhu vay thi sau 20 nam nita dan sb ctia qubc gia nay sé 1a bao nhiéu?
(Lam tron két qua dén chit s6 hang triéu).

$> Cdu 28. Pinh luat thi ba cta Kepler vé quy dao chuyén dong cho biét cach uée tinh
khoang thoi gian P (tinh theo ndm Trai P4at) ma mét hanh tinh can dé hoan thanh mét quy
dao quay quanh Mat Troi. Khoang thoi gian d6 dudce xac dinh béi moét ham sé P =d %, trong
dé d 1a khoang cach tit hanh tinh dé dén Mit Troi tinh theo don vi thién vin AU (1 AU la
khoang cach tit Trai Pat dén Mat Troi, tiic 1a 1 AU khoang 93000000 dém)

(Nguon: R.I.Charles et al.,Algebra 2, Pearson).

Héi Sao Héa quay quanh Mt Troi thi mat bao nhiéu nam Trai DAt (lam tron két qua dén
hang phan tram)? Biét khoang cach tit Sao Hoéa dén Mt Troi 1a 1,52 AU.

> Cdu 29. V6i mot chi vang, gia si nguoi tho lanh nghé c¢6 thé dat méng thanh 14 vang
rong 1 m? va day khoang 1,94-10~7 m. Pong xu 5 000 dong day 2,2-10~3 m. Can chong bao
nhiéu 14 vang nhu trén dé c6 d6 day bang déng xu loai 5 000 déng? Lam tron két qua dén
chit s6 hang tram.

t

- A ia a . 13 . o e .
¢S Cau 30. Tai mot xi nghiép, cong thic P(r) = 500- (5) dudc dung dé tinh gia tri con lai
(tinh theo triéu dong) ciia mot chiéec may sau thoi gian 7 (tinh theo nidm) ké tit khi dua vao
stt dung.

a) Tinh gia tri con lai cha may sau 2 nam; sau 2 nam 3 thang.
b) Sau 1 nam dua vao st dung, gia tri con lai ciia may bang bao nhiéu phan trim so véi
ban dau?
$> Céu 31. Tinh dén dau nam 2011, dan sb toan thanh phd A dat xap xi 905.300 ngudi. Mbi
nam dan sb6 thanh phé tang thém 1,37%. D€ thanh phd A thuc hién tét cha trusng 100% tré
em dung do tudi déu vao 16p 1 thi dén nam hoc 2024 — 2025 s6 phong hoc can chuén bi cho
hoc sinh 16p 1 (mébi phong 35 hoc sinh) khoang bao nhiéu phong; biét ring su di cu dén, di
khoi thanh phé va sb tré t& vong trude 6 tudi déu khong dang ké, ngoai ra trong nam sinh
cta lita hoc sinh 16p 1 d6 toan thanh phd c6 2400 ngudi chét?
> CAu 32. Gia st mot lo nudi cly c¢6 100 con vi khuén lic ban dau va s6 ludng vi khuédn
2 ~ Z 2 o < t . 1
tang gap doi sau moi 2 gid. Khi d6 so vi khuan N sau ¢ (gid) la N = 100-22 (con). Héi sau 35

gid sé c6 bao nhiéu con vi khuin?
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Chuong 6. Ham s& ma va ham sb [6garit

$> Céu 33. Chu ki dao dong (tinh bang gidy) ctiia mot con 1dc c¢6 chiéu dai L (tinh bang mét)

L 2 Z P ,
duge cho bdi T =27, | 08" Neu mot con lac c6 chiéu dai 19,6 m, hay tinh chu ki T caa con lac
nay (1am tron két qua dén chit s6 thap phan thi nhat).

$> Céu 34. Néu mot ngudi gii sb tién A véi 1ai suat kép r méi ki thi sau n ki, s6 tién 7, (ca
von 14n 1ai) dudc cho bdi 7, = A(1+r)". Mot ngudi giti 150 triéu dong vao ngan hang theo thé
thic 1ai suat kép véi 1ai suat cb dinh 8,4%/nam. Néu ki han 1a 1 ndm thi sau 3 nadm, ngudi
d6 thu dugce bao nhiéu triéu doéng (ca von va lai, lam tron dén hang phan triam)?

4> Céu 35.Dan s6 sau n nam dudce uwée tinh theo cong thic
P, = Pye'", trong d6 P, 1a dan s6 cia nam lay lam méc, r 1a ti
1é tang dan sb hang nam, e ~ 2,71828. Biét ring ndm 2020,
dan sb thé gidi 1a 7,795 ti nguoi. Gia st ti 1é ting dan s6 hing
nam 1a 1,05%. Héi dan sb thé giéi vao nam 2035 khoang bao
nhiéu ti ngudi (két qua lam tron dén hang phan nghin)?

$> Céu 36. Mot chat phong xa c6 chu ki ban ra 1a 25 nam, tic 1a cd sau 25 nam, khéi ludng
ctia chat phéng xa d6 giam di moét nta. Gia st lic dau c¢6 10 g chat phéng xa d6. Viét cong
thiic tinh khéi ludng cia chat dé con lai sau t nam va tinh khoi ludng ctia chat dé con lai
sau 120 ndm (lam tron két qua dén hang phan nghin theo don vi gam).

$> Cdu 37. Cho x,y 1a céac sb thuc duong va sb thuc a thoéa man
a=\/x2+4 x4y2+\/y2+ v/ X2y,
Chiing minh rang a3 = x3 —|—y%.
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§2 PHEP TINH LOGARIT

I. LY THUYET CAN NHO

1) Khai niém légarit

Cho hai s6 thuc duong a va b véi a # 1. S6 thuc a théa méan dang thic a® = b dudc
goi 12 16garit co s6 a ctia b, ki hiéu 1a log, b. Ta c6

a=log,b < a*=0>.

L\ Luu Y. Tt dinh nghia légarit ta cé:
a) Biéu thtc log, b c6 nghia khi a > 0,a# 1 vab > 0.

b) Ta c6
& log,1=0. & log,a’ =b.
& log,a=1. & alo%b = p,

2) Tinh chét cua ldgarit

Cho cac sb thuc duong a,M,N véi a # 1, ta c6:
& log,(MN) =log,M +log,N. & loga]%, = —log, N.

M

& log, N log,M —log,N.

" 1 ” .
& log,M* = alog, M. & log, VM = ZlogaM vll n € N*.

L LuuY.
(1) Logarit co s6 10 dugc goi 1a 16garit thap phan. Ta viét logN hoic IgN thay
cho loglo N.

(2) Logarit co sb e v6i e = 2,718,... con dudc goi la 16garit tu nhién. Ta viét InN
thay cho log, N.

3) Codng thirc déi co sb

Cho cac s6 duong a,b,N véia#1,b# 1, ta c6

log, N
log,N = =

Dac biét, ta co
1
logya’

1
& log,N = & log,a N = alogaN(Oc #0).

& log,N -logy b =log,b.
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Chuong 6. Ham s& ma va ham sb [6garit

4) S6 ¢ va légarit tu nhién

ai toan lai kép lién tuc va so ¢

1 X
e= lim (1+—) ~2,7183.
X

X—r+-o00

& Cong thuc lai kép theo N ki han
Néu dem gtri ngan hang mot s6 von ban dau 1a P theo thé thic 1ai kép véi 1ai
suit hing nam khong d6i 1a r va chia mdi ndm thanh m ki tinh 1ai thi sau ¢
nam (tic 1a sau tm = N ki han) sb tién thu dudc (ca von 14n 14i) 1a

AN
A,,,=P(1+—) .
m

© Cong thuc lai kép lién tuc
V6i s6 von ban dau la P, theo thé thic lai kép lién tuc, 1ai sudt hang niam
khong d6i 1a r thi sau # ndm, sb tién thu dudc ca von 1an 1ai sé 1a

Il. PHAN DANG BAI TAP

A = Pe'.

Tinh gid tri biéu thirc chira I6garit

& log,(MN) =log,M +1log,N.
M

© log, N log,M —log,N.

© log,M* = alog, M.

1
& logaﬁ = —log,N.

1 .
& log, VM = —log, M véi n € N*.

Cho céc s6 thuc duong a,M,N véi a # 1, ta co:

log, N
® log,N = logl; —
& log,N = .

%a logy a

1
& log,aN = alogaN(oc #0).

& log,N -logy b =log,b.

o
> Vidu 1

Tinh
1
a) IOgZZ; b) 9log35;
1
f) log, 3 g) log 39;
(e} 0@&(7&5&

1
a) log, i log,272 = 2.

¢) logyv/3; d) log% 8; e) log,8;

h) logy27; i) log% 8; j) log;9%.

2

b) 9logs5 — (32)10g35 _ 32logs5 _ (3log35) —_52_

25.

18
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§2. Phép tinh logarit

1 1
¢) logs /3 = log; (3)7 = Slogs3 = 1. d) log) 8 = log, 1 (2)° = —3log,2 = 3,
log,8 log,2® 3 1 5
log, 8 = = ==, log, - =log,273 = —3.
€ logs8 = 1 T log,22 2 D logy g =logy
g) log =9 =log ~(v/3)* =4 h) log 27:logz33:§10g 3-3.23
V3 V3 ' o 3 27937 ) 2

. 3 3 3
i) log%8:10g2_223:—log22:——-1:—E. j) log39% =2log; 9 =2log;3%> =2.2.1og;3 =4.

-2 2

$> Vidu 2

Tinh gi4 tri cac biéu thic sau:

2
a) log, 3 +1log, 12; b) logs (9%-3%); c) logs v/25;
1
d) logs4 +logs i e) log,28 —1log,7; f) log+/1000.

2 2
a) log2§+log2 12 =log, (5-12> =log, 2% =3log,2=3-1=3.
b) logs (9%-3%) =logz 9% +log3 3% = 2logz 3% 4+ 2logz 3 = 2-2logz3+2 =4+2 =6.

2
3
1
d) logs4+logs 7 = logs4 +logs 4! = logs4+ (—1)logs4 = 0;

1
5z 2 2
¢) logsv/25 =log5253 :510g55:§.1:

28
e) log,28 —log,7 = log, = =logy4= log,2? =2log,2 =2-1=2;

3 3
1=2

3
f) log/1000 = log 103 = Sloglo=72-1=".

$>Vidu 3

Tinh tri ctia bi€u thic M = log,2 +1og, 4 +1log, 8 + ...+ log, 256.

[} o@‘éf&ézb M =log,2+1og,4 +1og,8+...+1og,256

8- (841
:10g22+10g222+10g223+...+log228:1+2+3+.,,+8:%:36
<> Vidu4
Véia > 0 va a # 1, tinh gi4 tri ctia biéu thiic:
a) a¥°%27 (0 <a#1); b) log; V.
a

[ L{g\‘z('jz'(ﬁzl
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Chuong 6. Ham s& ma va ham sb [6garit

W
|ua| Q

7
log,a = 3

p—

) 4 3
a) Ta c6: a®1°227 = g#loga7 — glog. " — 74, b) log; Va’ =log, 1a
a

$> Vidu5

2
Cho a 14 sb thuc duong khéc 2. Tinh I = log% ( %) .

2
&5 Lot gidi. 1= logg (g) — 2logg (g) —2 (vVia#2).

BAI TAP REN LUYEN

[ si1 | "

Tinh
1 1
a) log, 8; b) logs 9’ c) log;81; d) log, 100’ e) logs v/5;
f) 4oz, g) log, V16; h) 3688, i) logg3; j) 5logias 64,
L e e e e

..............................................................................................

Tinh

a) log,2+1log,32; b) log, 80 —log,5; c) log,3-logs %;

d) log,5-logs6-logg8; e) loge9+logg4; f) logs 100 —logs20;

g) In(v5+2) +In(vV5-2); h) log400 —log4; i) logs15—2logs /3.
et

..............................................................................................
..............................................................................................
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§2. Phep tinh logarit

[ scis | -

Tinh

32 1
a) log,8+1log, 12 +log, EX b) P=2log;5—1og; 50+ 3 logs 36.

[ scis :

..............................................................................................

[ 5ais ] .

----------------------------------------------------------------------------------------------

[ scis :

Vé6ia > 0 va a # 1, tinh gi4 tri ctia biéu thiic:

a) logaa—lz; b) log, (af’/aW).
ca 5

V6i a, b 1a céc s6 thuc duong tiy ¥ va a khac 1, dat P = log, b® + log,» b°. Ménh dé nao duéi
day dung?

(&) P =9log,b. B) P =27log,b. (©) P=15log,b. (D) P = 6log,b.

..............................................................................................
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Chuong 6. Ham s& ma va ham sb [6garit

Dang @ Bién d&i, biéu dién biéu thirc chira I6garit

Ap dung cac cong thic bién d6i nhu dang 1 dé bién d6i va biéu dién biéu thie chia

logarit.

$> Vidu 6

Cho log,b =2 valog,c = 3. Tinh P = log, (b*c?).

(e 0@1(71&& Ta c6 P = log, (b*c?) = 2log,b+3log,c =22+3.3 =13,

> Vidu7
Cho log.a =2 va log.b = 4. Tinh P = log,, b*.

1
O _ log

a

4
:&0@2‘7@; Ta c6 b=5 =2 = 4log, b = log,b* = 8.

$ Vidu8

Cho log, x = 2,log, x = 3 véi a,b 1a cac s6 thuc 16n hon 1. Tinh P = log a x.
b

log,

() (gzjzca Tt gia thiét ta suy ra 0 < x # 1.
I 1
log, % log,a—2log, b’

Taco P=

1 1 1 1
Mat khac 1 =——=—,log, b= ==
AL xnac o84 =15 . X 20 %8 log,x 3
. 1
ThévéoPtadm)cP:ﬁ:—ﬁ
2 3
Vay P = —6.

> Vidu9

Dat log, 3 = a, log, 5 = b. Tinh logy 10 theo a va b.

L log, 10 log,(2-5) log,2+log,5 1+b
A Joi giai. logg10= —=2—— = —=2 = —t2 20 _ 210
Lot i logo 10 =10 5" = Tog, 32 2log, 3 2a

BAI TAP REN LUYEN

[ scis |

Biét log, x = a, tinh theo a gia tri cia biéu thiic P = log, 4x>.

» /(\@0 Duie Jai - 0889 977 004
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[ scis | -

Biét log, 5 = a, tinh theo a gi4 tri ctia biéu thic P = log, 500.

..............................................................................................

[ sci10 | -

[ sai11 ] *

..............................................................................................

ez ;

..............................................................................................

e s | :

..............................................................................................

e 14 :

..............................................................................................
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[ sci s | ;

Cho log,x = —1 va log,y = 4. Tinh gi4 tri cia P = log, (x*y?).

[ sci1s ;

Cho log, x = 3, log,x = 4 V6i a, b 12 cac s6 thuc 16n hon 1. Tinh P = log,, x.

[ sci17 ;

a4\3/l_7)

Cho log, b = 5, log,c = —3. Tinh gia tri biéu thic log, ( 5
c

[ sci1s | z

c ;

..............................................................................................

[ sci20 | :

[ scizi | :
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[ sciz2 | -

Dat log; 2 = a, log; 7 = b. Tinh log;, 21 theo a va b.

..............................................................................................

[ sci2s | :

..............................................................................................

[ scizs | -

..............................................................................................

[ scizs | :

..............................................................................................

[ scizs ;

..............................................................................................
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Chuong 6. Ham s& ma va ham sb [6garit

Dang @ Van dung véo cdc bdi todn thuc tién va bai todn 16i kép

© Cong thuc lai kép theo N ki han
Néu dem gtii ngan hang mét s6 vén ban dau 1a P theo thé thic 1ai kép véi 1ai suat
hang nam khong d6i 14 r va chia méi nam thanh m ki tinh 14i thi sau r ndm (tic la
sau tm = N ki han) s6 tién thu dudc (ca von 1an 14i) 1a

AN
Am:P(1+—> .
m

© Cong thuc lai kép lién tuc
V6i s6 von ban dau la P, theo thé thiic 14i kép lién tuc, 14i suat hing ndm khong doi
12 r thi sau ¢ nam, s6 tién thu dudc ca von 1an 1ai sé 1a

A= Pe'.

$> Vidu 10

Vao dau méi thang, 6ng An déu giii yao ngan hang sb tién cb dinh 30 triéu dong theo
hinh thiec 1ai kép véi 1ai suit 0,6% /thang. Tinh tong sb tién éng An c6 dudc sau thang
thi hai. (don vi triéu dong, 1am tron két qua dén hang phan muoi).

(e} @z(jzm S6 tién 6ng An c6 dudc

) 0,6 0,6 s
¢ Sau thang thit nhat 1a 7 = 30+30. 72 =30 (1 + ﬁ) = 30,18 (triéu ddng).

& Sau thang thi hai la
0,6\ 0,6

- o)+ [20+20 (1 3.
T2—30+30(1+100 +130+30( 1+ 755 ) | 160

0.6 0.6 0.6 0,6 \> . .
=[30+30(1+;>} (1+ : >:30(1+;)+30(1+ﬁ) ~ 60,5 (triéu dong)

100 100 100
> Vidu 11

D6 16n M ctia mot tran dong dat theo thang Richter I
A ]
dudc tinh theo cong thic M = logA—, trong do A la : . A
0 .

bién d6 16n nhat ghi dude béi may do dia chan, A la
bién d6 tiéu chuin dudc st dung dé hiéu chinh d6 b

léch gay ra béi khoang cach cia may do dia chan so ' w
v6i tam chan.

Hinh 6.3. Mdy do dia chdn ngang

a) Tinh d6 16n cta tran dong dat c6 bién do A = 10>! va A = 65000A,.

b) Mét tran dong dat tai dia diém N c6 bién do 16n nhat gip ba 1an bién d6 16n nhat
ctia tran dong dat tai dia diém P. So sanh do 16n cta hai tran dong dat.

()} (@‘1(71&717.
: ) 0>!14g :
a) Tai A =10"'4g ta c6 M =log = log10>! =5,11og10 = 5,1 (Richter).
0

26 » Noo Duic Tai - 0889 977 004




§2. Phep tinh logarit

650004
Tai A = 650004 ta c6 M = log A—O = 10g65000 ~ 4,81 (Richter).
0

. , A . A
b) V6i Ay = 3Ap ta co My = logA—N va Mp = log i)
0

Ao
, AN Ap <AN AP) Ay
Xét log— —log— =1 —:— ] =log— =1log3 =~ 0,48.
ét log a4, loe g =lee G og - =log ,
Vay tran dong dat tai dia diém N 16n hon tran dong dat tai dia diém P khoang 0,48

(Richter).

BAI TAP REN LUYEN

027 | z
Trong héa hoc, @6 pH ctia moét dung dich dudc tinh theo cong thic pH = —log[H ], trong d6
[H'] 1a nong do H* (ion hydro) tinh bang mol/L. Cac dung dich c6 pH bé hon 7 thi ¢6 tinh
acid, c6 pH 16n hon 7 thi c6 tinh kiém, c¢6 pH bang 7 thi trung tinh.

a) Tinh d6 pH cta dung dich c¢6 nong d6 Ht 14 0,0001 mol/L. Dung dich nay cé tinh acid,
hay kiém hay trung tinh?

b) Dung dich A ¢6 néong do Ht gap doi nong do H* ctia dung dich B.
D6 pH cta dung dich nao 16n hon va 16n hon bao nhiéu? Lam tron két qua dén hang
phan nghin.

..............................................................................................
..............................................................................................

[ ooz | :
Biét thoi gian can thiét (tinh theo nam) dé téng gap doi sb tién dau tu theo thé thic 1ai kép

lién tuc véi 1ai suat khong d6i r méi nam dude cho bdi céng thiic sau:
In2

t
r

Tinh thoi gian can thiét d€ ting glp d6i mot khoan dau tu khi 14i suét 14 6% méi ndm (lam
tron két qua dén chit s6 thap phan thi nhat).

..............................................................................................
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[ sci20 | ;

Bac An giti tiét kiém ngan hang 100 triéu dong ki han 12 thang, véi 1ai sudt khong d6i la
6% mot nam. Khi dé sau n nam gti thi tong sé tién bac An thu dudc (ca von 1an 1ai) cho béi
cong thic sau:

A =100-(1+0,06)"(triéu dong).
Héi sau it nhat bao nhiéu nam, tong sb tién bac An thu dudc 1a khong duéi 150 triéu dong?

..............................................................................................

Cau trdc nghiém nhiéu phuong dn lua chon.

$> Cau 1. Cho a,b 1a cac s6 thuc duong tiy y. Khang dinh nao sau day 1a dang?

@A) In(a+b) =Ina+1Inb . log(ab) =loga+logh .
(©) log(a+b) =loga+logh . (D) In(ab) = Inalnb .
$> CAu 2. Cho a,b, ¢ 1a céc s6 thuc duong khac 1. Tim khang dinh sai.
logh log.a 1 Inb
1 = —, 1 = 2 . 1 = . 1 -
@ log,b loga 02qb log b © log,b log,a D) log,b Ina
$> CAu 3. Gi4 tri ciia biéu thic A = 4°%7 bang
@) 14. 28. © 2. (D) 49.
¢ C@u 4. Biét logga = 2. Tinh I = log 6.
1 1
) 5 64. © e (D) 32.
$> CAu 5. Tinh gia tri ctia biéu thic I = a.log,V/8.
2 3a 2a 2
@ g- 7. @ ?. @ g-
$> C@u 6. Gia tri biéu thiic N = log,+/a/a v6i 0 < a # 1 bang
-3 4 3 3
@ : @ ®2

$> CAu 7. Véi a,b 1a hai sé duong tuy ¥, log(a’b?) c6 gia tri bang
1 1
@) 310ga+ilogb. 2loga+3logb. (©) 3loga+2logh. @3<loga+ilogb>.

$> Cau 8. Cho a > 0,a # 1, khi d6 log, *V/a0%5 bing
2025 2024

@) 2024. ®) 004" 3005 (D) 2025.
$> C@u 9. Cho a,b 1a hai sb thuc duong khac 1. Dét log,b = 2. Tinh P = log b — log\/l;a3.
13 1
@) R —4. © R D) 2.
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$> Cau 10. Cho a >0 va a # 1, khi d6 (a*)'**"* bling

) 64. 2V/2. © 12. (D) 2v/3.
$> Céu 11. Cho log, b = 2;log, ¢ = 3. Biéu thitc Q = log,(b’c) bang
@ 0=4. ® 0=9. © Q= 10. D Q=12
- £ L., . S
$> Cau 12. Cho a,b 1a cac s6 thuc duong, a # 1 va log,(a*b) = > Gia trilog, b bang
3 3 3
@) e —5 ©) -3. D) R
$> Cau 13. Cho P = 1/3v/27\/243. Tinh log; P.
45 ® 21 45 13
28" 100° 56 100°
$> Cau 14. Biét logyx = a. Tinh theo a gia tri ctia biéu thic P = log, (4x?).
@A) 2+a. ®) 4+ 2a. © 4+a. D) 2+ 2a.
$> Cau 15. Cho log,7 = a,logy7 = b. Tinh tong log,7 theo a va b.
1 o ab
®a+b' ®) a* + b © a+b. ®a+b'
$> Cdu 16. V6i moi sb thuc a duong, log, a* bang
1 1
@) 4. 4log, a. © 7084, D) 7
$> Cdu 17. Véi moi a, b théa man log, a> +log, b = 6, khang dinh nao sau day diung?
@) a*b = 64. B) a*b = 36. © @ +b=64. D) @’ +b=36.
$> Cdu 18. Véi a 1a s6 thuce duong tuy ¥, log(100a) bang
@A) 1-—loga. 2+loga. (©) 2 —loga. D) 1+loga.
$> CAu 19 (Ma 101 2018). Véi a 1a s6 thuc dudng tiy ¥, In(5a) — In(3a) bang
5 In5 In(5a)
In—. —. . In(2a).
@3 ® i © In(3a) © In(2a)
$> Céu 20 (Ma 123 2017). Cho log,x = 3, log,x = 4 véi a, b 12 céc s6 thuc 16n hon 1. Tinh
P =log,,x.
@ P=12. P:E. @P:l. @P:i.
7 12 12

$> CAu 21. Xét tat ca cac sb duong a va b théa man logs a + logy b = logg(ab). Tinh gia tri ctia
ab

ab=1. ab =2. abzl. ab =0.
2

$> Cau 22. Cho cac sb6 thuc duong a, b v6i a # 1. Khang dinh nao sau day 1a khang dinh
dung?

1 1 1
() log» (ab) = Zloga b. log,» (ab) = >+ Eloga b.
1
(©) log,. (ab) = Eloga b. (D) log,2 (ab) =2 +2log, b.
> Cau 23 (MG 102 - 2020 Lan 1). Véi a,b 1a céc sb thuc duong tiy § vi a # 1, log,2 b bing
1 1
@ 5 Tlog,b. 5 log,b. (©) 2+log,b. (D) 2log,, b.
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Chuong 6. Ham s& ma va ham sb [6garit

> Cau 24 (Pé Tham Khdo 2019). Dit logs2 = a khi d6 log,;27 biing

3a 3 4 4a
® 5 ® 4 3 Ok s
$> Cau 25 (MP 103 2020-2021 - DOT 2). Véi a > 0, dit logs(3a) = b, khi d6 log; (9a°) béing
@) 3b. ®) 3b—1. (©) 3b+2. (D) 3b+5.

$> CAu 26. V6i moi a, b, x 1a cc sé thuc duong théa man log; x = 2log;a + 3logy b, ménh dé
nao dudi day dung?

@A) x =2a+3b. ®B) x =3a+2b. ©) x=a’b’. O x=a*+b°.
$> Cau 27. Cho a va b 12 hai s6 thuc duong théa man a?b° = 64. Gid tri ctia P = 2log,a+5log, b
la

@ P=1. (B) P = 64. © P=6. D P=2.
$> Céu 28 (M 102 2020-2021 - DOT 1). Cho a >0 va a # 1, khi d6 log, ¥/a bang
1 1
@) -3. 3 © -3 D) 3.
¢ CAu 29 (Ma 101 - 2020 Lan 1). Véi a, b 1a cac sb thue duong tiy y va a # 1, log s b bang
1 1
@) Slog, b. S +log,b. (©) 5+1log,b. D) S log, b
¢ C@u 30. Véi a > 0, dit log, (2a) = b, khi d6 log, (4a*) bang
@) 3b+5. B) 3b. ©) 3b+2. (D) 3b—1.
$> Céu 31. Véi a 1a sb thue duong tly ¥, logsa® bang
1 1
@) glogs a. 3 +logs a. (©) 3 +logsa. (D) 3logs a.
2
$> CAu 32. Véi moi s6 thuce a duong, log;, (%) bang
1
@A) 2(logza—1). 510g3a. (©) logza—1. (D) logza+2.
@) 2a+b. ®) 2a+b+1. © 2a+b-1. D) 2a+b-—2.
$> CAu 34. Cho a > 0 va a # 1, khi d6 log, V42922 bang
2022 2021
2021. —. —. 2022.
@ 0 ® 2021 2022 @ 0
4> Cdu 35. Véi a 1a s6 thue duong tuy y, log (8a) bang
2
1
@) 5 +log, a. —3+log,a. ©) — (logya). (D) -3 —log, a.
¢ C@u 36. Cho a = log, 5, b = log; 5. Biéu thitc M = log,, 5 bang
ab 1 a+b
@a+b. ab. E @ ab .
$> Céu 37. Véi a 1a sb thuc duong tity ¥, log;(7a) bang
@) 1—log,a. 1 +log, a. © 1+a. D) a.

- i 1s A <o 25
¢ Cau 38. Véi a 1a so thuc duong tuy y, logs — bang
a

v
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§2. Phep tinh logarit

5
logsa’

2
logsa’

() 2 —logsa. (©) 5 —logsa. D

N L% . . |
¢ Cau 39. Cho a, b 1a cac s6 thuc duong va a # 1 thod mén log, (ab) = 3 Tinh log,. b.

3 3 3
@ _Z. _5. @ _3. @ Z.
¢ Cau 40. V6i moi a, b théa man log, (3a2) +log; b> = 4, khang dinh nao duéi day ding?
@) a*b® =81. B+ +1=81. (© a’p*=27. D) a®+b* =27.

$> Cau 41. Cho a,b 14 céc s6 thuc duong théa man a # 1, a # Vb va log,b = /3. Tinh P =

lo \/§

g\/Tl; a

@ P=-5+3V/3. ®P=-1+3. © P=—-1-/3. D) P=—5-33.
$> C@u 42. Cho a, b 1a céc s6 thuc duong khac 1 thod mén log, a = 2 va log, b = 3. Gi4 tri biéu
thic P = log, (a®b) béng

@) P =10. B) P=5. ©Pr=2. D P=1.
$> Cau 43. Cho a,b 1a céc s6 thuc duong (a,b # 1) va log,b = 16. Tinh gia tri ctia biéu thiic
P =log, Vb.

(A) 256. 4. (©) 23. D) 8.

$> Cau 44. Véi a, b 1a hai sb duong tuy y, log (a>b?) bang
1 1
N Eloga—i— glogb. 2loga+logb. (©) 2loga+3logh. (D) loga + 3logh.
3
4> CGu 45. Cho a 1a s6 thye duong khéc 5. Tinh / = logg (%)
1 1

@1:—5. ® I1=-3. @1:5. D) 1=3.

N o . . D Vb
$> CAu 46. Cho a, b 12 cac s6 thuc duong khac 1 théa man log, b = /3. Gia tri ctia log NG %
la ’

1
@ V3. WV © V3. ® -7
$> Cau 47. Véi a, b 1a cac sb thuc duong bat k¥, log, z% biing
1
(A) log, a —log, (4b). Zlogzg. (©) 2log, g. (D) log, a —41og, b.
$> Cdu 48. Cho log, 3 = a. Gi4 tri cia biéu thiic P = log, 12 tinh theo a bang
a 1+a a 2+a
@ 24+a 2+a @ l+a @ l+a

. ) a 5. .

$> Cau 49. Tinh P = log,» (a'%%) +log /; <%) +log 3 b 2v6i0<a#1va0<b#1.
@ P=2. ® P=1. © P=+/3. D) P=+/3.
$> Cau 50. Cho P = \/3+/27¢/243. Tinh log; P.

45 21 45 13

—. B) —. —. —.

28 100 56 100
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Chuong 6. Ham s& ma va ham sb [6garit

$> Cdu 51. Véi cac s6 thuc duong a, b bat ki. Ménh dé nao duéi day dung?

2d° 24 1

@) log, - )= 14 3log,a+log, b. log, - )= 1+ §10g2a+log2 b.
24° 24° 1

(©) log, - = 1 +3log,a—log, b. (D) log, - = 1+ 3 log, a —log, b.

$> Cau 52. Cho a, b 12 cac s6 thuc duong théa man a # 1, a # /b va log,b = /3. Tinh

b
P =log s \/g.

@A) P=—54+3/3. B P=—1+/3. © P=—-1-/3. D) P=—-5-3V3.

. 1
$> Cau 53. Cho a 1a so thuc duong khac 1. Tinh P =log, <a4 : a§>.

3 13
@P:Z. ® P=12. ©PrP=1. @P:?
¢ C@u 54. Véi 1 1a sb6 thuc duong tuy ¥, logy(9¢) bang
A 1+logy?. 1+12. ©t. (D) 1 —logyt.
> CAu 55. Véi a la sb thuc dudng tity ¥, log (100a%) bang
1 1
@) 6loga. 2 +3loga. © 5+§1c>ga. (D) 3+ 3loga.
$> CAu 56. Véi a, b 1a cdc sb thue dudng tlty ¥ va a # 1. Ta c6 log, (a’b) bing
1 1
@) 3-log,b. 3 -log,, b. © §+10gab. (D) 3+log,b.
$> C@u 57. Cho hai sb tu nhién x,y théa man xlog,g 2 + ylogy,s 7 = 2. Gié tri ctia x+y bang
@) 5. 6. © 4. D) 8.
- f 1s A < 3\ s
¢ Cau 58. Véi a 1a so thuc duong tuy y, log, (—) bang
a
1
@A) 1 —logza. 3 —logza. © : D) 1+logza.
logza
&> Cau 59. Tinh gia tri ctia biéu thite P = 2'°¢:% +log, (a”) véia >0, a # 1.
(A) P=29+b. B) P=a—b. (© P=2a+bh. D) P=a+b.
$> Cau 60. Cho loge3 = a, logg 5 = b. Biéu dién logs, 50 theo a, b?
2b—a—+1 2a—-b+1 2b+1+a 2a+b+1
® 2a+1 2a+1 © 2a+1 © 2a+1

Cau trdc nghiém ding saii.

$> Cau 1. Cho log, b = 4, v6i a va b 12 hai s6 duong khac 1.
a) Gia tri cia log» b bang 8. b) Gia tri ctia log, (a’h) bang 6.

1 e .
R d) Gia tri cta log,s; (a*b?) bang 4.

$> Cau 2. Tinh dudc gia tri cta biéu thic sau (biét a > 0, a # 1). Vay
a) A=2"23—log 53 ¢6A>2.
b) B=1In2-log,4-log,3-log;2 — 582 ¢6 B = 0.

c) C=log,\/a/a\/acoC > 1.

c¢) Gia tri ctia log, J/a bang
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vad
d) DZ]Og“a\‘VE coD>1.
~ 7 o« N2 Ve 1 2035 1n9
¢S CaAu 3. Cho cac biéu thic sau: A = logy04 — 1035 +Ine ”’, B=1ogs3-log,5 — v
a) A chia hétcho5. b) A—B=2036. c) A+2024B=2035. d) A—2024B =2035.
> Caud.Choa,b,c>0,a#1vam,neR.
a) log,1=1. b) @%b =p.

1
— d) log,b"c" =mlog,b+nlog,c.
m
> Caub.Choa, b,c>1vam,ncR.
3
a) log,/a\/a= 7

b) logabz-log\/l;c-logcz a’ =

c) log,d" =

1

6.
1
c¢) Cho log3 =m, log7 = n. Khi do 10g37O:n+ .
m

d) Cho logs2 =m, logs3 = n. Khi d6 log,5,30 = (m+n+1)(3+m).
312 b3
log,(a’b*) —log, (;)

$> Cau 6. Cho céc biéu thic sau: P = va Q = log, b’ +log,» b® véi a, b

logZbh+1

1a céac sb6 duong va a khac 1.

a) QO =6log,b. b) P=6log,a. c) Q=3P. d) 0-P=12.
$> Cau 7. Biét a = logy; 5, b =logg 7, ¢ = log, 3.

1
a) c>2. b) a-c:glogZS.
a-c 3(b+ac)
C) T = 10g7 5. d) loglz 35 = C—I——Z

¢> CdAu 8. Lam phat la su tang muc gia chung mot cach lién tuc cia hang hoa va dich vu
theo thoi gian, tic 14 su mat gia tri ciia mot loai tién té nao d6. Chang han, néu lam phat 1a
5% mbi nam thi siic mua ctia 1 triéu dong sau mét nam chi con 14 950 nghin dong (vi da giam
mat 5% cta 1 triéu dong, tiic 1a 50000 dong). Néi chung, néu ti 1é lam phat trung binh 1a r%
moi nam thi téng s6 tién P ban dau, sau n ndm sb6 tién d6 chi con gia trila A =P (1 — ﬁ)n
Cac ménh dé sau ding hay sai?
a) Néu ti 1é lam phat 1a 7% mot nam thi stc mua ca 100 triéu dong sau hai nam sé con
lai 86490000 dong.
b) Néu ti 1é lam phat 14 7% mét nam thi sttc mua ctia 100 triéu dong sau hai nam sé con
lai 96490000 dong.
¢) Néu stic mua caa 100 triéu déng sau ba nim chi con lai 80 triéu dong thi ti 1é lam phat
trung binh ctia ba nam d6 12 9,17% (1am tron két qua dén hang phan tram).
d) Néu ti ¢ lam phat trung binh 14 6% mét nam thi sau 15 ndm stic mua cta sb tién ban
dau chi con lai mot nia.

Tu luén

& Bai 1. Tinh

a) log,2713; b) Inev2; c) logg 16 —logg2; d) log, 6-logg8.
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Chuong 6. Ham s& ma va ham sb [6garit
& Badi 2. Tinh gi4 tri cac biéu thic sau:
a) log, 16; b) log;27,; ¢) log 1000; d) 9log; 12,
& Bai 3. Tinh:
a) log, 12%; b) log 50,25; ¢) log,a™3 (a>0,a#1).

& Bai 4. Tinh:

1 log 81
a) 8log25; b) (1_0> : C) 5log25 16.

& Bai 5. Tinh gi4 tri cac biéu thic sau:
1
a) logg9+logs4; b) logs2 —logs50; c) log;v/5— 5 log; 15.
& Bai 6. Tinh gia tri cac biéu thic sau:
1
a) log,9-log;4; b) log,s ﬁ; c) log,3-logyV/5-logs 4.
& Bai 7. Rut gon céc biéu thic sau:

1
a) A=log; 5+2logg25—log 3 53 b) B =log,M?+log, M*.
3

i . _ ! 2018
& Bai 8. Tinh P =log,is 4 1009 +1Ine”"®.

& Badi 9. Tinh gi4 tri ctia cac biéu thic sau:
a) A=1log,3-log;4-log,5-logs6-logs7-1log;8; b) B=1og,2-log,4---log,2".

& Bai 10. Viét méi biéu thic sau thanh 16garit cia mot biéu thic (gia thiét cac bidu thic
déu c6 nghia):

2 AZ]“( 1>+1n<x+1>—ln(x2—1); b) B = 21log; v/x+logs (9+7) —logs9.
X — X
& Bai 11. Cho log, b = 2. Tinh:
b2
a) log, (a*b?); b) log, 24, ¢) log,(2b)+1og, [ = ).
) log, (a*b?) ) log, 7 2,(2b) +log, | =

& Bai 12. Cho hai s6 thuc duong a, b thoda méan ’b? = 100. Tinh gia tri ctia biéu thic
P =3loga+2logb.

& Bai 13. Tim céc gia tri ctia x dé biéu thic sau c6 nghia

a) log;(1 —2x); b) log, ;5.

» /}/7(3 Duee Tai - 0889 977 004



§2. Phep tinh logarit

& Bai 14. Dat log2 = a, log3 = b. Biéu thi c4c biéu thic sau theo a va b.

& Bai 15. Cho log,b = 5. Tinh gid tri cta biéu thic log ; (b*Va).

& Bdi 16. Cho ba §6 a+log,3, a+log,3, a+logy3 theo thit tu lap thanh mot cap s6 nhan.
Tim cong boi cua cap so nhan do.

& Bai 17. Piat log, 3 = a, log, 5 = b. Hay biéu thi cac biéu thiic sau theo a va b.

: V15
a) log,45; b) log, = c) log;20.

& Bai 18. Dt logx = a, logy = b, logz = ¢ (x,y,z > 0). Hay biéu thi cac biéu thic sau theo a,b,c:

a) log(xyz) b) Io XYy ¢) log.(xy*) (z#1)
g7

& Bai 19. it log, 3 = a,log; 15 = b. Biéu thi log;, 18 theo a va b.
& Bai 20. Cho x > 0,y > 0 théa man x? +4y? = 6xy. Chiing minh rang:
2log(x+2y) = 1+logx+logy.
& ,Bf:li 21. Biét réng khi d6 cao téng lén, ap sudt khong khi sé gidm va cong thic tinh ap
suat dua trén do cao la
a = 15500(5 —logp),

trong dé a 14 d6 cao so véi muc nude bién (tinh bang mét) va p 1a ap suat khéng khi (tinh
biang pascal). Tinh ap suit khong khi ¢ dinh Everest ¢6 d6 cao 8850 m so véi muc nude bién.

& Bai 22. Mic cuong d6 A&m L do biang decibel (dB) cia &m thanh ¢6 cudng d6 I (do bang o4t
trén mét vuong, ki hiéu 1a W/m?) dude dinh nghia nhu sau:
1
L(I) =10log —,
Ip

trong dé Iy = 10712 W/m? 14 cuong d6 Am thanh nhé nhit ma tai ngusi cé thé phat hién duge
(goi 12 ngudng nghe). Xac dinh mic cudng d6 Am ctia méi Am sau:

a) Cudc tro chuyén binh thuong c6 cuong d6 7 = 10~7 W/m?.

b) Giao thong thanh phé dong dic cé cuong d6 I = 1073 W/m?.
& Bai 23.

a) Nudc cat c6 nong d6 HT 1a 10~7 mol/L. Tinh nong d6 pH ctia nudc cat.

b) Mét dung dich c¢6 nong d6 H* gap 20 1an nong d6 HT cia nudc cat. Tinh pH cta dung

dich do.

& Bai 24. Trong nudi trong thuy san, do pH ctia méi truong nudce sé anh huéng dén siic khoé
va su phat trién ctia thuy san. D6 pH thich hdp cho nuéc trong dam nuéi tém si la tix 7,2
dén 8,8 va tot nhat 1a trong khoang tit 7,8 dén 8,5. Phan tich nong dé [H] trong mot dam
nubi tdm su, ta thu duge [HT] =8-10~8 . Héi d6 pH ctia dam d6 c6 thich hgp cho tom st phat
trién khong?
& Bai 25. Mot vi khuén c6 khéi luong khoang 5-10~!3 gam va ct 20 phut vi khuédn dé6 tu
nhan d6i moét 1an. Gia st cac vi khudn dudc nudi trong cac diéu kién sinh trudng t6i vu va
moi con vi khuédn déu ton tai trong it nhat 60 gis. Héi sau bao nhiéu gis khéi ludng do té
bao vi khudn nay sinh ra sé dat téi khéi luong ctia Trai Dat (1ay khdi luong cta Trai Pat 1a
6-10%’gam) (1am tron két qua dén hang don vi)?
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& Bai 26. Biét rang sb chit s6 cia mot sé nguyén duong N viét trong hé thap phan dudce cho
béi cong thic [logN] +1, 6 d6 [logN] 1a phan nguyén cta sb thuc duong logN. Tim sb cac
chit s6 ciia 22 023 khi viét trong hé thap phan.
& Bai 27. Khi gt tiét kiém P (dong) theo thé thic tra 1ai kép dinh ki véi 14i suat méi ki la r
(r cho duéi dang s6 thap phan) thi s6 tién A (ca von 14n 14i) nhan dudc sau r kila A = P(1+r)'
(dong). Tinh thoi gian gt tiét kiém can thiét d& s6 tién ban dau ting gap doi.
& Bai 28. Mot nguoi giii tiét kiém 100 triéu dong vao ngan hang theo thé thic 14i kép ki han
6 thang véi 1ai suat 8% mot nam. Gia st 1ai suat khong thay dsi. Héi sau bao lau ngusi dé
nhan dudc it nhat 120 triéu dong?
& Bdi 29. D& tinh d6 tudi cia mAu vat bang gd, ngudi ta do do phong xa (*C ¢6 trong mau
vat tai thoi diém 7 (ndm) (so véi thoi diém ban dau ¢ = 0), sau d6 st dung cong thiic tinh do
phoéng xa
H = Hye ™
. - .« A » N A ~ X 1 2 N M A »
(don vi Becquerel, ki hiéu Bq), trong d6 Hy 1a d6 phong xa ban dau; A = n? la hang so phong
xa, T = 5730 (ndm). Khao sat moét mau gb ¢, cac nha khoa hoc do dude d6 phéong xa 1a 0,215
Bq. Biét d6 phéng xa ctia mau gb tudi cung loai 1a 0,250 Bq. Xac dinh do tudi cia mau gb c6
dé (1am tron dén hang don vi).
& Bai 30. Nong do con trong mau (BAC) 14 chi s6 dung dé do luong con trong mau ctia mot
nguoi. Chang han, BAC 0,02% hay 0,2mg/ml, nghia 1a c¢6 0,02 g con trong 100 ml mau. Néu
mot ngudvi véi BAC bang 0,02% c6 nguy co bi tai nan 6 t6 cao gip 1,4 1an so v6i moét ngudi
khong ubéng rudu, thi nguy co tuong dbi cta tai nan véi BAC 0,02% la 1,4. Nghién citu y té
gan day cho thiy ring nguy co tuong déi cia viéc gap tai nan khi dang 14i 6 t6 ¢6 thé dudc
md hinh héa bang mét phuong trinh ¢6 dang
R — ekx

trong d6 x (%) 1a nong do con trong mau va k 12 mét hang sé.

a) Nghién ctu chi ra rang nguy co tuong d6i ctia mot ngudi bi tai nan véi BAC bang 0,02%

12 1,4. Tim hang s6 k trong phuong trinh.

b) Nguy co tuong déi 1a bao nhiéu néu nong d6 con trong mau 1a 0,17%?

¢) Tim BAC tuong ting véi nguy cd tusng doi 1a 100.

d) Gia s néu mot nguvi c6 nguy co tuong d6i tit 5 trd 1én sé khong dudce phép lai xe, thi

mot ngudi ¢6 nong d6 con trong mau tit bao nhiéu tré 1én sé khong dude phép lai xe?
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§3 HAM SO MU. HAM SO LOGARIT

I. LY THUYET CAN NHO

1) Ham sé mi

Cho s6 thuc a > 0 va khac 1. Ham s6 y = ¢* dudc goi 14 ham s6 mii ¢d sb a.

Tinh chdt. Ham s6 mil y = a*, trong d6 0 < a # 1:

& C6 tap xac dinh 1a R va tap gia tri (0;+oo).

< Pong bién trén R khi @ > 1 va nghich bién trén R khi 0 < a < 1.

& Lién tuc trén R.

& C6 @6 thi di qua cac diém (0;1),(1;a) va luon ndm phia trén truc hoanh.
y y

a +

) 1
_— @l

0] X (0] 1 X

2) Ham s6 logarit

Cho s6 thuc a > 0 va khac 1. Ham s6 y = log, x dudc goi 12 ham s6 logarit cd s6 a.

Tinh chét. Ham sb logarit y = log, x, trong d6 0 < a # 1:

& (C6 tap xac dinh la (0;+) va tap gia tri la R;

& Doéng bién trén (0;+eo) khi a > 1 va nghich bién trén (0;+0) khi 0 < a < 1;
& Lién tuc trén (0;4o0);

& C6 @6 thi di qua cac diém (1;0), (a;1) va luén nam bén phai truc tung.

y y

» /yﬁ Duie Tai - 0889 977 004



Chuong 6. Ham s& ma va ham sb [6garit

3) Lién hé dé thi ctia hai ham sé

D6 thi ham sb y = ¢ va y = log, x dbi xiing nhau qua y

. : y=a
duong phan giac cua goc phan tu (duong thang y = x) %
thi nhat.
/ ’ /
’ ’ - 0 _x

Il. PHAN DANG BAI TAP

Dang @ Xdc dinh ham sé mi, ham s logarit

& Cho s6 thuc a > 0 va khéac 1. Ham s6 y = a* dudc goi 14 ham s6 mil co s6 a.

& Cho sb thuc a > 0 va khac 1. Ham s6 y = log, x dudc goi 1a ham s6 logarit co s6 a.

& Vidu 1 ) QRO

Trong cac ham so6 sau day, ham so nao la ham so ma? Chi ra cd so cta no.

a) y:3)_2€. b) y=x"* c) y=47"%
(e} HMO/‘% Jéﬂ(;z@.

1\ ¥ . .
@ y= 3)_26 = (35) = (\/§)x 1a ham s6 mii v6i ¢o s6 a = /3.
(2) y=x"* khong phai 12 ham s6 mi.

1 X A . 2 1
(3) y=4"= (4*1)]6 = (Z) 12 ham s0 mii vdi co s6 a = R

Trong cac ham sb sau, ham s6 nao 14 ham sb logarit? Chi ra co s6 ctia né.
a) y=log s;x. b) y = —logyx. c) y=xlog,3.
N feone t/{?/z, lal.
(1) y=1log /3x laham s6 16-ga-rit véi co sb /2.

p ) < 1
(2) y=—logzx =log; x 1a ham s0 16-ga-rit véi co sO 3
3

@ y = xlog, 3 khong phai la ham 56 16-ga-rit (ma 12 ham sb bac nhat véi hé sb géc log, 3).
BAI TAP AP DUNG
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§3. Ham so mi. Ham so logarit

[ 51 | "

Trong cac ham so6 sau, ham so nao la ham so6 ma?

1) y=x% 2 y=(V3); @y:i; (4) y=x5.

..............................................................................................

ez ;

Trong cac ham so6 sau, ham so nao la ham so logarit?

1) y=log,5; (2) y=log,e; (3) y=logsx; @) y=x.

Dang @ Vé db6 thi clia ham sbé

$> Vidu 3

Ve 3o thi cac ham so sau:

a) y=4~ b) y= (le)x

a) Lap bang gi4 tri cia ham sb ta dudc b) Lap bang gia tri cia ham sb ta dudc
x | —-1|—-3/0|1% x —1|—5|0|3|1
= 13 ]i]2]4 =@ 42 13[4

A . 2 N A — X A 4o . . 1x
Do thi ctia ham s6 y = 4* nhu bén duéi Db thi ciia ham sb y — (_) nhu bén
y
dudi
41 y
Y |
1 | |
-1 o1 ° | 1\
l %7771 x
-1 |o 1
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Chuong 6. Ham s& ma va ham sb [6garit

> Vidu 4

Vé do thi cac ham so:

a) y =logx. b) y=1log x.
i
[ 0@1(71[2(
a) Lap bang gia tri cia ham sb ta dudc b) Lap bang gia tri ctia ham sb ta dugc
1 I 71
— 1] 10 S22 | 4
ST - ! T
y=logx | —1|0] 1 y=logix | 1 3 0 -3 —1
A . L3 S A A <M Z
Do thi ctia ham so y = logx nhu bén duéi P6 thi cia ham sé y = log; x nhu bén
y 4
dudi

BAI TAP AP DUNG

a3 | z

Ve d6 thi cac ham so sau:

..............................................................................................
..............................................................................................

..............................................................................................
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§3. Ham so mi. Ham so logarit

[ scis -

Vé do thi cac ham so sau:

@ y =log;z x; @ yzlog%x.

o
®

..............................................................................................
..............................................................................................
..............................................................................................

Dang @ So sdénh cdc cdp s6

Ap dung tinhe c/hét ctia ham s6 mii va ham sb 16garit dé so sanh cac s6 v6i nhau. Cu thé
& V6i ham so0 y = a*.
© Néum>nva0<a<l1thiad"<d
@ Néum>nvaa>1thiad" >d.
Tudng tu cho truong hdp m < n.
& Véi ham sb y = log,, x.
@ Néum>nva0<a< I thilog,m < log,n.
@ Néum >nvaa> 1 thilog,m>log,n.
Tuong tu cho truong hdp m < n.

$>Vidub

St dung tinh chat cia ham s6 ma, so sanh cac cap so sau:

a) 1,42 va 1,48, b) 0,9-12 va 0,908, ¢) V2 va /4.

[} D{g\‘z('fz'(ézl
(1) Do 1,4 > 1 nén ham sb y = 1,4* dong bién trén R. Ma 2 > 1,8 nén 1,4% > 1,418,
(2) D0 0,9 < 1 nén ham sb y = 0,9" nghich bién trén R. Ma —1,2 < —0,8 nén 0,972 > 0,9708,

1 2 < 5 £ 1 2
@ Taco v/2 =23 Vé\5/4_1:\5/?:25.D02>1nénhéms()y:2xdéngbiéntrénR.Mé5<§

1 2
nén 23 <25, suy ra v2 < v/4.
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Chuong 6. Ham s& ma va ham sb [6garit

$> Vidu 6

So sanh cac cap so sau:

a) log; 7 va 3log; 2. b) 2logg 45 va 3log 43.

[ (@1( 717(217.

(1) Ta ¢6 3log;2 = log; 2® = log, 8.
Ham s6 y = logy x ¢6 ¢d s6 3 > 1 nén dong bién trén (0; o).
Ma 7 < 8 nén log; 7 < log; 8. Vay log; 7 < 3log; 2.

(2) Ta c6 2log) 45 = logy 4 5% = log; 425 va 3log) 43 = log; 43° = log, 427.
Ham s6 y = logg 4 x €6 co s6 0,4 < 1 nén nghich bién trén (0; o).
Ma 25 < 27 nén log, 425 > log, 4 27. Vay 2log 45 > 3log 4 3.

BAI TAP AP DUNG

/ Bai 5 x
Stt dung tinh chat caa ham s6 ma, so sanh cac cap so sau:
a) 2,5 va 2,508, b) 0,7722 va 0,721, c) V3 vav/0o.
D e

[ scis :

So sanh cac cap so sau:

a) log, 8 va 2log, 3. b) 3logy 2 va 2log 3.

..............................................................................................
..............................................................................................
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§3. Ham so mi. Ham so logarit

Dang @ Tim tap xdc dinh cGa ham sé

& Ham s6 y =a* véia > 0,a # 1 c6 tap xac dinh 1a R;
& Ham sb y = log,x véi a > 0,a # 1, xéc dinh khi x > 0.

$> Vidu7

Tim tap xac dinh ciia moi ham so sau:

x+2
a) y="7"""72 b) y=3xT; ) y=5T
d) y =4, e) y=logs (2x+1); f) Ay2log,,;(2—x);

g) y =logg (2x —xz).

[ 0@‘1(.77[@’1.7,
a) Tap xac dinh: ¥ =R.
b) Diéu kién: x # 1 = 2 =R\ {1}.
c) Didukién:x—1 >0 x> 1= 2 =[1;+).
d) Piéu kién: x > 0= 2 = (0;+oo).

N 1 1
e) Diéu kién: 2x+1 >0<:)x>—§:>_@: (5;—1—00).
O0<x+1#1 {—1<x7é0
=

2—x>0 x<?2 = 7(-1;2)\{0}.

f) Piéu kién: {

g) Didukién: 2x— x> >0=0<x<2= 2 = (0;2).

BAI TAP AP DUNG

ca :

Tim tap xac dinh ctia méi ham sb sau:

=

a)y= 15;%; b) y =9V4-2x; c) y = 7los(1-v),
+3 3

d) y=log; (4 —x2); —logy == -

) y = logs (4—x%); e) y 023 f) y T

g y=Inx?; h) y=1log, (x3—8)1000;

...........................................................................................
..............................................................................................

..............................................................................................
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Chuong 6. Ham s& ma va ham sb [6garit

Dang @ Su bién thién va mét s6 bai toan lién quan dén dé thi ham s6 mi va
ham so6 I6garit

® Ham s y=a*v6i0<a # 1.
@ Dong bién trén R khia > 1.
@ Nghich bién trén R khi 0 < a < 1.

& Ham s y =log,x v6i 0 < a # 1.
@ Dong bién trén (0;+o0) khia > 1.
@ Nghich bién trén (0;+e) khi 0 < a < 1.

\.

$>Vidu 8

Trong cac ham s6 duéi day, ham s6 nao nghich bién trén tap sé thuc R.
2 X
@yzlog%x. y:(E).
T\ )
@y:(§>. @yzlog%(Zx +1).

A 2 * . N A 2 A N A .
[ (gz(jazz Ham so y = (%) co tap xac dinh 2 =R va ¢d s0 a = p < 1 nén ham so nghich

bién trén R.

$> Vidu 9

Puong cong trong hinh sau la do thi ham s6 nao? y
X
@ y=2"% ®y=(v2). :
1 -/
(©) y = log,(2x). @yzix—i—l. / 3
l X
o] 1

[ {g(jLOL Do thi di qua diém c6 toa do (1;2) va d6 thi luén nam trén truc hoanh nén chi

¢6 ham so y = 2* thoéa man.

$> Vidu 10

Trén hinh vé, do thi ctia ba ham s6 y = a*,y = b*,y = ¢* (a,b,c
12 ba s6 duong khéc 1 cho truée) dude vé trong cung mét miét
phang toa do. Dua vao d6 thi va cac tinh chat cta liy thiua,
hay so sanh ba s6 a,b va c.

Wc>b>a Bb>c>a. Qa>c>b. Da>b>c.

[ @z(jmz Tt do thi ta thay cac ham sb6 y = ¢*,y = b* nghich bién trén R, do d6 0 < b,c < 1.
Laic6x>0=c*>b"vax<0=c" < b* nénc>b. Ham s6 y = ¢* dong bién trén R nén a > 1.
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§3. Ham so mi. Ham so logarit

Vay a > c > b.

BAI TAP REN LUYEN

[ scis | -

Ham s6 nao trong bén ham sb dudi day dong bién trén cac khoang xac dinh cta né?
2 X
@) y=(In2)". ® y= (g) :
3 X
©y= (—) : (D) y = (sin2018)".

2 +sin2018

e e
a5 | z

Puong cong trong hinh vé bén 1a d6 thi cia ham s6 nao sau day? 3

@A) y=-27"~ B y=27" 2

© y =logy(—x). D) y = —logy(—x). vl

/0
ffffff ~1

e

a0 z
Hinh bén 14 d6 thi ctia ba ham s6 y = log, x, y = log, x, y = log, x
dudc vé trén cung mot hé truc toa d6. Khang dinh nao sau day

12 khang dinh ding?
Aa>c>b. Bb>c>a. ©b>a>c. Ma>b>c.

...............................................................................................

...............................................................................................

pleTyle] @ Van dung véo cdc bdi todn thuc tién

» %0 Duic Tai - 0889 971 004



Chuong 6. Ham s& ma va ham sb [6garit

> Vidu 11

Ni&m 2020, dan sb thé giéi 1a 7,795 ti ngusi va toe d6 tang dan s6 1a 1,05%/mnam (ngudn:
http://www.worldmeters.info/world-population). Néu toc do tiang nay tiép tuc duy tri &
nhitng nam tiép theo thi dan sb thé giéi sau r nam ké tir nam 2020 dudc tinh béi cong
thic

P(t) =17,795-(140,0105)" (ti nguoi). (%)
Khi dé, hay tinh dan s6 thé giéi vao nam 2025 va nam 2030. (Mbc thoi diém dé tinh
dan sb ciia mdi ném 1a ngay 1 thang 7.)

[ (@‘1(71'(21'. Niam 2025 tng v6i r = 5 nén c6 dan sb thé giéi la
P(5) =17,795-(1+0,0105)° ~ 8,213 (ti ngudi).
Nam 2030 tng véi r = 10 nén c¢6 dan sb thé giéi la
P(10) =7,795- (140,0105)'° ~ 8,653 (ti nguoi).

$> Vidu 12

1
Trong am hoc, mitc cudng dé am dudc tinh béi cong thic L = 10log <1—> (dB) (dB 1a
0

don vi mic cuong d6 am, doc 1a dé-xi-ben), trong d6 I 1 cudng do6 Am tinh theo W/m?
va Iy = 10712 W/m? 14 cudng d6 Am chuén (cuong do Am thip nhit ma tai ngusi binh
thuong c6 thé nghe dudgc).
(Nguon: Vat li 12, NXB Giao duc Viét Nam, nam 2017, trang 52,53)
(1) Mic cuong do Am L thAp nhat ma tai ngudi c6 thé nghe dudgc 12 bao nhiéu?
(2) Cudc trdo chuyén c6 cuong do am 107" W/m? thi c6 mic cudng d6 Am bing bao
nhiéu?
(3) Cudng d 4m tai mot khu van phong nidm trong mién tit 10~/ W/m? dén 5-107°
W/m?2 (tic 1a 1077 <1< 5-107%). Mtc cuong d6 Am tai khu vén phong nay nam
trong khoang nao? (Lam tron két qua dén hang don vi).

[ Lozcjmz

(1) Khi I = [y thi L = 10log1 = 0 (dB). Vay miic cuong d6 Am thap nhat ma tai ngusi binh
thuong c6 thé nghe dudc 12 0 (dB).
-9

- 1
(2) Khil=10"° W/m?, ta ¢6 L= 10log

o2 10log 10° = 301log 10 = 30 (dB).

~ . 1 -7
(8) V6il=10"7 W/m?, L= 10log 733

o=z = 10log (5- 10%) = 10(6 +log5) ~ 67 (dB).
Ham s6 y = logx dong bién nén ham sb y = 10logx ciing dong bién.

Do dé, tit 1077 <1<5-10"° suy ra 50 < L < 67.

Vay mic cudng d6 4m tai khu van phong ndm trong khoang tit 50 (dB) dén 67 (dB).

= 10log 10° = 501og 10 = 50 (dB).
-6
V6il=5-107° W/m?, L = 10log
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§3. Ham so miu. Ham so logarit

B saitir
Céu tréc nghiém nhiéu phuong an lua chon.

$> Céu 1. Trong cic ham sb sau day ham s6 nao khong phai 12 ham s6 ma?
X X
@ y=x"" ®y=(v3). ©y=47" @ y=5s.

> Cau 2. Ham s6 nao sau day 1a ham s6 ma?

@A) y = x>, ®B) y = 3" ©y=2x. D)y = 3x.
$> Cdu 3. Tim tat ca cac gia tri cia ¢ d& ham s6 y = (2 — a)* nghich bién trén R.

A 2<a<3. ® 1<a<?2. © a>2. Do<a<l.
$> CAu 4. Tap xac dinh cia ham s6 y = logx 1a

@) [1:+e0). (05+e0). © [0;+20). @ (1;+e0).
$> Cau 5. Tép xac dinh 2 ctia ham s6 y = log, (x* — 3x+2) 1a

A) Z = (—o0;1) U (2;+00). D = (—o0; 1] U [2;+00).

©) 2 = (1;2). D 2=
$> Cdau 6. Ham s6 nao trong cac ham s6 sau day déng bién trén (0;4o0)?
X
@A) y= (\/§—1> : ®B) y = loggx. ©) y=(0,6)". D) log 7 x.

$> CAu 7. Ham s6 nao sau day dong bién trén R?
2\* 1\"*
@y=(§). y=(§). © y=2005", D) y=2022.

$> CAu 8. Tap xéc dinh ctia ham s6 y =log,(x— 1) 1a

@) (2:+e0). (—oo;+oo). © (1;+). (D) (oo 1).
> CAu 9. Tap gia tri cia ham s6 y =e 24 13

@A) (0;+-00). [0; +-0). © R\ {0}. D R.
> Céu 10.Puvng cong trong hinh bén 1& d6 thi cia ham sb y

nao trong bon ham so6 sau?

@) y=1log,x. B)y=Ilog,x>. (C)y= 10g22x.@y:log%x.

——— o=

(0] 1 X
_1 I
> Cau 11.Ham s6 nao sau day c6 do thi nhu hinh bén? y
@ y=logz x. B) y=logyx+1. i
© y=logy(x+1). D) y=logs(x+1).
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Chuong 6. Ham s& ma va ham sb [6garit

$> CAu 12.Cho ham sb6 y = log,x (a > 0,a # 1) ¢6 d6 thi nhu y
hinh vé. Gia tri caa a bang
1 1
=2. = . = . =2.
@) a a=3 ©a NG D a=2

$> CAu 13. Tim a dé d6 thi ham sb y = log,x, (0 < a # 1) ¢6 db thi 1 hinh bén.

y y=log,x

l\) L e e e e e - = =
=

N
1 1
a=+/">2. a=——. a=—. a=?2.
$> Céu 14. Puong cong trong hinh bén la d6 thi cia ham sb nao sau y
@A) y = log,(2x). yzlog%x. ©y=log sx. ([ y=logx. 2
[0 I X
_107‘
$> Cdu 15. Ham s6 nao sau day dong bién trén R?
2\" 1\*
@A y= (5) : B y= (5) . (©) y = 2005". (D) y=2022""
$> CAu 16.D6 thi hinh bén 1a d6 thi cia ham sb nao sau day? y
1\* 1\"
®y=2  ®y=(3). ©=(3). ©@»=x 377
/1 i
(0] 1 X

$> Cdu 17. Trong cac ham sb sau day, ham s6 nao dong bién trén R?

@y= <§)x ®y= (g) ©y= (%)x @ y=2""

X
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§3. Ham so miu. Ham so logarit

$> Cau 18. Tim tap xéc dinh 2 ctia ham s6 y = log(x> 4+ 2x+ 3).

@) 2 =R\ {-2;-1}. ® 2=R.

© 2 =2. (D) Z = (—o0; —2) U (—1;+oo).
> Céau 19.P6 thi hinh bén 14 ctia ham s6 nao?

@ y=3" ®y=(v3)"

o) o-(l)

$> Céu 20. Trong cac ham s6 sau, ham s6 nao dong bién trén R?
1 "
@A) y = logs x. ®B) y = logs (;) ©y= <§> . (D) y =2018".

$> Cau 21. Ham s6 nao duéi day nghich bién trén tap Xéc dinh caa né?
W A e )
@y=(3)" y—<%_ﬁ - Oy={7#5 Oy={%) -

$> Cdu 22.Cho q, b, ¢ 1a céac sb thuc duong va khac 1. Hinh

vé dudi day 1a do thi ctia ham sb6 y = log, x, y = log, x, y = log,. x. y
Khang dinh nao sau day 1a dang? y=log,x
A c<a<b. Bb<c<a ©b<a<c. Da<b<ec. y=log,x
0] 1 X

y = log,x

$> Céu 23. Trong hinh vé duéi day c6 do thi ctia cac ham sb6 y = a*, y = b*, y = log,.x.
y

Ménh dé nao sau day ding?

@A a<b<ec. B®a<b=c. ©b<c<a. D a<c<b.
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Chuong 6. Ham s& ma va ham sb [6garit

¢ CAu 24. Cho cac ham sb y = a*, y = log, x, y = log.x ¢6 d6 thi nhu hinh vé bén. Chon khang
dinh dung?

@) b>c>a. B b>a>c. ©a>b>c. D) c>b>a.

$> Cau 25. Cho a, b, ¢ 1a ba s6 thuc duong khéc 1. D6 thi ham sé y = a*, y = b*, y = ¢* dudc
cho 6 hinh vé duéi day. Ménh nao nao sau day dung?

W a<b<ec. B b<c<a. ©c<a<hb.
$> Cau 26.Cho ba sb thuc duong a, b, ¢ khac 1. D6 thi cac ham sb
y=d", y=>b*, y=c* dudc cho trong hinh vé bén. Ménh dé nao duéi }
day dang? .
A b<c<a ®B®c<a<b. (©Ca<b<c. {Da<c<bh.
X
> Cau 27.Cho q, b, ¢ 1a céac sb6 thuc duong va khac 1. Hinh
vé dudi day 1a do6 thi ctia ham s6 y = log, x, y = log, x, y = log,. x. y
Khang dinh nao sau day 1a dang? y=log,x
A c<a<b. Bb<c<a ©b<a<c. Da<b<ec. y = log,x
(0] 1 X
y = log,x

50 » /}/7(3 Duee Tai - 0889 977 004



§3. Ham so miu. Ham so logarit

> Cau 28. Mot nguoi gt 20 triéu dong vao ngan hang theo hinh thitc 1ai kép c6 ki han la
12 thang véi 1ai suat 6,3%/ nam. Gia s qua cac nim thi 14i suat khéng thay déi va ngusi dé
khong gti thém tién vao méi nam. D& biét sau y (ndm) thi téng s6 tién ca von va 1ai c¢6 dude
12 x (d6ng), ngudi dé stt dung cong thic y = log; 063 (2)6_0) Hoéi sau bao nhiéu nam thi ngusi
d6 c6 dude tong s6 tién ca von va lai 1a 30 triéu dong? (Lam tron két qua dén hang don vi).

(A) 7 nam. 6,6 nam. (C) 6 nam. (D) 5 nam.

> Cau 29. Trong vat li, su phan ra caa cac chat phéng xa dudce bidu dién bang cong thiic:

m(t) = my <%) T, trong d6 mg 1a khéi lugng chat phéng xa ban dau (tai thoi diém r = 0), m(r)
12 khéi luong chat phong xa tai thoi diém 7, T 1a chu ki ban ra (tiic 12 khoang thsi gian dé
mot nita s6 nguyén tit ciia chat phong xa bi bién thanh chat khac). Cho biét chu ki ban ra
ctia mét chat phong xa 1a 24 gio (1 ngay dém). Héi 250 gam chat d6 sé con lai bao nhiéu sau
3,5 ngay déem? (Két qud lam tron dén 3 chit sé thap phdn sau dédu phdy)

() 22,097 gam. 23,097 gam. (C) 20,097 gam. (D) 24,097 gam.

Cdu trdc nghiém ding sai.

$> Cdu 1. Cho ham s6 y = 3* ¢6 do thi (C).

a) Tap xac dinh cta ham s61a2 2 = R. b) Ham s6 nghich bién trén (0;2).
c) A(2;6) thuoc (C). d) (C) nam hoan toan trén truc hoanh.

~ ~ N A N 1 * ~ A X
$> Cau 2. Cho cac ham so y = log%x; y=n%y=Inx;y=1logy,x vay= <—> . Cac ménh de

V2

sau dung hay sai?

a) Haims6 y= <%) nghich bién trén R.
b) Ham s6 y = log,, x nghich bién trén khoang (0; +oo).
¢) C6 ba ham s6 nghich bién trén tap xac dinh.

d) C6 hai ham s6 dong bién trén (0;+oo).

$> CAu 3. Cho ham sb y =2*
a) Ham s6 c6 tap xac dinh 2 = R.
b) Ham s6 nghich bién trén khoang (—oo;4-0).
¢) Do thi ham s6 di qua diém A (2;4).
d) Po thi ham s6 ¢6 hinh sau.
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Chuong 6. Ham s& ma va ham sb [6garit

$> Cdu 4. Cho do thi ham s6 y = «* duéi day.

-

a) Ham s6 da cho nghich bién trén khoang (0;1).
b) Ham s6 cho béi cong thiic y = 3*.

X . N A ~ g N 2 1 . 4 - N A A A
c¢) Do thi ham so da cho cat dudng thang y = 3 tai diém c6 hoanh d6 khong am.
d) D6 thi ham sé da cho cit dudng thing y = —x+ 1 tai diém c6 hoanh dé duong.

$> Céu 5. Ong X gt vao ngan hang sb tién 300 triéu dong theo hinh thiic 1ai kép véi 1ai subt
6%/nam.
a) S6 tién 1ai 6ng X nhan dudc 6 nam dau tién 1 6 triéu dong.
b) Cong thic tinh sé tién 6ng X nhan dudc ca géc va 1ai sau n nadm ghi tién la
T, = 300000000 - (14 6%)" (d6ng).
¢) S6 tién 6ng X nhan dude sau 5 ndm 14 nhiéu hon 410 triéu dong.
d) Néu 6ng X mubn nhan dudc sb tién ca gbc 1an 1ai nhiéu hon 500 triéu doéng thi can gii
it nhat 9 nim.

$> Cau 6. S6 nguvi trong cong dong sinh vién da nghe mét tin don nao dé1a N =P (1 —e 015¢),
trong d6 P 1a téng s6 sinh vién cta cong dong va d 1a sb6 ngay troi qua ké ti khi tin don bat
dau.

a) Trong mét cong dong 1000 sinh vién, sau ngay thi nhét c6 140 sinh vién nghe dudc tin

don.
b) Trong mot cong dong 1450 sinh vién, dé 525 sinh vién nghe dude tin dén phai méat 3
ngay.

¢) Sau 3 ngay 500 sinh vién nghe dudc tin don thi cong déng c6 1400 sinh vién.
d) S6 ngay d€ mot nita cong dong sinh vién nghe dude tiéng don 14 5 ngay.

Tu luén

& Badi 1. V& d5 thi cac ham s6 sau:
1 X
a) y=4% b)yz(—).
& Bai 2. Vé d6 thi cac ham sé:

a) y =logx. b) y =1log x.
]
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§3. Ham so miu. Ham so logarit

& Bai 3. Tim tap xac dinh cta cac ham sb6
(1) y=12% (2) y=1logs(2x—3); €) y:log% (—x*+4).

& Bai 4. Tim tap xac dinh ctia cac ham so:

a) y=1log,(3 —2x); b) y = logs (x2 +4x);

¢) y=log|x+3|; d) y=1In(4—x?).
& Bai 5. So sanh cac cip sb sau:

a) log;0,8 va log, 1,2. b) logy ;2 va logy;2,1.
& Bai 6. So sanh cac cip sb sau:

a) 1,397 va 1,396, b) 0,75723 va 0,757 24,

& Bai 7. Trong cac ham s6 sau, ham s6 nao dong bién, ham s6 nao nghich bién trén khoang
xac dinh ctia ham so6 do? Vi sao?

x ¥ . )
L y= <£> ; @) v ( : 26> : 8) y=logex; @ y=log /5 x.

2 e 3
& Bai 8. Ta dinh nghia cac ham sin hyperbolic v ham cosin hyperbolic nhu sau:
1 1
sinhx = 3 (ef—e™), coshx = 3 (" +e™).

Chiing minh rang:

a) sinhx 12 ham s6 1é;

b) coshx 14 ham s6 chén;

¢) (coshx)? — (sinhx)? = 1 véi moi x.
& Bai 9. Tim tat ca gia tri cia tham s6 m dé€ ham s6 y = log; (x> — 2x+ 2025 — m) x4c dinh trén
R.

9X

T 943
a) V6i a,b 1a hai s6 thuc théa man a+ b = 1. Tinh f(a) + f(b).

o ] 2 2022
b) Tinh tongS:f<m> +f<_2023) +"'+f<2()23>'

& Bdi 10. Cho ham sb f(x)

.. P 1 2 , cl e o 1 .
& Bai 11. Cho ham so f(x) = Elogz (1—_xx) Tinh gia tri cta biéu thuc

5= 1 (s )+ (o) -+ (s ) 7 ()

& Bai 12. Gia st mot chat phéng xa bi phan ra theo cach sao cho khdi lugng m(r) ctia chat
con lai (tinh bang kilégam) sau r ngay dudc cho bdi ham s6 m(r) = 13e 00015,

a) Tim khoi luong ctia chat dé tai thoi diém r = 0.
b) Sau 45 ngay khoi lugng chat d6 con lai 1a bao nhiéu?
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Chuong 6. Ham s& ma va ham sb [6garit

& Bai 13. Trong mot nghién ciu, mot nhém hoc sinh dugc cho xem cung mét danh sach cac
loai dong vat va dudc kiém tra lai xem ho con nhé bao nhiéu phan tram danh siach d6 sau
moi thang. Gia st sau ¢ thang, kha ning nhd trung binh cia nhém hoc sinh d6 dude tinh
theo cong thic M(r) =75—20In(r+ 1), 0 <t <12 (don vi: %). Hay tinh kha nang nhé trung
binh ctia nhom hoc sinh doé sau 6 thang.

& Bai 14. Cudng do anh sang I dudi mat bién giam dan theo do sau theo cong thic I =1 - a?,
trong d6 I 14 cudng d6 anh sang tai mat nudc bién, a > 012 hang s6 va d 1a d6 sau tinh bang
mét tinh tit mat nuéc bién.

(Nguon: http://www.britannica.com/science/seawer/Optical-properties)

a) C6 thé khang dinh réng 0 < a < 1 khong? Giai thich.
b) Biét rang cudng d6 anh sang tai d6 sdu Im bang 0,95I. Tim gia tri cta a.

¢) Tai d6 sdu 20m, cudng d6 anh sang bang bao nhiéu phan trim so véi Ip? (Lam tron két
qua dén hang don vi.)

] e P N A ~ L4 / / A P ~
& Bai 15. Cong thitc h=—19,4-log N la m6 hinh don gian cho phép tinh do6 cao 4 so véi mat
0

nude bién ctia mot vi tri trong khong trung (tinh bang ki-16-mét) theo ap suit khong khi P
tai diém d6 va ap suat By cua khong khi tai mét nude bién (cung tinh biang Pa - don vi ap
suét, doc 1a Pascal).

(Ngubn: http://doi.org/10.1007/s40828-020-0111-6)

. . . v 1 " n A X
a) Neu ap suat khong khi ngoai may bay bang EPO thi may bay dang ¢ d6 cao nao?

. p N 4 P
b) Ap suat khong khi tai dinh cta ngon nti A bang 5 lan ap suat khong khi tai dinh ctia

ngon nudi B. Ngon ndi nao cao hon va cao hon bao nhiéu ki-16-mét? (Lam tron két qua
dén hang phan muoi.)

& Badi 16. Ta coi ndm lay lam moc dé tinh dan s6 ctia mot viung (hodc mot quéc gia) 1a
nam 0. Khi d6, dan s6 ctia qudc gia d6 6 nam thi ¢ 13 ham s6 theo bién ¢ dudc cho béi
cong thitc: S =A-¢”. Trong d6 A 1a dan s6 cta vung (hoic québc gia) d6 6 nam 0 va r 1a ti
1é ting dan sb6 hing nam (Nguoén: Giai tich 12, NXBGD Viét Nam, 2021). Biét rang dan
s6 Viét Nam nam 2021 udc tinh 1 98564407 ngudi va ti 16 tang dan s6 0,93%/mam (Nguon:
https://danso.org/viet-nam). Gia st ti 1é tang dan s6 hing nim la nhu nhau tinh tit ndm
2021, néu du doan dan s6 Viét Nam nam 2030 (I1am tron két qua dén hang don vi).

& Badi 17. Cac nha tam i hoc s dung mé hinh ham s6 mi d€ mé phéng qué trinh hoc tap
ctia mdt hoc sinh nhu sau: f(t) = ¢ (1 —e ), trong d6 c 1a tong sb don vi kién thic hoc sinh
phai hoc, & (kién thiic/ngay) 1a toc d6 tiép thu ctia hoc sinh, ¢ (ngay) 1a thdi gian hoc va f(r)
12 s6 don vi kién thtic hoc sinh da hoc dude (Nguon: R.I. Charles et al., Algebra 2, Pearson).
Gia st mot em hoc sinh phai tiép thu 25 don vi kién thiic méi. Biét rang tbc do tiép thu cta
em hoc sinh 1a k = 0,2. Héi em hoc sinh sé nhé dude (khoang) bao nhiéu don vi kién thitc méi
sau 2 ngay? Sau 8 ngay?

& Bai 18. Chi s6 hay d6 pH ctia mot dung dich dudc tinh theo cong thiic: pH = —log [H].
Phan tich nong do ion hydrogen [H*] trong hai miu nuéc song, ta c6 két qua sau: Mau 1:
[HT]=8-10"7; Mau 2: [H"] =2-10~°. Khéng ding may tinh cam tay, hdy so sanh d6 pH ctia
hai mau nuéc trén.
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& Bai 19. Néu mot 6 kinh ngan khoang 3% anh sang truyén qua né thi phan tram anh sang
p truyeén qua n 6 kinh lién tiép dudc cho gan ding béi ham sb:

p(n) =100-(0,97)".
a) C6 bao nhiéu phan tram anh sang sé truyén qua 10 6 kinh?
b) C6 bao nhiéu phan tram anh sang sé truyen qua 25 6 kinh?

& Bai 20. C4c nha khoa hoc xdc dinh duge chu ki ban ra cta *C 1a 5730 ndm, tic la sau
5730 nam thi s6 nguyén tit }*C gidm di mét nia.

a) Goi mg 1a khéi luong ctia é“C tai thoi diém 7 = 0. Viét cong thic tinh khdi lugng m(r) ctia
4C tai thoi diém 7 (nam).

b) Mot cay con song cé lugng é“C trong cay dudc duy tri khéng d6i. Nhung néu cay chét
thi lugng *C trong cay phan ra theo chu ki ban ra cia né. Cac nha khao c6 tim thay
mot mau gb 6 duge x4c dinh chét cach day 2000 ndm. Tinh ti 1é phan tram lugng }*C
con lai trong mau gb ¢4 d6 so véi lic con sinh truéng (lam tron dén hang phan mudi).

.. p . R p e p 1 ,
& Bai 21. Mtc cuong do am L (dB) dudc tinh bédi cong thie L = 10log (W)’ trong do I

(W/m 2) 14 cudng d6 am. Tai ngudi c6 thé nghe dudec Am c6 cudng d6 ti 10~'2 W/m 2 dén 10
W/m 2. Tinh mic cudng d6 Am ma tai ngudi c6 thé nghe dudgc.

& Bai 22. S tién ban dau 120 triéu dong dudce gui tiét kiém véi 1ai suat nam khong ddi 1a
6%. Tinh s6 tién (ca von 1an 14i) thu dudc sau 5 ndm néu né dudc tinh 1ai kép:
a) hing quy; b) hang thang; ¢) lién tuc.

& Bai 23. Lic dau trong ao c6 mét sé con éch. Nguoi ta ghi nhan sb luong éch trong 5 nam
dau nhu hinh bén. Gia st s6 lugng éch tang theo ham s6 n(r) = Ca';C,a € R.

n
700+
600+
500+
4004
300+
200+
1004—

T

t (ndm)

w L

0 1 2 3 4

a) Tinh s6 lugng éch lic ban dau.
b) Tim ham s6 biéu dién s6 ludng éch sau r ndm ké tit khi ching xuat hién trong ao.

¢) Du doan s6 lugng éch sau 15 nam.
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§4 PHUONG TRINH, BAT PHUONG TRINH MU VA LO-
GARIT
. LY THUYET CAN NHO

1) Phuong trinh mu

Phuong trinh mui ¢ ban c¢6 dang a* = b v6i 0 < a # 1.
& Néu b > 0 thi phuong trinh c6 nghiém duy nhét x = log,, b.

& Néu b < 0 thi phuong trinh v6 nghiém.

Minh hoa béng db thi
y y=a* y=a'y

L\ Luu Y. Phuong phép giai phuong trinh mii béng cach dua vé cung co sb:
Néu 0 < a # 1 thi a/® =™ & f(x) = g(x).

2) Phuong trinh I6garit

Phuong trinh légarit co ban c6 dang log,x =5 (0 <a #1).
Phuong trinh 16garit co ban log, x = b ¢6 nghiém duy nhat x = a”

Minh hoa bang db thi

Y y =log,x Y

b b \
,  y=b : y=>b
| |
| |
1 1

ol N ab x Olp 1 x

= log,x
(@a>1) (0<a<1)

L\ Luu Y. Phuong phap giai phuong trinh 16garit bang cach dua vé cung co sb:
Néu u,v>0va0<a#1thilog,u=Ilog,v< u=v.
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§4. Phuong trinh, bat phuong trinh mii va logarit

Téng quat, xét phuong tinh dang
log, u(x) =log,v(x), 0 <a#1 @)

o . N A LA N o, 3eA R A2 ~ u(x) >0 Y
beé giai phuong trinh (1), trudc hét ta can dat diéu kién c6 nghia { it Khi do

vix) >

—~
=
~— ~—

phuong trinh (1) bién déi thanh phuong trinh

u(x) = v(x) (2)
Sau khi giai phuong trinh (2), ta can kiém tra su théa méan diéu kién. Nghiém cta
phuong trinh (1) 1a nhitng nghiém caa (2) théa méan diéu kién.

3) B4t phuong trinh ma

Bat phuong trinh mi co ban c6 dang «* > b (hodc a* > b, a* < b, a* < b) Vi (a >
0, a # 1). Xét bat phuong trinh dang a* > b:
& Néu b < 0 thi tap nghiém cta bat phuong trinh 1a S = R.
& Néu b > 0 thi bat phuong trinh tuong dudng véi a* > al°%?.
* Véi a > 1, nghiém ctia bat phuong trinh 1a x > log,b.
* V6i 0 < a < 1, nghiém ctia bat phuong trinh x < log,b.

Q Luuy.
& Céc bat phuong trinh mii co ban con lai dude giai tuong tu.

© Néua>1thiadt>a" < u>v.
NéuO<a<lthiadd>a"<u<v.

4) Bat phuong trinh 16garit

B4t phuong trinh l6garit co ban cé dang log, x > b (hodc log, x > b, log,x < b, log,x <
b) v6i (a>0,a#1).
Xét bat phuong trinh dang log, x > b:

& Néu a > 1 thi nghiém ctia bat phuong trinh la x > 4.

® V6i 0 < a < 1 thi nghiém cta bat phuong trinh 0 < x < a®.

L Luuy.
& Cac bat phuong trinh 16garit co ban con lai dudc giai tuong tu.

& Néu a > 1 thi log,u > log,v < u>v > 0.
Néu 0 < a < 1 thilog,u > log,v< 0 <u < v.
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Chuong 6. Ham s& ma va ham sb [6garit

Khi gidi phuong trinh va bét phuong trinh 16garit trudce tién phai
fim diéu kién xdc dinh sau dé mdi gidi phuong tinh hodc bét
phuong trinh.

Il. PHAN DANG BAI TAP

Phuong trinh mi & 16garit co ban (dua vé cling co sd)

¢ Phuong trinh ma.

Q a :b<:>x—logab

© o/ =tV & f(x) = g(x).
& Phuodng trinh logarit.

@ log,x=bx=a.

@ log,u(x) =log,v(x) & { (

$> Vidu 1

Giai cac phuong trinh sau:

a) =1 _ 3; b) 2x2—9x+16 —4; c) x—1 _ 32;
1
d) 5%t = 125; e) 2% = 3 ) 5-10°=1.
[} @1(71&1

a) 2> ' =3 x—1=1log,3 < x=1+log,3 =log, 6 < x = log, 6. Tap nghiém S = {log, 6}.

X
b) 25916 — 4 5 52— 9x 4 16 = log, 4 < . Tap nghiém S = {2;7}.

¢) Tac6 2 ! =32 x—1=10g,32 & x— 1 =5« x=6. Tap nghiém S = {6}.

d) 57! =125 2x+1=1logs 125 < 2x+1 =3 < x= 1. Tap nghiém S = {1}.
1
e) 2¥ = 8<:>2x 23 e x=-3.

1 1

<> Vidu 2

I
.

Giai cac phuong trinh

a) 42x 82x 1 b) 4% 2 23x+1 C) X 2ix 2x+1
2x+5 2— 1 o 3x—2 1 -
d) 42 =2°7%; (—) = 125% 5% :(—) .
) e) 5% ) 5
() 0@1(71717(51;
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§4. Phuong trinh, bat phuong trinh mi va logarit

a) 42x 82x 1®24x 26x 3(:))6—%

b) 4572 =23+l o 22073) — 23t 42 (x—2) =3x+ 1 & 2x—4=3x+1 o x= 5.
x=1

0) 2 =2l e 2y =yt lel=1 1.V.‘Qlynghiémx: Lx=-1
x=—

d) 42545 — 92-x oy 4 +10 _ 52— Y*S4x+10=2—x & x=— 5

1 x+1
e) (25) :125x<:>5—2x—2:53x@—2x—2:3x<:>x:?
2

1 —X
) 53“:(5) o525 o3y 2= 3x12=0cx =1, x=2.

> Vidu 3

Giai cac phuong trinh sau:

a) log, (x—1) =3; b) log, (—x2—|—3x) =1 c) log, (x—5)=4;
d) log(x—1)=2; e) In(4 —x) = 100; f) log;(2*—1)=4.
[} (@'1(717(211

a) Picukiénx—1>0<x> 1.
Ta c6 log, (x—1) =3 < x—1=23 < x=9. Vay nghiém x =9.
b) Piéu kién —x*+3x>0 <0< x < 3.
/ x:
Tacélog, (—x*+3x) =1& —*+3x=2' & x*-3x4+2=0& )
X =
Vay nghiém x = 1;x = 2.
¢) Picukiénx—5>0< x> 5.
Ta c6 log, (x—5) =4 < x—5=2% & x=21. Vay nghiém x = 21.
d) Piéukiénx—1>0 < x> 1.
Ta cé log(x—1) =2 < x—1 =102 < x = 101. Vay nghiém x = 101.
e) Pieukién 4 —x >0 < x < 4.
TacéIn(4—x) =100 =4 —x=e!? = x=4—-¢!% Vay nghiém x =4 —e!®

f) Pieukién2*—1>0<2* <20 <= x<0.

Ta c6 log; (2* — 1) =4 < 2* — 1 = 3* & 2¥ = 82 & x = log, 82 (khdng thod man diéu kién).

Vay phuong trinh v6 nghiém.

$> Vidu 4

Giai cac phuong trinh sau

a) log,(x+6) =log,(x+1)+1; b) log, (x* —3) = log, 2x;
c) logg(3x—6) = —log%(Zx—2); d) log, x = log, (x> —x);
e) log sx-log,x = 18; ) 2logy(x—3)+logy(x—5)*=0.
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Chuong 6. Ham s& ma va ham sb [6garit

(e} (Q}z('jz'(z’zf.
e x>—6
a) Pieu kién: Sx>—1.
x> —1
Ta c6 log, (x+6) =log,(x+1)+1 < log, (x+6) =log,(2x+2) < x+6 =2x+2 < x =4 (thoa
man).
s .. [£=3>0
b) Diéu kién: (*)
2x>0

Khi d6, phuong trinh da cho tré thanh x> -3 =2x x> -3 —-2x=0<x=—1 hodicx=3.
Thay lan ludt hai gia tri nay vao (¥), ta thiy chi ¢6 x = 3 thoa man.
Vay phuong trinh ¢6 nghiém la x = 3.

e (3x—6>0
¢) Diéu kién xac dinh la x> 2.
2x—2>0
3 x>2
Ta c6: logg(3x—6) = —log1 (2x—2) <
8 logg(3x —6) = logg(2x —2)
x>2 .
& & x =4 (thoa man).
3x—6=2x—2
Vay phuong trinh c6 nghiém x = 4.
<X N . . ” N . |lx> 0
d) DPiéu kién xac dinh ctia phuong trinh la Sx > 1.
X2—x>0
o . . 5 x =0 (loai)
Phuong trinh da cho tuong duong véi phuong trinh sau: x =x~ —x &
x =

Nghiém cua phuong trinh la x = 2.
e) Diéu kién: x > 0.
Phuong trinh da cho tuong duong véi

log,x =3 x=8
2log, x-log,x =18 & 1
log,x= -3 X=-.
8
A ? ~ N 1
Vay cac nghiém cua phuong trinh la x = 8;x = 3

BAI TAP REN LUYEN

[ sei1 | *

Giai cac phuong trinh sau
a) 3x—1 — 27; b) 2x2—5x+6 =1; c) 3x+2 — \3/§;

d) 2-10% = 30; e) 423 =5; ) 107t —2.10* =8.
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§4. Phuong trinh, bat phuong trinh mi va logarit

iz | -

Giai cac phuong trinh sau:

a) 52x71 — 25’ b) 3x+1 — 92x+1;
- \/§7x
42x+5 — 92—x. d 27ﬁ — .
) ’ ) 243
e) 2x275x+6+21—x2:2‘26—5x+1; f) (l)x:2_7x
9 3
D L

..............................................................................................
..............................................................................................
..............................................................................................

[ scis | -

Giai cac phuong trinh sau:

a) logyx=5; b) log,(5x—4) =2; ¢) logy (x—2) =—-2;
2

d) logzx = —2; e) log, (3% 1 —1) =3; ) log,(x* —9x) = 3.

----------------------------------------------------------------------------------------------
..............................................................................................

..............................................................................................
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[ scis | ;

Giai cac phuong trinh sau:

a) log, (x* —4x+3) =log, (4x —4); b) logs (x* 4 4x) = logs (2x+3)
c) log, (x—2)+3logg (3x—5)—2=0; d) 2log,x+log, (x —3) = 2;
1 1
e) logs (x¥* —2x+3) — Elog\/g(x%— 1)=1. f) glog% (x? +4x) +log;4-logy (2x+3)=0
e e e

..............................................................................................

..............................................................................................

..............................................................................................

..............................................................................................

..............................................................................................

Dang @ B4t phuong trinh mii & 16garit co bén (dua vé cling co sd)

& Xét bat phuong trinh a* > b;

@ Néu a > 1 thix > log,b.

@ Néu 0 < a<1thix<log,b.
& Xét bat phuong trinh log, x > b.

® Néua>1thix>d.
® NéuO<a<1thi0<x<db.

$> Vidu5

Giai cac bat phuong trinh sau

a) 2* > 16; b) 0,4 > 2; c) 10° <0,001; d) 0,4* > 2.

a) 10 < 0,00l = 10°< 103 < x<—-3(do10>1).
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§4. Phuong trinh, bat phuong trinh mi va logarit

b) 0,4* >2 < x <logy,2 (do0<0,4<1).
c) 2> 165 x> 4.
d) 0,1* < 0,001 < 0,1* <0,1° < x > 3.

$> Vidu 6

Giai cac bat phudng trinh sau

a) log; (x+1)<2;  b) logs(x+2)<1; ¢ log x> —=2; d) log,(x+1) > 3.
3
a) Piéu kién: x > —1.
1) 8
logi(x+1)<2&x+1> <§> Sx> -0
3

.z . R 8
Vay nghiém cta bat phuong trinh la x > 9

b) Piéu kién x > —2.
logs(x+2) <1< x+2<5<x<3.
Vay nghiém ctia bat phuong trinh 1a —2 < x < 3.
1\ 2
c) log%x> 2&0<x< (5) S0<x<22e0<x<4.
Vay tap nghiém ctia bat phuong trinh 1a (0;4).

d) log,(x+1) >3 x+1>22 = x>17.
Vay tap nghiém ctia bat phuong trinh 12 (7; o).

BAI TAP REN LUYEN

[ scis | :

Giai mbi bat phuong trinh sau:

a) 55> 12; b) (0,3)** >1,7; c) 16" > —; d) 321 >27.

..............................................................................................
..............................................................................................
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[ scis | z
Giai cac bat phuong trinh sau:
2
1 —3x 2 1-3x 25
a) 37t > <§> ;b (g) > c) 2° >3t d) 257 -5 <0.
L
a7 z
Giai cac bat phuong trinh sau
a) log,(2x—1)<1;  Db) log,(3x—1) > 3; c) log%(x—f— 2)>0; d) log,(3x—2) <3.
D e

[ scis | ;

Giai cac bat phuong trinh sau:

a) logzx > logy (2x—1); b) log%(3x—5) > log%(x—l— 1); ¢ log,(3x—2) >1log,(6—>5x).

..............................................................................................
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Dang @ Van dung thuc tién

> Vidu7

Nudc chanh ¢6 d6 pH bang 2.4; gidm c¢6 @6 pH bang 3. Nuéc chanh c¢6 d6 acid gip bao
nhiéu l1an gidm (nghia 1a ¢6 néng d6 H gip bao nhiéu 1an)? (Lam tron két qua dén
hang phan tram).

[ p@z(imz Ki hiéu x,y lan lugt 12 nong d6 Ht trong nuéc chanh va gidm.

Theo gia thiét, ta c6 2,4 = —logx va 3 = —logy.

10—2,4
Suyrax=10"2%vay=10"3.Suyra > = — 1096 ~ 3,98.
y

Vay nong d6 H* ctia nude chanh gap 3,98 1an nong d6 HT ctaa giam.

$ Vidu8

Céng thic tinh khéi luong con lai ctia mot chat phong xa tit khéi luong ban dau My 1a
1

INT i aie A8 s -
M(t) =My (5) , trong d6 ¢ la thoi gian tinh tu thoi diém ban dau va 7 la chu ki ban

ra cta chat. Pong vi plutonium-234 c6 chu ki ban ra 1a 9 gis. Tt khéi luong ban dau
200 g, sau bao lau thi khéi lugng plutonium-234 con lai 1a

a) 100 g? b) 50 g? c) 20 g?
o Q@(Q/mffzz.

t
1\9
a) 100 =200 (—) &t =9 gio.

I
—
(=%

2

t
1\9 .
b)50:200<§> =3 8 gio.

1 1 N
c) 202200(5 <:>l=9-10g%E%29,9g10.

> Vidu9

1
Mtc cuong dé am L (don vi: dB) dudc tinh béi cong thie L = 10log To-12’
(don vi: W/m?) 1a cudng do am (Ngudn: Vét Ii 12, NXBGD Viét Nam, 2021). Miic cudng
do am 6 mot khu dan cu dude quy dinh 1a duéi 60 dB. Héi cuong do Am 6 khu vue do
phai duéi bao nhiéu W/m??

trong do /

[} D{g\‘z('fz'(ﬁzl Ta co

I I
L <60 ¢ 10log 155 < 60« log 1573 <6< logl—logl0 2 <6< logl < —6<1<107°.

Vay cudng do am & khu vuc d6 phai duéi 10~ W/m?.
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BAI TAP REN LUYEN

I :
Néu khoi luong carbon-14 trong co thé sinh vat lic chét 14 My( g) thi khdi luong carbon-14
3

I\NT
con lai (tinh theo gam) sau t nam dudc tinh theo cong thic M(r) = My (5) ( g), trong do

T = 5730 (nam) la chu ki ban ra cta carbon-14. Nghién cttu hoa thach cia mét sinh vat,
ngudi ta xac dinh dude khéi luong carbon-14 hién c6 trong hoa thach 1a 5- 10713 g. Nho biét
ti 1& khéi luong ctia carbon-14 so véi carbon-12 trong co thé sinh vat séng, ngudi ta xac dinh
dudc khoi lugng carbon-14 trong co thé ltc sinh vat chét 1a My = 1,2-107'2( g). Sinh vat nay
song cach day bao nhiéu nam? (Lam tron két qua dén hang tram).

..............................................................................................

oo :
Nudc ubng dat tiéu chuén phai ¢ d6 pH nam trong khoang tit 6,5 dén 8,5 (theo Quy chuén

Viét Nam QCVN 01 : 2009/BYT ). Nong d6 H' trong nudc udng tiéu chuén phai nam trong
khoang nao?

..............................................................................................

[ 511 ] 2

Dan sb6 nudc ta nam 2021 udc tinh 14 98564407 ngudi (Nguon: https:/ | danso.org | viet-nam)
Gia st ti 1é tang dan s6 hiang nam caa nudc ta 1a r = 0,93%. Biét rang sau r ndm, dan sb
Viét Nam (tinh tit moc 2021) udc tinh theo cong thitc: S = A -e™. Hbi tit nam nao tré di, dan
s6 nudée ta vugt 110 triéu nguvi?

..............................................................................................
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B saitir
Céu tréc nghiém nhiéu phuong an lua chon.

> Cdu 1. Tap nghiém cta phuong trinh 32! =9 1a

1 1
@ S={2}. S:{—E}. © Ss={1}. @S:{E}.
$> CAu 2. Tap nghiém ctia b4t phuong trinh log,x < 3 1a
@ (0:8]. (—oo; 8. © (0;9]. D (0;8).
$> Cdu 3. Tap nghiém ctia bat phuong trinh log, (3x— 1) < 3 1a
1 1
® (3. 53], © (33). ®) (3; +<0).
> Cau 4. Tap nghiém caa bat phuong trinh <%> >9la
@) (2:+2;). (—e0;—2). © (=2:+=). D) (—o02).
¢> CAu 5. S6 nghiém thuc ctia phuong trinh 3log; (x — 1) —log 1(x— 5° =31a
3
@ 3. 1. © 2. D) 0.
¢ Cau 6. Nghiém cua phuong trinh log;(x—2) =2 la
@A) x=11. ®) x = 10. ©x=1. (D) x =8.
¢S Cau 7. Nghiém cta phuong trinh log; (x—1) =2 1a
@A) x=8. B x=09. ©x=1. (D) x = 10.

$> Cdu 8. Tap nghiém cta bat phuong trinh 0,6* > 3 1a
@) (—oo;logy3). (logoﬁ 3;4o0). (©) (—o0;10g50.6).
$¢> Cdu 9. Nghiém cta phuong trinh log,(3x —4) = —1 la:

@A) x=2. x:% @x:%.
$> C@u 10. Tap nghiém ctia bat phuong trinh logs(x+1) > 2 1a
@) (9;+o0). (25;+o0). (© (31;+0).

$> Cdu 11. Tap nghiém ctia bat phuong trinh log, (x+1) < 3 1a
A) S = (—o;8). ®B) S = (—o0;7). © S=(1;8).

¢S Cau 12. Nghiém cta phuong trinh log; (2x—1) =2 la

@A) x=3. ®B) x=5. @x:g.

- . ia . 1
¢S Cdu 13. Tim nghiém cta phudng trinh log,s(x+ 1) = >

3

A) x=6. B) x =4. @x:%.

. 1 x2+4x
$> Cadu 14. Bat phuong trinh (5) 3

@) 4. ®) 2. @© 6.

> — c6 tap nghiém la S =

(D) (log;0,6;+oo).
5

@X: §

(D) (24;+o0).

©) S = (—1;7).

7
@XZE.

@x:—6.

(a;b). Khi d6 b — a bang

D) 8.
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¢> CAu 15. Téng tat ca cac nghiém ciia phuong trinh log, (x* +x+ 1) = 2+ log,x bing

@ 1. ®) 4. © 2. ) 3.

2
$> Cdu 16. Tap nghiém S ctia bat phuong trinh (5) o < % la

@) S=[1;2]. B) S = (—o0;1). © S=(1;2). D) S =
&> Cau 17. Téng cic nghiém ctia phuong trinh 325 =27 1a

@ 0. —8. ©) —2. D) 2.

$> Cau 18. Tap nghiém ctia bat phuong trinh (0,8)* < 3 1a
@) (—eologgg3). (log; 2; +o0). © (—oilog30.8). (D (loggg3:+eo).
$> Céu 19. Tap nghiém cta bat phuong trinh 2* > 3 1a
@) (logz 2; +e0). (—oo3log, 3). (© (—oo1log32). ©) (log, 3; +oo).
$> Cdu 20. Biét nghiém 16n nhat ctia phuong trinh log /aX +log % (2x—1)=1lax=a+bV2
(a,b 13 hai s6 nguyén). Gi4 tri ctia a +2b bang

@) 4. 6. © o. D) 1.
¢ Cau 21. Nghiém cta phuong trinh logs(3x) =2 la

@A) x = 25. x:33—2. ©) x = 32. @x=23—5
¢ Cau 22. Tap nghiém S cia phuong trinh log, (x— 1) =log, (2x+1) la

@) s = {0}. ® S ={2}. © S={-2}. D) S=g@.

$> Cdu 23. C6 tat ca bao nhiéu gia tri ciia tham s6 m d€ phuong trinh
logs(x+2) = log, [xz —(m—1)x+m*— 6m+2}

¢6 hai nghiém trai dau?

@) 4. 3. (©) vb sb. D 5.

¢ C@u 24. Tap nghiém ctia bat phuong trinh log,(3x) >3 1a
8 8

@) (3;40). <§;+°°>- ( g) © (0:3).
¢S Cau 25. Nghiém ctia phudng trinh log;(2x) =2 la

@x:; B) x=09. ©) x=4. (D) x=38.
6 Cau 26. Tap nghiém cita bét phuong trinh (1 ) < ¢ 1a

@) (3:4e0). (—o033). © [3:4o). @) (—eo:3].

x—4

$> Céu 27. Giai bat phuong trinh <4_1> > 1, ta dudc tap nghiém 7. Tim T.

AT =[-2;2]. ®T=

©T = (—-2]. @ T = (= =2]U[2;+e).

$> CAu 28. Biét nghiém ctia phuong trinh log; (x — 1) +log; (x —5) = 1 c6 dang x =a+ /b (a,b € 7).
Tinh gia tri biéu thic T = a + b.

@ T =5. ® T =—4. © T =10. OT=-
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§4. Phuong trinh, bat phuong trinh mi va logarit

Céu trdc nghiém ding sai.

¢ Cau 1. Cho phuong trinh log, (x* —5x—6) =3 (1)
a) Diéu kién ctia phuong trinh (1) 1a —1 < x < 6.
b) Phuong trinh (1) ¢6 hai nghiém trai dau.
¢) Phuong trinh (1) ¢6 hai nghiém x; < x, théa man 2x; +x, = 3.
d) Tong binh phuong céc nghiém ctia phudng trinh (1) 16n hon 53.

¢ CAu 2. Xét phuong trinh log, (1—x?) = 2log, (2x). Khi d6
a) Diéu kién ctia phuong trinh 1a x > 0.
b) Phuong trinh tuong duong 1 —x* = 2x.
¢) Phuong trinh c6 diéu kién la —1 < x < 1.
d) Phuong trinh c6 nghiém duy nhat 1a x = —1+ /2.

. S X |
¢ CAu 3. Cho bat phuong trinh 167! < T¢- Khi dg

a) BAt phuong trinh tuong dudng duong véi bat phuong trinh 4-2° < 472,
b) Bat phuong trinh tuong dudng duong véi bat phuong trinh —2x < 4.

1 .

c) 1675+ < 16 c6 nghiém nguyén duong nhoé nhat la x = 2.
1 . N

d) 1677+ < T¢ 6 tap nghiém § = (:b) U (c:d) thi b+c=0.

> Cau 4. Cho phuong trinh 3% —m +1 =0.
a) V6i m = 1 thi phuong trinh ¢6 nghiém.
b) Véi m = 10 thi phuong trinh c6 nghiém x = 1.
¢) V6i m = 4 thi phuong trinh c6 nghiém 1a s6 nguyén.
d) Phuong trinh c6 nghiém khi m > 1.

$> Céu 5. Giai cac bat phuong trinh sau. Khi d6
a) log,(—x+3) > 1 c6 nghiém 16n nhét bang 1.

. . 1 zi1y. 5
b) log{ (2x—2) <3 c6 nghiém bé nhat bang T

3
¢) log, (x> +5x+4) <2 c6 diéu kién nghiém la —4 <x < —1.
i n . 1 T 2 1
d) log (—2x—1) >log{ (x+ 1) tap nghiém cua bat phuong nay la: § = <_§;_§>'
9 9
> Cdu 6. Cho bat phuong trinh logg s(x+ 1)? < log) 52, ¢6 tap nghiém la S = (a;b). Khi dé:
a) a=0.
b) (a;b) N (3;2024) = (3;2024).
¢) A(a;0) 12 toa dé dinh ctia parabol (P) : y = x> +2.
1 1 1
x—b \ X X X
¢ CAu 7. Su ting trudéng ctia mot loai vi khuén tuan theo cong thic S =A e, trong d6 A
12 s6 lugng vi khuén ban dau, r 1a ti 16 tang trudng, ¢ 1a thoi gian tang truéng. Biét rang sb
luong vi khuédn ban dau 1a 100 con va sau 5 gid c¢6 300 con.
a) Phuong trinh thé hién ty 1é tang truéng l1a 300 = 100-¢°".

2 1A o 2 2 . . ~2 b b 3 R [EN
b) Ti lé tang trudng cta loai vi khuan nay la r =In 5 moi gio.
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¢) Sau 10 gig, tit 100 con vi khun s8 ¢6 100-¢'*5* = 900 con.
d) Phai can it nhat 20 gio dé sb con vi khuén 16n hon 10000 con.

$> Cdu 8. C6 Minh 1an dau géi vao ngan hang 100 triéu dong véi ky han 3 théang, 1ai suat
2% mot quy theo hinh thuc 1ai kép.
a) Sau 6 thang c6 Minh c6 tong sb tién 1a 104,04 triéu.
b) DPE s6 tién nhan dude 1a 150 triéu thi ¢6 Minh phai géi ngan hang 18 quy.
¢) Sau ding 6 thang c6 Minh g6i thém 100 triéu dong véi ky han va 1ai suat nhu trude
d6. Tong sb tién ¢6 Minh nhéan dude 1 ndm sau khi géi thém tién gan nhét 14 216 triéu.
d) P& nhan dugc sb tién 200 triéu trong 30 thang véi 1ai suat nhu trén thi ban dau cb
Minh phai géi it nhat 164 triéu.

$> Cau 9. Trong Vat li, su phan ra cta cac chat phéng xa dudc cho bdi céng thiic

1\ T ) ) . ) )
m(t) = mg - <5> ; trong do6 mg 1a khoi lugng chat phong xa ban dau, m(z) la khoi lugng chat

phéng xa tai thoi diém 7 va T 1a chu ki ban ra. Hat nhan Poloni 14 chat phéng xa a c6 chu ki
ban ra la 138 ngay. Gia st ldc dau c6 100 gam Poloni.
a) Sau 138 ngay thi khéi lugng Poloni con lai 14 50 (gam).
b) Khéi lugng Poloni con lai sau 30 ngay nhiéu hon 85 (gam).
¢) K& tir ngay thi 55 trd di thi khéi luong Poloni con lai it hon 75 (gam).
d) K& tit ngay thit 117 trd di thi khoéi luong Poloni méat di nhiéu hon 80% so véi khéi ludng
Poloni con lai.

$> Céu 10. Ngudi ta dung thube d& khit khudn cho mot thung nuée. Biét réng néu lic dau
méi mililit nuéc chita Py vi khuén thi sau ¢ gio, s6 luong vi khuan trong méi mililit nuée 1a
P=PRy-107% v6i o 1a mot hang s6 duong nao d6. Biét réng ban dau méi mililit nude c6 4000
vi khuén va sau 2 gid, s6 luong vi khuédn trong méi mililit nudc 1a 1000. Xét tinh Ping Sai
cac ménh dé sau.

a) o nam trong khoang (1;2).

b) Sau 3 gio 30 phut thi luong vi khudn trong méi mililit nuéc it hon 500.

¢) Luong vi khudn méat di trong méi mililit trong khoang thoi gian tit 1 gio dén 2,5 gio

tinh tit lac dung thubc thi 16n hon 1200.
d) Luong vi khuén sau khoang 1,32 gi sé bang 40% lugng vi khuén ban dau.

Tu luén
& Bai 1. Giai cac phuong trinh sau

a) 31 =27; b) 10023 =0,12°-18; ¢) \/3e¥ = 1; d) 57 =3>1,
& Bai 2. Giai cac phuong trinh sau. Lam tron két qua dén hang phan nghin.

a) 32 =17, b) 3-10%! =5; ¢) 10"~ =100000.
& Bdi 3. Giai mbi phuong trinh sau

a) (0,33 =1, b) 532 =25; c) 9% 2 =243+,

d) log%(x+1):—3; e) logs(3x—5) =logs(2x+1); f) log%(x+9):log%(2x—1).
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& Bai 4. Giai cac phuong trinh sau
a) logg(4x+4) =2. b) logzx —logs(x—2) = 1.
& Bai 5. Giai cac phuong trinh sau
a) log(x+1)=2; b) 2log,x+log,(x —3) =2;
¢) Inx+In(x— 1) = In4x; d) log; (x* —3x+2) =logs(2x—4).
& Bai 6. Giai cac phuong trinh sau log, (4* +4) = x — log% (2vt1-3)

& Bai 7. Giai cac bat phuong trinh sau

1 2X+l X71
a) <§> <9; b) 4% > 2%2: ) 4% < 2¥tl. d) (3/5) < 553,

& Bai 8. Giai cac bat phuong trinh sau
a) log,(x—2) < 2. b) log(x+1) >log(2x—1).

& Bai 9. Giai cac bat phuong trinh sau
a) 0,127% > 0,14+%; b) 257+ <3; ¢) logy(x+7) > —1.

& Bai 10. Giai méi bat phuong trinh sau

1 2 3x—7 3 3
X . - < Z-. X+ > 32%-
a) 3> 5 b) (3) =2 € 47 =325
d) log(x—1) <O0; e) log%(Zx— 1) > log%(x+3); f) In(x+3) >1n(2x—8).

& Bai 11. Tim tat ca c4c s6 nguyén x théa man log; (x —2)logs(x — 1) < 0.

& Bai 12. Cho phuong trinh log (x —2) +logs(x —4)*> = 0. Goi S 1a tdng cac nghiém cta
phuong trinh, khi dé S = a+ bv2 (véi a,b 1a cac sb6 nguyén). Tinh gia tri cia biéu thic
O =ab.

& Bai 13.
a) Giai phuong trinh 4% 3342 4 A2 HOx+S 4307 430+T 4 |

b) Tim m dé phuong trinh 7'+2¢ = 72m—m o5 2 nghidém phan biét théa man

N8
oK
& Bai 14. Tim tap xac dinh ctia cac ham s6 sau:
e et
y_3x_9’ Cy—Ogg,
2
d y=———.
b) y=In(4—x*); )y log,(x—1)

& Bai 15. Tim tap xéc dinh 2 ctia ham s6 y = \/1 +1logg g (x —2).
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& Bai 16. Bac Minh gti tiét kiém 500 triéu dong & mot ngan hang véi 1ai suat khong doi
7,5% mét nam theo thé thitc 14i kép ki han 12 thang. Téng s6 tién bac Minh thu dudc (ca von
14n 13i) sau # ndm la:
A =500-(1+0,075)" (triéu dong).
Tinh thoi gian t6i thiéu gui tiét kiém dé bac Minh thu dudc it nhat 800 triéu dong (ca vén
14n 1ai).
& Bai 17. S6 luong vi khudn ban dau trong mot mé nuéi cay 1a 500 con. Nguvi ta lay mot
mau vi khuén trong mé nuéi ciy d6, dém s6 ludng vi khudn va thay rang ti 16 ting trudng vi
khuén 1a 40% mbi gio. Khi dé s6 luong vi khuin N(r) sau  gio nudi cAy dudc ude tinh bang
cong thic sau:
N(r) = 500e*.
Hobi sau bao nhiéu gio nudi cay, s6 ludng vi khuan vugt miic 80000 con?
& Bai 18. Gia sit nhiét d6 T (°C) ctia mot vat giam dan theo thsi gian cho béi cong thiic:
T =25+70e %,

trong d6 thoi gian ¢ dude tinh bang phut.

a) Tim nhiét d6 ban dau cua vat.

b) Sau bao lau nhiét d6 caa vat con lai 30 °C?
& Bai 19. Chat phéng xa polonium-210 c6 chu ki ban ra 1a 138 ngay. Piéu nay c6 nghia

la ci sau 138 ngay, luong polonium con lai trong moét mau chi bang mét nita luong ban
dau. Mot mau 100 g c6 khéi ludng polonium-210 con lai sau r ngay dudc tinh theo cong thic

M(t) = 100 (%)ﬁ (2.

a) Khéi lugng polonium-210 con lai bao nhiéu sau 2 ndm?

b) Sau bao lau thi con lai 40 g polonium-210?

] < . M . N A A , ™ N - I
& Bai 20. Nhac lai rang, mic cuong d6 am L dudc tinh bang cong thic L = 10log (I_) (dB),
0
trong d6 I 1a cuong d6 ctia 4&m tinh bang W/m? va Iy = 10712 W/m?.
a) Mot giao vién dang giang bai trong 16p hoc c6 mic cuong d6 am la 50 dB. Cuong dé am
clia giong néi gido vién bang bao nhiéu?
b) Miic cudng do am trong mot nha xudng thay déi trong khoang tit 75 dB dén 90 dB.
Cuong do aAm trong nha xuéng nay thay doéi trong khoang nao?

& Badi 21. Mot ngudi giti ngan hang 100 triéu dong theo hinh thtc 1ai kép c6 ki han 1a 12
thang véi 1ai suat 1a x %/nam (x > 0). Sau 3 nam, ngudi d6 rat dude ca goc va 1ai 1a 119,1016
triéu dong. Tim x, biét rang lai suat khong thay doi qua cac ndm va ngusi d6 khong rut tién
ra trong su6t thoi gian giii.

& Bai 22. St dung coéng thic tinh muc cuong d6 Am L § vi du 14, hay tinh mtc cuong d6 Am
ma tai ngudi c¢6 thé nghe dudc, biét réing tai ngudi cé thé nghe dude 4m véi cudng d6 am ti
10~12 W/m? dén 10 W/m?.

& Badi 23. Téc d6 cta gié S (dam/gid) gan tAm cia mot con loc xody dude tinh béi cong thiic
S =93logd + 65, trong d6 d (ddm) 1a quang dudng con 16¢ xody dé di chuyén dudc. Tinh quing
dudng con 16¢ xoay da di chuyén dudc, biét téc d6 ctia gi6 6 gan tam bang 140 dam/gio.
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& Bai 24. Su tang trudng ctia mot quan thé vi khudn dude tinh theo cong thitc S = a.5” trong
d6 a 1a s6 luong vi khuén ban dau, r 14 ti 16 tang trudng (r > 0), ¢ (tinh theo gig) 1a thsi gian
tang trudng. Biét s6 vi khudn ban dau 1a 21 con, sau 24 gio 1a 525 con. Héi ti 1é tang trudng
cta quan thé vi khuén 14 bao nhiéu?

& Bai 25. V6i nuéc bién c6 nong do mudi 30%, nhiét do 7(°C) ctia nude bién dude tinh béi
cong thitc T = 7,91n(1,0245 — d) + 61,84, & d6 d(g/cm?) 1a khéi lugng riéng clia nudc bién.
(Nguon: Ron Larson, Intermediate Algebra, Cengage). Biét viing bién khoi m&t 6 mot khu
vuc ¢6 nong d6 mudi 30% va nhiét do 1a 8°C. Tinh khoi luong riéng ctia nudc bién & vung
bién d6 (1am tron két qua dén hang phan chuc nghin).

& Bai 26. D& tinh d6 tudi ciia mAu vat bang gb, ngudi ta do do phong xa (*C ¢6 trong mau
vat tai thoi diém ¢ (nam) (so véi thoi diém ban dau ¢ = 0), sau dé6 stt dung cong thiic tinh do
phéng xa H = Hye * (don vi 1a Becquerel, ki hiéu Bq) véi Hy 1a d6 phéng xa ban dau (tai

. In2
thoi diém 1 = 0; 2 = —
NXBGD Viét Nam, 2014). Khao sat mét mau gé ¢, cac nha khoa hoc do dude dé phéng xa
1a 0,215 Bq. Biét do phéng xa ctia mau gb tudi cung loai 1a 0,250 Bq. Xac dinh d6 tudi caa

mau g6 c¢6 d6 (1am tron két qua dén hang don vi).

12 hang sb phéng xa, T = 5730 (nam) (Nguon: Vat 1i 12 Nang cao,

& Bai 27. D& quang ba cho san phdm A, mot cong ty du dinh t6 chiic quang céo theo hinh
thic quang céo trén truyén hinh. Nghién ctu ctia cong ty cho thiy: néu sau n 1an quang céo
dudc phat thi ti 1é ngusi xem quang cdo d6 mua san pham A tuan theo coéng thiic
1
P(l’l) = 1_|_496—0,015n'
Hoéi can phat it nhat bao nhiéu 1an quang céo dé ti ngudi xem mua san pham dat trén 30%?

& Bai 28. Dan s6 thé giéi dude du doan theo cong thitc S = A.¢V" (trong d6 A: 1a dan sb caa
nam lay lam méc tinh, S 1a dan sb6 sau N nim, r 1a ti 1é ting dan sb6 hang ndm). Theo sb
liéu thuec té, dan s6 thé giéi nam 1950 1a 2560 triéu nguoi; dan s6 thé giéi nam 1980 1a 3040
triéu nguoi. Hay du doan dan s6 thé giéi nam 2025?

& Bai 29. S6 lugng cta loai vi khudn A trong moét phong thi nghiém uéce tinh theo cong thiic
S(r) = Sp2' trong d6 Sy 1a sb luong vi khuan A ban dau, S(r) 1a s6 luong vi khudn A c6 sau
phut. Biét sau 3 phut thi sb luong vi khuédn A 1a 625 nghin con. Héi sau bao lau, ké tit lic
ban dau, s6 lugng vi khuén A 1a 10 triéu con?

& Bai 30. D6 pH ctia mot dung dich dudc tinh theo cong thiic pH = —logx, trong d6 x 12 nong
d6 ion HT ctia dung dich dé tinh bing mol/L. Biét rang d6 pH cta dung dich A 16n hon d6 pH
cta dung dich B 14 0,7. Dung dich B c6 nong d6 ion Ht gap bao nhiéu lan nong d6 ion Ht
cta dung dich A?

& Bai 31. Nguoi ta dung thudc dé khit khudn cho mét thung nudc. Biét rang néu lic dau
mo6i mililit nude chia Py vi khuén thi sau 7 gig (k€ tit khi cho thubc vao thung), s6 luong vi
khuén trong méi mililit nuéc 14 P = By- 10, v6i o 12 mot hang s6 duong nao dé. Biét rang
ban dau méi mililit ¢6 9 000 vi khuén va sau 2 gid, s6 luong vi khuén trong méi mililit nude
12 6 000. Sau thdi gian bao lau thi s6 lugng vi khuén trong méi mililit nude trong thung it
hon hoéc bang 1 000?

& Bai 32. Cho x,y 1a cac s thuc duong théa mén didu kién logyx = loggy = log,(x +y). Biét

N X —a+\/l_)

rang - = v6i a,b 1a cac s6 nguyén duong. Tinh gia tri a + b.
y
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§5 ON TAP CHUONG 6

I saiTir
Céu tréc nghiém nhiéu phuong an lua chon.

$> Céu 1. Cho hai s6 thuc duong x,y va hai s6 thuc o, tuy y. Khang dinh nao sau day la
sai?

@® x*-xP = x+B, 3% yB = (xy) e © (x)P =xP, @ ()% =x* -y,
o 3
¢S Cau 2. Rat gon biéu thic 1/ xy/x/x: x8(x > 0) ta dudc

@ V. V. © Vx. D) Jx.
$> Cau 3. Cho hai s6 thuc duong a,b véi a # 1. Khang dinh nao sau day la diung?

@) log, (a*b*) =3 +log,b. log, (a*h?) =3+ 2log,b.

3 1 1

(© log, (a’b?) = 5 Tlogyb. D) log, (a’b?) = 33080

$> Cau 4. Cho bbn sb thuc duong a,b,x,y v6i a,b # 1. Khang dinh nao sau day la sai?
X
(@) log,(xy) =log,x+log, y. log, = log,x ~log,y.
1 1
©) log, - (D) log,, b - log, x = log,, x.

x  log,x’

$> Cau 5. Pat log, 5 = a,logy 5 = b. Khi d6, logs 5 tinh theo a va b bing

@ -2 ! © @+ 1. ®) a+b.

a+b’ a+b’
$> CAu 6. Cho ham sb y = 2*. Khéng dinh nao sau day 1a sai?
(A) Tap xac dinh ctia ham s6 1a R.
Tap gia tri ctia ham s6 1a (0; +oo).

(©) P6 thi ctia ham sb cat truc Ox tai ding mot diém.

(D) Ham s6 dong bién trén tap xac dinh cua né.

> Cau 7. Ham s6 nao sau day dong bién trén tap xac dinh ctia né?
1

X
@) y =logg 5 x. B y=e™*. ©y= (g) ) (D) y = Inx.
$> C@u 8.Cho dd thi ba ham sb y = log, x,y = log, x va y = log, x
nhu hinh bén. Ménh dé nao sau day 1a dung?

Wa>b>c. Bb>a>c. ©a>b>c. Mb>c>a.
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$> Cau 9. Piéu kién xac dinh cta x 3 1a

@ xeR. ®B) x> 0. © x#£0. (D) x> 0.
$> Cau 10. Piéu kién xac dinh cta x% la

@) xeR. ®B) x> 0. © x#0. D) x> 0.
$> Cau 11. Tap xac dinh ctia ham sb y =logy s (¥* —2x+1) la

@ k. R\{1}. © (0:+20). ©) (1:+20).
$> Cdu 12. Ham sb nao sau day dong bién trén tap xac dinh caa né

@ y=(05)" ® y= @)x ©y=(v2). ®y=()"
$> Cdu 13. Ham s6 nao sau day nghich bién trén tap xac dinh ctia né?

@A) y = log; x. B) y=log sx. @yzlog%x. (D) y = log,, x.
$> CAu 14. Néu 3* = 5 thi 3% bang

@) 15. 125. © 10. @) 25.
$> CAu 15. Cho A = 4'°23 Khi d6 gia tri cia A bang

@) 9. 6. ©) V3. D) 81.
$> Céu 16. Néu log, b = 3 thi log, b* bang

@ 9. 5. © 6. D) 8.
$> Cdu 17. Nghiém ctia phuong trinh 3%7° =27 1a

@ 1. 4. © 6. D) 7.
$> CaAu 18. Nghiém ctia phuong trinh log;5(2 —x) = —11a

@ 0. 2.5. © 1.5. D) 2.
$> CAu 19. Tap nghiém ctia b4t phuong trinh (0,2)* > 1 1a

@) (=10,2). (0,2;+o0). © (0;+eo). @ (—<=30).
$> Cdu 20. Tap nghiém ctia b4t phuong trinh log 4_1‘ x>-21a

@) (—o0316). (16;4o0). © (0;16). D) (—==;0).

$> Cdu 21. Tim tap nghiém S cta bat phuong trinh log% (1—x)> log% (2x+3).

2 2 2
@Sz(—oo;—§>. S:(—§;+oo>. @S:(—g;l). D) S = (1;+o0).
¢ C@u 22. Cho a = log, 5; b = log; 5. Biéu thitc M = log,, 5 bang

ab 1 a+b
@a+b. ab. % @ .

$> Cau 23.Cho ba s6 thuc duong a, b, ¢ khéac 1 va d6 thi caa
ba ham s6 mi y = a*, y = b, y = ¢* dudc cho béi hinh sau. Két
luan nao sau day 1a dung d6i véi ba sb a, b, ¢?

AW c<a<b. Bc<b<a. ©a<b<c. Db<c<a.
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$> Céu 24.Cho ba s6 thuc duong a, b, ¢ khac 1 va d6 thi cta ba
ham s6 16garit y = log,x, y = log,x, y = log.x dudc cho béi hinh
bén. Két luan nao sau day la dung d6i voi ba sbé a, b, ¢?

@A c<a<b. B c<b<a (©a<b<c. Db<c<a.

y=log,x
1
. . 1\2]4 5
4> Cau 25. Rat gon bidu thic (5) -(V3)7, ta dugc
1
@) V3. 3v/3. © —. D 9.
V3
1\§
> Cau 26. Néu 2% =9 thi (E) c6 gia tri bang
1 1 1
@ §. 3. @ 5. @ ﬁ.
, 1
> Cau27. Néu a2 =b (a>0,a# 1) thi
@) log a=b. ®) 2log, b = 1. © log, 5 =b. D) log; b =a.
2 2
$> CAu 28. Néu x = log; 4+ logy 4 thi 3* c6 gia tri bang
@) 6. 8. © 16. (D) 64.
$> Céu 29. Cho o, B 1a hai s6 thuc véi o < B. Khang dinh nao sau day ding?
1\ /1\*
@) (0,3)* < (0,3)5. n% > 7b. © (V2)*< (vV2)f. D@ <5> > <§) :
$> Cau 30. Hinh nao vé d6 thi ciia ham s6 y = log x?
2
Y Y Y Y
1 1 1-1{-1 1\t
(0] X (0] X (0] X (0] X
@ © )
$> Cau 31. Phuong trinh 0,1~ = 100 c6 nghiém la
1 1 1 1
@) —5- 3 © 15 (D) 25.
> Cau 32. Tap nghiém cta bat phuong trinh 0,531 > 0,25 1a
1
@) (oo 1), (1;+o0). © (0;1). D) <—oo;—§>.
$> CAu 33. Néu logx = 2log5 — log2 thi
@A) x=8. B) x=23. © x=125. D) x=5.
$> Cdu 34. S6 nguyén x nhé nhat thod méan logg;(1—2x) > —11a
@A) x=0. ®) x=1. ©) x=-5. D) x = —4.
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$> CAu 35. Xét tat ca cac s6 duong a va b théa man log,a = logg(ab). Ménh dé nao dudi day
dung?
@azbz. a3:b. @azb. @azzb.
¢> CAu 36. Tim tat ca céc gid tri thuc ctia tham s6 m d€ ham s6 y = log; (x> —4x—m+ 1) xéc
dinh v6i moi x € R.
A m< —3. B) m > 3. © m>-3. D m<3.
$> Céu 37. Bat phuong trinh log, (x* —4x) > log, (8 —x) ¢6 bao nhiéu nghiém nguyén?
@) vb sb. ®) 2. © 3. D) 1.
¢ C@u 38. Tap nghiém S ctia bat phuong trinh log, (11 —5x) —3logg (x— 1) > 01a
5 11 5 11
@Sz(l;— : ®) S = (1;2]. @S:P;—). @S:{—;—).
3 5 3°5
$> Cdu 39. Biét 4 +4~* = 14, tinh gia tri ctia biéu thic P =2+ 27~

@) 4. 16. © V17. (D) +4.

. logySlogsa

$> Cdu 40. Véi hai s6 thuc duong a, b tuy y va Tilog2 loge b = 2. Khang dinh nao dudi
3
day la khang dinh dang?
@) a = blog2. ®) a = 36b. ©) 2a+3b=0. D) a = blog, 3.

$> CAu 41. Cho a, b 1a céc sb thuc duong khac 1, dudng thing d song song truc hoanh cat
truc tung, d6 thi ham s6 y = ¢*, do thi ham s6 y = »* 1an ludt tai H, M, N (nhu hinh bén). Biét
HM = 3MN. Ménh dé nao sau day ding?

y

@) 4a = 3b. ®) b* =d’. © b* =a*. (D) 3a = 4b.
> CAu 42. Dé dic trung cho d6 to nhé cia Am, ngudi ta dua ra khai niém mic cudng do do
am. Mét don vi thuong dung dé do miic cuong d6 d6 am 1a dexinben (viét tat 1a dB). Khi d6

1
muc cuong do L cia am dudc tinh theo cong thic 1a L(dB) = 10log i trong do 7 1a cuong do
0

clia am tai thoi diém dang xét, Iy 1a cuong doé am 6 ngudng nghe ([y = 10~'> w/m?). Tiéng o6n
phéat ra tit tiéng g6 phim lién tuc é mot ban phim ctia may vi tinh, c¢6 cudng do6 Am do dudc
14 107> w/m?. Gia st trong phong lam viéc ctia mot cong ty c6 hai nhan vién van phong cing
thuc hién thao tac go phim trén hai ban phim méy vi tinh giéng nhau thi mtc cuong d6 4m
tong cong do ca hai ban phim phat ra cung lic 14 bao nhiéu?

() 73 dB. 140 dB. (C) 100 dB. (D) 72 dB.

» /}/ 6 D Iai - 0889 977 004



§5. ON TAP CHUONG 6

¢> Cau 43. Trong hinh vé bén cdc do thi ham sb y = y log.x log, x
log, x,y =1log, x,y=log,x véi (0 < a,b,c # 1) cat cac dusng = m-+4
thang x = 4, x = 8 tao thanh hinh vuéng MNPQ c6 canh 0 P
bang 4. Biét rang abc = 2Y véix, y € Rt va T i gian, gia |

R y l log,, x
tri cia y — x bang m ‘ L

@) 34. 5. © 19. (D) 43. | |
o| | 4 g X

4> Céu 44. Pé du béo dan s6 ctia mot qubc gia, ngudi ta s dung cong thic S = Ae™ trong d6
A la dan s6 cia nam lay 1am moc tinh, S 14 dan s6 sau n nam, r 1a ti 1é ting dan s6 hang nam.
Nim 2017, dan s6 Viét nam 1a 93671600 ngudi. Gia st ti 16 ting dan s6 hang nam khong doi
12 0,81% du bao dan sb6 Viét nam nam 2035 1a bao nhiéu nguvi?

@) 109256 100. 108374700. (© 107500500. (D) 108311 100.

%> Cdu 45. Trong vat 1i, su phan ra caa cac chit phéng xa dude biéu dién bang cong thiic:

1\T < P N .
m(t) = my <§> , trong d6 mg la khoi lugng chat phong xa ban dau (tai thoi diém ¢ = 0), m(¢)

12 khéi ludng chat phéng xa tai thoi diém 7, T 14 chu ki ban ra (tic 1a khoang thoi gian dé
mot nita s6 nguyén t cta chat phéng xa bi bién thanh chat khac). Cho biét chu ki ban ra
ctia mot chat phong xa 14 24 gio (1 ngay dém). Héi 250 gam chat d6 sé con lai bao nhiéu sau
3,5 ngay déem? (Két qud lam tron dén 3 chit sé thip phdn sau ddu phdy)

(A) 22,097 gam. 23,097 gam. (C) 20,097 gam. (D) 24,097 gam.

4> CAu 46. Su téng trudng dan sb dude ude tinh theo cong thiic sau A = P-¢’”, trong dé P 1a
dan s6 nam 14y 1am méc, A 1a dan sb sau 7 nam, r 14 ti 1é ting dan s6 hang nam. Biét rang
vao nam 2020 dan s6 Viét Nam khoang 97,34 triéu ngudi va ti 1é ting dan sb 14 0,91%. Néu
ti 1é téng dan sb nay git nguyén, hay uéc tinh dan s6 Viét Nam vao niam 2030.

(A) 106,61 triéu ngudi. 105,61 triéu ngudi.

(C) 241,82 triéu nguoi. (D) 100 triéu ngusi.

Céu trdc nghiém ding sai.

. e , 1 . a,b>0
¢ Cau 1. Cho cac biéu thuc sau: A = (a*\/a) ogab | (\/3 b2) Y v va
a#1,b#1
a b c a
B =1log—+1log—+1log— —log—
) ogb—i-ogc—i—ogd %24
Vv6i a, b, ¢, d 1a cac so duong.
Khi do
a
a) A= \/a+ Vbt b)B:Z'
c) A+Bya=Va+ V. d) A—BVb=2Va>+Vb.
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¢ C@u 2. Cho ham sb y = logsx ¢6 do thi (C). Xét tinh ding sai ctia cdc khang dinh sau
a) Tap x4c dinh ctia ham s6 y = logsx 1a D = R.
b) Ham s6 dong bién trén khoang (1;+oo).
¢) Do thi (C) nam phia trén truc hoanh.
d) D6 thi (C) cat truc hoanh tai diém c6 hoanh do bang 1.

4 Cau 3. Cho ham sby = —

3x

a) Ham s6 c6 tap xac dinh 13 2 = R. b) Ham s6 dong bién trén (—oo;4oo).
¢) Ham s6 di qua diém A (—2;-9). d) Ham s6 ¢6 d6 thi nhu hinh sau.

y

9

y=—
3
o1 2%

$> C@u 4. Cho ham sb y = log, x. Khi dé:
a) Ham s6 c6 tap xac dinh D =R.
b) Ham sb c6 tap gia tri T =R.
¢) Ham sb6 dong bién trén khoang (—oo; +oo).
d) D6 thi ham sb cit dudng thing y = 1 tai diém c6 hoanh d6 bang 3.

~

- Cae A . 13 . .y PN .
¢S Cau 5. Tai mot xi nghiép, cong thic P(r) = 500 - <§> dudc dung dé tinh gia tri con lai

(tinh theo triéu dong) ciia mot chiéec may sau thoi gian 7 (tinh theo ndm) ké tit khi dua vao
st dung.

a) Gia tri con lai cia mAy sau 3 nam s dung la 250 triéu dong.

b) Gié tri con lai ciila may sau 4 ndm 3 thang s dung gan biang 180 triéu dong.

¢) Sau 2 nam dua vao st dung thi gia tri cta chiéc may gidm 185 triéu dong so véi gia tri

ban dau.
d) Sau 1 nam dua vao st dung thi gia tri cta chiéc may giam 20,6% so véi gia tri ban dau
cua no.

$> C@u 6. Cho log, b = 4, v6i a va b 12 hai s6 duong khac 1.

a) Gia tri ctia log > b bang 8. b) Gia tri ctia log, (a’h) bang 6.
N 1 N
c) Gia tri caa log, /a bang Ex d) Gia tri ctia log s, (a*h?) bang 4.
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$> Cdau 7. Cent am nhac la mét don vi trong thang logarit ciia cao d6 hoac khoang tuong
dbi. Mét quang tam bang 1200 cent. Cong thiic xac dinh chénh léch khoang thui gian giita
hai nét nhac c6 tan s6 a va b (a > b) 1a n = 1200 log, ;

a) Khoang thoi gian chénh 1éch gitta hai n6t nhac ¢ tan s6 443 Hz va 415 Hz 1a 131 cent.

b) Khoang thoi gian chénh 1éch giita hai nét nhac c6 tan sb 345 Hz va 398 Hz nim trong
khoang (246;250).

¢) Gia st khoang thoi gian 1a 230 cent va tan sb6 dau 1a 328 Hz thi tan s6 cubi cung la
287.2 Hz.

d) Vi tan s6 dau khong vuot qua 355 Hz va tan s6 cudi cung 1a 384 Hz thi khoang thoi
gian chénh lénh giita hai nét nhac khong vugt qué 178 cent.

> CAu 8. Dé dic trung cho do to nho ctia Am, ngudi ta dua ra khéi niém mic cuong do caa
am. Mot don vi thudng dung dé do mitc cudng do ctia Am 1a dé-xi-ben. Khi d6 miic cudng do

1 A 1S ge
L cia am dudc tinh theo cong thic L = 10log T Trong do, I la cuong do cia am tai thoi diem
0

dang xét, Iy cuong dé aAm & ngudng nghe ([y = 1072 (w/m?)).

a) Mot cudc tro chuyén binh thuong trong 16p hoc ¢6 mitc cuong do am trung binh la 68
dB. Cudng d6 am tuong dng ra 16n hon 6,5- 107 (w/m?).

b) Hai cay dan ghi ta gibng nhau, cing hoa tau mét ban nhac. Méi chiéc phat ra am c6
mtic Am trung binh 1& 60 dB. Mtc cudng d6 Am tong cong do hai chiéc dan cung phat
ra xap xi 63 dB.

c) Tiéng on phat ra  xuéng cua ¢ mic cuong dé 4&m do dudc 14 93 dB do 7 chiéc cua may
gidong nhau cung hoat dong gay ra. Gia st c¢6 3 chiéc cua may dot ngot ngling hoat dong
thi muic cuong d6 Am trong xudng luc nay nho hon 90 dB. .

d) Tiéng on phat ra tit tiéng phim lién tuc 6 mét ban phim ctia may tinh c6 cuong d6 Am
do dugc 1a 107> (w/m?). Gia s phong lam viéc cia mot cong ty c6 hai nhan vién vin
phong cung thuc hién thao tac g6 phim trén hai ban phim may tinh giéng nhau thi
miuc cuong do Am tong cong do ca hai ban phim phat ra ciing lic 14 70 dB.

> CAu 9. Mot nguoi gui tiét kiém vao ngan hang 1 ty dong. Cac khang dinh sau day dung
hay sai?

a) 8 thang sau ngudi d6 14y vé tat ca sb tién ca gbe va 1ai 1a 1020175878 dong.

b) 2 nim sau thi ngudi d6 thu dudc sb tién sb6 tién ca gbc va 1ai 1a 1127159776 dong.

¢) K& tu lic gtri sau méi thang vao ngay ngan hang tinh 1di ngusi d6 rat 10 triéu dong dé
chi tiéu thi dén 139 thang ngudi dé rut hét tién trong tai khoan.

d) Chua day mot nidm thi 1ai suat ting lén thanh 1,15%/ thang. Tiép theo, sdu thang sau
1ai suat chi con 0,9%/ thang. Nguoi d6 tiép tuc gl thém mot s6 thang niia roi rit ca
von 1an 1ai duge 1143816503 dong. Vay nguvi dé gui tién vao ngan hang véi tong thoi
gian la 16 thang.

Tw lu@n

&B&i1.Choa>0,a#1vaas =b
9
a) Viét a5; a3b; Z—g theo lu§ thita co sb b. b) Tinh log, b; log, (a2°); log y; (Z)

fo/_“) .+ 21og, V105
30

& Bdi 2. Cho 0 < a # 1. Tinh gia tri cia biéu thic B = log, < 7
a
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Chuong 6. Ham s& ma va ham sb [6garit

& Bai 3. Viét cac biéu thiic sau vé luy thita co s6 a

wA:35vg&ma:i mB:4y§mupqﬁ.
& Bai 4. Biét 4% + 4% = 5. Tinh gi4 tri cta cac biéu thic

a) 2% 4274 b) 424 4424,
& Bai 5. Tinh gi4 tri ctia cac biéu thic

a) log, 72— % (log,3+1log,27); b) 5'02240-loe3, c) 32Hlogo2,

& Bai 6. Biét réng 5° = 3 va 3¥ = 5. Khong st dung may tinh cAm tay, tinh gia tri caa xy.
& Bai 7. Viét cong thic biéu thi y theo x, biét 2log,y = 2+ 1 log, x.
& Bai 8. Cho x,y 1a céc sb thuc duong khac 1. Rat gon méi biéu thic sau:

35
5 5 2
x4-y+x-yd (X 51y
= - B: — —
a) A Vx+Yy b) ( y x)
3v3-1 2V3 | V3 2v2 23
0 P:x X +x : d)Q:x—y2+1-

& Badi 9. Tim tap xac dinh ctia mdi ham s6 sau:

X

l—lnx; d) y=./1—logsx.

b) y=v25-5% c) y=

B y=5y

& Bai 10. Tim tap xac dinh ctia cac ham s6 sau:

(1) y= Va4 -2+t 3) y= _logyx
3 —log,x’
1
(2) y=1In(1 —Inx); @ y= logg,x+2°

& Bai 11. Giai cac phuong trinh sau:
(1) 312 =4 (2) logy(x+1) +logz(x +4) = 2.

& Bdi 12. Giai mdi phuong trinh sau:

a) 34t 0; b) 0,524 = 4;
c) logz(2x—1) =3; d) logx+log(x—3) =1;

e) 0,053 = (2v53); f) log,8= %;

g) 34 43,53 = 54 4 3e, h) log;(x— 1) -log; x = log, x.
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& Bai 13. Giai méi bat phuong trinh sau:

1 2x+1
a) 5 <0,125; b) <§) > 3;
¢) logy;x>0; d) In(x+4) > In(2x —3).

& Bai 14. Giai cac phuong trinh sau

1 x—2
a) (Z) =/5; b) 9>~! =81-27%
c) 2logs(x—2) =logs9; d) log,(3x+1) =2 —log,(x—1).

& Bai 15. Giai cac bat phuong trinh

a) (1>X+1 > L b) (V3)" <27-3%
9 81’ - ’
¢) logy(x+1) <log,(2 —4x); d) log%(xz —6x+8) +logs(x—4) > 0.

& Bai 16. C6 bao nhiéu s6 nguyén x théa mén (2% —4*) [log, (x+25) — 3] < 0?

& Bai 17. Gia st logy; 5 = a, logg 7 = b, log, 3 = c. Biéu dién log;, 35 theo a va b.

& Bai 18. Cho db thi ctia ham s6 y = 2*? di qua diém A(0;4) va B(1;8). Tinh gia tri ab.

& Bai 19. Cho d6 thi ctia ham s6 y = log, (ax + b) di qua diém A(1;3) va B(9;6). Tinh gia tri

a+3b.

& Bdi 20. Cho hai ham sb y = a%, y = b* v6i a, b 12 cac s6 dudng "teol e
khac 1 ¢6 dd thi la (Cy), (C;) nhu hinh vé. V& dudng thdng y=c¢, ,—c | » / / ’
(¢ > 1) cat truc tung va (C}), (C;) lan ludt tai M, N, P. Biét rang P

SOMN = 3SONP- Tim m61 lién hé glﬁa avab.

0]
& Bai 21. Giai phuong trinh log, x +1og; x + log, x = logy, x.
& Bai 22. Cho sb thuc duong a, b théa mén log,ga — logy b = logys = - b Tinh ‘E‘
) 1 x2—(m+2)x
& Bai 23. Tim gia tri ctia tham s6 m dé phuong trinh (5) =5%7 ¢6 hai nghiém phan

biét a va b théa méan diéu kién log, (b'°%") —2log ;b+4 =0.
& Bai 24. Cho x>0,y > 0,x+y > 0 théa man

X2 —l—y2

27 42023 Jog, < 47 420235
y

X+
Tim tong gia tri 16n nhat va gia tri nhé nhat ctia biéu thic P = x> +y? — 8x—2y+ 10 (1am tron
dén hang phan tram).
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Chuong 6. Ham s& ma va ham sb [6garit

& Bai 25. Giai bAt phuong trinh (x> 4+ 1) 27~ 1 421 _2v 21 <0,
& Bai 26. Tinh tong tat ca cac nghiém ctia phudng trinh
1 | .
Elog\/g (x+3)+ Zlogg (x—1)" =logs(4x).
& Bai 27. Tinh gia tri ctia biéu thic
N= 1 + : + : ot :
N 10852023 2023! 10832023 2023! * logy2023 2023! log,p32023 2023!

& Bai 28. Giai phuong trinh log, (8 —x%) +log; (vVI+x++/1—x)—2=0.
2

S . A 2 ~ [N [N 1 . .,
& Bai 29. Cho hai so thuc a > 1,6 > 1 théa man dieu kién + = +/2018. Tinh gia
log,b  log,a

1 1
logab b logab a '

tri ctia biéu thic P =

& Bai 30. Lam phat 1a su ting miic gia chung mot cach lién tuc ctia hang hoa va dich vu
theo thoi gian, tic 1a su méat gia tri ciia mot loai tién té nao d6. Chéng han, néu lam phat
12 5% mot ndm thi siic mua cta 1 triéu dong sau mot nam chi con 1a 950 nghin dong (vi da
giam mat 5% cta 1 triéu dong, tic 1a 50000 dong). Né6i chung, néu ti 1é lam phat trung binh
12 r% mot nam thi tong sb tién P ban dau, sau n nam s6 tién d6 chi con gia tri l1a
A=p(1--) "
100
a) Néu ti1é lam phat 14 8% mot nam thi stic mua ctia 100 triéu dong sau hai ndm sé con
lai bao nhiéu?
b) Néu stic mua cta 100 triéu dong sau hai nam chi con 14 90 triéu dong thi ti 1é lam phat
trung binh cta hai nam doé la bao nhiéu?
¢) Néu ti1é lam phat 1a 5% mot nam thi sau bao nhiéu nam stc mua ctia s6 tién ban dau
chi con lai mot na?
& Bai 31. Gia st qua trinh nudi cay vi khuédn tuan theo quy luat tang truéng tu do. Khi do,
néu goi Ny la s6 luong vi khuan ban dau va N(r) 1a s6 luong vi khuén sau ¢ gio thi ta cé:
N (l‘ ) = N()ert,
trong dé r 1a ti 1é tiang trudng vi khuin mdi gio. Gia s& ban dau c¢6 500 con vi khuén va sau
1 gio tang 1én 800 con. Hoi:
a) Sau 5 gio thi s6 lugng vi khuén 14 khoang bao nhiéu con?
b) Sau bao lau thi s6 lugng vi khuén ban dau sé tang 1én gip d6i?
& Bai 32. Vao nam 1938, nha vat li Frank Benford da dua ra moét phuong phap dé xac dinh
xem mot b s6 dd dude chon ngau nhién hay da dude chon theo cach thii cong. Néu bo sb
nay khong dudc chon ngiu nhién thi cong thiic Benford sau sé dudc dung udc tinh xac suat

. P 4 ax < d—+1
P dé chir s0 d la chit so dau tién cua bo so do: P = log i . (Theo F. Benford, The Law of

Anomalous Numbers, Proc. Am. Philos. Soc. 78 (1938), 551 - 572). Chang han, xac sut dé
chit s6 dau tién 1a 9 bang khoang 4,6% (thay d = 9 trong cong thiic Benford dé tinh P ).

a) Viét cong thic tim chit s6 d néu cho trudce xac suit P.

b) Tim chit s6 ¢6 xac suat bang 9,7% dudc chon.
c¢) Tinh x4c suat dé chit s6 dau tién 1a 1.
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& Bai 33. Trong mot tran dong dat, nang luong giai toa E (don vi: Jun, ki hiéu J) tai tam
dia chan 6 M d6 Richter dudc xac dinh xap xi bdi cong thiic: logE ~ 11,4+ 1,5M.

(Nguon: Gidi tich 12 Nang cao, NXBGD Viét Nam, 2021)

a) Tinh x4p xi ning luong giai toa tai tam dia chan 6 5 d6 Richter.

b) Nang luong giai toa tai tAm dia chan 6 8 d6 Richter gip khoang bao nhiéu 1an niang
luong giai toa tai tam dia chin 6 5 do Richter?

& Bai 34. Trong cay cbi c6 chat phéng xa (*C. Khao sat mét mau gb c6, cac nha khoa hoc do
duge d6 phéng xa clia né bang 86% d6 phéng xa ctia mau gb tusi cung loai. Xéc dinh d6 tudi
cia mAu gb c6 d6. Biét chu ki ban ra cta *C1a T =5 730 ndm. d6 phéng xa cta chat phong

xa tai thoi diém r dude cho béi cong thitc H = Hye * véi Hy 1a d6 phéng xa ban dau (tai thoi
.0 In2 . . A .
diemr=0); A = e la hang so phong xa.

(Ngubn: Vit li 12, NXBGD Viét Nam, 2021)

& Bai 35. Thuc hién mot mé nudi ciy vi khuan véi 1000 vi khuédn ban dau, nha sinh hoc
phéat hién ra s lugng vi khuén ting thém 25% sau méi hai ngay.

a) Cong thiic P(t) = Py-a' cho phép tinh s6 lugng vi khuén ctia mé nuéi cay sau 7 ngay ké
tir thoi diém ban dau. Xac dinh cac tham s6 Py va a (a > 0). Lam tron a dén hang phan
tram.

b) Sau 5 ngay thi s6 ludng vi khuédn bang bao nhiéu? Lam tron két qua dén hang tram.

¢) Sau bao nhiéu ngay thi s6 ludng vi khuén vust gap doi sé6 luong ban dau? Lam tron
két qua dén hang phan muoi.

& Bai 36. Nhic lai rang, d6 pH ctia mot dung dich dudc tinh theo cong thidc pH = —log [H*],
trong dé [H*] 1a nong do H* cia dung dich d6 tinh bang mol/L. Nong d6 H* trong dung dich
cho biét d6 acid ctia dung dich dé.

a) Dung dich acid A ¢6 d6 pH bang 1,9; dung dich acid B ¢6 d6 pH bang 2,5. Dung dich nao
c¢6 d6 acid cao hon va cao hon bao nhiéu 1an?

b) Nudc cat c6 nong dé HT 1a 10~7 mol /L. Nudc chay ra tit mot voi nuée c6 do pH tit 6,5 dén
6,7 thi c6 d6 acid cao hay thap hon nuéc cat?

& Bai 37. Cac loai cay xanh trong qua trinh quang hdp sé nhan dude mét luong nho cacbon
14 (mdt dong vi ctia cacbon). Khi mét bo phén ctia cay nao dé bi chét thi hién tudng quang
hop cting ngung va né sé khong nhan thém cacbon 14 ntta. Ludng cacbon 14 ciia bo phan do
sé phan hiiy mot cach cham chap, né chuyén héa thanh nito 14. Goi P(¢) 1a s6 phan tram
cacbon 14 con lai trong mét b phan cta cay sinh truéng ti + nam trude day thi P(r) duge
tinh theo cong thitc P(r) = 100 - (0,5)575(%). Phan tich mot mau g tit mét cong trinh kién
trdc ¢6, nguoi ta thu dude luong cacbon 14 con lai trong mau gé dé 1a 50%. Tim nién dai cong
trinh kién tric trén.

& Bai 38. Mot nguoi giti 100 triéu dong vao ngan hang véi 1ai suat 0,4%/ thang. Biét rang
néu khong rit tién ta khéi ngan hang thi cit sau mdi thang, s6 tién 1ai sé dudc 1ap vao von
ban dau dé tinh lai cho thang tiép theo. Héi sau 6 thang, ngusi d6 dudc linh s6 tién bao
nhiéu, néu trong khoang thsi gian nay ngusi dé khong rit tién ra va 1ai xuat khong thay
doi?
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& Bai 39. Vao dau mdi thang, 6ng An déu gti yao ngan hang s6 tién c6 dinh 30 triéu dong
theo hinh thic 14i kép véi 1ai suat 0,6% /thang. Tinh tong s6 tién 6ng An c6 dudc sau thang
thit hai. (don vi triéu dong, 1am tron két qua dén hang phan muoi).

& Bai 40. M6t ngan hang X quy dinh vé s6 tién nhan dude cia khach hang sau n nam gii
tién vao ngan hang tuan theo cong thiic P(n) = A (1+8%)", trong dé A 1 sb tién giii ban dau
cta khach hang. Héi s6 tién A (triéu déng) it nhat ma khach hang phai gii 1a bao nhiéu dé
sau 3 nam khac hang d6 nhan dudc 16n hon 850 triéu dong.

& Bai 41. Vi khuén Escherichia coli (thuong dudc viét tat 1a
E.coli) 12 mét trong nhiing loai vi khuén chinh ki sinh trong
duong rudt ca dong vat mau nong, gay tiéu chay va cac bénh
duong ruét (nguon: https:/ | ylamsang.net | vi-khuan-e-co-li-
gay-benh-escherichia-coli/). Khi nuéi cay vi khuin E.coli
trong moi truong nudc thit 6 nhiét do 37 do C, ci sau 20
phit thi moét té bao vi khudn phan chia thanh hai té bao.
Biét s6 lugng té bao nudi cay ban dau la 60.

a) Tim s6 lugng té bao sau 8 gid.
b) Khi nao quan thé vi khuén sé nhiéu hon 20 000 té bao?

& Bai 42. Céac khi thai gay hiéu tng nha kinh 1a nguyén nhan chii yéu lam Trai dat néng
1én. Theo OECD (T6 chitc Hop tac va Phat trién kinh té thé gi6i), khi nhiét do Trai dat ting
1én thi tong gia tri kinh té toan cau giadm. Ngudi ta udc tinh réng, khi nhiét @6 Trai dat ting
thém 2°C thi tong gia tri kinh té toan cau giam 3%; con khi nhiét d6 Trai dat ting thém 5°C
thi téng gia tri kinh té toan cau gidm 10%. Biét rang, néu nhiét d6 Trai dat tang thém °C,
tong gia tri kinh té toan cau giam f(¢)% thi f(r) = k-a' trong d6 k, a 14 cac hang s6 duong.
Khi nhiét d6 Trai dat ting thém bao nhiéu do thi téng gia tri kinh té toan cau giam dén
25% (két qua lam tron dén hang phan chuc)?

& Bai 43. Mot hoc sinh A khi da 18 tudi dude cha me cho 200000000VND. S6 tién nay dudc
bao quan trong ngan hang MSB véi ki han thanh toan 1 nam va hoc sinh A chi nhan dudc
s6 tién nay khi hoc xong 4 nam dai hoc. Biét réang khi da 22 tudi, s6 tién ma hoc sinh A dudc
nhan sé 14 243101250 VND. Vay lai suat ki han mo6t nam ctia ngan hang MSB 1a bao nhiéu?

& Bai 44. Sau mot thang thi céng, cong trinh xay dung 16p hoc tit thién cho hoc sinh ving
cao da thuc hién dude mot khoi luong cong viéc. Néu tiép tuc véi tién d6 nhu vay thi du kién
sau dung 23 thang niia cong trinh sé hoan thanh. P& s6m hoan thanh céng trinh va kip thoi
dua vao st dung, don vi xay dung quyét dinh tit thang thi hai tang 5% khdi luong cong viéc
so véi thang ke trudc. Hbi cong trinh sé hoan thanh 6 thang thi may sau khi khdi céng?

& Bai 45. Ong Binh vay vbn ngan hang véi sb tién 100 triéu déng. Ong du dinh sau ding 5
nam thi tra hét ng theo hinh thic: sau ding mét thang ké tit ngay vay, 6ng bat dau hoan no,
hai 1an hoan ng lién tiép cach nhau ding mét thang, sb tién hoan n¢ ¢ méi 1an 1a nhu nhau.
Héi theo cach d6, sb tién « ma 6ng sé phai tra cho ngan hang trong méi 1an hoan ng¢ 1a bao
nhiéu? Biét 1ai suit hang thang 14 1,2% va khéng thay d6i trong thsi gian 6ng hoan ng.
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QUAN HE VUONG GOC
TRONG KHONG GIAN

Trong chuong ndy, ching ta tim hi€u vé quan hé vuéng
gdc, goc, khodng cdch va thé tich trong Hinh hoc khéng
gian

1) Géc gilra hai dudng thdng

Géc gitta hai dudng thang m va n trong khong gian, ki hiéu %
(m,n), 1a géc giita hai duong thang a va b cung di qua mét diém -
va tuong ing song song vdi m va n. b

L Luu Y.
©® PéE xéc dinh géc gitta hai duong thang a va b, ta c6 thé 1ay moét diém O thudc
duong thang a va qua d6 ké dudng thang b’ song song véi b. Khi d6 (a,b) = (a,b’).

& V6i hai duong thang a, b bat ki 0° < (a,b) < 90°.

& Néu a song song ho#c trung véi @’ va b song song hodc trung véi b’ thi (a,b) =
(d',b).

2) Hai dudng théng vudng géc

Hai duong thang a, b dude goi 1a vudng géc véi nhau, ki hiéu a L b, néu géc gitta
ching bang 90°.

L Luu Y.
& Hai dudng thing vudng géc c6 thé cit nhau hoidc chéo nhau.

& Cho hai duong thang song song, dusng thang nao vuéng géc véi dudng thang
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nay thi ciing vuéng géc véi dudng thang kia. Nghia la:

allb
=clb.
cla

& Trong khéng gian, khi ¢6 hai duong thang phan biét a,b cing vudng géc véi
mot dudng thang thi ba ¢ thi ta chua két lun dudc a/b nhu trong hinh hoc
phang.

Il. PHAN DANG BAI TAP

Dang @ Xdc dinh géc gitra hai dudng thdng trong khéng gian

D¢ xac dinh géc gitia hai duong thang a va b, ta c6 thé 1ay mot diém O thudc dudng thang
a va qua d6 ké dudng thang b’ song song véi b. Khi d6 (a,b) = (a,b’).

$> Vidu 1

Cho hinh hép ABCD.A'B'C'D’ ¢6 cac mat la cac hinh vuéng. Tinh cac géc (AA’,CD),
(A'C’,BD), (AC,DC").

[} (@‘Iéfzfézf.
Vi CD/AB nén (AA',CD) = (AA’,AB) = 90°. Al
Tt gidc ACC'A’ ¢6 céc ciap canh dbi biang nhau nén né 1a mét hinh | D
binh hanh. Do d6, A’C'/AC. Vay (A'C’',BD) = (AC,BD) = 90°. B o
Tuong tu, DC'/AB'. Vay (AC,DC') = (AC,AB'). N
Tam gidc AB'C ¢6 ba canh bang nhau (vi 1a cac dudng chéo cia N i
cac hinh vudng c6 d dai canh bang nhau) nén né 1a mét tam ;;\i
gise ddu. Tit d6 ta c6, (AC,DC') = (AC,AB') = 60°. P
B k=== >
C

BAI TAP REN LUYEN

[ sai 1 | i
Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D’ ¢6 canh la a. Tinh géc giita cac cip duong thang sau:
(1) ABvaA'D'. (2) ADva A'C'. (3) BC'vaB'D'.

..............................................................................................
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§1. Hai duong thang vuéng goc

iz

Cho hinh chép S.ABC ¢6 SA = SB = SC = AB = AC = a\/2 va BC = 2a. Tinh géc gitta hai dudng
thang AC va SB.

..............................................................................................

..............................................................................................

[ scis |

Cho t& dién ABCD. Goi M, N lan lugt 1a trung diém cta BC va AD, biét AB = CD = a, MN =
3 . N 2 N
aT. Tinh goéc gitta hai duong thang AB va CD.

..............................................................................................
..............................................................................................

[ scis

Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac déu canh 1a 24, tam giac SBC vudng can tai S,
SA = 2a. Tinh géc gitta hai duong thang SB va AC.

...........................................................................................
..............................................................................................
..............................................................................................
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[ scis | 2
Cho ti dién déu ABCD c6 canh bang a. Goi M 14 diém trén canh AB sao cho BM = 3AM. Tinh
géc tao béi hai dudng thdng CM va BD.

..............................................................................................

..............................................................................................

Dang @ Ching minh hai duéng théng vuéng géc

D¢ chitng minh hai dudng thang A va A’ vudéng géc véi nhau ta cé thé st dung tinh chat
vudng géc trong mat phang, cu thé:
& (A,A) =90°.
© Tam gidc ABC vudng tai A khi va chi khi BAC = 90° <> ABC +ACB = 90°.
¢ Tam giac ABC vuong tai A khi va chi khi AB?> +AC? = BC?.
¢ Tam gidc ABC vudng tai A khi va chi khi trung tuyén xuét phat tit A c6 d6 dai bang
nta canh BC.
& Néu tam giac ABC can tai A thi dudng trung tuyén xuit phat tit A ciing 1a duong
cao cua tam giac.
Ngoai ra, ching ta ciing s& dung tinh chat: Néu d L A va A’'/d thi A’ cling vudng géc véi
duong thang A.

$> Vidu 2

Cho hinh hép ABCD.A’B'C'D’ ¢6 6 mat déu la hinh vuéng. Chiing minh rang AB 1 CC/,
AC L B'D'.

(&) o@z(/cazz

Ta c6 CC'/BB', suy ra (AB,CC') = (AB,BB') = ABB' = 90°. Al
Vay AB L CC'. |
Ta c6 B'D'/BD, suy ra (AC,B'D') = (AC,BD) = 90° (hai dudng chéo l
cua hinh vuéng luén vudng goc véi nhau). i

BI

Vay AC L B'D'.
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§1. Hai duong thang vuéng goc

> Vidu3

Cho hinh chép S.ABC c6 SA = SB = SC = a, ASB = 60°, BSC = 90°,CSA = 120°. Cho H 1a
trung diém AC. Chiing minh rang

a) SH L AC. b) AB 1 BC.
() (@1(71(21

a) Do tam gidc SAC can tai S va H 1a trung diém AC N
nén SH | AC.

b) Do SA = SB = a va ASB = 60° nén ASAB déu. Tit dé
suy ra AB = a. (1)
Ap dung dinh 1y ham sb cos cho cac tam gidc SAC
ta co
AC* = SA* + SC* — 25A.SC.cosASC = 2a*> — 4 c
2a*.c0s 120° = 3a°. (2)
Ap dung dinh ly Pitago cho tam giac SBC, ta co
BC? = SB*+ SC? = 242 (3) v

T (1), (2), (3) suy ra AC> = AB>+BC? = AB | BC.

BAI TAP REN LUYEN

[ siic 8
Cho hinh hop ABCD.A’B'C'D'.
a) Xac dinh vi tri tuong d6i cia hai dudng thang AC va B'D'.
b) Chiing minh rang AC va B'D’' vudéng géc véi nhau khi va chi khi ABCD 12 mét hinh
thoi.

..............................................................................................
..............................................................................................
----------------------------------------------------------------------------------------------
..............................................................................................
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Chuong 7. Quan hé vubéng goéc trong khéng gian

a7 | ;

Cho hinh chép S.ABCD c6 SA = x va tt ca cac canh con lai déu bang 1. Ching minh rang
SA 1 SC.

..............................................................................................
..............................................................................................

..............................................................................................

[ oais | ;
Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuoéng tam O va SA = SB = SC = SD. Ching
minh réng SO L AB va SO L AD.

..............................................................................................
..............................................................................................

o :
Cho hinh lap phuong ABCD.A’B'C'D’' ¢6 M,N lan ludt 1a trung diém BC,C'D’. Chitng minh
rang AM 1 B'N.

..............................................................................................

..............................................................................................
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§1. Hai duong thang vuéng goc

a0 z
Cho hinh chép S.ABCD cé day 1a hinh vudng va c6 tit ca cac canh déu bang a. Cho M va N
lan lugt 14 trung diém ctia AD va SD, ching minh rang MN L SC.

..............................................................................................
..............................................................................................

[ sai 11| -

Cho hinh chép S.ABCD ¢6 day la hinh vudéng canh 2a, tam gidc SAB déu va SC = 2av/2. Goi
H,K lan ludt 1a trung diém ctia AB,CD. Chitng minh rang SH | AK.

..............................................................................................
..............................................................................................

cm 2
Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh thang vuong tai A va B, AD = 2a,AB = BC = a.
SA 1. AD va SA L AC. Ching minh rﬁng SC 1L DC.

..............................................................................................

..............................................................................................
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Chuong 7. Quan hé vubéng goéc trong khéng gian

I saiTar
Cau trdc nghiém nhiéu phuong dn lra chon.

$> Cdu 1. Trong khong gian cho ba duong thang phan biét a, b, c. Khang dinh nao ding?

@) Néu duong thing a vudng géc véi duong thang b va dudng thang b vudng géc véi dusng
théng ¢ thi dudng thang a vudng géc véi duong thang c.
Néu duong thang a vudng géc véi duong thang b va dusng thang b song song véi dudng
théng ¢ thi dudng thang a vudng géc véi duong thing c.
(C) Trong khéng gian, néu dudng théng a song song véi duong thang b va duong thang b
vuong géc véi duong thang c thi dudng thang a cat duong thang c tai mot diém.
(D) Néu ba duong thang a, b, ¢ vudbng géc véi nhau tiung d6i mot va cé6 duong thang d vudng
géc véi dudng thang a thi dudng thang d song song véi b hodc c.
¢S Cdau 2. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh binh S
hanh (hinh vé minh hoa). Géc gitta hai dudng thang SD va
BC bang
) Géc giita hai dusng thang SD va DC.
Géc gitta hai duong thang SD va AD.
(C) Géc giita hai dusng thang SD va BD.
(D) Géc gitta hai dudng thang SD va SC.

4> Cdu 3. Ménh dé nao dudi day 1a dung?
(&) Néu mét dudsng thang vudng géc véi mot trong hai dusng thiang song song thi ciing
vuéng géc véi dudng thang con lai.
Hai duong thang vuéng géc véi nhau thi luén cat nhau.
(C) Géc giita hai duong thang bang géc giita hai vec-to chi phuong cia chiing.
(D) Hai dudng thang cung vudng géc véi mot dudng thang thi song song véi nhau.
$> Cau 4. Chon khang dinh dung trong cic khang dinh sau:
(A) Trong khong gian, hai dudng thing vuéng géc véi nhau cé thé cat nhau hodc chéo
nhau.
Trong khéng gian, hai dudng thang vudéng géc véi nhau thi phai cat nhau.
(C) Trong khéng gian, hai dudng thang khong c6 diém chung thi song song véi nhau.
(D) Trong khong gian, hai dusng thang phan biét cung vudng géc véi mot duong thang thi
song song v6i nhau.
$> Cdu 5. Cho hinh chép S.ABCD c6 tt ca cac canh déu bang a. Goi / va J 1an ludt 1a trung
diém ctia SC va BC. Sb do ctia géc (1J,CD) bang
@) 30°. 60°. (©) 45°. (D) 90°.
$> Cau 6. Cho hinh lap phuong ABCD.A’B'C'D’. Géc gitta hai dudng thang BD va AD' bang

@) 30°. 45°. (©) 60°. (D) 90°.
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§1. Hai duong thang vuéng goc

> Céu 7. Cho hinh hop chit nhat ABCD.A'B'C'D’, biét day B c'
ABCD 1a hinh vudng. Tinh géc gitta AC' va BD. |
@) 60°. 30°. ©) 90°. (D) 45°. A “
B/Li ****** ) "\::\:\f C
e ~Vp

> Cdu 8. Cho hinh lap phudng ABCD.A’B'C'D'. Pudng thang nao sau day vuéng géc véi
duong théng BC'?

) A'D. AC. (C) BB'. (D) AD'.
> CAau 9. Cho hinh chép SABCD c6 day 1a hinh vuéng ABCD canh a va cac canh bén bang a.
Goi M, N lan lugt 1a trung diém AD va SD. S6 do géc (MN,SC) bang

@) 60°. 45°. (©) 30°. (D) 90°.
¢> Cau 10. Cho hinh lang tru ABC.A’B'C’ ¢6 day la ABC la tam giac can tai A, M la trung
diém cta BC. Géc gitta hai duong thang B'C’ va AM bang

@) 60°. 30°. ©) 45°. ©®) 90°.
¢ Cau 11. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh vuéng va géc SAB = 135°. Gée giita
hai duong thang SA va CD bang

@A) 45°. 90°.

©) 135°. D) 0°.
> CAu 12. Cho hinh chép SABCD c6 tat ca cac canh déu bang ¢ va O 1a tam hinh vuéng
ABCD. Goi M 1a trung diém AB, N 1a trung diém SB. Goi a 1a géc gitta hai duong thang MN
va MO. Khi @6 cos o bang

V3 I V2 V3
® 5 ® 3 ©5 O
> Cau 13. Cho hinh chép SABCD c¢6 tt ca cac canh déu bang a. Goi  va J 1an lugt 14 trung
diém ctia SC va BC. S6 do géc (1J,CD) bang
@) 60°. 45°. (©) 30°. (D) 90°.

$> Cdau 14. Cho hinh lap phuong ABCD.A’B'C'D’. Géc gitta hai Al D
duong thing A’B va CD bang /

@ 60°. 30°. @© 45°. ®) 90°. 2

Cl

s /D

B C

¢ Cdu 15. Cho hinh lap phuong ABCD.A’B'C'D’ canh a, M 1a trung diém CD. Goi o 14 géc
tao b6i A’B va D'M. Tinh cos a.

1 3V'5 2 V10
() cosa = =. cosoc:—\/_. cosazi. (D) cosot = ——.
2 5 2 10
$> CadAu 16. Cho hinh lap phuong ABCD.AB,CD,. Goc gitta AC va DA la
@) 90°. 60°. (©) 45°. (D) 120°.
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Chuong 7. Quan hé vubéng goéc trong khéng gian

%> Cau 17. Cho hinh 1ap phuong ABCD-A’B'C'D’, géc gitia hai duong thiang A'B va B'C 1a

@) 90°. 60°. (©) 30°. (D) 45°.
$> Cau 18. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD 1a hinh thoi, SAB = SAD = 90°. Goi H, K 1an
ludt 12 hinh chiéu vuéng géc ctia diém A trén cac canh SB, SD. Puong thang HK vudng géc
v6i duong thang nao sau day?

(A) AC. SB. (©) SD. (D) AB.
4> Cau 19. Ta biét hinh hop chit nhat c6 6 mat 14 cac B /
hinh chit nhat. Quan sat mot bé nuéi ca canh hinh hop i ¢
chit nhat sau va cho biét géc gitta hai duong thang AA’ , : ¢ D
va C'D’ bang géc nao sau day? A | 32 S

@) (A'A,AB). (A'A,AD). s b §

q
© (A’A,A'B). ©) (A’A,AB)). 5 % ______ c
<
S35
A e

$> Céu 20. Cho hinh chép ti gide S.ABCD c6 tat ca cac canh déu bang a. S6 do géc giita hai
duong thang SA va CD bang

@) 30°. 90°. © 60°. (D) 45°.
$> Cau 21. Cho lang tru ABCA'B'C’ ¢6 tht ca cac canh bang nhau A c
(tham khao hinh vé). Géc gitta hai dudng thang AB va C’'A’ bang
@) 30°. 60°. (©) 45°. (D) 90°.
A C

Céu tréc nghiém ding sai.

¢S Cau 1. Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh binh hanh, ASAB la tam giac can tai S. Goi
M, N la trung diém ctia AB,BC.

a) SM 1 AB.

b) Géc gitta duong thng SM va dusng thdng CD bang 90°.

¢) Goéc gitta dudng thang SM va dudng thang AC bang géc giita SM va MN.

d) Géc gitta duong thang SB va duong thang AD bang SBC.
$> Cdu 2. Cho hinh chép S.ABCD cé day la hinh thoi. Goi M, N theo thit tu 1a trung diém
cua doan SB, SD.

a) MN/BD.

b) MN va AC 1a hai dudong thang chéo nhau.

¢) AC L BD.

d) (MN,AC) = 90°.
¢S CaAu 3. Cho hinh 1ap phuong ABCD.A'B'C'D'.

a) BD/B'D'. b) Géc giita AC va B'D’ bang 90°.
¢) Tam giac ACD’ 1a tam giac déu. d) Géc gitta AC va A’'B bang 30°.
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> Céu 4. Cho hinh chép S.ABCD cé day 1a hinh thoi canh a. Cho biét SA = a\/3, SA L AB,
SA L AD.

a) (AB,SA) = 90°. b) SA L CD.

¢) (SD,BC) = (SD,CD). d) SDA = 60°.
¢ Cdau 5. Trong khong gian, cho hinh lap phuong Al
ABCD.A’B'C'D’ (nhu hinh bén), goi M, N, E, F 1an lugt 1a trung . B
diém cta BC, AB, AA’, A'D'. N

a) Canh MN va AA’ vudng géc véi nhau. o : E c

b) Géc gitta MN va CD’ bang géc gitta AC va CD'. |

¢) Géc giita EF va CC' bing géc gitta AD' va CC'. h N

d) Géc giita EF va CD' bling 30°. A N e

. M
DY C

¢S Cau 6. Cho hinh 14p phuong ABCD.A'B'C'D'.
a) Géc gitta hai duong thdng A’C’ va BD bang 90°.
b) Pudng thing A’D’ vudng géc véi AB.
¢) Géc gita hai duong thang A’D’ va AC bang 90°.
d) Goi I 1a trung diém DD’, O 1a tam hinh vudng ABCD. Géc giita OI va A'C’ bang 60°.

$> Céu 7. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng, canh bén va canh day déu
bang a. Goi I va J 1an lugt 14 trung diém ctia SC va BC. Goi G 1a trong tAm ASBC.
a) Géc gitia IJ va SA bang 90°. b) Géc giita 1J va CD bang 60°.

e . S 3 C e . y 1
c¢) Cosin cua goc gitrta Bl va SA bang % d) Cosin cua goc gitta DG va SB bang 3

$> Cdu 8. Cho hinh chop S.ABCD c¢6 day la vuéng canh a. Canh bén SA = a va vudng goc véi
AB va AD, SC = av/3.

a) SA | BC.

b) SA L CD.

c) BC 1 SB.

d) K 1a hinh chiéu cfia A 1én SB thi SC | AK.

Tu luén

& Bai 1. Cho hinh hép ABCD-A’B'C'D' ¢6 6 mit déu 1a hinh vuéng va M, N, E, F lan lugt 1a
trung diém cac canh BC, BA, AA’, A’D’. Tinh géc giiia cac cip dudng thang:

a) A'C' va BC; b) MN va EF.
& Bai 2. Cho hinh hop MNPQ.M'N'P'Q’ c6 géc gitia hai

duong thang MN va MQ bang 70°.
a) Goéc gitta hai dudng thang M'N’ va NP bang géc

2 P/
gitta hai duong thang
(A) MN va MP. MN va MQ.
(C) MP va NP. (D) NN’ va NP.

b) Tinh géc giita hai dudng thang M’N’ va NP.
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Chuong 7. Quan hé vubéng goéc trong khéng gian

& Bai 3. Cho hinh hép ABCD.A'B'C'D’ ¢6 6 mét déu 1a hinh vuéng. Chiing minh réang AB L CC/,
AC L B'D'.

& Bai 4.Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh thoi. Goi
M, N lan ludt 1a trung diém cta cac canh SB va SD. Ching
minh rang AC L MN.

& Bai 5. Cho hinh ling tru ABC.A’B'C’ ¢6 cac dy la cac tam giac déu. Tinh géc (AB,B'C').
& Bai 6. Cho hinh hép ABCD.A'B'C'D’ ¢6 céc canh bang nhau. Chiing minh rang ti dién
ACB'D’ ¢6 céc cap canh d6i dién vudéng géc véi nhau.
& Bai 7. Cho tit dién ABCD ¢6 CBD = 90°.
a) Goi M, N tuong ting 1a trung diém ctia AB, AD. Chiing minh rang MN vuéng géc véi BC.
b) Goi G, K tuong tng la trong tAm cua cac tam gidc ABC, ACD. Chiing minh ring GK
vuodng goc véi BC.
& Bai 8. Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh thoi ABCD canh a. Cho biét SA = a/3,5SA L AB
va SA 1L AD. Tinh goc gitta SB va CD, SD va CB.
& Badi 9. Cho ti dién déu ABCD. Chiing minh rang AB L CD.

& Bdi 10. Cho hinh chép S.ABC ¢6 SA = SB = SC = a, BSA = CSA = 60°, BSC = 90°. Cho I va J
1an ludt 1a trung diém ctia SA va BC. Ching minh rang IJ 1 SA va 1J L BC.

& Bai 11. Cho t dién déu ABCD canh a. Goi K 1a trung diém ctia CD. Tinh géc giita hai
duong thang AK va BC.

& Bdi 12. Cho ti dién ABCD. Goi M, N 1an lugt 1a trung diém ctia BC va AD. Biét AB=CD =2a
va MN = a/3. Tinh géc giita AB va CD.

& Bai 13. Mot 6 che ning c¢6 vién khung hinh luc gidc déu lfg_’
ABCDEF song song v6i mat ban va c6 canh AB song song véi canh B C
ban a. Tinh s6 do géc hop béi dudng thang a 1an lugt véi cac dusng '
thang AF, AE va AD.

& Bai 14. Cho hinh chép S.ABCD cé day ABCD 1a hinh binh
hanh va SAB = 100° (Hinh bén). Tinh goc gitta hai duong
théang:

a) SA va AB,

b) SA va CD.

» /}/70‘ Duee Tai - 0889 977 004



§1. Hai duong thang vuéng goc

» /(\[jo” Duic Tai - 0889 971 004



§2 DUONG THANG VUONG GOC VSI MAT PHANG
. LY THUYET CAN NHO

1) Pudng thdng vudng géc véi mat phdng

DPuong thang A dudc goi 1a vudng géc véi mit phang (P) néu A vudng géc voi moi
duong thang nam trong (P).

Q Luuy.
<& Khi A vuong géc véi (P), ta con ndi (P) vudng goéc véi A hoac A va (P) vudng goéc
v6i nhau, ki hiéu A L (P).

& Néu duong thang A va mat phang (P) vudng géc véi nhau thi chiing cit nhau.

inh i .

Néu dudng thing vudng géc véi hai dudng théng d

cit nhau thudc cung moét mét phing thi né vudéng
a
b I

géc v6i mat phang doé.

2) Tinh chét

C6 duy nhat mét mét phang di qua mot diém cho
trudc va vudng géc véi mot duong thing cho trude.

=

\og

Q NHAN XET. Néu ba dudng thang d6i mot phan biét a,b, ¢ cung di qua mét diém O va
cung vudng géc véi mot dudng thing A thi ba dusng thing d6 cung nidm trong mit
phang di qua O va vudng géc véi A.

L\ Luu Y. Mat phang di qua trung diém ctia doan thang AB va vudéng géc véi dudng
thng AB dudc goi 1a méit phing trung truc cia doan thing AB. Mit phang trung
truc ctia doan thing AB 14 tap hop cac diém cach déu hai diém A, B.
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§2. Puong thang vudng goc vdi mat phang

C6 duy nhat mot duong thing di qua mot diém cho trudc va vudng géc véi mot mét
phang cho trudc.

3) Lién hé gitra quan hé song song va quan hé vudng géc cla dudng thdng va mat
phéng

¢ Néu duong thang a vudng géc véi mit phang (P) thi cac duong thang song
song vdi a cing vudng goc vdi (P).

¢ Hai dudng thang phan biét cung vudng géc véi mét mat phéng thi song song
v6i nhau.

L Luuy.
& Néu duong thang A vudng géc véi mat phang (P) thi A cling vudng géc véi cac
mat phang song song véi (P).

& Hai mat phang phan biét cing vuéng géc véi mot duong thang thi song song
v6i nhau.

& Néu duong thang A vudng géc véi mit phang (P) thi A vudéng géc véi moi
duong thang song song véi (P).

& Néu duong thang a va mat phang (P) cung vudng géc véi mot duong thang A
thi ¢ nd3m trong (P) hoac song song véi (P).

Il. PHAN DANG BAI TAP

Dang @ Ching minh dudng théng vudng géc véi mét phéng

Mot trong hai cach thuong dung
A
(1) Chitng minh A vudng géc véi hai
dudng thang a,b cat nhau thudc (a).
a
o >
a ! b
A d
(2) Chiing minh A song song véi dudng
thang d, trong d6 d vudéng géc véi
(a0). |
o | ‘
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Chuong 7. Quan hé vudng goc trong khéng gian

$Vidu 1
Cho hinh chép S.ABC c6 day la tam giac ABC vuong tai B va canh SA vuong goc véi cac
canh AB,AC. Chiing minh rang BC L (SAB).

() @'yzfézf,.
Vi SA vuéng géc véi hai dudng thang AB va AC nén SA L (ABC). Suy S
ra SA | BC.
Tam giac ABC vudng tai B nén BC | BA. Vi BC vudng goc véi hai
duong thang SA va BA nén BC L (SAB).
AR C

$> Vidu 2

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1la mot hinh vuong, SA | (ABCD). Ké AH vuong géc
v6i SC (H thudc SC), BM vudng géc v6i SC (M thude SC). Chiing minh rang SC | (MBD)

va AH//(MBD).

() L{dzéﬁ[(izl

& ViSA L (ABCD) nén SA L BD.

_ (BD LAC .
Ta c6 { = BD 1 (SAC) = BD 1 SC. Ma BM 1 SC

nén SC L (BMD,).
SC | (MBD)
SC L AH

& Ta co { = AH//(MBD).

$ Vidu3

Cho t&t dién OABC c6 cac canh OA, OB, OC tuong ung vuong goc v6i nhau. Goi M, N
tuong tng 14 trong tam cla cic tam gidc ABC, OBC. Chiing minh ring dudng thing
MN vudng géc véi mat phang (OBC).

[ (@*1(71?217.
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§2. Puong thang vudng goc vdi mat phang

Vi AO vuéng géc véi cac duong thang OB, OC nén AO L (OBC). A
Ké cac dudng trung tuyén AD, OD tuong dng cla cic tam giac

ABC, OBC.

. MA NO , Py
Taco —— =2=——. Do do MN song song v6i AO.
MD ND

Mat khac AO L (OBC) nén MN L (OBC).

[ ]

[ sai 1] -

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh thoi, SA | (ABCD). Chiing minh rang BD |
(SAC).

..............................................................................................

a2 z
Cho hinh chép S.ABCD ¢6 SA L (ABCD), day ABCD la hinh binh hanh ¢6 AC cat BD tai 0. Goi
M la trung diém ctia SC. Chiing minh rang OM L (ABCD).

..............................................................................................
..............................................................................................

e 2
Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh thoi, tdm O. Biét SA = SC va SB = SD.
a) Chung minh: SO L (ABCD).

b) Goi I, K lan luct 12 trung diém ctia BA va BC. Chiing minh: IK L SD.

...........................................................................................
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..............................................................................................
..............................................................................................

co z
Cho hinh chép S.ABC c6 tam giac ABC vuong tai B va SA L (ABC). Goi AH, AK lan luot 14 céc
duong cao trong tam giac SAB va SAC.

a) Chung minh tam giac SBC vuong. b) Chiing minh tam giac AHK vuong.
¢) Ching minh SC | (AHK). d) Ching minh tam giac SHK vuong.

e) Goi I = HK N BC. Chtng minh IA L
(SAC).

[ sais | *
Cho hinh chép S.ABC c¢6 SA L (ABC), tam giac ABC vudng can tai B. Goi G la trong tam ctaa
tam gidc SAC va N 1a diém thudc canh SB sao cho SN = 2NB.

a) Chung minh BC | (SAB). b) Ching minh NG L (SAC).
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..............................................................................................
..............................................................................................
..............................................................................................

..............................................................................................

[ scis | ;
Cho hinh chép S.ABC. Cac diém M, N, P tuong tng la trung diém ctaa SA, SB, SC. Puong
thang qua S vudng géc véi mit phang (ABC) va cat mit phang d6 tai H. Ching minh rang

SH 1 (MNP).

..............................................................................................

a7 z
Cho tt dién ABCD c6 ABD va DBC 1a nhiing tam giéc can tai A va D. Goi I 14 trung diém cta
BC va AH la duong cao cua tam giac ADI.

a) Chung minh BC 1 AD. b) Ching minh AH | (BCD).

..............................................................................................
..............................................................................................

Dang @ Chirng minh hai dudng théng vuéng géc

Cac phuong phap thuong dung
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Dang @ Phén tiép theo

(1) Chitng minh A vuéng géc véi mit phang (a) chita A
‘
Al (a
@ Ala J d
dC(a) |
a |
(3) St dung céc phuong phép da xét ¢ Bai 1. Hai duong thang vudng géc.

$> Vidu 4

Cho hinh chép S.ABC ¢6 AB = AC va SAC = SAB. Goi M la trung diém BC. Chiing minh
BC 1 SA.

[ OQ}L(/(L(@L
Tam giac ABC c6 AB = AC nén la tam giac can tai dinh S
A. Mat khac M 1a trung diém BC nén AM via la dudng
trung tuyén viza 1a duong cao nén AM L BC. (1)
Xét hai tam giac SAB va SAC, ta c6
SA chung
AB=AC = ASAB= ASAC(c—g—c).
SAB = SAC
Suy ra SB = SC nén SBC la tam gidc can tai dinh S. A C
Mit khac M 1a trung diém BC nén SM viia la duong
trung tuyén vita la dudng cao nén SM L BC. (2) M
Tit (1) va (2), suy ra BC L (SAM) = BC L SA. B

BAI TAP REN LUYEN

[ eais | 2
Cho ttt dién ABCD c6 AB L (BCD), BC 1. CD. Goi M, N lan luct 1 hinh chiéu vuéng géc ctia B
trén AC va AD. Ching minh rang:

(1) CD 1 BM; (2) BM L MN.

..............................................................................................

..............................................................................................
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=3 *
Cho hinh chép 0.ABC ¢6 AOB = BOC = COA = 90°. Ching minh rang:
(1) BC 1 0A; (2) CA L OB; (3) AB L OC.

..............................................................................................

..............................................................................................

Céu tréc nghiém nhiéu phuong dn lua chon.

$> Céu 1. Khang dinh nao sau day dung?

(A) Hai mit phang cing vudng géc v6i mot mit phang thi song song véi nhau.

Hai duong thang phan biét cung vudéng géc véi mot méit phang thi song song véi nhau.

(C) Hai mat phéng song song khi va chi khi géc giita ching bang 0°.

(D) Hai duong théng trong khong gian cit nhau khi va chi khi géc gitta chung 16n hon 0°

va nho hon 90°.

$> Cdu 2. Cho hai dudng thang phan biét a,h va mit phang (P), trong d6 a L (P). Chon
ménh dé sai trong cac ménh dé dudi day.

(A) Néu blla thi b L (P). Néu b L (P) thi a/b.

(©) Néu a L b thi b/(P). (D) Néu b C (P) thib L a.
$> Cau 3. Cho hai dudng thang phan biét a, b va mit phang (). Trong cic ménh dé sau,
ménh dé nao diung?

() Néu a/(a) va bl () thi bla. Néua L () vab L (o) thib/(o).

(© Néu al(a) vab L (a) thia L b. (D) Néu a//(a) vab Lathib L ().
$> Céu 4. Trong khong gian cho duong thang A va diém 0. Qua O c6 bao nhiéu dudng thang
vuong goc vii A?

(&) V6 sb. ®) 3. © 2. D) 1.
4> Cdu 5. Trong khong gian, sé6 mat phang di qua diém M va vuéng géc véi dudng thang a
la

@™ 1. ®) 2. © 0. (D) vb sb.
4> Cdu 6. Chon ménh dé ding trong ciac ménh dé sau

) Néu a/(a) va b L a thi bl(ax). Néu a//(a) vab Lathib L (o).

(©) Néu a// (o) va b L () thia L b. (D) Néu a// () va blla thi bl ().
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$> Céu 7. Trong khong gian cho cac dudng thang a, b, ¢ va méat phang (P). Ménh dé nao sau
day la sai?

@) Néua L (P) vab/(P) thia L b.

Néu a L b, ¢ 1 bva a cat c thi b vudng géc véi mat phang chita a va c.

(C©)Néualbvab Lcthicla.

D) Néua L bvab L cthialc.
$> Cau 8. Trong khong gian cho dudng thang a va diém M. Cé bao nhiéu duong thing di
qua M va vudng géc véi duong théng a?

(A) Khong co. C6 hai.

(©) C6 6 sb. (D) C6 mot va chi mot.
$> CAu 9. Trong khéng gian, cho hai dudng thang phan biét a,b va mat phang (P), trong dé
a L (P). Trong cac ménh dé sau, c6 bao nhiéu ménh dé ding?

(I) Néu b/athib L (P). (IIT) Néu b L a thi b/(P).
(IT) Néu b L (P) thi b/a. (IV) Néu b/(P) thib L a.
@) 1. 2. ©) 4. D) 3.

$> Cdu 10. Cho hinh chép S.ABCD cé day 1a hinh vuéng, SA | (ABCD). Ménh dé nao sau day
dung?

(A) AB 1 (SAD). AB 1 (SAC). (C) AB 1L (SBC). (D) AB L (SCD).
$> Cau 11. Cho hinh chép S.ABC c6 day 1a tam giac déu, biét SA L (ABC). Khang dinh nao
sau day l1a khéng dinh dang?

(A) AB 1 BC. SA 1 BC. (C) SB 1 AB. (D) SC L BC.

$> Céu 12. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh thoi tdm O. Biét rang SA = SC,
SB = SD. Khang dinh nao sau day la ding?
(&) CD L (SBD). AB 1 (SAC). (©) SO L (ABCD). (D) CD L AC.

¢S Cau 13. Cho tit dién ABCD. Goi H 1a truc tam cua tam giac BCD va AH vudéng goéc v6i mat
phang day. Khing dinh nao dudi day 1a dung?

(A) AB L CD. (B) AB=CD. (C) AC = BD. (D) CD L BD.
$> Cau 14. Cho t& dién ABCD ¢6 AC = AD va BC = BD. Khang dinh nao sau day ding?
(A) AB 1 (ABC). BC 1. CD. (©) AB L CD. (D) CD 1 (ABC).

$> Céu 15. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 dayABCD 1a hinh thoi tam O. Biét SA = SC va SB = SD.
Khang dinh nao sau day sai?

(A) BD L (SAC). AB L (SBC). (©) SO L (ABCD). (D) AC L (SBD).
$> Cdu 16. Cho hinh chép ti giac déu S.ABCD véi O 1a tam da giac day ABCD. Khang dinh
nao sau day sai?

(A) BD 1 (SAC). BC L (SAB). (C) AC L (SBD). (D) OS L (ABCD).
¢S Cau 17. Cho hinh chop S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh chit nhat va SA vuoéng goc v6i mat
phang (ABCD). Goi AE, AF 1an ludt 1a cac dudng cao ctia tam gidc SAB va SAD. Ménh dé nao
sau day dung?

(A) SC L (AED). SC 1 (ACE). (C) SC L (AFB). (D) SC L (AEF).
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> Cdu 18. Cho hinh chép S.ABC c¢6 day ABC 1a tam giac déu, canh bén SA vudng géc véi day,
M la trung diém BC, J 1a trung diém BM. Khang dinh nao sau day ding ?

(A) BC L (SAM). BC 1 (SAC). (C) BC L (SAJ). (D) BC L (SAB).
4> Céu 19. Cho tit dién déu ABCD c6 diém M 1a trung diém ctia canh CD. Chon ménh dé sai
trong cac ménh dé sau.

(A) BM 1 AD. ®) BM 1 CD. (C) AM 1L CD. (D) AB L CD.
$> Céu 20. Cho hinh 1ap phuong ABCD.A|B,C,D;, duong thang AC; vudng géc véi mat phang
nao sau day?

() (A|DCy). (A1BD). (© (A1CDy). (D) (A1B:CD).
> Céu 21. Cho hinh chép S.ABCD cé day ABCD la hinh thoi tam O. Biét SA = SC,SB = SD.
Khang dinh nao sau day sai?

(A) AC L (SBD). AC 1 SO. (C) AC L SB. (D) SC L AD.

> Cdu 22. Trong hinh hop ABCD.A'B'C'D’ ¢6 tit ca cac canh déu bang nhau. Trong cac
ménh dé sau, ménh dé nao sai?

(A) BB' L BD. A'C' L BD. (©A'BLDC. (D) BC' LA'D.
¢S Cau 23. Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuoéng
va SB vudng géc véi mit phang (ABCD) (tham khao hinh vé).
Khang dinh nao sau day ding?

(A) AC L (SCD). AC 1 (SBD).

(C) AC L (SBC). (D) AC L (SAB).

$> CAu 24. Cho hinh chép S.ABCD c6 SA L (ABCD). Ménh dé nao sai?
(A) SA L SB. (B) SA L CD. (C) SA L BD. (D) SA L BC.

$> Céu 25. Trong cac ménh de sau, ménh deé nao sai?
() Cho duong thang a vudng géc véi dusng thang b va b nam trong mit phang (P); moi
mét phang (Q) chita a va vudng géc véi b thi (P) vudng gée véi (Q).
Néu duong thang a vudéng géc véi duong thang b va mat phang (P) chita a, méit phang
(Q) chta b thi (P) vudéng goc véi (Q).
(C) Cho duvng thing a vudng géc véi mit phang (P), moi mit phang (Q) chia a thi (P)
vudng géc véi (Q).

(D) Qua mot diém c6 duy nhat mét mat phang vuong gée véi mot duong thang cho trude.
$> Céu 26. Cho hinh chép S.ABCD cé day ABCD 1a hinh chit nhat. Goi M, N 1an ludt 1a trung
diém caa SC va SD. Khang dinh nao duéi day ding?

(&) MN L AC. (B) MN 1 BD. (C©) MN 1 AB. (D) MN L BC.
¢S Cau 27. Cho hinh chop S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh thoi tdm O, SA | (ABCD). Khzaing
dinh nao sau day la sai?

(A) SA L BD. (B) SO L BD. (©) AD L SC. (D) SC 1 BD.
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¢S Cdau 28. Cho hinh chop S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh thang S
vudng tai A va B, SA | (ABCD) va AD = 2BC. Goi M la trung diém
cia AD. Khang dinh nao sau day sai?
(A) CM L (SAD). AB 1 AD.
(C) AB L SA. (D) CM L (SBC). D

B C
¢S Cau 29. Cho hinh chop S.ABC c¢6 day ABC la tam giac vuong tai
A, canh bén SB vudng géc véi mit phang day (tham khao hinh bén).
Puong thang AC vuéng géc véi mat phang nao dudi day?

@) (SAC). (SAB). (© (ABC). (D) (SBC).

> Céu 30. Mot chiée ban can dbi hinh chit nhat dugde dét trén 3
mét san ndm ngang, mit ban song song véi mat san (nhu hinh
vé bén duéi). Hinh anh nay goi nén hinh anh dudng thang (dude
biéu thi béi cac duong thang a, b, ¢, d, ) vudng géc véi mat ban
(ki hiéu mat phang (P)). Khang dinh nao sau day sai?

AdLP). ®al®P). ©b,LEP). @O®cl(P).

Cdu tréc nghiém ding sai.

¢S Cau 1. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh vuéng va SA L (ABCD).
a) BC L (SAB). b) CD L (SAD). ¢) AC L (SBD). d) BD L (SAC).

$> Cau 2. Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh chit nhat va SA vudng géc véi mat phang
day. Goi H, K theo thit tu 1a hinh chiéu ctia A trén cac canh SB, SD.

a) Tam giac SBC vuong. b) Tam giac SCD vuong.

¢) SC L (AHK). d) HK 1 SC.

¢ Cau 3. Cho hinh chop S.ABC ¢6 SA 1 (ABC) va tam giac ABC vudng tai B. Goi H, K 1a hinh
chiéu vudng géc clia A trén cac canh SB, SC.

a) Tam giac SBC can tai B.

b) AH vudng géc véi méit phang (SBC).

¢) (SC,HK) =90°.

d) Gia s& HK cat BC tai D. Khi d6 (AC,AD) = 90°.

¢S Cau 4. Cho hinh chép S.ABCD, day la hinh thoi tam O va SA = SC, SB = SD.
a) SO L AC. b) SO L (ABCD). ¢) AC L (SBD). d) (AC,SB) = 60°.

$> Céu 5. Cho hinh chép S.ABC ¢6 canh bén SA vudng géc véi méit phang day. Goi H, K 1an
ludt 1a truc tAm cac tam gidc SBC va ABC (biét réng cac truc tam nay khéng trung véi cac
dinh ctia tam giac ABC va SBC).

a) BC | (SAH). b) SB L (CHK). ¢) HK L (SBC). d) BC L (SAB).
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> Cdu 6. Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac déu canh a. Biét SA = a\/2 va SA
vubng goc véi mat day. Goi M 1a trung diém ctia BC va H 1a hinh chiéu vuong géc ciia A lén
SM.

a) Puong thang BC vuéng géc véi dudng thang AH.

b) Puong thang AH vudng géc véi mat phang (SBC).

¢) Puong thang SH 1 hinh chiéu ctia dudng thang SA 1én mat phang (SBC).
6ba
TR
$> Cdu 7. Cho ti dién OABC c¢6 OA, OB, OC d6i moét vudng goc. Ké OH | (ABC) tai H.

a) OA L BC,0B L AC,0C 1 AB. b) Tam giac ABC c6 ba géc nhon.

1 1 1 1
OH? ~ OAZ " OB T oC?
$> Cau 8. Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh chit nhat va SA vudng géc véi mat phang
day. Goi H, K theo thi tu 14 hinh chiéu cta A trén céac canh SB, SD.

a) Tam giac SBC vuong. b) Tam giac SCD vuong.

¢) SC L (AHK). d) HK 1 SC.

¢S Cau 9. Cho hinh chop S.ABCD c6 day la hinh thang vuong tai A va B v6i AB = BC = a va
AD = 2a, canh SA vuéng géc véi mat phang (ABCD). Goi M 1a trung diém canh AD.

a) BD vuong géc mat phang (SAC).

b) CM vudng géc mit phang (SAD).

c¢) Tam giac SCD vuong tai C.

d) Goi H 1a trung diém SC. Khi d6, AH vuéng géc canh SD.

d) D6 dai doan thang AH bang

c¢) H la trong tam ctia tam giac ABC. d)

$> Céu 10. Kim tu thap Cheops la kim tu thap 1én nhat
trong cac kim tu thap 6 Ai Cap, dudc xay dung vao thé ki
thi 26 truéc Cong nguyén va la mot trong bay ki quan ctaa
thé gi6i ¢4 dai. Kim tu thap c6 dang hinh chép véi day la
hinh vuéng c¢6 canh dai khoang 230m, cac canh bén bing
nhau va dai khoang 219m (kich thudc hién nay). Kim t&t thap
Cheops dudc mo phong béi hinh chép S.ABCD véi O la giao
diém cta hai duong chéo AC va BD nhu hinh bén duéi. (Theo
britannica.com).

a) Géc tao bdi canh bén SC va canh day AB cta kim tu thap (gan ding) 1a 48,3°.

b) Puong thang SO vudng géc véi mit phang day (ABCD).

¢) Puong thang SO vuéng géc canh day AB va BC.

d) Biét rang d6 dai SO chinh 1a chiéu cao ctia kim ti& thap Cheops, ta tinh dudc SO ~

146,67m.

Tu luén

& Bai 1. Cho hinh chép S.ABC c6 day 1a tam gidc cin tai A va SA | (ABC). Goi M 1a trung
diém cta BC. Chiing minh rang

a) BC L (SAM). b) Tam giac SBC can tai S.

& Bai 2. Cho hinh chép S.ABCD c6 SA L (ABCD). Cho biét ABCD la hinh thang vuéng tai A
va D, AB = 2AD.
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(1) Chiing minh CD L (SAD);
(2) Goi M la trung diém ctia AB. Ching minh CM L (SAB).
& Bai 3. Cho hinh vuéng ABCD. Goi H, K lan ludt 1a trung diém cta AB, AD. Trén dudng
thang vuong géc véi (ABCD) tai H, lay diém S. Chiing minh rang:
a) AC L (SHK); b) CK L (SDH).

& Bai 4. Cho ti dién ABCD ¢6 AB | (BCD), cac tam giac BCD va ACD 1a nhiing tam gidc nhon.
Goi H va K 1an lugt 1a truc tAm ca cac tam gidc BCD, ACD. Chitng minh réng:

a) CD L (ABH). b) CD L (ABK).

¢) Ba duong thang AK, BH, CD cung di qua mét diém.

& Bai 5. Cho tt dién ABCD c6 AB L (BCD), BC L CD. Goi M, N 14n lugt 12 hinh chiéu vuong
géc cia B trén AC va AD. Ching minh rang:

a) CD | BM, b) BM 1 MN.
& Bai 6. Cho hinh chép 0.ABC ¢6 AOB = BOC = COA = 90°. Chiing minh ring:
a) BC 1 OA; b) CA | OB; ¢) AB L OC.
& Bai 7. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh chit nhat va SA | (ABCD). Chitng minh

rang cac mat bén ctia hinh chép S.ABCD 1a cac tam gidc vudng.

& Bai 8. Cho hinh chép S.ABCD c6 d4y 12 hinh chit nhat va SA 1 (ABCD). Goi M, N tuong ing
12 hinh chiéu ctia A trén SB, SD. Chitng minh rang AM L (SBC), AN L (SCD), SC L (AMN).

& Bdi 9. Cho hinh chép S.ABC ¢6 SA = SB = SC = a, ASB = 90°, BSC = 60° va ASC = 120°. Goi I
12 trung diém canh AC. Chiing minh S7 | (ABC).

& Bai 10. Cho ti dién SABC c¢6 day ABC vuong tai A, biét SB | (ABC) va SB=AB. Goi H, I, K
lan lugt 12 trung diém ctia SA, BC va AB. Chiing minh:

a) AC L (SAB). b) BH L (SAC). ¢) KI L SA. d) AB LIH.

& Bai 11. Cho ti dién ABCD c¢6 AB L CD va AC L BD. Goi H 1a hinh chiéu vudéng géc ctaa A
xubng mat phang (BCD). Chiing minh H 14 truc tAm ctia tam gidc BCD va AD 1 BC.

& Bdi 12. Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh vuéng canh a. Tam gidc SAB déu va SC = av/2.
Goi H, K 1an lugt 14 trung diém ctia AB va AD. Ching minh:

a) SH 1 (ABCD). b) AC 1 SK. ¢) CK 1 SD.

& Bai 13. Cho hinh chép S.ABCD c6é day 1a hinh vuéng ABCD tam O. Goi M, N lan lugt 1a
trung diém ctia BC, CD va SA = SB = SC = SD. Goi H 1a hinh chiéu caa O 1én canh SN.

a) Ching minh: SO L (ABCD). b) Ching minh: MN | SA. c) Ching minh: OH L (SCD).
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THANG VA MAT PHANG
l. LY THUYET CAN NHO

1) Phép chiéu vuéng géc

Phép chiéu song song 1én mat phang (P) theo phuong A vudng géc véi (P) dude goi
12 phép chiéu vudng géc 1én mit phang (P).

& Vi phép chiéu vudng géc 1én mot mat phing 14 mot truong hop dic biét cua
phép chiéu song song nén né c¢6 moi tinh chat ctia phép chiéu song song.

& Phép chiéu vuong géc 1én mit phang (P) con dude goi don gian 1a phép chiéu
1én mat phang (P). Hinh chiéu vuéng géc ' cia hinh 77 trén mit phang (P)
con dudc goi 1a hinh chiéu ctia # trén mit phang (P).

2) Pinh ly (Pinh ly ba dudng vuéng géc). Cho duong thang a va mdt phang (P) khong
vuong goc vdi nhau. Khi dé, mét duong thang b ndm trong mdt phang (P) vudng géc vdi
duong thang a khi va chi khi b vuéng géc vdi hinh chiéu vuoéng géc d ciia a trén (P).

3) Géc gilra duwdng thdng va mét phéng

4) Pinh nghia. Néu duong thang a vudéng géc véi mat phang (P) thi ta néi rang géc giita
duong thang a va mit phang (P) bang 90°.

Néu dudng thang a khong vuong géc véi mit phang (P) thi géc giita a va hinh chiéu o ctia
né trén (P) dudc goi la géc gitta duong thang a va mat phang (P).

a
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L Luu Y.
& Néu « la géc gitta duong thang a va mat phang (P) thi 0 < a < 90°.

Cho diém A c6 hinh chiéu H trén A
mit phang (P). Lay diém O thudc mat
phang (P), O khong trung H. Khi dé6
géc gitta duong thang AO va mit phang
(P) bang géc AOH

Dang @ Phép chiéu vudng géc

> Vidu 1

Cho hinh chép S.ABC ¢6 SA =SB = SC. Goi O 1a hinh chiéu ctia S trén mét phang (ABC).
a) Chiing minh rang O la tam duong tron ngoai tiép tam giac ABC.
b) Xéc dinh hinh chiéu ctia duong thang SA trén mit phang (ABC).
¢) Chitng minh rang néu AO L BC thi SA 1 BC.
d) Xac dinh hinh chiéu ctia cac tam gidc SBC, SCA, SAB trén mit phang (ABC).

() 0@1(71121
a) Ching minh réng O 1a tAm dudng tron ngoai tiép tam giac ABC.
Tam giac SOA, SOB, SOC bang nhau (c-g-c). Suy ra OA = OB = OC. Do d6 O 1a tam dudng
tron ngoai tiép tam giac ABC
b) Xac dinh hinh chiéu ctia dudng thang SA trén mét phang (ABC).

Vi O 14 hinh chiéu cfia S 1én mat phang (ABC) nén AO
12 hinh chiéu ctia SA 1én mat phang (ABC)
¢) Chiing minh rang néu A0 L BC thi SA L BC.
Ta c6AO L BC, SO L BC. Suy ra BC 1 (SAO)=SA L BC.
d) Xac dinh hinh chiéu cta cac tam giac SBC, SCA, SAB
trén mat phang (ABC).
Hinh chiéu ctia tam gidc SBC trén mat phang (ABC)
la tam giac OBC.
Hinh chiéu ctia tam gidc SAB trén mat phang (ABC)
la tam giac OAB.
Hinh chiéu ctia tam gidc SAC trén mit phang (ABC)
la tam giac OAC.

BAI TAP REN LUYEN
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[ sai1 ] *
Cho hinh chép S.ABC ¢6 SA L (ABC), tam giac ABC vuong tai B.
a) Xéac dinh hinh chiéu ctia diém S trén mat phang (ABC).
b) Xéc dinh hinh chiéu ctia tam gidc SBC trén mit phang (ABC).
¢) Xac dinh hinh chiéu ctia tam giac SBC trén méat phang (SAB).
A

ca z
Trén moét san phing nadm ngang, tai cac diém A, B, C, D E P
ngudi ta dung céac cot thang ding AM, BN, CP, DQ va nbi
cac soi day thang gitta M va P, N va Q nhu hinh bén.

a) Hay chi ra hinh chiéu cta cac day MP va NQ trén o
san.
b) Ching minh rang néu BD 1 AC thi BD | MP.

¢) Chitng minh rang néu ABCD 1a mot hinh binh hanh 0
thi cac trung diém E, F tuong tng cua cic doan A D
thing MP va NQ c6 cung hinh chiéu trén san.

..............................................................................................
..............................................................................................

..............................................................................................
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Dang @ Géc gitra dudng théng vé mat phdng

Cho dudng thang d va mat phang (P) cat nhau.
Néu d L (P) thi (d,(P)) = 90°.

Néu d / (P) thi dé xac dinh géc gifia d va (P), ta thudng lam nhu sau
(1) Xéc dinh giao diém O cta d va (P).
(2) LAy mot diém A trén d (A khac 0). X4c dinh hinh chiéu vudng géc (vudng géc) H
ciia A 1én (P). Liic d6 (d, (P)) = (d,d') = AOH.

$> Vidu 2

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuong canh a, SA = a\/6 va SA vudng goc
(ABCD). Hay xac dinh cac goc gitra

a) SCva (ABCD).  b) SC va (SAB). ¢) SBva (SAC). d) AC va (SBC).

() Q@‘Iéﬂzfézf.

(1) Vi AC 12 hinh chiéu vuéng géc ctia SC 1én (ABCD) nén géc gitta SC va (ABCD) 1a SCA.
Trong tam giac SCA, ta c6 tanSCA = % =+/3 nén (SC,(ABCD)) = SCA = 60°.

(2) Vi BC L (SAB) tai B nén SB la Iligh chiéu vudng géc ctia SC 1én (SAB).
Do d6 (SC,(SAB)) = (SC,SB) = CSB.
Trong tam giac SCB, ta c6 tanCSB = BC__a_ nén (SC, (SAB)) = arctan L

SB a7 V7
(3) Vi BO L (SAC) tai O nén SO la hinh chiéu vudng géc ctia SB 1én (SAC).
Do d6 (SB, (SAC)) = (SB,SO) = BSO.
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M

BO 2 .1
= — nen ,(SAC)) = arcsin ——.
(4) Goi M 12 hinh chiéu vuéng géc ctia A 1én SB. Luc do AM 1 SBva AM L BC (vi BC L (SAB)
va AM C (SAB)) nén AM 1 (SBC) tai M. Do dé MC la hinh chiéu vudng géc ctia AC lén

Trong tam giac SBO, ta c6 sinBSO =

(SBC).
Suy ra (AC,(SBC)) = (AC,MC) = ACM.

. ) SA.AB 6 . g T
Trong tam giac SAB, ta c6 AM = B % va trong tam giac ACM, ta co sinACM =
MA V21 V21
-7 nén (AC, (SBC)) = arcsin .

$>Vidu3

Cho hinh chép S.ABC ¢6 SA L (ABC), SA = a, CA = CB = a/7, AB = 2a.
a) Goi o 1a goc gitia SB va (ABC). Tinh tanc.
b) Tinh géc gitta SC va (SAB).

[} (@'1(71'(217,
Do SA 1 (ABC) nén o = SBA. Tam giac SAB vudng tai A nén
SA a1
t = tanSBA = — =
an o = tan B33
a)

b) Goi M 1a trung diém ctia AB. Tam gidc ABC can tai C nén CM | AB.

Mat khac, tu SA L (ABC) ta ¢c6 CM L SA. Do d6 CM L (SAB). Vay goc gitta SC va (SAB)
bang CSM.

Tam gidc SAC vudng tai A nén SC = VSA2 +AC? = Va2 +7a% = aV/8.
1 . A~ « . N
Ta c6 AM = EAB =a. Do d6, tam giac SAM vudng can tai A va SM = av/2.

—  SM 2 1
Tam giac CMS vudng tai M va cosCSM = SC Zg =5

Vay CSM = 60° va do d6 goc gitta SC va (SAB) bang 60°.

BAI TAP REN LUYEN

oo |

Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam gidc déu canh a, SA = 2a va SA vudng géc véi day.
Tinh géc gitta
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a) SC va (ABC). b) SC va (SAB).

..............................................................................................
..............................................................................................

..............................................................................................

o :
Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh vuéng tam O, canh a, SO vudéng géc (ABCD) va
SO = a/6.

a) Tinh goc gitta canh bén SC va mat day.
b) Tinh géc gitta SO va (SAD).
¢) Goi I 1a trung diém BC. Tinh géc gitia SI va (SAD).

..............................................................................................

..............................................................................................

..............................................................................................

..............................................................................................

..............................................................................................
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[ 5ais ] -

av'3
5,

Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac vudng can tai A, BC =a, SA =SB = SC =
Tinh géc gitta SA va (ABC).

..............................................................................................

o z
Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh thang vuong tai A va B, AB = BC = a, AD = 2a. Canh
bén SA = av/2 va vudng goc véi day. Tinh géc giita dusng thang SB va mit phang (SAC).

----------------------------------------------------------------------------------------------

ca -
Cho hinh léng tru tam giac ABC.A'B'C’ ¢6 day la tam gidc déu canh a va AA’ vudng géc
(ABC). Pudng chéo BC' cia mat bén (BCC'B’) hop véi (ABB'A’) mét goc 30°.
a) Tinh AA'.
b) Goi M,N lan luct 1a trung diém AC va BB'. Tinh géc giita MN va (ACC'A’).

..............................................................................................

..............................................................................................
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s | z
Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh vuoéng canh a, tam O, SO vuong goc (ABCD). Goi M,N
lan luot 1a trung diém SA,BC. Biét rang goc giita MN va (ABCD) bang 60°. Tinh géc giita
MN va (SBD).

..............................................................................................

..............................................................................................

..............................................................................................

Céu trée nghiém nhiéu phuong dn lua chon.

$> Cau 1. Cho duong thing ¢ nam trong mit phang (P), b la
duong thang khéng nam trong (P) va khong vudng géc véi (P).
Goi b’ 1a hinh chiéu vudng géc ctia b trén (P) (hinh vé).

(A) a vudng géc véi b’ khi va chi khi a vudng géc véi (P).

a vudng géc véi b khi va chi khi a vudng géc véi (P).

(C) a vudng géc véi b’ khi va chi khi b vudng géc véi b'.
(D) a vudng géc v6i b khi va chi khi a vudng géc véi b'.
$> Cau 2. Chon hinh hop chit nhat ABCD.A’B'C’'D’. Hinh chiéu vuéng géc cta diém C trén
mit phang (ABB'A’) 1a diém nao duéi day?
@ D. B. © C. D B
¢S Cdu 3. Cho hinh chop S.ABCD c6 day (ABCD) la hinh vudéng canh a. Canh bén SA vudng
géc véi mit phang day (ABCD). Géc giita canh SC va mat phang (SAD) 1a géc nao sau day?
@) SCA. CSA. ©) SCD. (D) CSD.
$> Cdu 4. Cho hinh chép S.ABC ¢6 day 1a tam giac vuong tai C, AC = a, BC = v/2a, SA vudng
géc v6i mat phang day va SA = a. Géc giita duong thang SB va mat phang day bang

@) 60°. 90°. © 30°. (D) 45°.
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¢ Cau 5.Cho hinh chép S.ABC ¢6 AABC vudng tai Bva SA L (ABC). g
Géc giita duong thang SC va mét phang (SAB) 1a géc nao sau day?
@) SAC. CSA. © CSB. D) SCB.

$> CAu 6.Cho hinh chép S.ABC ¢6 SA | (ABC). Géc giita duong thang s
SB va mat phang (ABC) la géc nao sau day?
@) SBA. SCA. (©) SAC. (D) SAB.

B

$> Cdu 7. Cho hinh chép S.ABCD c6 SA L (ABCD). Hinh chiéu ctia tam giac SBC trén mit
phang (ABCD) la

(A) Tam giac SAB. Tam gidc ABC.  (C) Tam giac SAD. (D) Tam gidc BCD.
$> Cau 8. Cho hinh chép S.ABCD ¢6 day ABCD la hinh
cht nhat va SA L (ABCD) nhu hinh vé bén. Géc gitia
duong thang SD va mat phang (ABCD) la

®4sD. ®DAS. ©SDA () SDC.

D. C

$> Cau 9. Cho hinh chép S.ABC ¢6 day ABC la tam gidc déu va SA = SB = SC. Goi I 1a hinh
chiéu vudng géc ctia S 1én mit phang (ABC). Khang dinh nao sau day ding?

(&) I 14 trung diém AC. I 1a trung diém BC.
(©) I 1a trung diém AB. (D) I 1a trong tam tam giac ABC.
¢S Cdu 10. Cho hinh lap phuong ABCD.A’B'C'D’' (tham khéo Al
hinh vé). Gia tri sin cta géc gitta dudng thing AC' va mat | b
phang (ABCD) bang B l
I c’
V3 V6 V3 V2 |
3 3 2 2 ;
A
S D
B (&

¢ Cau 11. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh chit nhat, AB = av/2, AD =a, SA L
(ABCD), SA = a. Sb do ctia géc giita duong thang SC va mat phang (SAB) bang

@) 30°. 90°. (©) 60°. (D) 45°.
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¢S Cau 12. Cho hinh chép S.ABCD ¢6 day ABCD la hinh vuoéng canh a, SD = a va SD vuoéng
géc véi mat phang day. Tinh géc gitta dudng thang SA va mat phang (SBD).

@) 60°. 14°. ©) 45°. ©) 30°.
¢ Cdau 13. Cho hinh lap phuong ABCD.A’B'C’'D’ canh a. Goi « la goc gitta A'C va (ADD'A’).
Chon khéng dinh ding trong cac khang dinh sau?

@A) a = 30°. ®B) o = 45°. @tana:%. @tana:%.

$> Cau 14.Cho hinh chép S.ABC ¢6 SA L (ABC) (tham khao hinh
vé). Hinh chiéu vudng géc ciia duong thang SB trén mit phang
(ABC) 1a dudng thang

@) BC. AB. (© AC. (D) SA.
A C
B
$> Cdu 15.Cho hinh hép chit nhat ABCD.A'B'C'D’ c¢6 AB = A -
AD =2 va AA' = 2+/2 (tham khao hinh bén). Géc giita dusng i \
thang CA’ va mat phang (ABCD) bang B —s C
@) 30°. 45°, (©) 60°. D) 90°. LN
A/L____:\* _______ D
B // \

$> Cau 16. Cho hinh chép S.ABCD cé d4y 1a hinh vuéng canh av/3, SA L (ABCD) va SA = av/2.
Goéc giita duong thang SC va méat phang (ABCD) bang

@) 45°. 30°. (©) 60°. (D) 90°.
$> Cau 17.Cho hinh chép S.ABCD, goi M 1a trung diém
canh AB. Biét day 1a hinh vuong canh a, SM | (ABCD), tam
giac SAB déu (minh hoa nhu hinh vé). Ki hiéu ¢ 1a géc giita
SD va (ABCD), khi d6 tan ¢ bang

V3 V15 V15 V5
®5 ©5 05 O3

V3

- . . ) 3 s . A :
$> Cau 18. Cho hinh chop S.ABC ¢6 SA =SB = SC = aT’ day la tam giac vuong tai A, canh
BC = a. Césin ciia géc giita duong thang SA va mit phang (ABC) bang
V3 1 V3 V5
@ < T © - @ -
3 3 2 5
$> Cau 19. Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh binh hanh tam O, tam giac ABD déu c6
\ - 2 PN 3av2 . .. R 2 R
canh bang av/2, SA vudéng géc véi mit phang day va SA = aT\/_. Goéc gitta duong thang SO va
mat phang (ABCD) bang

@) 45°. 30°. (©) 60°. (D) 90°.
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Céu trdc nghiém ding sai.

$> Cdu 1. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh thoi tAm 0. Biét SA = SC va SB = SD.
a) Hinh chiéu vuéng géc ctia diém S 1én (ABCD) 1a diém O.
b) Hinh chiéu vuéng géc cia duong thang SO 1én (ABCD) 1a diém 0.
¢) Hinh chiéu vudng géc cia ASAB 1én (ABCD) 1a AOAB.
d) Hinh chiéu vuéng géc cia ABCD lén (SBD) 1a ASBD.

$> Cau 2. Cho hinh chop S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh vuodng canh a, canh bén SA vudng goc
v6i mat phang day va SA = av/2.

a) ABla hinh chiéu ctia SB trén mat phang (ABCD).
b) (SB,(ABCD)) ~ 54,75°.

¢) (SC,(ABCD)) = 45°.

d) (SC,(SAB)) = 60°.

$> Cdu 3. Cho hinh chép tam gidc déu S.ABC c6 canh day bang av/3, canh bén bang 2a. Goi
M la trung diém ctia canh BC.

a) SO L (ABC). b) (SA,(ABC)) = (SA,0A).

¢) (SA,(ABC)) = 60°. d) (SM, (ABC)) ~70,9°.

$> Cau 4. Cho khdi chép S.ABC ¢6 SA L (ABC), tam giac ABC vudng tai B, AC = 2a, BC = a.
a) Hinh chiéu vudng géc ctia diém S 1én mit phang (ABC) 1a C.
b) Hinh chiéu vuéng géc ctia diém A 1én mat phang (SBC) 1a B.

¢) Hinh chiéu vuong géc ctia ASBC 1én mat phang (ABC) 1a AABC.
2
d) Hinh chiéu vudng géc cia ASBC 1én mat phang (ABC) c6 dién tich bang %.

¢ Céau 5. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh chit nhat, AB = a, AD = a\/3. SA L
(ABCD) va SA = a\/3. Goi O 14 tam ctia hinh chit nhat ABCD.

a) Géc giita dudng th&ng SO va mit phing (ABCD) la géc SOA.

b) Géc giita duong thang SD va mit phang (ABCD) bang 45°.

¢) Géc gitta dudng thang SB va mit phang (SAD) bang 60°.

>[5

d) Goi o 1a géc giita duong thang SC va mat phang (SAB) thi tana =

¢S Cdu 6. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuong canh a, canh bén SA | (ABCD)
va SA = aV/2.

a) Goc giita duong thang SA va mat phang (ABCD) bang 90°.

b) Géc giita duong thang SB va mat phang (ABCD) bang 30°.

¢) Géc giita dudng thang SC va mit phang (ABCD) bang 45°.

d) Géc gitta dudng thang SC va mét phang (SAB) bang 30°.

¢S Cdu 7. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuong canh a, canh bén SA L (ABCD)
va SA = a. Goi E. F 1an lugt 1a hinh chiéu cta A 1én SB,SD. Khi d6

a) Goc giita duong thang AE va mat phang (SBC) bang 90°.

b) Géc giita duong thang AF va mit phang (SCD) bang 60°.

¢) Géc giita dudng thang SA va mit phang (SBC) bang 45°.

d) Géc giita duong thang SC va mat phang (AEF) bang 30°.

» /(V;o” Duic Tai - 0889 971 004 123



Chuong 7. Quan hé vubéng goéc trong khéng gian

¢ Cau 8. Cho hinh chép S.ABCD ¢6 SA L (ABCD), day ABCD la hinh vudng tam O.
a) AC 1a hinh chiéu ctia SC trén (ABCD).
b) BD L SC.
¢) Cla hinh chiéu cta B trén (SAC).
d) ASAB 1a hinh chiéu ctia ASAO trén (SAB).

$> Cau 9. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh vuéng canh a. Biét SA vudéng géc véi
mét phang (ABCD) va SA = av/2. Goi H, K 1an lugt 1a hinh chiéu ctia A trén SB va SD.

a) Géc giita SD va mit phing (ABCD) biing gée SDA.

b) Géc gitta SA va mat phing (SBC) bing géc SCA.

¢) Géc giita SC va mit phang (ABCD) bang 30°.

d) Géc tao bdi duong thang SD va mit phang (AHK) bang 60°.

$> Cau 10. Cho hinh chép S.ABCD ¢6 SA | (ABCD) va SA = a\/3. Day ABCD 12 hinh chit nhat
c6 AB=a, AD = a\/3.

a) Goc gitta duong thang SD va mit phang (ABCD) bang 45°.

b) SC 1a hinh chiéu vuéng géc ctia SD trén mét phang (SAC).

c) Géc gitta duong thang SB va mit phang (SAC) bang BSA.

d) Goi M la trung diém ctia CD, o géc gitta SA va mat phang (SBM). Khi d6 tano = ——.

¢S Cau 11.Dai Kim tu thap Giza c6 dang 1a mot hinh chép
ti giac S.ABCD, c6 day la hinh vuéng canh dai 230 mét, hinh
chiéu ctia dinh trén mit phéng day trung véi tdm caa hinh
vubng ddy va c6 chiéu cao 146 mét. Goi O la chan dudng cao
cua Kim tu thap.

a) Canh cta Kim tu thap tao véi day mot géc gan bang 42°. (két qua lam tron dén hang
don vi).

b) Goi I 1a trung diém canh CD, géc gitta SI va mat day cua Kim tu thap gan bang 52°
(két qua lam tron dén hang don vi).

c) Goc giita dudng thang SO va mat phing (SCD) gan bang 48° (két qua lam tron dén
hang don vi).

d) Tia ning mat troi in béng cua dinh Kim tu thap trén méit dat, cach chan kim tu thap
93 mét. Khi d6, géc gitta tia nang va mat dat gan bang 35°.(két qua lam tron dén hang
don vi).

Ty ludn

& Bai 1. Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh vuéng ABCD canh a, SA L (ABCD) va SA = aV/2.
a) Tinh géc gitta SC va mat phang (ABCD).
b) Tinh géc giita BD va mat phang (SAC).
¢) Tim hinh chiéu ctia SB trén mat phang (SAC).

& Bai 2. Cho hinh chép S.ABC ¢6 SA | (ABC), tam gidc ABC vudng tai B, SA = AB = BC = a.

a) Xac dinh hinh chiéu ctia A tyén mét phang (SBC).
b) Tinh géc gitrta SC va mat phang (ABC).

124 » /}/ 0 Due Tai - 0889 977 004



§3. Phép chiéu vuéng goc. Goc gitta duong thang va mét phang

& Bdi 3. Cho hinh ling tru ABCD.A’B'C'D’ ¢6 ddy 1a hinh thoi canh a, BAD = 60°. Hinh chiéu
vudng goc cia B’ 1én mat day trung véi giao diém cta hai duong chéo ctia ABCD va BB’ = a.
Tinh goéc gitta canh bén va mat day.

& Bai 4. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD 1a hinh vudéng tAm O, canh a va SO L (ABCD).
Mat phang (P) qua A vudng géc véi SC cat hinh chép theo mot thiét dién cé dién tich bang
2

%. Tinh géc giita SC va (ABCD).

& Bdi 5. Cho hinh chép S.ABC ¢6 SA = SB = SC = a, ASB = 120°, BSC = 90°, CSA = 60°.
a) Ching minh tam giac ABC vudng.

b) Xac dinh hinh chiéu H ctia S trén mit phang (ABC). Tinh dé dai SH theo a. PS: SH = g

& Bai 6. Cho hinh chép S.ABCD cé day 14 hinh thang vuéng tai A va B ¢6 AD = 2a,CD = a va
tam gidc ACD vudng tai C, canh bén SA = /3 va vudng géc véi day. Tinh géc gitta duong SC
va mat phang (ABCD).

& Bai 7. Cho hinh 1ap phuong ABCD.A'B'C'D’ ¢6 canh bang a. Goi M, N 1a hai diém thay d6i
2v/3a

lan luot trén cac canh AB, A’D’ sao cho MN = — Tinh géc gitta duong thang MN va mét
phang (ABCD).

& Bai 8. Cho hinh chép S.ABCD ddy 1 hinh thoi canh 2a,ABC = 60°,SA = av/3 va SA L (ABCD).
Tinh géc giita SA va mat phang (SBD).

& Bai 9. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh vudéng canh a, SA = av/2 va SA | (ABCD).
Goi M, N 1an luct 14 hinh chiéu vudéng géc ciia dinh A 1én cac canh SB va SD. Tinh géc gitia
duong thang SB va mat phang (AMN).

& Bai 10. Mot con diéu dudc tha véi day cang, tao véi méit dat mot géc 45°. Poan day diéu
(tit dau 6 mat dat dén dau 6 con diéu) dai 10 m. Héi hinh chiéu vudng géc trén mat dat cta
con diéu cach dau day diéu trén mit dat bao nhiéu centimét (két qua lam tron dén chit sb
hang don vi)?

& Bai 11.Mot chiéc 1éu du lich hinh chép c¢6 day 1a luc giac
déu va hinh chiéu cta dinh léu trén mat dat trung véi tam
cta luc giac day, khung 1éu 1am béng tre (nhu hinh). Ngusi
ta mudn treo mot day den trang tri doc theo cot 6 giita cua
1éu tir dinh xubng san. P dai cta day den can chuén bi la
bao nhiéu mét néu biét géc giita cac thanh tre véi mat san 1a
30° ; tAm 16t san hinh luc giac déu c6 dién tich 18 mét vuong
(lam tron két qua dén hang phan muoi)?

& Bai 12. Trong mot khoang thdi gian dau ké tit khi cat canh, may bay bay theo mot dudng
théng. Géc cit canh cia may bay la géc gitta dudng bay va mét phéng ndm ngang ndi cat
canh. May bay cat canh va bay thang véi van téc 210 km/h véi géc cat canh 12°. Sau 2 phut
ké tit khi cat canh, do cao ctia may bay so véi mét dat 1a bao nhiéu mét.

& Bai 13. Mot cay cot co cao 2,2m & san truong dude xay theo phudng théng ding so véi mét
san. Nguoi ta dung mot soi day cot tit dinh cot cd dén mot diém dudi san va chiéu dai cta
day 1a 3m. Gia st day dudc kéo thang va khong co dan. Sé do géc (theo dd) tao béi soi day va
mét san 1a bao nhiéu? (Iam tron két qua dén hang don vi)
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§4 HAI MAT PHANG VUONG GOC
. LY THUYET CAN NHO

1) Géc gitra hai mdt phdng, hai mét phéing vuéng géc

e Cho hai mit phang (P) va (Q). Ly cac dudng thang a,b tuong ting vudng géc
v6i (P),(Q). Khi do, goc gitta a va b khong phu thudc vao vi tri cta a,b va dude
goi 1a géc giita hai mat phang (P) va (Q).

e Hai mit phang (P) va (Q) dudc goi 1a vudng géc véi nhau néu géc giita ching
bang 90°.

L\ Luu Y. Néu ¢ 14 géc giita hai mit phang (P) va (Q) thi 0° < ¢ < 90°.

Q NHAN XET.

Cho hai mat phang (P) va (Q) cat nhau theo giao
tuyén A. LAy hai duong thang m, n tuong ting thudc
(P), (Q) cung vudng géc véi A tai mot diém O (néi
cach khac, 14y mét mat phing vuéng géc véi A, cat
(P), (Q) tuong ting theo cac giao tuyén m, n). Khi dé
goc gitta (P) va (Q) bang géc gitta m va n. Dac biét,
(P) vuong goc véi (Q) khi va chi khi m vuong géc véi
n.

2) Diéu kién hai mat phdng vudng géc

Hai mat phang vudéng géc véi nhau néu mit \¢]
phang nay chita mét dudng thang vuéng géc véi
mit phéng kia.
Ki hiéu b/

{b c (P) P

b1 (P) = (P) L (Q)-
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3) Tinh chét hai mét phéng vuéng géc

V6i hai m#t phang vudéng géc véi nhau, 4 Q
bat ki dudng thang nao nam trong mat
phang nay méa vudng géc véi giao tuyén
cling vudng géc véi mit phang kia. 0
Ki hiéu b

Q NHAN XET. Cho hai mat phang (P) va (Q) vudng géc véi nhau. Méi dudsng thang
qua diém O thudc (P) va vudng géc véi mat phang (Q) thi dusng thang dé thudc mit
phang (P).

Néu hai mat phang cat nhau va cung vudng goéc
v6i mot mit phang tha ba thi giao tuyén cta
ching vuéng géc véi mat phang thi ba dé.

Ki hiéu

=al (R)

4) Goc nhi dién

Hinh gém hai nita mit phang (P), (Q) ¢6 chung bo
a dudce goi 1a mot goc nhi dién, ki hiéu la [P,q,Q)].
Duong thang a va cac nita mat phang (P), (Q)
tuong tng dudc goi 1a cac mit phang cia géc nhi a

dién do.

Tt mét diém O bat ki thudc canh a cia géc nhi

dién [P,a,Q], vé cac tia Ox, Oy tuong ting thudc X

(P), (Q) va Vuong goc v6i a. Goc xOy dudc goi la y
mot goc phang cua géc nhi dién [P,a, Q] (goi L /o

tit 1a géc phdng nhi dién ). Sé do ctia gée xOy 0

khong phu thudc vao vi tri cia O trén a, dudc
goi 1a s6 do ctia géc nhi dién [P,q, Q.
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L Luuy.

& S6 do ctia géc nhi dién cé thé nhan tit 0° dén 180°. Géc nhi dién dudc goi 1a
vudng, nhon, ti néu né ¢ sé do tuong tng bang, nhé hon, 16n hon 90°.

& D6i v6i hai diém M, N khong thuoc duong thang g, ta ki hiéu [M,a,N] 1a géc nhi
dién c6 canh a va cac mat phang tuong tng chia M, N.

¢ Hai mat phang cit nhau tao thanh bén géc nhi dién. Néu mét trong bén géc
nhi dién do la goc nhi dién vuong thi cac goc nhi dién con lai cing la géc nhi
dién vuong.

5) Hinh léing tru ding. Hinh Idng tru déu

¢ Hinh lang tru dirng 1a hinh lang tru c6 cac canh bén vudng géc véi mat day.
Hinh lang tru ding c6 cac mat bén la cac hinh chttr nhat va vuéng goéc véi
mat day.

¢ Hinh lang tru déu 1a hinh ling tru didng cé day 1a da giac deu.
Hinh lang tru déu c6 cac mat bén 1a cac hinh chit nhat ¢6 cung kich thudc.

e b

| |
| |
|
| |
| |
| |
| |
| |
Joodgd=ds
7’ ~ o

& Hinh hép dirng 1a hinh ling tru ding c6é day 1a hinh binh hanh.
Hinh hop ding c6 cac mat bén la cac hinh chi nhat.

& Hinh hép chir nhét 1a hinh hop ding c¢6 day la hinh chit nhat.
Hinh hop chit nhat c6 cac mat bén 1a hinh chtt nhat. Cac duong chéo ciia hinh
hép chit nhat ¢6 d6 dai bang nhau va ching cat nhau tai trung diém ctia mbi
duong.

& Hinh l1dp phuvong 1a hinh hép chit nhat ¢ tit ca cac canh bang nhau.
Hinh lap phudng c6 cac mat la cac hinh vuong.
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6) Hinh chép déu. Hinh chép cut déu

Hinh chép déu 1a hinh chép c¢6 day 1a da giac déu va
cac canh bén bang nhau.

Tuong tu nhu déi véi hinh chép, khi day ctia hinh chép

déu 1a tam gidc déu, hinh vudng, ngi giac déu, ... doi

khi ta cing goi ro chung tudng tng la chop tam giac A b
déu, ti gidc déu, ngi giac deu, ...

Mot hinh chép 1a déu khi va chi khi day cta né la
mot hinh da gidc déu va hinh chiéu cta dinh trén mat
phang day la tam ctia mat day.

Cho hinh chép déu S.AA;...A,. Mot méit phang khong di qua S va song song véi mét phang
day, cat cac canh SA;,SA,,...SA, tuong ng tai B;,B,,...,B,. Khi d6

& S.B|B;...B, 1a mot hinh chép déu.

& Goi H 1a tam cua da gidc A;A;...A, thi dudng thang SH di qua tam K cua da giac déu
BB, ...B, va HK vudng géc véi cac mat phing (A1Ay ... Ay), (B1B;y...By).

& Hinh gom cac da gidc déu A;A,...A,, BiB,...B, va cac hinh thang can
A1A2ByB1, AyA3B3B,...,A,A1B1B, dlIQC tao thanh nhu trén dIIQC goi la mot
hinh chop cut déu (néi don gian 1a hinh chép cut dudc tao thanh tir hinh
chép déu S.A1A;...A, sau khi cat di chép déu S.B;B,...B, ), ki hiéu la
AiAy...A,.B1By...B,.

& Cac da giac A1A,...A, va BB, ...B, dudc goi la hai mat day, cac hinh thang
A1A2ByB1, AyA3B3B,, ..., A A1 BB, dIIQC goi la cac mat bén cua hinh chép cut.
Cac doan thang A;B;, A2Bs....,A,B, dudc goi 1a cac canh bén; cac canh cua
mat day dudc goi la cac canh day cia hinh chép cut.
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¢ Poan thang HK nbi hai tam cta day dudc goi 1a duong cao cta hinh chép cut
déu. Do dai cia dudng cao dude goi 1a chiéu cao cta hinh chép cut.

Dang @ Chirng minh hai mét phdng vuéng géc

@ Chiing minh mét phang nay chita mot dudng thang
vudng géc véi mat phang kia.

dla
* Do =dl(a);
dlb

% Madc (B)nén(B)L(a). L
e

@ Néu xac dinh dudc géc gitta () va (B), thi ta can chitng minh géc dé bang 90°.

L\ Luu Y. Cho hai mét phing vudéng géc nhau. Pusng théng nio ndm trong
mat nay ma vuong goc véi giao tuyen thi sé vuong véi mat thi hai.

$> Vidu 1

Cho ti dién OABC ¢6 OA L OB va OA L OC. Ching minh (OAB) L (OBC), (OAC) 1 (OBC).

[} o@zjm’z.

Do OA vudng goéc v6i OB va OC nén OA L (OBC). Mat khac, cac A
mét phang (OAB), (OAC) chita OA. Do d6 chiing cuing vudng géc

v6i mat phang (OBC).

Q
)
a

$> Vidu 2

Cho hinh chép S.ABC c6 SAB la tam gidc déu va nam trong mit phang vuéng géc véi
mit phang (ABC). Goi M 1a trung diém ctia AB. Chiing minh SM L (ABC).
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N Joi giad.

C
Theo dé bai ta c6 (SAB) L (ABC). Ta c6 tam gidc SAB déu va M la trung diém cta AB, suy
ra SM L AB. Pudng thang SM nam trong (SAB) va vudng géc véi giao tuyén AB cia hai mat
phang (SAB) va (ABC). Tt d6 suy ra SM L (ABC).

$> Vidu 3

Cho hinh chép S.ABC ¢6 tam gidc ABC vudng tai A, SA L (ABC). Goi H va K lan ludt la
hinh chiéu cta B trén cac dudng thang SA va SC. Ching minh rang:

a) (SAC) L (SAB). b) (SAC) L (BHK).

()} (@‘z(szf(z’zf.
a) Ta c6 AC L AB, AC 1 SA (vi SA L (ABC)). Do d6 AC 1 (SAB). Vi
vay (SAC) L (SAB). >
b) Ta c6 SC L BK. Mat khac BH | SA va BH 1 AC (vi AC L (SAB)).

Do d6 BH | (SAC), suy ra SC | BH. Tu d6 SC | (BHK). Vi vay &
(SAC) L (BHK). B ‘
\O

$> Vidu 4

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh vuéng, SA L (ABCD). Goi M va N lan luct
12 hinh chiéu ctia A 1én SB va SD. Chitng minh rang (SAC) L (AMN).

[ (@1(71[21
Ta c6 BD L AC, BD 1 SA (vi SA L (ABCD)).

Do d6 BD L (SAC).

N SM SN_ |
Ma MN//BD (do S5 = S_D) nén MN 1 (SAC).

Vi vay (SAC) L (AMN).

BAI TAP REN LUYEN
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[ 51 | "

Cho ti dién ABCD ¢6 AB,AC,AD d6i mot vudng géc véi nhau. Ching minh rang cic mét
phang (ABC), (BAD), (CAD) d6i mot vudng géc véi nhau.

----------------------------------------------------------------------------------------------

..............................................................................................

ea *
Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac déu canh a, SA = 24, SA 1 (ABC). Goi I 1a trung
diém ctia BC. Chiing minh rang (SAI) L (SBC).

..............................................................................................
..............................................................................................

a3 | Z
Cho hinh chép S.ABC c6 SA L (ABC). Goi H va K 1an lugt 1a truc tam cac tam gidc ABC va
SBC. Chting minh rang (SBC) L (CHK).

..............................................................................................

..............................................................................................

..............................................................................................
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a4
Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh thoi va SA = SB = SC. Chitng minh rang (SBD) L
(ABCD).

..............................................................................................

a5 "
Trong mit phang (P) cho hinh vuéng ABCD. Goi S 1a mot diém khong thudc (P) sao cho SAB
14 tam gidc déu va (SAB) L (ABCD). Chiing minh rang (SAD) L (SAB).

..............................................................................................

..............................................................................................

[ siis | :
Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD 1a hinh chit nhat v6i AB=a, AD = av/2 va SA L (ABCD).
Goi M 1a trung diém AD. Chiing minh rang (SAC) L (SMB).

..............................................................................................
..............................................................................................

[ sci7 | :

Cho hinh vudng ABCD va tam giac déu SAB canh ¢ nam trong hai mit phing vudng géc
nhau. Goi / va F lan lugt 1a trung diém AB va AD. Chiing minh rang (SID) L (SFC).

..............................................................................................
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[ s z
Cho hinh chép S.ABCD c6 SA L (ABCD), day ABCD la hinh chit
nhat (Hinh bén). Ching minh ring:

a) (SAB) L (ABCD);
b) (SAB) L (SAD).

..............................................................................................

..............................................................................................

co 2
Cho hinh chép S.ABCD c¢6 (SAB) L (ABCD), day ABCD la hinh S
chit nhat (Hinh bén). Chitng minh réng: (SBC) L (SAB)

..............................................................................................

..............................................................................................

5110 ;
Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng, SA L (ABCD). Goi M va N lan ludgt la
hinh chiéu ctia A 1én SB va SD. Chting minh rang (SAC) L (AMN).

..............................................................................................
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Dang @ Tim géc gitra hai mét phdng

Ta thuong ap dung mot trong bén cach sau day:

(1) Dung dinh nghia:
& Géc giita (o) va (B) bang géc giita hai duong thang
a va b 1an lugt vudng géc véi ching.

—

& Néua L (a);b L (B)thi ((a),(B)) = (a,b).

# Néu a va b dong phang, ta c6 thé tinh géc gitta a
va b bang cach dung cac dinh Iy trong tam giac;

# Néu a va b khong déng phing, ta thuc hién céc
buée doi hinh dé dua vé géc trong hinh phang.

@ Dung hai dudng trong hai mét lan lugt vudéng géc véi giao tuyén.
¢ Dung giao tuyén ¢ = (a)N(B);

5
& Dungmlcvanlctail,(me (a),nc(B)). o

& Géce can tim 1a (m;n).

(8) Néu biét hinh chiéu ctia mot dinh n3m trén mit nay dén mat kia (hinh vé) thi ta
dung thong qua 2 1an ké nhu sau:
& Tu chan duong cao H, ké HI 1L BC.
% Néu AHBC céan tai H hodc déu thi / 1a trung diém
cua BC.

% Néu AHAB vudng tai B (hoac C) thi I trung B (hoéc
0).

© Tt S, ké SI. Suy ra géc cAn tim 1a | SIH |
@ Dién tich hinh chiéu:
¢ Cho da giac (H') Mng (B) va da giac (H) 1a hinh chiéu vuéng géc cta
(H') 1én (a). Néu (o), (B)) = ¢ thi S(H) = S(r)- €08 @.
& Nhu hinh trén thi:

SAHBC = SASBC- COSS/IE

\.

$> Vidu5

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuéng tam O, canh bén SA vuong goc véi
mat phang day. Tinh géc giita hai mat phang

a) (SAC) va (SAD). b) (SAB) va (SAD).

() 0@16371'(271}
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a) Ta c6 BO L SA va BO | AC, suy ra BO L (SAC).
BA | SAva BA 1 AD, suy ra BA L (SAD).
Do d6, néu goi géc gitta hai mit phang (SAC) va (SAD) la
o thi
o = (BO,BA) = ABO = 45°.

b) Ta c6 CB L SA va CB 1 AB, suy ra CB L (SAB).
CD L SAvaCD 1L AD, suy ra CD | (SAD).
Do d6, néu goi géc gitta hai mit phang (SAB) va (SAD) la
B thi

B = (CB,CD) = BCD = 90°.

$> Vidu 6

" L 1z . o ax . 3 . .
Cho tu dién S.ABC c6 day ABC la tam giac deu canh a, SA 1 (ABC) va SA = ;. Tinh géc
giita hai mat phang (SBC) va (ABC).

(e (@‘z(sz'(é Z.

Goi géc gitta hai mat phang (SBC) va (ABC) la a.

Goi M 1a trung diém ctaa BC. Do AABC déu nén AM 1 BC.(1)

Theo gia thiét SA L (ABC), suy ra theo (1) ta c6 SM L BC. (2)

Lai ¢6 (SBC)N(ABC) = BC. (3)

Tit (1), (2) va (3) ta c6 a = SMA.

Ta c6 AM = VAC? —CM? = %. Xét tam giac SAM vudng tai
SA 3

A, tacotano = oo = = — 60°.
, ta co: tan ot A V3, suy ra a = 60

$> Vidu7

Cho hinh chép S.ABC c6 day la tam gidc déu canh a,SA =
tich tam giac SBC.

g va SA L (ABC). Tinh dién

[ D{gz( 71'(21'.
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Goi M 13 trung diém canh BC. D& dang chitng minh duge SMA = « 12 gée gitta hai mit phing
(ABC) va (SBC).
Mat khac SA | (ABC), suy ra AABC 1a hinh chiéu ctia ASBC 1én mat phéng (ABC).
SaBc

. (1)
cos o

Do do Sipc = Sspc-cosa = Sspc =

a3 a’\/3

Lai cO AM = T va SABC =

Xét tam giac SAM vudng tai A, ta c6

SA 2 1
4 a=30°

tano =

AM ~ 203 3
a*\/3
s
Thay vao (1) ta dudc Sspc = =—.
cos 30° 2

BAI TAP REN LUYEN

[ 5ai 11 ] *
Cho tit dién S.ABC ¢6 ABC = 90°,AB = 2a; BC = a\/3,SA L (ABC);SA = 2a. Goi M la trung diém
AB. Hay tinh:

a) ((SBC), (ABC)> .
b) Puong cao AH cuia AAMC.

Q) ¢= ((SMC), (ABC)).

..............................................................................................

..............................................................................................

..............................................................................................

..............................................................................................

..............................................................................................
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e 12 z
Trong mat phang (P) cho mét AABC vudng can, canh huyén BC = a. Trén nita duong thang
vuong géc véi (P) tai A 1ay diém S.

a) Tinh géc giita hai mét phang ((SAB), (CAB)) va ((SAC), (BAC)) va ((CSA), (BSA)).

b) Tinh SA dé géc giita hai mat phang ((SBC), (ABC)) ¢6 sb do 30°.

e s | z
Cho hinh ¢hép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh chit nhat, AB = a,AD = a\/3, SA L (ABCD).
a) Tinh géc gitta hai mét phang (SCD) va (ABCD) vé6i SA = a.

b) Tim x = SA dé géc giita hai mat phang (SCD) va (ABCD) bang 60°.

..............................................................................................

..............................................................................................

..............................................................................................
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Dang @ Goc nhj dién

@ Bude 1: Tim (P)N(Q) =
@ Budce 2: Tim x C (P),xLavayC (Q),yLla;
@ Budc 3: Két luan [Pa,Q] = (x,y). /7/

$> Vidu 8

Trong cac cong trinh xay dung nha §, 36 déc mai dudc hidu 1a d6 nghiéng cia mai khi
hoan thién so voi mét phang nam ngang. Khi thi cong, mai nha can mét do nghiéng
nhét dinh dé dam bao thoat nudc tot tranh gay ra tinh trang dong nudc hay tham dét.
Quan sat hinh duéi va cho biét géc nhi dién nao phan anh do doc ctia mai.

/

N (o7 gidi. Gia st nita mét phang (P) (minh hoa mit phang ndm ngang) va nita mit phang

X

a) b)

(Q) (minh hoa ma&i nha) cit nhau theo giao tuyén 4 (Hinh b). Khi d6 géc nhi dién c6 canh la
duong thang d, hai mit 1an luot 1a (P) va (Q) phan 4nh do déc ctia mai. Po doc dé ciing dudc
phan anh béi géc phang nhi dién xOy ctia géc nhi dién trén (Hinh a).

$> Vidu 9

Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac vuong can s

tai B, AB=a, SA L (ABC), SA = a\/3 (Hinh bén ). Tinh sb
do theo don vi do ctia méi géc nhi dién sau:
a) [B,SA,C); b) [A,BC,S5].
() (@'zéfzf(z’(f.

a) Vi SA | (ABC) nén SA | AB, SA | AC. Do d6, goc BAC la goc phang nhi d1en cua goéc nhi
dién [B,SA,C]. Do tam giac ABC vudng can tai B nén BAC = 45°. Vay s6 do ctia géc nhi
dién [B,SA,C] bang 45°.

b) Vi SA L (ABC) nén SA L BC. Nhu vy BC vudng géc véi hai duong thang AB va SB, suy
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ra géc SBA 1a géc phang nhi dién ctia géc nhi dién [A, BC, S].
Trong tam giac vuong SAB, ta c6

—  SA a3
tanSBA = —— = ZY~ — /3,
an AB a \/_

Suy ra SBA = 60°. Vay s6 do ctia géc nhi dién [A, BC,S] bang 60°.

BAI TAP REN LUYEN

[ 5ai 14 2
Cho hinh chép S.ABC c6 SA L (ABC). Goi H 1a hinh chiéu ctia A trén BC.
a) Chitng minh rang (ASB) L (ABC) va (SAH) L (SBC).

a3

b) Gia sit tam gidc ABC vuong tai A, ABC = 30°, AC = a, SA = -
Tinh sb do ctia géc nhi dién [S, BC, A].

..............................................................................................
..............................................................................................

cm 2
Cho hinh chép S.ABCD c6 SA 1 (ABCD), day ABCD la hinh thoi canh a va AC = a.
a) Tinh s6 do ctia géc nhi dién [B,SA,C].

b) Tinh s6 do ctia géc nhi dién [B,SA, D.
¢) Biét SA = a, tinh sb do ctia géc giita duong thang SC va mat phang (ABCD).

----------------------------------------------------------------------------------------------
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[ sci1s ;

N 1
Cho hinh chép S.ABCD c6 SA L (ABCD), day ABCD la hinh thoi canh bang a, AC =a, SA = Ea.

Goi O 1a giao diém ctia hai duong chéo hinh thoi ABCD va H 1a hinh chiéu ctia O trén SC.
a) Tinh sb do ctia cac géc nhi dién [B,SA,D]; [S,BD,Al; [S,BD,C).

b) Chitng minh ring BHD la mét géc phéng ciia géc nhi dién [B,SC, D).

..............................................................................................

..............................................................................................

..............................................................................................

..............................................................................................

..............................................................................................

Dang @ Mot s6 bai tép vé hinh Iéng tru, chép cut

Ghi nho.
@ Hinh chép tam gidc déu cé tit ca cac canh bén bang nhau, ddy 1a tam gidc déu va
chiéu cao rdi vao trong tam day;
@ Hinh chép ti gidc déu c6 tat ca cac canh bén bing nhau, ddy 1 hinh vuéng va chiéu
cao rdi vao tam day.

$> Vidu 10

Cho hinh lang tru ding ABCD-A’B'C'D’ ¢6 day ABCD la hinh thang vuong tai A va B,
AA' =2a,AD = 2a,AB = BC = a.
(1) Tinh d6 dai doan thang AC'.

(2) Tinh tong dién tich cac mit cta hinh lang tru.

[ 0@1(71‘[51‘,.

(1) Tam gigc ABC vudng tai B ¢6 AC = vVAB2 +AC? = a\/2. A D'
Tam gidc ACC’' vudng tai C ¢o B c
AC' = AC? +CC2 = \/(aV2)? + (2a)? = aV/6. 2a
@ Goi I 12 trung diém AD, suy ra ABCI 1a hinh vudéng nén P :1/ I a D
ACID vuong tai I. Ta cé 4 a\\\\,?
CD=\/IC? +1ID? = aV/2.  —
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A e A s 2 . 3 n s
@ Dién tich Sygpa = 2a-a = 24?; Dién tich Sapcp = Supcop = % = Eaz; Dién tich
SBCC’B’ =2a-a= 2612; Dlén tich SADD’A’ =2a-2a= 4612.

Dlén tich SCDD’C’ =2a- Cl\/i = 2(12\/5.

Vay tong dién tich cac mat cta hinh ling tru bang

2a% +3a® +2d% + 4a® +2a°V2 = (11 +2V2)d?

$> Vidu 11

Cho hinh chép cut tit gidc déu c6 canh day 16n bang 24, canh day nhé va duong nbi tam
hai day bang a. Tinh d6 dai canh bén va dudng cao ctia mbi mét bén.

[ (@‘1(71'(2 Z.

Ki hiéu cac dinh cua hinh choép cut va tam cta hai day
nhu hinh vé bén.

Trong hinh thang vuéng 0'0OCC’, vé duong cao C'H (H €
0C). Do C'H/OO' nén C'H L (ABCD).

AC aV2, AC 2a\/_

; OC = —
2 2 2

2
HC=0C—-0C = Tf

Trong tam giac C'"HC vudng tai H, ta c6

2
C = /C’H2+HC2= \/a2+ (a\/§> _ a\/g.
2

Ta c6 0'C' = =ay/?2. Suy ra

2

Trong (ABCD), vé HK//AD (K € CD). Suy ra HK L CD.

. [CD 1L HK . . . o
a = CD 1 C'K, suy ra C'K la duong cao cia mat bén CDD'C’.

CD 1 CH
av2
HK CH 7 1 AD 2a a
Do HK/AD = . L HK=— _a
0 AD CA 24 4 4 T4 2
.. N . , a2  aVs
Trong tam gidc C'HK vudng tai H ta c6: C'K = C'H?+HK? = \/a*+ (5) ==

BAI TAP REN LUYEN

a7 | 2
Cho hinh 14p phuong ABCD.A'B'C'D’ ¢6 canh bang a.
a) Tinh d6 dai duong chéo cta hinh lap phuong.

b) Chitng minh rang (ACC'A’) L (BDD'B').

¢) Goi O 1a tam cta hinh vudéng ABCD. Chiing minh rang COC' 1a mot géc phang ctia géc
nhi dién [C,BD,(’]. Tinh (gan ding) s6 do ctia cac géc nhi dién [C,BD,C], [A,BD,C'].

..............................................................................................
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..............................................................................................
..............................................................................................

[ siis | ;
Cho hinh hop chit nhat ABCD.A’/B'C'D'.
a) Chiing minh rang (BDD'B’) L (ABCD).

b) Xac dinh hinh chiéu ctia AC’ trén mat phang (ABCD).
¢) Cho AB=a, BC = b, CC’' = c. Tinh AC'.

..............................................................................................
..............................................................................................

..............................................................................................

a5 | 2
Cho hinh chép déu S.ABC, day c6 canh bang a, canh bén bang b.
a) Tinh sin caa goc tao béi canh bén va mat day.

b) Tinh tang ctia géc gitta mit phang chita mat day va méit phang chia mat bén.

..............................................................................................
..............................................................................................
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[ sci20 | -

Cho hinh chép déu S.ABC ¢6 canh bén bang a, mit bén tao véi ddy mét géc 60°.

a) Tinh goc gitta duong cao ctia hinh chép va mat bén.

b) Tinh goc gitta canh bén va mat day caa hinh chop.

Céu trdc nghiém nhiéu phuong dn lua chon.

$> Cdu 1. Ménh dé nao sau day ding?
() Puong thang d 1a dudng vudng géc chung ctia hai dudng thang nhau a, b khi va chi
khi d vuong goc véi ca a va b.
Cho hai mit phang vudng géc véi nhau, néu mét duong thang nam trong mat phang
nay va vudng géc véi giao tuyén ctia hai mat phang thi vudng géc véi mit phang kia.
(C) Néu duong thang a va mat phang (P) cing vudng géc véi duong thang d thi duong
thang a song song v6i mat phang (P).
D) Néu hai dudng thang phan biét cung vudng géc véi mét dudng thang thi ba thi chiung
song song v6i nhau.
$> Cau 2. Goi a 1a géc gitta hai mét phang (P), (Q). Ménh dé nao duéi day ding ?
@) o >0°. ®) 0° < a <90°. ©90° <a<180°. (D) 0°<a<180°.
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$> Cdu 3. Ménh dé nao sau day 1a dang?
(&) Hai mit phang vuong géc véi nhau thi moi duong thang nam trong mit phang nay sé
vudng géc véi mat phang kia.
Hai mét phang phan biét cung vudng géc véi mot mét phang thi vudng géc véi nhau.
(C) Hai mit phang phan biét cing vudng géc v6i mot mit phang thi song song véi nhau.
(D) Hai mat phéng vudéng géc véi nhau thi moi dudng thang nam trong mat phing nay va
vudng géc véi giao tuyén ctia hai mét phang sé vudng géc véi mét phang kia.
$> Cau 4. Khing dinh nao sau day ding?
() Hinh lang tru c6 ddy 1a mot da giac déu la hinh ling tru déu.
Hinh lang tru ding 1a hinh ling tru déu.
(©) Hinh léng tru ding c6 dy 1a mot da giac déu 14 hinh ling tru déu.
(D) Hinh ling tru ti gidc déu 1a hinh lap phuong.
$> Cdu 5. Trong khong gian, khang dinh nao sau day sai?
(&) Néu ba mit phang cit nhau theo ba giao tuyén phan biét thi ba giao tuyén 4y hoéc
dong quy hoéc doi mét song song véi nhau.
Hai dudng thang phan biét cung vudng géc véi mot dusng thang thi song song véi
nhau.
(C) Hai mat phéng phan biét cung vudng géc véi mot dudng thang thi song song véi nhau.
(D) Cho hai duong théng chéo nhau. C6 duy nhat mét mét phang chia dudng thang nay
va song song véi dudng thang kia.
$> Céu 6. Cho hinh chép ti giac déu S.ABCD c6 O 1a giao diém AC va BD. Khang dinh nao
sau day sai?
(&) Céc mit bén 1a cac tam giac déu. SA =SB = SC = SD.
(C) ABCD 1a hinh vuéng. (D) SO L (ABCD).
$> Céu 7. Trong cac ménh dé sau, ménh dé nao 1a dung?
) Néu hai mit phang vuong géc véi nhau thi moi duong thang nam trong miat phang
nay sé vudng géc véi mat phang kia.
Hai mat phang phan biét cung vudng géc véi mét mat phéng thi vudng géc véi nhau.
(©) Hai mét phang vudng géc véi nhau thi moi dudsng thang nam trong mat phing nay va
vubng géc véi giao tuyén ctia hai mét phang sé vudng géc véi méit phang kia.
(D) Hai mit phéng phan biét cung vudéng géc véi mot mat phang thi song song véi nhau.
$> CAu 8. Trong cac khang dinh sau vé hinh ling tru déu, khéng dinh nao la sai?
(A) Cac mét bén la nhiing hinh vudng.
Céc canh bén vudng géc véi mat day.
(C) Cac méit bén 1a nhitng hinh chit nhat nam trong mat phang vudng géc véi mét ddy.
(D) P4y la da gidc déu.
¢S Cau 9. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh chit nhat tam O, SA L (ABCD). Goi H
12 hinh chiéu ctia S 1én BD. Géc phang nhi dién [S,BD,A] 1a
® 50, SBA. © SHA. ©) 3DA.

146 » /}/ 0 Due Tai - 0889 977 004



§4. Hai mat phdng vudng goc

> Cau 10. Trong cac ménh dé nao sau day dung?

(A) S6 do ctia géc nhi dién nhan gi4 tri tit 0° dén 180°.

S6 do ctia goéc nhi dién nhan gia tri tit 0° dén 90°.

(C) S6 do ctia géc nhi dién nhan gid tri tir 90° dén 180°.

(D) Hai miit phang cat nhau tao thanh hai géc nhi dién.
> Cau 11. Trong cac khang dinh sau, khang dinh nao dung?

(A) Céac géc phang nhi dién ctia mot géc nhi dién c6 sé6 do phu thudc vao vi tri ctia dinh

goc.
S6 do géc nhi dién khong vugt qua 90°.
(C) Géc phang nhi dién ctia géc nhi dién 1a géc c6 dinh nam trén canh ctia géc nhi dién,
hai canh 1an lugt nam trén hai mét ctia nhi dién va vuéng géc véi canh ctia nhi dién.

(D) Géc nhi dién chinh 1a géc giita hai mat phang.
$> Céu 12. Cho hinh chép ti giac déu S.ABCD. Phat biéu nao sau day ding?

@) Sb do cia gée nhi dién [S,AB,C] bing SBC.

S6 do ctia géc nhi dién [D, SA, B] bang 90°.

(C) Sb do ctia géc nhi dién [$,AC, B] bang 90°.

(D) Sb do ctia géc nhi dién [D,SA, B] bang BSD.
$> Cau 13. Cho tit dién S.ABC ¢6 cac canh SA, SB, SC d6i mét vudng géc. Géc phang nhi dién
[B,SA,C] bang

@) 30°. 45°. @ 60°. @ 90°.
$> Céu 14. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh chit nhat, tam gidc SAB déu va ndm
trong mat phang vuéng géc véi day. Goi H, K 1an ludt 1a trung diém cta AB, CD. Géc phang
nhi dién [S,AB,K] la

@) SHK. SAK. (© SAC. (D) SAD.
> Cau 15. Cho hinh chép ti gide déu S.ABCD. Phat biéu nao sau day 1a ding?

@) S do ctia géc nhi dién [S,AB,C] bing SBC.

S6 do ctia géc nhi dién [D,SA, B] bang 90

(C) Sb do ctia géc nhi dién [S,AC, B] bang 90°.

(D) S do cia géc nhi dién [D, SA, B] bing BSD.
$> Céu 16. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuong tam O, SA L (ABCD). Khang
dinh nao sau day sai?

(A) (SBC) L (SAB). (SAB) L (ABCD). (C) (SAC) L (ABCD). (D) (SAC) L (SAD).
$> Cau 17. Cho hinh chép ti giac déu S.ABCD. Tim ménh dé sai trong cac ménh dé duéi
day.

(&) (ABCD) L (SBD). (SAB) L (ABCD). (C) (SAC) L (SBD). (D) (SAC) L (ABCD).
$> Cau 18. Cho hinh chop S.ABC ¢6 day ABC la tam giac can tai B, canh bén SA vuoéng goc
v6i ddy, I 1a trung diém AC, H 12 hinh chiéu caa I 1én SC. Khang dinh nao sau day dang?

(A) (BIH) L (SBC). (SAC) L (SAB). (©) (SBC) L (ABC). (D) (SAC) L (SBC).

» /(V;o” Duic Tai - 0889 971 004 147



Chuong 7. Quan hé vubéng goéc trong khéng gian

$> Cau 19. Cho hinh chép S.ABCD ¢6 day ABCD 1a hinh thoi va SB vudng géc véi mét phang
(ABCD). Mit phang nao sau day vudng géc véi mat phang (SBD)?

@) (SBC). (SAD). ©) (SCD). (D) (SAC).
¢S Cau 20. Cho hinh chép S.ABC c6 SA, SB, SC d6i mot vudong géc nhau va SA = SC = q,
SB = % Géc gitta hai mat phang (SAC) va (ABC) bang

@) 30°. 45°. (©) 60°. (D) 90°.

$> Cau 21. Cho hinh chép ti gidac déu S.ABCD. Phat biéu nao sau day dang?

(&) Goéc phing nhi dién [S,AB,C] 1a SBC. Géc phéng nhi dién [D,SA,C] 1a DAC.

(©) Géc phéng nhi dién [S,AC,B] 1a SOB. (D) Géc phang nhi dién [D,SA, B 1a BSD.
$> C@u 22. Cho hinh chép S.ABC nhu hinh vé. Biét SA L (ABC), H 1a diém thudc doan thang
BC. Xac dinh goc nhi dién [H,SA, B].

(&) HAB. HBA. (©) CHA. (D) CAH.
$> Cdu 23. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD 1a hinh vuéng, hai dudng thang AC va BD
cat nhau tai 0, SO L (ABCD), tam giac SAC la tam giac déu. Goi M la trung diém ctia canh
AB. Xac dinh goc nhi dién [M, SO, D].

@) MOD. SOM. © SoD. (D) MOA.
¢ CAu 24. Cho td dién OABC c¢6 OA, OB, OC dbi mot vudng gée va OB = OC = av/6, OA = a.
Tinh géc nhi dién [A, BC, O]

@) 60°. 30°. (©) 45°. (D) 90°.
$> Cau 25. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day 1a hinh vuéng canh a, tam gidc déu SAB nam trong
mét phang vudng géc véi day. Ta c6 tan clia géc tao bdi hai mat phang (SAB) va (SCD) bang

23 V2 V3
ER V2 © 7 © 5

$> Céu 26. Cho hinh hop chit nhat ABCD.A'B'C'D’, BC = a, AC = 2a, A’A = a\/3. Tinh géc giita
mat phang (BCD'A’) va mit phang (ABCD).

@) 30°. 45°. (©) 60°. (D) 90°.
$> Céu 27. Cho hinh lang tru xién ABC.A'B'C’ ¢6 day la tam giac déu ABC. Hinh chiéu ctia A’
1én mét phang ABC 1a trong tdm G, hinh ling tru ¢6 canh bang 6a va canh bén bang av/21.
Géc giita hai mat phang (A’BC) va (ABC) bang

@) 60°. 30°. (©) 90°. (D) 45°.
¢S Cdu 28. Cho hinh chop S.ABC ¢6 day ABC la tam giac vuong can tai B, SA vuong goc véi
day. Goi M 1a trung diém ctia AC. Khéng dinh nao sau day sai?

(&) BM L AC. (SBM) L (SAC).  (C) (SAB) L (SBC). (D) (SAB) L (SAC).
¢ Cau 29. Cho hinh chép S.ABC c6 day la tam giac vudng tai B; SA | (ABC). Géc gitta (SBC)
va (ABC) la géc nao?

@) SBC. SBA. (©) SCB. (D) SCA.
%> Céu 30. Cho hinh chép déu S.ABCD c6 tit ca cac canh déu bang a. Goi o 1a géc gitta hai
mat phang (SBD) va (SCD). Ménh dé nao sau day diang?

2 3
@tana:\/g. tanazg. @tanazg. @tana:\/f.
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$> Cdu 31.Cho hinh chép S.ABC ¢6 day ABC la tam giac déu, canh
bén SA vubng géc véi day, M 1a trung diém AC, N 1a hinh chiéu caa
B1én SC (nhu hinh bén). Khiang dinh nao sau day dang?

(A) (BMN) L (SBC). (SAC) L (SAB).

(©) (BMN) 1 (ABC). (D) (SAC) L (SBC).

¢S Cau 32. Cho hinh chép S.ABCD ¢6 day ABCD la hinh chtt nhat v6i AB = a, canh bén SA
vudng goc véi day va SA = a. Géc gitta hai mit phang (SAD) va (SBC) bang

(@A) 45°. 30°. (©) 60°. (D) 90°.
$> Céu 33. Cho hinh 1ap phuong ABCD.A’B'C'D’ ¢6 canh bang a. Goi « 1a géc gitta hai mat
phang (ACD') va (ABCD). Gia tri cia sin @ bang:

1 1 V6
—. —. e 2.
® = ® 7 © 3 ®v2
$> Cdu 34. Cho hinh chép déu S.ABC c¢6 ABC 1a tam gidc déu canh a, canh bén SA = %.

Gia tri géc o giita hai mat phang (SBC) va (ABC) bang

@) 30°. 45°. (©) 60°. (D) 90°.
$> Cau 35.Cho hinh chép S.ABC ¢6 ABC la tam giac can tai A, S
AB = a,BC = a+/3. Canh bén SA vuéng géc véi mit day. Tinh géc
tao béi hai mat phang (SAB) va (SAC).

@ 30°. 45°, ©) 60°.

$> Céu 36. Cho hai mit phang (P),(Q) c6 giao tuyén
1a dudsng thang CD. Diém A € (P),B € (Q) va AO,BO cung
vuoéng géc véi CD. M 1a mot diém bat ki thude CD (M # O).
Xac dinh géc nhi dién [A,CD, B].

@A) AOB. (B AMO. (©) AMB. (D) OAB.
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¢S Cau 37.Cho hinh chép S.ABCD véi day ABCD la
hinh vuéng c6 canh 24, SA = a\/6 va vudong goéc véi
day. S6 do ctia géc nhi dién [S,BD,A]?

@) 90°. 30°. © 60°.
¢S Cau 38. Cho hinh chop ti giac S.ABCD c¢6 day la hinh chtt nhat canh AB = 4a, AD = 3a.
Céc canh bén déu c6 do dai 5a. Tinh géc nhi dién [S,BC, 0.

@A) o ~75°46/. a~~71°21. ©) o~ 68°31'. D) a ~65°21'.
$> Céu 39. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh thoi tam O, duong thang SO vudng
géc v6i mat phang (ABCD). Biét AB = SB = a\/2,50 = a. Tinh tan clia géc giita hai mat phang
(SAB) va (SAD).

®% ) © VA ®2va

Cau trdc nghiém ding saii.

¢S Cau 1. Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh ch@ nhat ¢6 canh AB = 2a, AD = a, tam giac
SAB déu va nam trong mat phing vudng géc véi day. Goi H, K lan lugt 1a trung diém AB va
CD.

a) SH L (ABCD. b) Géc gitta SC va (ABCD) 1a SCA.

c¢) Goc gitta SB va CD la 90°. d) Géc phang nhi dién [S,CD,A] bang 60°.
$> C@u 2. Cho tit dién ABCD ¢6 AB, AC, AD ddi mét vuong géc véi nhau. Biét rang AB=AC =a,
AD = a /3.

a) AC L (ABD). b) (CD,(ABD)) = 30°.

¢) Géc phang nhi dién [A,BC,D] ~87,79°.  d) Géc phang nhi dién [C,AB,D] = 90°.

$> Cdu 3. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh vuéng canh bang a, SA L (ABCD) va
av'2

SA = ——.
2

a) Sb6 do cia goc nhi dién [S,AB, D] bang s6 do SDA.
S,AD, B] bang 90°.
S,BD,C] bang s6 do ctia SCo.

S,BD,C] bang 135°.

b) S6 do ctia géc nhi dién

— o o/

¢) S6 do ctia géc nhi dién
d) S6 do ctia géc nhi dién

—

$> Cdu 4. Cho hinh ling tru tam gidc déu ABC.A'B'C’ ¢6 canh déy bang 2a va canh bén bang
3a.

a) Goi M la trung diém A’B’, ta ¢c6 C'M = aV/2.

b) Géc phang nhi dién [C,A’B’,C'] bang 60°.
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¢) Goi K 1a trung diém AB, M 1a trung diém A’B’, khi d6: A’'B’ 1. MK.
d) Géc phang nhi dién [A,A’B’,C] bang 30°.
$> Cau 5.Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh vuéng. Canh
bén SA vudng géc véi mat phang day nhu hinh vé sau day.

a) (SAB) L (ABCD).

b) Géc giita (SBC) va (ABCD) 1a SCD.

¢) Géc giita (SCD) va (ABCD) 1a SDA.

d) S6 do ctia géc nhi dién [B, SA, D] bang 90°.
$> Céu 6. Cho hinh chép S.ABCD c6 SA L (ABCD), day ABCD la hinh thoi c¢6 canh bang q,
AC =a, SA = g. Goi O 1a giao diém ctia hai dudng chéo hinh thoi ABCD va H 1a hinh chiéu
cua O lén SC.

a) [B,SA,D] khong phai la géc nhi dién vuong.

b) S6 do ctia géc nhi dién [S,BD,A] bang 60°.

¢) S6 do cta géc nhi dién [S, BD,C] bang 135°.

d) S6 do ctia géc nhi dién [B,SC,D] 1a BHD = 120°.
¢ CaAu 7. Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh chit nhat ¢6 canh AB = 2a, AD = a, tam giac
SAB déu va nam trong mat phang vudng géc véi day. Goi H, K lan ludt 1a trung diém AB va
CD.

a) SH L (ABCD). b) Géc phang nhi dién [S,AB,C] bang 90°.

c) SH =av/5. d) Géc phang nhi dién [S,CD,A] bang 30°.
$> Cau 8. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh thoi tdm O, dusng thang SO vudng
géc véi mat phang (ABCD). Biét AB =SB =a, SO = %6. Khi d6

a) AC L (SBD). b) ((SAC),(SBD)) = 60°.

c) BD = 2“;@. d) (SAB) L (SAD).

> Cau 9. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh vuéng. Mat bén SAB 1a tam giac déu
va nam trong mat phang vudéng géc véi day. Goi H va I 1an lugt 1a trung diém ctia AB va BC.
Khi d6

a) SH L (ABCD). b) AD L (SAB).

¢) ((SAB),(SAD)) = 60°. d) (SHC) L (SDI).

> Cdu 10. Cho lang tru ding ABCD.A'B'C'D’ ¢6 day la tam gidc vudng tai A, biét AB = aq,
AC = av/3 va ((ACB'),(ABC)) = 60°. Khi d6

a) A’A L (ABC).

b) ((ACB'),(ABB'A")) = 60°.

¢) ((ACC'A"),(BCCB')) = 30°.

d) Tong dién tich ba mit bén ca hinh lang tru da cho bang (3v/3 +3)a?.
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Chuong 7. Quan hé vubéng goéc trong khéng gian

$> Cau 11. Mét tAm cau dbc ké bac thém dude 1am bing cao su nhu hinh vé sau. Biét BCFE
12 hinh vuéng c6 canh béng 1 m va AB = 0,3 m (don vi d9, két qua 1am tron dén hang don vi).

a) sinBCA =0,5. b) (BC,(ACFD)) ~ 17°.
¢) BF =2 m. d) (BF,(ACFD)) ~ 15°.
¢S Cdu 12. Hinh vé bén duéi m6 ta mot nha xudéng 0
c6 bon bitc tudng va hai mai nha déu la cac hinh chit 5 0
nhat véi cac kich thudc ghi trén hinh. F %
a) Buc tudng (ABFE) vuéng géc véi mit dat < G
(ABCD). |
b) Géc tao béi hai bitc tuong (ADHE) va (BCGF) — E 1 |5
bang 90°. 3
¢) Géc doc giita mai nha (EFQP) so véi mat dat Bimmmooop oo C
(ABCD) c6 sb do xap xi bang 29° (Iam tron dén o
hang don vi). - P
A 20m D

d) Géc nhi dién tao béi hai mai nha cé s6 do xap
xi bang 104,5° (lam tron dén mét chit sb thap
phéan).

$> Cdu 13. Trong lao dong, mit phang nghiéng thusng dude st dung vi tinh tién dung cta
né. Hinh vé sau minh hoa mét mat phang nghiéng dung dé van chuyén dd, c6 d6 nghiéng so
v6i mat phang nam ngang 1a 30°, van chuyén 1én mét phing ¢6 d6 cao 1 m. Quan sat hinh
vé va xac dinh tinh ding sai ctia cac ménh dé sau.

AL

C D

Q _

NO /,*::::**** H
B 1 m A

a) CAK dudc goi 1a géc gitta duong thang d va mat phang (Q).

b) CAK 1a géc phang nhi dién ctia géc nhi dién [C,AB,K].

¢) Mat phang nghiéng c6 d6 dai khoang 1,73 m.

d) Biét chiéu rong ctia mit phang nghiél\l/g_ dang st dung la 1 m, khi do6 sin cta goc gitia
5

duong thang BC va mit phang (Q) 1a =
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§4. Hai mat phdng vudng goc

Tu luén

& Bai 1. Cho hinh chép S.ABC c6é day 1a tam gidc vudng tai C, mat bén SAC 1a tam giac déu
va nam trong mit phang vudng géc véi (ABC).

a) Chitng minh rang (SBC) L (SAC).

b) Goi I 1a trung diém ctia SC. Chitng minh rang (ABI) L (SBC).
& Bdi 2. Cho tam giac déu ABC canh g,/ 1a trung diém cta BC,D la diém d6i xing véi A qua

2 S 6 . ~ . M
1. Vé doan thang SD c6 do dai bang % va vudng goc véi (ABC). Ching minh rang

a) (SBC) L (SAD) b) (SAB) L (SAC).

& Bai 3. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh chit nhat, m#t phang (SAB) vudng géc
v6i mat ddy, tam giac SAB vudng cn tai S. Goi M 1a trung diém ctia AB. Chiing minh rang:

a) SM L (ABCD);

b) AD L (SAB);

¢) (SAD) L (SBC).
& Badi 4. Cho lang tru ABC-A'B'C’ ¢6 tht ca cac canh cung bang a, hai mit phang (A’AB) va
(A’AC) cung vudng goc véi (ABC).

a) Chitng minh rang AA’ 1 (ABC).

b) Tinh s6 do géc giita duong thang A’'B va mat phang (ABC).
& Bai 5. Cho hinh chép S.ABCD cé day ABCD 1a hinh thang vuéng tai A va B, AB = BC = a,
AD =2a, SA 1 (ABCD). Chting minh rang (SAC) L (SCD).
& Bai 6. Cho hinh hop chit nhat ABCD.A'B’ Cc/z D’ ¢6 day la hinh vuéng ABCD canh a, AA’ = b.
Goi M 1a trung diém cta CC’. X4c dinh ti sb ; dé hai mat phang (A’BD) va (MBD) vudng géc
v6i nhau.

& Bai 7.Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh

a\/i' Hai mat phéang

(SAC) va (SBD) cuing vudng géc véi mat phang (ABCD).
a) Chitng minh rang SO L (ABCD).

b) Tinh géc gitta dudng thing SA va mat phing
(ABCD).

vuong canh a véi tam 0,50 =

& Bai 8. Cho hinh hép chit nhat ABCD.A'B'C'D'.
a) Chitng minh rang (BDD'B') L (ABCD).
b) Xac dinh hinh chiéu ctia AC’ trén mét phang (ABCD).
¢) ChoAB=a, BC =b,CC’' =c. Tinh AC'.
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Chuong 7. Quan hé vubéng goéc trong khéng gian

& Bai 9. Cho hinh chép S.ABC c6 canh SA bang a, ddy ABC 1a tam gidc déu véi canh bang a.
Biét hai mit bén (SAB) va (SAC) cung vuéng géc v6i mat day (ABC). Tinh SB va SC theo a.
& Bai 10. Cho hinh hép ding ABCD-A’B'C'D’ ¢6 day 1a hinh thoi. Biét AB = BD = a,A'C = 2a.

a) Tinh d6 dai AA’.

b) Tinh tong dién tich cdc mat ctia hinh hop.
& Bai 11. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh vuong, hai dudng thang AC va BD cét
nhau tai 0, SO L (ABCD), tam giéc SAC la tam gic déu.

a) Tinh sb do ctia géc giita duong thang SA va mit phang (ABCD).

b) Chiing minh ring AC L (SBD). Tinh s6 do ctia géc gitta dudng thang SA va mat phang

(SBD).

¢) Goi M 1a trung diém ctia canh AB. Tinh s6 do ctia géc nhi dién [M,SO, D].
& Bai 12. Trong khong gian cho tam gidc déu SAB va hinh vuéng ABCD canh g nam trong
hai mét phang vuong géc. Goi o 1a géc gitta hai mit phang (SAB) va (SCD). Khi dé hay tinh
tan o.
& Bai 13. Cho hinh lang tru ding ABC.A'B'C’ c6 tat ca cac canh bang nhau. Goi o 1a s6 do
clia géc phang nhi dién [A’, B'C’, A]. Tinh tan ot?
& BAi 14. Cho td dién OABC c¢6 OA, OB, OC dbi mdt vudng géc . Biét OA = OB = a\/3, OC = a.
Tim s6 do d6 ctia géc tao bdi hai mat phang (ABC) va (OAB). (két qua lam tron dén hang
phan chuc).
& Bai 15. Cho hinh hop chit nhat ABCD.A'B'C'D’ ¢6 AB = a, AD = 2a, AA’ = 3a. Tinh géc phang
nhi dién [A’,BD,A]? (tinh theo d6, lam tron két qua dén hang phan chuc).
& Bai 16. Cho hinh ling tru ding ABC.A'B'C’ ¢6 cac canh bén bang av/2 va ddy 1a tam giac
vuong tai A, AB = a, AC = a+/3. Tinh tan géc tao béi hai méit phang (A’BC) va (BCC'B').
& Bai 17. Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D’ tam O. Goi I 1a tam ctia hinh vuéng A’B'C'D’
va M 1a diém thudc doan thang OI sao cho MO = 2MI. Tinh césin ctia géc tao béi hai miét
phang (MC'D’) va (MAB).
& Bai 18. Hai mai nha trong hinh bén 1a hai hinh chi nhat (AOPD va BOPC). Gia st AB =
48m, OA=2,8m, OB=4m.

a) Tinh (gan dung) s6 do ctia géc nhi dién tao béi hai nita mit phang tuong tng chita hai
mai nha.

b) Chitng minh rang mit phang (OAB) vudng géc véi mat dat phang. Luu y: Puong giao
gitta hai mai (duong néc) song song véi mat dat.

¢) Piém A 6 do cao (so véi méat dat) hon diém B 1a 0,5 m. Tinh (gan ding) géc giita mai
nha (chia OB) so v6i mat dat.
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§4. Hai mat phdng vudng goc

& Bai 19. Trong hinh bén, may tinh xach tay dang mé B
gdi nén hinh anh ctia mét géc nhi dién. Ta goi s6 do géc

nhi dién dé6 la do mé chia man hinh may tinh. Tinh do

md cia man hinh may tinh theo don vi d9, biét tam giéc

ABC c6 do dai cac canh 12 AB = AC =30 cm va BC =30V/3

cm.

& Bai 20(Badi todn do chiéu cao cla thdp khi khéng
thé lén téi dinh thap.). D& uéc lugng chidu cao ctia thap
khi khong thé 1én téi dinh thap, ngudi ta do géc gitia tia
nang chiéu qua dinh thap va mit dat, do chiéu dai cta
béng thap trén mat dat, ti d6 wéc ludng dude chiéu cao
cta thap. Gia st khi tia nang tao v6i méat dat mot géc 40°,
chiéu dai cia bong thap 1a 80 m (Hinh bén). Tinh chiéu
cao ctia thap theo don vi mét (1am tron két qua dén hang
phﬁn muoi).

80 m

& Bdi 21. Trong hinh bén, xét cac géc nhi dién
¢6 géc phéng nhi dién tuong tng 12 B, C,D,E
trong cung mat phang. Luc gidc ABCDEG nam
trong mat phang d6 c6 AB=GE =2m, BC = DE
A= G—9OO B=E =, C = D—y Biét rang
khoang cach tit C va D dén AG1a 4 m, AG =12 m,
CD =1 m. Tim x, y (lam tron két qua dén hang
don vi theo don vi do).

4190° 90° |~

& Bai 22. Trong ctia s6 6 hinh bén, canh va khung cta la cac

ntta hinh tron c¢6 dudng kinh D = 100 cm, ban 1& dudc gén 6 ,

diém chinh gitta O ctia cac cung tron khung va canh cira. Khi / N\)
ctta md, duong kinh ctia khung va duong kinh ctia canh song

song v6i nhau va cach nhau mét khoang d (cm); khi ctta dong, /

hai duong kinh d6 trung nhau. Hay tim khoang cach d 16n /

nhét d€ géc nhi dién tao béi canh va khung ctta khéng vugt
qua 60°.
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§5 KHOANG CACH TRONG KHONG GIAN
. LY THUYET CAN NHO

1) Khodng cdch tir mét diém dén mét dudng théng, dén mét mét phéng

M
M a -
PK/ /K o0 g

P H P

& Khoang cach tit mot diém M dén moét duong thang a, ki hiéu d(M,a), 1a
khoang cach gitta M va hinh chiéu H ctia M trén a.

¢ Khoang cach tit mot diém M dén mot méat phang (P), ki hiéu d(M, (P)), 1a
khoang c4ch gitta M va hinh chiéu H ctia M trén (P).

® d(M,a) = 0 khi va chi khi M € g;
@ d(M,(P)) = 0 khi va chi khi M € (P).

Q NHAN XET. Khodng céch tit M dén duong thang a (mit phang (P)) 1a khoang cach
nhé nhét giita M va mot diém thuoc a (thudc (P)).

Khoang cach tit dinh dén mét phang chita mat day ctia mét hinh chép dude goi 1a
chiéu cao ctia hinh chép dé.

2) Khodng céch gitra cdc dudng thdng va mat phdng song song, gitra hai mat phdng
song song

Khoang cach giita duong thang a va mit phang (P) song song véi a, ki hiéu d(a, (P)),
14 khoang cach tit mot diém bat ki trén a dén (P).
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§5. Khoang cach trong khong gian

M
_g H

¢ Khoang cach giita hai mat phang song song (P) va (Q), ki hiéu d((P),(Q)), la
khoang cach tit mot diém bat ki thudéc mat phang nay dén méit phang kia.

¢ Khoang céach giita hai duong thing song song m va n, ki hiéu d(m,n), la
khoang cach tit mot diém thudc duong thang nay dén duong thing kia.

Khoang cach giita hai ddy ctia mot hinh lang tru dudc goi 1a chiéu cao ctia hinh
lang tru do.

3) Khodng cdch gitra hai dudng théng chéo nhau

Puong thang A cat hai duong thang ché nhau a, b va A
vudng géc véi ca hai duong thing dé dudc goi 1a duong
vuong goc chung cta a va b. M

Néu duong vudng géc chung A cit a, b tuong Gng tai M,
N thi d6 dai doan MN dudc goi 1a khoang cach gitta hai «

duong thang chéo nhau a, b.
—

N

Nhan xét
& Khoang cach gitta hai dudng thing chéo nhau bang khoang céch gitta mét trong hai
duong thang d6 dén mat phang song song véi né va chira duong thang con lai.

& Khoang cach gitta hai duong thang chéo nhau bang khoang cach gitta hai mét phang
song song tuong tng chita hai dusng thang dé.
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Il. PHAN DANG BAI TAP

1568

Dang @ Khoding cdch tir mét diém téi mét dudng thdng, mét mat phéng

Khodng cdch tir diém xuéng dudng théng,

P& tinh khoang cach tir diém O t6i dudng thing d, 0
ta thuc hién cac budc sau:
¢ Trong mat phang (0;d), ha OH 1 d tai H.
& Suyrad(0,d)=OH.
Cudi cung, tinh d6 dai OH dua trén céac cong thic
vé hé thitc lugng trong tam giac, ti giac,... —IH d

Khoding cdch tir mét diém dén mét mat phéng
(¢ Tinh khoang cach tit diém M dén mit phing («): Theo dinh nghia, ta sé tim
hinh chiéu H ctia diém M 1én («). Khi d6 dé dai doan MH 1a khoang cach can tim.
Ta thuong gap hai bai toan cd ban sau:
® Bai toan 1: M la hinh chiéu vudéng géc
ctia mot diém S € («) xubng (B). Khi dé6 ta
dung diém H nhu sau:
e Budc 1. Dung MK vudng goc véi giao
tuyén c tai K;

e Buéc 2. Dung SK.

e Budc 3. Dung MH | SK tai H. Suy ra
d(M, (a)) = MH

@ Baitoan 2: M € (f) ma (a) L () thi
e Ké MH vudng géc véi giao tuyén c tai H

e Suyra|dM,(a)) =MH

Trudng hgp tong quat, ta lam nhu sau:
e Dung mit phang (B) chia diém M va
(B) L ()
e Xic dinh giao tuyén d cia (B) va ().
o Ké MH L dtai H thi MH L (). Suy ra
dM,(a)) =MH.

(¢ Chuyén khoang cach:
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§56. Khoang cach trong khong gian

Dang @ Phan tiép theo

$> Vidu 1

Cho hinh chép 0.ABC c¢6 day la tam giac déu canh a va 0
OA 1 (ABC). Cho biét OA = a.
(1) Tinh khoang céch tit diém O dén (ABC).

(2) Tinh khoang céch tit diém O dén dudng thang BC.

AR C
e}
B
[} o@‘z(f/f‘z'a’,z’,,
(1) Ta c6 OA L (ABC), suy ra d(0, (ABC)) = OA = a.
(2) Ve AH L BC, ta ¢6 OH L BC (dinh Iy ba dudng vudng géc),
suy ra d(O,BC) = OH.
., PN ~ Y a\/§
Tam giac ABC déu c6 canh bang a suy ra AH = —
.. A . 5 5 5 3> a7
Trong tam giac vuong OAH, ta c6 OH = VOA* +AH* = \/a* + R
. 7
Vay ta c6 d(0,BC) = %.

$ Vidu 2

Cho hinh chép S.ABC cé SA = av/3, SA L (ABC), tam giac ABC vudng tai B va AB = a.
Tinh khoadng cach tit diém A dén mit phang (SBC).

[ D{g\‘z('fzf(ézl

Do SA L (ABC) va SA C (SAB) nén (SAB) L (ABC). Ma (SAB) N (ABC) = s
AB va AB 1 BC nén BC | (SAB). Do BC C (SBC) nén (SBC) L (SAB).

Ké AH L SB v6i H € SB. Do (SAB)N (SBC) = SB nén AH | (SBC) =
1 1 1
_ A A — {
d(A,(SBC)) =AH. Do SA L (ABC) neII/LEA 1 AB nén A= SA? +ABZ
1 1 4 3a A
=_—+—=-—.Vayd(A,(SBC)) = —. C
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Chuong 7. Quan hé vubéng goéc trong khéng gian

> Vidu 3

Cho hinh chép S.ABCD c6 tam gidc SAB déu va nam trong mit phéng vudng géc véi
(ABCD), tit gidc ABCD la hinh vudng canh a. Goi H 14 trung diém ctia AB. Tinh khoang

cach tit diém H dén mat phang (SCD).

[ (@'1(717(2 Z

Do tam giac SAB déu va H la trung diém ctia AB nén SH 1

AB. Ma (SAB) L (ABCD). Nén SH 1 (ABCD) = SH 1. CD. Do

ABCD la hinh vuéng nén goi E la trung diém ctia CD nén

HE 1 CD. Vay CD L (SHE). Ma CD C (SCD) nén (SCD) L

(SHE). Ta c6 (SCD) N (SHE) = SE. Ké HK | SE véi K € SE

nén HK L (SCD). Khi d6 d (H,(SCD)) = HK. Vi AB = a nén
V3

SH = Ta Do ABCD la hinh vuéng nén HE = a. Vi SH L
(ABCD) nén SH | HE.

1 1 1 7 Vv2la

2~ SI2 + Nén HK =

HE? ~ 3d% 7
$ Vidu 4

Khi d6
H

Cho hinh chép S.ABC c¢6 day ABC 1a tam giac vuong tai A, AB = 1,AC = /3. Tam giac SBC
déu va nam trong mét phéng vudng véi day. Tinh khoang cach tit B dén mét phang

(SAC).

[} @I(jm’ Z.

Goi H 1a trung diém cua BC,
suy ra SH | BC = SH 1 (ABC). Goi K 1a trung diém

AC, suy ra HK 1 AC. Ké HE 1 SK(E € SK). Khi d6
BC
d(B,(SAC)) = —— =2.

Do 6 % — 2d(H, (SAC))

SHHK 239
VSHZ+HK? 13

=2HE =2.

BAI TAP REN LUYEN

[ sai1 |

*

Cho hinh chép déu S.ABC. Biét d6 dai canh day, canh bén tuong iing bang a, b (a < b\/3).

Tinh chiéu cao cia hinh chép.

160
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§5. Khoang cach trong khong gian

..............................................................................................

[ a2 z
Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh vuéng canh a, O
la giao diém cua AC va BD, SO | (ABCD), SO = a. Tinh

a) Khoang céch tit diém S dén mat phang (ABCD);

b) Khoang cach tit diém B dén mait phang (SAC).

..............................................................................................

[ scis | z
Cho tit dién S.ABC ¢6 day ABC la tam giac déu canh av/3. Canh SA = 24 1a vudng géc véi méat
phang day. Tinh khoang cach d tit diém A dén mat phang (SBC).

..............................................................................................

..............................................................................................
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Chuong 7. Quan hé vubéng goéc trong khéng gian

[ scis | z
Cho hinh chép tam giac S.ABC ¢6 AB = BC = 2a va ABC = 120°. Canh SA = 3a va vudng goc
v6i mat phang day. Tinh khoang cach d cach tit A dén mat phang (SBC).
A

[ 5ais ] *

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh chit nhat c6 AB = av/2. Canh bén SA = 2a va
vudng géc véi mat day (ABCD). Tinh khoang cach tit D dén mat phang (SBC).

----------------------------------------------------------------------------------------------
..............................................................................................

co 2
Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh vuoéng canh a; SA vuong goc véi day; SB hop véi day
géc 45°. Tinh khoang céch tit diém C dén mit phang (SBD).

..............................................................................................

..............................................................................................
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507 z
Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC 1a mét tam gidc déu canh a, canh SA vudng géc véi (ABC)
va SA = h, géc giita hai mat phang (SBC) va (ABC) bang 60°. Tinh khoang cach tit A dén

(SBC) theo a va h.

o
L d

..............................................................................................
..............................................................................................
..............................................................................................

[ scis | :

Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D’ ¢6 tt ca céc mét déu 1 hinh thoi canh a, céc géc BAA' = BAD =
DAA’ = 60°. Tinh khoang cach tit A’ dén (ABCD).

..............................................................................................
..............................................................................................
..............................................................................................

..............................................................................................

Dang @ Khodng cdch gitra duong va mdt song song - Khodng cdach gilra
hai mat song song

@ Cho duong thang d song song véi mit phang (o), dé tinh khoang cach giita d va («)
ta thuc hién

& Chon diém A trén d sao cho khoang céach tit A téi (o) dude xac dinh dé nhat.
& Két luan d(d: () = d(A, ().
(2) Cho hai mit phéng song song (a), (8). Dé tinh khoang céch gitta hai m#t phang ta
thuc hién cac budc
& Chon diém A trén (a) sao cho khoang cach tit A téi (B) dude xac dinh dé nhat.
& Két luan d((B); (a)) = d(4, (B)).
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Chuong 7. Quan hé vubéng goéc trong khéng gian

$> Vidu5

Cho mét hinh hép déng ABCD.A’B'C'D’, day 1a céc hinh thoi ¢6 canh bang «, BAD = 120°,
AA’ = h. Tinh cac khoang cach gitta A'C’ va (ABCD), AA’ va (BDD'B').

Duong thang A’C’ thudc mit phang (A’B'C'D') nén né song song A D'

v6i mét phang (ABCD). Do ABCD.A'B'C'D' 13 hinh hép diing nén |

A’A L (ABCD). B } o

Vay d(A'C’,(ABCD)) = d(A’,(ABCD)) = A’A = h. |

Do AA’ song song véi BB’ nén AA’ song song véi (BDD'B’). Avo |- D
B e

Goi O la tam cta hinh thoi ABCD. Do AO | BD va AO | BB' nén AO 1 (BDD'B’). Vay khoang
cach gitta AA’ va (BDD'B') bang do dai doan thang AO.
Tam giac BAD can tai A va c6 BAD = 120° nén ABO = 30°.
.. « , AB
Do d6, trong tam giac vuoéng AOB, ta ¢6 AO = -5 = g.

Vay khoang cach giita AA’ va (BDD'B’) bang g.

$ Vidu 6

Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D’ ¢6 AA’ = a, géc gitta hai duong
thang AB va DD’ bang 60°. Tinh khoang cach gitta hai duong
thang AB va A'B'.

[ @z(/mm Goi H 1a hinh chiéu vuéng géc ctia A’ trén AB. Do AB/A'B' nén d (AB,A'B') = A'H.
Vi AA'/DD’ nén géc gitta duong thing AB va AA’ bang géc gitia dudng thang AB va DD'.
Suy ra A’AH = 60°.
.z A / , / / T . ° a\/§
Trong tam giac vuong HAA' ¢c6 A’H = AA” - sinA’AH = asin60° = -
3
Vay d(AB,A'B') = %

$> Vidu7

Cho hinh chép S.ABCD c6 SA = a/6 va vudng géc v6i mat phang (ABCD), day (ABCD)
12 ntta luc gidc déu noi tiép trong dudng tron dudng kinh AD = 2a.

(1) Tinh khoang céch tit A, B dén mit phang (SCD).

(2) Tinh khoang céch tu duong thang AD dén mit phang (SBC).

() L&’rzi olal.
C
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§5. Khoang cach trong khong gian

Ta c6 (SCD) L (SAC). Ha AH L SC = AH L (SCD). Suy

S
ra AH 1a khoang cach tu A téi (SCD).
1 1
Xét ASAB:: = AH =avV?2.
et AS A2 ?AC2+SA2:> av/2
Goi I 1a trung diém cua AD, suy ra
S
BI/CD = BI/(SCD) = d(B, (SCD)) = d(I, (SCD)).
Mat khac, AIN(SCD) =D, nén ————= dZ,(S¢D)) _ 1D 1 A o
' ’ /2 ' d(A,(SCD)) ~ AD T 2
av'?2
. Suyrad(l,(SCD)) = —. B C
1) 2

(2) Ta ¢6 AD/CD = AD//(SBC) = d(AD, (SBC)) = d(A, (SBC)).
Ha AK | BC, ta c¢6 BC L (SAK) = (SBC) L (SAK) va (SBC) L (SAK) = AK.
Ha AG L SK, suy ra AG L (SBC).
Xét ASAK, ta co

1 1 1 av'6
= = AG=——.
AG2  SA2 Ve 3

BAI TAP REN LUYEN

co z
Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam gidc déu canh bang a, mét bén (SBC) vuong géc véi
day. Goi M,N, P theo thit tu 1a trung diém AB, SA,AC. Tinh khoang cach gitta hai méit phang
(MNP) va (SBC).

..............................................................................................

..............................................................................................

[ sci 10

Cho hinh 1ap phuong ABCD.A'B'C'D’ ¢6 canh bang a. Tinh theo a:
a) Khoang céach giita duong thang DD’ va (AA'C'C).

b) Khoang cach giita hai mit phang (AA’D'D) va (BB'C'C).

...........................................................................................

..............................................................................................
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[ 5ai 11 | o
Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuéng canh q,
SA 1 (ABCD). Chiing minh CD//(SAB) va tinh khoang cach gitia
CD va mit phang (SAB).
L

s 12 :
Cho hinh hép ABCD.A’B'C'D’ ¢6 tat ca cac canh bang a va day
12 hinh vuong. Hinh chiéu ctia A’ trén mat phang (ABCD) la
giao diém H cta AC va BD. Tinh khoang cach gitta hai méit

phang (ABCD) va (A'B'C'D).

..............................................................................................

[ sci1s | :

Hinh chép ti gidc déu S.ABCD c6 canh ddy bang a va canh bén bang av/2.
a) Tinh khoang cach tu S t6i (ABCD).

b) Tinh khoang cach giita duong thang AB va mat (SCD).

..............................................................................................
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e 14 | z
Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuéng canh a, SA | (ABCD) va SA = 2a.
a) Tinh khoang cach tu A t6i (SBC) va khoang cach tu C téi (SBD).

b) M,N lan lugt 12 trung diém ctia AB va AD. Tinh khoang cach tit MN téi (SBD).
¢) Mat phang (P) qua BC cat SA,SD theo thit tu tai £, F. Cho biét AD cach (P) mot khoang

2
la aT’ tinh khoang cach tu S téi (P) va dién tich ta gidc BCFE.

..............................................................................................

[ sai 15 | *
Cho hinh chép S.ABCD c6 SA = 2a va vudng géc v6i mat phang (ABCD), day ABCD la hinh
thang vuong tai A va B, AB= BC = a,AD = 2a.

a) Tinh khoang céch tit A, B t6i mat phang (SCD).

b) Tinh khoang cach giita duong thang AD va mit phang (SBC).

¢) Tinh dién tich ctia thiét dién ctia hinh chép S.ABCD véi mat phang song song véi (SAD)
va cach mét khoang bang g.

..............................................................................................
..............................................................................................
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Dang @ Poan vudng géc chung - Khodng cdch gitra hai duwéng thdng chéo
nhau

Phurong phdp. Ta c6 cédc truong hdp sau:
1) Truong hop 1

Gia st a va b 12 hai dudng thing chéo nhau va b
alb.
¢ Ta dung mat phang («) chita a va vudng B a
goc véi b tai B.
& Trong (a) dung BA L a tai A, ta dugc do
dai doan AB la khoang cach gitta hai duong
thang chéo nhau a va b.

2) Trwong hop 2

Gia st a va b 1a hai dudng thang chéo nhau b B M
nhung khong vudng goc véi nhau.
¢ Ta dung mat phang («) chita @ va song -
song Vi b.

¢ Lay mot diém M tuy y trén b va dung MM’ a
vudng goc véi () tai M'.

& Tu M’ dung b song song véi b cit a tai A.
& Tt A dung AB song song véi MM’ cit b tai
B, do dai doan AB la khoang cach gitta hai
duong thing chéo nhau a va b.
Nhdn xét
a) Khodng cdch giita hai duong thang chéo nhau bdang khodng cdch gitta mét trong
hai duong thang dé va mdt phdang song song vdi né chita duong thang con lai.
b) Khodng cdch gitta hai duong thing chéo nhau bing khodng cdch gitta hai mdt
phdng song song lan lugt chita hai dudng thang do.

$ Vidu8

Cho hinh chép S.ABC ¢6 SA L (ABC), AB = a, ABC = 60°.
Xac dinh duong vuéng géc chung va tinh khoang céach gitta hai dudng thang SA va BC.

[} (@‘ifzfézf.
Goi H clzé hinh chiéu ctia A trén BC. Tam gidc ABH vuéng tai H va c6 AB =a, ABH = 60° nén

Do SA vudng géc v6i mit phang (ABC) nén AH 1a dudng vudng géc chung ctia SA va BC (H
thubc tia BC va BH — g).

_av3

Khoang cach giita hai duong thang SA va BC 1a d(SA,BC) = AH >
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§5. Khoang cach trong khong gian

> Vidu9

Cho hinh chép S.ABC c6 day 1a tam gidc déu canh a. SA = 2a va vudng géc véi mat day.
Tinh khoang céch gitta hai dudng thang SB va AC.

[ (@zjzm;

Trong mat phang (ABC), dung hinh thoi ACBD, ta ¢6: BD/AC = AC//(SBD).

= d(AC,SB) = d(AC, (SBD)) = d(A, (SBD)).

Goi I 1a trung diém cta BD, ta c6: BD 1. Al va BD 1. SA = BD | (SAI).

= (SBD) L (SAI) theo giao tuyén SI.

Trong mit phang (SAI), ké AH L SI tai H, ta c6: AH | (SBD) = AH = d(A, (SBD)).
Tam giac SAI vudng tai A c¢6 duong cao AH.

:>1_1+1_1+4_19
AH? _SA22 A2 4a®  3a2 1242
12a 2av/ 57
2 _ _
= AH* = 09 hay AH = THR

2a+/57
Vay d(SB,AC) = “19 .

BAI TAP REN LUYEN

e s | :
Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1/‘a hinh vuéng canh a, SA | (ABCD), SA = av/2.
a) Tinh khoang cach tit A dén SC.
b) Chitng minh rang BD L (SAC).
¢) Xac dinh duong vuong goc chung va tinh khoang cach gitta BD va SC.

..............................................................................................
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a7 | 2
Cho hinh chéop S.ABCD c¢6 day la hinh vuéng ABCD canh a, ¢c6 canh SA = h va vudng goc véi
miét phang (ABCD). Dung va tinh dé dai doan vudéng géc chung cia hai duong thang chéo
nhau:

a) SB va CD. b) SC va BD. c¢) SC va AB.

..............................................................................................
----------------------------------------------------------------------------------------------
..............................................................................................

co z
Cho t&t dién OABC c6 OA, OB, OC vuong goc v6i nhau déi mot va OA = OB = OC = a. Goi [
14 trung diém ctia BC. Hay dung va tinh d6 dai doan vudng géc chung cta cac cip duong
thang chéo nhau:

a) OA va BC. b) AI va OC.

..............................................................................................

..............................................................................................

..............................................................................................

..............................................................................................
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a9 | 5

Cho hinh lang tru ding ABC.A’B'C’ ¢6 day ABC la tam giac vudng tai A v6i AB = a, AC = 2a;

canh bén AA’ = 24. Hay dung va tinh d¢ dai doan vudng géc chung caa hai dudng thang BC’
va AA'.

[ sci20 | z
Cho hinh chép S.ABC c6 day 1a tam giac déu canh a. SA = 2a va vudng géc véi mat day. Tinh
khoang cach gitta hai duong thang SB va AC.

..............................................................................................

..............................................................................................

..............................................................................................
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ez | ;
Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day 1a hinh vuéng canh bang a, SA vuéng géc véi day va SA = a.
M la trung diém cta SB. Tinh khoang cach giita cac dudng thang:

a) SC va BD. b) AC va SD. c) SD va AM.

..............................................................................................

..............................................................................................

..............................................................................................

..............................................................................................

..............................................................................................

Cau trdc nghiém nhiéu phuong dn lua chon.

¢S Cau 1. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day la hinh vudng canh a va SA L (ABCD), SA = a.
Khoang cach tit § dén mat phang (ABCD) la

a 3a
$> Céu 2. Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh vuéng canh a. SA vudng géc véi mét phang
day (ABCD) va SA = a+/3. Tinh khoang céch giita hai dudng thang CB va SA.
a
@ 7 2a. @ av/2. @ a.

4> Cdu 3. Cho hinh léng tru ding ABC.A’B'C’ ¢6 tat ca cac canh bang a. Tinh khoang cach
gitta AB va CC'.

%. av/3. © V3. ) ?

$> Céu 4. Cho hinh chép S.ABCD ¢6 day 1a hinh vuéng canh a. Puong thing SA vuéng géc
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§5. Khoang cach trong khong gian

v6i mét phang day va SA = a. Goi M 1a trung diém ctia CD. Khoang cach tit M dén mit phing
(SAB) bang

@ a\2/§‘ ®) a. ©) av2. D) 2a.

$> Céu 5. Cho hinh hop chit nhat ABCD.A’B'C'D’ ¢6 AB = a, AD = b, AA' = c. Khang dinh nao
sau day la sai?

(A Khoang cach giita dusng thang AB va (A’B'C'D’) bang a.

Khoang cach giita duong thang AC va duong thang B'C’ bang c.

(C) Khoang céach giita duong thang AD va (A’B'C’'D’) bang c.

(D) Khoang cach giita duong thang A va (CDC') bang b.
¢S Cau 6. Cho hinh chop S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh vudng canh a, SA | (ABCD). Tinh
khoang céch tit diém B dén (SAC).

@ a ® av2 av2 av2
2 2 3 4 -

> Céu 7. Cho lang tru déu ABC.A'B'C’, biét AB = AA’ = a. Khoang cach tit diém A dén mit
phang (BCC'B’) bang

@ avi. @2?. 2?. ©a.

¢S Cdu 8. Cho hinh chép S.ABC c6 day la tam giac vuong tai B, AB=1, SA L (ABC), SA = 1.
Khoang céch tit diém A dén (SBC) bang

@ V2. g?. © 1. @;

$> Cau 9. Cho hinh chép S.ABC c6 SA vudng géc véi mat phang (ABC), AABC la tam giac déu
canh bang a. Khoang céch tit C dén mat phang (SAB) bang

3 3
%. ®) a. (©) 2a. %.

> Cau 10. Cho hinh chép S.ABC ¢6 day ABC 1a tam giac déu canh a. Canh bén SA = av/3 va
vuong géc véi mit day (ABC). Tinh khoang cach tit A dén mit phang (SBC).

avs av'15 a3

5 ® a. © =5 >

$> Cau 11. Cho hinh chép S.ABCD cé day ABCD 14 hinh vuong canh /34, canh bén SD = v/6a
va SD vudng géc véi mét phang day. Khoang cach gitta hai dudng thing SB va CD bang

@) av/3. av/2. (©) 2a. D) a.
> Cdu 12. Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh chit nhat véi AB = 2a, BC = a, tam giac déu
SAB nam trong mat phang vudng géc véi day. Khoang cach giita BC va SD la

5 2v/5 3
<)%@ G—gw ()gw ©®) aV/3.
$> Céu 13. Cho ti dién déu ABCD c6 canh bang 2a. Tinh khoang cach giita hai dudng thang
AB va CD.
@ av3. a2, oz s

$> Cau 14. Cho hinh chép S.ABCD ¢6 day ABCD la hinh vudng tdm O, canh a. Canh bén SA
vuéng géc véi day, géc SBD = 60°. Tinh theo a khoang cach gitta hai dusng thang AB va SO.
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av? ® av'6 av3 av's
2 4 - 3 5
¢S Cdau 15. Cho lang tru ding tam giac ABC.A'B'C’ ¢6 day 1la mot tam giac vuong cén tai B,
AB = AA’ =2a, M 1a trung diém BC. Khoang cach gitita hai duong théng AM va B'C béng
a 2a a1
> Cau 16. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh chit nhat. Khoang cach tit diém C
dén duong thang AD la

B C

) CB. CA. © CD. (D) CS.

$> Cau 17. Cho hinh chép S.ABCD cé day la hinh vuéng canh a, SA L (ABCD), SA = a+/3.
Khoang cach tit diém A dén mit phang (SBC) bang
3 3

@) aV/3. B) %. ©) 2av/3. %.
$> Cdu 18. Cho hinh hép chit nhat ABCD.A’B'C'D’ ¢6 AB = a\/3, AD = a, AA" = 2a. Khoang
cach tit A dén mit phang (BDD'B’) bang

@) 2a. av/3. ©) a. #.
¢S Cau 19. Cho hinh chép S.ABC c¢6 day 1a tam giac vuong tai B, AB = a, AC = 3a va SA vuong
géc véi mit phang day. Khoang céach tit C dén mat phang (SAB) bang

@) V2a. 2a. ©) a. ®) 2V 2a.
> Cdu 20. Cho hinh chép S.ABC c6 day la tam gidc vudng tai A, AB = a, AC = a\/2 va
SA L (ABC), SA = a. Khoang cach tit A dén mit phang (SBC) bang
av3 a a2 av/10
— > = D) s
$> Cau 21. Cho hinh 1ap phuong ABCD.A’B'C'D’ ¢6 canh bang a. Khoang cach tit diém A dén
mat phang (BDD'B') bang

@) aV/3. B) #. ©) 2a. #.
¢S Cdau 22. Cho hinh lang tru ding ABC.A’B'C’ ¢6 day ABC la tam giac vudng tai B, AB = a,
AA’ = a\/3. Khoang cach tit diém A dén mit phang (A’BC) bang
a3 a3 a2 a6
¢S Cau 23. Cho hinh chop S.ABCD c¢6 day 1a hinh vudéng canh «a, SA vudng goéc véi day, SA = a.
Khoang céch giita hai duong thang SB va CD la
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@ av/3. a\/i. @ 2a. @ a.

> Cau 24. Ban Khang mudén dung mot chiéc 1éu nhé c¢é dang
hinh chéop (tham khao hinh vé) trang tri cho sinh nhat em trai.
Mit day caa chiéce léu c6 kich thudc 1a 120 x 160 cm. P& dung dude
1éu c6 chiéu cao 150 cm thi ban Khang can chuén bi bon thanh
g6 dung khung c6 chiéu dai téi thiéu bao nhiéu? Biét rang cac

Y

thanh gbé ¢6 khoang cach tit chan dén dinh léu béng nhau. 5
@) 304/11 cm. 50v/11 cm. g
© 50+/13 cm. ) 30v/13 cm. ! &

160 cm

¢S Cdu 25. Cho hinh choép S.ABC c6 canh bén SA = a va vudng goc véi day, AB = a. Khoang
cach tir diém A dén SB bang

@ “f. “f. © g ®) av/2.
$> Céu 26. Cho hinh lang tru déu ABC.A'B'C’ ¢6 AB = a. Goi M, N 1an lugt 1a trung diém cta
AB va BC. Khoang cach gitta MN va mat phang (ACC'A’) bang
a3 a3 a2 a2
$> CAu 27. Cho hinh hop dting ABCD.A’B'C'D’, day la céc hinh thoi ¢6 canh bang av/3,
ABC = 60°. Goi M 1a diém thuéc canh BB'. Tinh khoang cach gitta hai dudng thang AM va

C'D.
a3 a3

3a 3a
R 5 R 07
¢S Cau 28. Cho hinh chép S.ACBD ¢6 day ABCD la hinh thang vudng tai A va B. Canh bén SA
vuéng géc véi day, SA = AB = BC = 1, AD = 2. Tinh khoang céach d tit diém A dén mit phéng
(SBD).
2 2 2
@d="22 ® d=1. @d:?‘l. ©d=7

¢S Cau 29. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh thang vudéng tai A va D véi
AB = 2a, AD = DC = a. Hai mit phang (SAB) va (SAD) cung vudng géc véi day. Goc giita
SC va méit day bang 60°. Tinh khoang cach d giita hai dudng thing AC va SB.

@d—“‘/_ ®) d = av/2. @d—za\/_ ®) d = 2a.

\/_
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%> Cau 30. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh vuéng canh g, tam giac SAD déu va
nam trong mat phang vudéng géc véi ddy. Tinh khoang cach d gitta hai dudng thang SA va

BD.
@d_“\/_ ®d=a. @d:“ﬁ_l. @d_“\_f

¢S Cau 31. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh thang vudng tai A va B véi
AB = BC = a,AD = 2a. Canh bén SA = a va vudng géc v6i mat phang (ABCD). Tinh khoang
céch d tit diém A dén mat phang (SCD).

@d:%. d_"\/_

©) d=aV2. D) d = 2a.

- o aa . PR R A X 21
¢S Cau 32. Cho hinh chop tam giac déu S.ABC c6 canh day bang a va canh bén bang %_.

Tinh khoang céch 4 tit dinh A dén mat phang (SBC).
a 3 3a
@d:Z. d:Z. @d:? Dd=—-

¢S Cau 33. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh vuéng tam O, canh a. Canh bén
a

\/_

5 . 9 2 - 2 , N A 9% &
va vuong goéc véi mat day (ABCD). Tinh khoang cach d tt O déen mat phang

SA =
(SBC).
@d:@. ®d=" 285. ©d=— \/_ Dd= %.

¢S Cdau 34. Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac vuong tai B, AB = 3a, BC =4a. Canh
bén SA vudng géc véi day. Géc tao béi gitta SC va day bang 60°. Goi M 14 trung diém cua AC,
tinh khoang cach d giita hai dudng thang AB va SM.

Sa 10av/3
d=". d=——". d =av/3. d =5a\/3.
%> Cau 35. Cho hinh chép ti gide déu S.ABCD c6 canh day bing 1, canh bén hop véi mét day
mét géc 60°. Tinh khoang cach 4 tit O dén mat phang (SBC).

V2 1 V7 V42

$> Cau 36. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh vuéng tam O, canh a. Canh bén SA
vuéng géc véi day, géc SBD = 60°. Tinh khoang cach d giita hai duong thang AB va SO.

@d—“‘f d—“\f @d—“\/_ @d—“\f
$> C@u 37. Cho hinh léing tru ABC.A’B'C’ ¢6 day 1a tam giac déu canh c6 d6 dai bang 2a. Hinh

chiéu vudng géc ctia A’ 1én mat phang (ABC) trung véi trung diém H ctia BC. Tinh khoang
céach d gitta hai duong thang BB’ va A’'H.

@ d=a. ®) d = 2a. @d_“ @d_“

¢S Cdau 38. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh chit nhat c¢6 AB = a\/— . Canh bén
SA = 2a va vudng géc véi mit day (ABCD). Tinh khoang céach d tit D dén mit phang (SBC).

@d_“‘f d_“‘/_ @d_2a\/_ @) d = av/2.

¢S Cau 39. Cho hinh chép S.ABCD ¢6 day ABCD la hinh vuong canh a, cac canh bén cia hinh
chép bang nhau va bang 2a. Tinh khoang cach 4 tit A dén mat phang (SCD).

V3 V3
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§5. Khoang cach trong khong gian

_a\/§ _a _2a\/7 _M
@d—T. d—z. @d—m. @d—m.

$> Cau 40. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuéng canh bang 1. Tam giic SAB
déu va nam trong mat phang vudng géc véi day (ABCD). Tinh khoang céch d tit A dén (SCD).

@A) d=1. d:g. @d_z\/_ D d="2.

$> Céu 41. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD 1a hinh thoi canh a. Tam gidc ABC déu, hinh
chiéu vudng géc H ctia dinh S trén mat phang (ABCD) trung véi trong tam ctia tam gidc ABC.
DPudng thang SD hop véi mit phang (ABCD) géc 30°. Tinh khodng cach d tit B dén mit phang
(SCD) theo a.

@ d=a. d—zN_. © d = av/3. ©) d=

$> Cdu 42. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh chi nhéat v6i AB = a,AD =2a. Canh
bén SA vudng géc véi day, goc gitta SD véi day bang 60°. Tinh khoang céch d tit diém C dén
mit phang (SBD) theo a.

V3

@d_Za\/_ d_a @dZT @d_a

$> CAu 43. Cho hinh chép S.ABC ¢6 day ABCD la hinh vudng canh a, tam O. Canh bén SA =2a
va vuong géc véi mit day (ABCD). Goi H va K lan luct 1a trung diém ctia canh BC va CD.
Tinh khoang cach d giita hai duong thang HK va SD.

2
® d =2a. ®d=3. ©d=7" ©d=1
¢S Cau 44. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh thang vudng tai A va B, AD = 2BC,

AB = BC = a\/3. Pudng thang SA vudng géc véi mat phang (ABCD). Goi E 1a trung diém cta
canh SC. Tinh khoang cach d tit diém E dén mat phang (SAD).
V3

@A) d =/3. d—a\/_ © d=aV3. ®d:7

$> Céu 45. Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac déu canh a. Canh bén SA = av/3 va
vuong géc véi mit day (ABC). Tinh khoang cach d tit A dén mat phang (SBC).

A d=— \/_ ® d=a. ©d= J_ Dd=—

$> Cdau 46. Cho hinh 1ap phuong ABCD.A'B'C'D’ ¢6 canh bang 1. Tinh khoang cach d tit diém
A dén mat phang (BDA').

V6 V2 3
$> CAu 47. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh vuéng tdm O, canh bang 4a. Canh
bén SA = 2a. Hinh chiéu vudng géc ctia dinh S trén mit phang (ABCD) la trung diém ctia H
ctia doan thang AO. Tinh khoang cach d gitta cac dudng théng SD va AB.

4 \/

@) d ="V ®) d = 2a. © d = 4a. ®d _3av2
=T
¢S Cdu 48. Cho hinh chép S.ABCD ¢6 day ABCD la hinh chtt nhat v6i AD = 2AB = 2a. Canh
bén SA = 24 va vudng géc voi day. Goi M, N 1an ludt 14 trung diém cta SB va SD. Tinh khoang
cach d tut S dén mit phang (AMN).

@ d = av/s. ®) d = 2a. @d—“

a\/_

V3 5

\/_

\/_ 3a
@d:7
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Chuong 7. Quan hé vubéng goéc trong khéng gian

¢S Cdu 49. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh chit nhéat véi AC = 2a,BC = a. Pinh
S cach déu cac diém A,B,C. Tinh khoang cach d tit trung diém M ctia SC dén mit phéng
(SBD).

@ d=a. ®d=—— ©) d=aV5s. Dd=—=

$> Cdu 50. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh vuéng canh bang a. Canh bén SA
vudng géc véi day, SB hop véi mat day mot géc 60°. Tinh khoang cach d ti diém D dén mét
phang (SBC).

V3

@d_a\/_ ®) d =a. © d=aV3. DFERE

$> Céu 51. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuéng tam O, canh bang 2. Puong
thang SO vuéng géc véi mat phang day (ABCD) va SO = /3. Tinh khoang cach 4 giita hai
duong thang SA va BD.

@) d=2. ®B) d=2. ©d= (D) d =2V2.

$> Cdu 52. Cho hinh chép S.ABC c¢6 day ABC 1a tam giac vudng tai A, AB = a,AC = a\/3. Tam
gidc SBC déu va nam trong mat phing vudng véi day. Tinh khoang cach d tit B dén mit

phang (SAC).
@d—“\/_ d—“\/_. ©d=a. @d—za\/_.

$> Cdu 53. Cho hinh hép chit nhat ABCD.A’B'C'D’ c¢6 day ABCD la hinh vudéng canh av/2,
AA’ = 2a. Tinh khoang céch d gitta hai dudng thang BD va CD'.

@ d=aV2. B d="2> ‘F @d_z‘“f D) d = 2a.

$> Cau 54. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh vuéng canh bang 10. Canh bén SA
vuong géc véi mat phang (ABCD) va SC = 10v/5. Goi M,N lan lugt 1a trung diém ctia SA va
CD. Tinh khoang cach d gitta BD va MN.

@) d = /5. ®) d = 10. © d=3V5. D) d=>5.
$> Cau 55. Cho hinh chép S.ABC c¢6 day ABC la tam giac déu canh a, SA vudng géc véi mit
phang (ABC); géc giita duong thang SB va mat phang (ABC) bang 60°. Goi M 1a trung diém
ciia canh AB. Tinh khoang cach d tit B dén mat phang (SMC).

@) d = av/3. d:g. ©d=a. ©) d=

¢S Cau 56. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh vudng véi AC = %—. Canh bén SA

vudng géc véi day, SB hop véi day goc 60°. Tinh khoang cach d gita hai dudng thang AD va

sC.
®d="2Y" \/_ ®d="2Y" \/— @d:g. @ d="2Y2 \/_

¢S Cdau 57. Cho hinh choép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuong tam O canh a. Canh bén
SA = av/2 va vudng géc véi day (ABCD). Tinh khoang cach d tit diém B dén mat phang
(SCD).

®d="

) 5

V30
5

a\/_

V6 V3

®) d = a\/3. @d_“ @ d=a.
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§5. Khoang cach trong khong gian

Céu trdc nghiém ding sai.

$> Cau 1. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh vuéng canh a tdm O, canh bén SA
vuong géc véi mat phang day (ABCD) va SA = a. Goi H, K lan lugt 14 hinh chiéu vuong g6CCuia
A 1én canh SD va O 1én canh SC.

a) OK la doan vudng goc chung caa BD va SC.

b) Poan vudng géc chung ctia SD va AB la AD.

¢) Khoang cach giita hai dudng thang SD va AB la —\/_

. 2
d) Khoang cach gitia hai dudng thang SC va BD la T\/_

$> C@u 2. Cho hinh chép S.ABC ¢6 SA L (ABC), SA = a, tam giac ABC 1a tam giac déu canh a.

a) Khoang cach gitta hai dudng thang SA va BC 1a T\/_

a\/_
a\/_
T

b) Khoang cach tit C dén mit phang (SAB) la

¢) Khoang cach tit A dén mit phang (SBC) la

d) Goi G la trong tam tam giac ABC. Khoang cach tit G dén mat phang (SBC) 1a

. av2l
21

> Cdu 3. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh chit nhat véi AB = av/2, AC = a\/3.
Canh bén SA = 2a va vudng géc v6i mat day (ABCD).
av/3

a) Khoang cach tit diém A dén mat phang (SBC) bang 5

) . N A o 2 N 2a+v/3
b) Khoang cach tu diéem D dén mat phang (SBC) bang a3\/_.

¢) Ké AK L SD tai K, khi d6 AK 1a dudng vudng géc chung cta hai dudng thang SD, AB.

- NN 2 S 5
d) Khoang cach gitta hai duong thang SD, AB bang %_.

$> Cau 4. Cho hinh chép S.ABC ¢6 day la tam giac vuong can dinh B, AB = a, SA vudng goc
v6i mat phang day va SA = 2a.
a) Khoang cach tit C dén mat phang (SAB) bang CB.

2 . N 2av/'5
b) Khoang cach tit A den mat phang (SBC) bang a;/_.
> 2 N A o 2 v a\/g
c¢) Khoang cach ti B déen mat phang (SAC) bang =
. N R0 » > . .~ R . ayv 17
d) Goi M la trung diém cua AB. Khoang cach d gitta SM va BC la T

> Cau 5. Cho hinh 1ap phuong ABCD.A’B'C'D’ ¢6 céac canh bang a.
\/§a

a) Khoang cach tir diém A dén duong thang A'B bang ——

b) Khoang cach tit diém A dén mat phang (A’BD) bang \/_a

¢) Khoang céch giita hai dutng thing A’B va B'C bing & 5.

d) Khoang cach giita hai duong thang A’B va B'D bang @.
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Chuong 7. Quan hé vubéng goéc trong khéng gian

¢ Cau 6. Cho hinh chép S.ABCD ¢6 day ABCD la hinh thang vudng tai A va B, SA | (ABCD);
SA =a;AB=BC =a; AD = 2a.
a) Khoang cach tit diém D dén canh BC 1a aV/2.
b) Khoang cach tit diém A dén (SBC) 12 a.
> ~ N o 2 A N 6
c) Khoang cach tu diém A den (SCD) 1a %.

d) Khoang cach giita hai duong thang AC va SD la Zﬁ.
¢S Cau 7. Cho hinh hop chtt nhat ABCD.A’B'C'D’ ¢6 day ABCD 1a hinh vuong canh a, AA" = 2a.
a) Do dai A'C bang a\/3.
b) Khoang cach tit A dén mat phang (BCC'B’) bang a.
¢) Khoang cach gitta B'D’' va AC bang 2a.
d) Khoang cach giita BD va CD' bing g

¢S Cau 8. Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh vuéng ABCD canh a, canh bén SA | (ABCD)
va SA = a\/6.

a) Khoang cach ti S dén duong thing AC bing 2v/2a.

b) Khoang cach tit diém C dén mit phang (SAD) bang a.

¢) Khoang cach giita hai dudng thang SB va CD bang a.

s N 2 . S 6

d) Khoang cach gitta hai duong thang SC va BD bang %_.
¢S Cau 9. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh chit nhat véi AB = 2a, AD = a. Hinh
chiéu ctia S 1én mit phang (ABCD) 1a trung diém H ctia AB va SCH = 45°,

a) BC L (SAB).

b) d(H, (SBC)) = ‘gﬁ
¢) Goi K 1a trung diém CD khi d6: CD L (SHK).
d) Khoang cach tit # dén mét phing (SCD) bing @

$> C@u 10. Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh vudéng canh bang a. Canh bén SA vudng
géc voi day va SA = av/2.

a) Géc giita hai mat phang (SBC) va (ABCD) la géc SBA.

b) Canh bén SC tao véi day goc 45°.

c¢) Canh bén SC tao véi méat bén (SAB) goc 60°.

d) Khoang cach giita hai dudng thang SA va BD1a d = av/2.

$> Cau 11. Cho hinh ling tru ding ABC.A’B'C’ ¢6 day ABC la tam giac déu canh a va A’A = 2a.
Goi M 1a trung diém ctia AA'.

a) Khoang céch tit A’ dén mat phang (ABC) bang 2a.

b) Khoang cach gitta hai duong thang B'C’ va AB 1a 3a.

¢) Khoang cach tit M dén miat phang (BCC'B’) bang %g.

2a\/ﬁ
19 °

d) Khoang cach tit M dén mat phang (ACB) bang
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§5. Khoang cach trong khong gian

Tu luén

& Bai 1. Cho hinh t dién ABCD c6 AB = a, BC = b, BD = ¢, ABC = ABD = BCD = 90°. Goi M,
N, P lan lugt 1a trung diém ctia AB, AC, AD.
a) Tinh khoang cach tit diém C dén duong thang AB.
b) Tinh khoang cach tit diém D dén mit phang (ABC).
¢) Tinh khoang cach giita hai duong thang AB va CD.
& Bai 2. Cho hinh ti dién ABCD c6 AB = a, BC = b, BD = ¢, ABC = ABD = BCD = 90°. Goi M,
N, P 1an ludt 14 trung diém cta AB, AC, AD.
a) Ching minh rang MN/BC. Tinh khoang cach giita hai dudng thing MN va BC.
b) Chiing minh rang MP/(BCD). Tinh khoang cach tit dudng thang MP dén mit phang
(BCD).
¢) Chiing minh rang (MNP)/(BCD). Tinh khoang céch giita hai mat phang (MNP) va
(BCD).
& Bai 3. Cho hai tam gidc can ABC va ABD c6 day chung AB va khéng cung nam trong mot
mét phang.
a) Ching minh réng AB L CD.
b) Xac dinh doan vudng goc chung cua AB va CD.

& Bai 4. Cho t& dién ABCD c6 céac canh déu bang a. Goi M, N tudng ting 1a trung diém cua
cac canh AB, CD. Chiing minh rang

a) MN la duong vudng goc chung cta AB va CD.
b) Céc cap canh dbi dién trong ti dién ABCD déu vudng géc véi nhau.

& Bai 5. Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a mot hinh vudéng canh a, mit bén SAD 12 mét tam
giac déu va (SAD) L (ABCD).

a) Tinh chiéu cao ctia hinh chép. b) Tinh khoang cach gitta BC va (SAD).

¢) Xac dinh duong vuong géc chung va tinh khoang cach gitta AB va SD.

& Bdi 6. Cho hinh chép SABCD, day ABCD 14 hinh thoi canh a ¢6 O 12 giao diém ctia hai dudng
chéo, ABC = 60°,50 L (ABCD),SO = a+/3. Tinh khoang céach tit O dén mat phang (SCD).

& Bdi 7. Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh vudéng canh a, SA = SB = SC = SD = a+/2. Goi
1, J 1an lugt 1a trung diém ctia AB va CD.

a) Ching minhAB L (S1J).
b) Tinh khoang cach giita hai duong thang AB va SC.
& Bai 8. Cho hinh chép S.ABCD ¢6 SA | (ABCD), day ABCD 14 hinh vuéng canh a, SA = a.
a) Tinh khoang céach tit diém S dén duong thang CD.
b) Tinh khoang cach tit diém D dén mit phang (SAB).
¢) Tinh khoang cach tit diém A dén méit phang (SCD).
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Chuong 7. Quan hé vubéng goéc trong khéng gian

& Bai 9. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 SA | (ABCD), day ABCD 1a hinh vuéng canh a, SA = a.
a) Chitng minh rang BC/(SAD) va tinh khoang cach giita BC va mat phang (SAD).
b) Chitng minh rang BD L (SAC) va tinh khoang cach giita hai duong thang BD va SC.
& Bai 10. Cho hinh hop chit nhat ABCD.A’B'C'D’ ¢6 AA' = a, AB=b, BC =c.
a) Tinh khoang cach gitta CC’' va (BB'D'D).
b) Xac dinh duong vudéng goc chung va tinh khoang cach gitta AC va B'D’
& Bai 11. Cho hinh 14p phuong ABCD.A'B'C'D’ ¢6 canh a.
a) Chitng minh rang hai méit phang (D’AC) va (BC'A’) song song véi nhau va DB’ vudng
géc véi hai méat phang d6.
b) Xac dinh cac giao diém E, F ctia DB’ v6i (D'AC), (BC'A’). Tinh d((D'AC),(BC'A")).
& Bai 12. Cho hinh chép S.ABCD c6 SA vudng géc véi mit phang (ABCD), SA = a, ABCD la

hinh thoi canh a, ABC = 60°. Goi G la trong tam tam gidc SBC. Khoang cach tit G dén mét
phang (SCD) bang

& Bdi 13. Cho hinh léing tru ABC.A’B'C’ ¢6 day ABC 1a tam giac déu canh a. Hinh chiéu vuéng
géc ciia A’ trén mat phang (ABC) la trong tam tam gidc ABC va géc giita canh bén va mit
day bang 60°. Khoang cach gitta hai dudng thang BC va AA’ bang

& Bai 14. Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh vuéng ABCD canh a va SA L (ABCD). Biét
mit phang (SBC) tao véi day mot gée 60°. Tinh khoang céch gita hai dudng thang BD va
SC.

& Badi 15. Nguoi ta dung mét cai léu cam trai c6 dang hinh chép ti gidc déu cé tat ca cac
canh bang nhau va bang 3 m trén mit dat bang phéng. Sau d6 tit dinh ctia 1éu, ngudi ta gin
mot béng den sao cho khoang cach tit dinh 1éu dén béng den bang 30 cm. Khoang cach tu
béng den dén mat dat xap xi bao nhiéu mét? (1am tron dén hang phan mudi).

& Bai 16. Trong mét chuyén du lich anh An ding gia dd ba chan Eié kep E ﬂ
dién thoai chup hinh (mét chiéc gia d6é cau tao gom hai phan: Phan tha

nhét 14 chan; phan th hai 1a dau kep dién thoai nhu hinh vé). Biét ring

gia d6 dudc mé ra sao cho ba gbc chan cach déu nhau mot khoang cach bang

120 cm. Tinh chiéu cao cta gia dd, biét chan cua gia dé dai 130 cm va dau

kep dién thoai dai 15 cm (két qud tinh centimet).

& Bai 17. Kim tu thap Kheops 6 Ai Cap c6 dang 1a hinh chép ti gide déu c6 canh day dai 262
mét, canh bén dai 230 mét. Khi xay dung kim tu thap ngudi Ai Cap c6 dai da tinh toan xay
dung mét dudng ham 14y sang tu nhién tit mét mit bén dén tdm ddy ngan nhit. Khoang
cach xay duong ham d6 1a bao nhiéu (lam tron dén chit sé thdap phdn thi nhat)?
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§6 THE TiCH
. LY THUYET CAN NHO

Phan khong gian dudc giéi han béi hinh chép, hinh chép cut déu, hinh ling tru,
hinh hép tuong tng dude goi 1a khéi chop, khéi chép cut déu, khéi ling tru, khéi
hép. Pinh, mit, canh, duong cao cta cac khéi d6 1an lugt 1a dinh, canh, dudng cao
ctia hinh chép, hinh chép cut déu, hinh lang tru, hinh hop tuong tng

¢ Thé tich ctua khéi chép c6 dién tich ddy S va chiéu cao i 1a
1

V==-h-S.
3

© Thé tich ctia khbi chép cut déu cé dién tich day l6n S, dién tich day bé '
va chiéu cao 4 1a

V== -h-(S+5+vS-5).

W[ =

& Thé tich ctua khéi lang tru c6 dién tich day S va chiéu cao / 1a

Nhan xét

& Thé tich khéi ti dién bang mét phan ba tich ctia chiéu cao tit mét dinh va dién tich

mat d6i dién véi dinh dé.

& Thé tich ctia khéi hop bang tich ciia mot mat va chiéu cao cta khéi hop tng véi mét dé.
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Chuong 7. Quan hé vubéng goéc trong khéng gian

1) Tam gidc vuéng

Cho AABC vudng tai A c6 M la trung diém ctia BC va dudng cao AH.
& BC?* = AB* + AC.

@AM:BM:CM:BTC.

1 1
AH?  AB2 + AC?’
& AC?=CH-CB; AB>* =BH -BC. Al

< Puong cao:

, 1
& Dién tich: |Spaape = 3 -AB-AC|.

2) Tam gidc vudéng cdn

Cho AABC vuong can tai A, c6 duong cao AH.

B
%
H
C
B
BC
& BC=ABV2=ACV?2;AB=AC = —.
V2 H
. B
¢ Puong cao: AH = TC
A C
AB*  AC?
A
B H C

<& Dién tich:|S = —
ien tic AABC 3 3

3) Tam gidc déu

Cho AABC déu canh a, dudng cao AH va tam O.
(canh)-v3 a3

¢ Puong cao: AH =

2 2
2 aV3 1 a\/3
& AO=-AH=——vaOH=-AH=—.
3 3 8 3 6
) h)2-v/3  d*V/3
<& Dién tich: |Shjpc = (canh)®- /3 _ ¢ V3
- 4 4
1) Hinh thang
Cho hinh thang ABCD c¢6 hai day AB va CD A B
& AH la chiéu cao cua hinh thang ABCD. / \
on , AB+CD
20 Dl@ll tich SABCD = T -AH | D I; C

& Néu hinh thang ABCD vudng tai A va D thi chiéu cao chinh 14 AD.
& Néu hinh thang can ABCD c6 day nhé AB va day 16n CD thi chiéu cao AH cta hinh

D—AB\?
thang la AH = \/ADZ— <CT> .
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2) Hinh binh hanh

Cho hinh binh hanh ABCD

& AH la duong cao cua hinh binh hanh. i /

§6. Thé tich

& Dién tich Sapcp = AH - BC B H C
— AB-AD-sin BAD.
3) Hinh chir nhat
Cho hinh ch@t nhat ABCD A D
© Duong chéo AC = BD = \/AB? + BC2. 0
¢ Dién tich |Sypcp = AB-BC =AB-AD)|. . .
4) Hinh thoi
Cho hinh thoi ABCD D

© AB=BC=CD =AD.

& AC L BD, O 1a trung diém ctia AC va BD.

© Dién tich

5) Hinh vudng

1
SaBcp = EAC-BD

:AB-AD-sin@.

Cho hinh vuéng ABCD canh bang a.

<& Pudng chéo AC = BD = (canh) -2 = av/2.

< Dién tich

Sapcp = (canh)? =d?|.

IV. PHAN DANG BAI TAP

Dang @ Thé tich khéi chdp déu, chép cut déu

© Thé tich ctua khbi chép c6 dién tich ddy S va chiéu cao & 1a

1
V=—-h-S.
3

© Thé tich ctua khéi chép cut déu cé dién tich day 16n S, dién tich ddy bé S’ va
chiéu cao /1 1a

1
V=zh(S+5+V58).
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Chuong 7. Quan hé vudng goc trong khéng gian

> Vidu 1

Cho khéi chép déu S.ABC c¢6 canh day bang a. Tinh thé tich khéi chép S.ABC biét canh
bén bang 2a.

[} o@z(/cazz
Goi M la trung diém ctia BC. Goi G 1a trong tAm tam giac S

ABC, do S.ABC 12 hinh chép déu nén SG L (ABC).
a3 a\/3

Vi AABC déu canh a nén AM = > = SpaBc = 1

TacoAG-%AM—g i-%

Do SG L (ABC) nén ASAG vuong tai G
a /1 A C
= SG=VSAZ—AG? = (|42 - L =V
1 & 3 a\/ 3'\/11 i
3 4 \/§ 12

Vay V= § SAABC SG =

$> Vidu 2

Cho hinh chép ti giac déu S.ABCD, canh day AB = 2a+/3, mat bén tao véi day géc 60°.
Tinh thé tich thé tich ctia khéi chép S.ABCD.

() L@éj[(i(l

Goi O 1a tam hinh vudéng ABCD va M la trung diém

CD, khi d6
CD 1 SM

{CD 1 oM

Suy ra ((SCD),(ABCD)) = (SM,0M) = SMO = 60°.

Vi S.ABCD 1a hinh chép déu nén SO L (ABCD), do dé

ASOM vudng tai O.

= SO = OM -tan60° = a\/3 - /3 = 3a.

Vay Vs apcp = %Sh - % (2a\/§)2 3a = 1243

$ Vidu3

Cho khbi chép cut tam gide déu ABC.A’B'C’ ¢6 chiéu cao bang 3a, AB = 4a, A’B' = a. Tinh
thé tich ctia khéi chép cut déu ABC.A'B'C'.

= CD L (SOM)

[ (@‘1(7[(2 Z
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§6. Thé tich

Dién tich tam giac déu ABC la

1 — 1
S1= EAB -AC -sinBAC = 2 -4a-4a-sin60° = 4v/34%. Al c

Dién tich tam giac déu A’B'C’ 1a
1 — ] 3a?
Sy = EA'B’-A’C’ -sinB'A'C' = 3 -a-a-sin60° = \/;a . A c

Thé tich khdi chép cut déu ABC.A'B'C’ 1a
1 32 \/3a 21v/3a° B
V=23 4\@a2+\/4\/§a2.%+\/}’ - \g_“ .

BAI TAP REN LUYEN

[ sai 1] .

N » ., X 2 A 6 - 2 o . o A
Cho hinh choép tam giac déu S.ABC c¢6 AB = a, canh bén SA = %. Tinh theé tich caa khoi

chop S.ABC.

..............................................................................................
..............................................................................................

ez | ;

Cho hinh chép ti gidc déu S.ABCD c6 canh day bang a va mét bén tao véi day mét géc 45°.
Tinh thé tich khoi chép S.ABCD.

..............................................................................................

..............................................................................................
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Chuong 7. Quan hé vubéng goéc trong khéng gian

[ scis | ;
Cho hinh chép tam gidc déu S.ABC c¢6 canh déay bang a, canh bén tao véi ddy mot géc 45°.
Tinh thé tich khéi chép S.ABC.

D e

co 2
Cho hinh chép déu S.ABC ¢6 canh day bang a, khoang céach giita canh bén SA va canh day
BC bang 34_a. Tinh thé tich khdi chép S.ABC.

..............................................................................................
..............................................................................................

[ scis | *

Cho hinh chép t& gidc déu S.ABCD c6 canh bén bang a, géc gitta canh bén hgp véi mat day
bang 60°. Tinh theo a thé tich khéi chép S.ABCD.

..............................................................................................

..............................................................................................
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[ scis -

Cho hinh chép ti gidc déu S.ABCD c¢6 d4y 1a hinh vuéng tAm O canh bang 2a. Goi I 1a trung

o
L d

R - < A ° » N A 9% & ™ 5 - s > A
diém cua SO. Biet khoang cach tit 7 den mat phang (SBC) bang %. Tinh theé tich cua khoi
cho6p S.ABCD.

e
/ Bdi 7 *
Mot sot dung do c6 dang hinh chép cut deu. Pay va miéng sot la cac \ ,

N A . 2~ ™ A 2 NG \ /)
hinh vuéng tuong ing c6 canh bang 60 cm, 30 cm, canh bén ctia sot dai | y

50 cm. Tinh thé tich cta sot.

..............................................................................................

Dang @ Thé tich khéi chdp c6 canh bén vudng géc véi mat ddy

Liac nay canh bén chinh la chiéu cao ctia hinh chép.

$> Vidu 4

Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac déu canh a. Canh SA vudng géc v6i mat
day (ABC) va SA = a/3. Tinh thé tich khéi chép S.ABC.

[} 0@‘1(77[(217,
az\/§ 1 a’

= Vsapc = 5 -SA-Sapc = 1

Tacd S =
a CO DABC 4 3
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Chuong 7. Quan hé vubéng goéc trong khéng gian

$> Vidu5

Tinh thé tich cta khéi chép S.ABCD. Biét day ABCD la
hinh vuéng canh a, SA L (ABCD), géc giita dudong thang
SB va mat phang (ABCD) bang 60°.

e oi gici. Do SA L (ABCD) va BA chiia trong (ABCD) nén SA L AB, suy ra SA = AB- tan SBA.

Vi SA L (ABCD) nén géc giita duong thang SB va mat phang (ABCD) bang SBA. Suy ra SBA =
60°.

Tu d6, ta c6 SA = a-tan60° = av/3. Mat khac, do dién tich hinh vudong ABCD 1& Sqpcp = a® nén
thé tich ctia khéi chép S.ABCD 1a

1 1 a*\/3
Vs aBcp = gSABCD'SA =3 @’ a3 = 3

BAI TAP REN LUYEN

[ scis | ;
Cho khbi ti dién OABC c6 OA, OB, OC d6i mot vudng géc véi nhau va OA =a, OB=b, OC = c.
Tinh thé tich cta khéi ti dién.

D e

[ sais | 2
Cho hinh chép tu giac S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuong canh a, SA = 2a vudéng goc véi
méat ddy. Tinh thé tich cta khdi chép S.ABCD.

..............................................................................................
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§6. Thé tich

a0 z
Cho hinh chép S.ABC c6 day la hinh tam gidc vudng can tai B va SA vudng véi (ABC). Biét
AC = 3a\/2 va géc giita canh bén SB va (ABC) bang 45°. Tinh thé tich ctia khéi chép S.ABC.

..............................................................................................
..............................................................................................

[ sai 11 | *
Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC 1a tam gidc déu canh a, SA vudng géc véi day ABC; géc gitta
2 mat phang (SBC) va (ABC) bang 30°. Tinh thé tich khéi chép S.ABC

..............................................................................................

ooz, ;
Cho hinh choép S.ABCD c6 day ABCD la hinh thang vuong tai A va B, AB=BC =a, SA =a va
vuong géc véi mat phang (ABCD). Khoang céch tit D dén mat phang (SAC) bang av/2. Tinh

thé tich V ctia khéi chép S.ABCD.

..............................................................................................

..............................................................................................
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Chuong 7. Quan hé vudng goc trong khéng gian

[ sci1s | ;

Cho hinh chép S.ABC ¢6 SA vudng géc véi mat phang ddy, tam gidc SBC déu canh a, géc gitta
mat phang (SBC) va mat phang day 1a 30°. Tinh thé tich cta khdi chép S.ABC.

..............................................................................................
..............................................................................................

e 14 | :
Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuong canh a va canh bén SA vuong goc v6i mat
day. Goi E 1a trung diém ctia canh CD. Biét khoang cach tit A dén mit phang (SBE) bang

2 N Z
?", tinh thé tich khéi chép S.ABCD theo a.

Thé tich khdi chép c6 mdt bén vudng géc véi mat ddy

(P)L(Q)
Stt dung tinh chat { (P)N(Q)=d = al(Q) dé tim chiéu cao ctia hinh chép.
ald,a C (P)
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§6. Thé tich

$> Vidu 6

Cho hinh chép S.ABC ¢6 day ABC la tam giac déu canh a. Mt bén SAB 1a tam giac déu
nam trong mit phang vuong géc véi day (ABCD). Tinh thé tich ctia khdi chép S.ABC.

(e (@‘z('jz'(é Z.

Do (SAB) L (ABCD) va tam gidc SAB déu nén chan duong cao S
ha tit S xuéng (ABCD) 1a trung diém M ctia AB.
av3

Tam giac SAB déu canh a nén SM = 5

Ta ¢6 Sapcp = a>.

1 a\/_ 2o a3\/§ A C

Vay V. == — .
ay VS.ABCD ) 6 \

BAI TAP REN LUYEN

[ sai 15 | x
Cho hinh chép S.ABCD ¢6 day ABCD la hinh vuéng canh a. Mat bén SAB la tam gidc déu
nam trong mat phang vudng géc véi day (ABCD). Tinh thé tich ctia khi chép S.ABCD.

..............................................................................................

[ e 16 ] %
Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh chit nhat v6i AB = 2a, AD = a. Hinh chiéu cta S 1én
(ABCD) la trung diém H ctia AB; SC tao véi day mot goc 45°. Tinh thé tich khoi chép S.ABCD.

..............................................................................................

..............................................................................................
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Chuong 7. Quan hé vubéng goéc trong khéng gian

a7 | z
Cho hinh chop S.ABC c¢6 day ABC la tam giac vudng can tai C; mat bén SAB la tam giac
déu canh a va ndm trong mit phéng vudng géc véi ddy (ABC). Tinh thé tich cta khdi chép

S.ABC.

----------------------------------------------------------------------------------------------

cm :
Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh thoi canh av/2, mét bén SAB la tam giac vudéng
can tai S va nam trong mét phang vudng géc véi ddy, SC = av/2. Tinh thé tich khéi chép

S.ABCD.

..............................................................................................
..............................................................................................

e 15 | z
Cho khdi chép S.ABCD c¢6 ABCD la hinh vudng canh 3a. Tam gidc SAB can tai S va nam
trong mat phang vudng géc véi day. Tinh thé tich khdi chép S.ABCD biét géc gitta SC va mat

phang (ABCD) bang 60°.

..............................................................................................
..............................................................................................
..............................................................................................
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§6. Thé tich

o
L d

[ sci20 | -

Cho hinh chép S.ABCD ¢6 day ABCD la hinh thoi canh a, mat bén SAB la tam gidc déu nam

: ez 6 .. o y
trong mat phang vuong goc véi day, SD = %—. Tinh theé tich khoi chép S.ABCD.

..............................................................................................

..............................................................................................

..............................................................................................

Dang @ Thé tich khéi Iang tru

Thé tich ctia khéi ling tru c6 dién tich day S va chiéu cao & 1a

$> Vidu7

Cho lang tru ding ABC.A’B'C’ ¢6 AA’ = a, day ABC la tam gidc vudng can tai A va AB=a.
Tinh thé tich V ctia khéi lang tru da cho.

, 1 3
[} 491(71(21 Ta co VABC.A’B’C’ = SAABC CAA! = EAB CAC-AA = %

$> Vidu 8

Cho léng tru tam giac ABC.A’B'C’ ¢6 day ABC 1a tam giac déu canh bang a. Hinh chiéu
vuoéng géc ctia A’ trén mit phang (ABC) trung véi trung diém H cia canh AB. Géc giita
canh bén cta lang tru va mat ddy bang 30°. Tinh thé tich cta ling tru da cho theo a.

[ D@‘z(ljzfézl

Ta ¢6 goc gitta canh bén AA’ v6i mat day (ABC) la géc A'AH va A’ (o4
P /

tanA’AH = —.
an Vi . N

3
Suy ra A’H = g -tan30° = GT.

Ak feee c
3 a*V3
Do d6 V — AH - Spppe— Y3 .4V _ @
6 4 8 .
B
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Chuong 7. Quan hé vubéng goéc trong khéng gian

BAI TAP REN LUYEN

521 | .
Tinh theo a thé tich V ca khéi hop chit nhat ABCD.A’B'C'D'. Biét rang mat phang (A’BC)
hop véi day (ABCD) mot géc 60°, A’C hop véi ddy (ABCD) mdt géc 30° va AA' = a+/3.

..............................................................................................
..............................................................................................

[ sciz2 |

Cho khéi ling tru ding ABC.A’B'C’ c6 ddy 1a tam gidc ABC vuéng tai A, AC = a, ACB = 60°.
Dudng thang BC’ tao v6i mat phang (AA'C'C) géc 30°. Tinh thé tich khéi lang tru da cho.

..............................................................................................

[ scizs | o

Cho hinh ling tru ABC.A'B'C’ ¢6 day 1a tam gidc déu canh a. Hinh chiéu vudng géc ctia diém
A’1én (ABC) trung véi trong tam tam gidc ABC. Biét khoang cach giita hai duong thang AA’

S 3 2 A )
va BC bing %. Tinh thé tich V ctia khéi lang tru ABC.A'B'C.

..............................................................................................
..............................................................................................
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[ scizs | -

Cho khéi hép ABCD-A’B'C'D’ ¢6 AB =8 cm, AD =5 cm, AA’ = 6 cm, BAD = 30°, goc gitta AA’
va (ABCD) bang 45°. Tinh thé tich ctia khdi hop.

..............................................................................................

..............................................................................................

25 2
Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D’ ¢6 day ABCD 1a hinh thoi tam O, canh bang a, BD = a\/3. Géc
gitta CC’ va mat day 1a 60°, trung diém H ctia AO 1a hinh chiéu vudng géc ctia A’ 1én mat
phang ABCD. Tinh thé tich V ctia khéi hop.

D e e

i 5
Cho khbi lang tru ABC.A'B'C’ ¢6 day la cac tam giac déu canh a, mat (ACC'A’) vudng géc véi
hai mét ddy, tam gidc A’AC can tai A va AA’ = b (a < 2b). Tinh thé tich ctia khéi ling tru

..............................................................................................

..............................................................................................
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oz | :
Cho hinh lang tru tam gidc ABC.A’B'C’ ¢6 day 1a tam giac déu canh 3 cm , canh bén 2v/3 cm
tao véi méit phang day mot gée 30°. Tinh thé tich ctia khéi léng tru ABC.A'B'C’.

..............................................................................................

i :
Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D’ ¢6 day 1a hinh chit nhat véi AB = /3 cm , AD = +/7 cm. Hai mat
bén (ABB'A’) va (ADD'A’) 1an ludt tao véi day nhiing géc 45° va 60°. Tinh thé tich khoi hop
néu biét canh bén bang 1 cm.

..............................................................................................
..............................................................................................

020 :
Cho lang tru ABCD.A’B'C'D’ ¢6 ABCD 1a hinh chit nhat AB =a, AD = a\/3,A/A=A'B=A'D =
2a. Tinh thé tich khéi ling tru ABCD.A'B'C'D'.

----------------------------------------------------------------------------------------------
..............................................................................................
..............................................................................................
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§6. Thé tich

B saitir
Céu tréc nghiém nhiéu phuong an lua chon.

> Cdu 1. Cho khéi ti dién OABC c6 cac canh OA, OB, OC d6i mét vudng géc véi nhau va
OA = a, OB = b, OC = c¢. Thé tich ctia khbi tit dién OABC bang

1 1
@V= Eabc. V= gabc. (©) V = 3abc. (D) V = abc.

$> Cdu 2. Cho khéi chép c6 dién tich day béng 3a® va chiéu cao bang 2a. Thé tich cua khéi
chép d6 bang

3
@) 6a°. 3a’. © 24°. D) %.

> Cdu 3. Mot do choi c6 dang khéi chép cut ti giac déu (hinh
vé) v6i 6 dai hai canh day lan lugt 12 3 cm va 5 cm, chiéu cao 1a
9 cm. Thé tich ctia khéi chép cut ti giac déu d6 bang

@) 151 cm?. (B) 441 cm?.

(©) 195 cm?. (D) 147 cm?.

$> Céu 4. Cho khéi chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng canh a, SA L (ABCD), géc giita
canh bén SB va mat phang day ABCD bang 60°. Thé tich khéi chép S.ABCD bang
3
a 3
3v/3d°. —_ 2 a. a.
$> Cau 5. Cho hinh lang tru tam giac ABC.A'B'C’ ¢6 AB, AC, AA’ 361 mot vudéng géc v6i nhau.
Biét AB = a, AC = 2a, AA’ = 3a, tinh theo a thé tich V cta khéi lang tru ABC.A'B'C'.

@AV =d. ® V =3d’. © V =6d’. DV =24’

&> CAu 6. Cho khéi ling tru ding ABC.A'B'C' ¢6 AB = AC = a, AA' = ay/2, BAC = 45°. Tinh thé
tich V ctia khéi léng tru da cho 1a

a a’ a a

$> Cdu 7. Cho hinh chép S.ABC ¢6 day 1a tam gidc déu canh 24, canh bén SA vudng géc véi
day va SA = a\/3. Tinh thé tich V ctia khoi chép S.ABC.

3 1
@V:Za3. BV =d. ©V =2d’V2. @Vzicﬁ.
$> Cau 8. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh chit nhat, AB = a, AD = 2a, SA vudng

géc véi day va SA = av/3. Thé tich ctia khdi chép S.ABCD bang

@) 4\/3§a3. 4/3a>. © 2\/3§a3. (D) 2v/3a>.

¢ CAu 9. Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh chit nhat c6 AB = 2av/3, AD = 2a. Mt bén
(SAB) 1a tam gidc déu va nam trong mit phang vuong géc véi day. Thé tich khoi chép S.ABD
la

@) 434> %§a3. © 4a>. D) 2v/3d%.

» /}/70” Duic Tai - 0889 971 004 199



Chuong 7. Quan hé vubéng goéc trong khéng gian

$> Cau 10. Cho hinh chép SABC, day 1a tam giac ABC vudng tai B, c6 AB = a\/3, BC = a. Tam
gidc SAC can tai S va thudc mat phang vuong géc véi day, méit phang (SBC) tao véi day mot
goc 60°. Thé tich khdi chép SABC la
33 3 33
a a a

$> Cdu 11. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day 1a hinh vuéng canh bang 2a. Tam gidc SAB déu va
nam trong mat phang vudng géc véi méit phang (ABCD). Thé tich caa khéi chép S.ABCD la
V3 V3 4a\/3
a a a
@) 1 5 ©) 4a>V/3. D) 3

$> Cau 12. Cho khdi chép tam gidc déu S.ABC biét AB = a va SA = 2a. Tinh chiéu cao cta
khéi chép S.ABC.

@v-2 ®v= ©v- ©v =

¢ Cdu 13. Cho khéi chép c6 dlen tich day S =12 va chleu cao h=5. Thé tlch cta khéi chép
da cho bang

@) 60. 20. (©) 30. (D) 80.

$> Cau 14. Cho khéi lang tru cé dién tich ddy bang 15 va chiéu cao bang 10. Tinh thé tich V
cta khéi lang tru da cho.

@)V =50. BV =175. @v:é—s. (D) V = 150.

&> Cau 15. Cho khéi hop ABCD.A'B'C'D' ¢6 day ABCD la hinh thoi canh 24, ABC = 120°,
AA’ = av/2 va géc gitta AA’ va mat phang (ABCD) bang 45°. Thé tich khéi hop bang bao
nhiéu?

@ as. V3d3. @ 4/3a3. @ 2/3a°.
4> Céu 16. Cho khoi chép cut déu ABC.A’B'C’ ¢6 dudng cao h = 3 cm, hai mat day ABC, A’B'C’
¢6 canh tuong dng 1an lugt 13 4 cm, 2 cm. Tinh thé tich khéi chép cut.

@) 4 cm?, (B) =43 cm?. © 7v/3cem?. (D) 6v/3 cm?.
4> Cdu 17.Cho khbi chép S.ABC cé day 1a tam giac vudng can tai s
A, AB =2; SA vudng géc vii day va SA = 3 (tham khao hinh vé bén).
Thé tich khéi chép da cho béng

@) 12. 2.

© 6. D) 4.

) 3

\/ 141

$> Cau 18. Cho hinh chép S.ABCD ¢6 day ABCD 1a hinh thang vudng tai A, B. Biét SA vudng
géc véi day, AB = BC = 2a; AD = 4a; géc gitta mit phang (SCD) va ddy bang 60°. Thé tich khéi
chép S.ABCD bang bao nhiéu?

8v/6a> 464> 8v/6a>
@ V;“. V;“. © Vl;“. ©) 4v/64°.
$> Cau 19. Thé tich cta khéi lap phuong canh bang 3 1a
@) 6. 1. © 9. (D) 27.
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$> CAu 20. Tinh thé tich khéi ti dién déu cé tit ca cac canh bang a
2 1
@) a’. 1—\/2_a3. © Ea3. (D) 6a°.
> Cdu 21. Cho khéi chép tam giac déu S.ABC c6 canh day AB = 2a, canh bén SA = av/2. Thé
tich khéi chép da cho bang
2 2 2
® vae', 2 © e, ® e,
$> CAu 22. Cho hinh ling tru ding tam gidc ABC.A'B'C’ ¢6 day la tam giac déu canh bang
a. Biét mit phang (A'BC) tao v6i day mot géc 60°. Thé tich khéi lang tru da cho 1a

2 3 3 3

@2614\/5- a;/? ©3a8\/§. ®3a4\/§-
$> Cau 23.Cho khoéi ling tru ding ABC.A'B'C' ¢6 day 1a tam giac 4’ You
vuong can tai A, AC = AA’ = 2 (tham khao hinh vé bén). Thé tich
khéi lang tru da cho bang

@) 2. B) %

4 A C
© 3. © 4.
B

$> CAu 24. Cho hinh ling tru ding ABC.A'B'C’' ¢6 day 1a tam gidc déu canh a, AA’ = av/2.
Thé tich V cta khéi lang tru bang

@v -V ®v- ©v-= DV =

$> Cau 25. Cho khdi chép cut déu ABCD.A'B'C'D’, day ABCD va A’B'C'D’ ¢6 do dai canh lan
luot 14 6a va 3a, d6 dai canh bén bang 4a. Tinh thé tich cta khéi chép cut déu ABCD.A'B'C'D'.
3 3 3 3
@3612/5. a\2/4_6. ©21a2\/4_6. ®a\2/H.
> Cau 26. Cho khéi chép S.ABC c6 SA vudng géc véi day, SA = 4, AB =6, BC = 10 va CA = 8.
Tinh thé tich V cta khéi chép S.ABC.

\/_a \/_a‘

AV =32 BV =192. (©) V = 40. D)V =24.
$> Cdu 27. Cho khdi lang tru cé dién tich day B = 44® va chiéu cao i = a. Thé tich cta khoi
lang tru da cho bing

2 3 4 3

—a’. 4a3. —-a. 2a3.
3 3

> Cdu 28. Cho khéi chép c6 dién tich day S = 7a* va chiéu cao h = a. Thé tich ctia khéi chép

da cho bang
73 73 73 3
@ga. Ea. ©§a. D) 7a°.

$> Cau 29. Cho khéi hop chit nhat c6 3 kich thudc 3; 4; 5. Thé tich ctia khoi hép da cho bang?
@ 10. 20. © 12. (D) 60.

$> Cdau 30. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la Ullﬁnh chtt nhat c6 AB =a, AD = 2a; SA

vuéng géc véi day, khoang cach tir A dén (SCD) bang X Tinh thé tich ctia khdi chép theo a.

415 415 2f 2f
Ol 5 © 15 D) 5
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Chuong 7. Quan hé vubéng goéc trong khéng gian

$> Céu 31. Cho hinh chép S.ABC cé day 1a tam giac déu canh a. Biét SA = 2a va vudng géc
v6i mat phang (ABC). Thé tich ctia khéi chép S.ABC bang
a’\/3 a3
o ® V3. © = OESSS
$> Cdu 32. Cho hinh chép déu S.ABCD c¢6 canh AB = a, géc gilta dudng thang SA va mit
phang (ABC) bang 45°. Thé tich khéi chép S.ABCD la
a’ a3\/§ a’ a3\/§
O : © —. ® :
3 6 6 3
4> Cau 33. Thé tich khéi lang tru c6 dién tich day B va c6 chiéu cao 4 1a
4 1
(A) Bh. 3B © 3B (D) 3Bh.
$> Céu 34. Cho hinh chép cut déu ABC.A'B'C’. Tt giac AA’B'B 1a hinh gi?
(A Hinh vudng. Hinh thoi. (©) Hinh thang can. (D) Hinh chit nhat.

$> Cdu 35. Mot khdi lang tru tam gidc c6 day 1a tam gidc déu canh bang 3, canh bén bang
24/3 tao véi mit phang day moét géc 30°. Khi d6 thé tich khéi lang tru 1a
@ 9 27 273 93
4’ 4 4 4
$> CAu 36. Tinh thé tich khéi ti dién déu cé tat ca cac canh bang a
2 1
@) a’. £a3. © —d’. (D) 6a°.
12 12
~ < o ~ ~ N . A 3 <A
$> Cau 37. Cho hinh lang tru ABC.A’B'C’ ¢6 day ABC la tam giac déu canh a, AA’ = ;. Biét
rang hinh chiéu vuong géc ctia A’ 1én (ABC) 1a trung diém BC. Thé tich ctia khéi ling tru
ABC.A'B'C'1a
3 \/5 3 3 \/5 3 \/6 2 3
a a a a
O 8 © = © 3

$> Cdu 38. Cho khéi chép S.ABCD c6 day 1a hinh vudéng canh a, SA vudéng géc véi day va

7 2 3 2 2, . b A , ~
khoang cach tu A den mat phang (SBC) bang %—. Tinh theé tich caa khoi chép da cho.

a’ \/§a3 a’
@V:?. BV =d. ©V= 5 @V:?

$> Céu 39. Cho hinh chép S.ABC c¢6 day ABC la tam gidc déu canh a. Biét SA L (ABC) va
SA = a+/3. Tinh thé tich khéi chép S.ABC.

a’ a’ as\/g 3a3

@ 1 5 © 1 ©) i
4> Cdu 40. Cho khdi chép c6 dién tich day B = 3 va chiéu cao i = 2. Thé tich khéi chép da
cho bang

@) 6. 12. © 2. D) 3.
$> Cdu 41. Cho liang tru tam giac ABC.A’B'C’ ¢6 day la tam giac déu canh g, géc giiia canh
bén va mat day bang 30°. Hinh chiéu ctia A’ 1én (ABC) 1a trung diém 7 ctia BC. Thé tich khéi
lang tru da cho bing

a3 a3 a3 a3
® R R
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§6. Thé tich

Céu trdc nghiém ding sai.

¢ Cau 1. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1 hinh thoi, BAD = 120°, AB = a. Hai mit
phéng (SAB) va (SAD) ciing vudng géc véi day. Goi M 1a trung diém ctia BC, biét AMS = 60°.
a) SA L (ABCD).
b) SA =3a.
a3
2
d) Khoang cach tit D dén mit phang (SBC) bang %.

¢) Vsapcp =

$¢> CAu 2. Cho hinh lang tru ding ABCD.A'B'C'D’' ¢6 day ABCD la hinh chit nhéat, AB = a,
AD = aV2, AB' = aV/5.

a) Céng thic tinh thé tich hinh léng tru la VapcpaBC'D = SABCD AA.

b) Dién tich hinh chit nhat ABCD bang a*v/2.

¢) Chiéu cao cta hinh lang tru bang a.

d) Thé tich ctua khdi ling tru bang 243v/2.

$> Céu 3. Cho hinh ling tru ding ABC.A’B'C’ ¢6 day ABC la tam giac déu canh bang a va géc
nhi dién [A’, BC,A] bang 30°.
a) Géc nhi dién bang géc A’MA, véi M 1a trung diém ctaa BC.
23
a

b) Dién tich day cua hinh lang tru la Sypc = 1

¢) Chiéu cao cta hinh ling tru bing a.
. P v 3d®
d) Thé tich khéi ling tru bing %.

$> Cau 4. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh thang vuong tai A va D ¢6 AB = 2,
AD = CD = 1, SA vudng géc v6i mit phang (ABCD), géc giita duong thang SC va méat phang
(ABCD) bang 60°. Goi M la trung diém ctia doan thang SB.

a) Géc gitta dudng thing SC va mat phing (ABCD) 1 gée SCD.

b) Chiéu cao ca khéi chép S.ABCD bang V6.

0 fe v N 6
c¢) The tich caa khoi chép S.ABCD bang g

o Ao 42 S 6
d) Thé tich ciia khéi chop M.BCD bing %
> Céau 5. Cho hinh chép S.ABC ¢6 day ABC 1a tam giac déu canh g, canh bén SA vudng géc
v6i mat phang (ABC) , biét géc giita canh SC va mat day bang 60°.
a) Chiéu cao ctia hinh chép S.ABC 1a SA.
b) Géc giita SC va mit phang (ABC) bang géc SCA.
N . ., Y Clz\/§
c¢) Dién tich tam giac ABC bang .

2
3

d) Thé tich khéi chép S.ABC bing “Z.

$¢> Cau 6. Cho hinh lang tru ding ABC.A'B'C’ ¢6 day la tam giac vudng cén tai A c6 AB =

2
< A [N - .z M 3
AC = a. Biét dién tich tam giac A’BC bang a ;/_

2

a) Dién tich day cta lang tru la Suzc =d?. b) D6 dai dudng cao cia lang tru bang g.
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Chuong 7. Quan hé vubéng goéc trong khéng gian

3 3

¢) Thé tich khéi ling trula Vv = % d) Thé tich khéi chép A.A'B'C' 1a V' = %

$> Céu 7. Cho hinh lang tru tam giac déu ABC.A'B'C’ ¢6 canh day bang 6. Biét rang géc gitia
(A'BC) va (ABC) 1a 30°.

a) Dién tich day ctia hinh lang tru da cho la Syzc = 9v/3.

b) Hinh lang tru da cho c6 chiéu cao i = 3+/3.

¢) Thé tich khéi ling tru ABC.A'B'C' 14 Vygcarper = 27V/3.

d) Thé tich caa ti dién A’/AMN bang 3v/3 véi M, N 1an lugt 1a trung diém canh BB/, CC'.

$> Céu 8. Cho hinh chép S.ABC c6 ABC 1a tam giac déu canh a va canh bén SA vudng géc véi

a
SA=—.
2 2
A s PPN . . 3
a) Dién tich day ctia hinh chép S.ABC la a ;/_
. ) \ 33
b) Thé tich ctia khéi chép S.ABC bing & gf
c¢) Géc tao boi mat phang (SBC) va mit phang (ABC) bang 60°.
N ° o A X 3 3
d) Goi P,Q 1an lugt 12 trung diém SB,SC. Thé tich khéi chép A.BCOP bing & 1\2f'

$> Cau 9.Cho hinh chép S.ABC c6 day la tam giac S
ABC vuéng tai B ¢6 AB = 1, ACB = 30°. Biét SA vuong
géc v6i mat day va SA = 2. Goi H 14 hinh chiéu cta
A trén SB. Khi do

a) d(A,SB) = AH.

b

b) d(B,(SAC)) = L=,
c) BC =/3.

R oz A , M \/§
d) Thé tich khoi chop S.ABC bang <

$> Céu 10. Cho hinh ling tru tam gidc déu ABC.A’B'C’ ¢6 canh ddy bang 2a, khoang cach ti
diém A’ dén mat phang (AB'C’) bang #.

a) Trong mit phang (A’B'C'), ké A’H | B'C' tai H. Khi dé B'C’ L (AA’H).

b) d((ABC),(A'B'C’)) =a.

¢) Dién tich day cta lang tru la a2v/5.

d) Thé tich khdi lang tru 1a a3v/3.

$> Cdu 11. Cho hinh chép S.ABC c¢6 mit bén (SAB) vudng géc véi mit day va ASAB déu canh
2a. Biét AABC vudng tai C va canh AC = a/3.

a) SH 1 (ABC).

b) d(S,(ABC)) = aV/3.

¢) Khoang cach tit C dén mat phang (SAB) bang %5'

3
d) Thé tich ctia khéi chép S.ABC bing %
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$> Céu 12.Cho hinh lang tru tam giac déu A c
ABC.A'B'C’ ¢6 canh day biang 2a, canh bén bing N
a. Goi H 14 trung diém canh B'C’. Khi d6

a) B'C' L (AA'H).

b) Géc giita canh bén va mét day bang 90°.

¢) Thé tich khéi ling tru 12 a3V/3.

d) M 132 mét diém nam trén canh AA’. Thé tich

3
khéi chép M.BB'C'C 1a & ;/g

¢S Cau 13.Cho hinh chép S.ABC c6 mat bén (SAB) vuéng S
géc v6i mat day va tam gidc SAB déu canh 2a. Biét tam
gidc ABC vudng tai C va canh AC = av/3. Khi d6

a) SH L (ABC).

b) d(S,(ABC)) = a\/3.

¢) d(C,(SAB)) = @

3

d) Thé tich ctia khéi chép S.ABC bing %

$> Cdu 14.Cho hinh chép déu S.ABCD c6 day canh a
va chiéu cao SO = 2a. Goi M,N, P, Q lan ludt 1a trung
diém caa SA,SB,SC,SD. Khi d6

a) Thé tich khoi chép déu S.ABCD 1a 24°.

b) Khoang cach giita hai mit phang (MNPQ) va

(ABCD) bang a.
2
¢) Dién tich da gidc MNPQ 1a %
743

d) Thé tich khéi chop cut déu ABCD.MNPQ 1a ~=.

$> Cau 15.Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D’ ¢6 day la
hinh thoi canh 3a, ABC = 60°, AA’ = 24. Dinh A’
cach déu ba dinh A,B,C. Goi G la trong tam cuaa
tam giac ABC. Khi d6
a) Dién tich hinh thoi ABCD bang 94%V/3.
b) P6 dai duong cao cua hinh hop
ABCD.A'B'C'D’ bang av/3.
¢) Thé tich cta khéi hop ABCD.A'B'C'D' bang
9a3\/§

5
3
e s o A ~ M 3
d) Thé tich cta khoi chép AGC'C bang a ;/_
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Chuong 7. Quan hé vubéng goéc trong khéng gian

$> Céu 16.Cho khoéi chép tam giadc déu S.ABC c¢6 canh
day biang a, géc gitta mét bén va mat ddy bang 45°. Goi
1,J,K lan ludt 1a trung diém ba canh BC, AC, AB va O la
trong tam tam giac ABC. Khi d6

a) Pudng cao ctia khoi chép S.ABC 1a SO.

b) Do dai canh bén cta khéi chép 1a M

a3

¢) Thé tich V cta khoi chép S.ABC 1a R
P

d) Thé tich V ctia khéi chép S.IJK 1a 2 9%

¢S CdAu 17.Cho hinh chép S.ABC ¢6 day la tam giac
vuong can tai B, AB = BC = a. Canh bén SA vuong
géc véi mit phang day (ABC) va SA = a. Goi I 1a
trung diém cta AC va H 1a hinh chiéu vudéng géc
cua [ lén SC.
a) Do dai duong cao ctia khdi chép S.ABC bang a.
3
b) Thé tich khéi chép S.ABC 1a %
3

¢) Thé tich khéi chép S.ABI 1a %

a2
36

d) Thé tich khbi chép I.BHC la

$> Céu 18.Cho hinh ling tru tam giac déu ABC-A’B'C' ¢c6 A c
canh d4y bang 2a, khoang cach tit diém A’ dén mit phing NN
s 3 O
(AB'C') bing %_ CrE B
a) Trong mit phang (A'B'C’), ké A’H1B'C’ tai H. Khi K .
do B'C' 1 (AA’'H).
b) d((ABC),(A’B'C")) =
¢) Dién tich day cta lang tru la a2v/5.
d) Thé tich khéi lang tru la a3v/3.

¢> Cdau 19.Cho hinh chép S.ABCD c6 day
ABCD la hinh thang vuong tai A va B, AB =
1 2
BC = EAD =a, goi H la trung diém canh AB.
Tam gidc SAB déu va nam trong mét phang
vuong goc véi day. Khi do
a) SH L (ABCD).

. 3V3
b) The tich VS.ABCD = a ;/_
3
d 2
C) The tich Vsacp = a g/_

d) Khoang cach tu diém C dén mit
phang (SAD) bang a.
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Tu luén

& Bai 1. Cho khéi chép déu S.ABC, day c6 canh bang a, canh bén bang b. Tinh thé tich caa
khoi chép dé. Tt d6 suy ra thé tich ctia khéi tit dién déu cé canh bang a.

& Bai 2. Cho khéi chép déu S.ABCD, ddy c6 canh 6 cm. Tinh thé tich ctia khéi chép dé trong
cac truong hgp sau:

a) Canh bén tao véi méit day mot géc bang 60°.

b) Mat bén tao véi mat day mot géc bang 45°.
& Bai 3. Cho hinh chép ti gidc déu S.ABCD c6 tit ca cac canh déu bang a va c¢6 O 1a giao
diém hai duong chéo cta day.

a) Tinh khoang cach gitta hai dudng thang AC va SB.

b) Tinh thé tich cta khéi chép.
& Bai 4. Cho hinh chép déu S.ABCD c6 cac canh bén va cac canh ddy déu bang a.

a) Ching minh rang cac tam giac ASC va BSD 1a tam gidc vudng can.

b) Goi O 1a giao diém ctia AC va BD, chiing minh réng dudng thing SO vudng géc véi mét
phang (ABCD).

¢) Chiing minh rang géc giita duong thang SA va méat phang (ABCD) bang 45°.
& Badi 5.Mot loai den da mubi c6 dang khéi chop ti giac déu (Hinh 97). Tinh theo a thé
tich ctia den da mudi d6, gia st cac canh day va cac canh bén déu bang a.
& Bdi 6. Cho khéi ling tru ding ABC.A'B'C’ ¢6 AA' =5 em, AB = 6 cm, BC = 2 em, ABC = 150°.
Tinh thé tich caa khdi lang tru.
& Bdi 7. Cho hinh lang tru tam gidc déu ABC-A'B'C' ¢6 AB = a, géc gitta hai mét phang
(A'BC) va (ABC) bang 60°.

a) Tinh khoang cach gitia hai day ctia hinh lang tru.

b) Tinh thé tich cta khéi lang tru.
& Bai 8. Cho khdi lang tru ABC.A'B'C’ ¢6 day 1a cac tam giac déu canh a, A’/A = A'B=A'C = b.
Tinh thé tich khdi ling tru.
& Bdi 9. Cho hinh hép ding ABCD.A’B'C'D’ ¢6 canh bén AA’ = 2a va day ABCD 1a hinh thoi
c6 AB = a va AC = a\/3.

a) Tinh khoang cach gitta hai dudng thang BD va AA'.

b) Tinh thé tich ctia khéi hop.
& Bai 10. Cho hinh lang tru ding ABCD.A'B'C'D’ ¢6 day ABCD 1a hinh vudng canh a. Géc
gitta duong thang AC’' va mit phang (ABCD) bang 60°.

a) Ching minh rang hai mat phang (ACC’'A’) va (BDD'B’) vudng géc véi nhau.

b) Tinh khoang cach gitta hai dudng thang AB va C'D'.
& Bai 11. Tt mét tAm ton hinh vuéng c6 canh 8 dm, bac Hung cit bd bén phan nhu nhau &

bon géc, sau d6 bac han cac mép lai d€ dude mét chiée thung (khong cé nap) nhu hinh bén
dudi.
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Chuong 7. Quan hé vubéng goéc trong khéng gian

a) Giai thich vi sao chiéc thiing ¢6 dang hinh chép cut.
b) Tinh canh bén ctia thung.
¢) Hoéi thung c6 thé chita dudc nhiéu nhat bao nhiéu lit nuéc?

1 dmy ol D c
1 dm \\\ \\ // //’ %/ \ D/ C/
~_ \\\\\\\\ 3 dm /////// -
p[_ e g D c D c
x| ©
z N o0
o)A BN A B A B
/// // \\ \\\ \\7 / A/ B/
A/ BI A/ B/

& Bai 12. Tinh thé tich cta khéi chép cut luc gidec déu ABCDEF -A'B'C'D'E'F’ v6i O va O’ 1a
N a
tam hai day, canh day 16n va day nho lan lugt 1a a va X 00 =a.

& Badi 13.Nguoi ta xay dung mot chan thap bang bé tong c6 dang khbi

chép cut ti gidc déu. Canh day dudi dai 5 m, canh day trén dai 2 m, 0
canh bén dai 3 m. Biét réng chan thap dude 1am bing bé tong tuoi

v6i gia tién 1a 1470000 dong/m3. Tinh s6 tién dé mua bé tong tuoi lam

chan thap theo don vi dong.

& Bai 14. Mot miéng pho mat c6 dang khéi lang tru ding véi chiéu cao 10 cm va day 1a tam
giac vudng can c6 canh géc vuong bang 12 em. Tinh khéi luong ctia miéng pho méat theo don
vi gam, biét khéi luong riéng ctia loai pho méat dé 1a 3 g/cm?.

$> Céu 20. Cho hinh chép S.ABC c6 day 1a tam giac ABC déu canh 2, tam gidc SBA vudng tai
B, tam gidc SAC vuong tai C. Biét géc giita hai mit phang (SAB) va (ABC) bang 60°. Thé tich
khéi chép S.ABC 1a bao nhiéu (két qud lam tron dén hang phan tram)?

¢S Cau 21. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh binh hanh va AB =2, AC =4, BC =
24/3. Tam gidc SAD vudng can tai S, hai mat phang (SAD) va (ABCD) vuong géc nhau. Thé
tich khoi chép S.ABCD 1a bao nhiéu?

$> Cdu 22. Cho khéi lang tru ding ABC.A’B'C’ ¢6 day ABC la tam gidc vudng can tai B. Biét
C'A = a\/2 va AC'C = 45°. Thé tich ctia khéi lang tru da cho bang bao nhiéu?

&> C@u 23. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy 1a hinh thoi canh biing v/2; ABC = 60°; canh SA
vuong goc véi day, géc giita mat phang (SCD) va mat day bang 60°. Tinh thé tich khéi chép
S.ABCD (két qud lam tron dén hang phan tram).

$> Cau 24. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh chit nhat; ASAB déu canh a va nam
trong mit phang vudng géc véi (ABCD). Biét SC tao véi (ABCD) mot géc bang 30°. Tinh thé
tich V ctia khi chép S.ABCD.

¢S CdAu 25. Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh vudng, canh SA vuéng goc véi day, goc gitia
duong thing SB va méit day bang 60°. Goi M, N, P 1an lugt 14 hinh chiéu vudng géc ctia A 1én
cac dudng thing SB, SC, SD, khoang cach gitta hai dudng thing MN va BD bang 3v/2. Tinh
theé tich khéi chop S.ABCD (két qud lam tron dén hang don vi).
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4> Céu 26. Cho khoi lang tru ABC.A'B'C’ ¢6 day ABC la tam giac vuéng tai A, AB = a, BC = 2a.
Hinh chiéu vuéng géc cia dinh A’ 1én mat phang (ABC) la trung diém H ctia canh AC. Géc
.~ . v 2 N ™ 2o s Ae v ~ M k k
gitta hai mat phang (BCB'C’) va (ABC) bang 60°. Thé tich khoi lang tru da cho bang icﬁ,
m
trong d6 k, m 1a cac s6 tu nhién nguyén t6 cung nhau. Tinh gia tri biéu thic m — k.

& Bai 15. Cho hinh chép S.ABC c¢6 day ABC la tam gidc déu canh bang 1. Biét khoang cach
V15

o ti C dén mit phang

) , 5 ) 9
tit A dén mit phing (SBC) 1a %, tit B dén mit phing (SAC) 1a

v 30 % ~ ., £ Ly ., . 2
(SAB) la >0 va hinh chiéu vudng goéc cua S xuong day nam trong tam giac ABC. Tinh thé
tich khéi chép S.ABC.

> CAéu 27. Mot chiéce 1ong den kéo quan cé hinh lang tru luc gidec déu N

v6i canh day 8 cm. Biét tong dién tich cac mat bén cta chiéc long den
nay bang 1536 cm?. Tinh thé tich cta chiéc 16ng den d6 (két qud lam tron
dén hang don vi cm?). K
NN
8 cm
$> CAu 28. Mot khdi g6 hinh 1ap phuong c6 d6 dai canh bang x
(cm). O chinh gitta mot mat ctia hinh 1ap phudng ngudi ta duc g
mot 16 hinh vuéng thong sang mit doi dién, tAm ctia 16 hinh A .
vudng la taAm ctia mat hinh lap phuong, cic canh 16 hinh vuong e n”ﬁt_/_flj
song song vdi cac canh ctia hinh lap phuong va c6 d6 dai y (cm) e j”fj :j 1 -
nhu hinh vé bén. Biét riing x = 80 cm, y = 20 cm va thé tich V b
ctia khoi g6 sau khi duc c¢6 dang a-10° (cm?). Gia tri caa a la 20;/}—1—, S
bao nhiéu? _
80

& Bai 16. Mot sot dung d6 ¢6 dang hinh chép cut déu (tham khao
hinh bén dudi). Pay va miéng sot la cac hinh vuong tuong tng c6
dién tich 1an lugt 1a 400 (cm?) va 900 (cm?), canh bén cta sot dai
15¢m. Tinh thé tich ctia sot 1am tron dén hang don vi. (don vi em?)

& Bai 17. Ngudi ta xay dung mot chan thap bang bé tong cé dang khéi chép cut tit gidc déu
(Hinh bén). Canh day duéi dai 5 m, canh day trén dai 2 m, canh bén dai 3 m. Biét rang chan
thap dude lam bang bé tong tusi véi gia tién 1a 1470000 dong/m?3.

D

c
A’ 0

B

Tinh s6 tién d€ mua bé téng tuci 1am chan théap, két qua lam tron dén hang triéu.
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& Badi 18.Ngudi ta dinh dao mot cai ham cé dang
hinh chép cut ti gidec déu c6 hai canh day 1a 14m
va 10m. Mat bén tao véi day nho thanh maot goc nhi
dién c6 s6 do bang 135°. Tinh s6 mét khéi dat can
phai di chuyén ra khéi ham (két qua lam tron dén
hang don vi).

& Bai 19. Mot bé boi véi mat nude khi day c6 dang hinh chit nhat véi chiéu réng 12 m va
chiéu dai 25 m. Céac thanh bé xung quanh thang ding va day 1la mot méit phang nghiéng.
Chiéu sau tai mot dau bé 14 1,0 m va téng dan déu dén 1,8 m 6 dau kia cia bé (xem hinh vé).
Ban dau bé khéng chita nuéc. Ngudi ta st dung mot may bom cong suit 16n dé bom nude vao

| l l : 1.75
/1 | | | ’g
A : : ! 150 2
e I : : 125
s | | i 1.00 &
v’ll//' J| : : :
A . . | 0.75 g
e | | I 0.50 <
/:,/|/4 ://| | - - : 8
/1 /I( ://' /1 : ——————— T— : 0.25
A A Tty i~ I I
AN AR Ry 7T 0.00
‘4 / / / N
/iI/ ://://v // // // \‘,&
/://: /) // // // v Q%
//:I/V // // / // Q’Lo.
I) // // // // 53
0 5 10 15 20
Chiéu dai (m)
& Bai 20. Mot chiéce bt chi mau vé gb, chua got, dai 20
cm, c¢6 dang hinh lang tru ding véi day la luc gidc déu of THe
canh 3 mm. Tinh thé tich cta chiéc bt chi mau nay. : s o?®
@ L]
L ]

& Bai 21. Tinh thé tich phan khéng gian
bén trong ng6i nha c¢6 dang hinh lang tru
dung, day la nga giac (cac kich thude nhu
hinh bén).
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§7 ON TAP CHUONG 7

B saiTir
Céu tréc nghiém nhiéu phuong an lua chon.

¢ Cau 1. Cho cac phat biéu sau:

¢ Hai mit phang (P) va (Q) c6 giao tuyén 1a dudng thang a va cuing vudng géc véi mat
phang (R) thia L (R).

< Hai mat phang (P) va (Q) vudng géc véi nhau va cé giao tuyén la duong thang a, mot
duong thang » nam trong mit phang (P) va vudng géc véi dudng thang a thi b L (Q).

& Mat phang (P) chiia dudng thang a va a vudng géc véi (Q) thi (P) L (Q).
¢ Puong thang a nam trong mat phang (P) va mat phang (P) vudng géc véi méit phang
(Q) thia L (Q).
S6 phat biéu dung trong cac phat biéu trén la
@ 1. 2. © 3. D) 4.
$> Céu 2. Cho mat phang (P) vudng géc véi mit phang (Q) va a 1a giao tuyén ctia (P) va (Q).
Trong cac phat biéu duéi day, phat biéu nao dung?
(A Puong thang d nam trén (Q) thi d vudéng géc véi (P).
Puong thang d nam trén (Q) va d vudng géc véi a thi d vudng géc véi (P).
(C) Pudng thang d vudng géc véi a thi d vudng géc véi (P).
(D) Pudng thang d vuong géc véi (Q) thi d vudng géc véi (P).
$> CAu 3. Thé tich ctua khdi chép c6 dién tich day bang S, chiéu cao bang & 1a
AV =S8-h. v:%s-h. @v:%s-h. @v:%s-h.

4> Céu 4. Cho khéi lang tru cé dién tich day bang a? va chiéu cao bang 3a. Thé tich ctia khéi
lang tru dé bang
3
@) a’. 3a’. © %. D) 9a°.
4> CAu 5. Cho khéi chép c6 dién tich day 1a a2 chiéu cao 14 3a. Thé tich ctia khéi chép bing
3
@) a’. 3a’. © %. D) 9a°.
$> Céu 6. Cho hinh chép ti giac déu S.ABCD. Phat biéu nao sau day 1a dung?
(A) Sb do ctia gée nhi dién [S,AB,C] bang SBC.
S6 do ctia goc nhi dién [D, SA, B] bang 90°.
(C) S6 do ctia gée nhi dién [S,AC, B] bang 90°.
(D) S do cia géc nhi dién [D, SA, B] bing BSD.

$> Cau 7. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 14 hinh vudng va SA 1 (ABCD). Phat biéu nao
sau day la sai?
(A) BC L (SAB). BD 1 (SAC). (C) AC L (SBD). (D) AD 1 (SAB).
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Chuong 7. Quan hé vubéng goéc trong khéng gian

¢S Cau 8.Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng, SA S
vudng géc véi mat day. Pusng thang CD vudng géc véi mat phang
nao sau day?

() (SAD). (SAC). (©) (SAB). (D) (SBD).

canh b, SA vudng géc v6i mat day, SC = 2bv/2. S6 do géc giita
canh bén SC va mat day la

@) 60°. 30°. (©) 45°. (D) 50°.

¢S Cau 9.Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh vuong S
a

$> Céu 10. Cho hinh chép tam gidc déu S.ABC ¢6 canh ddy bang 2a va chiéu cao bang av/2.
Khoang céch tit tAm O ctia day ABC dén moét mat bén 1a

® W ® 2 ORLS DR

$> CAu 11. Cho hinh chép S.ABCD ¢6 céac canh bén va canh ddy déu bang a. Goi M 1a trung
diém ctia SA. Mat phang (MBD) vudng géc véi mit phang nao dudi day?

@) (SBC). (SAC). (©) (SBD). (D) (ABCD).
$> Cau 12. Cho t dién OABC théa man OA = a, OB = b, OC = ¢, AOB = BOC = COA = 90°. Thé
tich ctia khéi t& dién OABC bang

abc abc abc

¢S Cau 13. Cho chép ti giac S.ABCD c6 day la hinh ch@ nhat v6i AB = 4a, AD = 3a. Cac canh
bén déu c6 do dai Sa. Géc nhi dién [S,BC,A] c6 sb do 1a

@A) 75°46/. 71°21', (C) 68°31'. (D) 65°12'.

$> CAu 14. Thé tich ctia khéi chép cut tam gidc déu c6 canh déy 16n bang 2a, canh day nhé

Y N N Y avo ..
bang a va chiéu cao bang 5 la

7V2 V2 7V2 7V3
Ta3. ~Za. © —=a.

ve3
+ 2 Wk

$> Cau 15. Néu hinh hop chit nhat c6 ba kich thudc 1a 3; 4; 5 thi d6 dai duong chéo ctia né
la

@) 5V2. 50. ©) 2V/5. D) 12.
$> Cau 16. Thé tich cta khéi lang tru tam gidc déu cé tit ca cac canh déu bang a 1a
a3\/§ a3\/§ a3\/§ a3\/§
@ 4 * 3 ° @ 3 * @ 2 *

$> Cau 17. Cho hinh 1ap phuong MNPQ.M'N'P'Q’ ¢6 canh bang a. Géc gitia hai dusng thang
MN va M'P' bang

@) 30°. 45°. (©) 60°. (D) 90°.
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§7. ON TAP CHUONG 7

$> Cau 18. Cho hinh lap phuong MNPQ.M'N'P'Q’ ¢6 canh bang a. Goi o 1a sb do géc gitia
duong thang M’P va mat phang (MNPQ). Gia tri tana bang

@ 1. ® 2. © V2. @%.

$> Cau 19. Cho hinh 14p phuong MNPQ.M'N'P'Q’ c6 canh bang a. S6 do ctia géc nhi dién
[N,MM' P] bang

@) 30°. 45°. (©) 60°. D) 90°.
> Cau 20. Cho hinh 1ap phuong MNPQ.M'N'P'Q’ ¢6 canh bang a. Khoang cach tu diém M
dén mat phang (NQQ'N’) bang

$> Cdau 21. Cho hinh hop chit nhat MNPQO.M'N'P'Q’ ¢6 MN = 2a, MQ = 3a, MM’ = 4a. Khoang
céach gitta hai dudng thang NP va M'N’ bang

@) 2a. 3a. ©) 4a. (D) Sa.
$> Cau 22. Cho hinh chép déu S.ABC c¢6 canh déy bang a, géc gitia mat bén va mat ddy bang
60°. Tinh d6 dai dudng cao SH cta khdi chép.

@SH:%? SH:%E. @SH:%. @SH:%?

$> Céu 23. Cho hinh chép déu S.ABCD c6 tat ca cac canh déu bang a. Goi ¢ 1a géc giita hai
mét phang (SBD) va (SCD). Ménh dé nao sau day diung?

@tan(pz?. ®) tan@ = /2. @tan(p:?. (D) tanp = /6.

$> Cdu 24. Cho hinh lang tru ti gidc déu ABCD.A'B'C'D' ¢6 day canh bang a, géc gitta hai
mit phang (ABCD) va (ABC') c6 sb do bang 60°. P dai canh bén cia hinh lang tru bang
@ 2a. av’2. @ 3a. @ av/3.
$> Cdu 25. Trong khong gian cho ba dudng thang phan biét a, b, c. Khang dinh nao diung?
() Néu a va b cing nam trong mdt mit phang va cung vudng goc vdi c thi a/b.
Néu a//bvac Lathic Lb.
(C) Néu a, b, c cing nam trong méit phang (P) va géc giita a va c bang géc giita b va c thi
allb.
(D) Néu a va b cing nam trong mat phang (P) va (P)/c thi géc giita a va ¢ bang géc giita b
va c.
$> Cdu 26. Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D’. Trong s6 5 dudng thing AC’, AB', BD, C'D,
BC' ¢6 bao nhiéu duong thang vuéng géc véi A'C?
@) 1. 2. ©) 3. D) 4.
¢S Cau 27. Cho hinh chép S.ABC ¢6 day ABC la tam giac vudéng can tai B, SA vudng goc véi
day. Goi M 14 trung diém cta AC. Khang dinh nao sau day sai?
(A) BM 1L AC. (SBM) L (SAC).  (C) (SAB) L (SBC). (D) (SAB) L (SAC).
$> Cau 28. Cho hinh lap phuong ABCD.A’B'C’'D’. Puong thang nao sau day vudng géc véi
duong thing BC'?

) A'D. AC. (C) BB'. (D) AD'.
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Chuong 7. Quan hé vubéng goéc trong khéng gian

¢S Cau 29. Cho hinh chép S.ABC ¢6 SA vudng géc véi mat day (ABC). S
Ménh dé nao sau day sai?
(A) SA L AB. SA L AC. (©SALBC. (D) SALSB.

B

$> Cdu 30. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh vudéng va SA vuong géc day. Ménh
dé nao sau day sai?

(&) BD L (SAC). BC L (SAB). (C) AC L (SBD). (D) CD L (SAD).
¢S Cau 31. Cho hinh chop S.ABC c¢6 day la tam giac khong vuong, SA | (ABC) va H la hinh
chiéu vudng géc ctia S 1én BC. Hay chon khang dinh ding.

(A) BC L AB. (B) BC L SC. (C) BC L AH. (D) BC L AC.

¢S Cdau 32.Cho hinh chép S.ABC c6 day la tam giac vudng can S
tai A, AB = a va SA vudng goc véi day. Tinh khoang cach tu B
dén (SAC)

@ aV/3. @ a. @ a\/i. @ 2a.

$> Céu 33. Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac déu,
canh bén SA vuong géc véi day (tham khao hinh vé). Khi do
s6 do géc gita hai mat phang (SAC) va (ABC) 1a

@) 45°. 90°. (©) 30°. (D) 60°.

¢S Cdau 34. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh chit nhat tam O, SA L (ABCD). Goi H
12 hinh chiéu ctia A 1én BD va K 1a hinh chiéu cia A 1én SD. Géc phang nhi dién [S,BD,A] 1a
@) SKA. SBA. © SHA. (D) SDA.
¢S Cdau 35. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh binh hanh tam O va SA = SC, SB = SD.
Ménh dé nao sau day sai?
() (SBD) L (ABCD). SC L (SBD). (©) SO L (ABCD). (D) (SAC) L (ABCD).
$> Cau 36. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh thoi va SB vudng géc véi mat phang
(ABCD). Mit phang nao sau day vudéng géc véi mat phang (SBD)?
@) (SCD). (SBC). ©) (SAC). (D) (SAD).
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$> CaAu 37. Cho hinh 1ap phuong ABCD.A’B'C'D’ (tham khao D c
hinh vé). Géc giita hai duong thang AC va C'D’ bang géc |
@ ADC. BCD. © AC'D. (D) ACD. B 3 y
19,:- fffffffffffffffffff c
A’ B

$> Cau 38. Cho hinh chép S.ABC ¢6 SA 1 AB, SA 1. AC. Khang dinh nao sau day ding?

@) SA L (SBC). SA 1 (ABC). (© SA L (SAB). D) SA L (SAC).
$> Cau 39. Cho hinh chép S-ABCD c6 day 1a hinh chit nhat, SD | (ABCD). Ménh dé nao sau
day la dung?

(A) AD 1 (SCD). BC 1 (SAB). (C) AC L (SBD). (D) AB L (SBC).
$> Cau 40. Cho hinh chép S.ABC ¢6 SA L (ABC). Goi J 1a trung diém ctia SA, G 14 trong tAm
tam giac ABC. Hinh chiéu ctia dudng thang JG trén mét phang (ABC) la

(A) duong thang AB. duong thang BC. (C) duong thang AC. (D) duong thang AG.
$> Cau 41. Cho hinh chép S-ABCD c¢6 day ABCD la hinh vuong tam O, SA vudng géc v6i méat
phang day. Mat phang vudng géc véi (SAC) 1a

(A) (SAB). (SBD). (©) (SBC). (D) (SAD).
$> C@u 42. Thé tich cta khoi ling tru cé dién tich day S = 12 va chiéu cao h=41a
A)V =24, ®) V =3. (©)V =16. (D) V =48.
4> Céu 43. Chiéu cao ctia khoéi chép c6 thé tich V va dién tich S 1a
S 38 Vv k1%
h=—. h=—. h=—. h=—.
®n=> ; ©h=" ®h="

$> CAu 44. Mot thap chuong c6 hinh dang 1a hinh chép ti gidc déu cé canh day dai 6 m,
canh bén dai 15 m. Chiéu cao ctia thap chudng bang

@) 3v/21 m. (B) 3v/17 m. (©) 6v/6 m. (D) 3v/23 m.
$> CAu 45. Mot cai léu 6 trai he c6 dang hinh ling tru ditng tam A
gidc ABC.A’B'C’. Cho biét AB=AC =2 m; BC =32 m; AA' =5 m. A

Tinh khoang cach giiia hai dudng thang AB va B'C'.

@A) 1,2 m. (B) 2 m. (©) 3,2 m. (D) 5 m.

C

$> CAu 46. Cho hinh chép S.ABC c6 SA vudng géc véi day (ABC). H 1a hinh chiéu vuéng géc
ctia A 1én BC. Géc phang nhi dién [S,BC,A] 1a

@) SAH. SBA. (©) SHA. D) ASH.
$> CA@u 47. Cho hinh chép S.ABC ¢6 SA L (ABC); tam gidc ABC déu canh a va SA = a. Tim géc
gitta dudng thang SC va mit phang (ABC)?

@A) 135°, 60°. (©) 45°. D) 90°.
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Chuong 7. Quan hé vubéng goéc trong khéng gian

¢S Cau 48. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh vuéng, SA vuong géc véi day. Khi doé
goc gitta hai mat phang (SAB) va (SAD) 1a

@) BSD. ®) SBA. © BAD. (D) SDB.

$> CAu 49. Cho hinh chép S.ABC c6 dién tich day ABC bang a?+/3 va thé tich khi chép bang
a>. Tinh chiéu cao & ctia hinh chép da cho.

@h_“\f h_“\/_ @h_“\/_ ©) h=aV/3.
$> Cau 50.Cho ling tru ding ABC.A'B'C’ ¢6 ddy ABC la tam 4 C
gidc vuong tai B, AB = a, BC = a\/3, AA’ = 2a+/5. Tinh thé
tich V ctia khéi léng tru da cho
@V:4a3\/§. V:a3\/ﬁ. B
3V15 4a*\/5
@vza‘;_. DV = a3\f.

B

¢S Cdau 51. Cho hinh chép ta giac S.ABCD c6 day ABCD la hinh chit nhat va SA | (ABCD).
Khoang cach giita dudng thang BC va mat phang (SAD) bang

(A) AB. BD. ©) SB. (D) CA.
$> Cdu 52. Tinh khoang céch d giita hai canh d6i cia méot ti dién déu canh a.
@d:%‘l. ®d=—— \/_ ©d=—= \/_ D) d =aV2.
$> Cdu 53. Thé tich khéi lap phlIOng canh bang 2 bang
@) 6. 8. © 4. D) 2.

4> Cdu 54. Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh chit nhat véi AB = a, AD = 3a. Biét SA = 2a
va SA vudng géc véi mat phang (ABCD). Khoang cach tit diém C dén dudng thang AD bang

@) a. 2a. @ 3a. @ av/10.
¢S Cau 55. Cho hinh lang tru ding ABCD.A’B'C’'D’ ¢6 day ABCD la hinh chit nhat, AB = a,
AD = aV/2, AB' = a\/5. Thé tich khéi lang tru da cho la
2432

@) a*V2. 2a%/2. © a*V10. D) 3

$> Cdu 56. Cho khéi lang trg tam giac déu ABC.A’B'C’ ¢6 canh day 14 a va khoang cach tir A
dén mat phang (A’BC) bang 5 Thé tich ctia khéi ling tru béang

3243 V2a3 3a3V2 3a3V2
@12' 16’ ©16' ®48'

$> Céu 57. Cho lang tru tam gidc déu ABC.A'B'C’ ¢6 tit ca cac canh bang a, tan clia géc gitta
mat phang (A’BC) va mat day (ABC) bang

V2 2 3 V3
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Céu trdc nghiém ding sai.

¢S Cdu 1. Cho hinh chép S.ABC c¢6 day ABC la tam giac vudng tai B, SA | (ABC), AB = a,
BC = av/2, SA = a\/3. Goi AH, AK 1an ludt 1a dudng cao cia ASAB, ASAC.
a) (SC,(ABC)) =45°. b) (SBC) L (SAB).  ¢) (AHK) L (SBC). d) (AK,(SBC)) = 60°.

> Cau 2. Cho hinh chép tit giac déu S.ABCD véi day ABCD 1a hinh vudng canh a, tam O va
av/3

SO = — Goi M, N lan lugt 1a trung diém ctia AD va BC.

a) (SMN) L (ABCD). b) (SMN) L (SAD).
¢) ((SBC),(ABCD)) = 30°. d) ((SBC),(SCD)) ~ 81°.

$> Céu 3. Cho hinh chép S.ABCD ¢6 day ABCD la hinh vudng canh bang a. Mt bén SAB la
tam gidc déu va nam trong mat phang vudng géc véi mit day.
a) Chiéu cao hinh chép bang a.

b) Thé tich khdi chép bang gcﬁ.

¢) Khoang cach gitta duong thang CD va mét phang (SAB) bang a.
d) Khoang cach gitta hai duong thang SA va CD bang v/2a.

$¢> Cdau 4. Cho hinh lang tru tam giac ABC.A'B'C’' ¢6 day la tam giac ABC can tai A, goc
BAC = 120° vi AB = 2a. Hinh chiéu ctia A’ trén mat phang (ABC) trung véi trung diém H ctia
BC, biét AA’ = a\/2

a) Hinh chiéu vuéng géc ctia dudng thang AA’ 1én mat phang (ABC) 1a duong thang AH.

b) Goéc A’AH la géc gitta duong thang AA’ va mat phang (ABC).

¢) Géc giita hai duong thang AA’ va AH bang 60°.

d) (A’AH) L (BCC'B)).

$> C@u 5. Cho hinh chép S.ABC ¢6 SA L (ABC), day 1a tam giac ABC vuodng tai B, biét SA =
AB = BC = a. Cac phat biéu sau dung hay sai?

a) Thé tich khéi chép S.ABC bang 3

2 N 2
b) Khoang cach tit A dén (SBC) bing “*3—[

av/'6

¢) Khoang cach ti B dén duong thang SC bang =

o~ N 2 ) R S 2
d) Khoang cach gitta hai duong thang chéo nhau AB va SC bang %.
¢S Cdu 6. Cho hinh lang tru ABC.A’B'C’' ¢6 day la tam giac giac vudng cin tai A v6i canh
huyén BC = 2a. Biét A’H | (ABC) véi H 1a trung diém BC.
a) BC 1 (AA'H).
b) B'C' 1 AA'.

¢) Tim dudc hinh chiéu ctia tam gidc A’AB trén mét phéng (ABC) khi d6, dién tich hinh
2

chiéu d6 theo a bang %.
d) Goi 7 12 hinh chiéu cia A’ trén mat phang (BCC'B’). Biét A'I = g. Khi d6 d6 dai A’H theo
av/3

a bang T
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Chuong 7. Quan hé vubéng goéc trong khéng gian

¢S Cau 7.Cho hinh chép S.ABC ¢6 canh bén SA vuong goc véi
mét phang (ABC), BC L AB, AB= 1, BC = /3. L4y hai diém M,
N 1an lugt 14 trung diém ctia SB, SC va diém P nam trén canh
SA.

a) SA 1 AB.

b) BC L (SAB).

¢) (MN,AC) = 60°.

d) Tam giac MNP vuong tai M.

¢S Cau 8.Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la
hinh vuéng canh a, tam gidc SAD déu va nam trong
mét phang vudng géc véi mat day (ABCD). Goi H,
M 1an lugt 12 trung diém cta cac canh AD va AB.

a) (SC,(ABCD)) = SCH.

b) S6 do ctia géc nhi dién [(ABCD),CD,(SCD)]

bang 90°.
¢) cosin clia géc giita hai mit phang (SBC) va

(ABCD) bang ?
d) (SMD) L (SHC).

Tu luén

& Bai 1. Cho ti dién OABC c¢6 OA, OB, OC do6i mot vudng géc véi nhau va OA = a, OB = a\/2
va OC = 2a. Tinh khoang cach tit diém O dén mat phang (ABC).

& Bai 2. Cho tit dién ABCD c6 AABC can tai A, ABCD can tai D. Goi I 1a trung diém cta BC.
a) Chiing minh riang BC | (AID).
b) Ké dudng cao AH ctia AAID. Chitng minh rang AH L (BCD).

¢) Ké dudng cao IJ ctia AAID. Ching minh réng 1J 1a dudng vuéng géc chung ctia AD va
BC.

& Bai 3. Cho hinh chép S.ABC c6 d4y ABC 1a tam gidc vuéng tai B, BC = a va CAB = 30°. Bibt
SA L (ABC) va SA = aV/2.

a) Chitng minh rang (SBC) L (SAB).

b) Tinh theo a khoang céch tit diém A dén duong thang SC va khoang cach tit diém A dén

mat phang (SBC).

& Bai 4. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh vuéng canh bang a. Biét ASAD vuéng
can tai S va (SAD) L (ABCD).

a) Tinh theo a thé tich cta khdi chép S.ABCD.

b) Tinh theo a khoang céach giita hai dudng thang AD va SC.
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& Bai 5. Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D’ c6 do dai tat ca cac canh bang a, AA’ 1L (ABCD) va
BAD = 60°.

a) Tinh thé tich cta khéi hop ABCD.A'B'C'D'.

b) Tinh khoang cach tit A dén mat phang (A’BD).
& Bai 6. Cho hinh ling tru ABCD.A'B'C'D’. Biét A’.ABCD 1a hinh chép déu c6 tat ca cac canh
déu bang nhau va bang a. Tinh theo a thé tich ctia khéi lang tru ABCD.A'B'C'D’ va thé tich
cta khéi chép A'.BB'C'C.
& Bai 7. Cho hinh chép S.ABCD cé day ABCD 1a hinh thang can, AB/CD va AB=BC = DA =a,
CD = 2a. Biét hai mat phang (SAC) va (SBD) cing vudng géc véi mat phang day (ABCD) va
SA = ay/2. Tinh theo a khoang céch tit S dén mat phang (ABCD) va thé tich ctia khoi chép
S.ABCD.
& Bai 8. Trén mit dat phing, ngudi ta dung mot ciy cot AB c6 chidu dai bang 10 m va tao
v6i méat dat géc 80°. Tai mot thoi diém dudi anh sang mat troi, béng BC cta cay cot trén mit
dat dai 12 m vao tao véi cay cot mot géc bang 120° (titc 1a ABC = 120°). Tinh géc gitta mat dat
va dudng thing chia tia sang mét troi tai thoi diém néi trén.
& Bdi 9. Cho hinh vuéng ABCD va tam giac déu SAB canh ¢ nam trong hai mét phéng vuéng
géc véi nhau. Goi M, N 1an lugt 14 trung diém cta AB va AD.

a) Chiing minh ring (SMD) L (SNC).

b) Tinh khoang cach tit M dén mat phang (SNC).
& Bai 10. Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh vuéng canh a, SA | (ABCD) va SA = a. Goi
M, N, P 1an lugt 1a trung diém cta SB, SC va SD. Tinh khoang cach giita AM va NP.

& Bai 11. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh thang vuéng tai A va D; AB = AD = 2a;
CD = a; s6 do géc nhi dién [S,BC,A] bang 60°. Goi I 1a trung diém ctia canh AD. Biét hai mat
phang (SBI) va (SCI) cing vudng géc véi mat phang (ABCD). Tinh thé tich khi chép S.ABCD
theo a.

& Bai 12. M6t chan cot bang gang c6 dang hinh chép cut ti gidc déu cé canh déy 16n bang
2a, canh déay nhé bang g, chiéu cao i = 2a va ban kinh day phan tru réng bén trong bang X

a) Tim géc phéng nhi dién tao béi mat bén va mat day.
b) Tinh thé tich chan cot néi trén theo a.
& Bdi 13. Cho hinh chép S.ABC ¢6 SA L (ABC), AC L BC, SA = BC = a\/3, AC = a.
a) Tinh goc gitta hai duong thang SA va BC.
b) Tinh géc giita duong thang SC va mit phang (ABC).
¢) Tinh s6 do ctia géc nhi dién [B,SA,C].
d) Tinh khoang cach tit B dén mat phang (SAC).
e) Tinh khoang cach giita hai duong thang SA va BC.
f) Tinh thé tich cta khéi chép S.ABC.
& Bai 14. Cho hinh hoép ABCD.A’B'C'D’ ¢6 canh bén AA’ = a, day ABCD la hinh thoi c6 AB =

BD = a. Hinh chiéu vudng géc ctia A’ 1én mét day trung véi diém O 1a giao diém hai duong
chéo ctia day. Tinh thé tich ctia khéi hop.

» /(V;o” Duic Tai - 0889 971 004 219



Chuong 7. Quan hé vudng goc trong khéng gian

& Bai 15. Cho hinh ling tru tam giac déu ABC.A’B'C’ ¢6 tat ca cac canh bang a. Goi M 1a
trung diém ctia AB.

a) Tinh géc gitta hai duong thang AB va B'C'.

b) Tinh géc giita dusng thang A’B va mit phang (ABC).

¢) Tinh sb do ctia géc nhi dién [B,CC’, M].

d) Chiing minh rang CC'/(ABB'A’). Tinh khoang c4ch giita duong thang CC’ va mit phang

(ABB'A).

e) Chitng minh rang CM L (ABB'A’"). Tinh khoang céch giita hai dudng thang CC’ va A'M.

f) Tinh thé tich ctia khéi lang tru tam gidc déu ABC.A'B'C’ va thé tich khéi chép A’ MBC.
& Bai 16. Hinh bén 14 hinh chup dén Kukulcan, 1a mét kim tu thap Trung M§ nam & khu
di tich Chichen Itza, Mexico, dudc ngusi Maya xay vao khoang ti thé ki IX dén thé ki XII.
Phan than caa dén, khong bao gdém ngoéi dén nam phia trén, cé6 dang mot khéi chép cut ti
giac déu (khong tinh cau thang va coi cac mat bén 14 phing) véi d6 dai day dudi 1a 55,3 m,
chiéu cao 1a 24 m, géc gita canh bén va mét phang day 14 khoang 47°. Tinh thé tich phan
than ngoi dén c¢6 dang khéi chép cut ti giac déu dé theo don vi mét khéi (1am tron két qua
dén hang phan tram).

& Bai 17. Cho hinh ling tru ding ABCD-A'B'C'D’ ¢6 day ABCD 1a hinh thang vudng tai A va
B, AA’ = 2a,AD = 2a,AB = BC = a.

a) Tinh d6 dai doan thang AC'.
b) Tinh téng dién tich cdc mat ctia hinh ling tru.

& Bai 18. Cho hinh lang tru ding ABC.A’B'C’' ¢6 AB = AC = a, AC = a\/2. Goi M 1a trung diém
ctia AC. Chiing minh rang (BC'M) L (ACC'A").

& Bai 19. Cho hinh chép déu S.ABC, day c6 canh bang a, canh bén bang b.

a) Tinh sin cta goc tao béi canh bén va mat day.

b) Tinh tang ctia géc gitta mét phang chita mat day va mit phang chia mat bén.
& Badi 20. Cho hinh chép cut ti gidc déu c6 canh day 16n bang 24, canh ddy nhé va dudng
nbi tam hai ddy bang a. Tinh d6 dai canh bén va dudng cao ciia mdi mat bén.
& Bai 21. Cho khéi chép S.ABCD c¢6 ABCD la hinh vuéng canh a, SA | (ABCD). Géc giita hai
miét phang (SAD) va (SBC) 1a 60°. Tinh thé tich khdi chép S.ABCD.
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& Bai 22. Kim tu thap bang kinh tai bao tang Louvre 6
Paris c6 dang hinh chép ti gidc déu véi chiéu cao 1a 21,6
m va canh day dai 34 m. Tinh d6 dai canh bén va dién
tich xung quanh caa kim tu thap.

& Badi 23. Gia dinh bac An muén 1am mai t6n cho san thuong 1a hinh chit nhat ABB'A’ véi
kich thuéc chiéu dai AA’ = 10 m va chiéu rong AB = 6 m. Bac du dinh 1am mai tén (kin)
¢6 thanh ngang CC' = 6 m nam chinh gita mai, song song va cach mét san san thuong 2
m(tham khao hinh vé). Biét rang chi phi l1am mai ton tron géi cho méi m? 1a 250000 VND.
Tinh s6 tién (triéu dong) bac An phai chi tra (lam tron dén hang phan muoi).

C C’

B B/

Luu y: Khoang cach giita thanh ngang va mét san 1a d6 dai doan thang nbi mot diém thudc
thanh ngang dén hinh chiéu ctia diém d6 trén mit san.

KQ:

& Badi 24. Mot chiéc thang c6 dang hinh thang cin cao 7 m, hai chan thang cach nhau 80
cm, hai ngon thang cach nhau 60 cm. Thang dudc dua vao bo tuong nhu hinh sau. Tinh goc
tao gitta dudng thang chan tudng va canh cot thang (tinh gan dung theo don vi d3, 1am tron
két qua dén hang don vi).
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& Bai 25. Cho hinh chép S.ABCD ¢6 day ABCD 1a hinh vuong canh bang 7, SA L (ABCD) va
SA =7+/6. Goi M la trung diém ctia SB. Tinh khoang cach tit diém B dén mit phang (AMC)
(lam tron két qua dén hang phan tram).

& Bai 26. Mot khéi hop chit nhat 1am tir kim loai ran cé day hinh chit nhat kich thuéc 48
cm x 25 cm. Khéi kim loai nay sau d6 dude nung chay va dic lai thanh khéi chép day hinh
vuéng véi do cao khong d6i. Tim d6 dai canh day ctia khéi chép nay.

& Bai 27. Trong mot budi da ngoai, ban Nam mudn dung -
mot cai léu hinh kim tu thap. Biét khoang cach tit dinh M
léu t6i mot chan léu 1a 270 (cm), géc nhi dién tao bdi hai
ntta mit phang tuong tng chia hai mai léu dbi dién 1a
55°. Héi khoang cach gitta hai chan 1éu lién tiép Nam can
dung bing bao nhiéu milimet? (Lam tron dén hang don
Vi)

& Bai 28. Mot cot béng ré dude gin xudng nén san phang. Ngudi ta
gan mét diém C 6 dinh caa cot sao cho C nam trén mit phing song
song v6i nen san va diém A dat 6 chan cot bong ré nhu hinh vé. Ngusi
ta mubn budc mot soi day cing vao hai diém A va C. Héi soi day ¢ do
dai bang bao nhiéu mm (két qua lam tron dén hang don vi)?

3050

& Bai 29. Mot chiéc thap ¢6 phan dudi c6 dang hinh
hop chtt nhat, day 1la hinh vuéng c6 canh dai 5 m.
chiéu cao ctia hinh hop chit nhat 1a 12 m. Phan trén
ctia thap c6 dang hinh chép déu, cac méit bén la cac
tam gidc can chung dinh. Mbi canh bén cia hinh chép
dai 8 m. Tinh thé tich cta thap dong ho nay (lam tron
két qud dén hang don vi).

12 m

222 » Noo Duc Tai - 0889 977 004




§7. ON TAP CHUONG 7

& Bai 30.Mot cai hop hinh lap phuong, bén trong né dung mot
mo hinh do choi ¢é6 dang hinh chép ti gidc déu ma dinh cta
hinh chép d6 trung véi tAm ctia mét mét chiée hop, gia st hinh
vudng day ctia hinh chép trung véi mot mat cta chiée hop (mit
nay cung véi mat chira dinh hinh chép 1a hai mét d6i nhau).
Biét canh cta chiéc hop bang 30 cm, hay tinh thé tich phan S \
khong gian bén trong chiéc hop khéng bi chiém bdi mé hinh do S \
choi dang hinh chép (mé hinh db choi duge 1am béi chat liéu |, \
nhua dic bén trong, don vi dm?).

& Bai 31. Mot bé chita nuée hinh hop chir
nhat ABCD.A'B'C'D’ duge dit trén mot mai nha
nghiéng so véi mat dat nam ngang géc 10°,
AB=1m, AD=1,5 m, AA’ =1 m. D4y bé 1a
hinh chi@ nhat ABCD. Céc diém A,B cung &
do cao 5 m (so v6i méat dat), cac diém C,D
6 d6 cao 16n hon so véi d6 cao cia ciac diém
A, B. Khi nuéc trong bé phang ling ngudi ta do
dudc khoang cach gitta duong mép nude 6 mat
phang (ABB'A’) va mat day cta bé 1a 80 cm.
Tinh thé tich ctia phan nudc trong bé.

& Bai 32. Mot chiéc khay dung day nudc c6 dang hinh hop chit nhat véi kich thudce chiéu dai
20 cm, chiéu rong 10 cm, chiéu cao 8 cm (hinh a).

Hinh a Hinh b

Pé& san b6t nudc cho @6 day, ngudi ta d6 nudc ti chiée khay thit nhat d6 sang chiéc khay thi
hai c6 dang hinh chép cut tii gidc déu véi day khay 1a hinh vuéng nhé c6 dudng chéo dai
n(cm), miéng khay 14 hinh vuéng 16n c¢6 duong chéo dai 2n(cm) (hinh b). Sau khi d6, muc
. v 2 s ) PN . Y 1A
nudc 6 khay thi hai cao bang 3 chieéu cao cua khay dé va lugng nude trong khay thit nhat

.2 . 1 4o X R o s 2 <A 7 . . . ~ A , A
giam di 1 so vii ban dau. The tich ctia chiéc khay thit hai theo don vi centimét khoi co két

qua chinh xac dén hang don vi 14 a (em?). Tong céc chit s6 cta sb a bang bao nhiéu?
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CAC QUY TAC TiNH
XAC SUAT

Trong chuwong ndy, chiing ta tim hi€éu mét sé khdi niém co
bdn vé xac sudt cé dién va mot sé6 quy tac tinh xdc suat

1) Bién cé hop

Cho hai bién ¢6 A va B. Khi d6 A,B 1a cac tap con cia khong gian mau Q. Pt
C =AUB, ta c6 C 12 mét bién cb va dudc goi 1a bién c¢o6 hdp ctia hai bién cb A va B,
ki hiéu la AUB.

L Luu Y. Xét mot két qua thuén 16i a cho bién ¢b C, tiic 1a o € C.

ViC=AUBnén o € A hodc a € B. N6i cach khac, a 14 mét két qua thuén 16i cho bién
cd A hodc bién c6 B. Piéu d6 c6 nghia 14 bién cb A hoéc bién cb B xay ra.

Vi vay, bién ¢ C c6 thé phat biéu duéi dang ménh dé néu su kién 1a “A xay ra hoic
B xay ra” hay “Cé it nhat mét trong cac bién cb A,B xay ra”.

2) Bién cb giao

Cho hai bién ¢6 A va B. Khi d6 A,B la cac tap con ctia khong gian mau Q. Pat
D =ANB, ta c6 D 1a mét bién cb va dudc goi 1a bién ¢o6 giao clia hai bién ¢6 A va
B, ki hiéu la ANB hay AB.

L\ Luu Y. Xét mot két qua thuén 1oi B cho bién cb D, tic 1a B € D.

ViD=ANBnén B € Avap € B. Néi cach khac, B 1a mot két qua thuén 1¢i cho ca hai
bién c6 A va B. Piéu d6 c6 nghia 1a ca hai bién ¢6 A va B cung xay ra.

Vi vay, bién ¢ D c6 thé phat biéu duéi dang ménh dé néu su kién “Ca A va B cung
xay ra’”.
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3) Bién cb xung khéc

Cho hai bién ¢6 A va B. Khi d6 A,B 1a cac tap con ctia khong gian miu Q. Néu
ANB =@ thi A va B goi 12 hai bién c6 xung khac.

L\ Luu v. Xét mot két qua thuén 1di y cho bién cb A, tidc1a y € A.

ViANB =@ nén y ¢ B, tic 1a y khong 1a mot két qua thuan 1¢i cho bién cb B.

Do d6, hai bién ¢6 A va B 1a xung khéc khi va chi khi néu bién ¢6 nay xay ra thi
bién c6 kia khong xay ra.

4) Bién cb déc Iap

Cho hai bién co A va B. Hai biéen co A va B dudc goi la ddc 1ap neu viéc xay ra hay
khong xay ra ctia bién co nay khong lam anh huéng den xac suat xay ra ctia bien
cb kia.

L\ Luu Y. Néu A, B 12 hai bién cb doc lap thi méi cip bién cb sau ciing doc 1ap: A va
B:A va B;A va B.

Il. PHAN DANG BAI TAP

Dang @ Bién cb hop, bién cb giao

Cho hai bién c¢6 A va B.
@ Bién c6 giao ctia hai bién ¢6 A va B, ki hiéu 1a AN B hay AB 1a bién c6 ca A va B
cung xay ra.
@ Bién cb hop ciia hai bién ¢6 A va B ki hiéu 14 AUB 1a bién cb “A xay ra hoéc B xay
ra” hay “Coé it nhat mdt trong cac bién co A,B xay ra”.

$> Vidu 1

Mot hop dung 15 tam thé cung loai dude danh s6 tit 1 dén 15. Riut ngdu nhién mot tam
thé trong hop. Goi E 14 bién ¢ “S6 ghi trén tAm thé 14 s6 18”; F 1a bién cb “S6 ghi trén
tam thé 1a s6 nguyén t6”.

(1) M6 ta khong gian mau.

(2) Néu noi dung ctia bién ¢ hgp G=EUF.

[} o@z’jmiz.
@ Khong gian mau Q = {1;2;3;4;5;6;7;8;9;10;11;12;13;14;15}.

@ EUF 1a bién ¢6 “S6 ghi trén tAm thé 14 s6 1é hoéc sb6 nguyén t6”.
Taco E ={1,3;5;7;9;11;13; 15}, F = {2;3;5;7;11;13}.
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Vay G =EUF ={1;2;3;5,7,9;11;13; 15}.

BAI TAP REN LUYEN

[ cai 1 ] *

Mot t6 trong 16p 11C ¢6 9 hoc sinh. Phéng van 9 ban nay véi cau héi: “Ban c6 biét choi mén
thé thao nao trong hai mon nay khong?”. Néu biét thi danh dau X vao 6 ghi tén mén thé
thao d6, khong biét thi dé trong. Két qua thu dudc nhu sau:

Mon thé thao | ) .
Cau long | Bong ban
Tén hoc sinh

Bao X

bang X X
Giang

Hoa X X
Long

Mai X X
Phic X X
Tuén X

Yén

Chon ngau nhién mét hoc sinh trong t6. Xét cac bién cb sau:
U: “Hoc sinh dudc chon biét choi cau long”;
V: “Hoc sinh dudc chon biét choi béng ban”.
(1) M6 ta khong gian mau.
(2) Noi dung ctia bién cb giao T = UV 1a gi? Méi bién ¢b U, V, T 14 tap con nao cia khong
gian mau?

[ a2 z
Moét hop dung 25 tAm thé cung loai duge danh sb tit 1 dén 25. Rit nglu nhién mot tAm thé
trong hop. Xét cac bién cb P : “S6 ghi trén tAm thé 1a sb chia hét cho 4”; Q: “S6 ghi trén tAm

thé 1a s6 chia hét cho 6”.
(1) Mb ta khong gian mau.

(2) Noi dung ctia bién ¢b giao S = PQ la gi?
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Dang @ Bién cb déc Iap, xung khdc

Cho hai bién cb A va B.
@ Hai bién ¢ A va B 1a xung khic khi va chi khi néu bién c¢6 nay xay ra thi bién
co kia khong xay ra.

@ Hai bién c6 A va B dudc goi 1a déc 1ap néu viéc xay ra hay khong xay ra cta bién
¢b nay khong lam anh hudng dén xac suit xay ra cua bién cb kia. Néu A, B 1a hai
bién c6 doc lap thi méi cap bién cb sau ciing doc 1ap: A va B;A va B;A va B.

$> Vidu 2

Gieo dong thoi hai con xtc xic can dbi, dong chat. Xét cac bién cb sau:

A: “Téng sb6 chAm xuét hién trén hai con xic xic 16n hon hodc bang 77;

B: “Tong s6 chAm xuét hién trén hai con xdc xdc nhé hon hodc bang 47;

C: “Tong sb6 cham xuit hién trén hai con xtc xac 1a s6 nguyén t6”.

Trong cac cap bién cb A va B; A va C; B va C, cap bién c¢b nao xung khac? Tai sao?

[ p@‘z(szf(ézf. Cap bién c6 A va B l1a xung khic vi A va B khong dong thoi xay ra.

Cap bién ¢b A va C khong xung khéc vi néu tong sé6 chdm xuét hién trén hai con xic xic
bang 7 thi ca A va C xay ra.
Cap bién ¢b B va C khong xung khéc vi néu tong sé6 chAm xuit hién trén hai con xic xic
bang 3 thi ca B va C xay ra.

> Vidu3

Gieo hai con xtic xac can doi va dong chat. Goi A 1a bién co “Tong s6 cham xuat hién
trén hai con xuc xac bang 5”, goi B la bién ¢ “Xuat hién hai mat c¢6 cung s6 cham”.
Hai bién co6 A va B c6 thé dong thoi cuing xay ra khong?

& Bién cd A = {(1;4);(4:1):(2:3):(3;2)}.

& Bién ¢ B = {(1;1);(2;2);(3;3 ) (4:4):(5:5): (6:6)}.
Hai bién cb A va B khong thé dong thoi cung xay ra, ching 1a 2 bién ¢b xung khic.

BAI TAP REN LUYEN

/ Bdi 3 *
Gieo hai con xtc xic can do6i va dong chat. Goi A 14 bién co “Téng s6 chAm xuat hién trén
hai con xudc xac bang 5”, B 1a bién co “Tich so cham xuat hién trén hai con xtc xac bang 6”.
Goi C la bien co “Co it nhat mot con xuc xac xuat hién mat 1 cham”. Hay tim mot bien co
khac rong va xung khac véi ca ba bién co A,B va C.
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[ scis ;

(1) Hai bién c6 d6i nhau c6 xung khic véi nhau khong?

(2) Hai bién c6 xung khéc ¢6 phai 1a hai bién c6 doi nhau khong?

..............................................................................................

[ sais | *
Tung mot dong xu can d6i va dong chat hai 1an lién tiép. Xét cac bién co:
A: “Pong xu xuat hién mat S & 1an gieo thi nhat”.
B: “Dong xu xuat hién mét N 6 1an gieo thi nhat”.
Hai bién cb trén c6 xung khac khéng?

[ scis | z
Mot hop c6 3 qua béng mau xanh, 4 qua béng mau dd; cac qua béng cé kich thudc va khoi
luong nhu nhau. Lay béng ngau nhién hai lan lién tiép, trong d6 méi lan lay ngau nhién
mot qua béng trong hop, ghi lai mau ciia qua béng 1ay ra va bé lai qua béng d6 vao hop.
Xét cac bién cb:

A: “Qua béng mau xanh dudc 14y ra & 1an thi nhat”;
B: “Qua béng mau doé dugc 1ay ra & 1an thi hai”.
Hoi

(1) Hai bién ¢b A va B ¢6 doc 1ap khong? Vi sao?

(2) Hai bién c6 A va B c6 xung khic khong? Vi sao?

a7 z
Moét hop dung 4 vién bi mau dé va 5 vién bi mau xanh, c¢6 cung kich thuée va khéi luong.
(1) Ban Minh 14y ngAu nhién mét vién bi, ghi lai mau ctia vién bi dugc 14y ra roi tra lai

vién bi vao hop. Tiép theo, ban Hung lay ngau nhién mét vién bi tit hop dé. Xét hai
bién cb sau:
A: “Minh 14y dudc vién bi mau d6”;
B: “Hung lay dudc vién bi mau xanh”.
Chiing t6 rang hai bién cb A va B doc lap.

(2) Ban Son lay ngiu nhién mét vién bi va khong tra lai vao hop. Tiép theo, ban Tung
lay ngau nhién mot vién bi tit hop d6. Xét hai bién c6 sau:
C: “Son lay dudc vién bi mau d6”;
D: “Tung lay dudc vién bi mau xanh”.
Chtng t6 réng hai bién ¢b6 C va D khong déc lap.

..............................................................................................
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B saitir
Cau trdc nghiém nhiéu phuong an lua chon.

> Céu 1. Cho hai bién cb A va B. Bién ¢6 hop ctia A va B 1a bién cb

(A) “A va B xay ra”. “A hodc B xay ra”.
(©) “A xay ra”. (D) “B x4y ra hodc ca A va B xay ra”.

> Cdu 2. Cho hai bién ¢ A, B; bién c6 giao ctia hai bién ¢6 A, B ky hiéu 1a

(A) A\ B. (B B\A. (C) AUB. (D) ANB.
$> Céu 3. Hop thit nhat chita 3 tAm thé cung loai dude danh s6 1an ludt tir 1 dén 3. Hop thi
hai chita 5 tAm thé cung loai dudc danh s6 1an ludt tit 1 dén 5. LAy ra ngau nhién tit mdi hop
1 thé. Goi A 1a bién ¢b6 “Tong cac sb ghi trén 2 thé bang 6”, B 1a bién ¢b “Tich céc sb ghi trén
2 thé 1a s6 18”. Viét tap hop mo ta bién cb AB.

A AB = {(1;5);(3;3)}. B) AB = {(1;5);(2;4);(3;3)}.

© AB = {(1:5);(3:1):(3;3);(3:5)}- @ AB = {(1:5);(1;6):(3;3);(3:5)}
> Cdu 4. Chon ngau nhién mot hoc sinh trong mét trudng. Xét 2 bién cb sau:
P: “Hoc sinh do bi can thi”.
0: “Hoc sinh d6 hoc giéi Toan”.
Néu noi dung ctia bién cb P giao Q 1a

@A) Bién ¢6 PQ xay ra khi hoc sinh d6 chi bi c4n thi hodc chi hoc giéi mén Toan.

Bién c6 PQ xay ra khi hoc sinh d6 bi can thi hoéc hoc giéi moén Toan.

(C) Bién c¢6 PQ xay ra khi hoc sinh dé vita bi can thi vita hoc giéi mon Toén.

(D) Bién c6 PQ xay ra khi hoc sinh d6 khong bi can thi va khéng hoc giéi mon Toan.
$> Céu 5. Hop thit nhat chita 3 tAm thé cung loai dude danh sb 1an lugt tir 1 dén 3. Hop thi
hai chita 5 tam thé cung loai dudc danh s6 lan ludt tit 1 dén 5. LAy ra ngau nhién tit méi hop
1 thé. Goi A 1a bién cb “Tong cac sb ghi trén 2 thé bang 6, B 1a bién ¢b “Tich cac sb ghi trén
2 thé 1a s6 18”. Goi C 1a bién ¢6 khéc réng va xung khéc véi ca hai bién ¢b A va B. Tim bién
co C.

@ C={(1:2):(1:4): (2:1):(2:2):(2:3): (2:5):(3:2): (3:4) .
®) €= {(1:2): (1:4):(2:1):(2:2):(2:3):(2:5):(3:3):(3:5) }-
© C={(1:2):(1:4): (2:1):(2:2):(2:3):(2:5):(3:3):(3:6) }.
@ C = {(1:3); (1:4);(2:1);(2:2):(2:3):(2:5):(3;2): (3;:4) }.

$> Cau 6. Mot hop chita 21 tAm thé cung loai dugde danh sb tit 1 dén 21. Chon ra ngau nhién
1 thé tit hop. Goi A 12 bién ¢6 “S6 ghi trén thé dude chon chia hét cho 27, B 1a bién cb “S6 ghi
trén thé dudc chon chia hét cho 3”. Bién cb AB 14 tap hop nao duéi day?

@) {6;12;18}. {6;8;10;12;14;16;18}.

(©) {6;9;12}. (D) {2:3;4;6;8;9;10;12;14;15;16;18;20;21}.
> Cdu 7. Mot hop chita 21 tAm thé cung loai dude danh s6 tit 1 dén 21. Chon ra ngiu nhién
1 thé ti hop. Goi A 14 bién ¢6 “Sé ghi trén thé dude chon chia hét cho 27, B 1a bién cb “Sé ghi
trén thé dudc chon chia hét cho 3”. Hay mo ta bang 16i bién ¢ A UB.
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(A) AUB = {2;3:6;9;10;12;14;16;18;20}.

AUB =1{2;3;4,6;8;9;10;12;14;15;16;18;20;21}.

(©) AUB = {6;8;10;12;14;15;16;18}.

(D) AUB = {6;9;12;15;18;21}.
$> Céu 8. Mot hop chita 21 tAm thé cung loai dude danh sb tit 1 dén 21. Chon ra ngiu nhién
1 thé tit hop. Goi A 12 bién ¢6 “S6 ghi trén thé dude chon chia hét cho 27, B 14 bién c6 “S6 ghi
trén thé dudc chon chia hét cho 3”. Chon khang dinh ddang trong cac khang dinh sau:

() Hai bién cb A va B doc lap. Hai bién cb A va B xung khac.

(C) Hai bién cb A va B d6i nhau. (D) Hai bién cb A va B khong doc lap.
$> CAu 9. Cho hai bién ¢6 A, B doc 1ap. Ménh dé nao sau day sai?

() A, B 1a doc lap. A, Bla doc lap. (©) A, B la doc lap. (D) A, A la doc lap.
$> Céu 10. Hai ban Duong va Khoa, mdi nguti gieo ddng thoi mét con xuic xic can déi, dong
chat. Xét hai bién c6 sau:
E: “S6 chAm xut hién trén con xtc xic ban Duong gieo 1a s6 chinh phuong”.
B: “S6 chAm xuAt hién trén con xdc xic ctia ban Khoa 1a s6 chia hét cho 4”.
Chon cau dang:

(A) Hai bién cb E va B doc lap. Hai bién c6 E va B khong doc 1ap.

(C) Hai bién cb E va B xung khic. (D) Hai bién cb E va B khong xung khic.
$> Céu 11. Cho A, B 14 hai bién cb lién quan dén mot phép thit c¢6 hitu han cac két qua dong
kha nang xuat hién. Néu ANB = @ thi A va B 1a hai bién cb

(@A) doc lap. giao. (© xung khic. (D) d6i nhau.
> Céau 12. Mot hop c6 12 chiée thé cung loai, méi thé dude ghi mét trong cac sb tu nhién,
hai thé khéac nhau thi ghi hai s6 khac nhau. Rit ngau nhién 1 chiéc thé trong hop. Xét bién
¢b A: “Sb xuét hién trén thé dudc rit ra 1a sb chia hét cho 3”, va bién ¢b B: “S6 xuét hién trén
thé dudc rut ra 1a sb chia hét cho 4”.
Bién c6 AUB dudc phat biéu nhu sau:

(@A) “S6 xuat hién trén thé 12 sb vira chia hét cho 3 vira chia hét cho 4”.

“S6 xuat hién trén thé 1a sb chia hét cho 3 hoic chia hét cho 4”.

(C) “S6 xuat hién trén thé 1a sb chia hét cho 12”.

(D) “S6 xuat hién trén thé 1a sé chia hét cho 7”.
> Céau 13. Mot hop c6 52 chiée thé cung loai, méi thé dude ghi mét trong céc sb tu nhién,
hai thé khéc nhau thi ghi hai s6 khac nhau. Rat ngau nhién 1 chiéc thé trong hop. Xét bién
cb A: “S6 xuat hién trén thé dudc rut ra 1a sb 18” va bién cb B: “S6 xuét hién trén thé dugc
rat ra 1a s6 nguyén t6”.
Chon cau sai khi phat biéu veé bién c6 AB.

(&) “S6 xuat hién trén thé 14 s6 18 hodc s6 nguyén t6”.

“S6 xuat hién trén thé 1a s6 nguyén t6 18”.

(C) “S6 xuét hién trén thé 1a s6 nguyén t6 khac 2”.

(D) “S6 xuat hién trén thé vira 1a s6 1é vita 1a s6 nguyén t6”.
$> Céu 14. Tung mot dong xu can d6i va dong chat hai lan lién tiép. Xét cac bién cb:
X: “Pong xu xuat hién mat sip & 1an gieo thi nhat”.
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Y: “Pong xu xuat hién mit ngtta 6 1an gieo thi hai”.
Hai bién c6 X va Y 1a hai
() bién cb dbi. bién cb doc 1ap.  (C) bién cb giao. (D) bién ¢6 hop.

Céu tréc nghiém ding sai.

> Céau 1. Mot hop ¢6 20 chiée thé cung loai, méi thé duge ghi mot sb trong cacsb 1,2, ..., 19,20;
hai thé khac nhau thi ghi hai s6 khac nhau. Rt ngiu nhién mot chiéc thé trong hop. Xét
cac bién cb
A: “S6 trén thé dudc rut ra 1a sb chia hét cho 5”.
B: “Sb trén thé dudce rut ra 1a sé chia hét cho 3”.
C: “S6 trén thé dugc rut ra 1a sé chia hét cho 5 hodc chia hét cho 3”.
D: “Sb trén thé dudc rat ra 1a sé chia hét cho 15”.
a) Bién cb A va bién ¢6 D 1a hai bién ¢6 xung khic.
b) X sut ciia bién ¢§ D1a 5.
¢) Bién cb D 1a bién ¢6 hop ctia bién cb A va bién cb B.
d) S6 phan ti ctia khéng gian mau 1a 190.

$® Cau 2. Gieo hai con xuc xac can doi va dong chat.
& A la bién c6 “Téng s6 cham xuat hién trén hai con xtic xic bang 5.
& Bla bién co “Tich s0 cham xuat hién trén hai con xtc xac bang 6”.

& Cla bien co “C6 it nhat mdot con xuc xac xuat hién mat 1 cham”.

Khi d6
a) A={(1;4);(4;1);(2;3);(3;2)}. b) AC={(1;4);(4;1)}.
c) AB={(2;3)}. d) BC = {(1;6);(6;1)}.

Tu luén

& Badi 1. Hop thi nhét chia 3 tAm thé cung loai dude danh sé 1an lugt ti 1 dén 3. Hop thu
hai chita 5 tam thé cung loai dude danh sb 1an lugt tit 1 dén 5. Lay ra ngau nhién ti méi
hép 1 thé. Goi A 1a bién c¢b “Téng cac s ghi trén 2 thé bang 6”, B 1a bién ¢b “Tich cac sb ghi
trén 2 thé 1a s6 18”.

a) Hay viét tap hop mo ta bién c6 AB va tinh P(AB).

b) Hay tim mot bién cb khac rong va xung khic véi ca hai bién cb A va B.
& Badi 2. Mot hop chita 21 tAm thé cung loai dude danh sb tit 1 dén 21. Chon ra ngiu nhién
1 thé tit hop. Goi A 14 bién cb “Sb ghi trén thé dudc chon chia hét cho 2”, B 1a bién ¢b “Sé ghi
trén thé dugdc chon chia hét cho 3”.

a) Hay mo ta bang 1oi bién cb AB.

b) Hai bién cb A va B ¢6 doc lap khong? Tai sao?
& Bai 3. Tung mot dong xu can d6i va dong chat hai 1an lién tiép. Xét cac bién cb:
A: “Pong xu xuat hién mat S § 1an gieo thit nhat”.
B: “Dong xu xuat hién mét N 6 1an gieo thit nhat”.
Hai bién ¢b trén c6 xung khic khong?
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2 CONG THU'C CONG VA CONG THI'C NHAN XAC
SUAT
l. LY THUYET CAN NHO

1) Céng thirc xdc sudt cho hai bién cé xung khdc

§

Néu A va B 1a hai bién ¢6 xung khac thi
P(AUB) — P(A) + P(B).

2) Céng thirc cong xdc sudt cho hai bién cé bat ki

Cho hai bién ¢6 A va B. Khi d6, ta c6
P(AUB) = P(A) +P(B) — P(AB).

Céng thitc nay dudc goi 1a cong thiic cong xéc suat.

3) Céng thirc nhdn xdc sudt cho hai bién cé doc 1ap

Néu hai bién ¢ A va B doc lap véi nhau thi
P(AB) = P(A) - P(B).

Cong thic nay goi 1a céng thitc nhan xac suat cho hai bién cb déc lap.

L\ Luu Y. V6i hai bién c6 A va B, néu P(AB) # P(A) - P(B) thi A va B khong doc lap.

Il. PHAN DANG BAI TAP

Bai fodn st dung céng thirc nhdan xdc sudt

A,B d6clap < P(AB) = P(A).P(B).

1) Vi du minh hoa

$> Vidu 1

Hai ban Hanh va Ha cung chdi tro chdi ban cung mét cach doc 1ap. Mbi ban chi ban
mot 1an. Xac suit dé€ ban Hanh va ban Ha bin tring bia 1an lugt 14 0,6 va 0,7 trong
14an ban ctia minh. Tinh x4c suét cia bién ¢b C: “Ban Hanh va ban Ha déu ban tring
bia ”.
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[ (Q}z('jz'a’zl Xét bién c6 A: “Ban Hanh ban tring bia”, ta c6 P(A) = 0,6.

Xét bién c6 B: “Ban Ha ban tring bia”, ta ¢6 P(B) = 0,7.
Ta thay A, B 1a hai bién ¢b doc lap va C = ANB. suy ra

P(C) =P(A)-P(B) = 0,6-0,7 = 0,42.

$> Vidu 2

Cho A va B 1a hai bién c6 doc lap. Biét P(A) = 0,6 va P(B) = 0,8. Hay tinh x4c suét cla
céc bién cb AB,AB va AB.

[ @z(jmz Do A va B 1a hai bién cb doc 1ap nén

~

(AB) = P(A)P(B) = 0,48.

Vi A 14 bién cb d6i cia A nén P(A) = 1 — P(A) = 0,4. Do A va B doc lap nén

AB) = P(A)P(B) = 0,32.

Vi B 12 bién cb dbi ctia B nén P(B) = 1—P(B) =0,2. Do A va B doc lap nén
P(AB) = P(A)P(B) = 0,08.

2) Bai tGp dap dung

o z

P& nghién ctiu méi lién quan gitta théi quen hut thube 1a véi bénh viém phéi, nha nghién
ctu chon mot nhém 5000 ngudi dan 6ng. Véi moéi ngudi trong nhém, nha nghién ciu kiém
tra xem ho c6 nghién thubc 14 va c6 bi viém phdi hay khong. Két qua dudce théng ké trong
bang sau:

Viém phoi | Khong viém phoi

Nghién thubc 14 752 ngudi 1236 ngudi

Khong nghién thubc 14 | 575 ngusi 2437 nguoi

Tu bang thong ké trén, hay ching té rang viéc nghién thubc 14 va méc bénh viém phdi cé
lién quan véi nhau.

oo | g

S6 liéu thong ké tai mét vung cho thay trong cac vu tai nan 6 t6 ¢6 0,37% ngudi ti vong; 29%
ngudi khong that day an toan va 0,28% ngudi khéng that day an toan va t& vong. Chiing
t6 rang viéc khong thit day an toan khi 1ai xe va nguy co tit vong khi gép tai nan c6 lién
quan véi nhau.

..............................................................................................
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Dang @ Bdi fodn st dung céng thirc céng xdc sudt

® Cho hai bién ¢6 A va B. Khi d6, ta cé
P(AUB) = P(A) + P(B) — P(AB).

@ Néu A va B xung khéc thi

P(AUB) = P(A) + P(B).

$ Vidu3

Mot hop dung 9 tAm thé cung loai dudc ghi s6 tit 1 dén 9. Rit ngiu nhién dong thoi
hai tAm thé tit trong hop. Xét cac bién cb sau:

A: “Ca hai tam thé déu ghi s6 chan”;

B: “Chi ¢6 mot tAm thé ghi s6 chén”;

C: “Tich hai s6 ghi trén hai tAm thé 12 mét s6 chin”.

a) Chung minh rﬁng C=AUB. b) Tinh P(C).

O Lt gl

a) Bién c6 C xay ra khi va chi khi trong hai tAm thé cé it nhat mot tam thé ghi s6 chan.
Néu ca hai tdm thé ghi s6 chan thi bién ¢6 A xay ra. Néu chi c6 mot tAm thé ghi s6 chén
thi bién c6 B xay ra. Vay C 1a bién ¢ hgp ctua A va B.

b) Hai bién c¢b A va B 1a xung khic. Do d6 P(C) = P(AUB) = P(A) +P(B).

Ta can tinh P(4) va P(B). Khong gian miu Q 1a tap hop tit ca cdc tap con c6 hai phan
tu caa tap {1;2;...;9}. Do d6 n(Q) = C3 = 36.
Tinh P(A): Bién c6 A 12 tap hop tat ca céc tap con c6 hai phan ti ctia tap {2:4;6;8}. Do
A) 6
a6 n(A) = C2 = 6. Suy ra P(4) = "4 _ 6
On( ) 4 uy ra ( ) n(Q) 36
Tinh P(B) : Méi phan tit ctia B dudce hinh thanh tit hai cong doan:
& Cong doan 1: Chon mdt s6 chin tir tap {2:4:6;8}. C6 4 cach chon.
& Cong doan 2: Chon mot s6 1é tit tap {1;3;5;7;9}. Cé 5 cach chon.

Theo quy tac nhan, tap B ¢6 4-5 = 20 (phan t).

S n(B) — _n(B) _20
Do dé6 n(B) =20. Suy ra P(B) = Q) ~ 36
o P(C) 6 20 213
Vay P(C) =P(A) +P(B) = 36+ 36 = 36 ~ 1"

$> Vidu 4

Mot hép chira 100 tAm thé cung loai duge danh s6 1an ludt tit 1 dén 100. Chon ngau
nhién 1 thé tit hop. Tinh xac suit ctia bién c¢6 “S6 ghi trén thé dudce chon chia hét cho
3 hoac 5”.
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[ &)‘fijm’z‘. Goi A 12 bién c6 “S6 ghi trén thé dudc chon chia hét cho 3”va B 1a bién c6 “S6 ghi

trén thé dudc chon chia hét cho 5”.

AUB 1a bién ¢6 “S6 ghi trén thé dudc chon chia hét cho 3 hoic 5.
33

T 1 dén 100 c6 33 s6 chia hét cho 3 nén P(A) = 100 = 0,33.
Tit 1 dén 100 c6 20 s6 chia hét cho 5 nén P(B) = % =0,2.

Mot s6 chia hét cho ca 3 va 5 khi né chia hét cho 15. T 1 dén 100 c6 6 sb chia hét cho 15 nén

6

Vay P(AUB) = P(A) + P(B) — P(AB) = 0,33+0,2 — 0,06 = 0,47.

BAI TAP REN LUYEN

[ scis | :
Hai ban Trung va Ding cua 16p 114 tham gia giai béng ban don nam do nha truong t6
chitc. Hai ban d6 khéng cung thudéc mét bang diu loai va mdi bang dau loai chi chon mot
ngudi vao vong chung két. Xac suit lot qua vong loai dé vao vong chung két ctia Trung va
Diing lan lugt 14 0,8 va 0,6. Tinh xac suit ctia cac bién cb sau

(1) A: “Ca hai ban lot vao vong chung két”;

(2) B: “Cé it nhat mot ban lot vao vong chung két ”;

(8) C: “Chi c6 ban Trung lot vao vong chung két”.

..............................................................................................

..............................................................................................

[ scis :

Mot hop c6 12 chiée thé cung loai, mbi thé dude ghi mot trong cac s6 1,2,3,...,12; hai thé
khac nhau thi ghi hai s6 khac nhau. Rit ngdu nhién 1 chiéc thé trong hop. Xét bién cb A:
“S6 xuat hién trén thé dudc rut ra 1a s6 chia hét cho 3” va bién cb B: “S6 xuét hién trén thé
dugc rit ra 1a sé chia hét cho 5”. Tinh P(AUB).

..............................................................................................
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[ 5ais ] -

O mot trudng trung hoc phé thong X, c6 19% hoc sinh hoc kha mén Ngit vin, 32% hoc sinh
hoc kha mén Toén, 7% hoc sinh hoc kh4 ca hai mén Ngit van va Toan. Chon ngiu nhién
mot hoc sinh ctia truong X. Xét hai bién cb sau:

A: “Hoc sinh d6 hoc kha mon Ngit van”;

B: “Hoc sinh d6 hoc kha mon Toan”. Hay tinh ti 1€ hoc sinh hoc kha mén Ngtt van hoac hoc
kha mon Toan caa truong X.

..............................................................................................

..............................................................................................

Dang @ Tinh xdc sudt bdng so do cdy

$ Vidu5

Cac hoc sinh 16p 11D lam thi nghiém gieo hai loai hat giéng A va B. Xac suat dé hai
loai hat giong A va B nay mam tuong ing 14 0,92 va 0,88. Gia s viéc ndy mam cta hat
A va hat B 1a doc lap véi nhau. Dung so do hinh cay, tinh x4c suat dé:

a) Hat gibng A nady mam con hat giéng B khong nay mam;

b) Hat giéng A khéng ndy mam con hat gidng B ndy mam;

¢) It nhét c6 mot trong hai loai hat giéng nay mam.
(2 0@‘?/{[&[.

0,92 0,18

0,88 0,12 0,88 0,12

B B B B
AB AB AB AB
Goi A 1a bién cb “Hat giébng A ndy mam”; B 1a bién c¢6 “Hat giéng B nay mam”.

Vay A: “Hat giéng A khong nay mam”; B: “Hat giéng B khéng ndy mam”.
Vi hai bién ¢6 A va B 1a doc 1ap véi nhau nén

a) Ap dung cong thic nhan xdc suét, ta c6 xdc sult caa bién ¢b “Hat gibng A ndy mam
con hat giong B khong nay mam” la

P(A-B)=P(A)-P(B) =0,92-0,12 = 0,1104.

» Noé Duc Tai - 0889 977 004 237




Chuong 8. CAC QUY TAC TINH XAC SUAT

b) Ap dung cong thitc nhan x4c suit, ta cé xdc suit clia bién c¢b “Hat gibng A khong nay
mam con hat giéng B ndy mam” 1a

P(A-B)=P(A)-P(B) =0,18-0,88 = 0,1584.

¢) Xac suat cua bién co C: “It nhat ¢6 mot trong hai loai hat giong nay mam” la phan bu
ctia bien co “Ca hai loai hat giong déu nay mam”, ta c6 xac xuat

P(C)=1—P(A)-P(B) =0,92-0,18 = 0,8244.

BAI TAP REN LUYEN

co 2
Hai bénh nhan X va Y bi nhiém vi rit SARS-CoV-2. Biét ring x4c suit bi bién chiing nang
ctia bénh nhan X 14 0,1 va ctia bénh nhan Y 14 0,2. Kha ning bi bién ching niang cta hai
bénh nhan la doc lap.

Hay tinh xac suét ctia cac bién cb:

(1) “Ca hai bénh nhan déu bi bién ching ning”;

™

(2) “Ca hai bénh nhan déu khéng bi bién chiing néng”;
@ “Bénh nhan X bi bién chiing ning, bénh nhan ¥ khong bi bién ching ning”.

...........................................................................................
..............................................................................................

Cau trdc nghiém nhiéu phuong én lua chon.

$> C@u 1. Cho hai bién c¢b A va B 1a hai bién ¢6 xung khéc. Biét P(A) =
P(B)

® ® 1. ©5 ® .

P(AUB) = % Tinh

=

- A % ¢ ik 1 | R
$> Cau 2. Cho A, B la hai bién co xung khac. Biet P(A) = 5 P(AUB) = 3 Tinh P(B).
3 8 2 1
»5 ® 5 5 5
~ N . « A A A A « A 1 1 . s . 2 M
¢S Cau 3. Cho A, B 1a hai bien co doc lap. Biet P(A) = §,P(B) =7 Gia tri cua P(ANB) bang
1 1 7 1
53 7 53 D3
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$> CAu 4. Hai ban Son va Tung doc, moéi ngudi tung mot con xic xac mot cach doc 1ap véi
nhau. X4c sut dé€ xic xic clia ban Son xuit hién sb 18, xic xéc cia ban Tung xuét hién sb
I6n hon 4 1a

2

1 1 1
W3 ®s ©3 s
$> Cdu 5. Hai d6i th ngang tai nhau, cung thi dau véi nhau dé tranh chic vo dich. Nguoi
théng cudc 14 ngudi dau tién thing dudc 6 van diu. Hét budi sang, ngudi I da thing 5 van,

con ngudi IT chi méi thing 3 van. Buéi chiéu hai ngudi sé tiép tuc thi ddu. X4c suat dé ngusi
I v6 dich bang

5 1 3 7
> CAu 6. Hop A ¢6 4 vién bi trang, 5 vién bi d6 va 6 vién bi xanh. Hop B ¢6 7 vién bi trang, 6
vién bi dé va 5 vién bi xanh. Ly ngdu nhién méi hop mét vién bi, tinh xac suat dé hai vién
bi dugc 1ay ra c6 ciing mau.

91 44 88 45

135 ® 335 135 88"
¢S Cau 7. Lép 11A1 ¢6 50 hoc sinh, trong dé ¢6 32 ban thich hoc m6én Toan, 17 ban thich hoc
mon Héa va 8 ban thich ca hai mén trén. Chon ngdu nhién mét ban. Xac suat dé ban dé
thich m6n Toan hoac Hoa 1a?

49 9 33 41

50 ® 5 50 50
$> CAu 8. Xac suat ban tring muc tiéu ctia mot van dong vién khi ban mét vién dan 14 0,6.
Ngudi d6 ban hai vién dan mot cach doc 1ap. Xéc suat d€ méot vién tring muc tiéu va mét
vién trudt muc tiéu la

@) 0,4. 0,6. ©) 0,48. (D) 0,24.

> Cau 9. Mét hoc sinh t6 ngdu nhién 5 cau trac nghiém, méi cu cé 4 phuong an tra 10i,
trong d6 c6 mot phuong an ding. Xéc suat dé hoc sinh d6 t6 sai ca 5 cau 1a bao nhiéu?

15 3 243 1
1024 4 1024 1024
$> Cau 10. Hai ngudi doc 14p nhau ném béng vao ré. Moéi ngudi ném vao ré ciia minh mot
PN . N . . b 03
qua bong. Biéet rang xac suat ném bong trang vao ro cta ting ngudsi tuong tng la 3 va =

Goi A 12 bién c6: “Ca hai ciing ném béng tring vao ré ”. Tinh P(A).
1 1 1 3
® 3 ® 3 o 3
> Cdu 11. Cho mot dong xu can dbi dong chat c6 mét sip va mit ngia. Gieo dong xu 6 l1an.
Xac suat dé s6 1an xuat hién mét ngita nhiéu hon s6 1an xuét hién mat sap 1a
21 ® 21 11 3
32° 64 32° 64
~ N . < A A A A <A 1 1 -
¢S Cau 12. Cho A, B 1a hai bién co doc lap. Biet P(A) = Z’P<A )= 5 Tinh P(B).
4 5 13 9
wg ® 3% %" Dy
$> CAu 13. Trong ngan hang cau héi kiém tra c¢6 20 cau héi trac nghiém va 10 cau héi tu
luan. Thay gido can chon ngau nhién 5 cau héi dé tao thanh mét dé kiém tra. Xac suat dé
thay gido chon dugc dé chi c6 1 hodc 2 cau héi tu luan gan nhéat véi gia tri ndo sau day?
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@) 0,5. 0,6. © 0,7. (D) 0.8.

- Dy AL A s pasr L1z % ¢ ik 2 | -
¢S Cdau 14. Cho hai bien co A va B la hai bién c¢o xung khac. Biet P(B) = o P(AUB) = X Tinh
P(A)

9 1 1 3

0 ® 15 ©5 D%
$> Cau 15. Lay ra ngiu nhién 2 qua béng tit mot hop chia 5 qua béng xanh va 4 qua béng
d6 c6 kich thudc va khoi luong nhu nhau. Xac suat ctia bién c6 “Hai qua béng 14y ra c6 cung
mau”la

1 2 4 5

» 3 ® 3 ©3 D35
$> Cdu 16. Cho A va B 1a hai bién cb doc lap véi nhau, P(A) = 0,4 va P(AB) = 0,02. Khi d6
P(B) bang

@) 0,55. 0,06. (©) 0,05. (D) 0,25.

$> Cdu 17. Ba xa thu cung ban vao mét bia. Xac suat tring dich 1an ludt 14 0,5; 0,6 va 0,8.
Xéac suat dé it nhat mot ngudi ban tring bia 1a

@) 0,24. 0,16. © 0,82. ©) 0,96.

$> Cau 18. Mot ngudi ¢6 mot chum chia khéa gom 9 chiée, bé ngoai ching giébng hét nhau
va chi ¢6 dung hai chiéc mé dudce ctta nha. Ngusi d6 th@ ngiu nhién tung chia. Xac sut dé
mé dudc ctia trong 1an mé thi ba bang

1 2 14 7

W ®3 81 81

. s 1 1A A ¢ 1
¢S Cau 19. Cho A va B 1a hai bien co xung khac. Biet P(A) = 3

7 1 1 1

73 ® 15 ©3 o
> Cau 20. Lép 11A8 trusng THPT X ¢6 25 hoc sinh nam va 20 hoc sinh nit. Chon ngau
nhién dong thoi hai ban tit 16p nay dé tham du cudc hop ciia truong. Tinh xac suat chon
dudc hai ban c6 cung giéi tinh dé di du cudc hop.

19 @ 10 49 29

99° 33 99° 99°
$> Cau 21. Hai hoc sinh cung giai 1 bai tap toan mot cach doc 1ap. Xéc suat giai ding bai

,P(B) = i. Tinh P(AUB).

tap toan cta 2 hoc sinh 1an lugt 1a 5 va 3 Xéc suat dé ca hai hoc sinh khéng giai dudc bai

tap toan bang
1 1 1 5

@5 ®% ©3 D%
$> CAu 22. Cho A va B 1a hai bién c6 doc 1ap v6i nhau théa man P(A) = 0,4, P(B) = 0,3. Khi
d6 P(AB) bang

@) 0,58. 0,7. © 0,1. D) 0,12.
$> Cau 23. Ba ngudi cung ban vao 1 bia. Xac suit d€ ngusi thi nhat, tha hai,thi ba ban
trang dich 1an ludt 14 0,8; 0,6; 0,5. X4ac suét dé c6 ding 2 nguvi ban tring dich bang

@) 0,24. 0,96. (©) 0,46. (D) 0,92.

> Cau 24. Mot hop chita 22 tam thé cung loai dude danh s6 lan lugt tit 1 dén 22. Chon ra
ngau nhién 1 thé tir hop. Goi A 1a bién c6 “S6 ghi trén thé dudc chon chia hét cho 2”, B 1a
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bién cb6 “S6 ghi trén thé dugce chon chia hét cho 3”. X4c suit cia bién cb AB bang

3 7 1 7

73 ® % ©3 e
$> Cau 25. Gieo 2 con xtc xic can dbi va déng chat. Xac suat caa bién cb “Téng s6 chdm
xuat hién trén hai con xtc xac chia hét cho 5 ”1a

5 1 7 2
% 3 %" g
> Cau 26. C6 3 hoc sinh 16p 12A, 4 hoc sinh 16p 12B va 5 hoc sinh 16p 12C xép thanh hang
doc. Xac suét dé 4 hoc sinh 16p 12B ding canh nhau bang?

1 1 2 1

55° ® 5o 1 27720°
$> Cdu 27. Hai xa tht méi nguti ban mét vién dan vao bia mét cach doc lap. Xac suit ban
trung bia ctia xa tha thi nhat va xa tha thi hai 1an lugt 14 0,9 va 0,7. Xac suat dé ngusi thi
nhat ban tring va nguoi thi hai ban khéng tring bia la

) 0,27. 0,63. (© 0,07. (D) 0,72.

Céu tréc nghiém ding sai.

> CAu 1. Gieo mét con xtc xic can dbi, dong chit lién tiép hai 1an. Xét cac bién cb sau
A: “S6 chdm xuit hién trong hai lan gieo déu la s6 chan”;
B: “S6 chadm xuat hién trong hai 1an gieo khac tinh chan 18”;
C: “Tich s6 chAm xuét hién trong hai lan gieo 14 s6 chan”;
D: “Tong sb6 chAm xuit hién trong hai 1an gieo 1a s6 16n hon 9”.
Cac khang dinh sau diung hay sai?

a) Xéc suit cia bién c6 A 1a 1 b) Bién cb C 14 hop cta hai bién c6 A va B.
, A 2 « R A N 2 ~ A 5 oA A N 3
¢) Xac suat cua bién co C la 3 d) Xac suat cua bién co D la T

$> Céu 2. Mot hop dung 15 tam thé cung loai dude danh sb tit 1 dén 15. Rat ngdu nhién mot
tam thé trong hop. Xét cac bién cb sau

A 12 bién cb “S6 ghi trén tAm thé 1a sb chin”;

B 1a bién cb6 “S6 ghi trén tAm thé 14 s6 chinh phuong”;

C 1a bién c6 “S6 ghi trén thé 14 s6 chén ho#c s6 chinh phuong”.
Cac khang dinh sau diung hay sai?

a) n(Q)=15. b) C=AUB. c) P(A) 8 2

=15 d) P(C)= 3
$> Cau 3. Mot hop dung 10 bi trong d6 ¢6 4 bi xanh va 6 bi 6. Lay ra 1 bi va khong hoan
lai, tiép tuc lay ra 1 bi nita. Xét cac bién cb
A: “Bilay dugc lan 1 mau xanh”;
B: “Bilay dudc 1an 2 mau d6”.
Trong cac khang dinh sau day, khang dinh nao ding, khang dinh nao sai?
a) A,B la hai bién cb xung khic.

6
b) P(4B) = L. 2
©) P(AB)=P(4)P(B) + 2.
d) X4c suat dé 2 bi lay dudc cing mau la ’

15°
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¢S Cau 4. Hop I dung 4 vién bi mau do6 va 6 vién bi mau xanh, hop II dung 2 vién bi mau dé6
va 8 vién bi mau xanh. Gieo mét con stc séc, néu dude mit 6 chdm thi 1ay 1 vién bi tit hop I,
néu duge mat khac thi 1y 1 vién ti hop II. Goi A 1a bién ¢ “Con stc sic xuét hién mét 67,
B; 1a bién ¢6 “Lay dudc vién bi mau dé tit hop 7, (i =1,2).

, A 2 . ~ g A LN v A S 1
a) Xac suat dé gieo con suc sac xuat hién méat 6 cham la P(A) = 2

b) Xac suét lay duge bi mau dé tit hop 114 P(B)

P 1
c) Xac suat lay dc bi tu hop I 1a P(B;) = s

:g'

2L 1% |
d) Xac suat lay dudc bi mau do la 5

$> Cdu 5. Cho tap E = {1,2,3,4,5}. Viét ngau nhién lén bang hai s6 tu nhién, méi s6 gom 3
chit s6 d6i mot khac nhau tit tap E. Goi A 1a bién c6 “S6 viét trudc ¢ chit s6 5 va sb viét sau
khong c6 chit s6 57, B 1a bién cb “S6 viét trude khong c6 chit s6 5 va sb viét sau c6 chit s6 5”.
Trong cac khang dinh sau, khang dinh nao ding, khang dinh nao sai?

a) A va B 1a hai bién c6 xung khic.

b) AUB la bién cb “Trong hai s6 d6 c6 ding mot s6 c6 chit s6 57

865

$> CAu 6. Mot bai tric nghiém c6 10 cAu héi, mdi cAu héi ¢6 4 phuong an lua chon trong d6
c6 1 dap an dung. Gia st moi cau tra 18i ding dudc cong 5 diém va méi cau tra 16i sai bi tru
di 2 diém. Mot hoc sinh khéong hoc bai nén chon hd hoa mét dap 4an. Trong cac khang dinh
sau, khéng dinh nao ddng, khang dinh nao sai?

a) S6 cau hoc sinh d6 tra 16i ding dé dudc 1 diém 1a 3.

. . 1\? 7
b) Xac suat dé hoc sinh tra 16i duge 1 diém la (Z) (Z) .

foarr . C o (31
c¢) Xac suat dé hoc sinh khong tra 16i dudc cau nao la (Z) .
d) Xéac suét dé hoc sinh dé nhan diém khoéng 16n hon 1 14 ~ 0,7759.

$> Cau 7. Lép 10A1 ¢6 35 hoc sinh géom 20 hoc sinh nit va 15 hoc sinh nam. Nha trusng can
chon 3 hoc sinh cta 16p d6 tham gia trong cay. Cac khang dinh sau day, khang dinh nao la
dung, khang dinh nao 1a sai?

a) Xéc suét dé 3 hoc sinh dugc chon ¢6 dung mot hoc sinh nit bang %
2 o N 7
b) Xac suat dé 3 hoc sinh dudc chon c6 dung hai hoc sinh nit bang %

£ . ; L. ; . . Yy 90
c¢) Xac suat dé 3 hoc sinh dudc chon ¢6 it nhat mo6t hoc sinh nit bang 119"
£, 3 . 1A Ap - . .y 114
d) Xac suat dé 3 hoc sinh dudc chon ¢6 nhiéu nhat hai hoc sinh nit bang 157
> Cdu 8. Lép 11A ctia mot trudng c6 30 hoc sinh, trong dé c¢6 12 ban thich nhac c6 dién, 11
ban thich nhac tré va 3 ban thich ca nhac c6 dién va nhac tré. Chon ngau nhién mot ban
trong 16p. Cac khang dinh sau day, khang dinh nao la ding, khang dinh nao 1a sai?
a) Bién c6 ban d6 thich nhac ¢4 dién va bién cb ban d6 thich nhac tré 1a hai bién ¢6 xung

khic.
11

A e 2 N 2 z A ~» e , 2 o R N
b) Xac suat dé ban do thich nhac tré la % xac suat dé ban do6 thich nhac co dién la 30"
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£ d 4 . 2 v 2 N 2
c¢) Xac suat dé ban d6 thich nhac co dién hoac nhac tré la 3

A e ~ ~2 P N A . 2 T 1
d) Xac suat dé ban dé khong thich nhac ¢o dién va khong thich nhac tré la 3

$> CAu 9. Hai ban Y va Q mdi ban chon ngiu nhién mét sé6 nguyén duong c6 mét chit sé.
Cac khéng dinh sau day, khang dinh nao 1a ding, khang dinh nao 1a sai?

a) Xac suat dé ban Y chon dudgc s6 1a s6 chin 1a 5

—

b) Xéac suit dé ban Q chon dudgc sb 14 sb 18 va chia hét cho 3 14 —.

L2V}

¢) Xéc suat dé€ hai ban Y va Q chon dudce hai s6 gidng nhau la —.

O

A g . N . A s 4’ S A A < N 56
d) Xac suat dé hai ban Y va Q chon dudc hai so ¢6 tich 1a mot so chan la TR

> CAu 10. Mot hop gom 6 vién bi trang, 4 vién bi d6, 5 vién bi xanh. Chon ngau nhién 3
vién bi. Céac khang dinh sau day, khang dinh nao la ding, khang dinh nao la sai?

a) Xac suat dé thu dudc 3 vién bi cung mau la 155

b) Xéac suét dé thu dude c¢6 ding 2 vién bi mau xanh 1a or

p . 24
c¢) Xac suat dé thu dudc 3 vién bi khac mau la TR
38

d) Xéac suét dé thu dudce it nhat 1 vién bi mau d6 1a or

> Cau 11. C6 40 tAm thé dude danh sb tit | dén 40, rit ngdu nhién ba tam thé. Khi d6
a) Bién c6 A: “rat dudc ba thé dude danh s6 18”va B: “rut dudc ba thé trong d6 c6 ding
mot thé dude danh s6 16” 1a hai bién ¢6 khong xung khac.
b) Xéac sut cta bién ¢b C: “rut dudc ba thé ma tong ba sbé dudc danh trén d6 1a mot sb
1
1é¢”1a .
¢”la

~ A L3 <A A - 2 N - A N B A A I~ N 3
c¢) Xac suat ctia bién co D: “rut dudc ba thé ma tich ba so trén d6 1a mét so chan” 1a %

d) X4c suét cta bién ¢b E: “rat dude ba thé ma téng ba sé dude danh trén dé 1a mot sb

, 127
hia hét cho 3”7 1a —.
chia hét cho 3” la 380

> Cau 12. Mot van dong vién thi ban sting. Biét rang xac suit dé van dong vién d6 ban
trang vong 10 14 0,25; ban tring vong 9 14 0,3; ban tring vong 8 14 0,4. Néu ban tring vong
k thi duge k diém. Van dong vién thuc hién ban hai 1an, hai 14n bén ddc lap véi nhau.

a) Xac suit dé ca hai lan ban caa van déng vién d6 déu trung vong 9 1a 0.6.

b) Xac suat dé van dong vién d6 dat 16 diém 14 0,8.

¢) Xac suat dé van dong vién dé6 dat 17 diém 14 0,24.

d) Xac suat dé van dong vién d6 ¢ sé6 diém 16n hon 17 1a 0,3025.

¢S Cau 13. Lép 11A1 ¢6 50 hoc sinh, trong d6 cé6 32 ban thich hoc mén Toan, 17 ban thich
hoc mén Lich St va 8 ban thich ca hai mén trén. Chon ngau nhién mét ban trong 16p.

. . 16
a) Xac suat dé ban do6 thich hoc mon Toan la 75

L e 4
b) Xac suat dé ban doé thich ca mon Toan va mon Lich St 1a 75

p . 41
c¢) Xac suat dé ban d6 thich moén Toan hoac mon Lich St 1a 50"

d) Xac suat dé ban dé khong thich ca mén Toan va mén Lich St 1a %0
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Tu luén

& Bai 1. Gieo hai con xtc xdc can doi va dong chat. Goi A 14 bién c6 “Tong s6 cham xuat
hién trén hai con xdc xac bang 5”, B 1a bién co6 “Tich so cham xuat hién trén hai con xdc xac
biing 6”.

a) Hay viét tap hop mo ta cac bién cb trén.
b) Hay liét ké cac két qua ctia phép thit 1am cho ca hai bién c6 A va B cuing xay ra.

& Bdi 2. Gieo hai con xtdc xic can ddi va dong chét. Goi A 1a bién cb “Téng s6 chAm xuit
hién trén hai con xtc xic bang 5”, B 1a bién ¢6 “Tich s6 chAm xuét hién trén hai con xtc xac
bang 6”. Goi C 1a bién ¢b “Cé it nhAt mét con xic xic xuit hién mat 1 chAm”. Hay viét tap
hop mé ta cac bién cb giao AC va BC.

& Bai 3. Gieo hai con xtuc xic can doi va dong chat. Goi A 14 bién c6 “Téng s6 cham xuat
hién trén hai con xdc xac bang 5”7, B 1a bién co “Tich so cham xuat hién trén hai con xdc xac
bang 6”. Goi C la bién co “Co it nhat mot con xtc xac xuat hién mat 1 cham”.

a) Goi D 1a bién cb “S6 chAm xuét hién trén con xuc xic thi nhat 14 3”. Hay xac dinh céc
bién ¢b AD, BD va CD.
b) Goi A 14 bién cb d6i ctia bién cb A. Hay viét tap hop mé ta céc bién cb giao AB va AC.
& Bai 4. Mot hop chita 5 vién bi xanh va 3 vién bi dé c¢6 cung kich thudc va khéi lugng. Lay
ra ngiu nhién déng thoi 2 vién bi tit hop. Goi A 1a bién c6 “Hai vién bi lay ra déu c6 mau
xanh”, B 1a bién c6 “Hai vién bi 14y ra déu c¢6 mau dé”.

a) C6 bao nhiéu két qua thuén 16i cho bién ¢6 A? C6 bao nhiéu két qua thuan lgi cho bién
co B?

b) Hay mé ta bang 16i bién ¢ AUB va tinh s két qua thuan 1gi cho bién ¢b AUB.

& Bai 5. Thuc hién hai thi nghiém. Goi 7} va 75 1an ludt 1a cac bién c6 “Thi nghiém thi nhat
thanh cong”va “Thi nghiém thi hai thanh cong”. Hay biéu dién céc bién c¢b sau theo hai bién
06 Ti va T>.

a) A: “Cé it nhat mét trong hai thi nghiém thanh cong”.
b) B: “C6 ding mdot trong hai thi nghiém thanh cong”.

& Bai 6. Tung mot dong xu can d6i va dong chat hai lan lién tiép. Xét cac bién cb:

A: “Lan thit nhat xuat hién mit ngta”;

B: “Lan tht hai xuat hién mat ngiia”;

C: “Ca hai lan déu xuat hién mat ngiia”;

D: “Cé it nh&t mot 1an xuét hién mit ngi”.

Trong hai bién ¢6 C, D, bién ¢6 nao 1a bién c¢b hdp ctia hai bién ¢ A, B ? Bién c¢b nao 1a bién
¢b giao ctia hai bién cb A, B?

& Badi 7. Gieo ngau nhién mot xic xéc can d6i va dong chat hai 1an lién tiép. Xét cac bién cb:
A: “S6 chdm xuat hién 6 1an gieo thit nhat 16n hon 47;

B: “S6 chAm xuat hién 6 1an gieo thi hai nhé hon 47;

C: “S6 chAm xuét hién 6 1an gieo thi nhat nhé hon 4”.

Trong cac bién cb trén, hay tim cép bién cb doc lap.

& Bai 8. Gieo ngau nhién mot xdc xac can doi va dong chat hai 1an lién tiep. Xét cac bién co:

244 » /}/ 0 Due Tai - 0889 977 004



§2. Cong thiic cong va cong thiic nhan xdc suat

A: “S6 cham xuét hién & 1an gieo thit nhat 16n hon 47;
B: “S6 chdm xuat hién 6 lan gieo thit hai nhé hon 47;
C: “S6 chAm xuat hién 6 lan gieo thi nhat nhé hon 4”.
Trong cac bién cb trén, hay:

a) Tim cap bién cb xung khic;
b) Tim cép bién cb doc lap.

& Bai 9. Trong hép c¢6 1 qua béng xanh, 1 qua béng @6, 1 qua béng vang. LAy ra ngdu nhién
1 qua béng, xem mau roéi tra lai hop. Lap lai phép thi trén 2 1an va goi A 1a bién ¢b qua
béng lay ra lan thit k 14 béng xanh (k = 1,2).

a) A,A; c6 1a cac bién cb doc lap khong? Tai sao?

b) Néu trong mdi phép thit trén ta khéng tra béng lai hop thi A;,A, c6 1a cac bién cb doc
lap khong? Tai sao?

& Bai 10. Mot hop dung 15 tAm thé cung loai dude danh sb tit 1 dén 15. Rat ngau nhién mot
tdm thé va quan sat sb ghi trén thé. Goi A 1a bién ¢b “S6 ghi trén tdm thé nhé hon 77; B 1a
bién 6 “S6 ghi trén tAm thé 1a s6 nguyén t6”.

a) Mo ta khong gian mau.
b) Mdi bién cb AUB va AB la tap con nao ctia khéng gian mau?

& Bai 11. Gieo hai con xuc xéc can d6i, dong chat. Xét cac bién cb sau:
E: “S6 chAm xuAt hién trén hai con xtc xic déu 1a sb chn”;

F: “S6 chAm xu4t hién trén hai con xtc xic khéc tinh chén 18”;

K: “Tich s6 chAm xuAt hién trén hai con xuc xic 1a s6 chan”.

Chiing minh rang K 13 bién ¢6 hop ctia E va F.

& Bai 12. Chon ngau nhién mét hoc sinh trong truong em. Xét hai bién cb sau:
P: “Hoc sinh do bi can thi”;

Q: “Hoc sinh d6 hoc giéi mon Toan”.

Néu noi dung ctia cac bién ¢6 PUQ; PO va PQ.

& Badi 13. C6 hai chudng nubi thé. Chudng I ¢6 5 con thd den va 10 con thé trang. Chudng II
¢6 3 con thé trang va 7 con thé den. Tt mdi chudng bat ngau nhién ra mét con thé. Xét hai
bién cb sau:

A: “Bat dudc con thd tring tit chudng I7;

B: “Bat dudc con thé den tit chudng I1”.

Chiing t6 rang hai bién ¢6 A va B doc lap.

& Bdi 14. C6 hai chudng nudi ga. Chuodng I ¢6 9 con ga mai va 3 con ga trong. Chuodng II ¢6
3 con ga mai va 6 con ga trong. Bat ngiu nhién mot con ga ctia chudng I dé dem ban rdi don
céc con ga con lai ciia chudng I vao chudng II. Sau d6 bat ngAu nhién mot con ga ctia chudng
II. Xét hai bién c6 sau:

E: “B4t dudc con ga tréng tit chudng I7;

F: “Bat dudc con ga mai tit chudng I1”.

Ching t6 rang hai bién ¢b E va F khong doc lap.

& Bai 15. Mot hop chita 21 tAm thé cung loai dude danh s6 tir 1 dén 21. Chon ra ngiu nhién
1 thé tit hop. Goi A 12 bién ¢6 “S6 ghi trén thé dude chon chia hét cho 27, B 1a bién cb “S6 ghi
trén thé dudc chon chia hét cho 3”.
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a) Hay mo ta bang 1i bién c¢b AB.

b) Hai bién cb A va B ¢6 doc lap khong? Tai sao?
& Bai 16. Chon ngiu nhién mot s6 tu nhién cé hai chit s6. Tinh xac suat cta bién cb M: “S6
tu nhién c6 hai chit s6 dudc viét ra chia hét cho 11 hodc chia hét cho 12 ”.

& Bai 17. Mot hop ¢6 12 vién bi ¢6 cung kich thuée va khdi ludng, trong d6 c6 7 vién bi mau
xanh va 5 vién bi mau vang. Chon ngau nhién 5 vién bi tit hop d6. Tinh x4c suat dé trong 5
vién bi dudc chon c6 it nhat 2 vién bi mau vang.
& Badi 18. Hai ban Viét va Nam cung tham gia mot ki thi tric nghiém mén Toan va mon
Tiéng Anh mét cach doc 1ap nhau. Dé thi cia méi mon gom 6 ma dé khac nhau va cac mén
khéc nhau thi ma dé ciing khac nhau. Pé thi dudc sip xép va phat cho hoc sinh mét cach
ngau nhién. Tinh xdc suat d€ hai ban Viét va Nam c6 chung ding mot ma dé thi trong ki
thi do.
& Bai 19. Trong mot chiéc hop c6 20 vién bi ¢6 cung kich thuée va khéi lugng, trong d6 c¢6 9
vién bi mau d6, 6 vién bi mau xanh va 5 vién bi mau vang. Ly ngdu nhién dong thoi 3 vién
bi. Tim xéc suat dé 3 vién bi lay ra c6 ding hai mau.
& Bai 20. Cho A va B 1a hai bién c¢6 doc 1ap.

a) Biét P(A) = 0,7 va P(B) = 0,2. Hay tinh x4c suit ctia cac bién c6 AB,AB va AB.

b) Biét P(A) = 0,5 va P(AB) = 0,3. Hay tinh x4c suat clia cac bién cb B,AB va AB.
& Bai 21. Mot xa tha ban 1an lugt 2 vién dan vao mét bia. Xac suét tring dich cta vién thi
nhéat va thi hai 1an lugt 12 0,9 va 0,6. Biét rang két qua cac 1an ban 1a doc 1ap véi nhau. Tinh
xéc sult ctia cac bién cb sau bang cach sit dung so d6 hinh cay:

a) “Ca 2 1an ban déu tring dich”;

b) “Ca 2 1an ban déu khéng tring dich”;

¢) “Lan bén thi nhit trung dich, 1an bén thd hai khéng tring dich”.
& Bai 22. Cho hai bién cb A va B 1a hai bién c6 xung khac véi P(A) > 0, P(B) > 0. Chiing té
rang hai bién ¢6 A va B khong doc 1ap.
& Bai 23. Mot thung dung 60 tAm thé cung loai dudc danh sb ti 1 dén 60. Rit ngiu nhién
mot tAm thé trong thung. Xét hai bién c6 sau:

A : “Sb ghi trén tAm thé 1a wéc ctia 60” va B: “S6 ghi trén tAm thé 1a udc caa 48”.

Chiing t6 rang A va B 1a hai bién ¢6 khong doc lap.
& Bai 24. C6 hai tui dung cac vién bi ¢6 cung kich thuée va khéi lugng. Tai I ¢6 3 vién bi
mau xanh va 7 vién bi mau do6. Tui /7 ¢6 10 vién bi mau xanh va 6 vién bi mau d6. T méi
tdi, 14y ngdu nhién ra mot vién bi. Tinh xac suat dé

a) Hai vién bi dudc 1ay c¢6 cung mau xanh; b) Hai vién bi dudc 14y ¢6 cuing mau d6;
¢) Hai vién bi dudc 14y c6 cung mau; d) Hai vién bi dugdc 14y khong cung mau.
& Bai 25. C6 hai tai méi tai dung 10 qua cau c6 cung kich thude va khéi lugng dude danh sé

ti 1 dén 10. Tt mbi tdi, 14y ngdu nhién ra mét qua cau. Tinh xac suit d€ trong hai qua cau
dudc lay ra khéng c6 qua cau nao ghi sb 1 hoc ghi s6 5.
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& Bai 26. Trong dot kiém tra cubi hoc ki I7 16p 11 cia cac trudng trung hoc phé thong, théng
ké cho thay c¢6 93% hoc sinh tinh X dat yéu cau; 87% hoc sinh tinh Y dat yéu cau. Chon ngau
nhién mot hoc sinh ctia tinh X va mot hoc sinh caa tinh Y. Gia thiét rang chit luong hoc tap
cta hai tinh 14 déc lap. Tinh xac suat dé

a) Ca hai hoc sinh dugc chon déu dat yéu cau;

b) Ca hai hoc sinh dudc chon déu khéng dat yéu cau;

¢) Chi c6 ding mét hoc sinh duge chon dat yéu cau;

d) Cé it nhat mot trong hai hoc sinh dude chon dat yéu cau.
& Bai 27. Mot bénh truyén nhiém c6 xac suat truyén bénh 1a 0,8 néu tiép xdc véi ngudi bénh
ma khong deo khiu trang; 14 0,1 néu tiép xuc véi ngudi bénh ma cé deo khiu trang. Anh
Lam tiép xtc v6i 1 ngudi bénh hai lan, trong d6 ¢6 mot 1an deo khdu trang va mét 1an khong
deo khau trang. Tinh xac suat anh Lam bi 1ay bénh tit ngudi bénh ma anh tiép xic dé.
& Bai 28. Hop thi nhat chita 3 tAm thé cung loai dude danh s6 lan lugt tit 1 dén 3. Hop thu
hai chita 5 tAm thé cung loai dudc danh s6 lan ludt tit 1 dén 5. LAy ra ngau nhién tit méi hop
1 thé. Goi A 1a bién cb “Tong cac sb ghi trén 2 thé bang 6, B 1a bién ¢b “Tich cac sb ghi trén
2 thé 1a s6 18”.
Hay tim mét bién c6 khéc réng va xung khéc véi ca hai bién c6 A va B.
& Bai 29. Mot hop dung 8 vién bi mau xanh va 6 vién bi mau d6, c¢6 cung kich thude va khéi
luong. Ban Son lay ngau nhién mét vién bi tit hop (I4y xong khong tra lai vao hop). Tiép dé
dén lugt ban Tung liy ngadu nhién mét vién bi tit hop dé. Tinh xac suat dé€ ban Tung lay
dudc vién bi mau xanh.
& Bai 30. Lép 114 ctia mét trudng c6 40 hoc sinh, trong d6 c6 14 ban thich nhac c6 dién, 13
ban thich nhac tré va 5 ban thich ca nhac c6 dién va nhac tré. Chon ngau nhién mot ban
trong l6p. Tinh xac suat dé:

a) Ban d6 thich nhac c¢6 dién hoic nhac tré;

b) Ban d6 khong thich ca nhac ¢ dién va nhac tré.
& Bai 31. Mot khu phé ¢6 50 ho gia dinh nuéi ché hodc nudi meo, trong dé c6 18 ho nudi ché,
16 ho nu6i meo va 7 ho nudi ca ché va meo. Chon ngau nhién moét ho trong khu phé trén.
Tinh x4c suat dé

a) Ho do nuoi ché hoac nudi meo;

b) Ho d6 khong nubi ca ché va meo.
& Bai 32. Mot nha xuat ban phat hanh hai cudén sach A va B. Thong ké cho thay c6 50%
nguoi mua sach A; 70% nguoi mua sach B; 30% ngudi mua ca sach A va sach B. Chon ngau
nhién mét ngudi mua. Tinh xac suat dé:

a) Nguoi mua dé mua it nhat mét trong hai sach A hoéc B;

b) Ngudi mua dé khong mua ca sach A va sach B.
& Bai 33. Tai céc trudng trung hoc phé théng ctia mét tinh, thong ké cho thay cé 63% gido
vién mon Toan tham khao bo sach gido khoa A,56% giao vién mon Toan tham khao bo sach
giao khoa B va 28,5% giao vién mon Toan tham khao ca hai b6 sach giao khoa A va B. Tinh
ti 1é gido vién mon Toan cac trudng trung hoc phé thong ctia tinh d6 khong tham khao ca
hai b6 sach giao khoa A va B.
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B saiTir
Céu tréc nghiém nhiéu phuong an lua chon.

$> Cdu 1. Chon ngau nhién hai s6 khac nhau tit 21 s6 nguyén duong dau tién. Xac suat dé
chon dudc hai s6 ¢6 tong 12 mét sé chén bang:

11 221 10 1

o ® o 5
> Cau 2. Mot hop dung 20 tAm thé cung loai danh sb tir 1 dén 20. rit ngdu nhién moét tAm
thé trong hép. Goi A 1a bién ¢6 “Rut dudc tAm thé ghi s6 chan 16n hon 97, B 1a bién cb “Rut
dude tAm thé ghi s6 khong nhé hon 8 va khong 16n hon 15”. S6 phan t& cia AUB la

@A) 11. 10. © 12. (D) 13.
$> Cdu 3. Mot hop dung 20 tam thé cung loai danh s6 tir 1 dén 20. rut ngau nhién mot tAm
thé trong hop. Goi A 1a bién ¢6 “Rut dudc tAm thé ghi s6 chan 16n hon 97, B 14 bién ¢6 “Rut
dugce tAm thé ghi s6 khong nhé hon 8 va khong 16n hon 15”. S6 phan t ctia AB la
INE? 6. © 3. (D) 4.

4> CAu 4. Tai mét hoi thao qubc té ¢6 50 nha khoa hoc, trong d6 c¢6 31 ngudi thanh thao tiéng
Anh, 21 ngudi thanh thao tiéng Phéap va 5 ngusi thanh thao ca tiéng Anh va tiéng Phap.
Chon ngiu nhién mét ngudi trong hoi thao. Xac suat dé ngudi dude chon thanh thao it nhat
mot trong hai thi tiéng Anh hoac Phap 1a

47 37 39 41

50 ® 5 50 50
$> Cau 5. Tai mét hoi thao qubc té ¢ 50 nha khoa hoc, trong d6 ¢6 31 ngudi thanh thao tiéng
Anh, 21 ngudi thanh thao tiéng Phap va 5 ngudi thanh thao ca tiéng Anh va tiéng Phap.
Chon ngau nhién mét ngudi trong hoi thao. Xac suat dé ngusi dude chon khong thong thao
ca hai thi tiéng Anh hoac Phap 1a

7 3 9 11

50 ® 5o 50 50
> Céu 6. Mot 16p c6 40 hoc sinh, trong dé c6 23 hoc sinh thich béng chuyén, 18 hoc sinh
thich béng rd, 26 hoc sinh thich béng chuyén hoic béng ré hodc ca hai. Chon ngau nhién
mot hoc sinh trong 16p. Xéc suat dé chon dude hoc sinh khong thich ca béng chuyén va béng
018 8 4 9 2

1 1 1 1

a0 ® % a0 a0
> Céu 7. Mot 16p ¢6 40 hoc sinh, trong d6 ¢6 23 hoc sinh thich béng chuyén, 18 hoc sinh
thich béng rd, 26 hoc sinh thich béng chuyén hoac béng ré hoic ca hai. Chon ngiu nhién mét
hoc sinh trong 16p. Xéc suit dé chon dude hoc sinh thich béng chuyén va khong thich béng
018 9 8 11

7

X0 ® 0 X0 X0
> Cdu 8. Gieo 2 con xtic xac can d6i va dong chit. Goi A 14 bién ¢b “Tich sb6 chAm xuit hién
12 s6 18”. Bién cb nao sau day xung khic véi bién ¢ A?
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() “Xuat hién hai mét c6 cung s6 chAm”.

“Téng s6 chaAm xuat hién 1a s6 18”.

(C) “XuéAt hién it nhat mot mét c6 s6 cham 1a s6 18”.
(D) “Xuat hién hai mét c6 s6 chAm khéac nhau”.

$> Cau 9. Cho A va B 1a hai bién c¢6 doc 1ap. Biét P(A) = 0,4 va P(B) = 0,5. X4c suat cia bién
c6 AUB la

@) 09. 0,7. © 0,5. (D) 0,2.

> Céau 10. Gieo 2 con xic xac can déi va dong chat. Xac suat cua bién c6 “Tong sé6 cham
xuat hién trén hai con xac xac chia hét cho 5”1a
5 1 7

2
%" B %" D5
$> Céu 11. Lay ra ngau nhién 2 qua béng tit mét hop chita 5 qua béng xanh va 4 qua béng
d6 c6 kich thudée va khoi luong nhu nhau. Xac suat ctia bién c6 “Hai béng lay ra cé cung
mau”la
1 2 4 5
® 5 ® 5 O3 D5
$> Cau 12. Chon ngau nhién 2 dinh cia mét hinh bat gidc déu ndi tiép trong dudng tron
tam O ban kinh R. X4ac suit dé khoang cach giita hai dinh d6 bang Rv/2 la
2 3 4 5
w3 ® 3 ©3 56"
$> Céu 13. Mot hop dung 20 tAm thé cung loai danh s6 tir 1 dén 20. rit ngdu nhién mét tAm
thé trong hop. Goi A 1a bién ¢6 “Rut dudc tAm thé ghi s6 chan 16n hon 97, B 1a bién cb “Rut
dudc tAm thé ghi s6 khong nhé hon 8 va khong 16n hon 15”. S6 phan ti cia AUB la
@ 11. 10. © 12. (D) 13.
4> Céu 14. Mot hop dung 20 tAm thé cung loai danh s6 tir 1 dén 20. rit ngdu nhién moét tAm
thé trong hop. Goi A 1a bién ¢6 “Rit dudc tAm thé ghi s6 chan 16n hon 97, B 14 bién c¢6 “Rit
dugce tAm thé ghi s6 khong nhé hon 8 va khong 16n hon 15”. S6 phan t& ctia AB la
@) 5. 6. © 3. D) 4.
$> Cau 15. Tai mét hoi thao qubc té c6 50 nha khoa hoc, trong dé ¢6 31 ngudi thanh thao
tiéng Anh, 21 ngudi thanh thao tiéng Phap va 5 nguoi thanh thao ca tiéng Anh va tiéng
Phap. Chon ngiu nhién mot nguoi trong hoéi thao. Xac suat dé ngusi dudc chon khong thong
thao ca hai thi tiéng Anh hoac Phap 1a
7 3 9 11
50 ® 5o 50 50
$> Cdu 16. Mot 16p c6 40 hoc sinh, tréng d6 c6 23 hoc sinh thich béng chuyén, 18 hoc sinh
thich béng r6, 26 hoc sinh thich béng chuyén hoic béng ré hodc ca hai. Chon ngau nhién
mot hoc sinh trong 16p. Xac suat dé chon dude hoc sinh khong thich ca béng chuyén va béng
ré la
18 14 19 21
20 ® 0 20 20
$> Céu 17. Mot 16p ¢6 40 hoc sinh, trong d6 c6 23 hoc sinh thich béng chuyén, 18 hoc sinh
thich béng rd, 26 hoc sinh thich béng chuyén hoic béng rd hodc ca hai. Chon ngau nhién mét
hoc sinh trong 16p. Xac sut dé chon dudc hoc sinh thich béng chuyén va khong thich béng
ré la
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7 9 8 11
w0 ® 2% w0 w0
> Cau 18. Gieo 2 con xic xic can d6i va dong chat. Goi A 1a bién ¢b “Tich s6 chAm xuit
hién 1a s6 18”. Bién c6 nao sau day xung khac véi bién cb A?
(A “Xuit hién hai méit c6 cung s6 chAm”.
“Téng s6 chAm xuat hién 1a s 1&”.
(C) “Xuat hién it nhat mét mét c6 s6 cham 1a s6 187
(D) “Xuét hién hai miit c6 s6 chAm khac nhau”.
$> Cdu 19. Cho A va B 1a hai bién ¢b doc lap. Biét P(A) = 0,4 va P(B) = 0,5. Xac suit ctia bién
co AUBla

@A) 0,9. 0,7. © 0,5. D) 0,2.

> Céu 20. Gieo 2 con xuc xac can déi va dong chat. Xac suat caa bién c¢6 “Tong sé6 cham
xuat hién trén hai con xuc xac chia het cho 5”1a
5 7

1 2

%" ®% %" g
> Cau 21. Lay ra ngiu nhién 2 qua béng tit mot hop chita 5 qua béng xanh va 4 qua béng
d6 c6 kich thuéc va khéi lugng nhu nhau. Xac suat cia bién c6 “Hai béng lay ra c6 cung

méu”%é 2 4 5

g ® g ©3 g
$> Cau 22. Chon ngiu nhién 2 dinh ctia mét hinh bat gidc déu ndi tiép trong dudng tron

tam O ban kinh R. X4c suét dé khoang cach giita hai dinh d6 bang Rv/2 1a
5

2 3 4

w3 ®3 ©3 5"
$> Céu 23. Cho phép thit c6 khong gian mau Q = {1,2,3,4,5,6}. Cép bién c6 khong d6i nhau
la

A A={1}vaB=1{23,4,56}. ® Qva 2.

(© C={1,4,5} vaD={2,3,6}. (D) E =1{1,3,6} va F = {2,3}.
> CAu 24. Gieo ngiu nhién mot con sic sic can d6i, dong chat 1 1an. Goi A 14 bién cb s
cham xuit hién trén con stc sic bé hon 3. Bién c¢b d6i ctia bién cb A 1a

@A) S6 cham xuét hién trén con stc sic 16n hon hoéc bang 4.

S6 chAm xuét hién trén con stc sic khong phai 1a 3.

(C) S6 cham xuat hién trén con stic sac khong bé hon 3.

(D) S6 chAm xuét hién trén con stc sic 16n hon 3.
> Cau 25. Hop thit nhét chia 3 tAm thé cung loai dude danh sb 1an lugt tit 1 dén 3. Hop
thit hai chita 5 tdm thé cung loai dude danh s6 1an lugt tir 1 dén 5. Lay ra ngdu nhién tit méi
hép 1 thé. Goi A 14 bién ¢b “Téng cac sb ghi trén 2 thé bang 6, B 1a bién cb “Tich céc sb ghi
trén 2 thé 14 s6 18”. Viét tap hop mo ta bién cb AB.

@ AB = {(1;5);(3;3)}. (B) AB = {(155);(2;4);(3;3)}.

© AB ={(1;5);(3:1);(3;3):(3:5)}. @ AB = {(1:5):(1;6): (3:3); (3:5)}.
> CAu 26. Hop thit nhat chia 3 tAm thé cung loai dude danh sb 1an lugt tit 1 dén 3. Hop
thi hai chita 5 tam thé cung loai dude danh s6 1an lugt tit 1 dén 5. LAy ra ngau nhién tit méi
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hép 1 thé. Goi A 1a bién cb “T6ng cac s6 ghi trén 2 thé bang 6, B 1a bién cb “Tich céac sb ghi
trén 2 thé 1a s6 1&”. Goi C 1a bién ¢6 khac rong va xung khic véi ca hai bién cb A va B. Tim
bién cb C.

$> Céu 27. Mot hop chita 21 tAm thé cung loai dude danh sb tir 1 dén 21. Chon ra ngdu nhién
1 thé tir hop. Goi A 1a bién cb “S6 ghi trén thé dudc chon chia hét cho 27, B 1a bién ¢6 “S6 ghi
trén thé dudc chon chia hét cho 3”. Bién cb AB la tap hop nao duéi day?

@A) {6;12;18}. {6;8;10;12;14;16;18}.

(©) {6;9;12}. @ {2;3;4;6;8;9;10;12;14;15;16;18;20;21}.
$> Céu 28. Mot hop chita 21 tAm thé cung loai dude danh s6 tir 1 dén 21. Chon ra ngau nhién
1 thé tit hop. Goi A 12 bién ¢6 “S6 ghi trén thé dude chon chia hét cho 27, B 1a bién c6 “S6 ghi
trén thé dudc chon chia hét cho 3”. Hay mo ta bang 16i bién c6 A UB.

(A) AUB = {2;3;6;9;10;12;14;16;18;20}.

AUB =1{2;3;4;6;8;9;10;12;14;15;16;18;20;21}.

(©) AUB = {6;8;10;12;14;15;16;18}.

D) AUB = {6;9;12;15;18;21}.
$> CAu 29. Mot hop chira 21 tAm thé cung loai dude danh sb tir 1 dén 21. Chon ra ngdu nhién
1 thé tit hop. Goi A 12 bién ¢6 “S6 ghi trén thé dude chon chia hét cho 27, B 1a bién c6 “S6 ghi
trén thé dude chon chia hét cho 3”. Chon khang dinh ddng trong cac khiang dinh sau:

(A) Hai bién c6 A va B doc lap. Hai bién ¢6 A va B xung khic.

(C) Hai bién cb A va B d6i nhau. (D) Hai bién cb A va B khong doc lap.

$> Cau 30. Gieo ngiu nhién mét con sic sac can dbi va dong chat. Xac sudt d€ mat 3 chdm
xuat hién 1a
5 1 1 1
@) ¢ 5 © ¢ (D) 3
4> Cau 31. Nguoi ta mudn chia tap hop 16 hoc sinh gom 3 hoc sinh 16p 12A, 5 hoc sinh 16p
12B va 8 hoc sinh 16p 12C thanh hai nhém, méi nhém c6 8 hoc sinh. Xac suét sao cho & méi
nhém déu c6 hoc sinh 16p 12A va mbi nhém c6 it nhat hai hoc sinh 16p 12B 1a
84 56 42 356
14 ® a5 s 1287
$> Céu 32. Trong mot 16p hoc gom c6 18 hoc sinh nam va 17 hoc sinh nit. Gido vién goi ngau
nhién 4 hoc sinh 1én bang giai bai tap. X4ac suit dé 4 dudc goi c6 cad nam va nit bang
69 68 65 443
77 ® 75 78 506"
$> CAu 33. Gieo mét con sic sic can ddi dong chat hai 1an. Tinh xéc suit ctia bién cb “tong
s6 chAm xuat hién ctia hai lan gieo 1a 11”.
1 1 1 1
o3 ® 75 v %"
$> Cau 34. Gieo ngau nhién mét con xuc sic can d6i va dong chit hai 1an. Tinh xéc suét
ctia bién cb “Tong s6 chAm trong hai 1an gieo bang 9”.
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1 5 1 5
W3 ® 15 ©% 3
4> Céu 35. M6t nhém hoce sinh gom 6 ban nam va 4 ban nit ding ngau nhién thanh 1 hang.
Xéc suat d€ c6 dung 2 trong 4 ban nit ding canh nhau la
2 1 1 1
@2 ® ©1 ® 1
& Cdu 36. C6 8 cai but khac nhau va 7 quyén vé khac nhau dude géi trong 15 hép. Mot hoc
sinh dudc chon bat ky hai hop. Xéc suat d€ hoc sinh dé chon dude mét cép bt va vé 1a
1 1 8 8
5 ® 3 5 105°
> Cau 37. Xép 6 hoc sinh nam va 4 hoc sinh nit vao mot ban tron cé 10 ghé. Tinh x4c suit
dé khong c6 hai hoc sinh nit ngoi canh nhau.
37 1 5 5
42° 6 42° 1008
$> CAu 38. Cho da giac déu (P) ¢6 20 dinh. Lay tuy y 3 dinh ctia (P), tinh xac suét dé 3 dinh
lay dugc tao thanh tam gidc vuéng khong c6 canh nao la canh caa (P).
7 3 5 7
T4 ® 35 T4 57
> Cau 39. Goi S 1a tap hop cac s6 tu nhién c¢6 4 chit s6 khac nhau. Chon ngiu nhién mét s6
ti tap S. Tim xac suit dé sb dudce chon c6 cac chit sb sip xép theo thi tu ting dan va khong
chita hai chit s6 nguyén nao lién tiép nhau.
2 5 1 5
@ 3 ® & 36° 1512
> Cdu 40. Mot hop c6 5 bi den va 4 bi trang. Chon ngau nhién 2 vién bi. Tinh xac suat dé
hai vién bi dudc chon c6 cung mau.

5 1 4 1
O ® O3 g
$> Cau 41. C6 2 chiéc hop chita bi. Hop thi nhat chia 4 bi @6 va 3 bi trang. Hop thi hai

chita 2 bi @6, 4 bi tring. LAy ngiu nhién tit 1 hop ra 1 bi. Tinh xdc suit dé 2 bi 14y ra c¢6 cung

mau.
8 5 10 7

2T ® o o TS
$> Céu 42. Lay ngiu nhién hai tam thé trong mét hop chita chin tAm thé danh s6 tit 1 dén
9. Tinh xac suat dé tong cla cac sb trén hai thé 1ay ra 1a sb chan.

5 4 5 1

@ 3 9 © 9 D 9

$> Céu 43. Chon ngau nhién hai s6 nguyén duong khéc nhau c6 hai chit s6. Xéac suat dé
chon dudc hai s6 ¢6 tong 1a sb chia hét cho 3 bang

29 1 1 59

267 ®3 ©3 267
%> Cau 44. C6 30 dé thi trong d6 c6 10 dé kho, 20 dé trung binh. Mot hoc sinh bat hai dé,
tinh xac suat dé€ dugc it nhat mét dé trung binh.

25 40 29 40

64 ® g7 87 89
$> Céu 45. Chon ngau nhién mét vé x6 s6 c6 5 chit sé dugc 1ap ti cac chit s6 tit 0 dén 9. Tinh
xéc suat ctia bién cb X: “lay dude vé khong cé chit s6 1 hodc chit s6 2”.
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() P(X) = 0,8534. P(X) = 0,8533. © P(X) =0,814. (D) P(X) = 0,84.

> Céu 46. C6 nam chiéce thé dude danh sb tir 1 dén 5. Rat ngiu nhién ba chiéc thé. Tinh
xéc suit dé téng cac sé ghi trén ba thé dugc rit bang 8.

1 3 1 1

0 ® 1o 30 5
> Cau 47. Mot 16p ¢6 20 nam sinh va 15 nit sinh. Gido vién chon ngiu nhién 4 hoc sinh lén
bang giai bai tap. Xac suat dé 4 hoc sinh dudc chon c6 cd nam va ni bang

4651 4615 4615 4610

5236 ® 5236 5263 523"
> Cdu 48. Mot 16p c6 20 hoc sinh, trong dé c6 2 can bo 16p. Chon ngiu nhién ra 3 hoc sinh.
Tinh xac suit dé c6 it nhat mot can bo 16p.

26 24 27 32

%" ® 55 %" %"
$> CAu 49. Mot dé thi tric nghiém gdém 50 cau, mbi cau c6 4 phuong an tra 16i trong d6 chi
¢6 1 phuong an dung, mdi cau tra 16i dudc 0,2 diém. Mot thi sinh lam bai bang cach chon
ngau nhién | trong 4 phudng an ¢ mdi cau. Tinh xac suat dé thi sinh d6 dudc 6 diém.

@) 0,25%0.0,75%. 0,25%0.0,75%.¢C%. © 1-0,25°.0,75%. (@) 0,25%°.0,75%.

$> Cau 50. Mot dé thi trac nghiém géom 50 cau, mdi cAu c6 4 phuong an tra 1i trong d6 chi
¢6 1 phuong an ding, méi cau tra 16i ding dude 0,2 diém. Ban An lam bai bang cach chon
ngau nhién 1 trong 4 phuong an ¢ mdi cau. Tinh xac suit dé An dudc 6 diém.

@) 0,25%0.0,75%. 0,25%0.0,75%.C2 . (© 0,25%.0,75%. (D) 1-0,25%.0,75%.

> Céu 51. C6 8 ngudi khach budc ngiu nhién vao mot ctta hang c¢6 3 quay. Tinh xéc suat
dé 3 nguoi cung dén quay thi nhét.
5
C3-2 c; C3 -Ag.

$> Céu 52. Mot hop chita 11 qua cau trong d6 ¢6 5 qua mau xanh va 6 qua mau d6. Lay ngau
nhién 1an lugt 2 qua tit hép d6. Tinh xac suat dé 2 lan déu lay dudc qua cau mau xanh.

5 9 2 4

T ® 5 T TS
$> Cau 53. Hai xa tha cung ban méi ngui ban mét vién dan vao bia mot cach doc lap véi

Gy A3
A3

nhau. Xac suit ban tring bia cta hai xa tha 1an lugt 1a % va % Tinh xac suit cta bién cb
¢6 it nhat mot xa tha khong ban tring bia.

5 2 1 1

@) ¢ 3 © 5 (D) 3

$> CAu 54. Mot bai kiém tra c6 5 cau theo 5 mitc d6 khac nhau, xac suat dé ban An lam
dung cau 1 1a 100% va giam dan déu 10% khi sang méi cau tiép theo. Tinh xac suat dé ban
An lam ddng hét ca bai kiém tra dé.

189 36 189 18

625" ® 155 6250° 25
$> Céu 55. Trong mét khoang thoi gian, xac suit dé cac hang taxi Vrab, VNGopro, NVTaxi
¢6 chuong trinh khuyén mai lan ludt 14 0,6; 0,7; 0,8. Tinh x4c suat dé trong khoang thoi gian
d6 khach hang nhan dude khuyén mai.

16 83 122 81

2 ® 155 125 25
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> Cdu 56. Trong mot cudc thi ban cung, 3 xa tha I, II, III doc 14p nhau cung ban vao mét
muc tiéu. Biét rang xac suat ban tring muc tiéu cta ba xa tha I, II va III tuong tng la
0,8;0,4 va 0,3. Tinh x4c suét dé xa tha I ban tring con hai xa tha kia ban trugt.

12 83 42 113

s ® s s 5
¢ Cau 57. Viét va Nam cung tham gia ki thi THPTQG nam 2016, ngoai thi ba mon Toan,
Vin, Tiéng Anh bat budc thi Viét va Nam déu déng ki thi thém ding hai mén tu chon khac
trong ba mén Vat 1i, Héa hoc va Sinh hoc duéi hinh thic thi tric nghiém dé€ xét tuyén Pai
hoc. M6i mén tu chon tric nghiém c6 12 ma dé thi khac nhau, ma dé thi ciia cac moén khac
nhau 1a khac nhau. Tim x4c xuét dé Viét va Nam c6 chung ding mét mén thi tu chon va
chung mot ma deé.

1 1 1 1

5 ® 10 8"
$> Cau 58. Trong mot bai thi trac nghiém khéach quan ¢6 10 cAu. Mdi cau ¢6 4 phuong an
tra 10i, trong d6 chi c6 mot cau tra 16i ding. Mot hoc sinh khong hoc bai nén 1am bai bang
cach chon ngau nhién mot phuong an tra 16i. Tinh xac suat dé€ hoc sinh dé tra 16i ding 10
cau.

5Q" 0" e Q)

$> CAu 59. Cho A, B 14 hai bién cb doc lap. Biét P(A) = %,P(A )= é Tinh P(B).

4 5 13 9
w3 ® 3% %" Dy
$> Céu 60. Trong ky thi THPT Qubc gia, bai thi moén Toén ¢6 50 cau héi trac nghiém khach
quan dang bén lua chon va chi ¢6 mét lua chon ding, méi cau dung dude 0,2 diém. Sau khi
lam chéc chan ding 30 cau héi, ban An khoanh ngiu nhién dap an 20 cau con lai. Tinh xac
suat dé€ ban An dude dung 7 diém.

we()() o ()

o () ()" o () ()"

> Céu 61. Cho X = {0,1,2,3,...,15}. Chon ngiu nhién 3 s6 trong tap hop X. Tinh xac suat
dé trong ba s6 dude chon khong c6 hai s6 lién tiép.

13 13 7 20

3 ® % 2 3
¢S Cdu 62. Hai nguoi ngang tai ngang suc tranh chic vo dich cia moét cudc thi ¢ tudng.
Ngudi gianh chién thing 13 ngudi dau tién thing dudc 5 van cd. Tai thoi diém ngudi choi
thi nhat da thang dude 4 van va ngudi choi thit hai méi thing 2 vén, tinh x4c suat dé€ ngusi
choi thit nhat gianh chién thang.

7 11 21 3

Wy ® % o 3

$> Céu 63. C6 25 ban hoc sinh dudgc chia thanh 2 nhém A va B, sao cho trong méi nhém déu
¢6 nam va nit. Chon ngiu nhién tit méi nhém mét hoc sinh. Tinh xac suat dé hai hoc sinh
dudc chon ¢6 ca nam va nit. Biét riang xac suat chon dudce hai hoc sinh nam 14 0,57.

@) 0,02. 0,23. (©) 0,41. (D) 0,59.

» /(V;o” Duic Tai - 0889 971 004 255



Chuong 8. CAC QUY TAC TINH XAC SUAT

$> CAu 64. Trong ki thi THPT Quéc gia, An lam dé thi tric nghiém mén Toan. Pé thi gdbm
50 cau héi, moi cau c6 4 phuong an tra 18i, trong d6 chi c6 mot phuong an dung, tra 16i ding
mbi cau dudc 0,2 diém. An tra 16i hét cac cau héi va chic chin ding 45 cau, 5 cau con lai An
chon ngdu nhién. Tinh xéc suat d€ diém thi mon Toan ctia An khong duéi 9,5 diém.

53 2 13 9

s12° ® 15 1042 n
$> CAu 65. Mot ngudi ban 3 vién dan. Xéc suit dé ca 3 vién tring vong 10 diém 1a 0,008,
xéac suat dé 1 vién tring vong 8 diém 1a 0,15, xac suat dé 1 vién tring vong duéi 8 diém la
0,4. Tinh x4c suit dé xa tha dat it nhat 28 diém (biét rang diém tinh cho méi vong 1a cac sb
nguyén khong am va khong vugt qua 10).

@) 0,0935. 0,808. ©) 0,558. @) 0,0365.

$> Cdu 66. Poi van nghé ctia nha truong gom 4 hoc sinh 16p 12A, 3 hoc sinh 16p 12B va 2

hoc sinh 16p 12C. Chon ngiu nhién 5 hoc sinh tit d6i van nghé dé biéu dién mot tiét muc.

Tinh xéc suit sao cho 16p nao ciing c¢6 hoc sinh dude chon va c¢6 it nhat 2 hoc sinh 16p 12A.
13 4 10

1

o ®ar ©3 o
$> CAu 67. Mot bai trac nghiém c6 10 cau héi, méi cau héi c¢6 4 phuong an lua chon trong
d6 c6 1 dap an dung. Gia st mdi cau tra 18i dung dude 4 diém va mdi cau tra 18i sai bi tru di
2 diém. Mot hoc sinh khong hoc bai va danh hu hoa céc cau tra 16i (gia st hoc sinh dé chon
dap an cho da 10 cau héi). Tim xac suat d€ hoc sinh nay nhan diém dudi 1.

@) 0,7124. 0,7336. (©) 0,783. (D) 0,7759.

$> CAu 68. Mot tui dung 7 qua cAu cAu mau xanh, 6 qua cau mau dd, 5 qua cau mau vang.
LAy ngau nhién 4 qua ciu trong tdi. Tinh xac suit sao cho s6 qua cAu mau xanh bang sb
qua cau mau doé.

7 59 49 16

65" ® 3060° 204 15
$> Cau 69. Mot doan tau gom ba toa d6 san ga. C6 5 hanh khach 1én tau. Méi hanh khach
doc lap véi nhau. Chon ngiu nhién mot toa. Tim xéc sudt d€ méi toa cé it nhat 1 hanh khach

buéc 1én tau.
10 20 50 20

81" ® &1 81" e
$> Céu 70. Mot da giac déu c6 24 dinh, tat ca cac canh ctia da gidc son mau xanh va tat ca
cac dudng chéo ctua da gidc d6 son mau d6. Goi X 14 tap hop tat ca cac tam giac c¢6 ba dinh 1a
cac dinh cua da giac déu trén. Ngudi ta chon ngau nhién tit X mét tam giac, tinh xac suat
dé chon dude tam giac c6 ba canh cing mau.

24 190 27 1

15 ® 253 1290° 2
$> Céu 71. Trong thu vién c6 3 quyén sach toan, 3 quyén sach ly, 3 quyén sach héa, 3 quyén
sach sinh. Biét ciac quyén sach cling mén giong nhau. Xép 12 quyén sach trén lén gia thanh
mot hang sao cho khong c6 3 quyén nao cing mon ding canh nhau. Héi ¢6 tat ca bao nhiéu
cach xép?

(A) 16800. 295176. (©) 308664. (D) 369600.

$> Cau 72. Mot truong c6 50 em hoc sinh gidi trong d6 ¢6 5 cap anh em sinh d6i. Can chon
ra 3 hoc sinh trong s6 50 hoc sinh d€ tham gia trai he. Tinh xac suét trong 3 em 4y khong c6
cap anh em sinh do6i nao.
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102 ® 48 97 242
245° 49° 98" 245°

Céu trdc nghiém ding sai.

$> Céu 1. Cé hai hop dung cac vién bi. Hop thi nhat chia 5 vién bi d6, 6 vién bi xanh va
7 vién bi vang. Hop thi hai chita 3 vién bi trang, 4 vién bi den (céc vién bi kich thuéec nhu
nhau). Cac khang dinh sau ding hay sai?

g £ 1
a) Xac suat lay 1 vién bi do6 ti hop thi nhat 1a 5

2 A A [N . < N N N P RN 3
b) Xac suat lay 2 vién bi cung mau tit hop thi hai la 7

£, 14 R N S PO |
c¢) Xac suat lay 4 vién bi c6 nhiéu nhat 2 vién bi dé tit hop thi nhat 1a Tk
d) Lay ngau nhién 4 vién bi tit hop thit nhat va 2 vién bi tit hop thit hai. Xac suat dé trong
743

6 vién bi 14y dudc 1 vién bi trang va c6 it nhat 3 vién bi dé 1a LT

4> CAu 2. Mot xa tha ban 1an lugt hai vién dan vao bia. X4c sudt ban khong tring dich cta
vién thit nhat va vién thi hai 1an lugt 14 0,2 va 0,3. Biét rang két qua cac 1an ban doc lap véi
nhau. Goi bién ¢ A;: “Lan ban thi i khong tring dich” véi i € {1;2}. Trong cac khang dinh
nao sau day, khang dinh nao dung, khing dinh nao sai?

a) A;:A; 1a hai bién cb doc lap.

b) Xac suat bién c¢6 “Ca hai 1an ban khéng tring dich” 14 0,5.

¢) Xéc suét bién cb “Lan ban thi nhat khong tring dich, 1an ban thi hai tring dich” 1a

0,14
d) Xac suat bién cb “Cé it nhat mét 1an ban tring dich” 1a 0,94.

> Céu 3. Hai nguoi cung di cau c4 trén mot ho. Xac suat cau dude ca ciia ngudi thi nhat
va ngudi thit hai 1an luot 14 0,8 va 0,9. Goi bién c6 A;: “Ngudi thit i cau dude ca” véii e {1;2}.
Trong cac khang dinh nao sau day, khang dinh nao ding, khang dinh nao sai?

a) A|:A, 1a hai bién cb doc lap.

b) Xac suat bién ¢6 “Ca hai ngudi cau dudc ca ” 14 0,96.

¢) Xac suat bién c6 “Nguoi thit nhat cau dude c4, ngudi thi hai khong cau dude ca” 1a

0,08.
d) X4c suét bién c6 “Cé it nhat mot ngudi cau dude ca” 14 0,98.

¢ Cdu 4. Chon ngiu nhién mot 14 bai tit bo bai ti 1o kho 52 14, tra lai 14 bai vira rit vao bd
bai va rit tiép mot 1a khac. Xét bién c6 A: “Lan dau rut dude 14 27! va B: “Lan hai rat dudc
14 At”. Hay chi ra cac khang dinh ding va cac khang dinh sai?
a) Hai bién ¢ A va B doc lap.
A < A A M 1
b) Xac xuat ctia bién co A bang kR
7z o ~ N N . . . z v 2
c¢) Xac xuat dé lan dau rut 1a 2 va lan hai rut dude 1a At bang kR

A 2 .« 72 N ~ , 2 . A N 1
d) Xac xuat dé trong hai la bai rat ra cé da hai chat co la 6

$> Céu 5. Mot nhém c6 50 ngusi dude phong van ho da mua canh dao hay cay quat vao dip
Tét vita qua, trong d6 c6 31 ngusi mua canh dao, 12 ngusi mua cay quat va 5 ngudi mua ca
canh dao va cay quit. Chon ngiu nhién mét ngudi. Cac khang dinh sau day, khing dinh nao
1a ding, khang dinh nao 1a sai?
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a) Bién c6 nguvi d6 mua dao va bién cb nguvi d6 mua quét 1a hai bién ¢6 xung khac.
(R AR s as < o 30 e R £, qs 12
b) Xac suat dé ngudi d6 mua canh dao la 5o Xac suat dé nguoi do mua canh quat la 0"

. P N R R < A £, 1s 19
c¢) Xac suat dé nguoi dé6 mua canh dao hoac mua cay quat la 30"

d) Xac suat dé ngusi dé khong mua canh dao va khong mua cay quat 1a 75

$> CAu 6. Mét cude thi ban sing, ¢6 3 ngudi tham gia thi. Trong d6 xac suit ban tring
clia ngudi thi nhat 12 0,9; nguoi thi 2 12 0,7 va nguoi thi 3 14 0,8. Cac khang dinh sau day,
khang dinh nao la ding, khéng dinh nao la sai?

a) X4c suét dé ca ba ngudi déu béan tring 1a 0,504.

b) Xac suat dé c6 diung hai ngusi ban tring 1a 0,398.

¢) Xéc suat dé khong c6 ngudi nao ban tring 14 0,4.

d) Xac suét dé c6 it nhat mot ngusi ban tring 1a 0,994.
$> Cdu 7. Ba xa thi cung bin méi ngudi mot vién dan vao bia mot cach doc 1ap véi nhau.
X4c suit ban trang bia cta xa tha thua nhét, tha hai, thi ba 1an lugt 1a %; ;; % Cac khéng
dinh sau day, khang dinh nao dung, khing dinh nao sai?

a) Xac suit ca ba xa thu déu ban tring bia 1a 1

b) Xac suat dé duy nhat xa tha thi nhat ban tring bia 1a

N =

. . ; |
c¢) Xac suat c6 duy nhat mét xa tha ban triung bia la 1
P p . 3
d) Xac suat c6 it nhat hai xa thu ban trung bia la T

4> Céu 8. C6 hai hop cung chita cac qua cau. Hop thi nhat ¢6 7 qua cau d6, 5 qua cau xanh.
Hoép thit 2 ¢6 6 qua cau dd, 4 qua cau xanh. T méi hop lay ra ngiu nhién 1 qua cau. Cac
khang dinh sau day, khang dinh nao ding, khang dinh nao sai?

A 2 > A A N A 2, A , N L3R B 7
a) Xac suat dé qua cau lay ra tit hop thi nhat c6 mau do la 7

A 4 . > X A ~ N 2 N 1
b) Xac suat dé hai qua cau lay ra cung mau do la >

¢) Xéc suat dé€ 2qua cau 14y ra c6 it nhat 1 qua mau dé la
AL 3 2 A 1% . <4 31

d) Xac suat dé 2 qua cau lay ra cung mau la e
$> Céu 9. Trong de kiém tra 15 phit mén Toan c6 20 cau trac nghiém. Mdi cau trac nghiém
¢6 4 phuong an tra 19i, trong d6 chi c6 mot phuong an tra 16i dung. Binh giai chic chan ding
10 cau, 10 cAu con lai lua chon ngdu nhién dap 4n. Biét rang méi cau tra 16i ding dudc 0,5
diém, tra 16i sai khong bi trit diém. Cac khang dinh sau day, khang dinh nao ding, khang
dinh nao sai?

a) Binh chic chan dudc 5 diém.

oo | W

. 3
b) Xac suat tra loi sai 6 mot cau la 1

) 1\® /3\*
¢) X4c suat dé Binh dat dung 8 diém la (Z) ~ <4_1) .

d) X4c suat dé Binh dat dugc tir 9 diém tré 1én nhé hon 0,0004.

$> Céu 10. Trong ki thi THPT Québc Gia nidm 2023 ¢6 mén thi bat budc 14 mén Toan. Mén
thi nay thi duéi hinh thic trac nghiém véi bén phuong an tra 16i A, B, C, D. Mbi cau tra lsi
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ding dudc cong 0,2 diém; méi cau tra 1oi sai bi trit 0,1 diém. Ban Viét vi hoc rat kém mon
Toan nén chon ngau nhién ca 50 cau tra 18i. Cac khang dinh sau day khang dinh nao ding,
khang dinh nao sai?

2, 3 Ap s UV |
a) Xac suat dé ban Viét lam dang 6 mot cau la 7

Ay 3 Ap 1 VN |
b) Xac suat dé ban Viét lam sai 6 mot cau la 3

¢) Ban Viét 1am dudc 7 diém, khi d6 ban Viét 1am ding 30 ciu va sai 20 cau.
d) Xac suat dé ban Viét dat dudc 4 diém mon Toan trong ki thi trén 12 2,5-107°.

> Cau 11. Gieo mot con xtdc xac can d6i, dong chat lién tiép hai 1an. Xét cac bién cb sau
A: “S6 chdm xut hién trong hai lan gieo déu la s6 chan”;
B: “S6 cham xuat hién trong hai lan gieo khac tinh chén 18”;
C: “Tich s6 chdm xuéat hién trong hai lan gieo 1a s6 chan”;
D: “Téng s6 chAm xuat hién trong hai 1an gieo 1a s6 16n hon 9”.
Cac khang dinh sau dung hay sai?
a) X4c suat cia bién c6 A la a1 b) Bién c6 C 1a hop cta hai bién c6 A va B.
A <A A N 2 2 A L3 <A A N 3
c¢) Xac suat caa bién co C la 3 d) Xac suat caa bién co D la 7
> Cau 12. C6 hai hop dung cac vién bi. Hop thi nhat chia 5 vién bi dd, 6 vién bi xanh va
7 vién bi vang. Hop thi hai chita 3 vién bi trang, 4 vién bi den (céc vién bi kich thuéc nhu
nhau). Cac khéng dinh sau ding hay sai?
£ 1% PR |
a) Xac suat lay 1 vién bi dé ti hop tha nhat la 5

P 3
b) Xac suat lay 2 vién bi cung mau ti hop thi hai la 7

2L 1% PP S
c¢) Xac suat lay 4 vién bi ¢c6 nhiéu nhat 2 vién bi do tu hop thi nhat 1a T

d) Liy ngiu nhién 4 vién bi tit hop thi nhat va 2 vién bi tit hop thi hai. Xac suit dé trong
.« A « 14 [N . < N s s A o« A . 2 1 743
6 vién bi lay dudc 1 vién bi trang va c6 it nhat 3 vién bi do la LTV

> Cau 13. Mot hop dung 15 tAm thé cung loai dudc danh s6 tit 1 dén 15. Rat ngiu nhién
mot tAm thé trong hop. Xét cac bién cb sau

A 12 bién cb “S6 ghi trén tam thé 14 sb chan”;

B 1a bién c6 “S6 ghi trén tAm thé 14 s6 chinh phuong”;

C 1a bién c6 “S6 ghi trén thé 1a s6 chan hoéc sb6 chinh phuong”.
Cac khang dinh sau ding hay sai?

a) n(Q) = 15. b) C=AUB. ¢) P(A) =

15
$> Cau 14. Mét hop dung 10 bi trong dé c¢6 4 bi xanh va 6 bi d6. Lay ra 1 bi va khéng hoan
lai, tiép tuc lay ra 1 bi nita. Xét cac bién cb

A: “Bilay dugc lan 1 mau xanh”;
B: “Bilay dudc lan 2 mau d6”.
Trong cac khang dinh sau day, khang dinh nao ding, khang dinh nao sai?
a) A,B1a hai bién ¢6 xung khic.
6
b) P(AB) = 75 ;

©) P(AB) =P(4)-P(B) + .

d) P(C) :%.

» /(V;o” Duic Tai - 0889 971 004 259



Chuong 8. CAC QUY TAC TINH XAC SUAT

£y 38 A 1e a1k . <o
d) Xac suat deé 2 bi lay dudc cung mau la 5

¢S Cau 15. Hop I dung 4 vién bi mau dé va 6 vién bi mau xanh, hop II dung 2 vién bi mau
d6 va 8 vién bi mau xanh. Gieo mot con suc sic, néu dude mét 6 chdm thi 14y 1 vién bi tu
hép I, néu dudc mat khac thi 1ay 1 vién tir hop II. Goi A 14 bién ¢b “Con stc sac xuét hién
mat 67, B; 1a bién ¢6 “Lay dudc vién bi mau d6 tit hop 7, (i =1,2).

A 2 . - g A [N o A N 1
a) X4c suat dé gieo con suc sac xuat hién mat 6 cham 1a P(A) = 2

2z 2
b) Xac suat lay dudc bi mau do tu hop I1a P(B)) = 5
4 iz 1
c) Xac suat lay dc bi tu hop II1a P(B;) = 5

ALz 3
d) X4c suat lay dugce bi mau dé 1a 3

$> CAu 16. Cho tap E = {1,2,3,4,5}. Viét ngdu nhién 1én bang hai s6 tu nhién, méi s6 gom 3
chit s6 d6i mot khac nhau tit tap E. Goi A 1a bién cb “S6 viét trudc ¢ chit s6 5 va sb viét sau
khong c6 chit sb6 57, B 1a bién c6 “S6 viét trude khong c6 chit s6 5 va sb viét sau c6 chit s6 5”.
Trong cac khang dinh sau, khang dinh nao ding, khang dinh nao sai?

a) A va B la hai bién cb xung khic.

b) AUB la bién c6 “Trong hai s6 d6 c6 ding mot s6 c6 chit s6 57.

865

$> Céu 17. Mot bai trac nghiém c6 10 cau hoi, méi cau héi ¢6 4 phuong an lua chon trong d6
c6 1 dap an dung. Gia st moéi cau tra 18i ding dudc cong 5 diém va méi ciu tra 16i sai bi trix
di 2 diém. Mét hoc sinh khéng hoc bai nén chon hd hoa mét dap an. Trong cac khing dinh
sau, khang dinh nao diung, khang dinh nao sai?
a) S6 cau hoc sinh d6 tra 16i ding dé duge 1 diém 1a 3.
3 7
b) Xéac suét dé hoc sinh tra 16i duge 1 diém 1a <41L> - (%) .

10
¢) Xac suat dé hoc sinh khéng tra 16i dudc cau nao la (4_1) .
d) Xac suat d€ hoc sinh d6 nhan diém khong 16n hon 1 1a ~ 0,7759.

$> Cau 18. Mot xa thi ban 1an lugt hai vién dan vao bia. Xac suét ban khong trung dich
clia vién thi nhat va vién thi hai 1an lugt 12 0,2 va 0,3. Biét raing két qua cac 1an ban doc lap
v6i nhau. Goi bién cb A;: “Lan ban thi i khong tring dich” véi i € {1;2}. Trong cic khang
dinh nao sau day, khang dinh nao ding, khang dinh nao sai?

a) A;;A, la hai bién c6 doc lap.

b) Xac suat bién c6 “Ca hai lan ban khéng tring dich” 1a 0,5.

¢) Xéc suat bién c6 “Lan ban thit nhat khong tring dich, 1an ban thi hai tring dich” 1a

0,14.
d) Xéac suét bién cb “Cé it nhat mot 1an bén tring dich” 1a 0,94.

$> CAu 19. Hai ngudi cung di cau ca trén mot ho. Xac sut cau dude ca cia ngudi thi nhat
va nguoi thi hai 1an lugt 12 0,8 va 0,9. Goi bién c6 A;: “Nguovi thit i cAu duge cad” véii e {1;2}.
Trong cac khang dinh nao sau day, khang dinh nao dung, khing dinh nao sai?

a) A;:A; la hai bién c6 déc lap.
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b) Xac suat bién ¢6 “Ca hai ngudi cau dudc ca ” 14 0,96.

¢) Xac suat bién c6 “Nguoi thit nhat cau dude ca, ngudi thi hai khong cau dude ca” 1a
0,08.

d) X4c suét bién cb “Cé it nhat mot ngudi cau dude ca” 1a 0,98.

¢ Cau 20. Chon ngau nhién mét 14 bai tit bo bai tu 16 kho 52 14, tra lai 14 bai viia rut vao
b6 bai va rat tiép mot 14 khac. Xét bién c¢6 A: “Lan dau rat dude 1a 2”! va B: “Lan hai rit
duge 14 At”. Hay chi ra cac khang dinh dung va cac khang dinh sai?
a) Hai bién ¢ A va B doc lap.
£ . & A v 1
b) Xac xuat ctia bién co A bang 'ER

2 o 1 X N ” L < 12X . . e v 2
c¢) Xac xuat dé lan dau rat 1a 2 va lan hai rat dudc 1a At bang I
A 2 .« 12 N - ~ 2 . A N 1
d) Xac xuat dé trong hai 1a bai rut ra cé da hai chat co la 6

> Cdu 21. Lép 1041 6 35 hoc sinh gom 20 hoc sinh ni va 15 hoc sinh nam. Nha trudng can
chon 3 hoc sinh cta 16p d6 tham gia trong cay. Cac khéng dinh sau day, khing dinh nao 1a
ding, khang dinh nao 1a sai?

a) Xac suat dé 3 hoc sinh dudc chon c6 ding mot hoc sinh nit bang %
b) Xac suit dé 3 hoc sinh dudc chon ¢6 ding hai hoc sinh nit béng %
¢) Xac suat d€ 3 hoc sinh dude chon c6 it nhat mét hoc sinh nit béng %
d) Xac suét dé 3 hoc sinh dude chon c¢6 nhiéu nhat hai hoc sinh nit bing %

> Céu 22. Mot nhém c6 50 ngusi dude phéng van ho da mua canh dao hay cay quat vao
dip Tét vira qua, trong dé c6 31 ngudi mua canh dao, 12 ngudi mua cay quit va 5 ngusi mua
ca canh dao va cay quat. Chon ngiu nhién mét nguvi. Cac khang dinh sau day, khang dinh
nao 1a dung, khing dinh nao 1a sai?
a) Bién c6 nguvi d6 mua dao va bién ¢b nguvi d6 mua quét 1a hai bién ¢b xung khic.
2 A 2 0 ~ N N N 31 2 A ~2 <, 0 e N A S 12
b) Xac suat dé ngusi dé mua canh dao la 50’ xac suat dé nguoi do mua canh quat la 50"
~ A ~2 N, ~ N N o A A N 19
c¢) Xac suat dé nguoi dé mua canh dao hoac mua cay quat la 30"

2 . . 3,11 A N < A N T
d) Xac suat dé ngudi d6 khong mua canh dao va khong mua cay quat la 75

¢ Cdu 23. Lép 11A ctia mot truong c6 30 hoce sinh, trong d6 cé6 12 ban thich nhac c6 dién,
11 ban thich nhac tré va 3 ban thich ca nhac ¢ dién va nhac tré. Chon ngau nhién méot ban
trong 16p. Cac khang dinh sau day, khang dinh nao 1 ding, khang dinh nao 14 sai?
a) Bién c6 ban d6 thich nhac ¢ dién va bién c6 ban dé6 thich nhac tré 1a hai bién c¢6 xung
khic.
11

£ ° 2 £ ° o s <
b) Xac suat dé ban do thich nhac tré la 5 xac suat dé ban do thich nhac co dién la 30"

2 o 2 P v 2 N 2
c¢) Xac suat dé ban d6 thich nhac co6 dién hoac nhac tré la 3

A 2 e N - 2 . 2 N A , 2 N 1
d) Xac suat dé ban dé khong thich nhac co dién va khong thich nhac tré la 3

$> Cdu 24. Hai ban Y va Q mdi ban chon ngiu nhién mét s6 nguyén duong c6 mét chit sb.
Cac khang dinh sau day, khang dinh nao l1a ding, khéng dinh nao 1 sai?
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£, 3 A1s A 19 s 4
a) Xac suat dé ban Y chon dudc so la so chan la 5

2 . 2 2 . 2 1
b) Xac suat dé ban Q chon dudc so 1a so 1é va chia het cho 3 1a 3

A 2 . A .« A N 4
c¢) Xac suat dé hai ban Y va Q chon dudc hai so giong nhau la 9
56

d) Xac suét d€ hai ban Y va Q chon dudgc hai s6 c6 tich 12 mot s6 chan la TR

$> Cau 25. Mot hop géom 6 vién bi trang, 4 vién bi dd, 5 vién bi xanh. Chon ngiu nhién 3
vién bi. Céac khéng dinh sau day, khang dinh nao la ding, khang dinh nao 1a sai?
4

a) Xéc suat dé thu dugc 3 vién bi cung mau la 155
12

b) Xéac suét dé€ thu dudc c¢6 ding 2 vién bi mau xanh 14 —

91"
24
¢) Xdéc suat dé thu dudc 3 vién bi khac mau la —

91"
38

d) X4c suat dé thu dudc it nhat 1 vién bi mau d6 1a or

$> CAu 26. Mot cude thi ban sung, ¢6 3 ngusi tham gia thi. Trong d6 xac suit ban trung
ctia ngudi thi nhat 14 0,9; nguoi thi 2 14 0,7 va ngudi thi 3 1a 0,8. Cac khang dinh sau day,
khéng dinh nao l1a ding, khéng dinh nao 1 sai?

a) X4c suét dé ca ba ngudi déu ban tring 1a 0,504.

b) Xac suat dé c6 diung hai ngusi ban tring 1a 0,398.

¢) Xac suat d€ khong c6 ngudi nao ban tring 14 0,4.

d) Xac suat dé c6 it nhat mét ngusi ban tring 1a 0,994.

$> Cau 27. C6 40 tAm thé dude danh sb tit 1 dén 40, rut ngiu nhién ba tAm thé. Trong cac
khéng dinh sau day, khang dinh nao ding, khing dinh nao sai?
a) Bién c6 A: “rat dudc ba thé dude danh s6 16”va B: “rut dudc ba thé trong d6 c6 ding
mot thé dude danh s6 18” 14 hai bién ¢6 khong xung khic.

b) Xéac suat cta bién ¢b C: “rut dude ba thé ma tong ba s6 dudc danh trén d6 1a mot sb

1
16" 1a -
e 32

. A - <A A “. - 2 < L. A 4 A L s aL A R 3
c¢) Xac suat ctia bién co D: “rut dudc ba thé ma tich ba so trén d6 1a mét so chan” 1a %
d) X4c suét cta bién ¢b E: “rat dudc ba thé ma téng ba sé6 dude danh trén dé 1a mot sb

127

hia hét cho 37 1a —
chia het cho 3" la .

$> Cau 28. Mot van dong vién thi ban sing. Biét rang xac sudt d€ van dong vién d6 ban
tring vong 10 1a 0,25; ban trang vong 9 14 0,3; ban tring vong 8 1a 0,4. Néu ban tring vong
k thi dudc k diém. Van dong vién thuc hién ban hai 1an, hai 1an ban déc 1ap véi nhau. Cac
khang dinh sau day, khang dinh nao ding, khang dinh nao sai?

a) Xac suit dé ca hai lan ban caa van déng vién d6 déu trung vong 9 1a 0.6.

b) Xac suat dé van dong vién d6 dat 16 diém 14 0,8.

¢) Xac suat dé van dong vién d6 dat 17 diém 14 0,24.

d) X4c suat dé van dong vién dé c6 sb6 diém 16n hon 17 1a 0,3025.

$> CAu 29. Ba xa tht cung ban méi ngudi mét vién dan vao bia mét cach doc lap véi nhau.

123 °
Xac suat ban tring bia ctia xa thii thit nhat, thi hai, thi ba lan ludt 1a $ 3 Cac khang

dinh sau day, khang dinh nao ding, khang dinh nao sai?
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a) Xac suat ca ba xa tha déu ban tring bia la %

b) Xdc suét dé duy nhét xa thit thit nhat bén tring bia 1a 1.
¢) Xéc suit c6 duy nhat mét xa thi ban tring bia 1a %

d) Xac suit c6 it nhat hai xa tha ban tring bia 1a %

> Cdu 30. C6 hai hop cung chia céac qua cau. Hop thi nhét ¢6 7 qua cau d6, 5 qua cau
xanh. Hop thi 2 ¢6 6 qua cau dd, 4 qua cau xanh. Tt moi hop lay ra ngau nhién 1 qua cau.

Cac khang dinh sau day, khang dinh nao ding, khang dinh nao sai?
A e - X A N A - A , N 2 1N 7
a) Xac suat dé qua cau lay ra tu hop tha nhat c6 mau do la 17"

b) Xac suat dé hai qua cau lay ra cing mau dé la 5

¢) Xac suat dé€ 2qua cau lay ra c6 it nhat 1 qua mau dé 1a
< . N 31

d) Xac suat dé 2 qua cau lay ra cung mau la 0
$> CAu 31. Trong dé kiém tra 15 phit mén Toan c6 20 cau trac nghiém. Mdi cAu trac nghiém
¢6 4 phuong an tra 151, trong d6 chi c6 mot phuong an tra 16i dung. Binh giai chic chin diung
10 cau, 10 cau con lai lua chon ngiu nhién dap an. Biét rang méi cau tra 16i ding dudc 0,5
diém, tra 16i sai khong bi trit diém. Céc khang dinh sau day, khéng dinh nao ding, khang
dinh nao sai?

a) Binh chic chin dugc 5 diém.

oo | W

) C s a3
b) Xac suat tra loi sai 6 mot cau la T

o e . 1\% /3\*
c¢) Xac suat dé Binh dat dung 8 diém la (Z) : <Z> .
d) X4c suat dé Binh dat dudc tir 9 diém tré 1én nhé hon 0,0004.

¢ Cau 32. Lép 11A1 ¢6 50 hoc sinh, trong d6 ¢6 32 ban thich hoc moén Toan, 17 ban thich
hoc mén Lich St va 8 ban thich ca hai mén trén. Chon ngau nhién méot ban trong 16p. Cac
khéng dinh sau day, khang dinh nao ding, khing dinh nao sai?

£ . 16
a) Xac suat dé ban d6 thich hoc mon Toan la 75
L e . w4
b) Xac suat dé ban do thich ca mon Toan va mon Lich St 1a 75
£ . ) .. 41
c¢) Xac suat dé ban d6 thich mon Toan hoac mén Lich St 1a 0"
1

d) X4c suat dé ban d6 khong thich ca mén Toan va mén Lich S 1a 50"

$> Cdu 33. Trong ki thi THPT Qubc Gia ndm 2023 ¢6 mon thi bt budc 1a mén Toan. Mén
thi nay thi duéi hinh thic trac nghiém véi bén phuong an tra 16i A, B, C, D. Mbi cau tra loi
ding dudc cong 0,2 diém; moi cau tra 16i sai bi trit 0,1 diém. Ban Viét vi hoc rat kém mon
Toan nén chon ngiu nhién ca 50 cau tra 15i. Cac khang dinh sau day khang dinh nao ding,
khéng dinh nao sai?

a) Xac suat dé€ ban Viét lam ding 6 mot cau 1a %

. 4, 3R ap 1s VN |
b) Xac suat dé ban Viét lam sai 6 mot cau la 3

¢) Ban Viét 1am dudc 7 diém, khi d6 ban Viét 1am ding 30 ciu va sai 20 cau.
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d) X4c suat dé€ ban Viét dat dudc 4 diém mén Toan trong ki thi trén 12 2,5-107°.

¢S Cdu 34. Trong mot cong ty c6 40 nhan vién, trong dé c6 27 ngudi thich choi bong ban,
25 nguoi thich choi cau long. Chon ngau nhién moét nhan vién trong céng ty dé. Cac khang
dinh sau day khang dinh nao ding, khang dinh nao sai?
a) Xéc suat dé nguoi d6 thich choi it nhat mot trong hai mén béng ban va cau 16ng khong
vudt qua 100%.
b) Xac suit dé ngudi dé thich choi ca hai mon cau long va béng ban it nhat 14 25%.
¢) Xac suit d€ nguoi d6 khong thich choi béng ban va khéng thich choi cau 16ng it nhat
la 2,5%.
d) Xac suat dé nguoi d6 khong thich choi bong ban va khong thich choi cau 1ong nhiéu
nhat 14 25%.
4> Céu 35. Mot t6 c6 6 hoc sinh nam va 9 hoc sinh nit. Xac suat c6 thé xay ra khi chon 6 hoc
sinh di lao d6ng. Trong cac khéng dinh sau, khang dinh nao ding, khang dinh nao sai?

a) Xac suit 6 hoc sinh dudc chon déu 14 nam 1a 5005°

b) Xac suat ¢6 dung 2 hoc sinh nam 1a —

143"
P 618
c¢) Xac suat c6 ca nam va nit la 15"
, A, 2. 2 . - .. 5004
d) Xac suat ¢6 it nhat 1 hoc sinh nwt 1a 005"

¢S Cdau 36. Mot hop chia 5 qua bong xanh, 6 qua bong doé va 2 qua bong vang c¢6 cung kich
thuéce va khdi lugng. Chon ra ngiu nhién tit hop 3 qua béng. Khang dinh nao sau day ding,
khéng dinh nao sau day sai?

a) S6 phan t& khong gian miu 1a 286 phan ti.

b) S6 phan ti ca bién ¢b “Chon dudc 3 qua béng khac mau” 1a 13.

2 A L3 <A A 2 2 ~ A X ~ N N N 1 13
c¢) Xac suat cta bién co “Ca 3 qua bong lay ra déu ¢6 cung mau” la —

143"
2 A A ws 3 A s 1A s 4D
d) Xac suat caa bién ¢o “Co dung 2 qua bong xanh trong 3 qua bong lay ra” la a3

¢S Cau 37. Mot 16p hoc ¢6 38 hoc sinh, trong dé c¢6 18 hoc sinh thich choi bong da, 16 hoc
sinh thich choi cau 16ng, 10 hoc sinh khéng thich chdi ca béng da va cau 16ng. Chon ngau
nhién mét hoc sinh trong 16p d6. Trong cac khang dinh sau, khing dinh nao dung, khang
dinh nao sai?

2 ° . , , . N A M 8
a) Xac suat dé hoc sinh d6 thich choi cau 16ng bang 19

b) Xac suét d€ hoc sinh dé thich chdi it nhat mét trong hai moén béng da va cau 16ng bang
5
19° ;
¢) Xéc suét dé hoc sinh d6 thich choi cau 16ng va khong thich choi béng da bang 1o
e A R b
d) Thich choi dang mot trong hai mén bang 9
$> Céu 38. Mot doi tinh nguyén gom 6 hoc sinh khéi 10, 5 hoc sinh khéi 11 va 4 hoc sinh
khéi 12. Chon ngiu nhién 5 hoc sinh trong d6i. Cac khang dinh sau day, khing dinh nao
dung, khang dinh nao sai?
a) S6 phan t& khong gian mau 1a 15.
b) S6 phan tit ctia bién ¢b “ca 5 hoc sinh dude chon hoc cing mét khéi” 1a C3 + C3.
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2 2 2 p 5
c¢) Xac suat caa bién co “ca 5 hoc sinh dude chon hoc cuing mét khoi” 1a 003"
310

d) Xac suét cta bién ¢ “chon dude 5 hoc sinh da ba khéi” 1a 139"

$> Cau 39. Gieo con xuc xac can d6i va doéng chit 1 1an. Khang dinh nao sau day dung,
khang dinh nao sau day sai?

a) S6 chdm xuét hién 14 s6 18 thi xac xuit cia né bang %

b) S6 chdm xuét hién 14 sb chia hét cho 3 thi xac xuét ctia né bang %
¢) S6 chdm xuit hién 14 s6 khéng 16n hon 4 thi xac xuét clia né bang 2
d) S6 chdm xut hién 1 s6 nguyén t6 thi xdc xuit ciia né bang %

> Cau 40. Mot nha xuat ban phat hanh hai cuén sach A va B. Thong ké cho thay c6 60%
ngudi mua sach A; 70% ngudi mua sach B; 50% ngudi mua ca sach A va sach B. Chon ngau
nhién mét nguoi mua sach. Goi A 12 bién c6 “ngudi d6 mua quyén sach A”, B 1a bién cb “nguoi
d6 mua quyén sach B”. Cac khéng dinh sau day, khang dinh nao dung, khang dinh nao sai?

a) P(A)=0,6 vaP(B)=0,7.

b) Bién cb “ngusi mua d6 mua ca sach A va sach B” 1a bién c¢6 A NB.

¢) Xac suit d€ ngudi mua dé mua it nhat mot trong hai sach A hosc B 14 0,9.

d) X4c suat dé ngudi mua d6 khong mua ca sach A va sach B 14 0,2.

$> Cau 41. Tit tap hop X = {0;2;3;4;5;8}. Cac khang dinh sau day, khang dinh nao ding,
khang dinh nao sai?

a) S6 cac s6 tu nhién c6 bon chit s6 1a 4°.

b) Sb cac s6 tu nhién c6 bon chit s6 d6i mét khac nhau la A‘6‘.

¢) Sb6 cac s6 tu nhién chan c6 bon chit s6 doi mot khac nhau 1a 108.

d) S6 cac s6 tu nhién chan c6 bon chit s6 d6i mét khac nhau va nhé hon 2024 1a 50.

$> Céu 42. Mot hop c6 18 vién bi, trong d6 ¢6 7 vién bi mau d6 dude danh sb tir 1 dén 7,
6 vién bi mau xanh dugc danh sb tit 1 dén 6 va 5 vién bi mau vang dudc danh s6 tu 1 dén
5. Ly ngiu nhién trong hop ra 3 vién bi. Cac khang dinh sau day, khang dinh nao ding,

khéng dinh nao sai?
4 2 14 . . X 2 N 35
a) Xac suat deé lay dudc 3 vién bi mau do la 3

b) Xac suat dé 1ay dudc 3 vién bi cing mau la ——

816°
A 2 1A *A . > 2 X N 35
c¢) Xac suat dé lay dudc 3 vién bi du ca ba mau la 36
2, 31214 N S P VA |
d) Xac suat dé lay dudc 3 vién bi khac mau va khac so la 3

$> Cdau 43. Hai ban An va Ha ctia 16p 11A tham gia gidi béng ban don nit do nha truong t6
chitc. Hai ban d6 nam & hai bang diu loai khac nhau, méi bang d4u loai chi chon mét ngudi
vao vong chung két. X4ac suét lot qua vong loai d€ vao vong chung két cia An va Ha 1an lugt
12 0,6 va 0,7. Cac khang dinh sau day, khang dinh nao ding, khang dinh nao sai?

a) Bién c6 “Ban An lot vao vong chung két” va “Ban Ha lot vao vong chung két” 1a hai

bién c6 doc lap.

b) Xéc suit ca hai ban lot vao vong chung két 1a 0.42.

c) Xac suit c6 it nhat mot ban lot vao vong chung két 14 0,8.

d) X4c suat chi c6 ban Ha lot vao vong chung két 14 0,7.
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$> CAu 44. Mot chiéc may c6 hai dong co I va II hoat dong doc lap véi nhau. Xac suat dé
dong co I va dong co II chay t6t 1an lugt 14 0,8 va 0,9. Cac khéng dinh sau day, khang dinh
nao diung, khang dinh nao sai?

a) Xac suit dé ca hai déng c6 déu chay tot 1a 0,72.

b) Xac suat dé ca hai dong co déu khong chay tot 1a 0,63.

¢) Xac suat dé c6 it nhat mot dong co chay tot 1a 0,94.

d) X4c suat dé mot trong hai déng chay tot 1a 0,26.

$> CAu 45. Gieo hai con stc sic I va IT can d6i, dong chat mét cach doc lap. Xét cac bién cb
A, B, C sau day
A: “Cé it nhat mét con stc sic xuit hién mat 6 chAm”;
B: “Téng s6 chAm trén mat xuat hién cta hai con l1a 77;
C: “Téng s6 chAm trén mat xuit hién cta hai con 16n hon ho#c bang 8”.
Trong cac khang dinh sau day, khang dinh nao ding, khang dinh nao sai?
a) S6 phan t cia khong gian mau bang 12.

1
¢) Hai bién c6 A va B khéng doc 1ap.
19
P(C) = —.
d P(C) 36

Tu luén

& Bai 1. Ban Diing va ban Huong tham gia déi van nghé ctia nha trusng. Nha trusng chon
tlit d61 véin nghé d6 mot ban nam va mot ban nit dé lap tiét muc song ca. Xac suat dudc nha
truong chon vao tiét muc song ca ctia Diing va Huong 1an lugt 14 0,7 va 0,9. Tinh x4c suét
ctia cac bién cb sau:

a) A: "Ca hai ban dudc chon vao tiét muc song ca';
b) B: "Cé it nhat mot ban dude chon vao tiét muc song ca';
¢) C: "Chi c6 ban Huong dudc chon vao tiét muc song ca'.

& Bai 2. Hai ban Mai va Thi cung tham gia mot ki kiém tra ngoai ngit mot cach doc 1lap
nhau. Xac suit d€ ban Mai va ban Thi dat tit diém 7 tré 1én 1an lugt 1a 0,8 va 0,9. Tinh x4ac

A "

suat ctia bién ¢b C: "Ca hai ban déu dat tit diém 7 tré lén".

& Bai 3. Mot nguoi cho ngiu nhién 3 14 thu vao 3 chiéc phong bi da ghi dia chi sao cho méi
phong bi chi chita mét 14 thu. Tinh xac suat dé c6 it nhat mét 1a thu dude cho vao ding
phong bi da ghi dia chi theo la thu do.

& Bai 4. Mot hop chia 9 qua cau c6 cung kich thuée va khédi luong, trong dé c6 4 qua cau
mau xanh danh s6 tir | dén 4, ¢6 3 qua cau mau vang danh sé tit 1 dén 3, ¢6 2 qua cau mau
d6é danh s6 1 va 2. LAy ngau nhién 2 qua cau tit hop. Tinh xac suat dé 2 qua cau dudc lay
vita khac mau vita khéc sb.

& Bai 5. Ban Anh vé trén dat mot bang géom 9 6 vudng nhu Hinh bén. Sau
dé, ban An cam 4 vién bi giébng nhau dat ngau nhién vao 4 6 vudng trong
bang d6. Tinh xac suit dé bat ki hang nao va cot nao cia bang ciing cé
vién bi.
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§3. ON TAP CHUONG 8

& Badi 6. Hai van dong vién ban sing A va B mbi ngudi ban mot vién vao tAm bia mot cac
doc 1ap. Xét cac bién cb sau M: “Van déng vién A ban tring vong 10”; N: “Van dong vién B
bén tring vong 10”.

Hay biéu dién cac bién cb sau theo bién c6 M va N.

& C: “Cé it nhat mot van dong vién ban trung vong 107;

& D: “Ca hai van d6ng vién ban tring vong 107;

& E:“Ca hai van dong vién déu khéng ban triung vong 107;

& F:“Van dong vién A ban tring va van dong vién B khéong ban tring vong 107;

& G: “Chi ¢6 duy nhat mét van dong vién ban tring vong 10”.
% Bai 7. Mot doan khach du lich gom 31 ngudi, trong d6 ¢6 7 ngudi dén tiu Ha Noi, 5 nguoi
dén tit Hai Phong. Chon ngau nhién mot ngudi trong doan. Tinh xac suit dé nguovi dé dén
tu Ha No6i hoac den tu Hai Phong.
& Bai 8. Gieo mot con xuic xic can d6i, ddng chit lién tiép hai 1an. Xét cac bién cb sau

& A:“O lan gieo thit nhat, s6 chAm xuét hién trén con xuc xic 1a 17;

& B:“O 1an gieo tht hai s6 chAm xuAt hién trén con xtc xic 1a 27

& C: “Téng sb6 chAm xuét hién trén con xuc xic 6 hai 1an gieo 1a 8”;

& D: “Téng s6 chAm xuét hién trén con xic xac ¢ hai 1an gieo 1a 7”.
Chiing t6 céc cap bién cb A va C; B va C; C va D khong doc 1ap.
3 Pdi 9. Hai chuyén bay ctia hai hang hang khong X va Y, hoat déng doc lap véi nhau. Xac
suat dé ch}lyén bay cia hang X /Vé. hoéng Y khéi hanh dung gi¢ tuong tng la 0,92 va 0,98.
Dung so do hinh cay, tinh xac suat de

¢ Ca hai chuyén khéi hanh dung gio;

¢ Chi c6 duy nhat mét trong hai chuyén bay khéi hanh ding gio;

©® C6 it nhat mot trong hai chuyén bay khéi hanh dung gio
& Bai 10. Cho A va B 12 hai bién cb thod man P(A) =0,5;P(B) = 0,7 va P(AUB) = 0.8.

a) Tinh xac suat ctia cac bién c6 AB,AB va AB.

b) Hai bién c6 A va B c6 doc lap hay khong?
& Bai 11. Ve tinh,A lan ludt truyén mot tin dép vé tinh B cho dén khi vé ’\cinh B phan hoi 1a
da nhan dudc. Biet kha nang vé tinh B phan hoi da nhan dudc tin 6 moi lan A gui la doc lap

v6i nhau va x4c sudt phan hoi méi 1an déu 1a 0.4. St dung so d6 hinh cay, tinh xac suat vé
tinh A phai gti tin khong qua 3 1an.

& Bai 12. Gieo hai con xiic xdc can d6i va dong chat. Tinh xac suit cta bién cb: “Tich sb
chAm xuét hién trén hai con xtc xic chia hét cho 6”.

& Bai 13. Mot hop c6 5 qua béng xanh, 6 qua béng d6 va 4 qua béng vang cé kich thude va
khoi lugng nhu nhau. Chon ra ngiu nhién tit hop 4 qua béng. Tinh xéc suat ciia cac bién cb:
A:“Ca 4 qua béng 14y ra c6 cung mau”;

B:“Trong 4 qua lay ra c6 da 3 mau”.

& Bai 14. Cudng, Trong va 6 ban nit xép ngau nhién thanh moét hang ngang dé€ chup anh.
Tinh xéc suat ctia bién c6: "C6 it nhat mot trong hai ban Cuong va Trong ding & dau hang"
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& Bai 15. Chon ngau nhién 3 trong 24 dinh ctia da gidc déu 24 canh. Tinh xac suat ctia bién
¢b: "3 dinh dudc chon 1a 3 dinh cia mot tam gidc can hodc mot tam gidc vudng'.

& Bai 16. Chon ngau nhién mot sb tit tap hop cac s6 tu nhién c6 3 chit s6. Tinh xéc suit caa
céc bién cb:

A:"S6 dugc chon chia hét cho 2 hodc 7."

B:"S6 dugc chon c6 tong cac chit sb 1a s6 chan".

& Bai 17. Cho hai gidng ca kiém mét den thuan ching va mét d6 thuan ching giao phéi véi
nhau dudc F1 toan ca kiém mat den. Lai cho ca F1 giao phéi véi nhau lai dudc ca con méi.
Chon ra ngau nhién 2 con trong dan ca con méi. Udc lugng xac suat ca bién c6:"Cé it nhat
1 con c4 mat den trong 2 con ca dé."

& Bai 18. Trong ki thi THPT Quéc Gia, An 1am dé thi trdc nghiém mon Toan. Pé thi gom
50 cau hoi, moi cau c6 4 phuong an tra 16i, trong d6 chi c6 mot phuong an ding; tra 18i ding
mdi cau dude 0,2 diém. An tra 15i hét cac cau hoi va chic chin dung 45 cau, 5 cau con lai An
chon ngau nhién. Tinh xéc suat dé diém thi mon Toan ctia An khong duéi 9,5 diém.

& Bai 19. Ban Tai tham gia mot tro choi rat thim tring thuéng. Hop dung tham cé 50
14 tham cing véi kich thuée va khéi luong nhu nhau, trong d6 ¢6 20 1a tring thuéng, 30
14 khong tring thuéng. M6i ngudi dude rat 2 1an (sau méi 1an rat thi ghi két qua va bo
lai tham vao hop), méi lan 2 14 tham. Néu rut dude 2 14 tring thudng thi dude 1 tai nghe,
néu rat duge 3 14 tring thudng thi dude 1 tai nghe va 1 ban phim, néu rat dude 4 14 tring
thudng thi dude 1 may tinh bang. Tinh xac suit dé ban Tai dudc tring thudng cé tai nghe
(lam tron két qua dén hang phan mudi).
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PAO HAM

Trong chuong ndy, ching ta fim hiéu khdi niém va cdc quy
tac tinh dao ham, cdng thirc tinh dao ham clia mét s6 ham

s6 so cdp co bdn, ciing nhu y nghia hinh hoc va y nghia
co hoc cua dao ham

1) Pao ham cGa ham sé tai mét diém

Cho ham s6 y = f(x) xac dinh trén khoang (a;b) va diém xg € (a;b). Néu ton tai gidi
han httu han

Lo £ = F(xo)

X—X( X — X0
thi giéi han d6 dudc goi 12 dao ham ctia ham s6 y = f(x) tai diém xo, ki hiéu béi
1 (x0) (hoac y'(xp)), tic la

X—X0 X — xO

L\ Luu Y. D€ tinh dao ham ctia ham s6 y = f(x) tai diém x € (a:b), ta thuc hién theo
cac budc sau:
& Tinh f(x)— f(xo)-
1)~/ (x)
X —Xp
J(x) = f(x0)

¢ Tim giéi han lim ————=,
X—X0 X — _XO

® Lapvaratgontis v6i x € (a;b),x # xp.

L Luu Y. Pit Ax = x — xo, khi d6 dao ham ctia ham s6 da cho tai diém x; c6 thé tinh
theo cong thuc:

f'(x0) = Jlim L +AZ))C_f(x0) :

Ax dudc goi 1a s6 gia cia bién s6 tai diém x.
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2) Pao ham clia ham sb frén mét khodng

Ham s6 y = f(x) dudc goi 14 c6 dao ham trén khodng (a;b) néu né c6 dao ham f’(x)
tai moi diém x thuoc khoang d6, ki hiéu 1a y' = f/(x).

L\ Luu Y. Néu phuong trinh chuyén doéng ctia mot vat 1a s = f(r) thi v(r) = f/(¢) 1a van
toc titc thoi ctia vat tai thoi diém ¢.

3) Y nghia hinh hoc cla dgo ham

iép tuyén cGa dd thi ham sb

Tiép tuyén ctia do thi ham sb y = f(x) tai diém P(xo; f(x0)) 12 dudong thang di qua
P v6i hé sb goc k = lim f(x) = f(x0)

X—X0 X — X0

k= f'(xo). Diém P goi la tiép diém.

néu giéi han nay ton tai va hitu han, nghia 1a

Q NHAN xET. Hé s6 géc ctia tiép tuyén ctia do thi ham s6 y = f(x) tai diém P(xo; f(xo))
la dao ham f’(x).

huong trinh tiép tuyén

Néu ham s6 y = f(x) ¢6 dao ham tai diém x, thi phuong trinh tiép tuyén ctia do6 thi
ham sb tai diém P(xo;yo) 1a

y—=yo = f'(x0)(x —xo),
trong do6 yo = f(xo)-

Il. PHAN DANG BAI TAP

Ta stt dung mét trong hai cach tinh sau:

f() = fxo) hodc  f'(x) = lim

X=Xy X — X Ax—0 Ax

$> Vidu 1

\/4x2+1—1kh. 0
Cho ham sb £(x) xdc dinh béi £(x) = " 1570 Gig tri /(0) bing
Okhix=0

[ D@z&yaéz; Tap xac dinh 2 =R.
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§1. Dinh nghia va y nghia cua dao ham

Ta co
_ N _
x—0 x—0 x—0 x2
) 4x?
= lim
=022 (VA2 T+1
= lim 4 =2
=0VA2H1+1
Vay f'(0) =2.
> Vidu 2
Tinh (béng dinh nghia) dao ham cta cac ham sb sau:
2 0 c ae
a) f(x)= R tai diem xp = 3; b) f(x) =+/x tai diem xp = 1;
1 . . s
c) f(x)= — tai diém xy = 2; d) f(x) =+x—1 taidiém xo = 5.
x_
o @z(;/mf(éz.
- —f(1
a) Ta cé: £ (3) = lim L) —/B). b) Ta cé: (1) = lim L0 =/ (1)
x—3 x—3 x—1 x—1
2 2 _
=3 i V!
— lim % 3 x—1 x—1
x—3 x—3 i x—1
o 2879 TN WD)
x—=33x(x—3) i 1
— lim —~ T VA
x—3 3x 1
_ 1 ~2
9
2. o f(x)—f(Z) 2. o : f(x)—f(S)
: = lim —————~ . Ta co: = lim ———~=
c) Taco: f'(2) i;rr% 5 d) Ta co: ' (5) lim == —
1 C Vx—1—-+5-1
= lim X x—5 x—5
x—2 x—2 i x_S
_ = lim
= lim 2 x =5 (Vx—142)(x—5)
=2 (x—1)(x—2) 1
_ =lim ———
= lim x—=5y/x—14+2
x—>2x—1 1

BAI TAP REN LUYEN
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[ cai 1] *

St dung dinh nghia, tim dao ham cta cac ham sb sau:

SWORE b) () = V& ) f(x) =

x—1

..............................................................................................

Cdu trac nghiém nhiéu phuong an lva chon.

$> Cau 1. Cho ham s6 y = f(x) ¢c6 dao ham tai diém xy. Tim khang dinh ding trong céc
khang dinh sau

® £ (x0) = lim L =S 0], £ (x0) = lim LTS 0),
X—¥X0 X —XQ X—X0 X — X0
o )~ F ) )+ )
@ ! (X()) _xligclo X+ xg ' @ f ( 0) _xl—>xo X+ xg )
fx) - fB)

$> Céu 2. Cho ham s6 y = f(x) xac dinh trén R théa méan lin% 7 = 2. Két qua ding
xX— X —

la
¢> CAu 3. Cho ham sb y = f(x) xac dinh trén R théa méan lim—f(x) —/0)

x—3 x—3

= 2. Két qua ding

la
@ f'(2)=3. ® f'(x) =2. © f'(x) =3. ® f'(3)=2.
$> CAu 4. Cho ham s6 y = f(x) c6 dao ham thoéa man f/(6) = 2. Gia tri ctia biéu thic
lim M bgng
x—6 X —

@) 12. 2. © % (D) %

$> C@u 5. Cho ham sb6 y = f(x) c6 dao ham tai diém xo. Tim khang dinh ding trong céc
khéng dinh sau

® f(x) = lim L =S 00) £(x0) = lim LTS C0)
X—rX(Q X — X0 X—X0 X — X0

vy fx) = fxo) o) = Tim f(x)+ f(xo)

©f(xo)_xlgfclo xX+xg  s1 O)_xlﬁxo x+x0

&> CAu 6. Phat biéu nao trong cac phat biéu sau l1a diang?
() Néu ham sb6 y = f(x) c6 dao ham trai tai x thi né lién tuc tai diém dé.
Néu ham s6 y = f(x) c6 dao ham phai tai x, thi né lién tuc tai diém dé.
(C) Néu ham sb y = f(x)

D) Néu ham s6 y = f(x) c6 dao ham tai xq thi né lién tuc tai diém do.

x) ¢6 dao ham tai xy thi né lién tuc tai diém —x,.
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$> CAu 7. Cho ham s6 y = f(x) c6 dao ham théa man f/(6) = 2. Gia tri ctia biéu thic
Lo £ = (6)

ban
x—6 x—6 g

1 1
@ 12. 2. © 3 D) 5
$> Cau 8. Cho ham sb y = f(x) xac dinh trén R théa man hrr}‘ (x;i:(él) = 5. Két qua ding
xX— X —
la
@ f'(2)=3. ® f'(x) =2. © f'(x)=5. @ f'4) =
$> Cd@u 9. Tinh dao ham ctia ham s6 s6 y = x(x — 1)(x —2)... (x —2021) tai diém x = 0.
@ £'(0) = 0. £/(0) =20211. © £'(0) = 2021. ©®) £(0) = —20211.
4> CAu 10. Cho ham sb f(x) = 1ixx\' Tinh £(0).
1
® f1(0)=0 ro)=1. © 0= ® £1(0) =
V3x+1-—
) — x#1
6> Cau 11. Cho ham 86 f(x) = § __ x—1 .Tinh f/(1).
_T x=1
(A) Khéng ton tai. 0. 1 —2.
i 50 64
$> Cau 12. Cho ham sb y = f(x) c¢6 dao ham tai diém x, = 2. Khi d6 1111% w bang
x— —
@ 0. ® f'(2). © 2f'(2) - £ (2). D £(2) -21'(2).
x_
$> Cdu 13. Cho ham sb f(x) 2’ V01 gia tri nao sau day cta a, b thi ham sb c6
ax+b, x>1

dao ham tai x =17
1

@azl;b:—i. a—

¢S CAu 14. Cho ham sb y=f
lim M bang

1 1

1 1
—E. @a—i ——5 @a—l,b—i

x) ¢6 dao ham thdéa man f'(6) = 2. Gia tri ctia biéu thiic

ANI’—

x—6 X —

@) 12. 2. © % D) %
> Cau 15. Cho ham sb f(x) — {(x ;21)2’ i i g. #(x) ¢6 dao ham tai diém xo = 0 1a

@ f'(0)=0. f1(0) =1. © £(0) = —2. (D) Khong ton tai.
$> Cau 16. Tinh dao ham ctia ham s6 y = 2x? +x+ 1 tai diém x =2

@) 9. 4. © 7. (D) 6.

$> Cdu 17. Cho ham sb y = f(x) xac dinh trén R théa méan Im% ]ng) = 2. Két qua ding
X— X —
la

@ f'(2)=3. ®) f'(x) =2. © f'(x)=3. ® f3)=
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Va2 F1-1 0
&> Cau 18. Cho ham sb f(x) x4c dinh béi f(x) = 79 Gia tri £(0) biing
0, x=0
1 N
@) 2. 0. 5 (D) Khong ton tai.
) VI =20 41
6> Cau 19. Cho ham s6 f(x) = { __ x—1 . Khi d6 /(1)
_Tkhi x=
() Khéng ton tai. 0. © g —6—9;.
X +ax+ b, x>2

$> Céu 20. Cho ham s6 y = { . Biét ham s6 ¢6 dao ham tai diém x = 2.

x3—x2—8x+10, x <2
Gia tri cia a® + b? bang

@) 20. 17. © 18. (D) 25.
. . 2 x>+ I, x>1 NN
$> Cau 21. Cho ham so y = f(x) = . Ménh de sai la
2x, x<1
@ f(1)=2. (B) f khong c¢6 dao ham tai xo = 1.
© f'(0)=2. @ f'(2)=4.
. . i ax’ +bx, x>1 PO L oan 3 . ) .
¢S Cdau 22. Cho ham so f(x) = . Pé ham s6 da cho c6 dao ham tai x =1 thi
2x—1, x<1
2a+b bang
@ 2. 5. © —2. (D) -5.
$ Cau 23. Cho ham 86 f(x) = - i"l - Tinh £/0)
x
1
@ f'(0)=0. f(0)=1 © 1'(0) =3 © £'(0)=3.
ENCET N
$> Cau 24. Cho ham s6 f(x) = | 4 ’ . Khi dé f'(0) 1a két qua nao sau day?
Z, x=0
@ L 1 1 (D) Khéng ton tai.
4 16 32 ’

P4+1khix>1

$> Cau 25. Cho ham s6 y = f(x) = { . Ménh dé sai la

2xkhix <1
@ f'(1)=2. f khong c6 dao ham tai xo = 1.
© r0)=2. © f(2)=4.
$> CAu 26. Tinh dao ham ciia ham s6 y = 2;: 11 taix =3
® ¢ ® . ©; ® %
& CG&u 27. Cho ham sb y = f(x) ¢6 dao ham tai diém xo = 2. Tim lim 2/ ) ~2/2)

x—2 x—2
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§1. Dinh nghia va y nghia cua dao ham

@ o. f'(2). © 2f'(2) - £(2). D £(2) -21'(2).
) 3 VAT . £0 X
$> Céu 28. Cho ham 86 f(x) = { | 4 . Khi d6 f'(0) béng
~khix=0
4
1 1 1 ~ N .
@A) 7 s © v (D) Khong ton tai.

> Cau 29. ] Tinh dao ham ctia ham sbé
Va3 =22 +x+1-1

fx)= S
0, x=1
tai diém xo = 1.
® 5 ® ¢ © 5 ®
3 5 2 4
. . . (x—1)’khix>0 . e R
¢S Cau 30. Cho ham so0 f(x) = o c6 dao ham tai diém xp =0 1a
—x“khix <0
@ f'(0) =0. f1(0) = 1. © f'(0) = —2. (D) Khong ton tai.

$> Céu 31. Cho ham sb y = f(x) ¢6 dao ham tai diém xy. Tim khang dinh ding trong cac
khang dinh sau

® 1) = i HEL £ o) = i LT
ooy o f) = fxo) sy )+ f(xo)
© 7o) = im =T  'to) = Jim =
2
<> CAu 32. Tinh dao ham ciia ham sb £(x) = * T iy 1.

@) 2. 0. © ; (D) Pap an khac.
IIl. LY THUYET CAN NHO

1) Bao ham cla hdm sé tai mét diém

Cho ham s6 y = f(x) x4c dinh trén khoang (a;b) va diém x; € (a;b). Néu ton tai giéi
han httu han
L £ = ()
X—X( X — X0
thi giéi han doé dudc goi la dao ham ciia ham ) y = f(x) tai diém x(, ki hiéu béi
1 (x0) (hodac y'(xp)), tic la
f/(xO) — lim f(.X) —f(XO) )

X—X0 X — X0

L\ Luu Y. D€ tinh dao ham ctia ham s6 y = f(x) tai diém xy € (a;b), ta thuc hién theo
cac budc sau:
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& Tinh f(x) — f(xo).

f(x) = f(xo)
X — X0

¢ Tim giéi han lim M.

X—X0 X — X0

& Lap va ruat gon ti sb véi x € (a;b),x # xp.

L Luu Y. Pit Ax = x — xo, khi d6 dao ham ctia ham s6 da cho tai diém x; c6 thé tinh

theo cong thic:

/ — 1'
f'(x0) A;Eo Ax

Ax dudc goi 12 s6 gia ctia bién so6 tai diém xj.

2) Pao ham clia ham sb frén mét khodng

Ham s6 y = f(x) dudc goi 1a c6 dao ham trén khodng (a;b) néu né c6 dao ham f’(x)
tai moi diém x thuoc khoang d6, ki hiéu 1a y' = f/(x).

L\ Luu Y. Néu phuong trinh chuyén doéng ctia mot vat 1a s = f(r) thi v(r) = f/(¢) 1a van
toc titc thoi ciia vat tai thoi diém ¢.

3) Y nghia hinh hoc clia dao ham

iép tuyén cGa dd thi ham sb

Tiép tuyén ctia d6 thi ham sb y = f(x) tai diém P(xo; f(xo)) la duong thang di qua

P v6i hé sb goc k = lim 5 —F¥0)
x—)xo X — xo

k= f'(xo). Diém P goi la tiép diém.

néu giéi han nay ton tai va hitu han, nghia 1a

Q NHAN XET. Hé s6 géc ctia tiép tuyén ctia d6 thi ham sb y = f(x) tai diém P(xo; f(xo))
la dao ham f’(x).

huong trinh tiép tuyén

Néu ham s6 y = f(x) ¢6 dao ham tai diém x, thi phuong trinh tiép tuyén ctia do6 thi
ham sb tai diém P(xo;yo) 1a

y—yo = f'(x0)(x —x0),
trong do6 yo = f(xo)-

276 » /(\[fo” Duie Tai - 0889 977 004



§1. Dinh nghia va y nghia cua dao ham

IV. PHAN DANG BAI TAP

Ta st dung mét trong hai cach tinh sau:

fx) = flx)

x=xg X —XQ Ax—0 Ax

hoac f/(xp) = lim

$> Vidu 1

Vax2+1-1, .
.z L. . ——khix#0 ., ., S
Cho ham so0 f(x) xac dinh béi f(x) = x . Gia tri f'(0) bang
Okhix=0

[} 0@‘?71&[, Tap xac dinh ¥ =R.

Ta co
_ N/
fim L) = /(0) lim#
x—0 X — x—0 X
) 4x?
= lim
=022 (VA2 141
= lim 4 =2
C0VAZF 141
Vay f'(0) =2.
> Vidu 2
Tinh (béng dinh nghia) dao ham caa cac ham sb sau:
2 e . g
a) f(x)= R tai diem xy = 3; b) f(x) =+/x tai diém xp = 1;
1 . . e
c) f(x)= — tai diém xp = 2; d) f(x) =+vx—1 tai diém xy = 5.
x_
o »@zjm’z.
R CO R A €) iy e S () — (1)
a) Taco.f(3)—)161£% =3 b) Taco.f(l)—igr% P
2 2 _
=3 i V!
— lim X3 =1 x—1
x—3 x—3 i x—1
o 2879 TN D1
x—=33x(x—3) i 1
— lim —— v
x—3 3x 1
_ 1 2
9
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c) Ta co: f/(z)zii_{%% d) Ta co: f'(S):iig%_f(Xi_g( )
1 _ 1 i VATV
—fim*=1 2-1 x5 x—5
2 X2 y x—5
— = lim
lim >~ =5 (Vx—1+42)(x—5)
=2 (x—1)(x—2) 1
_ — lim ———
= lim ! xl—rg\/x—1+2
—2x—1 1

BAI TAP REN LUYEN

St dung dinh nghia, tim dao ham cta cac ham sb sau:

a) f(x)=; b) f(x) = /x; o) flx)=

..............................................................................................

Céu trdc nghiém nhiéu phuong dn lua chon.

$> C@u 1. Cho ham sb6 y = f(x) c6 dao ham tai diém xo. Tim khang dinh ding trong céc
khang dinh sau

® £ (x) = tim LW =S (x0), £ (x0) = lim LS (0),
X—rX( X — X0 X—rX0 X —X0

) — Tim f(x) = f (x0) (x) — Tim f(x)+ f (x0)

@ f (.X()) _xllm() x—|—xo ) @ f ( 0) _xl—>xo x—|—xO )

$> Cdu 2. Cho ham s6 y = f(x) xac dinh trén R théa man lin% w = 2. Két qua ding
x— —
la

® f'(2) =3. fx) =2. © f'(x) =3. @ f3)=2.

$> Céu 3. Cho ham s6 y = f(x) xac dinh trén R théa méan lim—f(x) —f0)

x—3 x—3

= 2. Két qua ding
la

@ f(2)=3. ® f'(x) =2. © f'(x)=3. @ f(3)=2
$> Céu 4. Cho ham s6 y = f(x) ¢6 dao ham théa man f/(6) = 2. Gia tri cta biéu thic
i L) = 1(6)

x—6 x—6 bang
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§1. Dinh nghia va y nghia cua dao ham

@ 12 2. © % ®) %

$> C@u 5. Cho ham sb6 y = f(x) ¢6 dao ham tai diém xo. Tim khang dinh ding trong céc
khang dinh sau

@ f'(xo) = lim f&) = fw) F'(x0) = lim S(6) +fx0)
X—rXQ X — X0 X—rXQ X — X
© s = i P @f«m):%%gw

> CAu 6. Phat biéu nao trong cac phat biéu sau la diang?
(A) Néu ham s6 y = f(x) c6 dao ham trai tai xy thi né lién tuc tai diém do.
Néu ham s6 y = f(x) c6 dao ham phai tai xo thi né lién tuc tai diém dé.
(C) Néu ham s6 y = f(x) c6 dao ham tai x thi né lién tuc tai diém —x.
(D) Néu ham sb y = f(x)
> Cdu 7. Cho ham s6 y = f(x) c6 dao ham théa man f/(6) = 2. Gia tri cta biéu thiic
L T~ F(6)

x—6 X —

@ 12. 2. © % )

$> Cau 8. Cho ham s6 y = f(x) xéc dinh trén R théa man lim flx £(4

x—4 X —

c6 dao ham tai xo thi né lién tuc tai diém doé.

bang

\_/ [\)|;_;

= 5. Két qua ding
la

@ f'(2)=3. ® f'(x) =2. © f'(x)=5. © f'(4) =
¢> CAu 9. Tinh dao ham ctia ham s6 s6 y = x(x — 1)(x —2)... (x —2021) tai diém x = 0.

@ f'(0) =0. £/(0) = 20211. © £'(0) = 2021. ©) £'(0) = —20211.

4> Cau 10. Cho ham sb f(x) = lix - Tinh f/0).
X
1
@ f'(0)=0. ® f(0)=1. © 1) =3 ® f'(0) =
V3x+1—-2x P £
6 Cau 11. Cho ham 58 f(x) = { __ x—1 . Tinh £'(1).
_T x=1
(A) Khéng ton tai. 0. L 2
i 50 64
$> Cau 12. Cho ham sb y = f(x) ¢6 dao ham tai diém x, = 2. Khi d6 l1rr; L)ch@) bang
X— X
@ 0. ® £'(2). © 2f'(2) = £(2). D £(2) -21'(2).
x_
$> Cau 13. Cho ham sb f(x 2’ . V6i gia tri nao sau day cta a, b thi ham sb c6
ax+b, x>1

dao ham tai x = 1?
1 1

1 1 1 1
@a—l,b——i. Cl 5, —5 @Cl 5 b=——. @a—l,b—i
A

2
$> CAu 14. Cho ham sb y = f(x) c6 dao ham théa man f'(6) = 2. Gi4 tri cla biéu thic
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Chuong 9. DAO HAM

f(x)—£(6)

il—% x—6 béng
1 1
@) 12. 2. © 3 (D) >

(x—1)2 x>0

s . f(x) c6 dao ham tai diém xo =0 1a

$> C@u 15. Cho ham sb f(x) = {

—x7, x<0
@) f'(0) =0. f(0) =1. © f'(0) = —2. (D) Khong ton tai.
$> Cdu 16. Tinh dao ham ctia ham s6 y = 2x% +x+ 1 tai diém x =2
@) 9. 4. © 7. (D) 6.
$> CAu 17. Cho ham s6 y = f(x) xac dinh trén R théa man lir% M = 2. Két qua ding
X— X —
la
@ f'(2)=3. fix)=2. © f'(x)=3. @ f(3)=2.
VaiZ+1—1 0
$> C@u 18. Cho ham sb f(x) xac dinh béi f(x) = x X7 . Gia tri f/(0) bang
0, x=0
1 N
@ 2. 0. © 5 (D) Khong ton tai.
, VI ez
6 Cau 19. Cho ham 86 f(x) = ¢ __ x—1 . Khi d6 £/(1)
_Tkhi x=1
() Khoéng ton tai. 0. © % —%.
¥ +ax+ b, x>2

$> Céu 20. Cho ham sb y = { . Biét ham s6 ¢6 dao ham tai diém x = 2.

x3—x2—8x—|—10, x <2
Gia tri cta a® + b* bang

@) 20. 17. © 18. (D) 25.
. . P 2+ 1, x>1 s
¢S Cau 21. Cho ham so y = f(x) = { . Ménh de sai la
2x, x<1
@ f(1)=2. (B) f khong c¢6 dao ham tai xo = 1.
© f(0)=2. @ f'(2) =4.
. . 2 ax2+bx, x>1 . £ an ) R . .
¢S Cdau 22. Cho ham so f(x) = . . bé ham so6 da cho c6 dao ham tai x =1 thi
x—1, x <
2a+b bang
@) 2. 5. ©) —2. (D) 5.
$ Cau 23. Cho ham s6 f(x) = - f‘M. Tinh £(0).
1
@ f'(0)=0. f(0)=1. © r'0) =3 @ f(0) =3.
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§1. Dinh nghia va y nghia cua dao ham

3—V4—x X0
$> Cdu 24. Cho ham s6 f(x) = { 4 ’ . Khi d6 f/(0) 1a két qua nao sau day?
Z, x=0
@A) ! 1 1 (D) Khong ton tai
1 c " ong ton tai.
. _ CH1khix>1
¢S Cau 25. Cho ham so y = f(x) = . . Ménh dé sai la
2x khix <1
@) f(1)= f khong c6 dao ham tai xo = 1.
© f'(0) = D f'(2) =
> Cau 26. Tinh dao ham ctia ham sb y = 2xx+—11 taix=3
1 3 2 4
® 5 ® 75 ©5 D3
$> Cau 27. Cho ham sb y = f(x) ¢6 dao ham tai diém xo = 2. Tim lm% L;f()
X— X —
@ 0. f(2). © 2f'(2) - £(2). D £(2) -21'(2).
) 3-va—x V4_xkhix7go X
¢S Cdau 28. Cho ham so0 f(x) = : 4 . Khi d6 f/(0) bang
—khix=0
4
1 1 1 A N .
@ e s © R (D) Khong ton tai.
$> Cdu 29. ] Tinh dao ham cta ham s
3_9,2 _
V3 =222 +x+1 1’ X £
fx) = x—1
0, x=1
tai diém xo = 1.
oF ® © 5 ®
3 5 2 4
~ < A (X—l)zkhixzo . <  ae R N
¢S Cau 30. Cho ham so f(x) = o c6 dao ham tai diem xop =0 1a
—x‘khix <0
@ f'(0) =0. f1(0) =1. © £(0) = —2. (D) Khéng ton tai.

$> Cdu 31. Cho ham s6 y = f(x) c6 dao ham tai diém xy. Tim khang dinh ding trong cac
khang dinh sau

® £ (x0) = lim L0 =S (0) £ (x0) = tim LH TS F0),
X—¥XQ X — X0 X—rX( X — X0

) ) )+ f )

© f' (x0) _xllgclo x+xyg © ' (x0) _xl—>xo x+xo

$> Cau 32. Tinh dao ham ctia ham s6 f(x) = i x = 1.
@) 2. 0. ©) 3. (D) Péap an khac.

x4+ x 41|
———— tai
x
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§2 CAC QUY TAC TINH DPAO HAM. DAO HAM CAP HAI
. LY THUYET CAN NHO

1) Pao ham cla mot sé ham sé so cdp co bdn

g0 ham cla hdm s6 y = x" (n € N¥)

Ham s6 y =x" (n € N) ¢6 dao ham trén R va (x*)' = nx"~ .

go ham cla hdm sé y = /x

Ham sb y = /x ¢6 dao ham trén khoang (0; +e0) va (v/x) = —.

ao ham cla ham sé lvong gidc

N £ . z N A N . /
© Ham s0 y = sinx ¢6 dao ham trén R va (sinx)" = cosx.

¢ Ham s6 y = cosx c6 dao ham trén R va (cosx)’ = —sinx.
N A 2 S . a T N 1
& Ham s0 y = tanx c6 dao ham tai moi x # 5 +kr (k € Z) va (tanx)’ = p—p
X
N £ . N . . < 1
© Ham s6 y = cotx ¢6 dao ham tai moi x # k7 (k € Z) va (cotx) = ———.
sin® x

co ham cla ham sé mi

N A 2 S A N /
© Ham s0 y = e* ¢6 dao ham trén R va (e¥) =e*.

& Ham s6 y =a* (0 <a# 1) c6 dao ham trén R va (a*) = a*-Ina.

ao ham clia ham sé logarit

p 1
& Ham s6 Inx ¢6 dao ham trén khoang (0; +e) va (Inx)’ = —.
X

/_

¢ Ham s6 log, x c6 dao ham trén khoang (0; +o) va (log,x) = o
xlna

L\ Luu Y. Véi x < 0, ta cé:

In|x| = In(—x) va [In(—x)] = =
Tu dé6 ta co:
1
(Infx)" = —,vx#0
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§2. Cdc quy tac tinh dao ham. Pao ham cap hai

2) Dao ham cla tdng hiéu tich thuong va dao ham clGa ham hop

ao ham cla téng, hiéu, tich, thuong

Gia st cdc ham s6 u = u(x), v = v(x) c6 dao ham trén khoang (a;b). Khi dé

Q (u+v) =u'+v; Q (u—v)=u-v;
Q (uv)=u v+u-; o (%)lzu‘vv;zu'v(v:v(x);éO).

L Luu Y.
& Quy téc tinh dao ham cta tong, hiéu c6 thé ap dung cho tong, hiéu cua hai hay
nhiéu ham sb.

& Véi k 1a mot hang s6, ta c6 (ku) =k-u'.
) AR /
<& Pao ham ctia ham so nghich dao: (—) = _v_2 (v=rv(x) #0).
v v
Dao ham cla ham sé hop Gia st u = g(x) 1a ham s6 xéc dinh trén khoang (a;b), c6 tap

gia tri chita trong khoang (c;d) va y = f(u) 12 ham sb xac dinh trén khoang (c;d). Ham sb
y = f(g(x)) dudc goi 1a ham s6 hop ctia ham s6 y = f(u) v6i u = g(x).

g f
a xb u=gl) = f)
y=1(g()

Néu ham s6 u = g(x) c6 dao ham «/. tai x vd ham s6 y = f(u) c6 dao ham y/, tai u thi
ham s6 hop y = f(g(x)) c6 dao ham y’ tai x 1a

/ / /
Yx = Yy~ Uy
3) Bdng dgo ham
Pao ham cta ham sb so cip co ban Pao ham cua ham hgp
thuong gap (6 day u =u(x))
(x”)/ — -1 (u”)/ —n-u oy
()= (1) =
x) X2 u/  u?
(VA = 5 Vi = 5
X) = —= u) =
2\/x 2\/u
(sinx) = cosx (sinu)’ = u'-cosu
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Chuong 9. DAO HAM

(cosx)’ = —sinx (cosu) = —u -sinu
/
tanx)’ = tany) =
(tanx) cos?x (tanu) cos’u
1 /
(cotx)' = —— 5 (cotu)’ = — .uz
sin”x sin”u
(ex)/ — ¥ (eu)/ —u et
(a*) =a*Ina (@)=u"-a"Ina
1 /
Inx) = - nu) =%
(Inx) ; (Inu) -
1 u
! I
(logax) - xlna (loga l/l) - ulna

4) Khdi niém dao ham cdp 2

Gia st ham s6 y = f(x) ¢6 dao ham tai méi diém x € (a;b). Néu ham sb y' = f'(x) lai
c6 dao ham tai x thi ta goi dao ham ctia y' 12 dao ham cap hai ctia ham s6 y = f(x)
tai x. Ki hiéu la y”(x).

5) Y nghia co hoc ctia dao ham cdp hai

Il. PHAN DANG BAI TAP

Mot chuyén dong c6 phuong trinh s = f(¢) thi dao ham cap hai (néu c6) ctia ham
sb f(1) 1a gia toc tiic thoi cia chuyén dong. Ta cé

Tinh dgo ham

St dung cac quy tic tinh dao ham dé tinh dao ham ctia mét s6 ham sb ¢ ban.

$> Vidu 1

s b 2 S A . g T
Tinh dao ham ctia ham s6 f(x) = cosx tai diem xo = <

[ 0@'{27[(5[, Ta c6 f'(x) = —sinx.

N 2 N A A . - 2 T N v/
Pao ham caa ham so trén tai diém x, = 3 la f/ (E) =

284

. T
—sin— = ——.

1
6 2
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§2. Cdc quy tac tinh dao ham. Pao ham cap hai

$> Vidu 2

Tinh dao ham ctia ham so0 sau

8) y= VeI L; by 5.
c) y:sin(2x+g>. d)y:cos<4 —%)
[ (@[é/aféz,
. x4 1 ' 2x X
» Tacoylzz(\/aﬂ—+>122\/x2+1 RV
/
b) ¥ = (2x1—3) - _(éazcx—_3§2) - (2x_—23)2‘

!/
O Tucsy— o E) (o ) <o ).
!/
0 sy -~ o) sn(oe-) - -4sn o 5).

$> Vidu 3

Tinh dao ham cta cac ham so sau:

1 2x+1
:2 4__ 3 2 _5. = .
y=2eo gtk By=1%
Vx
_\2.3x. _ .
® y=+-3% @y cosx
1
(1) Ta céy’:4x3—x2+ﬁ.
@)y = (@3 = ()3 42 (39) = 203744737 In3 = x- 372+ xIn3).
3) Tacsy — (2x—1)’'(1-3x) - 2x—-1)(1-3x) _2(1-3x)—(2x—1)(-3) _ 5
(1—3x)° (1—3x)° (1—3x)°
1 :
@y = (ﬁ)/_ (V) -cosx—/x- (cosx)’ 2\/}-cosx—\/}(—smx) _ cosx+ 2xsinx
Y= \cosx/) — cos?x B cosx -~ 2y/xcos?x

BAI TAP REN LUYEN

- N > N A . T
Tinh dao ham ctia ham so y = tanx tai x = R
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Chuong 9. DAO HAM

ez ;

Tim dao ham cta cac ham so

. 2 1
a) y = v/x tai diém x =8; b)y:—talx:§.
X

[ scis | ;

[ scis ;

..............................................................................................

[ 5ais ] *

Tinh dao ham cta cac ham so sau:

a) y = (3x* +x)*; b) y =sin2x; ¢) y=1In (x2+ 1); d) y=2°"x,

..............................................................................................

[ scis :

Tinh dao ham ctia ham so sau

a) y=+/3x—5; b) 3o
—X
¢) y=tan?3x. d) y = cot’ 4x.
D e e,

..............................................................................................
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§2. Cdc quy tédc tinh dao ham

& Bai 7. Tinh dao ham ctia méi ham so6 sau:

a) f(x)=x>+x;

. Pao ham cap hai

...............................................................................................

& Bai 8. Tinh dao ham ctia cac ham so6 sau:

a) y=ux-log,x;

...............................................................................................

...............................................................................................

............................................................................................

...............................................................................................

& Bai 10. Tinh dao ham cta cdc ham s6 sau:

1 2 3

1)y =328+ 5xt = = S s,
1 1 2 4

@ y:Z—gx—f—x —0,5x".

b) y=x>-¢
0 _3x+2
YT —1
oyt R
YT 4T3,

...............................................................................................
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Chuong 9. DAO HAM

& Bai 11. Tinh dao ham cta cac ham s6 sau:

(1) y=(2x—3)(x° —2x). @yZZx—l

x—1

=x(2x—1)(3x+2). _x2~|-x—1
@) y=x( ) ) @y_x__l.
B 1 232 —4x+5
@y_(ﬁ“)(_)c_l)‘ © ="

...............................................................................................

...............................................................................................

...............................................................................................

...............................................................................................

Dang @ Phuong trinh tiép tuyén clia dé thi ham s

© Mot s6 diéu kién thudng dung

© Phuong trinh tiép tuyén cta d6 thi ham s6 (C): y = f(x) tai diém M (xo;yo) thudc
(C) 1a|y = f'(x0) - (x —x0) + o |, v6i f'(xp) 12 hé sb géc ctia tiép tuyén.

Piéu kién Cong thic

Tiép tuyén c6 hé sb goc k f(xo0) =k

Tiép tuyén song song véi duong thang y = ax+b f'(x0) =a
. . . 1
Tiép tuyén vudng goc véi duong thang y = ax+b f(x0) =—-
a

288
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§2. Cdc quy tac tinh dao ham. Pao ham cap hai

$> Vidu4
2

Cho dudng cong (C): y= f(x) = % At 1
(1) Viét phuong trinh tiép tuyén cta (C) tai diém c6 hoanh d6 xo = —2.
@ Viét phuong trinh tiép tuyén ctia (C), biét tiép tuyén c6 hé sb géc k = 1.

[} p@z(/fm Z.

(1) Tacé f'(x) =x—4. Véixg=—2=yo=11.
Do dé, tiép tuyén can tim c6 phuong trinh: y = f'(—2)(x+2) + 11 = —6x— 1.
. S AL aig , 13
@ Goi (x0;y0) la tiep diem. Tacé f'(xo) =1 x—4=1Sx=5=y = 5
. £ A N N 13 23
Vay, tiep tuyen cé phuong trinh la y =1(x—5) — 5 =

$> Vidu5

Cho ham s6 y = f(x) = x> —3x?> +2 ¢6 dd thi (C). Viét phuong trinh tiép tuyén cta (C)
biét tiép tuyén song song véi dusng thang A: 3x+y = 2.

[} p@‘z(i/rzfrzzf. Goi (x0:y0) 12 tiép diém ctia tiép tuyén can tim.

Vi tiép tuyén song song véi duong thang A: y = —3x+2 nén ta c6
flxg)=-323x5—6x0+3=02x=1=yy=0.

Do vay, tiép tuyén c6 phuong trinh: y = —3(x— 1) +0 = —3x+ 3.

$> Vidu 6

< A N <A A > A . - 1 « A « A A N ~ x
Viet phuodng trinh tiep tuyéen cta do thi (C): y= % biet tiep tuyen vudng goéc véi
X

duong thang A: 3x+y—2=0.

, ) N 3 P N N
[} 0@1(7717(2{, Tap xac dinh: 2 =R\ {—2}. Pao ham y' = W Viet lai phuong trinh duong
X
thang A: y = —3x+2. Goi (xo;y) 12 tiép diém ctia tiép tuyén can tim. Tiép tuyén vuong géc
v6i duong thang A nén

1 3 1 xo=1
/
X)=z ——==-%&
Flw0) =3¢ 0ap =3 Xo= —5.
NN . LA 2 - ~ ~ X .. .1 x—1 x+11
T do tim dudc hai tiep tuyén théa man yéu cau bai toan la: y = 5 vay= 7

$> Vidu7

Cho ham s6 y = 4x> —6x> + 1 (1). Viét phuong trinh tiép tuyén ctia d6 thi ham s6 (1),
biét rang tiép tuyén dé di qua diém M(—1;-9).

[ {ozjmz Ta c6 y' = 12x% — 12x. Goi (xo;y0) 1a tiép diém ctia tiép tuyén doé.
Khi d6, phuong trinh tiép tuyén tuong ting cé dang: y =y’ (xo) (x — xo) + yo.

289
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Chuong 9. DAO HAM

Mat khéc, tiép tuyén di qua diém M(—1;—9) nén ta c6 phuong trinh

xo=—1
—9 = (12x3 — 12x0) (=1 —x0) + 4xg —6x3 + 1 = (xg+ 1)*(4x9 —5) =0 = 5
X0 = -
4
V6i x = —1 ta tim dudc phuong trinh tiép tuyén: y = 24x+ 15.
4 5 , . % £ 15 21
Véi x = 1 ta c6 phuong trinh tiep tuyen: y = Zx+ e

BAI TAP REN LUYEN

ez ;

Cho ham sb6 y = x> —2x+ 1 ¢6 db thi 1a (C). Viét phuong trinh tiép tuyén ctia (C) tai diém
M(2;5)

..............................................................................................

[ sci1s | :

Viét phuong trinh tiép tuyén ctia parabol (P): y = f(x) = —x> +4x — 3 tai cac giao diém cta
(P) v6i truc hoanh.

..............................................................................................

[ sci1a ;

Viét phuong trinh tiép tuyén ctia dudng cong (C): y = f(x) = x(x> +x—1) + 1 tai diém c6
tung d6 bang —1.

..............................................................................................

[ 5ai 15 *

..............................................................................................
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§2. Cdc quy tac tinh dao ham. Pao ham cap hai

o
L d

[ sci1s -

Viét phudng trinh tiép tuyén ctia d6 thi ham sb y = x> 4+ 3x% + 5, biét tiép tuyén d6 song song

. N 2 1
v6i duong thang A:y = —5*

..............................................................................................
..............................................................................................

[ sci17 -

Viét phuong trinh tiép tuyén ctia d6 thi ham sb y = x> — 3x+2, biét tiép tuyén dé vudng géc

v6i duong thang Ay = ~ 5%

..............................................................................................

s ;
3
Viét phuong trinh tiép tuyén ctia do thi ham s y = % —x2, biét tiép tuyén d6 di qua diém

A(3;0).

..............................................................................................

..............................................................................................

Dang @ bai todn chuyén dong

Néu s = 5(r) 12 quaing dudng vat chuyén dong sau r gidy thi:
@ Van tbc cta vat sau  giay 1a

@ Gia toc ctia vat sau r gidy la
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Chuong 9. DAO HAM

$> Vidu 8

Mot vat chuyén dong thang khong déu x4c dinh béi phuong trinh s(r) = > — 47+ 3, trong
d6 s 14 quang duong tinh bang mét va r 1a thoi gian tinh bang giay. Tinh van toc va gia
toc ciia chuyén dong tai thoi diém ¢ = 4.

e Loi gii. Taed v =5/(1) = (P —4r43) =2t —4,a=5"(t) = (2 —4) =2.
C

Van toc ctia chuyén dong tai thoi diém r =41av(4) =24 -4 =4,
Gia toc ctia chuyén dong tai thoi diém r =4 1a s”(4) =2 m/s%.

BAI TAP REN LUYEN

e 10 | z
Mot hon séi roi tu do ¢6 quang dudng roi tinh theo thoi gian ¢ 14 s(¢) = 4,92, trong d6 s tinh
bang mét va ¢ tinh bang giay. Tinh gia tbc roi ctia hon séi luc ¢ = 3.

[ sci20 | ;

Nd 2 . - A ~ kd N, * . ’ A
Mot vat chuyén dong theo quy luat s = —§t3 + 412 — 1 véi t (gidy) 1a khoang thoi gian tinh ti

khi vat bat dau chuyén dong va s (mét) 1a quang dudng vat di chuyén dudc trong khoang
thoi gian dé. Hoéi trong khoang thdi gian 5 gidy, ké tit khi bat dau chuyén dong, van tbc 16n
nhét cta vat dat dudc bang bao nhiéu?

[ scizi | 3

Mét vat dudc phéng 1én theo phuong thang ding 1én trén tit mat dat véi van toc ban dau
vo = 20m/s. Trong vat li, ta biét rang khi bé qua siic can ctia khong khi, d6 cao 4 so véi mit
dat (tinh bang mét) cta vat tai thoi diém ¢ (gidy) sau khi ném dude cho béi cong thitc sau:

1 ~ N A A X 2 A N . A . ~
h(t) = vot — Egtz, trong d6 vo 1a van toc ban dau cta vat, g = 9,8m/s? 1a gia tbc roi tu do. Hay
tinh van tbc cta vat khi né dat do cao cuc dai va khi né cham dat.

..............................................................................................
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§2. Cdc quy tac tinh dao ham. Pao ham cap hai

Dang @ Chirng minh ddng thirc hodic gidi phuong trinh lién quan dén y/

$> Vidu 9

Cho ham sb y = tanx. Chiing minh réng y —y>—1=0.

o o@z(jzm Ta c6y = (tanx)’ = tan’x+ 1.
Suy ray —y*—1=tan’x+1—tan’x—1=0.
Vay ta c6 diéu phai chiing minh.

$> Vidu 10

2

Cho ham sb6 y = cos?x — sinx. Giai phuong trinh y' = 0.

. !/ .
Zx— smx) = —2sinx.cosx —cosx. Suy ra

o o&(/)l(jl[ll Tacoy = (cos
y' =0 —2sinx.cosx —cosx =0

& cosx(—2sinx—1) =0

cosx =0
=
|—2sinx—1=0
i T
=—+4k
X 2+ T
T
& x:—g+k27r,(keZ).
r
= —+k2
¥ =g TR

BAI TAP REN LUYEN

[ sci22 | -

Cho ham s6 y = xsinx. Chiing minh rang

a) xy—2(y —sinx) +x(2cosx—y) =0. b) 2 —x=tanx.

..............................................................................................

..............................................................................................

..............................................................................................

..............................................................................................
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[ scizs |

Giai phuong trinh y' = 0 v6i y = tanx + cotx.

..................................................................

..................................................................

Cau trdc nghiém nhiéu phuong én lua chon.

$> Cau 1. Tim dao ham ctia ham s6 y = logx.
In10 1

r_ r_
@y == ® Y=o

1
10Inx’

©y =

............................

............................

1
[
Dy=-.

$> Cdu 2. Cho cac ham sb y = sinx,y = cosx,y = tanx, y = cotx ¢6 dao ham trén tap xac dinh

cua no. Ménh dé nao sau day sai?

@) (tanx)’ = ! (sinx)’ = cosx. (©) (cosx)" = —sinx.

cos?x’
$> Céu 3. Ménh dé nao sau day dang?

D) (cotx)' = 12

sin

X

@) (sin2 2x)/ = sin4x. (cos2x)’ = 2sin2x.
© (cos? 2x)/ = —2sin4x. (D) (sin2x)" = —2cos2x.

$> Cdu 4. Pao ham ctia ham s6 y = 5 1a
X
@y =—5In 5. ®)y =5 5. ©y/:lj—5.
$> Céu 5. Tinh dao ham ctia ham s6 y = 2*.
@Ay =x-2771 By =2%In 2. ©y =2
$> CAu 6. Ham sb6 y = —

sin? x

(A) y = tanx. y = cotx. (©) y = —cotx.

$> Cdu 7. Tinh dao ham ctia ham s6 y = 3*.

3x
@y =3" yl:ln3' © y =3%In 3.
$> Céu 8. Tim dao ham ctia ham sb y = 2022*.
2022*
' =x-2022""1. = :
@y =x Y T 2022
© y =2022%-1n 2022. (D) 2022.

$> Cau 9. Pao ham ctia ham s6 y = sin2x — cosx 1a

(A) y' = 2cosx + sinx. y =cos2x+sinx. (C) y =2cos2x+sinx

294

SX

I
Dy= In5°

D)y =2%In x.

12 dao ham ctia ham s6 nao duéi day?

1

@y:.—.

Simmx

Dy =x-3"1

. (D) y =2cosx—sinx.
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§2. Cdc quy tac tinh dao ham. Pao ham cap hai

> Cau 10. Tinh dao ham ctia ham s6 y = x> 4+ 2x+ 1.

@)y = 3x> +2x. ®) y =3x*+2. ©y =32+2x+1. Oy =x*+2.
$> CAu 11. Khang dinh nao sau day sai?

A y=x=y=1. By=x*=y=3% Oy=r=y=5% Oy=xt=y=4"
$> Cau 12. Trén khoang (0; +0), dao ham ctia ham sb y = log, x 1a

In2

@y = ®y=— @y’=)1—c- @y’=%€

xln2
$> Cau 13. Ham s6 y = x* ¢6 dao ham trén (—oo;+o0) 1
@A)y =4x>. y = 3. © y =4ax*. Dy =3x*.
$> Céu 14. Pao ham cta ham sb nao dudi day bang 0?
(A) y = cosx. ®B) y==x. (©) y =cos1°. D y=+/X
¢ Cau 15. Ham s6 y = 55! ¢6 dao ham 1a?
@ 57+, (2+1)5m5. © (2+1)5°. D) 2x5"+!In5.

$> Céu 16. Véi moi x € R, dao ham ctia ham s6 y = 2sinx — cosx la
(&) y' = 2cosx —sinx. y = —2cosx—sinx. (C) y =2cosx+sinx. (D)y =2cosx+sinx.
$> Cdu 17. Cho ham sb f(x) 1a ham sb trén R xac dinh béi f(x) = 2x. Chon khang dinh ding.

@ f'(x) =2. fx) =
© f'(x) =x. (D) f'(x) khong ton tai.
> Céu 18. Pao ham ctia ham sb y = 6* 1a
@y/:hf6 y/:6xln 6. @y/:6x, @y/:x.6x_1.

> Cau 19. Cho ham s y = il. Khi d6 y'(—1) béing
-

@ -1 B —2. © 2. D) 1.

$> Cdu 20. Trén khoang (0;4-o0), ham s6 y = log; x ¢6 dao ham 1a

, X , , In3
= = xIn3. = =—.
@y =15 (B) y' =xIn3 ©y= xln3 Dy ==
$> Céu 21. Pao ham ctia ham s6 y = —2x° +3 1a
@A)y = —6x. y = —6x%+3. © y = —6x2. Dy = —3x%
$> Cdu 22. Trén khoang (0;4c0), dao ham ctia ham s6 y = log, x 1a

ln2 1 1

1
/ - / /
@y x‘ y @y zx' @y xlnz'

> Cdu 23. Tl’nh dao ham cia ham s y = tan3x.

B - -3 _ -3 ;L 1
@y = cos2 3x° y= cos?3x’ ©y= sin?3x’ ©y= cos?3x’
R ) -1
&> Céu 24. Tinh dao ham ctia ham sb y = 2x .
x —_—

1 1

, ;1 _ /_ _
WY = @Y=y Oz O o

$> Cau 25. Pao ham ctia ham s6 y = 2sin’x — cos2x +x 1
(A) y = 4sin2x+1. B) y = 4sinx+sin2x+ 1.
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(©) y' =4sinx—2sin2x+ 1. Dy =1.
$> Cdu 26. Pao ham ctia ham s6 y = tanx la
1 1 1 1
sin®x sinx’ © cos?x’ ©  cos?

~ N 3 N A 1 . - 2 S
¢S Cdu 27. Pao ham cua ham s0 y = — tai diémx=—-21a
X

®Y(2=-3 BY(D=3;  ©@F(D=-3 OYD=y

$> Céu 28. Khéng dinh nao sau day 1a sai?
—1
@) (sinx)’ = cosx. (cotx) = ——.  (© (tanx)' = ——. (D) (cosx)' = —sinx.

S~ x S~ x

|

$> Céu 29. Tim dao ham ctia ham sb y = ©*.
Ay =x-7""lnz. ®)Y=rnr. ©y _lnn' Dy =x-nv 1.
$> Céu 30. Cho ham sb y = x> —3x+2017. Bat phuong trinh y’ < 0 c6 tap nghiém la

A S=(-1;1). S = (—o0;—1) U (1;+o0).
© S = (1;4). D) S = (—oo;—1).
$> Céu 31. Cho ham sb f(x) = v/x— 1. Pao ham ctia ham sb tai x=1 12
1 N
@ 3 1. © o. (D) Khong ton tai.
$> Cdu 32. Cho ham sb y = v2x2 +5x— 4. Pao ham y ctia ham s6 1a
4x+5 2x+35
/ /: .
Y = Aersa By = s
, 2x+5 , 4x+5
Oy=— Dy=—d
2x% 4+ 5x —4 2x% 4+ 5x —4
$> CAu 33. Cho ham sb f(x) = x* +2x? — 3. Tim x d& f'(x) > 0
@) -1 <x<0. ®B) x<0. © x>0. D x< —1.
$> CAu 34. Tinh dao ham ctia ham sb y = f(x) = (x* —2x2)°.
@) f'(x) = 6x> —20x* + 16x°. f'(x) = 6x° + 16x°.
©) f'(x) = 6x° —20x* +4x°>. D) f'(x) = 6x> —20x* — 16x°.
¢> Cau 35. Ham sb y = 25 ¢6 dao ham 1a
@ 27 ~*.1n2. (2x—1)-2°1n2. © (PZ—x)-2°>"1. (@ (2x—1)-2"=
$> Cdu 36. Tinh dao ham ctia ham s6 y = x> +2x+ 1.
@)y = 3x> 4 2x. ®) y =3x>42. ©y=32+2x+1. Oy =x*+2.
~ Z 1 . > A \ S
¢S Cau 37. Cho ham so0 y = §x3 —2x> — 5x. Tap nghiém ctia bat phuong trinh y' >0 1a
@) [-1;5]. B 2. (©) (—o0;—1)U(5;420). (D) (—o0; —1] U[5; +o0).
- , 1 R .
¢S Cau 38. Trén khoang <§;+oo), dao ham ctia ham so y =log(2x—1) 1a
1 2 S
@y = = nmie @Y= D10’ ©y= 1‘ Oy =3

$> Cau 39. Ham s6 f(x) = 52~1 ¢6 dao ham la
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§2. Cdc quy tac tinh dao ham. Pao ham cap hai

@ 2x-5%"1.1n 5. 4y 521, © 4x-5*"l.n5. (D)5

$> Céu 40. Tinh dao ham ctia ham sb6 y = x> — l
x
1 1 1 1

@y’sz—;. y’:x—;. @y’:x—i—;. @y’sz—i—;.
$> Cau 41. Dao ham ctia ham s6 y = (2 —+/3)* trén tap R 1a

@y =(2+V3)"In(2—V3). Y =(24V3) " In(2+V3).

© Y = 2+V3)W2-3) © Y = 23 W2+3)
6> Cau 42. Tinh dao ham ciia ham 6y = = + 31 .

— X

4 4x 4

’_ I I I
®y'= (1—3x)2 ®y (1—3x)2 ©y (1—3x)2 DY =13
$> Cau 43. Ham s f(x) = log, (x* — 2x) ¢6 dao ham

ln2 1
/ _ / _
® f'w) = —2x ® 1) = (x2 —2x)In2’
2x 2)In2 2x—2
/ AN = !/ - - =
© fix “ox © f') (x2—2x)In2’
¢S Cdu 44. Ham 56 y=3x>+2y/x—1v6ix > 0 c6 dao ham la
1 1 2 2
' =6x+ —=. ' =3+ —. '=3x+ . = 6x+ —.
@y ARV ®y o ©y SRR Dy ARV
> Cau 45. Ham s6 y = v/cot2x ¢6 dao ham 1a
_1+tan22x _1+tan22x @_1—|—cot22x @ 1—|—cot22x
2v/cot2x Veot2x 2v/cot2x Veot2x
$> CAu 46. Tinh dao ham ctia ham s6 y = x(x+ 1) (x+2) (x+3) tai diém xo = 0 1&
@y (0)=5. ® Y (0) =6, ©y(0)=0. Dy (0) = -
$> CAu 47. Pao ham ctia ham s6 y = log,(2x+5) 1a
1 1 21n4 2
®y= (2x+5)In4" ®y (2x+5)In2° ©y (2x+5) ©y (2x+5)In5
2 .
¢> CAu 48. Cho ham sb f(x) = ij" (a,b € R;b#1). Ta cé f'(1) bing
—a—+2b a—2b a+2b —a—2b
® G- =17 © % OG-
> CAu 49. Cho f(x) = VI —dx+ 1% véi x € (—oo; 1). Tim £'(x).
X
2 2 2 ) 2
: 1. .
® 1—4x+x—3 1 —4x + (x— 32 © \/1—4x+ © \/1—4x+(X—3)2
$ Cau 50. Cho ham s y = In(cos.x+ 1+ m?). Vi gié tri ndo ciam thiy' (7 ) :%1.
A) m=+2. ® m=2. @m:% D) m==+1.
$> CaAu 51. Pao ham ctia ham sb y = 10° 1a
@ 10" -1n 10. 2x- 107, © 2x-10°-n 10. (D) %—Hogza.

$> Céu 52. Tinh dao ham ctia ham s6 y = 921,
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@y =292 9. ®) y = (2x+1)-97*1,

©y =9I 9. D@y =(2x+1)-97*!.1n 9.
$> Céu 53. Cho ham sb f(x) = lx3 —2x* —5x+ 1. Tap nghiém ctia phuong trinh f/(x) =01a

3

@ {-1;5}. ® 2. © {1;-5}. ® {2-V5:2+5}.

&> CAu 54. Tinh dao ham ciia ham sb y = —=
X

-1
1 2

&Y= ©Y = OY = Y=

. . £ 1 , . S
¢S Cau 55. Ham so0 y = 275 c6 dao ham bang
1 2 —1 —2x
/ / /
Y=—0T3 Y= Y=—0T3 Y=—"3-
= (2 +5)° @2+5)" © (2 +5)° v (2 +5)°
2x+7

¢> C@u 56. Tinh dao ham ctia ham sb f(x) =
1 11 3
® f(2) =5 fO=%  ©re=; ® f(2)==

. R k
$> Céu 57. Daohamcuahamsoy:Z—§x+x2—025x4la

, tai x =2 ta dudc

@y/:%x—2x—2x3. y/:—§+x—2x3. ©y = —|—x 2x3. @y':—§+2x—x3.
$> CAu 58. Cho ham sb6 f(x) = sin?2x. Tinh f’(x).
@A) f'(x) = 2sin2x. f'(x) =2cos?2x.  (©) f'(x) = 2sin4x. (D) f'(x) = —2sin4x.

- . s s 2 Inx
¢S Cau 59. Pao ham ctia ham so y = T a
x
1 11— lnx

@y/z—?- ® y = ©y=-3. Dy =

~ N <A A 2 A . - l . . 2 L3 N
¢S Cau 60. Phuong trinh tiep tuyen caa do thi (H): y= % tai giao diém cta (H) va truc
x

hoanh la

@A) y=x—3. y— x—l) ©) y=3x. Dy=3(x-1).
$> Céu 61. Viét phuong trinh t1ep tuyén ctia do thi (C): y = x* — 8x?>+9 tai diém M c6 hoanh
d6 bang —1.

A y=12x+14. B) y=12x—14. ©) y=12x+10. (D) y = —20x —22.

$> CAu 62. Cho ham s6 y = x> — 3x ¢6 do thi (C). Sb cac tiép tuyén ctia do thi (C) song song
v6i duong thang y = 3x— 10 1a

@) 2. ® 1. © 3. D) 0.

2~ N A 1 2 A . . N < A A > . [N ,
¢S Cdau 63. Cho ham so y = )il c6 do thi (C). Goi d 1a tiep tuyeén cua (C) tai diém c6 tung
x j—

1—|—lnx

d6 bang 3. Tim hé sb géc k cia duong thing d.
1 1
@ —5- 2. © 2. (D) 5

2~ N A 1 2 X IR BN N < A A >
¢S Cau 64. Cho ham so y = §x3 +x? —2x+ 1 ¢6 do thi 1a (C). Phuong trinh tiép tuyén cta (C)
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§2. Cdc quy tac tinh dao ham. Pao ham cap hai

tai diém M <1; %) l1a

2 2
A) y=3x—2. B) y=—3x+2. @y:x—g. @y:—x—I—g.

$> CAu 65. Viét phuong trinh tiép tuyén cta do thi ham s6 y = x* — 6x% +5 tai diém c6 hoanh
do x =2.

A) y=—8x—16. B) y=8x—19. (©y=—8x+16. D)y =8x+19.
$> Céu 66. Cho ham sb f(x) = x> —3x2. Tiép tuyén ctia do thi ham sé song song véi duong
thdng y =9x+5 la

@A) y=9(x+3). B) y =9(x—3).

©y=9x+5vay=9(x—3). D)y =9x+5.

> Céu 67. Tiép tuyén ctua do thi ham sb y = )ii tai diém A(2;3) c6 phuong trinh y = ax+b.
Tinh a + b. T

@ 9. ®) 5. © 1. D) —1.
$> Cdu 68. Cho ham s6 f(x) = x>+ 3x> + mx+ 1. Goi S 1a tong tat ca gia tri cta tham sb6 m dé
dd thi ham sb y = f(x) cat duong thang y = 1 tai ba diém phan biét A(0;1), B, C sao cho cac
tiép tuyén cta do thi tai B, C vudng géc véi nhau. Gia tri ciia S bang

9 9 11
3 ®3 O b
$> CAu 69. Cho ham sb y = x> — 3x% +2x. C6 tat ca bao nhiéu tiép tuyén ctia do thi ham sb di
qua diém A (—1;0)?
@ 1. ®) 2. © 3. D) 4.
$> Cdu 70. Sb tiép tuyén ctia do thi ham sb6 y = —x* +2x2 song song véi truc hoanh la

@ 3. ®) 2. © o. ©) 1.

$> Cau 71. Phuong trinh tiép tuyén ctia 6 thi ham s y = —

A) y=2x+9. B)y=—2x+9. (©) y=2x—09. D) y=—2x—09.
¢> CAu 72. Cho ham sb y = x;"; c6 d thi 1a (C,). Véi gid tri nao cta m thi tiép tuyén cta
X
(C») tai diém c6 hoanh d¢ bang 0 song song véi duong thang d: y = 3x+ 1?
(A) m=3. ®) m=2. © m=1. D) m=-2.

> Cau 73. Tiép tuyén ctia db thi ham sb y = g”
x —

7 tai diém c6 hoanh @6 x = 2.

1 . . .« 2 ° X . N A s
5 tai giao diém cua do thi ham so véi truc

tung c6 heé sb géc 1a
1 5 1
@) —1. e © e D -7

~ « A A L3 X . N A 2
¢ Cdau 74. Tiep tuyen cua do thi ham so y = ol

3 e s RS .
5 tai diem c6 hoanh do bang 3 1a

A) y="Tx+13. ®B) y = —7x+30. (©) y=3x+9. @y:—x—Z.

$> C@u 75. Viét phuong trinh tiép tuyén ctia do thi ham sb y = x> — 3x tai diém c6 hoanh do
bang 2.

(A) y = —9x+16. ®) y = —9x+20. (©) y = 9x —20. @y:9x—16.
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$> C@u 76. Cho ham s6 y = x> —2x+ 1 ¢6 d6 thi (C). Hé sb géc k ctia tiép tuyén véi (C) tai
diém c6 hoanh do xo =1 1a

@ k=-5. ®) k = 10. ©) k =25. @ k=1.
$> Cau 77. Phuong trinh tiép tuyén ctia do thi (C): y = 3x — 4x? tai diém c6 hoanh d¢ xy =0
la

@) y=0. B) y = 3x. ©y=3x-2. D) y=—12x.

$> Céu 78. Cho ham sb y = % Viét phuong trinh tiép tuyén ctia d6 thi ham sb trén tai
diém c6 hoanh do6 xy = 0. *

(A) y=3x-2. B y=—3x—2. (©) y=3x-3. D)y =3x+2.
$> Céu 79. Cho ham s6 y = x> +mx+ 1 ¢6 d6 thi C,,. Xac dinh m sao cho tiép tuyén véi do thi
(Cy) tai diém c6 hoanh dd x = 1 song song véi dudng thang y = 3x— 17.

A m=1. B m=—1. ©) m=3. D) m=0.
$> Cau 80. C6 bao nhiéu tiép tuyén ctia do thi ham s6 y = x> —3x>+2 di qua A (3;2)?

@) 3. 0. © 1. D) 2.
$> Cdu 81. Cho ham s6 y = x* +2x? + 1 ¢6 d6 thi (C). Phuong trinh tiép tuyén ctia do thi (C)
tai diém M(1;4) 1a

(A) y=8x—4. ®) y=x+3. © y=—8x+12. D) y=8x+4.
$> Cau 82. Cho ham s6 y = x> —x— 1 ¢6 d6 thi (C). Phuong trinh tiép tuyén ctia (C) tai giao
diém cua (C) véi truc tung 1a

@A) y=-—x—1. B y=—-x+1. ©)y=2x+2. Dy=2x—1.

+1

$> Cdu 83. Tim céac tiép tuyén ctia d6 thi ham s6 y = ; biét cac tiép tuyén d6 song song

v6i duong thang y = —3x.
A)y=-3x+11,y=-3x—1. B y=-3x—6,y=—-3x—11.
©y=-3x+1. (D) y= —3x+6.

$> CAu 84. Mot chat diém chuyén dong thang dude xac dinh béi phuong trinh s = 3 — 312 +
5t+2, trong d6 ¢ tinh bang gidy va s tinh bang mét. Gia téc ctia chuyén déng khi r = 3 la:

@A) 12 m/s?. 17 m/s?. (©) 24 m/s?. (D) 14 m/s.
$> Cau 85. Cho ham s6 y = v2x — 2 ¢6 dao ham cap hai. Ménh dé nao sau day ding?
1
3.,/ / 2.0 / 2 ! i
+1=0. = — . +y =1. +y —y'=1.
@ %y ®y=r7=—= O+ @y +y -y

$> Cau 86. Cho chuyén dong dudc xac dinh béi phuong trinh S(¢r) =3 — 3r> +¢ + 11, trong d6
t dudc tinh bang gidy va S dude tinh bang mét. Van toc ctia chuyén dong khi r = 2 giay 1a

@) 9 m/s. 6 m/s. ©) -3 m/s. (D) 1 m/s.

2 —2x—1

-2
X2 —4x+5 x2—6x+5 X2 —6x+4 2 —6x—1

&Y=z @Y= Y= OY=

$> Céu 87. Pao ham cia ham s6 y = bang

2~ N A 2 0N 2 N < A A o PN . N
¢S Cdau 88. Cho ham so y = % Puong thang d: y = ax+ b la tiep tuyen caa do thi ham
X
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§2. Cdc quy tac tinh dao ham. Pao ham cap hai

sb. Biét d cat truc hoanh, truc tung lan ludt tai hai diém A, B sao cho AOAB cén tai 0. Khi
d6 a+ b bang
@ 1. 0. © 2. ®) —3.

x—2

> Cau 89. Cho ham sb6 y= .
—X

ctia m dé c6 diing mot tiép tuyén ctia (C) di qua A. Tinh tong binh phudng céc phan ti ctia
tap S.

®2. ® . © - ®

- 1 A . 2, [N « A A L3 A . <
] ¢6 do thi. Co bao nhiéu tiep tuyen ctia do thi cat truc Ox,

6 dd thi (C) va diém A (m;1). Goi S 12 tap tt ca cac gia tri

) .. 2
$»> Cdu 90. Cho ham so y = *

x p—
Oy lan lugt tai hai diém A va B thoéa méan diéu kién OA = 40B.

@ 2. ®) 3. © 1. D) 4.

x+2

2x+3
tiép tuyén ctia (C) biét d cat truc hoanh tai A va cit truc tung tai B sao cho tam giac AOAB
can tai 0, véi O 1a goc toa d6. Tinh a+ b.

@) —1. -2. ©o. (D) 3.
$> C@u 92. Cho ham sb f(x) = sin’x, véi moi x € R ta c6 f”(x) bang
@A) f7(x) =2cosx. f7(x) = 2sin2x. (© f7(x) = cos2x. (D) f7(x) = 2cos2x.

> Cau 93. Cho ham sb y = *—2. Tinh y".
x+3

$> CAu 91. Cho ham sb y =

c6 do thi (C). Pudng thang d c6 phuong trinh y = ax+b 1a

®y'= (x+53)3' = (x41r03)2' ©Y'= (x+1;))3' @y’ = (fo3)3'
$> CAu 94. Cho ham s6 y = sin® x. Khéng dinh nao sau day dung?

@A) y" +9y —sinx = 0. ®B) y' +9y — 6sinx = 0.

(©) " +9y —6¢cosx =0. D) y" 49y + 6sinx = 0.
$> CAu 95. Cho ham sb y = xcosx. Tim hé thitc ding trong cac hé thiic sau.

(A) y' +y = sinx +2xcosx. y" +y = 2sinx.

(©) y"+y = —sinx+xcosx. (D) y"+y = —2sinx.
$> Cau 96. Cho ham sb f(x) = (3x—7)°. Tinh f"(2).

@ 1"(2) =0, £"(2) = 20. @ 1"2)=-180.  ® f'(2)=30.

> Cau 97. Cho y = v/2x —x2, tinh gia tri biéu thic A =y3-y".

@) 1. 0. © —1. D) 4.
$> Cdu 98. Cho ham sb y = xsinx. Hé thitc nao sau day ding?

@A) y' —y = 2sinx. ®B) y' +y = 2sinx. (©) y" —y=2cosx. (D) y"+y=2cosx.
$> CAu 99. Cho ham sb6 y = sin2x. Ménh dé nao sau day dung?

@ >+ () =4. B) y =y -tan2x. (©) 4y—y"=0. (D) 4y +y" =0.

~ p 1
¢ Cau 100. Cho ham s6 f(x) = T Tinh f”(-1)
x_

8 2 8 4

27 5 ©x 27
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Chuong 9. DAO HAM

Cau trdc nghiém ding saii.

$> CAu 1. Cho ham sb y = f(x) = 2sinx+ 3cosx. Xét tinh ding sai clia cic ménh dé sau

a) f'(x) =2cosx—3sinx,Vx € R. b) f(0)=-2.
) f"(x) = —2sinx —3cosx,Vx € R. d 1" (g) _2.
$> C@u 2. Cho ham ctia ham s6 f(x) = Zxx _11. Xét tinh ding sai ctia cac ménh dé sau
3
/ — _
a) f'(x) = (x+1)2,‘v’x7é 1.
b) f(0)=3.

c) fllx) <0 x<—1.

1 p
d) Phuong trinh f'(x) = 3 c6 nghiém duy nhat.

$> Cdu 3. Tinh dude dao ham ctaa cac ham sb sau. Khi d6

3 2 2
3x“Inx —
a) y= (x> +x)e‘ 6y = (x> +3x+ 1)e". b) y= T e y = Ty
, ) Inx In?x
2x° 4x—2In2-x , 3
c) y:?COy’:T. d)y:3x-log3xcoy’:310g3x+m.
$> CAu 4. Cho ham s6 y = cos?x. Xét tinh ding sai ctia cac khang dinh sau.
a) y(0)=0.
b) y = —sin2x.
/ ”)
Z)=-1.
©) (2

d) Phuong trinh y = —1 ¢6 nghiém 13 x = g tkr, keZ.

$> CAu 5. Cho ham s6 y = (2x — 1) - loggx. Xét tinh ding sai ctia cAc ménh dé sau

2x—1 5
I _ 5. / — I
a) yy=2 loggx—l—x_lng. b) y'(2) 2+81ni3’ )
/ _ / o\ — _ _
c) y<8)_2+8-ln2' d) y(2)—y(8) 3 g
. . 1 s
$> Cau 6. Cho ham s6 y = x* —4x? +3/x+2 — —. Khi d6
x
3
)= —2.
a) y(1)=—3 3
b) D6 thi ctia ham s6 y di qua diémA(l;E).
3597
c) y(4) =

16 °
g X . > N A 1 , N A .
d) Diém M thuéc d6 thi (C) cia ham s6 y = x* — 4x? 4+ 3,/x +2 — — ¢6 hoanh d6 xo = 1. Khi
X
<A A L3 . N » P N 2 2
do, phuong trinh tiep tuyen caa (C) tai M vudng géc véi duong thang y = 3%

$> C@u 7. Cho ham sb y = f(x) = x> —3x% —9x+ 10 ¢6 do thi (C).
a) f'(x) =3x*—3x—9.
b) T4ap nghiém ctia bat phuong trinh f/(x) <012 S = (—1;3).
¢) Phuong trinh f'(x) = 0 c6 tdng cac nghiém bang 2.
d) Tiép tuyén ctia (C) c6 hé sb géc nhé nhat c6 phuong trinh 1a y = 12x — 1.
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§2. Cdc quy tac tinh dao ham. Pao ham cap hai

$> Cdu 8. Viét dudc phuong trinh tiép tuyén A ctia do thi ham s6 y = ;%? biét tiép tuyén
vudng géc véi dudng thang d: x—2y+2 =0.

a) Co6 hai phuong trinh tiép tuyén théa méan.

b) Hé sb géc caa tiép tuyén bang —2.

c¢) Phuong trinh tiép tuyén A di qua diém A(1;5).

d) Phuong trinh tiép tuyén A di qua diém B(1;—7).

$> CAu 9. Vi tri ctia mot vat chuyén dong thang dude cho béi phuong trinh s(r) = %t“ 34
2¢2 4 21, trong d6 s tinh bang mét (m) va thoi gian ¢ tinh bang giay (s).

a) Gia tbc ctia vat tai thoi diém ¢ =2 (s) 1a 4 m/s2.

b) Gia tbc ca vat tai thoi diém ma van t6c dat 34 m/s 1a 24 m/s2.

¢) Van tbc caa vat tai thoi diém gia téc bang 13 m/s? 1a 12 m/s.

d) Van toc ctia vat tai thoi diém gia toc dat gia tri nhé nhat trong 5 gidy dau la 1 m/s.
$> CAu 10. Mot vat chuyén dong trén dudsng thang dude xéc dinh bdi cong thite s(r) = —> +
312+ 91 42, trong d6 ¢ > 0 va tinh bang gidy va s 14 quang duong chuyén dong dudc ctia vat
trong ¢ gidy tinh bang mét.

a) VAan toc tic thoi cia vat tai thoi diém 7 =2 14 9 (m/s).

b) Van téc cuc dai ctia chuyén dong 1a 12 (m/s).

¢) Quang dudng cta vat di dudc tir thoi diém bat dau chuyén dong cho dén lac ding lai

la 30 (m).
d) Gia tbc caa vat khi van tbc dat gia tro 16n nhat bang 0.

Tu luén

& Bai 1. Tinh dao ham cta cac ham sb sau:
a) y=x>—3x2+2x+1; b) y =x*—4/x+3.

& Bai 2. Tinh dao ham cta cac ham s6 sau:

2x—1 2x
fry i b fry .
a)y x+2° )y x2+1

& Bai 3. Tinh dao ham ctia cac ham s6 sau

2
X 1 —2x+3
=3 T 4y — — b Lt
a) y=2x 2+x 3 )y 4
2
x“—=2x+3
C))’:x_—l; d) y=v5x.

& Badi 4. Tinh dao ham cta cac ham s6 sau
a) y= (x> —x)-2% b) y=x*-logyx; c) y=e¥tl,

& Bai 5. Tinh dao ham ctia cac ham s6 sau

a) y=2x*—5x243; b) y=x-¢e".
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Chuong 9. DAO HAM
& Bdi 6. Tinh dao ham ctia cac ham sb sau
a) y = sin3x; b) y = cos’ 2x; c) y=tan’x; d) y = cot(4 —x?).

& Bai 7. Tim dao ham cia méi ham sé sau

1
a) y = 4x> —3x* 4+ 2x+ 10; b)y:x+1;
x p—
c) y=—2x/x; d) y=3sinx+4cosx — tanx;
e) y=4"+2e% f) y=xInx.
& Bai 8. Cho ham sb f(x) =232,
(1) Ham s6 f(x) 12 ham hop cta cadc ham s nao?
(2) Tim dao ham cuaa f(x).
& Bai 9. Tim dao ham ctia méi ham sb6 sau:
a) y = sin3x+sin’x; b) y =log,(2x+ 1) +3->F1,
& Badi 10. Tinh dao ham cta cac ham sb sau:
a) y = xsin’x; b) y=cos’x+sin2x; ¢) y=sin3x—3sinx; d) y=tanx-+cotx.
& Bai 11. Tinh dao ham cta cac ham sb sau:
3x—x2.
a) y=2 ; b) y =logsx.
N . N A . T ~ . M s .
& Bai 12. Cho ham sb f(x) = 2sin’ (3x— Z). Ching minh rang |f/(x)| < 6 v6i moi x.

& Bai 13. M6t vat chuyén dong roi tu do c6 phuong trinh () = 100 —4,9¢%, & d6 do cao i so
v6i mat dat tinh bang mét va thoi gian ¢ tinh bang gidy. Tinh van téc cia vat:

(1) Tai thoi diém ¢ = 5 giay;

(2) Khi vat cham dat.
& Bdi 14. Chuyén dong ctia mot hat trén mot day rung dude cho béi s(¢) = 12+ 0,5sin(47t),
trong d6 s duge tinh bing centimét va r tinh bang giay. Tinh van téc ctia hat sau 7 gidy. Van
toc cuc dai ciia hat 1a bao nhiéu?

& Bai 15. Cho u = u(x),v = v(x),w = w(x) 1a cic ham s6 c6 dao ham tai diém x thudc khoang
xac dinh. Ching minh rang (u-v-w) =u'-v-w4u-v -w+u-v-w'.

& Bai 16. Viét phuong trinh tiép tuyén caa do thi méi ham s6 sau:
(1) y=x*— 322 +4 tai diém c6 hoanh do xo = 2;
(2) y = Inx tai diém c6 hoanh o x = ¢;

(3) y=e" tai diém c¢6 hoanh d¢ xo = 0.
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& Bai 17. Mot vién dan dudce ban 1én tit mat dat theo phuong thang ding véi téc do ban dau
vo = 196 m/s (bd qua stic can ctia khong khi). Tim thoi diém tai d6 toc do cta vién dan bang
0. Khi d6 vién dan cach mat dat bao nhiéu mét (1ay g = 9,8 m/s2)?

& Bai 18. Cho ham sb f(x) c6 dao ham tai moi diém thudc tap xac dinh, ham sb g(x) dudc
xac dinh béi g(x) = f2(x) + 2xf(x). Biét f'(0) = £(0) = 1. Tinh g'(0).

& Bai 19. Biét y 1a ham s6 ctia x théa man phuong trinh xy = 1 +Iny. Tinh y'(0).
& Bai 20. Cho mach dién nhu hinh bén. Lic dau tu dién c6 dién tich Q.

Khi dong khoa K, tu dién phong dién qua cudn day; dién tich + =
g cua tu dién phu thudc vao thoi gian ¢ theo cong thic ¢(¢) = o
Qosinwr, trong d6 o 1a toc do géc. Biét rang cudng do I(r) ctia
dong dién tai thoi diém ¢ dugc tinh theo cong thic I(t) = ¢'(¢).
Cho biét Qo= 1078 (C) va @ = 10°7 (rad/s). VG
Tinh cudng d6 ctiia dong dién tai thoi diém 7 = 6(s) (tinh chinh

xéac dén 1073 (mA)).

& Badi 21. Can néng trung binh cia mot bé gai trong do tudi tit 0 dén 36 thang cé thé dudc

tinh gan ding béi ham sb w(r) = 0,0007587% —0,05961> + 1,82¢ + 8, 15, trong d6 ¢ dudc tinh bang
thang va w dudc tinh bang pound (ngudn:https:/ | wwww.cde.gov.growthcharts / data | who | GrChrt-
Boys). Tinh t6c d6 thay d6i can ning ctia bé gai d6 tai thoi diém 10 thang tudi.

i
L

w

30
25
20
15
10

5

Ty,
24

Lc“' 4 §3

Can nang trung binh (pound)

o 5 10 15 20 25 30 35 ¢
Thang tudi

& Bai 22. M6t cong ty xac dinh rang tong chi phi ctia ho, tinh theo nghin dé-la, d€ san xuét
x mit hang 1a C(x) = v/5x2 4+ 60 va cong ty 1én ké hoach nang san lugng trong ¢ thang ké tir
nay theo ham sb x(r) = 20r + 40. Chi phi sé tang thé nao sau 4 thang ké tit khi cong ty thuc
hién ké hoach d6?

& Bai 23. Trén Mat Trang, quang duong rdi tu do ciia mot vat dude cho bdi cong thic
s(t) = 0,817, trong d6 r 1 thdi gian dugc tinh bang gidy va s tinh bang mét. Mot vat tha roi
ti do cao 200 m phia trén Mat Tring. Tai thoi diém ¢ = 2 sau khi tha vat d6, tinh quang
duong vat da roi.
& Bai 24. Chuyén dong cia mot hat trén mét day rung dude cho béi cong thiic

s(t) = 10+ /2sin <4m n g) ,

trong d6 s tinh bang centimét va ¢ tinh bang gidy. Tinh van tdc ctia hat sau  gidy. Van tbc
cuc dai ctia hat 14 bao nhiéu? (Lam tron két qua dén chit s6 thap phan thi nhat.)

& Bai 25. Néu s6 ludng san phidm san xuit dudc cia mét nha may 1a x (don vi: tram san
ph&m) thi 1¢i nhuén sinh ra 1a P(x) = 200(x — 2)(17 —x) (nghin déng). Tinh tbc d6 thay déi 1o
nhuén ctia nha may d6 khi san xuat 3000 san pham.

» /(V;o” Duic Tai - 0889 971 004 305




Chuong 9. DAO HAM

& Bdi 26. Cho f(x) = x> +ax*> 4+ 3x+ 1 (a 1a tham s6). Tim «a dé f'(x) > 0,Vx € R.
& Bai 27. Cho ham s6 f(x) = v —5x2 + 14x — 9. Giai bat phuong trinh f'(x) < 0.

& Bai 28. M6t binh nudi cay vi sinh vat dude truyén nhiét dén mot nhiét do thich hop. Biét
rang nhiét d6 ctia binh tai thoi diém ¢ phit dude tinh bang ham sb f(r) =73,

a) Tim toc do thay doi nhiét do cta binh tai thoi diém 7 = 2 phit.
b) Sau bao lau thi nhiét dé cta binh dat 27°C. Tim t6c d6 thay d6i nhiét do ctaa binh tai
thoi diém do.
& Badi 29. Nam 2001, dan s6 Viét Nam khoang 78 690 000 ngudi. Néu ti 16 tang dan sb
hang nidm ludn 14 1,7% thi wéc tinh dan s6 Viét Nam sau x nam ké tit nim 2001 dudc tinh
theo ham s6 sau: f(x) = 7,869¢%917* (chuc triéu ngusi). Téc do gia tang dan sé (chuc triéu
ngudi/nam) sau x nam ké tit 2001 dudc xac dinh béi ham sb f(x).
(1) Tim ham s6 thé hién tbc d6 gia ting dan sb sau x nim ké tit nam 2001.
(2) Tinh toc do gia ting dan s6 Viét Nam theo don vi chuc triéu ngudi/nidm vao nim 2023
(lam tron két qua dén hang phan mudi).
& Bai 30. Trong thuyét dong luc hoc phan tit chat khi, véi mét khéi khi 1i tudng, cac dai
luong 4p suét p (Pa), thé tich V (m?), nhiét d6 7 (K), s6 mol n (mol) lién hé véi nhau theo
phuong trinh: pV = nRT, trong d6 R = 8,31 (J/mol.K) 14 hang s6. Mot béng tham khong chia
8 mol khi hydrogen ¢ trang thai khi Iy tudng c6 ap suat khong déi p = 10° Pa. Tinh toc do
thay doi thé tich theo nhiét d6 ctia khéi khi trong béng tham khong.
& Bai 31. Nong d6 C (g/1) ctia loai thudc A mét ngudi ubng vao sau ¢ gid cho béi ham sb
C(t) = 621%™,
Biét rang ndong d6 C sé tang 1én trong 8 gio dau tién va tdc d6 tang cta ndng do C tai thoi
diém ¢ dudc tinh béi cong thitc C'(1).

a) Tinh toc do ting nong d6 cua thudc A tai thoi diém 7o = 1.

b) Trong hai thdi diém 1y = 1 va 1, = 5, thoi diém nao nong doé thudc A tang nhanh hon?
& Bai 32. Nam 2010, dan s6 6 mot tinh D 14 1 038 229 ngudi. Tinh dén nim 2015, dan sbé
cta tinh d6 1a 1 153 600 ngudi. Cho biét dan sb ctia tinh D dudc uéc tinh theo coéng thiic
S(N) =Ae"", trong d6 A 1a dan s6 ctia nim 1ay 1am méc, S 14 dan s6 sau N nam, r 1 ti 16 ting
dan s6 hang nam (dude lam tron dén hang phan nghin). Tc d6 gia ting dan sb (ngudi/nim)
vao thoi diém sau N nam ké tit nadm 2010 dude xac dinh bdi ham s6 S'(N). Tinh téc do gia ting
dan s6 ciia tinh D vao nam 2023 (I1am tron két qua dén hang don vi theo don vi ngudi/nam),
biét ti 1é ting dan s6 hang nam khéng d6i.
& Bai 33. Mot tai xé dang 14i xe 6 t6, ngay khi phat hién c¢6 vat can phia truée da phanh gap
lai nhung van xay ra va cham, chiéc 6 t6 dé lai vét trugt dai 20,4 m (dude tinh ti ldc bat
dau dap phanh dén khi xay ra va cham). Trong qua trinh dap phanh, 6 t6 chuyén déng theo

5 .. N . .

phudng trinh s(¢) = 20r — Etz’ trong do s (m) la do dai quang dudng di dudc sau khi phanh, ¢
(s) 1a thoi gian tinh tit ldc bat dau phanh (0<1r<4).

a) Tinh van tdc tic thoi cta 6 t6 ngay khi dap phanh. Hay cho biét xe 6 t6 trén cé chay

qua toc do hay khéng, biét téc d6 giéi han cho phép 1a 70 km/h .

b) Tinh van tbc tic thoi cta 6 t6 ngay khi xay ra va cham.
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& Badi 34. Trong kinh té hoc, xét mé hinh doanh thu y (d6ng) dudc tinh theo sb san phdm
san xuat ra x (chiéc) theo cong thiic y = f(x). Xét gi tri ban dau x = x.

bat My (xo) = f(xo+1) — f(x0) va goi gia tri d6 la gia tri y-can bién cta x tai x = xo. Gia tri
My (xo) phan anh ludng doanh thu tdng thém khi san xuat thém mot don vi san pham tai
mbc san phadm xy. Xem ham doanh thu y = f(x) nhu 14 ham bién sé thuc x. Khi dé

My (x0) = f(xo+1) = f(x0) = f'(x0)-
Nhu vay, dao ham f'(xy) cho ching ta biét (x4p xi) lugng doanh thu ting thém khi san xuat

thém mét don vi san phdm tai mbc san phdm xy. Tinh doanh thu ting thém khi san xuét
2

thém mot don vi san phdm néu ham doanh thu la y = 10x— % tai méc san pham xo = 10000.

& Bai 35. Mot ky su thiét ké mot duong ray tau lugn, ma mat cit clia né gom mét cung
duong cong c6 dang parabol, doan doc 1én L; va doan dbc xudng L, 1a nhiing phan dudng
théng c6 hé sb géc 1an lugt 14 0,5 va —0,75. P& tau lugn chay ém va khong bi d6i huéng dét
ngdt, L; va L, phai 1a nhiing tiép tuyén ctia cung parabol tai cac diém chuyén tiép P va Q.
Gia st gbc toa do dat tai P va phuong trinh ctia parabol 12 y = ax? 4 bx + ¢, trong d6 x tinh
bang mét.

@ Tim c.

(2) Tinh y/(0) va tim b.

@ Gia st khoang cach theo phuong ngang gitta P va Q 1a 40m. Tim a.
(4) Tim chénh léch d¢ cao gitta hai diém chuyén tiép P va Q.
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§3 ON TAP CHUONG 9

B saiTar
Céu tréc nghiém nhiéu phuong én lra chon.

$> Cau 1. Quy téc tinh dao ham nao sau day l1a dung?

@A) (u+v) =u' —v. (w) =uv+w'. (© (1)/ = —l. (D) (E)/: u’v—l—uv’.

v v2

$> Céu 2. Cho ham s6 f(x) = x2 + sin’ x. Khi d6 f'( ) bing

@) 7. B) 27. © m+3. (D) m—3.
$> Cdu 3. Cho ham sb f(x) = ; 3 _ x> —3x+ 1. Tap nghiém ctia bat phuong trinh f’(x) <01a
@ [1;3]. [—1;3]. © [-3:1]. D) [-3;—1].
$> C@u 4. Cho ham sb f(x) = \/4+3u(x) véi u(1) =7, «'(1) = 10. Khi d6 f'(1) bang
@ 1. 6. © 3. (D) -3.
$> Cdu 5. Cho ham sb f(x) = x>e~2*. Tap nghiém ctia phuong trinh f'(x) =0 1a
@ {0:1}. ® {-1:0}. © {0} @ {1}.

$> Cau 6. Chuyén dong ctia mot vat c6 phuong trinh s(¢) = sin (0,87rt + 73_r) v6i s tinh bang
centimet va thoi gian  tinh bang gidy. Tai cac thoi diém van téc bang 0, gia tri tuyét d6i cta
gia toc clia vat gan véi gia tri ndo sau day nhat?

@) 4,5(cm/s?). 5,5(cm/s?). ©) 6,3(cm/s?). D) 7,1(cm/s?).
$> CAu 7. Cho ham s6 y = x> — 3x> +4x— 1 ¢6 dd thi la (C). Hé s6 géc nhé nhét ctia tiép tuyén
tai mot diém M trén do thi (C) 1a

@ 1. 2. © —1. (D) 3.
$> Céu 8. Cho ham s6 y = x> —3x2. Tiép tuyén véi do thi ctia ham sb tai diém M(—1;—4) c6
hé s6 géc bang

@) -3. 9. © —9. D) 72.
$> Cau 9. Ham s6 y = —x2 +x+7 ¢6 dao ham tai x = 1 bang
@) —1. ®) 7. © 1. (D) 6.

2
$> CAu 10. Cho hai ham s6 f(x) =2x3 —x?>+3 va g(x )—x3+%—5. B4t phuong trinh f/(x) >

¢'(x) c6 tap nghiém la

@) (—o0; 0] U [154-0). (051). © [0;1]. D) (—o0;0) U (15+00).
& Cau 11. Ham sb y = *> ¢6 dao ham la
x+2
@y=—" ®y=— @y=—1 D=
(x+2)% (x+2)% (x+2)% (x+2)2

2~ S A 1 e N A . . N
> Cdau 12. Ham so y = Y c6 dao ham cap hai taix=11la
X
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1 1 1
@Y=t  @YO=--Lt  ©@yo=s ®y()= 1
$> Cau 13. Dao ham cap hai ctia ham s6 y = f(x) = xsinx — 3 1a biéu thiic nao trong cac biéu
thuc sau?
@A) f"(x) = 2cosx — xsinx. f"(x) = —xsinx.
(©) f"(x) = sinx — xcosx. D) f"(x) = 1 +cosx.

$> Céu 14. Pao ham cap hai ctia ham s6 y = cosx la

(@A) y" = —cosx. y" = cosx. (©) y" = sinx. (D) y" = —sinx.
$> Cau 15. Cho ham sb f(x) = x> + 2x, tinh gi4 tri caa f”(1).

@) 6. 8. © 3. D) 2.

$> CAu 16. Dao ham cép hai ctia ham s6 y = (sinx+ cosx)? 1a

(A) y" = 4sin2x. y" = —4sin2x. (©) y" = —4cos2x. (D) y" = 4cos2x.
$> Céu 17. Tinh dao ham cap hai cia ham s6 y = x% +x°.

@A) y" = 3x% +2x. Yy =6x+2. © y' =3x>+2. D) y" = 6.
$> CAu 18. Cho ham s6 y = 2x* +4x2. Pao ham cép hai cta ham sb bing

@A) 8x + 8x. 24x% 4 8x. (©) 24x* 4 8. (D) 8x% + 8x.

R < 2 S
¢ Cau 19. Cho ham so y = Tox Tinh gi4 tri ctia y©&)(1).
X
3 3 4 4
@y@)(l):—z- y(3)(1)=4—1. @y(3)(1)=—§. @y(3)(1)=§.

$> CAu 20. Pao ham cép hai ctia ham s6 y = (sinx+ cosx)? 1a

@A) y" = 4sin2x. y' = —4sin2x. (©) y" = —4cos2x. (D) y" = 4cos2x.
$> CAu 21. Cho ham sé f(x) = sin®x—x? + 1. Ta ¢ f” (g) ¢6 gia tri bing

@ —2. —4, © 2. D) 4.
$> CAu 22. Dao ham cap 2 ctia ham s6 y = (x+1)° 1a

@y =5(x+1)>3. ® ' =5(x+1)* ©y'=20(x+1)3 DOy =20(x+1)*

Cdu trdc nghiém ding sai.

> Cau 1. Cho ham s6 y = 2sin2x — cos (x — g) Xét tinh ding sai cia cdc ménh dé sau

(T " Q. _z
a)y(3)—2. b) y —n 8 s1n2x+cos(x 3).
1 _ 1N A _
) y'(0)=1. d) y (3) 2y(0) = —2.
> Cau 2. Cho ham s6 y = 2sin2x — cos (x— g) Xét tinh ding sai ctia cac ménh dé sau
(T " Q. _r
a)y(3>—2. b) y —ﬂ 8 sm2x+cos<x 3>.
i _ 1Y A _
c) y'(0) = 1. d) y (3) 2y(0) = —2.
$> Cau 3. Cho ham s6 y = x-e*. Xét tinh ding sai cia cac ménh dé sau
a) y=(4+4x)-e¥*. b)y(l)=5-¢ c) y(0)=—1. d) y =e* +4y.
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R p | . , " X
¢S Cau 4. Cho ham s0 y = % Xét tinh dung sai cia cac ménh deé sau
1
a) y(1)=1. b) y’(2)=—§.
2* 1
c) y’-4x:;—(lnx)-2x-ln2. d) y'(l)+y(1)=§.

- . £ < £ | . C o
$> CAu 5. Choham s6y = f(x) =x*+ 1 va ham s6 y = g(x) = o T Xét tinh dung sai ctia cac
x_

ménh dé sau
a) Ham sb6 y = f(x) va y = g(x) c6 dao ham trén R.
b) Ham s6 y = f(x) c6 dao ham trén R, ham séy = g(x) c¢6 dao ham trén R\ {1}.
c) f(x)=2xVxeR.
d) ¢(2)=-2.

$> C@u 6. Phuong trinh chuyén dong ctia mét hat dudc cho béi cong thite s(r) = 104 1/2sin (g + 47rt> ,

trong d6 s tinh bang centimet va r dudc tinh bing gidy. Xét tinh dung sai cta cdc ménh dé
sau

a) Gia toc ctia hat tai thoi diém ¢ = 3 giay 1a — 1672 cm/s2.

b) Van téc ctia hat tai thoi diém r = 3 giay 1a 27 cm/s.

¢) Van toc 16n nhat caa hat dat dudc 1a 47v/2 cm/s.

d) Gia toc nhé nhat cia hat dat dude 1a — 1672 cm/s2.

$> Cdu 7. Biét y 1a ham s6 ctia x théa man phuong trinh xy = 1 +Iny. Khi d6

2
a) Pao ham cia ham s ylay = A
1 +xy
1
b) y/(0) = —.
) ¥'(0) o2

29y (1 —xy) +y* (v +xy)

¢) Pao ham cip hai cia ham s6 ylay’ =
(1—xy)?

3

> CAau 8. Mot tai xé dang 1ai xe 6 t0, ngay khi phat hién c¢6 vat can phia truéc da phanh
gép lai nhung vAn xay ra va cham, chiéc 6 t6 dé lai vét truot dai 20,4 m. Trong qué trinh

dap phanh, 6 t6 chuyén dong theo phuong trinh s(z) = 20r — gtz, trong do s 1a d6 dai quang
duong di dudc sau khi phanh, 7 14 thoi gian tinh tir lic bat dau phanh (0 < ¢ < 4). Xét tinh
ding sai ctia cac ménh dé sau

a) Van tdc tic thoi ctua 6 t6 ngay khi dap phanh 1a 20 (m/s).

b) Xe 6 t6 trén chua chay qua toc do.

¢) Thoi diém x4y ra va cham cach thoi diém bat ddu dap phanh 6.8 giay.

d) Van tbc tic thoi ctia 6 t6 ngay khi xay ra va cham 1a 14 (m/s).

$> CAu 9. Mot vién dan dude bén 1én cao theo phuong thing ding c6 phuong trinh chuyén
dong s(t) =2+ 196t — 4,912, trong d6 ¢ > 0, ¢ (s) 1a thoi gian chuyén dong, s (m) 1a dd cao so véi
méat dat. Xét tinh ding sai cta cac ménh dé sau

a) Sau 20 s ké ti khi bén thi vién dan dat dudc d6 cao 1962 m.

b) Van tdc tic thoi ctia vién dan ngay khi vién dan dude ban ra 1a 196 m/s.

¢) Van toc tic thoi cia vién dan khi vién dan dat dude d6 cao 1962 m 1a 5 m/s.

d) Tai thoi diém vién dan dat van tdc titc thoi bang 98 m/s thi vién dan dang 6 d6 cao 1472

m so v6i mat dat.
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) 2x—3 khix<1 .
¢S Cau 10. Cho ham so f(x) = 1 i . Xét tinh dung sai cia cac ménh dé sau
—— 1x>

X
a) Ham s6 f(x) lién tuc taix = 1.

(x)
b) Ham s6 f(x) c6 dao ham taix=1.
¢) Ham s6 f(x) lién tuc tai x = 1 va ham sb f(x) cling c6 dao ham tai x = 1.
d) Ham sb f(x) khong c6 dao ham tai x = 1.

> Cau 11. Cho ham sb y = v2x — x2. Xét tinh ding sai ctia cac ménh dé sau

1— —1
a) y = —xz b) y' = —rs.
2x—Xx (1/2x—x2>
1
c) vy =1. d) y’+(x3—2x2)-y”——;.
$> Cau 12. Cho ham sb f(x) = vx2 —4 va g(x) = 3x— 2. Khi dé
a) Gia tri cia ham sb g(x) tai x =2 bang 3.
< 3
b) Pao ham ctia ham sb f(x) tai x = 3 bang i
. 7
¢) Dao ham ctia ham s6 f[g(x)] tai x =3 bang l
S e s % 3f
d) Pao ham ctia ham sb6 g[f(x)] tai x = 3 bang —
Tt,r ludn
& Bai 1. Tinh dao ham cta cac ham s6 sau
a) —<2x_1)5- b) y— 25 . ¢) y=e - sin’x; d) y = log (x + /%)
y_ )C—|-2 ’ y_x2_|_17 y_e S X5 y_ gx X
& Bai 2. Tinh dao ham cta cac ham sb sau:
a) y=3x* -7 +3x2+1 b)y:(xz—x)3 c) y:4x_1
2x+1°
& Bai 3. Tinh dao ham cta cac ham sb sau:
a) y= (x2+3x— l)e"; b) y:x3log2x.
& Bai 4. Tinh dao ham cta cac ham sbé sau:
a) y=tan(e*+1); b) y = v/sin3x; c) y=cot(l—2%).

& Bai 5. Tinh dao ham céap hai cta cac ham sb sau:
a) y=x>—4x*>+2x—3; b) y = x?e~.
& Bai 6. Cho ham sb f(x) = v3x+ 1. Dit g(x) = £(1) +4(x> —1)f/(1). Tinh g(2).
x“ Tinh f/(1).
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& Bdi 8. Cho ham s6 f(x) thod man f(1) =2 va f'(x) = x>f(x) v6i moi x. Tinh f”(1).

& Badi 9. Viét phuong trinh tiép tuyén ctia d6 thi ham sb y = x> +3x2 — 1 tai diém c6 hoanh

do bang 1.

& Bai 10. D5 thi ham sé y = ¢ (a 12 hiing s6 duong) 12 mét duong hyperbol. Chitng minh
X

rang tiép tuyén tai mot diém bat ky ctia dusng hyperbol d6 tao véi cac truc toa do mét tam

giac c6 dién tich khong doi.

& Bai 11.Hinh bén duéi biéu dién do v

thi cta ba ham s6. Ham th nhéat 1a

ham vi tri cia mét chiéc xe 6 t6, ham

thd hai 13 ham ham biéu thi van tbc

va ham thi ba 1am ham biéu thi gia c

téc ctia 6 to d6. Hay xac dinh do thi

ctia m6i ham sb nay va giai thich?

& Bai 12. Vi tri cia mét vat chuyén dong thang dudc cho béi phuong trinh s = f(r) = 1> —
612 +9¢, trong d6 ¢ tinh bang gidy va s tinh bang mét.

(1) Tinh van tbc clia vat tai thoi diém ¢ = 2 gidy va r = 4 giay.

(2) Tai thoi diém nao vat ding yén?

(8) Tim gia toc ctia vat tai thoi diém 1 = 4 giy.

(4) Tinh téng quing dudng vat di dudc trong 5 gidy dau tién.

e) Trong 5 giay dau tién, khi nao vat ting toc, khi nao vat giam toc?

& Bai 13. Cho ham sb f(x) = x> —2x+3 ¢6 do thi (C) va diém M(—1;6) € (C). Viét phuong
trinh tiép tuyén véi (C) tai diém M.
& Bai 14. Mot vién séi roi tit do cao 44,1 m thi quang duong roi dude biéu dién béi cong thiic
s(t) = 4,9¢%, trong dé6 r 1a thoi gian tinh bang gidy va s tinh bang mét. Tinh:

(1) Van tbc roi ctia vién séi lac 1 = 2;

(2) Van toc ctia vién séi khi cham dét.
& Bai 15. Mot vat chuyén dong trén mot duong thang dude xac dinh béi cong thidc s(r) =

213 + 4t + 1, trong d6 ¢ 1a thoi gian tinh bang gidy va s tinh bang mét. Tinh van tbc va gia tc
cua vat khir =1.

& Badi 16. Dan sb P (tinh theo nghin ngudi) cia mot thanh phé nhé duge tinh theo cong thiic
00¢

5 . . . ™ v N A A o N A . L R
(1) = 79 trong do ¢ la thoi gian tinh bang nam. Tim toc do tang dan so tai thoi diém

t=12

h N A 1 2 g > 2 , . - 2 2 N , 2, ,
& Bai 17. Ham so S(r) = 7 c6 thé dudc st dung dé xac dinh stic can S caa dong mau c6 ban
kinh r (tinh theo milimét) (theo Bach khoa toan thu Y hoc "Harrison’s internal medicine
21st edition"). Tim téc d6 thay d6i cta S theo r khi r =0,8.
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& Bai 18. Nhiét do co thé ctia mot ngudi trong thoi gian bi bénh dudc cho bdi cong thiic
T(t) = —0,1¢2 41,2t 4+ 98,6, trong d6 T 1a nhiét d6 (tinh theo don vi do nhiét d6 Fahrenheit)
tai thoi diém ¢ (tinh theo ngay). Tim tbéc d6 thay d6i ctia nhiét d6 6 thoi diém ¢ = 1,5.

S on N A 600 ~ g N 2 , . . . B A N, * N . L
& Bai 19. Ham so R(v) = — c¢6 thé dung dé xac dinh nhip tim R cia mot ngudi ma tim ctaa
%

ngudi d6 c6 thé 1y di dude 6000 ml mau trén méi phiat va v ml mau trén méi nhip dap (theo
Bach khoa toan thu Y hoc "Harrison’s internal medicine 21st edition"). Tim t6c d6 thay doi
ctia nhip tim khi luong mau tim ddy di 6 mot nhip 1a v = 80.

& Bai 20. Kinh vién vong khéng gian Hubble dudc trién khai vao ngay 24 thang 4 nam 1990
béi tau con thoi Discovery. Van toc cia tau con thoi trong nhiém vu nay, tit khi xuét phat tai
t =0 (s) cho dén khi tén ltta ddy nhién liéu ran bi loai bd, dude xac dinh theo phuong trinh:

v(t) = 0,0013027° — 0,090297% + 23,617 — 3,083 (ft/s).

(Nguén: James Stewart, Calculus)

Tinh gia t6c tic thoi ctia tau con thoi tai thoi diém ¢ = 100 (s) (1am tron két qua dén hang
phan nghin).

& Badi 21. Sau khi udng d6 udng c6 con, nong do con trong mau ting 1én roéi gidm dan dude
xac dinh bang ham s6: C(r) = 1,35t¢ 23 | trong dé C (mg/ml) 1a nong d6 con, 7 (h) 1a thoi
diém do tinh tit ngay sau khi ubng 15 ml d6 ubng c6 con.

(Nguon: P. Wilkinson et al., Pharmacokinetics of Ethanol after Oral Administration in the
Fasting State, 1977)

Gia st mot ngudi ubng hét nhanh 15 ml d6 ubng c6 con. Tinh tbc do chuyén hoa nong d6 con
trong mau ctia ngudi dé tai thoi diém ¢ = 3 (h) (1am tron két qua dén hang phan triéu).
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