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NN §  Chuvng 7

BAT PHUONG TRINH BAC HAI MOT
AN
s1. DAU TAM THU'C BAC HAI

TOM TAT LY THUYET

BB péu ciia tam thirc bac hai

{3 Dinh nghia: Tam thiic bac hai (d6i véi x ) 1a biéu thiic c6 dang f(x) = ax’ + bx + c. Trong dé
a,b, c 1a nhiing s6 cho trudc véi a # 0.

e Nghiém ctia phuong trinh ax? + bx + ¢ = 0 dudc goi 12 nghiém ctia tam thiic bac hai.

o A=Db%>—4ac va A = b"? — ac theo thit tu dudc goi 1a biét thiic va biét thiic thu gon clia
tam thuc bac hai.

¥ Dinh Iy vé ddu cha tam thitc bac hai: Ta da biét ham sb y = ax? + bx+ ¢ véi a # 0 ¢6 dd thi
la mot parabol.

@ Néua > 0, ta c6 cic trudng hop sau:

y
y y
A0
X2 X

0 N/

‘ X0 X

X1

‘ X R )
D6 thi nam trén Ox khi

x < x1 hodc x> x3: n3m
dudi Ox khi x; < x < x».

D3 thi ludn n¥m trén D6 thi ndm trén Ox khi
: _ b
Ox. XF#xg= —is

@ Néu a < 0:, ta ¢6 cdc trudng hgp sau:

l_ . B Nguyén Thanh Nhan - 0839.2199.39



WA/ chuong 7. BATPHUONG TRINH BAC HAI MOT AN

y
y y b
| | T x1/\xz
D3 thi ludn nim dudi Db thi n3m dudi Ox khi D& thi nam dusi Ox khi
! b [ . N
Ox. XFE X = —%. x < x1 hodc x > x; nam

trén Ox khi x1 < x < x3.

Tuong ting hinh anh db thi & trén, ta c6 bang tdng két diu clia tam thiic bac hai nhu sau:

@ Néua>0:
X —o0 —+oo pY —o0 X0 +o0 X —o0 X1 X2 +o0
f) + f) + 0 + B +0 -0+
@ Néua<O0:
X —oo +o0 X —o0 X0 —+oo X —oo X1 X2 —+oco
f) - f(x) - 0 - f® -0+ 0 -
Dinh ly vé diu tam thic bac hai: Cho < Ghi nh6 dau cua f(x) va a >
tam thiic bac hai f(x) = ax®> +bx+c(a # ® Néu A <0 th
0) 5¢ —oo —+oo
@ Néu A < 0 thi f(x) cing dau véi hé f(x) cung diu
sO a v6i moi x € R.
@ Néu A =0 thi f(x) cing ddu véi he © Néu A=0 th .
s a v6i moi x # — 2. S ~2a oo
2 . ) 3 x \ d,’\ O N d/’\
@ Néu A > 0 thi tam thic f(x) c6 & cine e cine 9en
hai nghiém phan biét x; va x . .
(x1 < x2). Khi d6, f(x) cing dAu © Neéu A>0 thi
v6i hé sb a v6i moi x € (—oo03x1) U X —oo X X +oo
; ; trai diu vé6i hé s . ) .
Ejézlljl_;:)xé(ég ;X2) e f(x) | ciing dau 0 traj d4u O cing dau
: 1;%2

B} Bét phuong tinh bac hai

¥ Dinh nghia: Bét phuong trinh bac hai 4n x 1a bit phuong trinh ¢6 dang ax” + bx+ ¢ > 0 (hoic
ax? +bx+c > 0,ax* +bx+c < 0,ax> +bx+c < O), trong d6 a, b, ¢ 1a nhiing s6 thuc da cho va

a#0.
{3 Mt s6 két qua can nhd: Cho tam thic bac hai ax? + bx + ¢, v6i a # 0.

a>0
A<O.

a<0

® ax’*+bx+c>0VxeR <
A <O.

@ ax>+bx+c<0,VxeR & {

a>0
A<O0.

a<0

@ ax*+b >0,VxeR &
ax-+bx—+c X { A<O0.

@ axl+bx+c<0VxeR< {

2 Nguy&n Thanh Nhéan — 0839219939




1. DAU TAM THUC BAC HAI “-

IEY/S REN LUYEN KI NANG GIAI TOAN

DT '0' Xét déu tam thire bac hai f(x) = ax +bx +c, V&ia #0

(1).

e Tuy thudc vao sd nghiém cia (1), ta lua chon bang xét du phi hop.

e Tim nghiém ax? +bx+c =0

=Vidu 1. Xét diu clia cdc tam thic sau

a) 3x2—2x+1. b) —x2+4x+5. c) 4x%+4x+1.

d) 2x*> —6x+4.5. e) 3x2—2x—8. f) —x>+2x—1.

=Vidu 2. Tim nghiém va 1p bang xét diu cla tam thic bac hai f(x) véi do thi dugc cho & méi

hinh
1 /

y y y
2
/\1
X
-2
b) c)

N

o| 1 2

a)

DT '9' Gidi bé&t phuong trinh bac hai

Ta 1ap bang xét diu ctia tam thic bac hai. Sau d6, chon két qua phui hop véi yéu cau dé bai.

=Vidu 3. Giai cic bat phuong trinh sau

a) —3x2+2x+1<0. b) ¥ 4x—12>0. ¢) —x2+x+6<0.

d) —x*>4+x—-5<0 e) x2—2x—4>0 f) 4x?+4x+1>0
=Vidu 4. Tim nghiém cta bét phuong trinh ax? + bx + ¢ > 0, véi d thi f(x) = ax? + bx + ¢ dugc
cho & mdi hinh bén:

y y y

1
ST
/ 0
)
a)

1

0/ x

b) c)

DT '9' Van dung, thuc tién
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WA/ chuong 7. BATPHUONG TRINH BAC HAI MOT AN

=Vidu5. Tim cdc gia tri ctia tham s6 m dé
a) xX2—2x+m>0,VxeR. b) x> —2mx+4—3m>0,Vx€R.

¢) —x2—22m—1)x+1-2m<0,VxcR. d) —2x?+2(m—2)x+m—2<0,Vx€R.

= Vidu 6. Do cao so v6i mit dit ciia mot qua bong dudc ném 1én theo phuong thang diing dugc md
ta bdi ham s bac hai h(t) = —4,9¢> +20¢ + 1, & d6 d6 cao h(¢) tinh biang mét va thdi gian ¢ tinh bing
gidy. Trong khodng thdi di€ém nao trong qua trinh bay clia né, qua bong sé & do cao trén 5 m so véi
mat dat?

=Vidu 7. Mot vat dudc ném theo phuong thiang ding xudng dudi it dd cao 320 m vdi van toc ban
diu vp = 20 m/s. Hoi sau it nhét bao nhiéu gidy, vat d6 cach mit dat khong qua 100 m ? Gia thiét
rang stc can ctia khong khi 12 khong dang ké.

=Vidus.

Xét dudng tron dudng kinh AB = 4 va mot diém M di chuyén trén
doan AB, diat AM = x. Xét hai duong tron duong kinh AM va MB. Ki
hiéu S(x) 1a dién tich phan hinh phing nim trong hinh tron 16n va
nam ngoai hai hinh tron nhé. Xac dinh céc gid tri ctia x d€ dién tich
S(x) khong vugdt qua mot nita tong dién tich hai hinh tron nho.

=Vidu9.

Mot tinh hudng trong huin luyén phdo binh dudc mo y
td nhu sau: Trong mit phang toa do Oxy, khau dai

bac dugc biéu thi bing diém 0(0;0) va bia muc tiéu Y= —a®2 + 10ax
dugc biéu thi bing doan thang MN véi M(2100;25) va
N(2100;15) (Hinh 29). Xa tha can xac dinh parabol
y = —a*x*> + 10ax (a > 0) m6 ta quy dao chuyén dong N
ctia vién dan sao cho vién dan ban ra tit khau dai bac
phéi cham vao bia muc tiéu. Tim gid tri 16n nhat ctia a 0 2100
dé xa thu dat dugc muc dich trén.

M

Y/ BAi TAP TRAC NGHIEM

4

PHAN I. Cau tric nghiém nhiéu phuong an lua chon. Hoc sinh tra 16i tir cau 1 dén cau
20. M0Gi cau héi hoc sinh chi chon mét phuadng an.

Cdu 1. Biéu thiic ndo sau diy 1a mot tam thiic bac hai d6i véi x?

A f(x)=222—V3. B.f(x)=2x—1. C-f(x)zxzx_l- D-f(x):%'

Nguyé&n Thanh Nhan — 0839219939




1. DAUTAM THUC BAC HAI \ \

CAu 2. Cho hinh vé bén, biét f(x) = ax? 4 bx + ¢ va A = b* — dac. Xéc dinh y
diu ctia a va A. y=rf()
A.a>0,A<0. B.a<0,A<0.
C.a>0,A>0. D.a>0,A=0.
0 f

Cau 3. Cho hinh vé& bén, biét f(x) = ax? + bx+c va A = b* — dac. Xic

y
dinh diu ctia a va A.
A.a>0,A<O0. B.a<0, A<O. y=/()
C.a>0,A>0. D.a>0, A=0. \ /
OJ x
Cau 4. Cho hinh vé bén, biét f(x) = ax®> +bx+c va A = b*> — 4ac. Xic y
dinh diu ctia a va A.
A.a<0,A=0. B.a<0,A<0. 0 x
C.a>0,A>0. D.a>0,A=0.

y=r(x)
Cau 5. Bang xét ddu nao sau day 12 bang xét diu ctia biéu thic f(x) = —x? + 14x — 49?
x —oo 7 +oo x —oo 7 +oo
A Fx) + 0 + B f(x) + 0 -
x —oo 7 oo x —oo 7 oo
c.l /@ - 0 - D.| /& - 0+
CaAu 6. Bang xét diu sau 1a ctia biéu thiic ndo?
x| —oeo 1 2 oo
f(x) — 0 + 0 -
A. f(x) =x*+3x+2. B. f(x) =—(x—1)(x—2).
C. f(x) = —x*—3x+2. D. f(x) =x* —3x+2.
Cdu 7. Tim tap nghiém cta bt phuong trinh —5x* +4x+ 12 > 0.
A. <—oo;—g) U (2;+00). B. (—2;2).
C. (—2;2). D.(—w;—Z)U(?;—I—oo).
Cdu 8. Bit phuong trinh nao dudi dy c6 tip nghiém 1a R?
A.x>+5x—7<0. B.—x*+x-5<0. C.x*—4x+4>0. D.—2x*+9x—13 > 0.
CAu 9. Tam thiic bac hai x> — 5x — 6 luon duong khi
A.x<—lhoacx>6. B.—-1<x<6. C.x<—-lhoacx>6. D.—1<x<6.

Cdu 10. Tam thifc bac hai —x* + 5x — 4 khong am khi
A.x < 1 hoac x > 4. B.1<x<4. C.x <1 hoac x > 4. D.1<x<4.

Nguy&n Thanh Nhan — 0839.2199.39 5
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Cau 11. C6 bao nhiéu s6 nguyén x dé€ biéu thic f(x) = (3x* +x—2)? — (x> —x—7)? ludn 4m?
A.l. B. 0. C.2. D.3.

Cau 12. Tap xic dinh ciaham sé y = v2x2 —5x—2 1a

A. (—oo;%]. B. [2;+c). C. (—oo; %} U[2;4e). D. {—'2}

Cdu 13. Tip x4c dinh ctia ham sy = v —x2 4+ 2x+3 1a
A.(1;3). B. (—o0;—1)U(3;+00). C.(—oc0;—1]U[3;400). D.[—1;3].

Cau 14. Cho ham sb f(x) = ax? 4+ bx 4+ c c¢6 dd thi nhu hinh bén. Tim tap y
nghiém cia bt phuong trinh ax® + bx + ¢ < 0.
A. (—o0;0) U (2;+00). B. [0;2] . /
C. (—OO;O]U[ZH-OO). D.(O;Z). OMZ X

Cau 15. Cho ham s6 f(x) = ax? + bx + ¢ c6 dd thi nhu hinh
bén. Tim tip nghiém ctia bit phuong trinh ax? 4+ bx+ ¢ > 0.
A. (—o0; —=2) U (154-00). B. (—oo; —2] U[1; +o0).
C.[-2:1]. D.(0;2).

<

\®}
QF-—"---
—

=

¢)

Cau 16. C6 tit ci bao nhiéu gia tri nguyén ctia tham sb m dé tam thic bac hai f(x) = —2x> —
(m+2)x+m?—m— 1 luén 4m trén R?

A.4. B. 3. C.2. D.1.

CaAu 17. Tim tit c4 gid tri thuc ctia tham s6 m d€ —2x% + (m+2)x +m —4 < 0 v6i moi x € R.

A.m < —14 hoac m > 2. B.-14<m<2.
C.-2<m< 14. D.—14<m<?2.

Cdu 18. Lgi nhuan thu dudc tir viéc san xuit va ban x san phim thi cong clia mot ciia hang 1a
I(x) = —0,1x* +235x — 70000 véi I dugc tinh bing nghin ddng. Héi s6 lugng sdn phdm ban ra tdi thiéu
la bao nhiéu thi cta hang c6 1ai?

A. 300. B. 250. C. 350. D. 320.

Cdu 19. Kim mudn trong mot vudn hoa trén manh dat hinh chit nhat va 1am hang rao bao quanh. Kim
chi c6 du vat lidu d€ 1am 30 m hang rao nhung mubn dién tich vudn hoa it nhit 1a 50 m?. Hoi chiéu
rong ctia vuon hoa nam trong khoang nao?

A.[8:12]. B.[3;7]. C. [5;10]. D.[10;15].

Nguyé&n Thanh Nhan — 0839219939




Cadu 20. Xét mot hinh vudng 16n ¢6 kich thude 20 x 20.
Tir hinh vudng 16n, ngudi ta cit ra mot hinh vudng nhd nhu
hinh bén (cdc dinh hinh vuéng nhé nam trén canh hinh vuéng
Ion). Tim tap hop céc gid tri cia x d€ dién tich hinh vuéng nho

khong vugdt qua 208.
A.8 <x<12. B.6<x<14.
C.12<x<14. D.12<x<18.
PHAN II.

y a), b), ), d) & mdi cau, hoc sinh chon diing hoac sai.

1. DAU TAM THUC BAC HA

X cm

CAu 21. Cho ham s6 bac hai y = f(x) c6 bang bién thién nhu hinh bén dudi:

~+o0

f(x) -0 + 0 -

Xét tinh diing sai ctia cac khang dinh sau:

a) f(—1)<0

b) £(5)>0

¢) Tap nghiém cla bit phuong trinh f(x) <0 1a [-2;3].

d) Tap nghiém cla bat phuong trinh f(x) < 0 1a (—oo; —2).

Cau 22. Cho ham sb f(x) = ax* + bx + ¢ ¢6 do thi nhu hinh bén.

Xét tinh ding sai ciia cac khang dinh sau:
a) Hes6 a < 0.
b) Tap nghiém cla bat phuong trinh f(x) > 01a [0;4].
¢) Tap nghiém cla bat phuong trinh f(x) > 412 &.
d) Tap nghiém ctia bAt phuong trinh f(x) > 3 1a [1;3].

Céu 23. Cho f(x),

\ \

20 cm

N

”

Cau tric nghiém ding sai. Hoc sinh tra 18i tir cdu 21 dén cau 24. Trong mbi

g(x) 1 cac ham s6 x4c dinh trén R, c6 bang xét du nhu sau

x| e 1 2 3 oo
£ + 0 - -0+
g(x) - — 0 + +

Xét tinh ding sai ctia cdc khang dinh sau:

a) Tap nghiém cla bat phuong trinh f(x) < 0 1a
b) Tap nghiém ctia bit phuong trinh g(x) > 0
)-glx

>0

(1;2)U
a [2;4oo).

(2;3).

¢) Tap nghiém clia bat phuong trinh f(x

d) Tap nghiém ctia bt phuong trinh EX)

e 1a [1;2] U

[3; 4o0).

1
) < 01a (—oo; 1] U[2:3].

Cdu 24. Ngudi ta thi nghiém ném mot qua béng trén Mit Tring. Néu qua béng dudc ném 1én tir do
cao hg (m) so v6i bé mit cia Mit Tring vSi van tée v (m/s) thi do cao clia bong sau ¢ gidy dudc cho

) 1 ) )
b&i ham s6 h(t) = —Egtz +vot + ho Vi g = 1,625 (m/s?) 1a gia tbc trong trudng cia Mt Trang. Biét

Nguy&n Thanh Nhan — 0839.2199.39 7
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8

dd cao ban dau ctia qua bong vao cac thdi diém 8 gidy va 12 gidy 1an lugt 12 30 m va 5 m. Xét tinh diing
sai clia cac khang dinh sau:

a) Van toc ném vo = 10 m/s.

b) D6 cao ban dau ctia qua béng hg = 2 m.

) h(t) = —0,8125¢% + 10r + 2.

d) Qua bong ¢ do cao trén 29 m trong khoang 3,15 gidy.

PHAN I1l. Cau tric nghiém tra 18i ngin. Hoc sinh tra 18i tir cau 25 dén cau 30 vao 6
két qua.

Cdu 25. Tap nghiém cia bat phuong trinh x> —x — 6 < 0 ¢6 bao nhiéu sd nguyén?
KQ:

Cau 26. C6 bao nhiéu gid tri nguyén ctia tham sé m d€ phuong trinh 4x? 4+ 2(m —2)x +m? = 0 ¢6
nghiém?

KQ:

Cau 27. Mot qua béng duge ném thang 1én tit do cao 1,6 m so véi mit dét véi van toc 10 m/s. Do
cao clia bong so v6i mit dét (tinh bang mét) sau ¢ gidy dudc cho bdi ham sb h(r) = —4,9¢> + 10z + 1, 6.
Hdi béng & dd cao trén 5 m trong khoang thdi gian bao 1au? (Két qua tinh bang gidy va lam tron dén
hang phan trim).

KQ:

Cdu 28. Mot vit dude ném theo phuong thing ding xudng dudi tit do cao 300 m véi van téc ban dau
vo = 10 m/s. Gia thiét ring sdc can clia khong khi 12 khong dan k&, héi sau it nhit bao nhiéu gidy, vat
d6 cach mit dat khong qua 120 m? (lam tron két qua dén hang phan trim).

KQ:

Cdu 29. Mit cat ngang ciia mat duong thudng c¢6 dang hinh parabol dé nudc mua dé dang thoat sang
hai bén. Mit cit ngang cua mdt con dudng dudc md ta bﬁng ham s6 y = —0,006x? véi gbc toa do dit
tai tim duong va don vi do 1a mét nhu hinh bén dudi.

1& dudng 1& dudng

X

Dé tim dudng cao hon 1¢é dudng khong qua 15 cm thi chiéu rong ciia dudng khong vudt qua bao nhiéu
mét?

KQ:

Cadu 30. Mot chiéc cdng c6 hinh parabol véi chiéu cao 5 m va khoang cich gitta hai chan cdng 1 4
m. Ngudi ta can chuyén mot thiing hang hinh hop chit nhat véi chiéu cao 3 m. Hoi chiéu rong clia thiing
hang tbi da 12 bao nhiéu dé€ thung c6 thé chuyén lot qua dudc cdng? (Dap sb 1am tron dén hang phan
tram)

KQ:
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2. PHUONG TRINH QUY VE PHUONG TRINH BAC HAI \ \

§2. PHUGNG TRINH QUY VE PHUONG TRINH BAC
HAI

LY THUYET CAN NHO

B Gidi phuong trinh dang Vax? +bx+¢ = \/d2 +ex+ f

Phuong phap giai:
e Binh phuong hai vé ctia phuong trinh (Iam mét ciin thiic ), ta dudc
ax® +bx+c = dx2+ex—|—f
Chuyén vé, thu gon ta dugc phuong trinh bdc hai. Gidi phuong trinh nay, tim nghiém.

e Thay ting nghiém vita tim dudc vao phuong trinh ban dau. Nghiém nio thod min thi nhén;
nghiém nao khong thoa thi loai.

e K&t luan nghiém ctia phuong trinh da cho.

B} Gidi phuong trinh dang Vax? +bx+c = dx+e
Phuaong phap giai:
e Binh phuong hai vé ctia phuong trinh (Iam mét cin thiic ), ta dudc
ax’ +bx+c = (dx+e)?
Chuyén vé, thu gon ta duoc phuong trinh bdc hai. Gidi phuwong trinh nay, tim nghiém.

e Thay ting nghiém vita tim dudc vao phuong trinh ban dau. Nghiém nio thod min thi nhén;
nghiém nao khong thoa thi loai.

e K&t luan nghiém ctia phuong trinh da cho.

Y/ REN LUYEN KI NANG GIAI TOAN

DT 'G' Gidi phwong trinh dang vax? +bx+c = \/dx? +ex+ f

® Phuong phéap giai: Binh phuong hai vé, gidi tim x. Sau d6, thi lai va chon nghiém.
@ Cha y:
o (a+h)>=ad*+2ab+b% o (a—b)?=a*—2ab+ b

=Vidu 1. Giéi cic phuong trinh sau:

a) V5x2—28x—29 =+/x2—5x+6; b) V6x2 —22x+ 14 =4x2—11x—1;
¢) V—x24+x+17=vx2—12x+2; d) VaZ—6x—4=+/x—4.
e) V2x2+3x+1—vVx2+4x+3=0. f) V2x24+3x—2—Vx2+x+6=0;
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WA/ chuong 7. BATPHUONG TRINH BAC HAI MOT AN
DT 'e' Gidi phuong trinh dang Vax2 +bx+c =dx+e

® Phuong phap giai: Binh phuong hai vé, gidi tim x. Sau d6, thi lai va chon nghiém.
@ Cha y:

o (a+b)*=d>+2ab+b% o (a—b)*=a*—2ab+ b

=Vidu 2. Giéi cdc phuong trinh sau:

a) V2x2+3x—1=x+3; b) V2x2 —3x—1=3x+5;
c) V69xZ —52x+4 = —6x+4; d) vV—x2—4x+22=—-2x+5;
e) V—Tx2—60x+27+3(x—1)=0; f) V3x2—9x—5+2x=>5.

DT Iel Van dung, thuc tién

=Vidu3.

Khoéng céch tif nha An & vi tri N dén cot dién C 12 10 m. Ti nha, An di x
mét theo phuong tao v6i NC mot géc 60° dén vi tri A sau d6 di tiép 3 m
dén vi tri B nhu hinh bén.

a) Biéu dién khodng cach AC va BC theo x.
2 8
b) Tim x dé AC = §BC.

¢) Tim x dé khodng cach BC = 2AN.

Luu y: Pdp sé lam tron dén hang phdan muoi.

=Vidu4.

Miit cat ditng ctia cdt cdy sb trén qudc 16 c6 dang nira hinh tron & phia trén va
phia du6i c6 dang hinh chit nhat (xem hinh bén). Biét rang dudng kinh cia nia
hinh tron ciing la canh phia trén cua hinh chit nhat va duong chéo cta hinh chit
nhat c6 d6 dai 66 cm. Tim kich thu6c ctia hinh chif nhat, biét ring dién tich clia
phan nita hinh tron bing 0,3 1an dién tich ctia phan hinh chit nhat. Liy 7 = 3, 14 &
va lam tron két qua dén chit s6 thap phan thd hai.

X cm

=Vidu5s.

Mot cong ty mubn 1am mot dudng dng dan tir
mot diém A trén bd dén mot diém C trén mot
hon ddo. Hon ddo cach bd bién 6 km. D€ thuc
hién, cong ty du dinh xiy dung phan dudng
ong trén bd tif A dén B va duong dng dudi
nudc tit B dén C (hinh vé). Biét gid d€ xay
duong 6ng trén bs 1a 50.000USD mdi km,
va 130.000USD méi km dé xay dudi nudc.
Xdc dinh doan dudng ti A dén B dé tdng
chi phi xay dung lip dit tit A dén C khoing
1.170.000 USD.
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2. PHUONG TRINH QUY VE PHUONG TRINH BAC HAI \ \

=Vidub6.

Cho tit gidc ABCD c6 AB L. CD ;AB=2;BC=13;
CD =8 ; DA = 5. Goi H 1a giao di€m ctia AB va CD va
dit x = AH. Hay thiét 1ap mot phuong trinh d€ tinh do
dai x, tir d6 tinh dién tich tu giac ABCD.

BAI TAP TRAC NGHIEM

PHAN I. Cau tric nghiém nhiéu phuong an lua chon. Hoc sinh tra 18i tir cau 1 dén cau
12. Moi cau hai hoc sinh chi chon mét phuong an.

Cdu 1. Tap nghiém ctia phuong trinh vx2 +3x—2 = /1 +x1a
A.o. B.{1}. C.{1,-3}. D.{-3}.

Cdu 2. Tap nghiém cta phuong trinh v2x2 —3x—2 = vVx2 +x+31a
A.o. B.{-1;5}. C.{-1;4}. D.{5}.

Cdu 3. Khang dinh nao ding véi phuong trinh v/2x2 —3x — 1 = v/3x2 — 2x — 13?

A. Phuong trinh c6 hai nghiém phan biét ciing dau.
B. Phuong trinh c6 hai nghiém phan biét trai dau.
C. Phuong trinh ¢6 mot nghiém.

D. Phuong trinh v6 nghiém.

Cadu 4.

Cho db thi ciia hai ham s6 bac hai f(x) = ax> +bx+c va g(x) = y
dx? + ex + h nhu hinh bén. Khiang dinh nao ding véi phuong
trinh Vax?2 4 bx +c = Vdx2 +ex + h?

A. Phuong trinh c6 hai nghiém phan biétlax =1 vax =6.

B. Phuong trinh c6 1 nghiém la x = 1.

C. Phuong trinh ¢6 1 nghiém la x = 6.

D.Phuong trinh v6 nghiém.

|
|
|
|
|
:

Cdu 5. Tich cic nghiém ctia phuong trinh v/2x2 —3x — 1 = v/x2 —4x + 5 bing
A. 5. B. —6. C.6. D.5.

Cdu 6. S6 nghiém cia phuong trinh vV4x2 —3x+2 = Vx2+2x— 7.
A l. B.0. C.3. D.2.
Cau 7. Khang dinh nao diing véi phuong trinh v/5x2 4 27x + 36 = 2x +5?

A. Phuong trinh c6 mdt nghiém.
B. Phuong trinh v6 nghiém.
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WA/ chuong 7. BATPHUONG TRINH BAC HAI MOT AN
C. Tong cic nghiém ctia phuong trinh 1a —7.

R 5
D. Céc nghiém cua phuong trinh déu khong bé hon —5

Cdu 8. Phuong trinh v/x2 +2x —3 = 5 — x ¢6 nghiém la x = g. Khi d6 a + 2b bing
A. 10. B. 13. C.s. D.15.

CdAu 9. Tap nghiém cia phuong trinh vV6xZ +4x—1=x+21a
A 2. B.{-1;1}. C.{-1;3}. D.{1}.

Cau 10. S6 nghiém ctia phuong trinh v/2x2 — x4 8 = 3x + 3.
A.2. B.1. C.3. D.O.

Cau 11. Téng cac nghiém ctia phuong trinh /5x% + 8x — 4 = 4 — x bing

A.4. B. 4. C.o. D. 6.
Cau 12. Tdng binh phuong c4c nghiém ctia phuong trinh v/6x2 4 10x — 3 = 2x+ 5 bing
A. 10. B.53. C.8. D.15.

PHAN II. Cau trég nghiém diang sai. Hoc sinh tra 16i tir cau 13 dén cau 14. Trong mbi
y a), b), c¢), d) 8 moi cau, hoc sinh chon ding hoac sai.

Cau 13. Cho phuong trinh v/x2 —4x = /x4 1. Xét tinh diing sai clia cac khang dinh sau:

a) Diéu kién x4c dinh ctia phung trinh 1a x > —1.
b) Phuong trinh c6 hai nghiém phéan biét.

¢) Tong cic nghiém cia phuong trinh bing —5.
d) Tich cdc nghiém cla phuong trinh bang —1.

Cdu 14.

Mot con tau bién M rdi cang O va chuyén dong thang theo
phuong tao v6i b3 bién mot géc 60°. Trén bd bién c6 hai
dai quan st A va B nam vé hai phia so v6i cang O va lan
lugt cach cang O khoang cach 1 km va 2 km. Pat do dai
ctia MO 1a x (km). Xét tinh ding sai ctia cac khang dinh
sau:

a) Khodng céch tif tau dén dai quan sat A dudgc tinh theo

xlax?+x+1.
b) Khodng céch tif tau dén dai quan sit B dudc tinh theo

xlaVvx?—2x+4.
. . 4
¢) Khoang cach tur tau dén B bang 5 khoang cach tur tau

dén A khi x ~ 1,64 (km) hodc x ~ 5,69 (km).
d) Khodng céch tif thu dén B nhd hon khoang céch tur
tau dén O ding 500 m khi x = 3,75 (km).

PHAN I1l. Cau tric nghiém tra 18i ngdn. Hoc sinh tra 18i tir cau 15 dén cau 17 vdo 6
két qua.

Cau 15. Tich hai nghiém ctia phuong trinh v2x2 — x +4 — v/x2 + 5x — 1 = 0 bing bao nhiéu?
KQ:
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2. PHUONG TRINH QUY VE PHUONG TRINH BAC HAI \ \
Cdu 16. Tong hai nghiém ctia phuong trinh v/2x2 4 5x — 2 +x — 6 = 0 bang bao nhiéu?
KQ:

Cadu 17. Mot ngon hai ding dit tai vi tri A cach bd bién A
mot khodng cach AB = 4 km. Trén bd bién c6 mot cai kho

6 vi tri C cach B mot khoang la 7 km. Ngudi canh hai dang

c6 thé chéo thuyén tit A dén vi tri M trén bd bién vbi van

tdc 3 km/h 16i di bo dén C véi van tc 5 km/h nhu hinh bén 4y
. Tinh khoang cach (don ki km) tit vi tri B dén M, biét thoi

gian ngudi d6 di tii A dén C 1a 148 phuit.

C
KQ: B M :
Memm mm >

7 km
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PAI 6 TO HOP
§1. QUYTAC CONG VA QUY TAC NHAN

Y 1Y THUYET CAN NHG

8D <uy tdc cong va so dd hinh cay

{3 Quy tic cong:

Gia st mot cong viéc duge hoan thanh bdi mot trong hai phuong an khac nhau:
e Phuong an 1 ¢6 n; cach thuc hién;

e Phuong 4n 2 c6 ny cach thuc hién khong tring v6i bat ky cach nao ctia hanh dong
thd nhit.

Khi d6, s6 cach thuc hién cong viéc 12 ny +ny cach.

X S d6 hinh cay:
La so dd bat diu tai mot nit duy nhit v6i cac nhanh tda ra cdc nit bs sung. Trong
céc bai todn dém, ta thudng dung so do hinh ciy dé€ minh hoa, gitip cho viéc dém
thuén tién va khong bo sot truong hop.

Y

B} cuyticnhan

X Quy tic nhan:

Giai st mot cong viéc duge hoan thanh béi hai cong doan lién tiép nhau:
e Cong doan 1 c6 m cach thyc hién,

e VGi mdi cach thuc hién cong doan 1, ¢6 m, cach thuc hién cong doan 2.

Khi d6, s6 cach thuc hién cong viéc 12 my - my cach.

{3 Luu y: Quy tac nhan 4p dung dé tinh s cach thuc hién cong viéc c6 nhiéu cong doan, cic cong
doan néi tiép nhau va nhiing cong doan nay doc 1ap nhau.
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1. QUY TAC CONG VA QUY TAC NHAN \ \

IEY/S REN LUYEN KI NANG GIAI TOAN
o1 (@

Quy tdc cong va so dd hinh cay

=Vidu 1. Ban Huong c6 3 chiéc quan khac mau 1an lugt 1a xdm, den, nau nhat va 4 chiéc 4o so mi
ciing khac mau 1an lugt 12 hong, vang, xanh, tim. Hay vé so d6 hinh céy biéu thi s6 cach chon:

a) 1 chiéc quan; b) 1 chiéc 40 so mi; ¢) 1bd quan do.

=Vidu 2. C6 ba céi hop, hop thi nhit chia 2 qui cau dan nhin A, B; Hop thi hai chia 3 qua cau
dan nhan a, b, ¢; Hop thii ba ¢6 2 qua ciu dan nhéan 1, 2. Tt mbi hop 14y ra ngau nhién mot qua cau.

a) Hay vé so do hinh cay dé thé hién tat ca cac két qua c6 thé xdy ra.
b) C6 bao nhiéu két qué c6 thé xay ra?

=Vidu 3. Trén ban c6 8 cay but chi khc nhau, 6 ciy bit bi khac nhau va 10 cudn tap khéc nhau.
Mot hoc sinh mudn chon mot dd vat duy nhat hodic mot ciy biit chi hodic mot ciy biit bi hodc mot
cudn tap thi s6 cach chon khac nhau bang bao nhiéu?

DTH

Quy tdc nhan

=Vidu 4. Hing ngay giita TP HCM va Ha Ndi c6 4 chuyén mdy bay, 6 chuyén xe Itta va 10 chuyén
xe khéch.

a) Mot ngudi mudbn di tit TP HCM ra Ha Noi thi ¢6 miy cach Iua chon phuong tién?

b) Mot ngusi mubn di du lich tit TP HCM ra Ha Noi thi c6 miy cach lua chon dé khi di va vé bing
hai phuong ti€n khac nhau.

=Vidu5. Trén ké sach c6 5 sach Todn, 6 sich Ly va 7 sach Vin hoc. C6 bao nhiéu céch chon ra 3
quyén sach sao cho 3 quyén dudc chon c6 dii ca ba loai. Dép sb: 210.

=Vidub.
Tung mot con xiic xac ba 1an lién tiép va ghi lai két qua (chang han, 1 —2 —4
néu sd chim xuét hién 1an lugt 12 1, 4 va 2). C6 tt ci bao nhiéu két qua khéc
nhau c6 thé xdy ra?

Diép sb: 216.

=Vidu 7. Tung mot dong xu 5 1an lién tiép va ghi lai két qua (vi du dung ki hiéu SSNSN dé chi két
qua 5 1an tung lan ludt 1a sip, sdp, ngtia, sip, ngira). C6 bao nhiéu két qua khac nhau c6 thé xay ra?
Dip sb: 32.

=Vidu 8. Bién ding ky xe 0 to c6 hai chil cdi ding dau (trong bang 26 chit cai, khong dung cic
chit I va O) va tiép theo 7 chit s6. Chii s6 dau tién khac 0. Hoi s6 6 to dudc ding ky bién xe nhu thé
nhiéu nhét ¢ thé 1a bao nhiéu? Dap sb: 5184.10°
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DT Két hop quy téc cdng va quy téc nhan

=Vidu9. Mot hop chia 10 qua cau mau dé dugc danh s6 i 1 dén 10 va 15 qua cau mau xanh
dugc danh s6 tir 1 dén 15. Chon ngiu nhién 2 qua cau. Hoi ¢6 bao nhiéu cach dé chon dudc hai qua
ciu khac mau va tong clia cic sb trén hai qua cau 1a mot sb 18?7

Dap sb: 75

=Vidu 10. Mot ngudi c6 7 cdi 4o trong d6 ¢6 3 4o tring va 5 cdi ca vat trong d6 ¢6 hai ca vat mau
vang. Hdi ngudi d6 c6 bao nhiéu cach chon 4o - ca vat néu
a) Chon 4o nao cling dudc va ca vat nao cting dugc?

b) Chon 4o tring thi khong chon ca vat mau vang?
Dap sb: a) 35 b) 29.

=Vidu1l. Tucécchiisd 0, 1,2,3,4,5,6,7lap dugc bao nhiéu sb tu nhién 1a s6 chén c6 4 chit s6
khac nhau?
Dap sb: 750

=Vi du 12. Chotap hgp A = {0;1;2;3;4;5;6;7}. Hoi ti tap A co thé 1ap dudc bao nhiéu s6 tu nhién
gdm 5 chit s6 ddi mot khac nhau sao cho mot trong 3 chit sé dau tién phai bang 1.
Dap sb: 2280.

=Vidu 13. Cho tap hop A = {0;1;2;3;4;5}. C6 thé 1ap dugc bao nhiéu s6 tu nhién c6 3 chit s6
khac nhau va 16n hon 350?
Diap sb: 43

IS BAITAPTU LUYEN

16

o Trong ti quan 4o ctia ban An c6 4 chiéc 4o khac nhau va 3 chiéc quan khéac nhau. Héi ban An c6
bao nhiéu cach chon 1 bd quan 4o dé€ mic?
Dép sb: 12.

o Mot ngudi vao ctia hang in, ngudi dé chon thuc don gdbm 1 mén in trong 7 mén, 1 loai qua trang
miéng trong 4 loai qua trang miéng va mot nudc udng trong 5 loai nudc udng. C6 bao nhiéu cich
chon thuc don.

Dap sb: 140.

€@ Mot hop chita cic vien bi khic nhau gdm 6 vién bi do, 9 vién bi xanh va 5 bi vang. Héi ¢6 bao
nhiéu cach chon ra 3 vién bi ¢6 du ca ba mau?
Dap sb: 270

o Mot hoi nghi 3 nuée Pong Duong c6 s6 dai biéu gom: 10 dai biéu Viét Nam; 8 dai biu Cam-
puchia va 6 dai bi€u Lao.

a) Co6 bao nhiéu cach chon mot vi dai bi€u dé doc dién vin khai mac?
b) C6 bao nhiéu cach chon 3 vi dai biéu ctia 3 nudc khac nhau lam thu ky doan?
c¢) C6 bao nhiéu céch chon 2 vi dai biéu ctia 2 nudc khic nhau d€ hop bao?

e Trén gia sach c6 6 cudn sach Ngit Vin khac nhau, 7 cudn sach Todn khic nhau va 8 cubn sich
Tiéng Anh khac nhau. Tir gi4 sach nay,
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1. QUY TAC CONG VA QUY TAC NHAN \ \

a) c6 bao nhiéu cach lay mot cuon sach?
b) c6 bao nhiéu cich 14y ba cudn sach, mdi mén mot cudn?

¢) c6 bao nhiéu cach ldy hai cudn sach tit hai mon khéc nhau?

Xét mang dudng ndi cac tinh A, B, C,
D, E, F, G, trong d6 s viét trén mbi
canh cho biét s6 con dudng nbi hai tinh
nam & hai dau mut cda canh nhu hinh
vé. C6 bao nhiéu cach di tif tinh A dén
tinh G?

C6 bao nhiéu s6 tu nhién c6 3 chit s6 d6i mot khac nhau.
Dép sb: 648.

Cho cic s6 1,2, 5,7, 8. C6 bao nhiéu cach 1ap ra mot sb tu nhién gom 3 chit s6 khac nhau (céac
s6 1ay ra tir 5 s6 trén) sao cho s6 tao thanh

a) 1a mot sb chin; b) khong c6 chii s6 7; ¢) nho hon 278.
Dap sb: a) 24; b) 24; c) 20.
Cho céc chits6 0, 2, 4, 5, 6, 8, 9. Tt cac sb trén

a) c6 thé 1ap dudc bao nhiéu sb tu nhién gom 3 chii s6 khac nhau.

b) c¢6 thé 1ap dudc bao nhiéu s6 tu nhién gdm 4 chit sd khic nhau, trong d6 nhit thiét phai c6
mit chit s6 5.

Dap sb: a) 180;  b) 420.

Cho tap hop A = {0;1;2;3;4;5;6}. Hdi tir tap hop A c6 thé 1ap dudc bao nhiéu sb tu nhién c6 4
chit s6 khac nhau va d6 1a sb chia hét cho 5.
Diap sb: 220.

T cacs6 0, 1,2, 3,4, 5, 6,7 c6 thé 1ap ra dudc bao nhiéu s6 tu nhién gdm 4 chit sd khac nhau va
s6 tao thanh khong chia hét cho 10.
Dap sb: 1260.

Hinh bén mo ta 5 xa trong mot huyén. Hoi c6 bao nhiéu cach ma em c6 thé A

ding 4 mau khdc nhau d€ t6 mau sao cho khong ¢6 hai xa gidp nhau nao

trung mau? D
B|C z

Dap sb: 96.

Ma xac thuc (OTP — One Time Password) do mot ngan hang gtti  [yz 0TP xac thuc giao
vao dién thoai cua khach hang cho moi lan giao dich 1a mot day | 3ich 13 712892 , hidu
6 ki tu tif cac chit s6 tir 0 dén 9. C6 thé tao ra bao nhiéu ma xéic ' '
thuc khéac nhau nhu vay?

luc trong 1 phit

Dap sé: 1000000.
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@ Mot khod t6 hop véi dia quay c6 40 vach s6 (xem hinh bén). Mat ma
ctia khod 12 mot day gdm 3 sd, ki hiéu 12 a — b — ¢, mdi s 1a mot s6
tu nhién tit 0 dén 39. D€ md khod, can quay mit sd ngudc chiéu kim
dong ho cho dén khi diém mbc gip vach sb a 1an thd ba, rdi quay
mit sb theo chiéu ngugc lai cho dén khi diém mbc gip vach sb b lan
thi hai, cudi cing quay mit sd ngugc chiéu kim dong ho cho dén khi
diém mdc gip vach sb ¢ 1an dau tién. Néu a, b, ¢ phai khac nhau doi
mdt, thi ¢ bao nhiéu cich chon mat ma cho khod t& hop trén?

Dép sb: 59280.

@ Ma s6 nhan vién ctia mot cong ty c6 4 ki tu, gdm mot chit
cai dau tién (tt 6 chit cai A, B, C, D, E, F) va tiép theo 1a
3 chit s6 (tlf cdc chit s6 0,1,...,9). Cong ty cé thé tao ra
bao nhiéu ma sd nhan vién theo cach nay? THIE NHAN VIEN
Anh
Dap sb: 6000.
@ Tung dong thi hai con xtic xac khac nhau va ghi lai s6
chim xuét hién trén mdi con xic xic. C6 bao nhiéu két
qua c6 thé xdy ra ma téng sd chdm xuét hién trén hai
mat la boi cua 5?
Dap sb:7.

Y/ BAI TAP TRAC NGHIEM

18

PHAN I. Cau tric nghiém nhiéu phuong an lwa chon. M&i ciu héi hoc sinh chi chon mét
phudng an.

Cau 1. C6 3 cay bt do va 4 cay biit xanh trong mot hop but. Hoi c6 bao nhiéu cich lay ra mot cay
but tu hop but?
A.4. B. 12. C.7. D.3.

CdAu 2. T6 1 ¢6 5 hoc sinh nam, 7 hoc sinh nit. Gido vién chti nhiém chon 2 hoc sinh dé truc nhat. Hoi
c6 bao nhiéu cdch chon 2 hoc sinh cé ¢4 nam 1an ni?

A.35. B.12. C.7. D. 60.

Cdu 3. DE di tit thanh phd A di dén thanh ph6 B c6 4 dudng di, ti thanh ph6 B di dén thanh phd C
¢6 5 duong di. C6 bao nhiéu cich di tir thanh phd A dén thanh phé C biét ring khong c6 dudng nao di
truc tiép tif thanh phd A dén thanh phd C?

A. 144, B. 20. C.9. D.1.
Cdu 4. Ticac sb 1,2,3,4,5,6 1ap dudc bao nhiéu s6 tu nhién gdm 4 chit s6 doi mot khac nhau?
A. 360. B. 15. C. 1296. D.720.
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CdAu 5. Tung mdt con xiic xic cin d6i va dong chét ba 1an lién tiép va ghi lai két qui. Hoi c6 bao
nhiéu két qua khac nhau c6 bao nhiéu két qua c6 thé xay ra?

A.18. B.216. C. 3°. D.6.
Cdu 6. Tucacsb0,1,2,3,4,5,6,7 lap dudc bao nhiéu sb tu nhién 1& c6 3 chit s6 khac nhau?
A. 120. B. 30. C. 144. D. 168.

Cdu 7. Nam muén qua nha Lan d€ ciing Lan t6i trudng. Tit nha Nam t6i nha Lan c6 3 con dudng, tit

nha Lan dén trudng c6 5 con dudng. Héi Nam c6 bao nhiéu cach chon dudng di tit nha dén trudng?
A.8. B. 243. C. 10. D.15.

Cdu 8. Mot ngudi vao cira hang dn, ngudi d6 chon thuc don gdm 1 mén &n trong 5 mén, 1 loai qua

trong 5 loai qua trang miéng va mot nuc udng trong 3 loai nudc ubng. C6 bao nhiéu cach chon thuc

don?

A.25. B. 13. C.75. D. 100.
CdAu 9. Trong mot binh dung 4 vién bi dé va 3 vién bi xanh. LAy ngiu nhién ra 2 vién. C6 bao nhiéu
cach lay dugc 2 vién khac mau?

A.64. B. 12. C.8l. D.7.
Cau 10. Lép 10A c6 37 hoc sinh. Cd gido can chon ra 3 ban d€ bau vao chic 16p trudng, 16p phé va
bi thu. Hoi cd gido c6 bao nhiéu cach chon?

A.7770. B. 46620. C.6. D.5234.
Cau 11. Tir céc chit $6 0,1,2,3,4,5,6,7,8,9 c6 thé 1ap dudc bao nhiéu sb tu nhién c6 3 chit sd doi
khéc nhau va chia hét cho 5?

A. 144, B.504. C. 120. D. 136.
Cau 12. Tir cé4c chit s6 0,1,2,4,5,6,8 c6 thé 1ap dudc bao nhiéu s6 tu nhién chdn gdm bdn chit s6
khéac nhau.

A.252. B. 368. C. 480. D.520.

Cau 13. Trong mdt tuan ban A du dinh mdi ngay di thim modt ngudi ban trong 12 ngudi ban cla
minh. Hoi ban A c6 thé 1ap dudc bao nhiéu ké hoach di thim ban ctia minh (thim mot ban khong qua
mot 1an)?

A. 3991680. B.12. C. 35831808. D. 84.
Cdu 14. Nhan mdi chiéc ghé trong hoi trudng gdm hai phan: phan dau 1a mot chit cdi (trong bang
24 chit cdi tiéng Viét), phan thif hai 12 mot s6 nguyén duong nhd hon 26. Héi ¢6 nhiéu nhit bao nhiéu
chiéc ghé dudc ghi nhin khac nhau?

A.624. B. 48. C. 600. D.26.
Cadu 15. Bién sb xe mdy cuia tinh A (néu khong ké ma s tinh) c6 6 ki tu, trong d6 ki tu & vi tri du tién
1a mot chit cai (trong bang 26 ci tiéng Anh), ki tu & vi tri thii hai 1a mot chit s6 thudc tap {1;2;...;9},
mbi ki tu & bon vi tri tiép theo 1a mot chit s6 thudc tap {0;1;2;...;9} . Hoi néu chi duing mot ma sb tinh
thi tinh A c6 thé 1am dudc nhiéu nhit bao nhiéu bién s6 xe mdy khac nhau?

A. 2340000. B. 234000. C.75. D.2600000.
Cau 16. C6 10 cip vo chong di du tiéc. Tong s6 cach chon mot ngudi dan ong va mot ngudi dan ba
trong bita tiéc phat bi€u y kién sao cho hai ngudi d6 khong 12 vo chong?

A. 100. B.9I. C. 10. D.90.

PHAN II. Cau tric nghiém ding sai. Trong mdi y a), b), c), d) 8 mdi cau, hoc sinh chon
ding hoac sai.
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Cadu 17. Trén mot gid sach c6 5 quyén sach Toan, 4 quyén sach Vat ly va 3 quyén sach Héa hoc (cdc
quyén sach do6i mot khac nhau). Cac ménh dé sau ding hay sai?

a) C6 12 cach lay mot quyén sich tiy ¥ tir gid sach.

b) C6 9 céch 14y hai quyén sach gdm Toan va Vat Iy tir gid sach.

¢) C6 60 cach lay ba quyén sach c6 dii ba mon hoc tir gia sach.

d) C6 48 cach ldy hai quyén sach gdbm hai mon hoc khac nhau tir gid sach.

Cdu 18. Tir cic chit 6 0,1,2,3,4,5,6,7. Cac ménh dé sau ding hay sai?

a) C6 thé 1ap dudc 336 sd c6 ba chit sd khac nhau.

b) C6 thé 1ap dugc 144 s6 1a s6 18 c6 ba chit sb khic nhau.

¢) C6 thé 1ap dugc 84 s6 c6 ba chit s6 khac nhau va chia hét cho 5.
d) C6 thé 1ap dugc 154 s6 c6 ba chit s6 khac nhau va nhd hon 456.

Cadu 19. Hinh anh sau day biéu dién cdc con dudng mdt chiéu nbi cic thanh phd A, B va C.

S——— ¢

Cac ménh dé sau ding hay sai?
a) C6 2 cich di chuyén tif thanh phd A dén thanh phd C ma khong di qua thanh phd B.
b) C6 1 cich di chuyén tif thanh phd A dén thanh phd C ma di qua thanh phd B.
¢) C6 3 cich di chuyén tif thanh phd A dén thanh phd B ma khong di qua thanh phd C.
d) C6 3 cach di chuyén tif thanh phd A dén thanh phd C r6i quay trd vé thanh phd A.

Cau 20. Mot clra hang c¢6 7 bong hoa Ly, 15 bong hoa Hong va 6 bong hoa Lan. Ban Nam mudn mua
1 s6 bong hoa tit ctta hang d6. Cac ménh dé sau diing hay sai?

a) Co 28 cach chon mua 1 bong hoa tif ctia hang.

b) C6 630 cach chon mua mdt bé gdom 3 bong khéc loai tir clia hang.
¢) C6 2766 cach chon mua 2 bong khac loai tif ctra hang.

d) C6 13 cach chon mua 1 bong Hong tif ctfa hang.

PHAN I1l. Cau tric nghiém tra 18i ngin.

Cdu 21. Mot quan cafe can trang tri mot bic tudng vudng dudc chia thanh 4 6 nhu hinh vé sau

—
[\

C6 bao nhiéu cich dé ngudi thd son c6 thé ding 4 mau khéac nhau dé son biic tudng niy sao cho mdi &
vuong dudc t6 mot mau va cac 6 vuong canh nhau khong c6 mau trung nhau?

KQ:
Cdu 22. Tir céc chit s6 0,1,2,3,4,5,6,7,8,9 c6 thé 1ap dudc bao nhiéu s6 tu nhién gdm bén chit s6
doi mot khac nhau va khong vuot qua 20247

KQ:
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Cdu 23. Mot hop chiia 16 qua cau gdom sau qua cau xanh danh s6 tir 1 dén 6, nim qué cau dé danh sb
tir 1 dén 5 va nim qua cau vang danh s6 tir 1 dén 5. Héi c6 bao nhiéu cach 14y ra tit hdp d6 3 qua cau
vira khdc mau viia khéc sb.

KQ:

Cdu 24. Sb s6 chan gdm bdn chit sb doi mot khac nhau dudc lap tir cac s6 0,1,2,4,5,6,8 bang bao
nhiéu?

KQ:

Cau 25. S6 dién thoai cho mdi thué bao ctia nha mang Viettel c6 10 chit sd va c6 cic dau sb 1a
032,033,034,035,036,037,038,039,096,097,098,086. Gia st hién tai, nha mang d6 da cip sb cho
téng s6 38 triéu thué bao. Héi néu khong c6 thém cic dau sé6 méi va khong thu hoi cac dau sb da cap
thi nha mang d6 con c6 thé cung cip bao nhiéu triéu thué bao nita?

KQ:
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LY THUYET CAN NHG
n Hodn vi

Cho tap A gdm n phin tif (n > 1). M&i két qua ctia sy sap xép thii tu n phan ti clia tip hop A dudc goi
12 mot hodn vi clia 7 phan ti do.

e S céc hoan vi ctia n phan tt, ki hiéu 12 P,.
e Cong thic tinhP,=n!=n-(n—1)-(n—2)---3-2-1. (n! doc la n giai thura)
Nhén dang bai todn: "Chon hét phdn tit va di sdp xép"
Xép 4 hoc sinh A, B, C, D vao mot ban dai 4 chd ngéi thi
e Cac hoan vila ABCD, ACDB,...

e S6 hoan vi (hay sb cach xép) 1a Py = 4! = 24 cich.

B3 chinhhop

Cho tip A gém 7 phan tif (n > 1). Két qué ctia viéc 1iy k (1 < k < n) phan ti khac nhau tif n phan ti
clia tp hop A va sap xép chiing theo mdt thit tw nao d6 dudc goi 1a mdt chinh hdp chip k ctia n phan ti
da cho (goi tat 12 mot chinh hop chap k ctia A).

e Sb cac chinh hgp chap k ctia mot tap hgp cé n phan tir, ki hiéu 1a AX.

e V6i quy udc 0! = 1, ta c6 cong thiic tinh A =n-(n—1)-(n—2)---(n—k+1) =

(n—k)!

o Al =n!=P,.

Nhdn dang bai todn: "Chon k phdn tit trong tdp gom n phdn tit va di sdp xép"

16 hop

Cho tap hop A gém n phan tif va s6 nguyén k véi 1 < k < n. Mbi tip con ctia A c6 k phan ti dudc goi
12 mot t6 hop chap k clia n phan tif cia A (goi tat 1a mot t& hop chap k ctia A).

e Sb cic t6 hop chap k ciia mot tap hop c6 n phan ti, ki hidu 1a CK.

e Sb k trong dinh nghia can thda man diéu kién 1 < k < n. Tuy nhién, tap hop khong c6 phan ti
nao 1a tip réng nén ta quy udc goi t& hop chip O clia # phan ti 12 tip rong.

e Cho céc sb nguyén duong n va k v6i 0 < k < n. V6i quy uée 0! = 1, sb cac t& hop chap k cia
mot tip hop c6 n phan tif 1a
ck — —n! — A_ﬁ
"SRR K

Nhdn dang bai todn: "Chon k phdn tik trong tdp gém n phdn tit dé’tao thanh 1 tdp con.
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B3 cac cong thirc co ban vé té hop

® Ck ="k v6i moi nguyén n va k thda 0 < k < n.

@ Clrcz+1 =

Y/  PHAN LOAI VA PHUGNG PHAP GIAI TOAN

Ck + C*=1 v6i moi nguyén n va k théa 1 < k < n.

DT IG' Hodn vi v s6 hodn vi

=Vi du 1. C6 bao nhiéu cach Xép 5hocsinh A,B,C,D,Evao 1 ghé dai sao cho
a) 5 hoc sinh ngoi tuy y. b) C ludn ngdi chinh gita.
¢) A vaE luon ngdi dau ban. d) A va E khong ngdi canh nhau.
Dap sb:a) 120. b)24. ¢)12. d)72.

=Vidu2. Cho tap hop S = {1,2,3,4}. C6 bao nhiéu sb tu nhién c6 4 chit sé phan biét 1iy tir tap
A? Dap sb: 24.

= Vidu 3. Mot nhém hoc sinh gdm 7 hoc sinh nam va 3 hoc sinh nd.

a) C6 bao nhiéu cach xép 10 hoc sinh nay thanh mot hang doc.

b) C6 bao nhiéu cach xép 10 hoc sinh nay thanh hang hoc sao cho 7 hoc sinh nam phai ding canh
nhau.

Dap sb: a) 3628800  b) 120960.

=Vidu4. Cho tp hgp S = {0,1,2,3,4,5,6}. C6 bao nhiéu sb ty nhién c6 7 chit s6 phan biét lay
tir tip A? Dap sb: 4320.

=Vidu 5. Mot chong sach gdm 4 quyén sich Toan khac nhau, 3 quyén sich Vat Ly khdc nhau, 5
quyén sach Héa Hoc khéc nhau. Héi c6 bao nhiéu cach xép cac quyén sach trén thanh mot hang ngang
sao cho

a) Cac quyén sach cung mon thi ditng canh nhau.

b) Céc quyén sich todn difng gan nhau.

Dap sb: a) 103680.  b) 8709120.

DT Ie' Chinh hop va sé chinh hop

=Vidu 6. Mot 8 c6 10 hoc sinh. Héi c6 bao nhiéu cach chon ra 2 hoc sinh tif t6 d6 d€ giit hai chic
vu t6 trudng va td ph6? Dép sb: 90.

=Vidu 7. Cho da gidc déu c6 10 dinh. Tim sb véc-to khic véc-to-khong c6 diém dau va diém cudi
la cac dinh cda da giac. Dap sb: 90.

=Vidu8. Cho tap X = {1;2;3;4:5;6}. C6 bao nhiéu sb tu nhién c6 ba chit s6 d6i mot khac nhau
dudc tao thanh tu tap X ? Dap sb: 120.
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=Vi du9. Tu cac sd 1,2,3,4,5,7. Tu cac s6 trén cé thé lap dudc bao nhiéu s6 tu nhién c6 4 chit
s6 khac nhau va chia hét cho 5? Dép sb: 60.

DTH

16 hop va sb t6 hop

=Vidu 10. Mot t& cong nhan ¢6 12 ngudi. Can chon 3 ngudi d€ di 1am cting mot nhiém vu, hdi c6
bao nhiéu cach chon? Dap sb: 220

=Vidu 11. Gidi bong da AFF-CUP 2018 c6 tat ca 10 doi bong tham gia, chia déu 1am hai bang A
va B. O vong d4u bang, mbi doi bong thi diu véi mdi doi bong ciing bang 1 tran. Hoi tai vong bang
cac doi thi diu téng cong bao nhiéu tran? Dép sb: 20

=Vidul2. C6 20 bong hoa trong d6 c6 8 bong dd, 7 bong vang, 5 bong tring. Chon
ngau nhién 4 bong dé tao thanh modt bé. C6 bao nhién cich chon dé bé hoa c¢6 cd 3 mau?
Dap sb: 2380

=Vidu 13. Mot doi xay dung gom 3 ky su, 7 cong nhan. C6 bao nhiéu cach 13p tit d6 mot 8
cong tic 5 ngudi gobm 1 k¥ su 1am t3 trudng, 1 cong nhan lam t6 phé va 3 cong nhan 1am t3 vién?
Dap sb: 420

=Vidu 14. Td mot tap gébm 10 cau hdi, trong d6 c6 4 cau ly thuyét va 6 cAu bai tap, ngudi

ta cdu tao thanh cac dé thi. Biét ring trong mot dé thi phdi gdm 3 cdu héi trong d6 cé

it nhat 1 cau Iy thuyét va 1 cau hdi bai tip. Hoi c6é thé tao dudc bao nhiéu dé nhu trén?
Dap sb: 96

EVidl_l 15. Tt cac s6 1, 2, 3, 4, 5, 6 c6 thé lap ra dudc bao nhiéu s6 tu nhién g6m
4 chit s6 khiac nhau sao cho s6 can 1ap c6 ding 2 chii s6 chin va 2 chit s6 18?
Dap sb: 216

=Vidu 16. Thay gido Duong c¢6 30 cau hoi khac nhau gom 5 cau kho, 10 cau trung binh va

15 cau dé. Tur 30 cAu héi d6 c6 thé 1ap dudc bao nhiéu dé kiém tra, mdi d& gdm 5 ciu hdi khac

nhau, sao cho trong mdi dé nhét thiét phai c6 di 3 loai cAu hdi va s6 cau dé khong it hon 2.
Dap sb: 56875.

IS BAITAPTU LUYEN

24

o Mot hop dung 5 vién bi mau xanh, 7 vién bi mau vang. C6 bao nhiéu cach lay ra 6 vién bi bat
ky? Dép sb: 924.

2 X .2 ~ N . A . L, 2R X
o Trong mat phang cho tap hgp géom 6 diém phan biét. Coé bao nhi€u véc-to khac 0 c6 di€ém dau
va diém cubi trong tip hop nay? Dap sb: 30.

Mot cau lac bd c¢6 25 thanh vién. Tim sd cach chon mdt ban quan 1i gdm 1 chd tich, 1 phé cha
tich va 1 thu ky.
Dap sb: 13800

C6 10 cuon sach khac nhau va 7 cay but may khac nhau. Can chon ra 3 cuon sach va 3 cay buit
mdy d€ lam qua ting cho 3 hoc sinh, mdi em 1 cudn sach va 1 cay but mdy. Hoi ¢6 miy cdch

chon? Dép s6: 151200.

Mot td ¢6 5 hoc sinh nam va 5 hoc sinh nd.

a) C6 bao nhiéu cach xép 10 hoc sinh d6 thanh mét hang doc.
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b) C6 bao nhiéu cach xép 10 hoc sinh d6 thanh mdt hang doc sao cho cic hoc sinh cling gidi
tinh khong diing ké nhau.

Dap sb: a) 3628800 b) 28800

@ i cic chits 1,2,3,4,5,6,7,8,9 ¢6 thé 1ap dudc bao nhiéu sb t nhién gdm 5 chit 6 khic nhau?
Dap sb: 15120.

€) Cho tap hop S = {0,1,2,3,4,5,6}. C6 bao nhiéu sb tur nhién ¢6 7 chif s6 phan biét 4y tir tap A
va 3 chit s6 1,2,3 ludn ding canh nhau?
Dap sb: 576.

© Chotap A ={1;2;3;4;5:67:8;9}.
a) T tip A c6 thé 1ap dudc bao nhiéu sd c6 6 chit sé khac nhau va mdi s6 chiia chit s6 5?
b) Trong céc s6 trén, c6 bao nhiéu s6 khong chia hét cho 5?
Dap sb: a) 40320 s6  b) 33600 sb.
o C6 100 nguoi mua 100 vé sb, c6 4 giai (nhét, nhi, ba, tu).
a) C6 bao nhiéu két qua néu ngudi git vé sb 47 dat gidi nhat?
b) C6 bao nhiéu két qua biét rang ngudi giit vé s6 47 tring 1 trong 4 giai

Dap sb: a) 941094  b) 3764376.

S/

Mot t6 gdm 8 hoc sinh nam va 6 hoc sinh nit. Can 1iy mdt nhém 5 ngudi trong d6 c6 2 hoc sinh
nt. Hoi ¢6 bao nhiéu cach chon? Dap sb: 840.

Mot tS sinh vién c¢6 20 em, trong d6 c¢6 8 em chi biét tiéng Anh, 7 em chi biét tiéng Phap &

5 em chi biét tiéng Diic. Can 14p mot nhom di thuc té gdm 3 em biét tiéng Anh, 4 em biét

tiéng Phap, 2 em biét tiéng Piic. Hoi c6 bao nhiéu cich 1ap nhém di thuc té tir t8 sinh vién d6?
Dap sb: 19600.

©

Trén mot mit phang c6 10 duong thang song song cat 9 dudng thang song song khac. Hoi c6
bao nhiéu hinh binh hanh dudc tao thanh? Dap
sb: 1620.

Trong mot 16p hoc ¢6 20 hoc sinh, trong d6 c¢6 2 can bo 16p. Hoi c6 bao nhiéu cach ct 3
hoc sinh di du Pai hoi Poan trudng sao cho trong 3 hoc sinh dé c6 it nhit mot can bd 16p.
Dép sb: 324.

Trong mot 16p hoc ¢6 50 hoc sinh, trong d6 ¢6 4 cip anh em sinh doi. Can chon mét nhém 3 hoc
sinh tham gia doi dién viin nghé cla trudng sao cho trong nhém khong c6 cdp anh em sinh doi
nao. Héi ¢ bao nhiéu cach chon? Diép s6: 19408.

Cho hai dudng thing d; va d, song song v6i nhau. Trén d; c¢6 10 diém phan biét, trén d» c6 n
diém phan biét (n > 2). Biét rang c6 1725 tam gidc c6 cic dinh 1 ba trong s cac diém thudc d;
va dp ndi trén. Tim n. Dap sb: n=15.

Tit cac chif s6 1,2,3,4 c6 thé 1ap dudc bao nhiéu s6 c6 6 chit sd, trong d6 chit s6 1 xuét hién 3
1an, cdc chit s6 con lai xuét hién ding mot 1an. Dip sb: 120.

® 6 6 6 6 6

Tit cac chit s6 0,1,2,3,4 c6 thé 1ap dudc bao nhiéu sb gdm 7 chii s, trong d6 chit s6 2 c6 mit 3
14n, céc chit s6 con lai c6 mit ding mot 1an. Dap sb: 1440.

Nguy&n Thanh Nhan — 0839.2199.39 25



WA chuongs. pAISOTO HOP

@ Ban Viét chon mat khdu cho Email ctia minh gom 8 ki tu d6i mot khac nhau, trong d6 c¢6 3 ki tu
dau tién 12 3 chif c4i trong bang gdm 26 chit in thudng va 5 ki tu tiép theo 1a chit sb. Ban Viét c6
bao nhiéu cich tao ra mat khau?

Dap sb: 471744000.

@ MObi mdy tinh tham gia vao mang phai c6 mot dia chi duy nhét, goi la dia chi IP, nham dinh danh
may tinh d6 trén Internet. Xét tip hop A gom céic dia chi IP c6 dang 192.168.abc.deg, trong d6
a, b, ¢ 1a cac chit s6 phan biét dugc chon ra tu cac chu $60,1,2,3,4cond, e, g la cac chu %)
phén biét dugc chon ra tif cac chi s 5, 6, 7, 8, 9. Hoi tap hop A c6 bao nhiéu phan tii?

Dap sb: 3600.
Y/ BAITAP TRAC NGHIEM

PHAN I. Cau tric nghiém nhiéu phuong an lwa chon. Mbi ciu héi hoc sinh chi chon mét
phudng an.

Cau 1. Cho 10 diém, khong c6 3 diém nao thang hang. Hdi c6 bao nhiéu dudng thang khac nhau tao
bdi 2 trong 10 diém ndi trén?

A. Mot sb khac. B. 90. C. 45. D.20.
Cdu 2. C6 bao nhiéu cach mac ndi tiép 4 bong den dudc chon tit 6 bong den khac nhau?

A. 15. B. 17280. C. 360. D.24.

Cau 3. Trong mot 16p hoc ¢6 20 ban hoc sinh, hdi cé bao nhiéu cach chon ra mot ban dé 1am 16p
truéng va mdt ban khac 1am 16p ph6?

A. AL B. A, C.20% D.C3,.
Cdu 4. C6 bao nhiéu cach xép khac nhau cho 5 ngudi ngdi vao mot ban dai?
A.S. B.25. C. 20. D. 120.
Cdu 5. (THPTQG 2021 —Ma dé 101) Véi n 1a s6 nguyén duong bat ki, n > 4, cong thiic nao duéi day
dung?
—4)! ! ! !
A.A;g:(”nf)'. B.Afn:(ni'4)!. C.Aﬁ,:m. D.A;:<nf'4)!.

Cdu 6. Trong mdt da gidc 16i n canh, sd dudng chéo ciia da gidc 1a
A.CZ. B.AZ C.A’—n. D.C2 —n.

Cdu 7. Mot 16p c¢6 15 hoc sinh nam va 20 hoc sinh ntt. C6 bao nhiéu cach chon 5 ban hoc sinh sao
cho trong d6 c6 dung 3 hoc sinh nti?

A. 110790. B. 110970. C. 119700. D. 117900.

Cdu 8. C6 bao nhiéu cach chon ra 5 ciu thi tif 11 cau tha d€ thuc hién qui d4 luan Ivu 11 m theo thi
tu tf qua thd nhit dén qua thi 5 ?

A A3, B.C3,. C.Aj, -5 D.C3,.

CaAu 9. Nhan dip 1€ so két hoc ki 1, d€ thudng cho 3 hoc sinh c6 thanh tich t&t nhit 16p, c6 An da mua
10 cudn sach khac nhau va chon ra 3 cudn dé phat thudng cho 3 hoc sinh d6 méi hoc sinh nhan 1 cuén.
Hoi c¢6 An c6 bao nhiéu cach phat thudng.

A.C3,. B. A}, C.10%. D.3-C3,.
Cau 10. T c4c s6 tu nhién 1, 2, 3, 4 ¢6 thé 1ap dudc bao nhiéu sb tu nhién c6 4 chit s6 khac nhau?
A.42. B. 4% C.1. D.24.
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Cdu 11. Cho tap A = {0;1;2;3:4;5:6;7;8;9}. C6 bao nhiéu s6 tu nhién gdm 5 chit sé6 khac nhau
dudc tao tu tap A?

A. A%y B.9-Cg. C.9-AS. D.Cj,.
Cau 12. C6 bao nhiéu cach chia hét 4 dd vat khac nhau cho 3 ngudi, biét ring mdi ngudi nhan dugc
it nhat 1 do vat?

A.72. B. 18. C.12. D. 36.
Cau 13. Cho hai dudng thang song song d; va do. Trén d; 14y 17 diém phan biét, trén d; 1ay 20 diém
phan biét. Tinh sb tam gidc ma c6 céac dinh dugc chon tir 37 diém nay.

A. 5960. B. 5690. C. 5590. D.5950.

Cau 14. C6 3 ban nam va 3 ban nit dudc xép vao mot ghé dai c¢6 6 vi tri. Hoi ¢6 bao nhiéu cich xép
sao cho nam va nif ngdi xen ké 1an nhau?

A.48. B.72. C.24. D. 36.
Cdu 15. Trong hinh vé bén ¢6 bao nhiéu hinh tam giac? /[N
A. 60. B. 20. C.70. D. 30.

N\
|
|

Cau 16. Sip xép nim ban hoc sinh An, Binh, Chi, Diing, Lé vao mot chiéc ghé dai c6 5 chd ngdi. S6
cach sap xép sao cho ban Chi luén ngdi chinh giita 1a

A. 16. B. 120. C. 60. D.24.
Cau 17. Tim gia tri n € N thda man CZig = 5A,31+6.
A.n=14. B.n=15. C.n=17. D.n=6.
Cadu 18. Cho tap hop A c6 7 phan tir. Hoi tip A c6 bao nhiéu tip con c¢6 nhiéu hon mot phan tG?
A.27 8. B.25. C.27. D.27 7.
Cau 19. C6 bao nhiéu s6 chin c6 4 chit sd va céc chit s6 phan biét?
A.2250. B. 2520. C. 2560. D.2296.

Cdu 20. Mot b6 hoa c6 14 bong hoa gdom 3 bong mau hong, 5 bong mau xanh, con lai 1a mau vang.
Hoi ¢6 bao nhiéu cach chon 7 bdng hoa, trong d6 phai cé du 3 mau?

A.3058. B. 129. C. 3060. D.3432.
Cau 21. Tir cac chit s6 1,2,3,5,6,8,9 1ap dudc bao nhiéu s6 tu nhién 5 chit s6 phan biét va chia hét
cho 3?

A.720. B. 480. C. 2520. D.360.

Cdu 22. C6 tit ca bao nhiéu s6 tu nhién c6 4 chit s6 khic nhau va khac 0 ma trong mdi sd luon c6
mit hai chit s6 chin va hai chi s6 18?

A.41C3C2. B.3!C3CE. C.3!C3C2. D.4!C}CL.

Cdu 23. Thay gido Duong c¢6 30 cu hdi khac nhau gdm 5 cau kho, 10 cau trung binh va 15 ciu dé.
Tir 30 cau héi d6 c6 thé 1ap dugc bao nhiéu dé kiém tra, mbi d& gdm 5 cau hoi khac nhau, sao cho trong
moi dé nhét thiét phai c6 di 3 loai cau héi va s6 cau dé khong it hon 2.

A.56875. B. 42802. C.41811. D.32023.
Cdu 24. Bién sb xe mdy tinh K gdm 2 dong:
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e Dong thif nhit 12 68XY, trong d6 X 12 mot trong 24 chit cdi, ¥ 1a mot trong 10 chit sb.

e Dong thit hai 12 abc.de, trong d6 a, b, c,d, e 1a chit sb.

Bién s6 xe dudc cho 1a “dep” khi dong thi 2 c6 tdng cac sb 12 s6 c6 chit sb tin cung bing 7 va c6 diing
4 chit s6 gibng nhau. Hoi ¢6 bao nhiéu cach chon 2 bién sb trong sb céc bién s6 “dep” dé€ dem ban diu
gia?

A. 143988000. B. 4663440. C. 12000. D.71994000.
Cdu 25. Cho hai diy ghé, mbi diy gom 4 ghé va dugc dit ddi dién nhau

Day1]1]2]34
Day2|1|2[3 4

Xép 4 ban nam va 4 ban nit vao hai day ghé trén. Hai ngudi dudc goi 1a ngdi dbi dién véi nhau néu ngodi
& hai day va c6 cling sb ghé. C6 bao nhiéu cach xép dé€ mdi ban nam ngdi ddi dién v6i mot ban nir?

A. 414124, B.4!4!. C.4!2. D. 41412

PHAN Il. Cau tric nghiém ding sai. Trong mdi y a), b), c), d) 8 mdi cau, hoc sinh chon
dang hoac sai.

Cdu 26. Mot hop dung 5 vién bi trang, 3 vién bi xanh.

a) S6 cach chonra 1 vién bila 8. b) Sé cach chon ra 2 vién bi khac mau 1a 8.
¢) S6 cach chon ra 2 vién bi cing mau 1a 13. d) S6 cach chon ra 3 bi c6 dii 2 mau 1a 45.

Cau 27. Mot t6 hoc sinh gdm 4 nam va 3 ni.

a) S6 cach xép t6 hoc sinh nay theo 1 hang doc 1a 7!.

b) S6 cach xép t& hoc sinh nay theo 1 hang doc sao cho nam nit xen ké nhau 12 4!-3!-2.

¢) S cach xép t& hoc sinh nay theo 1 hang doc sao cho cic hoc sinh nit diing ké nhau 1a 3!-5!.
d) S6 cach chon ra 3 hoc sinh dé truc 16p sao cho phai c6 it nhét 1 nam 1a 31.

Cdu 28. Trong mot hdp banh cé 6 loai banh nhén thit va 4 loai banh nhan diu xanh.

a) C6 480cach chon ra 3 loai banh nhan thit va 3 loai banh nhan dau xanh.

b) C6 5 cach chon ra 5 loai banh sao cho khong c6 loai banh nhan dau xanh nao ca.

¢) C6 96 cach chon ra 3 loai banh gdm c6 ca nhan thit va nhan dau xanh.

d) C6 120 céch chon ra 6 loai banh sao cho s loai banh nhén thit nhiéu hon loai banh nhin dau
xanh.

CdAu 29. Trén gia sach c6 10 quyén sach Toan khac nhau, 8 quyén tiéng Anh khéc nhau va 6 quyén
sach Ly khéac nhau.

a) C6 3 cach chon ra 3 quyén sach mdi loai mot quyén.

b) C6 10920 cach chon ra 5 sao cho c6 3 quyén sach Todn.

¢) C6 5040 cach chon ra 4 quyén sao cho c6 du cé ba loai.

d) C6 12000 cach chon ra 5 sao cho c6 nhiéu nhét 1 quyén sach Toan.

PHAN Ill. Cau tric nghiém tra 15i ngan.

Cadu 30. Tinh s6 cach sap xép 4 ban hoc sinh vao 4 ghé xép thanh mot hang ngang.
KQ:

Cdu 31. Cho da gidc déu n dinh va n > 3. Tim n biét rang da giac da cho c6 135 dudng chéo.
KQ:
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Cdu 32. C6 bao nhiéu s6 tu nhién gdm 7 chit s6 khac nhau ddi mot, trong d6 chit sb 2 diing lién gitta
hai chit s 1 va 3?

KQ:

Cau 33. Mot hop dung 11 tim thé dugc danh tir 1 dén 11. Hdi c6 bao nhiéu céch 1y ra 6 thé dé tdng
s6 ghi trén 6 thé d6 1a mot s6 18?

KQ:

Cdu 34. C67 qua ciu xanh danh s6 tir 1 dén 7, 6 qua cau do danh sé tir 1 dén 6, 5 qua cau trang danh
s6 tir 1 dén 5, 4 qua cau den danh s tir 1 dén 4. Hoi c6 bao nhiéu cach 14y ra 4 qua cau viia khac mau,
vita khéc s6?

KQ:

Cdu 35. Poi thanh nién xung kich clia mot trudng phd thong c6 12 hoc sinh, gdbm 5 hoc sinh 16p A,
4 hoc sinh 16p B va 3 hoc sinh 16p C. Can chon 4 hoc sinh di 1am nhiém vu, sao cho 4 hoc sinh nay
thudc khong qua 2 trong 3 16p trén. Hoi ¢6 bao nhiéu cach chon nhu vay?

KQ:
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§3. NHITHUC NIU - TON

Y/ LY THUYET CAN NHO
@ Nhithirc Niu-ton

® Nhic lai cac hiang dang thiic
® (a+b)*=a>+2ab+b% ® (a—b)?=a*—2ab+b>.
® (a+b)? =a®+3a’b+3ab?+b>. ® (a—b)? =a>—3a’b+3ab®> —b>.
@ Cong thic nhi thic Niu - ton
(a+b)"=Cl%"+Cla" o+ ... 4 C' Lap" L 4 Cp"

n

CarFpk.

k=0
e V6ia=b=1,tac6 CO+Cl4...4Cr-14Cr=2"
e Via=1;b=—1,taco Cg_C’11_|_...+(_1)kcﬁ+.',_’_(_1)ncg:O'
B chay
Trong biéu thiic & vé& phai ctia khai trién (a +5b)" thi

e Sbcachang tilan+1;

o Céc hang i ¢6 s6 mil ctia a gidm dan tif n dén 0; s6 mil cta b ting dan tir 0 dén n, nhung téng
cdc s6 mii ctia @ va b trong mdi hang ti ludn bang n (quy wéc a® = b° = 1);

o Céc hé so clia mdi cdp hang tit cach déu hai hang tit dau va cudi déu bang nhau.

Y PHAN LOAI VA PHUONG PHAP GIAI TOAN

DT Iel Khai trién nhi thirc Newton.

Ap dung cong thiic nhi thitc Newton dé khai trién cac biéu thic.

=Vidu 1. Khai trién cdc nhij thic sau

a) (x+2)* b) (x—2)° o) (2x—1)°
d) (x+2y)° ) ( 2—%)5 ) (2+§)6
2) (x+§)7 h) x2(1 —2x)° ) (%—2}6)6
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DT Iel Tim hé sb (sé hang) clia x* trong khai trién P(x)

® Céch 1: Khai trién P(x), tif d6 tra 15i hé sb (sb hang) chia x*.
n
@ Céch 2: Si dung khai trién tdng quét (a+b)" = ) Cha"*b".
k=0
e S hang tong quat trong khai trién trén 1a Cka" b, véi k = 0,1,2,--- ,n.
e Thu gon phan hé s6 va phan bién trong cong thic viia 1ap.

e Dong nhit lily thira ctia bién véi yéu cau dé. Tu day, suy ra két qua.

N R A 9 A 2, . .« 2 . 2, . 9 1 18
Bai mau: Tim hé sb ctia s6 hang chiia x!? trong khai trién nhi thifc Niuton ctia (x — —2)
X

Loi giai:

e S hang tong quat ctia khai trién trén 1a
1 k
Chox!8k (——) = Chg (—1)* X" voi ke Nva0 <k <18.
X

e S6 hang chiia x!? tuong ng v6i 18 —3k = 12 < k= 2.

e Viy hé s6 ciia s hang chita x'2 trong khai trién 1a (—1)* €2, = 153.

R A A . 2 10
=Vidu 2. Tim hé so cia x13 trong khai trién (3x2 . 2x) .

=Vidu 3. Tim s6 hang chita x* trong céc khai trién (x* + 2xy)21.

= ) , 1\°

=Vidu4. Tim so hang khong chita x trong khai trién (2x — —2) , V6i x # 0.
X

=Vidu5. Tim hé s6 x° trong khai trién P(x) = x(1 — 2x)> 4+ x?(1 +3x)'? thanh da thc.

=Vidu6. Tim hé s6 ctia x'? trong khai trién (x*>+1)", biét tSng tat ca cdc h¢ sb trong khai trién
d6 bang 1024.

=Vidu 7. Khai trién (1 —2x)" = aq +aix+ax®+ -+ aux™. Tim as biét ag+a; +a, = 71.

=Vidu 8. Tim hé s6 cda s6 hang chita x* trong khai trién (1 +x+ 3x%)1°.

Y/ BAITAP TU LUYEN
0 Khai trién cdc biéu thic sau
a) (x+y)°. b) (2x—3)*.
o Tim hé s6 ctia s6 hang chita x° trong khai trién nhi thic (1 —3x)!!.
e Tim hé s6 ctia s6 hang chia x8y? trong khai trién nhi thic (2x — 3y)!7.

o Tim hé s6 ctia s6 hang chita x'6 trong khai trién nhi thiic (x> — 2x)!°,
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) . 72!
Tim sO hang khong chuta x trong khai trién (x — —2) , VOi x # 0.
x
o Tim hé s6 x° trong khai trién P(x) = x(2x — 1)% 4+ (3x — 1)® thanh da thic.
. 12 2 L
o Trong khai trién (\‘73 +3 ) ¢0 bao nhiéu so hang htu ty?

. . 2\" . o
0 Tim sO hang khong chura x trong khai trién (x2 + —) (voi x khac 0) biet
X

el =179

Y/ BAl TAP TRAC NGHIEM

32

PHAN I. Cau tric nghiém nhiéu phuong an lua chon. M&i cau héi hoc sinh chi chon mét
phudng an.

Cau 1. Khai trién nhi thic (2)(2 + 3) ' 6 bao nhiéu sb hang?

A.17. B.5'6. C. 16. D. 15.
Cau 2. Trong khai trién nhi thiic (a +2)"+ 6 tit ca 17 sb hang. Khi d6 gid tri n bing
A.12. B.11. C. 10. D.17.
Cau 3. Pathiic P(x) = 32x° —80x* 4 80x> — 40x? 4 10x — 1 1a khai trién ctia nhj thiic nao dudi day?
A. (1+2x)°. B. (x—1)°. C.(2x—1)°. D. (1—2x)°.
CAu 4. Tim s6 hang chia x*y? trong khai trién (x4 2y)® thanh da thic
A.20x3y3. B. 160x3y°. C. 120x3y°. D.8x%y3.
Cau 5. Hé sb clia s6 hang chiia x* trong khai trién thanh da thiic cta biéu thic (1 —x)'0 1a
A. —30. B. 120. C. —120. D. 30.
Cau 6. Tinh t8ng S tit ca cac hé sb trong khai trién (3x —4)"".
A.S=1. B.S=0. C.S=-1. D.S =8192.
Cau 7. Tinh téng tit ca cac hé s6 trong khai trién (2x — 1) thanh da thic.
A.315. B.215. C.—1. D. 1.
CdAu 8. Xétkhai trién (3x+2)'0 = ajox!® +agx’ +---ajx+ap. Tinh tdng S = a0 +ag - - - +a; +ay.
A.§=210 B.S=5'. C.5=310. D.S=6'.
CAu 9. Tdng cic hé sb trong khai trién (3x — 1)" = ag + a1x + axx® + - - - + a,x" 12 2!, Tim a.
A. —336798. B. 336798. C. —112266. D.112266.
Cau 10. Biét hé s6 x? trong khai trién ctia (1 —3x)" 12 90. Tim n.
A.n=>5. B.n=8. C.n=6. D.n=7.

Cau 11. Gia sit trong khai trién (1 +ax)(1 —3x)° v6i o € R thi hé s6 ctia s6 hang chita x° 14 405. Gia
tri clia a bang

A.9. B.6. C.7. D. 14.
Céu 12. Tim hé s6 ctia x'? trong khai trién (2x — x?) 0
A.C3,. B. —Cj,28. C.C§,. D.C3,28.
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N s e 1)’
Cdu 13. Tim s6 hang chiia x> trong khai trién <x+ 2—) .
X

1 3.3 3.3 1 3.3 3.3
A- —gch . B- ng . C- §C9x . D-_C9x .

. . . 1\’
Cau 14. Tim s6 hang chita x>y trong khai trién <xy - —) :
y
A.4x3y. B. 5xy. C. 3x%y. D. 10x%y.
) 1Y’
Cadu 15. S6 hang khong chia x trong khai trién (Sx — 3—2> ,Véix#01la
X

A. 84. B.-27. C. —2268. D.2268.
Cau 16. Biét tdng tit ca cdc hé s clia khai trién (x> + 1)" bang 1024. Tim hé s6 cla x'2.
A.210x%. B. 210. C. 240. D. 120.

Cau 17. Cho khai trién (1 + ax)(1 —3x)° véi a € R. Biét rang hé s6 clia x> trong khai trién trén la
405. Tinh a.

A. 14. B.6. C.o. D.7.
Cau 18. Vdi n 1a s6 nguyén duong thda man C} +C2 = 55, s6 hang khong chifa x trong khai trién ctia
2\" .
2, 3 Y
thic (x + ;) bang
A. 322560. B. 3360. C. 80640. D. 13340.
Cau 19. Véi n1a s6 tu nhién théa man CZ;? +nA2 = 454, hé s6 ctia s6 hang chida x* trong khai trién
2 SN
nhi thiic Newton <— — x3> bang
x
A.1792. B. 786. C. 1962. D.—-1792.
~ PN . . \" .
Cau 20. Biét ring hé sb ctia X"~ trong khai trién (x - Z) bang 31. Tim n.

A.n=32. B.n = 30. C.n=23l. D.n =33.

PHAN II. Cau tric nghiém ding sai. Trong mdi y a), b), c), d) 8 mdi cau, hoc sinh chon
ding hoac sai.

; 1) . .
Cadu 21. Cho (1 — Ex) = ag + ai1x + arx® + azx> + asx* + asx>. Xét tinh ding sai cia cac khang

dinh sau:
5 1
= —. b = T 5A"
a) as > . ) as n 1
¢) Hé s6 16n nhit trong tat ca hé s 1a > d) Tong ag+a +ar +az +as +as = T3

Cau 22. Cho khai trién (1 +2x)" = ag +a;x+axx* + - - - +a,x" (v6i n 1a s6 nguyén duong) thda man
ap+8a; = 2ay + 1. Xét tinh dung sai cla cac khazlng dinh sau:

a) ap=1. b) n=>5.
¢) Heé sb cta x° trong khai trién 1a 32. d) Hé s6 16n nhét trong khai trién 12 40.
Cau 23. Trong khai trién nhi thiic Niu-ton cia (xy +2)°. Xét tinh diing sai clia cac khing dinh sau:

a) Biéu thic trién khai c6 5 s hang.
b) Sb hang thit 3 1a 40x3y°.
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¢) S6 hang chita x?y? trong khai trién 1a 80.
d) Téng hé sb cuia cac s6 hang trong khai trién 1a 243.

34

Chuong 8. PAISO TO HOP

Cau 24. Khai trién (x+2y)3 4 (2x —y)3. Xét tinh duing sai clia cac khang dinh sau:

a) Hé sb ctia ctia x> 12 9.

b) Hé sb ctia ctia y3 1a 7.

¢) Hé sb ctia x?y 12 6.

d) Tong cac hé s ctia s6 hang ma liy thita ctia x 16n hon liy thita ctia y bang —3.

PHAN Ill. Cau tric nghiém tra 16i ngan.

Cau 25. Trong khai trién (3x4-2)3 thi hé s6 cta x> 1a

KQ:

Cau 26.

Trong khai trién (1 — 2x)° ¢6 tdng céc hé s6 1a

KQ:

Cdu 27. Trén quay c6 5 td vé s6 khac nhau. Mot khach hang c6 bao nhiéu lua chon mua mot sb vé
trong cac vé x6 s6 d6 (tinh ca khong mua vé nao)?

KQ:

Cadu 28.

Cho

biét

hé s6 ctia x* trong khai trién (1 +2x)" bing 180. Viy sb tu nhién n bang bao nhiéu?

KQ:

Cadu 29.

Tinh t6ng S = CJ — 3C} +9C3 —27C3 +81C3.

KQ:

Cau 30. Ong A c6 500 triéu dong va dng B c6 600 triéu dong giii hai ngan hang khac nhau vdi 1ai
suét 1an lugt 12 6%/nim va 4%/nim. Vé6i giai thiét sau mdi thang ngudi dé khong riit tién thi sd tién 1ai
dudc nhap vao sb tién ban dau. Pay dudc goi 13 hinh thiic 1i kép. Biét sb tién ca von 1an 13i P, sau n
thang dudc tinh bdi cong thiic P, = Py (1 + r)" trong d6 Py 1a s6 tién giii lic dau va r 12 13i suét ciia mot
thang. Dung hai s6 hang dau tién trong khai trién ctia nhi thic Niu - ton, udc lugng dén nim bao nhiéu
thi s6 tién ctia hai 6ng thu dugc la bang nhau va mdi ngudi nhan dudc bao nhiéu tién?

KQ:
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PHUONG PHAP TOA DO TRONG
MAT PHANG
§1. TOA PO CUA VECTO

TOM TAT LY THUYET

n Truc toa dd

¥ Truc toa do la dudng thang trén dé xdc dinh mot diém gbc 1a 0 M
O va mot vec t6 don vi €, ki hiéu (0, €). > >
3 Xét didm M trén truc (0, ), ta ludn c6 OM = ke Khi d6 k
la toa d0 cta M trén truc da cho.
a Hé truc toa dd
He truc toa do bao gom 2 truc vudng géc nhau (hinh vé), ki hiéu (O, 7, 7) y
hay Oxy.
e Ola géc toa do; Ox la truc hoanh; Oy la truc tung; .
o J
o ]1acacvectdddnv1va|z|—|]|—1 )
= x
Toa dé cla vecto
3 Dmh nghia: V6i mdi vectd u tren mat phang Oxy, c6 duy nhét ciip
sO (xo o) sao cho @ = x 7 + 0 ] Tandi @ ¢ toa dd 1a (xp;yo) va y
viét U = (x;y0) hodc @ (xp;y0).
{3 Cha y: e ‘
o Toa do hai vectd don vi la 7 = (150), J = (0;1). J A
0] I
/ Il
X=X - X0 X
o U(xy)=V(I;y) & { - !
y=y
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2 - -~ 2 Py 2 2
u Biéu thirc toa do cua cdc phép todn vecto

Cho hai vectd @ = (aj;az) va b = (b1;bs). Khi d6

E’+F:(a1+b1;a2+b2). —Z):(Cn—b];az—bz).

@ ® 7
® k@ = (kay;kas), v6i k lamothingsé. @ @- b =ajb +abs

B Toa dd diém

o Xét di€ém M trén truc (O, 7, 7), ta ludn c6 OM = x07+y07. Khi y

d6 (xo,y0) la toa do cia M trén hé truc da cho. M
YO [----------5
,. 1
0 l
7 X0 X

e Cho ba di€m A (x4;ya), B (xg;y8) va C (xc;yc). Khi d6

® AB = (xp—Xxa3YB—YaA)

® Khoang cich giita hai diém A, B1a AB = \/ (x5 — x4)* + (v5 — ya)*-

® Trung diém I cia AB: xy = AT yayy = 24 eryB
® G 1a trong tam tam gide ABC: xg = T2 oy = 2 TILIC

® ABC la ba dinh cua tam gidc < AB khong cung phuong véi AC

Y/ REN LUYEN KI NANG GIAI TOAN

DT Iol Biéu thirc toa d6 clia céc phép todn vec to

=Vidul. Cho @ = (2:1), b = (3:4), € = (7;2).

N —
a) Tim toa do clia vecto & =2d —3 b.

N
C.

N
b) Tim toa dd ctia vecto X saocho X +d = b —

=Vidu2. Cho @ = (-2;0), b = (3;4), € = (7;2). Tinh toa do vecto

!

a) =20 —4b+C. b) V=—-a+--b—~ 2.

W =
N =
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DT '9' Phén tich vecto theo hai vecto khéng ciing phuong

Gia sit cAn phan tich @ = (u1;u2) theo hai vecto khong ciing phuong @ = (a1;a2) va b = (b1;b2).
Ta thuc hié€n nhu sau:

N
e Gidst W =m-d+n-b véimncR.

up=m-a;+n-by

e Dung diéu kién vecto bang nhau, ta dugc hé .
Ury=m-ar+n-by

Z - o ~ ~
e Giai hé trén tim m van. Kétluan ¥ =m-d +n- b véi m, n viia tim dudc.

— , ~ . . N - < A
=Vidu 3. Phan tich vects ¥ theo hai vectd @ va b, biét

(=47),
(=1;3),

SD

S

= (2:-1), b = (—3;4). b
(2:1), b = (3;2). d

) U =(—
Y B=27-37,3=(1;1), b = (2;3).

s 9
Il

O

DT Ial 'ng dung biéu thirc toa dd clia céc phép todn vectto

Cho hai vectd @ = (aj;az) va b= (by;b2).

® d cung phuong b < a1by — ayb; = 0.

@ Ching minh vudng goc: | @ L b < aiby +axby =0,

® Tinh do dai:||@| = \/a? +a3 |

arby +axby
a’+a2- \/bz—l—b2
1 T4 1 1703

@ Tinh gbc: | cos (E’, E) =

=Vidu4. Cip vecto nao sau ddy cung phuong? cung huéng? ngudc huéng?

l

a) @=(1;2)va b = (2:4). b) @ =(-3:2)va b = (1;2).
©) @=(3;0)va b = (2:0). d) T=(4;-2)va b = (—-2;1).
e) @=(0;5)va b = (4;0). f) @=(0;2)va b = (0;—3).

=Vidu5. Cho @ = (2;1), b = (m® —m;3). Tim m dé hai véc to @ va b ciing phuong.

=Vidu 6. Trong mit phang toa do Oxy, cho @ = (m;2), b= (1 —m;m—+4) (v6i m 1a tham sb).
Tim m sao cho 2@ — 35 cung phuong véi ¢ = (4;-2).
=Vidu 7. Trong mit phing Oxy, cho ba véc-t6 @ = (1;3), b = (6;—2), T = (x;1).

a) Ching minh @ L b.

b) Tim tAt ca c4c gia triclaxdé @ L C.

c¢) Tim tit ca céc gid tri cia x d€ @ cung phuong véi C.

d) Tim toa dd véc-to dthéamian @ L d va b -d = 20.
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=Vidu 8. Trong hé toa do Oxy, tinh géc gitta cac cip vectd sau:

— z z 2y .z . N N4 Y 7 g Zy* 7z A
=Vidu9. Cho véc-t6 @ = (1;—2). V6i gid tri ndo cla y thi véc-td b = (3;y) tao véi véc-td @ mot
goc 45°.

DT (7)) Toa do diém

38

=Vidu 10. Cho ba diém A(-3;4), B(1;1), C(2;-5).
a) Ching minh ba diém A, B, C khong thang hang.
b) Goi M, N, P lan luct 1a trung diém ctia AB, BC, CA. Tim toa do M, N, P.
¢) Tim toa do diém D sao cho ABCD 1a hinh binh hanh.

d) Tim toa d diém E trén truc tung sao cho AE va BC cung phuong.
=Vidull. ChoA(-3;4),B(1;1),C(5;5).

a) Tim diém D sao cho A 1a trung diém BD.

b) Tim diém E trén truc Ox sao cho A, B, E thang hang.
=Vidu 12. Cho ba diém A (1;1), B(3;2) va C(m+4;2m+1) . Tim m d€ ba diém A, B, C thing
hang.

=Vidu 13. Cho tam gidc ABC. Biét cic di€ém M(1;1), N(2;3), P(0;4) 1an lugt 1a trung di€m cic
canh AB, BC, CA.

a) Tim toa d6 cac dinh A, B, C.
b) Tim toa do trong tam G cua tam giac ABC.

=Vidu 14. Cho ba diém A(—1;2), B(3;—4), C(5;0). Tim toa do diém D néu biét
a) AD—2BD+3CD = 0.
b) AD —2AB = 2BD + BC.

¢) ti gidc ABCD hinh binh hanh.
d) ti gidc ABCD hinh thang ¢6 hai day 1a BC, AD v6i BC = 2AD.

=Vidu 15. Cho tam gidc ABC ¢6 A(1;2), B(—2;6), C(9;8).

a) Tinh AB-AC. Chuting minh tam gidc ABC vudng tai A.

b) Tim tAm va ban kinh dudng tron ngoai tiép tam gidc ABC.
¢) Tinh chu vi, dién tich tam gidc ABC.

d) Tim toa d diém N trén Ox d€ tam gidc ANC cén tai N.

e) Tim toa do diém D dé ABDC 1a hinh chii nhat.
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=Vidu 16. Trong mit phang Oxy, cho A(—2;2), B (%;2-1— 3\—26), C (%;2 - #)

a) Tinh do dai cic canh ctia tam gidc ABC. Ching té tam gidc ABC déu.
b) Tinh dién tich tam gidc ABC (két qua 1am tron dén 2 chit sb thap phan).

DTH

Xéc dinh toa dé cdc diém déc biét trong tam gidc

® Xac dinh toa do truc tam H cia tam giac ABC.
e Truc tdm H la giao ba dudng cao.

A
e Goi H(a;b) la tryc tam tam giac ABC.
E
o . [(AH-BC=0
e Giai hé dieukién < __, __, ,tim a, b.
BH-AC =0

@ Xdc dinh toa do hinh chiéu vudng géc ctia A 1én BC

e Goi K(a;b) 1a hinh chiéu vudng géc ctia A 1én BC.

A
e 9. <X . 14—K) B—C‘) = 0
e Giai hé di€u kién _,,tima, b. E
BK cung phuong BC

® Xdc dinh toa do tAm dudng tron ngoai tiép tam gidc ABC.

e Tam dudng tron ngoai tiép 1a giao clia ba dudng trung truc.

A
e Goi I(a;b) 1a tim dudng tron ngoai tiép tam gidc ABC.
o . [1A=1IB
e Giai hé diéu kién ,tim a, b. !/
A
J
D

IA=IC B
@ Xac dinh toa do tam dudng tron noi tiép tam gidc ABC.
e Tinh do dai AB, AC.
e Ap dung tinh chit phan gidc trong tam gidc ABC, ta c6

DB AB
— k; = DB =k;D
DC_Ac 97 1DC

Tir day, tim toa do diém D.
e Ap dung tinh chit phan gidc trong tam gidc BAD, ta cé

JA  BA 71
=k = —sz D
JD _ BD

Tur day, tim toa do diém J.

=Vidu 17. Cho tam gidc ABC v6i A(1;6), B(2;6), C(1;1).

a) Tim toa do truc tam H cua tam giac ABC.
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40

b) Vé duong cao AK trong AABC. Xac dinh toa dd diém K.
=Vidu 18. Cho tam gidc ABC, biét A(1;2), B(—1;1), C(5;—1).

a) Tim toa do trong tam G cua tam giac ABC.

b) Tim toa d6 hinh chiéu vudng géc ctia A 1én BC.

¢) Tim toa d truc tdim H cua tam giac ABC.

d) Tim toa d6 tAm dudng tron ngoai tiép I clia tam gidc ABC.

e) Chiing minh ring I, H, G thang hang.

— ’ 4 1 4
=Vidu 19. Cho ba diém A(—2;3), B (Z;O) va C(2;0). Tim toa d§ tam dudng tron ndi tiep tam
gidc ABC.

DT (6 M6t s6 bai todn lién quan dén max - min

=Vidu 20. Trong n mat phang toa do Oxy, cho tam giac ABC c¢6 A(2;2), B(4;2),C(3;1). Tim toa do
diém M thdoa man MA —MB+MC = 0.

=Vidu 21. Trong mit phang toa dd Oxy, cho A(—4;5), B(—2;1). Tim toa d9 ctia diém M trén truc
tung sao cho ’]VIZ +MB ’ ngan nhit.

=Vidu 22. Trong mit phang toa dd Oxy, cho A(1;0), B(0;3), C(—3;—5). Tim toa do diém M
thudce truc Ox sao cho ‘ZATA) — 3MB +2MC| nhd nhét.

= Vidu 23. Trong mit phang toa do Oxy, cho hai diém A(—3;1), B(—5;5). Tim toa do diém M trén
truc Oy sao cho |[MA — MB| 16n nhét.

=Vidu 24. Trong mit phing toa dd Oxy, cho M thudc truc Ox va A(4;1),B(1;3). Tim gia tri nhd
nhét ctia biéu thiic T = MA + MB.

DT (7)) Toa dé héa mdt s6 md hinh hinh hoc

=V du 25. Cho tam giac déu ABC canh a. Chon hé truc toa d6 Oxy, trong d6 O la trung diém BC,
Ox cung hudng v6i OC, Oy cung hudéng OA.

a) Tinh toa do cua cac dinh cta tam giac ABC.

b) Tim toa do trung diém E ctia AC.

¢) Tim toa d6 tim dudng tron ngoai tiép tam gidc ABC.

=Vidu 26. Cho hinh binh hanh ABCD c¢6 AD = 4, chiéu cao ting v6i canh AD bing 3, géc BAD =
60°. Chon hé truc toa dd (A; i, j) v6i i =(1;0)va j =(0;1) saocho i vaAD cung hudng, yg > 0.
Tim toa dd dinh C cua hinh binh hanh da cho.

=Vidu 27. D& kéo mot dudng day dién bing qua mot ho hinh chi nhat ABCD véi do dai AB =
200m, AD = 180m, ngudi ta dinh 1am 4 cot dién lién tiép cach déu nhau, cot thii nhit nam trén bo
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AB va céach dinh A khoang cach 20 m, cot thu tu nam trén bs CD va céach dinh C khoang 30 m. Tinh
khoang cach tur vi tri cac cdt thit hai, thi ba dén cic b3 AB, CD.

BAITAP TU LUYEN

@ Cho @ =(2;—1), V = (45). Tinh toa do cic véc-to @ + ¥, & — ¥, 3%, 51 —47.

e Cho @ = (1;2), b = (3;—1). Hay phan tich véc-to € = (—1;5) theo hai véc-td @ va b.
© ChoA(1;2), B(—2:1),C(2;-1).
a) Ching minh tam gidc ABC vudng tai A.

b) Tinh dién tich tam giac ABC.

Cho ba diém A(1;—1), B(3;5), C(2;2).
a) Chiing minh ring ba diém A, B, C thang hang.

b) Tim toa do diém D trén Ox sao cho A, B, D th:fmg hang.

Trong mit ph_r%ng Oxy cho ba diém A(3;4), B(2;1), C(6;3). Tim toa do diém N théa méan 2NB +
NC—-NA=0.

Trong mit phang toa do Oxy, cho diém A(=3;5), B(—4;-3),C(1;1).
a) Tim toa dd diém D sao cho tif gidc ABCD la hinh binh hanh.

b) Tim toa dd diém K thudc truc hoanh sao cho KA + KB nho nhit.

o Trong mit phing toa do Oxy, cho hinh binh hanh ABCF c6 A(—4; 1), B(2:4), C(2;-2). Goi M

12 diém nam trén doan FB sao cho 2FM = 3MB. Tinh toa dd véc-to MB.

0 Trong mit phang toa dd Oxy, cho tam gidc ABC v6i A(3;4), B(4;1), C(2;—3). Tim toa do tam I
clia dudng tron ngoai tiép tam gidc ABC.

LY/ BAITAP TRAC NGHIEM

PHAN I. Cau tric nghiém nhiéu phuong an lua chon. Hoc sinh tra 16i tir cau 1 dén cau
16. Moi cau hai hoc sinh chi chon mét phuong an.

Cau 1. Trong mit phang toa do Oxy, cho hai diém A(—8; —8) va H(—6;—1). Tim toa do vécto AH.
— 9 — — —
AAH=(-T:—3). B.AH=(-2-7). C.AH=(-14-9). D.AH=(27).

Cau 2. Trong mit phang toa dd Oxy, cho hai vécto & = (6;1) va € = (—7;—9). Tim toa do vécto

u+c.
A.T+7C=(7,-16). B.7+ 7= (—13-10)
C.U+¢=(-1;-8). D. %+ 7 =(-42,-9)

Cau 3. Trong mit phang toa d6 Oxy, cho véctd @ = (—9; —5). Tinh do dai ctia vécto @
A.|Z| =106 . B.|d|=2. C.|2|=106. D.|d|=14.

CAu 4. Trong mit phang toa dd Oxy, cho hai vécto d= (—4;6m) va b= (—10;10 —m). Tim cac gia
tri ctia m d€ vectd d va vectd b cing phuong.
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29 5 4

Am—8 B.m:§. C.m:?. D.m=0.
Cau 5. Trong mit phang toa do Oxy, cho hai diém N(—1;—3) va H(—2;—3). Tim do dai doan thang
NH.

A.NH=1. B.NH=1. C.NH =9. D.NH=1.
Cau 6. Trong mit phang toa dd Oxy, cho hai diém E(—2; —8) va C(—4; —4). Tim toa do trung diém
ctia doan thang EC.

A.(1;-2). B.(-3;-6). C.(—6;—-12). D.(-5;-4).

CAu 7. Trong mit phang Oxy, cho tam gidc DBC c6 D(—3;—3),B(0;1) va C(—7;—5). Tim toa do
trong tdm cda tam giac DBC.

A. (—g;—%) . B.(—10;-7) . C. (—13—0;—§> . D. (—5;—;) .

CAu 8. Trong mit phang toa dd Oxy, cho hai diém A(3;1) va H(—6; —2). Tim toa do diém P sao cho
A va P dbi xting nhau qua H.

A.P(~11;-10). B.P(15;5). C.P(-22;3). D.P(—15;-5).
Cau 9. Trong mit phang toa do Oxy, cho ba diém A(3;1),N(4;10) va H(6;—9). Tim toa d6 diém K
sao cho tam gidc ANK nhan H(6; —9) lam trong tam.

A.K(11;-38). B.K(—11;38). C. K(2;-30). D.K(14;—43).
Cﬁ_l;l 10. Trong mit phang toa do Oxy, cho hai vécto i = (—6;5) va b= (—1;0). Tinh tich v6 hudng
m.b.

AR b =35, B.7.b =—30. C.im.b=6. D.7.b =-5.
Cau 11. Trong mat phang toa do Oxy, cho hai véc-t6 @ = (—1;1) va b= (2;0). Tinh cosin cta géc

gitta hai véc-t6 @ va b

- 1 - 1
A. a = —. B. a =—.
cos(a,b) 7 cos(a,b) 3
— \/5 - 1
C.cos(d,b)=——. D.cos(d,b) = ———.
(d,b)=-= (d,b) Wi

CAu 12. Trong mit phang toa dd Oxy, cho hai vécto @ = (5;2) va W = (—3m; —4m —5). Tim cac gid
tri clia m d€ vectd @ va vectd w vudng goc.
82 10

Am—23 B.m=0. Cm——g D.m=-8.

Cau 13. Trong mit phang toa dd Oxy, cho hai diém A(2;2), B(5;—2). Tim diém M thudc truc hoanh
sao cho AMB = 90°.

A.M(1;6). B.M(6;0). C. M(0;6). D.M(0;1).

Cdu 14. Trong mit phang toa do Oxy, tim diém M thudc truc hoanh dé khoang cach tir d6 dén diém
N(—1;4) bing 2+/5.

A.M(1;0), M(—3;0). B.M(1;0). C. M(3;0). D.M(1;0), M(3;0).
Cdu 15. Trong mit phang toa dd Oxy, cho tam gidc ABC c6 A(6;0), B(3;1), C(—1;—1). Tinh s6 do
g6c B cua tam giac da cho

A.B=15°. B.B = 60°. C.B=120°, D.B = 135°.

Cau 16. Trong mit phang toa do Oxy, cho tam gidc ABC c6 A(—4;1), B(2;4), C(2;—2). Tim toa do
tam [ clia dudng tron ngoai tiép tam gidc da cho.

1 1 1 1
mi(l) ea(n)) (k) ou(ied)
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PHAN II. Cau tric nghiém ding sai. Hoc sinh tra 18i tir cdu 17 dén ciu 28. Trong mdi
y a), b), ¢), d) 8 moi cau, hoc sinh chon ding hoac sai.

Cau 17. Trong mit phang toa dd Oxy cho bén di€ém A(3; —2), B(7;1), C(0;1), D(—8; —5). Xét tinh
ding sai ctia cac khang dinh sau:

a) Hai véc-to ABvaCD ngugc hudng. b) Bén diém A, B, C, D thang hang.
¢) Hai véc-to AB va CD cung hudng. d) AB va CD 1a hai véc-to dbi.

Cau 18. Trong mit phang Oxy, cho hai véc-to @ = 47 +37 va b=1-+ 77. Xét tinh dung sai cua
cac khang dinh sau:

a) |@|=17. b) | 5] =5V2. o @b =14 d) (a,D) =45°.
Cau 19. Trong mit phing toa dd Oxy, cho hai vecto 7 = (—5;—-3), @ = (8; —4).

a) 7@ =(—133). b) 27 — 47 = (—42:10) .

o |a|=4V5. d) 003(7;3)2—7\1/710% .

Cau 20. Trong mit phang Oxy, cho tam gidc ABC véi A(2;—1), B(1;4), C(7;0). Xét tinh ding sai
ctia cac khang dinh sau:

a) AB=/26.

b) Chu vi tam gidc ABC bang 17,4 (lam tron dén hang phan chuc).

¢) Tam gidc ABC 1a tam gidc déu.

d) Dién tich tam gidc ABC bing 26.
Cau 21. Trong mit phang toa dd Oxy, Cho tam gidc ABC véi A(5,—2), B(0,0), C(—3,3). Xét tinh
ding sai ctia cac khang dinh sau:

a) AB = (—5;2).

21
b) Toa do trong tam tam giac ABC la (5, §> .

c) Ala goc nhon .

32 53
d) Toa dd tryc tam tam giac la H (—?, —?> .
CAu 22. Cho tam gidc ABC véi A(—4,4), B(2,—3), C(5,3). Xét tinh ding sai ctia cic khang dinh
sau:
—> 4
a) BA=(6;-17). b) Toa dd trong tAm tam giac ABC la (1; §) )
AT n A N 94 9
¢) Alagoctu. d) Toa dd tryc tam tam giac la H 9° 19/
PHAN I1l. Cau tric nghiém tra 18i ngin. Hoc sinh tra 18i tir cau 23 dén cau 25 vao 6
két qua.

Cdu 23. Trong mit phang toa d6 Oxy, cho tam gidc ABC ¢6 A(1;4), B(3;2), C(5;4). Tinh chu vi P
clia tam gidc da cho (1am tron két qua dén hang phan trim).

KQ:

Cau 24. Trong mit phang toa do Oxy, cho tam gidc ABC c¢6 A(—3;0), B(3;0) va C(2;6). Goi H(a;b)
la toa do tryc tdm cua tam giac da cho. Tinh a + 6b.

KQ:

CAu 25. Trong mit phang toa dd Oxy, cho hai vecto @ = (8;3),7 = (—6;3). Biét vecto ¥ = (a;b)
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thoaman 2% — X = m. Tinh a + b.

KQ:

Cdu 26. Trong mit phang toa do Oxy, cho ba diém N(3; 2) M(—4; 4) E(4;—1). Diém C(a;b)
théa man 3NC — 2NM = —2NE. Tinh a+b (két qua lam tron dén hang phan mudi).

KQ:

Cau 27. Trong mit phang toa dd Oxy, cho hai diém F(—6;—1),N(6;—6). Piém C(a;b) thudc truc
hoanh thda man cach déu hai diém F va N. Tinh 3a + 2b (két qua 1am tron dén hang phan mudi).

KQ:

Cdu 28. Trén man hinh ra da cia dai kiém soat (dudc coi nhu mit phang toa d6 Oxy) véi don vi trén
cac truc (tinh theo ki-16-mét), mét xe thiét gidp chuyén dong thang déu tif muc tiéu A c6 toa do (60;20)
dén muc tiéu B c6 toa do (20;50) va thoi gian di quang dudng AB 1a 3 gid. Goi M (xpr;yy) 1a toa do
ctia xe thiét gidp tai thoi diém sau khi xuat phat 1 gid. Hdi yy; bang bao nhiéu?

KQ:
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2. PHUONG TRINH DUONG TH/&NG ‘-
§2. PHUONG TRINH PUONG THANG

LY THUYET CAN NHO

B Phuong trinh tdng quét ciia dudng théng

X Véc to phap tuyén: Véc-to 7 +# 0 dugc goi 1a véc-to phap tuyén vy
(vtpt) ctia duong thang A néu gid ctia 7 vuong goéc véi A (hinh vé). \ ~

n A
e Mot dudng thang c6 vo sb véc-td phap tuyén va chiing cling )(

phuong nhau. 0

X

— —
e Néu 7 va n’ ciing 1a véc-to phdp tuyén cta A thi n'=k- 7.

e Dbudng thang A hoan toan xac dinh khi biét mot diém va mot
véc to phdp tuyén ciia no.

X Phuong trinh téng quat ctia dudng thing:
qua M(xo;y0) (1)
vtpt 7 = (a;b) (2) Yy 7 = (a;b)
sé ¢6 phuong trinh tong quat la \

A
a(x—=x0) +b(y—y0) =0 (%) /

18] M (x03y0)

® Pudng thing A: {

ta thu gon () vé dang ax+ by +c = 0.

X
@ Cho A: ax+by+c=0.

o Néu b =0 thi A c6 thé dua vé dang DE viét dugc phuong trinh tdng
y=_% (vudng goc véi Ox). quat cla dudng thang A, ta can
a xac dinh dugc hai dir kién (1) va
e Néub 7& 0, chia hai vé cho b thi A ¢6 (2)' sau dé a’p dung Céng thic
o N a C \ A 2
thé dua vé dang y = —Ex— b (x) va thu gon két qua.

B3 Phuong frinh tham sé clia dudng théng

3 Véc td chi phuong: Véc-to @ # 0 dudc goi la véc-to =
chi phuong (vtcp) ctia dudng thang A néu gi cia @ song / A

song hodc trung véi A. /
/ u/

e Mot dudng thang c6 vo sd véc-td chi phuong
va chung cung phuong vdéi nhau. x

Q

e Dudng thang A hoan toan xdc dinh khi biét

HonS Hidig A Hod . N Néu @ va i 12 véc-to chi phuong
mot diém va mot véc td chi phuong cua no.

claAthi W =k-u.

Mai lién hé giita véc to chi phudng va véc to phap tuyén: Cho 7 = (a;b) 1a mot véc to
phép tuyén ctia A. Khi d6 A ¢c6 mot véc to chi phuong 1a @ = (—b;a) hodc @ = (b; —a).
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qua M (xo;y0) (1)

s€ ¢0
viep U = (upsup) (2

{3 Phuong trinh tham sb cta dudng thing: Pudng thang A: {

phuong trinh tham s 1a

treR
Yy =Yyo + ust ( )

{x:xo—i—ult

M&i lién hé gitra dd thi ham bdc nhét va dudng théng

® Do thi ham s6 bac nhit y = kx + yo 1a mdt dudng thang c6 hé sd goc k c6 thé dugc viét thanh
kx —y -+ yo. Suy ra mot véc to phap tuyén 1a 7@ = (k;—1).
I Ghi nhé: Mot dudng thang c6 hé sb géc k thi né s& cé mot véc to phap tuyén la 7 = (k; —1).
@ Ngudc lai, mdi dudng thang c6 phuong trinh ax + by + ¢ = 0, v6i a, b # 0 c6 thé dugc viét thanh
c

dang ham s6 bac nhét y = x5

Y/ REN LUYEN KI NANG GIAI TOAN

DT Iol Phuong trinh tdng qudt clia dudng théng

Xét phuong trinh téng quat: Cho A: ax+by+c =0 thi
e Mot vipt1a 7 = (a,b) (hé sb clia x va y.)

e Tim di€m thudc A: Cho trudc x, thay vao phuong trinh tim y hodc ngudc lai.

=Vidu 1. Trong mit phang Oxy, cho dudng thang A: 2x —y+5 = 0.
a) Tim mot diém thudc A va mot vec to phap tuyén clia A.

b) Goi M(x1;y1) va N(x2;y2) thudc A. Tinh do dai doan MN, biét x; =4 vax, = 1.

=Vidu 2. Trong mit phiang Oxy, viét phuong trinh tdng quét duong thang A di qua diém M(—1;5)
va c6 véc-to phap tuyén 7 = (—2;3).

=Vidu 3. Lap phuong trinh t8ng quat ctia dudng thang qua diém M (—2;3) va c6 hé s6 goc k = 2.
= Vidu 4. Trong mit phing Oxy cho tam gidc ABC v6i A(1;—2), B(2;0), C(2;4).

a) Lap phuong trinh dudng cao ké tir A va dudng cao ké tu B cua tam giac ABC.
b) Lap phuong trinh dudng trung tryc canh BC va trung truc canh AC.

DT Iel Phuong trinh tham s clia duong théng

X =x0+uyt
thi

Xét phuong trinh tham s6: Cho A:
Yy =Yyo+ust

o Mot vtcp 1a @ = (uy;up) (hé sb cliat.)

e Tim diém thudc A: Cho trudc ¢, thay vao phuong trinh tim x va y.
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x=1-3¢

=Vidu 5. Trong mit phang Oxy, cho dudng thang A: { ir
y =

a) Tim mot di€ém thudc A va mot véc to chi phuong cia A.
b) Goi M(x1;y1) va N(x2;y2) thuoc A. Tinh do dai doan MN, biét x; =4 vax, = 1.

=Vidu 6. Trong mit phang Oxy, viét phuong trinh tham s6 dudng thang A biét A di qua M(1;2) va
6 vec-td chi phuong @ = (—1;3).

=Vidu 7. Trong mit phang Oxy, 1ap phuong trinh tham s6 ctia dudng thing d di qua diém M(5;1)
va c6 hé s6 goc k = 8.

= Vidu 8. Trong mit phing Oxy, cho tam gidc ABC véi A(1; —2), B(2;0), C(2;4).

a) Lap phuong trinh dudng thang di qua A va song song véi BC.
b) Lap phuong trinh tham s ctia dudng trung binh tam gic ting v6i canh day BC.

DT lal Chuyén phuong trinh tham sé vé phuong trinh téng qudt va nguoc
lai

M&i lien hé giita véc ta chi phuang va véc td phap tuyén: Cho 77 = (a;b) 1a mot véc to phap
tuyén ctia A. Khi d6 A ¢c6 mot véc to chi phuong 1a ¥ = (—b;a) hodc @ = (b; —a) (d6i chd va d6i
1 dau).

x=2+4+3¢

. Viét phuong trinh téng quat
y=4—t

=Vidu9. Trong mit phang Oxy, cho dudng thang A: {
clia dudng thang A.

=Vidu 10. Trong mit phiang Oxy, cho dudng thang A: 3x — 4y +4 = 0. Lap phuong trinh tham s
cua A.

DT Iel Lap phuong trinh duwdng théng di qua hai diém phan biét cho truéc

{¥ Trong mit phang Oxy, cho hai diém A(xa;y4) va B(xp:;yp). Khi d6, duong thang AB sé c6
mot véc td chi phuong 1a AB = (xg — x4y — y4)-

{3 Luu y:
X — XA _ y—ya
XB—XA YB—YA

o NéuA(a;0) va B(0;b), véi a, b # 0 thi phuong trinh AB 1a ~ + % —1.
a

o Néu xp — x4 # 0 va yg — ya # O thi phuong trinh AB 12

=Vidu 11. Trong mit phang Oxy, 1ap phuong trinh tham sb va phuong trinh tdng quat clia dudng
thang d di qua A (1;2),B(3;1).

=Vidu 12. Trong mit phang Oxy, cho tam gidc ABC vé6i A(1;2), B(3;0), C(1;4).

a) Viét phuong trinh tdng quat ctia cic dudng thing chifa cic canh ciia tam giic ABC.
b) Viét phuong trinh tham s6 va phuong trinh téng quat cia dudng trung tuyén ké tir A.
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= Vidu 13. Mot dudng thang di qua di€ém M(5;—3) cit truc Ox va Oy tai A va B sao cho M 1a trung
diém ctia AB. Viét phuong trinh tdng quat ctia dudng thang do.

=Vidu 14.

Dé tham gia mot phong tap thé duc, ngudi tp
phai trd mot khoan phi tham gia ban dau va phi
st dung phong tap. Pudng thang A  hinh bén
biéu thi téng chi phi (don vi: triéu dong) tham
gia mot phong tap thé duc theo thdi gian tip clia
mot nguoi (don vi: thang).

Chi phi (triéu dong)

a) Viét phuong trinh ctia duding thang A.

b) Cho biét giao di€ém clia dudng thang A
v6i truc tung trong tinh hudéng nay cé y
nghia gi?

¢) Tinh téng chi phi ma ngudi d6 phai tra
khi tham gia phong tap thé duc véi thoi
gian 12 thang.

IS BAITAPTU LUYEN

o Viét phuong trinh tham sb va phuong trinh téng quét ctia truc Ox, truc Oy.

o Lap phuong trinh tdng quat va phuong trinh tham sb ctia dudng thiang d trong mdi trudng hop
sau:

a) d di qua diém M(2;2) va c6 véc-td chi phuong @ = (4;7);

b) d di qua di€ém N(0;1) va c6 véc-to phép tuyén 1a 7 = (—5;3);
¢) d di qua A(—2;—3) va c6 hé sb géc k = 3;

d) d di qua hai diém P(1;1) va Q(3;4).

x=—-1-3¢
y=2-+2t.

o Cho dudng thang d c6 phuong trinh tham sb 1a {
a) Lap phuong trinh tdng quét ctia dudng thang d.
b) Tim toa do giao diém ctia dudng thang d 1an lugt véi cic truc Ox, Oy.
¢) Pudng thing d c6 di qua diém M(—7;5) hay khong?
o Trong mit phang toa dd, cho tam gidc ABC v6i A (1;4), B(3;—1), C(6;2).
a) Lap phuong trinh tong quét ctia dudng cao AH tam gidc ABC.
b) Lap phuong trinh tham sb ctia dudng thang d di qua B va song song véi AC.
¢) Lap phuong trinh tham sb ctia dudng trung binh tam giac ing véi canh ddy BC.

d) Lap phuong trinh téng quat dudng trung tuyén ké tir A.
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2. PHUONG TRINH BUONG THANG \ \
e Trong mit phang Oxy, cho tam gidc ABC biét A(2;1),B(—1;0),C(0;3).
a) Viét phuong trinh téng quat ctia dudng cao AH.
b) Viét phuong trinh tdng quat duong trung truc ctia doan thang AB.
¢) Viét phuong trinh tdng quat dudng thang BC.
d) Viét phuong trinh tong quat duong thang qua A va song song véi dudng BC.
e) Viét phuong trinh téng quat dudng trung tuyén ké tii A.

o Theo Google Map, sin bay noi bai ¢6 vi d6 21,2° Bic, kinh do 105,8° Pong, sin bay Tan Son
Nhét c6 vi dd 10,8° Bic, kinh do 106,6° Pong. Mot mdy bay, bay tit Noi Bai dén san bay Tan
Son Nhét. Tai thai diém ¢ gid, tinh tit ldc xut phat, may bay & vi tri c6 vi do x° Bic, kinh d6 y°
bong dudc tinh theo cong thiic

x=21 2—%
8

a) Hoi chuyén bay tit Ha Noi dén Tan Son Nhit mit miy gio?

b) Tai thoi diém 1 gio k& tir lic cat cdnh, mdy bay da qua vi tuyén 17 (17° Bic) chua?

LY/ BAITAP TRAC NGHIEM

PHAN I. Cau tric nghiém nhiéu phuong an lwa chon. Mbi ciu héi hoc sinh chi chon mét
phudng an.

. . . x=1+2r
Cadu 1. Trong mat phang Oxy, cho dudng thang A: { 3_q biém nao sau day thudc A?
x=3—
A.M(1;3). B.N(3;2). C.P(2;—-1). D.Q(2;1).
Cdu 2. Trong mit phang Oxy, cho dudng thang A: 3x —y+ 6 = 0. Piém nao sau day thudc A?

A. M(1;3). B.N(3;2). —1;3). D.Q(2:1).

x=1+42t
Cdu 3. Trong mit phang Oxy, cho dudng thang A: . Mot véc td chi phuong % clia A la

A. W= (1;3). B. W =(2;-1). C.u ) D. 7 =(2;1).
CAu 4. Trong mit phiang Oxy, cho dudng thang A: {x Mot véc td chi phuong ¥ clia A la
A. 7 = (5;3). B. W =(-2;3). C.uw=(2:1). D. ¥ =(2;-1).
Cau 5. Trong mit phing Oxy, cho dudng thang A: {x ; AIH—_ 8 . Mot véc to chi phuong @ clia A la
A. 7= (1;4). B. W =(-2;-8). C.u —4). D. W =(2;8).

Cdu 6. Trong mit phang Oxy, cho phuong trinh dudng thang A: 3x+4y—5 = 0. Tim mot véc-to
phap tuyén clia dudng thang A.

A. 7 = (3;4). B. 7 = (4;-3). C. 7 =(-4;3). D. 7 = (4;3).

Cdu 7. Trong mit phang Oxy, cho phuong trinh duting thang A: x —2y+ 3 = 0. Tim mét véc-td phap
tuyén ctia dudng thang A.
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A7 =(1;-2). B. 7 =(2;1). C. 7 =(-2;3). D. 7 = (1;3).
CAu 8. Trong mit phang Oxy, cho dudng thang d': {x i 3 : 5t3t. Tim mot véc-to phap tuyén 7 clia
d. ’

A. 7= (3;-5). B.7 = (3;5). C.7 =(5,-3). D. 7 = (5;3).
Cau 9. Trong mit phang Oxy, cho dudng thang d: {x i ;42—;;' Tim mot véc-to phap tuyén 7 clia
d. ’

A 7= (-2:4). B. 7 =(3;1). C.7 = (42). D.7 =(-1;3).
Cdu 10. Trong mit phiang Oxy, cho dudng thang d: 3x — 7y + 1 = 0. Tim mdt véc-td chi phuong @
cuad.

A 7 =(3;7). B. 4 = (3;-7). C.u =(7;-3). D. %W = (7;3).

Cdu 11. Trong mit phang Oxy, cho dudng thang d: 8x+ 1 = 0. Tim mdt véc-td chi phuong @ cla
d.

A 7= (8;1). B.u =(0;1). C.u = (1;0). D.u = (1;-8).

u
Cau 12. Pudng thang d di qua di€ém M (1;—2) va c6 véc-td chi phuong % = (3;5) c6 phuong trinh
tham s 1a

— 347 =342t =145t =143t
A.d: * * . B.d: * + . C.d: * + . .d: * i .
y=5-2t y=5+t y=-2-3t y=-—-2+5t¢

Cau 13. Pudng thang di qua A(—1;2), nhan 7 = (2; —4) lam véc-to phap tuyén c6 phuong trinh
la

A.x+y+4=0. B.x—2y—4=0. C.x—2y+5=0. D.—x+2y—4=0.

O

~ 2 2 A 2
Cau 14. Duong thang di qua diém C(3;—2) va c6 hé s0 goc k = 3 ¢6 phuong trinh 1a

A.2x+4+3y=0. B.2x—-3y—-12=0. C.2x—3y—9=0. D.3x—-2y—13=0.

Cau 15. Trong mit phang Oxy, viét phuong trinh tham sb ctia dudng thang di qua hai diém A(2; 1)
va B(2;5).

x=2 x=2t x=1 x=2+t
A. . B. . C. . D. .
y=—1+6t y=—6t y=2+6t y=5-+6¢t
Cau 16. Trong mit phang Oxy, phuong trinh tong quat ctia dudng thang di qua hai diém A (3; —1) va
B(1;5) 1a
A.—x+3y+6=0. B.3x—y+6=0. C.3x—y+10=0. D.3x+y—-8=0.

Cdu 17. Trong mat phazmg v6i hé truc toa do Oxy, cho duong thflng d cat hai truc Ox, Oy lan luct tai
hai diém A(a;0), B(0;b) (a # 0,b # 0). Viét phuong trinh dudng thang d.

Xy X oy X oy X oy
A.d: ——==1. B.d: —+==0. d:—+==1. D.d: —+==1.
a b a+b c a+b b+a

Cau 18. Trong mit phang Oxy, duong thang cit hai truc toa dd tai A (2;0) va B(0;3) c6 phuong trinh
la

A.3x—2y+6=0. B.3x—2y—6=0. C.2x—3y+4=0. D.2x+4+3y—4=0.
Cdu 19. Trong mit phang Oxy, phuong trinh nao sau ddy 1a phuong trinh téng quat ctia dudng thang

x=15
d: ?
y=6+7t

A.6x—15y=0. B.x—y—9=0. C.x—15=0. D.x+15=0.
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x=3->5t . .
(t € R). Phuong trinh tong

Cau 20. Trong mit phing toa dd Oxy, cho dudng thang d: { |
y =

quat ctia dudng thang d 1a

A.dx—5y—7=0. B.dx+5y+17=0. C.4x+5y—17=0. D.4x—5y—17=0.

Cau 21. Pudng thang d c6 phuong trinh téng quat 4x + 5y — 8 = 0. Phuong trinh tham sd ctia d 1a
=244t =2+5¢ =245t = —5¢t

A T B.JY T c. | 7o D.J° 7
y=>5t y=—4t y=4t y=4t

Cau 22. Trong mit phang véi hé toa dd Oxy, cho ba diém A (2;0), B (0;3) va C(—3;—1). Viét phuong
trinh tham sb ctia dudng thang di qua diém B va song song véi AC.

x=>5t x=3+5¢ x=t x=>5
A.{y:3+t. B.{y:t | c.{y:3_5t. D.{y:1+3t.

Cau 23. Trong mit phang toa dd Oxy, cho hai diém A(1;—2),B(3;6). Phuong trinh téng quét ctia
dudng trung truc ctia doan thiang AB 1a

A.x+4y+10=0. B.4x—y—6=0. C.x+4y—10=0. D.2x+8y+5=0.
Cau 24. Trong mit phang Oxy, cho tam gidc ABC véi dinh A(1;2) va H(3; —1) 1a chan dudng cao ké
tif A ciia tam gidc ABC. Khi d6 dudng thang BC c6 phuong trinh 1a

A.2x—3y—9=0. B.2x—3y+4=0. C.3x+2y—7=0. D.3x+4+2y+7=0.
Cau 25. Trong mit phang toa do Oxy, cho tam gidc ABC ¢6 A(1;2), B(3;1), C(5;4). Phuong trinh
nao sau day la phuong trinh dutng cao ké tir A cua tam giac ABC?

A.2x+3y+8=0. B.2x+3y—8=0. C.3x—2y+1=0. D.2x+4+3y—2=0.

Cdu 26. ChobadiémA (1;—2), B(5;—4),C(—1;4). Dudng cao ké tir A ctia tam gidc ABC c6 phuong
trinh tham s6 1a

=—1+44t =4+t =1—4¢ =1+4t
AT B.J YT c.{” . D. T Y
y=2+3t y=3-2t y=-2+43t y=-—-2+43t

Cau 27. Cho tam giac ABC v6i A(1;1), B(0;—2) va C(4;2). Phuong trinh tdng quat ciia dudng trung
tuyén ké tir B ctia tam gidc ABC.

A.3x+y—-2=0. B.5x—3y+1=0. C.x+y+7=0. D.—-7x+5y+10=0.
Cau 28. Trong mit phang Oxy, cho tam gidc ABC véi A(2;4); B(2;1); C(5;0). Trung tuyén CM di
qua diém nao dudi day?

A.(—7;—6). B. (—1;5). C. (10;-%). D. (14;%).

Cau 29. Pudng thang di qua diém M (5;—3) va cat hai truc toa do tai hai diém A va B sao cho M 1a
trung diém ctia AB ¢ phuong trinh 1a

A.3x+5y—30=0. B.3x—5y—-30=0. C.3x+5y+30=0. D.5x—3y—34=0.

Cdu 30. Trong mit phang Oxy, cho tam gidac ABC c¢6 A(0;0), B(1;—1), C(3;3). Véc-to nao dudi day
la véc-td chi phuong cua dudng phan giac trong goc A?

A. 4= (0;1). B. W, = (1;0). C.u5=(1;-1). D.u;=(-1;2).

PHAN Il. Cau tric nghiém diing sai. Trong mi y a), b), c), d) & mdi cau, hoc sinh chon
ding hoac sai.

Cau 31. Trong mit phing (Oxy), cho dudng thang d : —2x 4 5y + 35 = 0. Xét tinh diing-sai ctia cic
khing dinh sau:
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a) Piém D(—10;—11) khong thudc dudng thang d .
b) Piém Q(0; —7) thudc dudng thang d .

¢) d c6 mot vécto chi phuong 1a @ = (4, —10) .

d) d c6 mot vécto phap tuyén 1a 77 (5;2) .

Cdu 32. Trong hé toa dd Oxy, cho dudng thang d: 3x — 7y + 15 = 0. C4c khang dinh sau day ding

hay sai?
a) U = (7;3) 1a véc-to chi phuong cua d. b) d khong di qua gbc toa do.
< 3 0 1
¢) d cohé so goc k= = d) d di qua hai diém M (—5;2> vaN(5;0).

Cdu 33. Cho diém A(1;—2),B(3;1). Xét tinh diing sai ciia ménh dé sau:

a) Puong thang di qua hai diém A, B nhan % = (2;3) lam vecto chi phuong.
x=—1+2¢
y=—5+3t

¢) Phuong trinh tdng quat ctia dudng thang di qua A,B1a 3x —2y—7 = 0.

) . 3
d) Hé so goc cua duong thang di qua A, Blak = —5

b) Phuong trinh tham s6 ctia dudng thang di qua A, B 1a {

Cau 34. Trong mit phang Oxy, cho tam gidc ABC c¢6 A (—4; —1), hai dudng cao BH va CK c6 phuong
trinh 1an Iugt 1a 2x —y+ 3 = 0 va 3x +2y — 6 = 0. Cdc ménh dé sau day ding hay sai?

a) Phuong trinh dudng thang AB 12 2x —3y+5 = 0.

b) Phuong trinh dudng thang AC 1a x4+ 2y — 6 = 0.

¢) Toa do di€ém B cta tam gidc ABC 1a B(—1;1).

d) Phuong trinh dudng thang BClax+y—1 =0.
CAu 35. Cho tam gidc ABC biét truc tam H(2;1) va phuong trinh canh AB : x — 2y — 4 = 0, phuong
trinh canh AC : 3x+4y—-2 =0.

a) Toado A(2;—1).

b) Phuong trinh dudng thang BH : 3x — 3y +2 = 0.

¢) Toa do B(3;5).

d) Phuong trinh dudng thang BC : 5y+ 11 = 0.

PHAN IIl. Cau tric nghiém tra 18i ngin.

x=2+2t i e R N oy ) R
. Goi M la diém thudc A va c6 hoanh do bang 6. Tinh do

Cdu 36. Cho duong thang A: {

dai doan OM.
KQ:
Cau 37. Cho dudng thang A c6 phuong trinh 13 2x —3y+ 1 = 0. Pudng thing d di qua diém M (1;—-2)
va vudng goc vdi dudng thang A cé phuong trinh ax + by + 1 =0. Tinh P = a + b.
KQ:
Cdu 38. Trong mit phang toa dd Oxy, cho tam gidc ABC c6 phuong trinh dudng cao AH lax+y—1=

0; phuong trinh dudng trung tuyén AM 1a 2x+y—3 = 0 va toa do B (0; —3). Khi d6 diém C c¢6 tung dd
bing bao nhiéu?

KQ:
Cdu 39. Man hinh rada tai tram diéu khién khong luu dudc thiét 1ap hé toa d6 Oxy c6 vi tri tram c6
toa do O(0;0) rada c6 ban kinh hoat dong 1a 600 km. Mot mady bay khdi hanh tu san bay Iic 8 gig. Cho
x=1-+180¢
y=1-—180z.
Nguyé&n Thanh Nhan — 0839219939
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2. PHUONG TRINH BUONG THANG

cta rada? (lam tron dén hang phdn chuc)

KQ:

Cau 40. DPuong thang A & hinh bén biéu thi tong chi phi 13p dit va
tién cude st dung dich vu Internet (don vi: trim nghin dong) theo
thoi gian cia mot gia dinh (don vi: thang). Tinh téng chi phi lap dit
va st dung Internet trong 12 thang dau tién. (tinh bang don vi triéu
dong va lam tron dén hang phan chuc).

KQ:

|
|
|
|
T S Y Y S Y T Nt

vvvvvvvvvvvv

Chi phi (trim nghin dong)
[\
S

Nguyé&n Thanh Nhan — 0839.2199.39

53

\ \



WA/ chuong9. PHUONG PHAP TOA DO TRONG MAT PHANG

§3. VI TRI TUONG POI, GOC, KHOANG CACH GITA
2 PUONG THANG

Y/ LY THUYET CAN NHG

B Vit tvong déi clia hai dudng théng

s o JArtaix+biy+e =0 _ ., o ke i s
Cho hai duong thang . b€ kiém tra vi tri tuong doi gitia chung, ta co thé lam

Aor: apx+byy+cr =0
theo mot trong hai cach sau:

{¥ Céch 1: Dua vao sb6 nghiém cta hé phuang trinh.

aix+biy+c1 =0
Xéthe | oA
a)x+byy+cy; =0

o Néu hé c6 mot nghiém (xo;yo) thi Ay cit A, tai di€ém My (xo;yo) .
e Néu hé c6 vo sd nghiém thi A tring véi A,.
e Néu hé vo nghiém thi A; va A, khong c6 diém chung, hay A; song song véi As.

{} Céch 2: Xét ti s6 (vGi ay, by, ¢ khac 0)

;. ap by o . . »
o Néu L =21 Ly A trung voi A;.
a b

ai

. b
o Néu—+ = =+ i Aj song song A;.
a b oo

) b ,
o Néu 2l £ 21 thi A cét A,
a ' b

B} Gcoc gitra hai dudng théng

{3 Céng thitc tinh: Cho hai dudng thazmg Av:aix+biy+ci=0vaAy: axx+bry+cy =0. Goi
@ (0° < @ <90°) 1a géc tao béi gitta hai dudng thang A; va A,. Khi d6

o —> >\ |”Tl>n_2)‘ o |a1'a2+bl'b2‘
COS(p—|COS(I’l1,I’l2)|— ’—>‘|—>| - 5 5 5 2-

v6i ng = (ay;b1), n> = (az;by) 1an lugt 1a vtpt clia Ay va A;.
{3} Cha y: Ay
o 0° < @ < 90°.

e Néu A; song song hoic tring A, thi ¢ = 0°. hl

e Néu A; vudng géc A, thi @ = 90° hay |ajay +b1by =0|.
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Khodng céch tir mét diém dén mét dudng théng

{3} Cong thitc tinh: Khoang cach tit My (xo;yo) dén dudng Mo
thang A: ax+ by + ¢ = 0 dudgc tinh theo cong thiic
laxo + by + ¢| H A

d (Mo,A) = MoH =

Va2 +b?

{¥ Céc truang hop dic biét: d (Mo, Ox) = MoH = ‘yo . d(Mp,0y) =MyK = |xo}.

{3X Phuong trinh cac dudng phan giac géc tao bdi hai dudng thing cit nhau: Cho hai dudng
thzemg Ay aix+biy+cr=0valAy: axx+byy+cr; =0 cat nhau thi phuong trinh hai dudng phan
gidc clia géc tao bdi hai dudng thing trén 1a

ajx+byy+er iaszrbzerCz

N RN P

IEY/S PHAN LOAI VA PHUGNG PHAP GIAI TOAN

DT lol Vi fri twong déi ctia hai dudng théng

=Vidu 1. Xét vi tri tuong dbi va tim giao diém ctia 2 duong thang sau (néu c6 ).

a) 2x—5y+3=0vasSx+2y—3=0.
b) x—3y+4=0va0,5x—1,5y+4=0.
c) 10x+2y—3=0vasSx+y—1,5=0.

=Vidu 2. Xét vi tri tuong dbi va tim giao diém ctia cip dudng thang sau (néu c6).

x=-—1-5 _ x=—6+5
a) d: vad': ,
y=2+4t y=2-4t.

x=1—-4r
b) d: vad': 2x+4y—10=0.

y=2+2t
=2+t

o d X + )XY 3
y=2+2t 1 -2

=Vidu 3. Tim gia tri ctia tham s6 m d€ A;: mx+y+8=0vaAy: x—y+m = 0 vudng géc nhau.
=Vidu4. Tim m dé€ ba duong thang sau day dong quy
di:2x+y—4=0,dy: 5x—2y+3=0vads: mx+3y—2=0.
=Vidu5. Trong mit phing Oxy, viét phuong trinh tdng quat ctia dudng thiang d
a) qua M(—1;—4) va song song v6i dudng thang 3x+ 5y —2 = 0.

b) qua N(1;1) va vudng géc véi dudng thang 2x +3y+7 = 0.
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56

x=2-+t

=Vidu 6. Trong mit phiang Oxy, cho diém A(—5;2) va dudng thiang d : { 3 »
y=-3—

. Lap phuong
trinh tdng quat ctia dudng thing d’ trong cac trudng hop sau

a) d' qua A va song song vdi d. b) d’ qua A va vudng goc véi d.

DT"

Géc gilra hai dudng théng

=Vidu 7. Trong mit phang Oxy, cho hai dudng thang A; : x+ 2y — V2=0vaAy):x—y=0.Tinh
cOsin cua goc gitia Aj va A;.
=Vidu8. Trong mit phang Oxy, tinh géc giita hai dudng thiang sau A;: 3x —2y+1 =0 va

Ay *=t (teR)
> y=7-5t '

=Vidu9. Tim m d€ géc hop bdi hai dudng thang A;: v3x—y+7 =0vaAy: mx+y+1=0mot
géc bang 30°.

=Vidu 10. Trong mit phang Oxy, cho dudng thang d: 3x — 2y +1 = 0 va M(1;2). Viét phuong
trinh dudng thang A di qua M va tao véi d mot géc 45°.

DTH

Khodng céch tir mét diém dén mét duong théng

=Vidu 11. Trong mit phang Oxy, cho diém M(3;5) va dudng thiang A c¢6 phuong trinh 2x — 3y —
6 = 0. Tinh khodng céch tit M dén A.

=Vidu 12. Trong mit phang Oxy, cho diém A(—1;3), dudng thang A: 5x+3y—5=0vaA’: 5x+
3y+8=0.

a) Tinh khoang cach tir diém A dén dudng thang A.
b) Tinh khoang céch giita hai dudng thang song song A va A’

=Vidu 13. Trong mot khu vyc bang phing, ta 14y hai xa 16 vuong géc v6i nhau lam hai truc toa do
va mdi don vi do dai trén truc tuong tng v6i 1 km. Cho biét v6i hé truc toa dd vira chon thi mot tram
vién thong T c6 toa dd (2;3). Mot ngudi dang goi dién thoai di dong trén chiéc xe khach chay trén
doan cao téc c6 dang mot duong thang A c6 phucng trinh 6x 4+ 8y — 5 = 0. Tinh khoang cach ngan
nhit gitta ngudi d6 va tram vién thong 7.

= Vidu 14. Trong mit phang Oxy, cho tam gidc ABC c6 toa d cic dinh 1A A(1;1), B(5;2), C(4;4).
Tinh d6 dai cac dudng cao cua tam giac ABC.

=Vidu 15. Trong mit phang Oxy, tim nhiing diém nim trén dudng thang A: 2x+y—1 =0 va cé
khoang cach dén d: 4x +3y — 10 = 0 bang 2.

=Vidu 16. Trong mit phang Oxy, cho hai di€ém A(—2;4), B(3;5). Viét phuong trinh téng quat ctia

dudng thang A di qua di€ém 7(0;1) sao cho khodng cich tir A dén dudng thang A gip 2 1an khoang
cich tif B dén A.
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3. VITRITUONG BAI, GOC, KHOANG CACH GITA 2 PUONG THANG ' U U

DT (7 Tim diém M thda mén diéu kién cho trudc

DE x4c dinh toa do di€m M, ta thudng tiép cn theo hai cach sau:

{3 Céach 1: Tham s6 toa do diém M theo 4n. Sau do, két hop véi gia thiét dé xay dung phuong
trinh gidi. Céc kiéu tham s6 di€ém thuong gip:

e Néu M € Ox thi M(m;0).

e Néu M € Oy thi M(0;m).

B X =xo+tut ..
e NeuM € A: thi M| xo +uyt;yo+ ust |.
Yy =yo +ust
e NéuM € A: ax+by+c:0th1M(xo;%),vc'sib7é0.

Chii y cdc cong thiic tinh dé dai, tinh goc, khodng cdch; diéu kién vuéng goc,...

{3 Cach 2: Diém M c6 thé 12 giao ctia hai "dbi tuong" hinh nao d6 trong dé bai (giao clia hai
dudng thang, giao ctia dudng thang v6i dudng tron,...). Khi d6, ta viét phuong trinh cta hai
"d6i tuong" hinh do, rdi gidi hé tim két qua.

=Vidu 17. Trong mit phang Oxy, cho dudng thang A: 4x —3y+5 = 0.
a) Tim toa do diém A thudc A va cach gbc toa do mot khoang bing 4.
b) Tim diém B thudc A va cach déu hai diém E(5;0), F(3;-2) .

=Vidu 18. Trong mit phiang Oxy, cho dudng thang d: x —2y +4 = 0 va diém A(4; 1).
a) Tim toa do hinh chiéu vudng géc ctia A 1én d.

b) Tim toa do diém A’ dbi xing v6i A qua d.

=Vidu 19. Trong mit phang Oxy, cho hai diém A (—1;2) va B(3;4). Tim toa do diém C trén dudng
thang: x — 2y + 1 = 0 sao cho AABC vuong & C.

=Vidu 20. Trong mit phang Oxy, cho A(—2;2), B(1;0), C(3;—3). Xéc dinh toa dd truc tdm H cua
ANABC.

=Vidu 21. Trong mit phéng toa d6, mot tin hiéu 4m thanh phat di tit mot vi tri va dudc 3 thiét bi
ghi tin hiéu dit tai 3 vi tri A(1;2), B(—1;3), C(2;—3) nhan dudc cung mot thsi diém. Hay xdc dinh
vi tri phat tin hiéu am thanh.

DT' ' Bai todn cuc tri

=Vidu 22. Trong mit phang Oxy, cho dudng thang d: x+2y —4 = 0 va diém A(1;4). Tim toa do
diém M thudc d sao cho MA nhé nhét.

— 2 2 2 . - R 1
= Vidu 23. Trong mat phang Oxy, cho dudng thang d: x+2y—4 =0vahai diemA(1;4), B (8; 5) :
Tim diém M thudc d sao cho SMA? +2MB? nho nhit.
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= Vidu 24. Trong mit phiang Oxy, cho dudng thing d: x +2y —4 = 0 va hai diém A(1;4), B(8;3).
Tim toa d6 diém M thudc d sao cho MA + MB nhd nhit.

=Vidu 25. Trong mit phing Oxy, cho diém A(2;1). Liy diém B thudc Ox c6 hoanh do khong am

va diém C thudc Oy c6 tung do khong am sao cho tam gidc ABC vuong tai A. Tim toa dd diém B va
C sao cho dién tich tam giac ABC

a) 16n nhat. b) nho nhit.

Trong mit phang Oxy, hiy tinh khoang cach tit M(3; —5) dén cic truc toa dd.
Tinh khoéng céch tir diém M(3;5) dén duong thang A: x+y-+1=0.

. ) . x=2t
o Tinh khoang cach tir diém M (4; —5) dén dudng thang A: {
y

Xét vi tri tuong d6i ctia mdi cip dudng thang sau

a) Aj: 2x—y+1=0vaAy: —x+2y+2=0.

. x=1+2¢
b) Az: x—y—1=0vaAy:
y=3+2t.
=14t =2t
c) Av: * ! valAy: * 2
y=-2+4n y=—3+21.

e Tinh géc gitta hai duong thang
a) di:x+2y+4=0vady: x—3y+6=0.

x=10+5¢

b) Ar: 6x—5y+15=0va Ay:
av e syissovas: |17

Tim m sao cho hai dudng thang A : x4+ 5my —4 =0 va A’ : 2x+ 3y — 2 = 0 song song v6i nhau.

Xac dinh tit ci cac gid tri cta tham sb m d€ hai dudng thing d: 2x — 3y +4 = 0 va

, jx=2-3 R .
d: 14 tvuong gdc voi nhau.
y=1-4m

0 Trong mit phiang Oxy, cho diém A(3;5) va dudng thang d: 2x —y — 2 = 0. Viét phuong trinh
dudng thang A qua A va thoéa man

a) A song song vdi d.
b) A vudng gbc véi d.
¢) A tao véi d mot goc bang 45°.
o Trong mit phang Owxy, viét phuong trinh duong thing d song song v6i dudng thang

x =73t 5 .
,t € R va cach duong thang A mot khoang bang 3.
y=2+4t
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@ Trong mit phang Oxy, cho di€ém M (4;4) va dudng thang d: 3x —y+2 = 0.
a) Tim toa dd diém H 1a hinh chiéu vudng géc ctia M trén d.

b) Tim toa do diém N dbi xiing v6i M qua d.

m Trong mit phang Oxy, cho tam gidc ABC c6 A(4;—13),B(4;12),C(—8;3). Viét phuong trinh
dudng phan giac trong goc B.

@ Trong mit phang Oxy, cho A (2; —3), B(3; —2). Trong tim G ctia AABC nam trén dudng thang
. 3 o
d: 3x—y—8=0,dién tich AABC bang 5 Tim toa do diém C.
@ Trong mit phang Oxy, cho AABC. Canh BC c6 trung diém M (0;4), con hai canh kia c6 phuong
trinhla2x+y—11=0vax+4y—2=0.

a) Xac dinh dinh A.

b) Goi C la dinh ndm trén dudng thang x +4y —2 = 0 va N 1 trung diém AC. Tim toa diém
N 16i tinh toa d6 B, C.

@ Trong mit phiang Oxy, cho hai diém A(1;4) va B(3;5). Viét phuong trinh dudng thing d di qua
A va cich B mot khoang 16n nhit.

@ Trong mit phiang véi hé toa dd Oxy, cho dudng thang d: x — 2y —2 = 0 va hai diém A(3;4),
B(—1;2). Tim diém M thudc d sao cho MA? —2MB? 16n nhit.

LY/ BAITAP TRAC NGHIEM

PHAN I. Cau tric nghiém nhiéu phuong an lwa chon. M&i ciu héi hoc sinh chi chon mét
phuong an.

Cau 1. Khoang cich tir diém M (3; —4) dén dudng thang A: 3x —4y — 1 = 0 bing

8 7 24
A. - B.5. C. - D.—.
5 5 5
” , . , e < . . x=1+3¢
CaAu 2. Tinh khoang cach tu diém M (2;0) dén duong thang A: .
y=2+4+4t
a9 B.2 C.2. 0. V5
V5 5 2
Cdu 3. Tinh khoang céch d giita hai duong thang A;: 7x+y—3=0vaAy: 7x+y+12=0.
3v2 9
A.d=09. B.a=2Y2 C.d=15. D.d=——.
2 V50

CAu 4. Cho hai dudng thang song song d;: 5x — 7y +4 =0, do: 5x— Ty +6 = 0. Khoang céich giita
dl va d2 la

4 10 6 2
A —. B. —. C. —. D.—.
V74 V74 V74 V74

Cdu 5. Trong mit phang Oxy, cho dudng thang d: 21x — 11y — 10 = 0. Trong c4c diém M (21;—3),
N (0;4), P(—19;5) va Q(1;5) di€ém nao gin dudng thang d nhat?

A. Q. B.P. C.N. D. M.
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60

- o ’ =22+4+2t
Cdu 6. Tim toa do giao diém cia hai duong thang A : * valAy: 2x+3y—19=0.
y=55+5¢
A.(5:3). B. (2;5). C. (10;25). D.(—1;7).

Cdu 7. Tinh khoang céch tir giao diém cia hai dudng thang x —3y+4 =0 va 2x+3y— 1 = 0 dén
duong thing A: 3x+y+4 =0.

A. @. B.2V/10. C. 35@. D.2.
Cdu 8. Trong mit phing Oxy, tinh géc giita dudng thang v/3x — y+ 1 = 0 va truc hoanh.
A.45°, B. 135°. C. 60°. D.120°.
CAu 9. Tim géc giita hai dudng thang A; : x+v3y=0va Ay : x+10=0.
A. 30°. B. 60°. C. 45°. D.125°.
Cdu 10. Tinh géc tao bdi hai duong thang di: 2x—y—10=0vady: x—3y+9=0
A.60°. B. 30°. C. 135°. D.45°.
Cdu 11. Tim cdsin goc gilta 2 dudng thang A; : 10x+5y—1=0va A, : {;C i ?‘i
A.% . B.g. C.g. D.%.

Cdu 12. Trong mit phang véi hé truc toa dd Oxy, cho hai dudng thang A; : 2x —3y+1 =0, A, :
—4x+6y+5 = 0. Xdc dinh vi tri tuong d6i ctia hai dudng thiang A;, A,.
A. A1, A; vudng goc. B. A, A trung nhau.
C. Ay, A, song song. D. A, A, cat nhau nhung khong vudng géc.
Cau 13. Cho dudng thang d; : 2x+y+15=0vad,: x—2y—3 = 0. Khing dinh nao sau day diing?
A. d| va d; song song véi nhau.
B. d; va d> cat nhau va khong vudng géc véi nhau.
C. d; va d, vudng gbc v6i nhau.
D.d; va d; truing nhau véGi nhau.

Cdu 14. Trong mit phang Oxy, duvng thang A: 3x — 2y — 7 = 0 cit dudng thang nao sau day?

A.dy: 6x—4y—14=0. B.dy: 3x—2y=0.

C.d;:3x+2y=0. D.d3: —3x+2y—7=0.
Cdu 15. Trong mit phang Oxy, dudng thang nio sau ddy song song véi dudng thing 2x+3y—1 =
0?

A.dx—6y—2=0. B.x—2y+5=0. C.2x—3y+3=0. D.2x+3y+1=0.

Cdu 16. Trong mit phiang Oxy, véc-td nao dudi day 1a mot véc-td phap tuyén ciia dudng thang song
song Vvoi truc Oy?

A.nz = (1;0). B.n; = (0;1). C.ni3=(-1;1). D.n7 = (1;1).

Cau 17. Trong mit phang Oxy, viét phuong trinh tham s6 ctia dudng thang d di qua diém M (4;—7)
va song song vdi truc Ox.

AT B.. ' . c.{” . D T T,
y=4 y=-7 y=—-T7T+t y=-—Tt
Cau 18. Trong mit phang Oxy, phuong trinh tham s clia dudng thang di qua M (—2;3) va song song
. x=7—t
v6i dudng thang la
y=-—-5+5¢
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x=—t x=-2—t x=5-2¢ x=3+5t
A. . B. . C. . D. .
y=>5t y=3+5t y=—1+3t y=—2—1
Cau 19. Trong mit phang Oxy, phuong trinh tdng quét ctia dudng thang d di qua O va song song vdi
dudng thang A: 6x —4x+1=01a
A.3x+12y—1=0. B.6x—4y—1=0. C.3x—2y=0. D.4x+6y =0.
Cau 20. Trong mit phang Oxy, viét phuong trinh dudng thang d di qua diém 1(4; —1) va vudng géc
véi duong thang A: x+y—2017 = 0.
A.dx—y+5=0. B.x—y+5=0. C.x—y—5=0. D.4x—y—-5=0.
Cdu 21. Tim tit ca cédc gia tri cda tham s6 m sao cho hai dudng thang d: m>’x —6y+m+6 =0 va
d': 3x —2y+1 =0 song song v4i nhau.

m=—3

A.me . B.m=-3. C. . D.m=3.
m=73
. U, R . . x=2-3t R
Cdu 22. Véi gia tri nao cta m thi hai dudng thang d;: 2x—3y—10=0va d,: | — 4y TOOTE
y=1—4m
goc?
5 9 9 1
Am=—-. B.m=-. m=—-. D.m=—.
m 1 m g C.m 2 m=

CdAu 23. Xic dinh tit ci cac gia tri cia tham sé m d€ hai duong thang d: 2x — 3y +4 =0 va
x=2-3t R L.
d: vudng goc v4i nhau.
y=1—4mt
9 1 1 9

Am=——. B.m=——. .m=—. D.m=-+—-.
m g m 5 C.m 5 m 2

Cdu 24. C6 hai gia tri ctia tham s6 m d€ duong thang x +my — 3 = 0 hdp v6i dudng thang x+y =10
mot goc 60°. Tong ctia hai gid tri iy bang
A.4. B. 1. C.-1. D.—4.
Cau 25. Trong mit phang toa do Oxy, cho diém A(2;1) trén dudng thang d: 2x+y—7 = 0. Goi
H (a;b) 1a hinh chiéu vudng géc clia A trén d. Tinh a + b.
21 7 14
A.3. B.—. C.-. D.—.
5 5 5

CAu 26. Cho diém M(1;2) va dudng thang d: 2x+y —5 = 0. Toa do ctia diém dbi xing vé6i diém M
quad la

A. (=2;6). B. (0;%). C. (g,%) D.(3;-5).

CAu 27. Trong mit phang Oxy, cho hai diém A (3;—1) va B(0;3). Tim diém M thudc truc hoanh sao
cho khoang cach tit M dén dudng thang AB bing 1.

A MG;O) B M<13_4;0) C M<_%;O> D M(_13_4;0)
o) EDE o) Tu( )

CdAu 28. Trong mit phang Oxy, cho hai diém A (1;1), B(4;—3) va dudng thang d: x —2y — 1 = 0.
Tim diém M thudc d c6 toa dd nguyén va thdéa man khoang cach tit M dén dudng thiang AB bang 6.

A.M(S;—%). B.M(3;7). C. M (—43;-27). D.M(7;3).
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~ v 3 N 2 X = 1 —1 N . R . N
Cdu 29. Trong mat phang Oxy, cho duong thang A: { 243 va diém A(1;—7). Goi M(a;b) la
y =
diém thudc dudng thang A sao cho khoang cach tir diém M dén di€ém A 12 nhd nhét. Tinh tng a + b.
42 12 42 12
A ——. B.—. C.—. D.——.
5 5 5 5

Cau 30. Trong mit phang Oxy, cho dudng thang d: x+2y — 4 = 0 va hai diém A(1;4), B(9;0). Biét
di€m M(a,b) thudc d théa man ‘AZ{ + 31%" nhé nhét. Tinh a -+ b.

A.a+b=4. B.a+b=5. C.a+b=10. D.a+b=—4.

PHAN II. Cau tric nghiém ding sai. Trong mdi y a), b), c), d) & mdi cau, hoc sinh chon
dang hoac sai.

Cdu 31. Trong mit phang toa dd Oxy, cho hai dutng thang d : 2x+3y+15=0vad,: x—2y—3=0.
Céc ménh dé sau diing hay sai?

a) di c6 mot véc-to phap tuyén 1a 7 = (2;3). b) d; va d, cét nhau.
¢) Goc gittad; va d, bﬁng 30°. d) d, vudng goc véi truc Ox.
x=1+t¢

. Cac ménh dé sau ding
y=-3+3¢

Cdu 32. Trong mit phang toa dd Oxy, cho dudng thang d: {
hay sai?

a) d c6 mot véc-to chi phuong 1a @ = (2;6).

b) d vudng géc v6i dudng thang A: x+ 3y —1=0.

¢) Puong thang d; : mx — 3y +5 = 0 cat dudng thang d khi m # 9.

d) Khoang cach tif giao diém ctia dudng thang d va dudng thing A dén truc Oy bing 0, 3.

Cau 33. Trong mat phang (Oxy), cho diém N(6;0) va dudng thiang A : 6x + 8y — 64 = 0. Xét tinh
dung-sai cua cac khang dinh sau:

a) Khodng cach tir gbc toa do O dén diém N bing 6 .

b) Khoang cach ti gbc toa do O dén dudng thang A biang 35—2 .

¢) Khoéng céch tit diém N(6;0) dén dudng thing A bing 2v/14 .

d) Hinh chiéu vuong géc ctia diém N trén dudng thang A 13 diém H (%; 5—5) .
Cau 34. Trong mat phang véi hé toa d6 Oxy, cho dudng thang dy: 3x+4y+1=0vads: 5x— 12y +
3 = 0. Cac ménh dé sau ding hay sai?

a) Puong thang d;,d, cat nhau tai diém M <0; %)

. 33
b) Cosin cua goc tao bdi dy,d, bang 5

¢) Pudng thang A: mx — 8y —n = 0 song song v&i dudng thang d; khi m = —6;n = —2.
d) Pudng thiang d : y = kx tao bdi dudng thang d, mot géc bang 60° thi tdng cic gia tri ctia k = —408.

PHAN I1l. Cau tric nghiém tra 18i ngin.

Cau 35. Trong mit phang véi hé toa do Oxy gia st diém A (a;b) thudc dudng thangd : x —y—3 =0
va cdch A : 2x —y+ 1 = 0 mot khoang bang /5. Tinh P = ab biét a > 0.

KQ:

Cau 36. Cho diém A(—2;3) va dudng thang A: x —y+ 1 = 0. Piém A’ (m;n) dbi xing véi diém A
qua dudng thang A. Tinh m?> 4 2n2.
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KQ:

CAu 37. Mot tram vién thong S c6 toa do (5;1). Mot ngudi dang ngdi trén chiée xe khach chay trén
doan cao tdc c6 dang mot dudng thang A c6 phuong trinh 12x+ Sy — 20 = 0. Tinh khoang cach ngin
nhat giita ngudi d6 va tram vién thong S. Biét ring mdi don vi do dai tuong dng vé6i 1 km. (két qua 1am
tron dén hang phan trim)

KQ:

Cdu 38. Trong mot khu vuc bang phang, ta 1iy hai xa 16 vudng goéc véi nhau lam hai truc toa do va
mdi don vi do dai trén truc tuong ting v6i 1km. V6i hé truc vita chon, ngudi ta dit mot tram vién thong
tai vi tri c6 toa do M (5;10). Mot xe khach di chuyén trén cao téc c6 dang phuong trinh dudng thang
d:x—2y+5 =0 sébit dugc séng tdt nhit tai vi tri S (a;b) trén cao toc. Tinh P =a+b ?

KQ:

Cdu 39. C6 hai con tau cing chuyén dong déu theo dudng thiang ngoai bién. Trén man hinh rada cta
tram diéu khién (dudc coi nhu mit phang toa dd Oxy v6i don bi trén hai truc tinh theo km), tau s6 1
chuyén dong déu theo huéng dudng thang A tif vi tri A dén vi tri C. Tau s6 2 sap hét nhién liéu, dang &
vi tri B mudn gip thu s6 1 d€ tiép nhién liéu. Hdi tau s 2 phéi di doan dudng ngan nhét 12 bao nhiéu?

KQ:

Vg

Cdu 40. Cho hinh vudéng ABCD c6é dién tich 1a 20, tam I thudc dudng thang d: 3x —y — 6 = 0, canh
AB nim trén duong thang d’: 2x+y —4 = 0. Gi st I(x;yo) va yp > 0. Tinh xq + yp.

KQ:
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§4. PUGNG TRON TRONG MAT PHANG TOA PO

Y 1Y THUYET CAN NHG

64

n Phuong trinh dudng tron ¢6 tédm va ban kinh cho truéc

tam I(a;b) (1)

5 phuo
bankinhR (2) PonE

Trong mit phang Oxy, dudng tron (%) : {

trinh

(x—a)’+(y—b)>=R> (%)

a Dang khai trién

{¥ Phudng trinh dudng tron: Ta c6 thé khai trién (%), bién ddi phuong trinh vé dang

x?+y? —2ax—2by+c=0 (x*)

trong d6 ¢ = a*> +b> — R%.

X Cha y:

® Trong trudng hop tdng quét, didu kién dé (x+) la phuong trinh dudng tron la a® +
b*—c > 0.

@ DE xdc dinh tdm va ban kinh ctia dudng tron & dang (xx), ta lam nhu sau:

+ Dai dau hé s6 trude x va y rdi chia 2, ta dudgc tam I(a;b).
+ Tinh ban kinh theo cong thiic R = va? +b? —c.

Phuong trinh tiép tuyén clia dudng trdn

{3 Céng thifc tiép tuyén: Cho dudng tron (¢) c6 tam I(a;b)
va ban kinh R. Pudng thing A 12 tiép tuyén véi (%) tai diém
M() (X();y()). Khi d6

e My (x0;y0) thudc A.
o IMy= (xo — a;yo — b) 12 véc-to phép tuyén clia A. A

Do d6 A c6 phuong trinh la

(x0 —a) (x—x0) + (yo —b) (y = y0) = 0.

{3 Chia y: Pudng thang A tiép xiic (%) khi d(I,A) = R.
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IEY/S PHAN LOAI VA PHUGNG PHAP GIAI TOAN

DT 'G' Tim tam va bén kinh duong tron.

{3 Xét dang (x—a)>+(y—b)?>=m (1).
® Néu m > 0 thi (1) 1a phuong trinh dudng tron c6 tam I (a;b) va ban kinh R = /m.
@ Néu m < 0 thi (1) khong phai 12 phuong trinh dudng tron.
{3 Xét dang x” +y> —2ax —2by+c =0 (2). Xét diu biéu thic m = a> +b*> —c.
® Néu m > 0 thi (2) 1a phuong trinh dudng tron c6
+ tam I (a;b);
+ ban kinh R = va% + b2 —c.
@ Néu m < 0 thi (2) khong phai 1a phuong trinh dudng tron.

=Vidu 1. Trong mjt phang Oxy, Tim tdm va ban kinh ctia dudng tron c6 phucng trinh sau day.
a) (x—1)2+(y+2)>=16. b) (x+2)*+(y—3)*=09.
¢) (x+2)2+y*=4. d) X2 +y*=5.

=Vidu 2. Phuong trinh nao trong cdc phudng trinh sau day 1a phuong trinh dudng tron? Tim toa
do6 tam va ban kinh cta dudng tron do.

a) x2+y2—2x—4y—20:0; b) x2+y2+2x—4y+6:0;
c) x> +y>—4x—8y+5=0; d) 2x* +2y* 4+ 6x+ 8y —2 =0.

=Vidu 3. Trong mit phing Oxy, cho phuong trinh x*> +y? —2mx —4(m —2)y+6—m=0 (1).
Tim diéu kién ctia m d€ (1) 1a phuong trinh dudng tron.

DT 'e' Lap phuong trinh dudng tron

{3 Huéng tiép can 1. Tu gia thiét, gidi tim toa d6 tdm va tinh do dai ban kinh. Sau do, viét
phuong trinh clia (¢) theo cong thic (x —a)? + (y — b)?> = R2.

@ (%) c6 tam I va di qua diém M, suy ra R = IM =/ (xpr — x1)2 + (ymr — y1)2-
@ (%) tiép xiic v6i dudng thang A tai A, suy rad (I;A) = R = IA.

1
M R

A A

{¥ Huéng tiép can 2. Thudng dung cho bai todn 14p phuong trinh dudng tron ngoai tiép tam
gidc (qua ba diém) hoic qua hai di€ém va c6 tdim thudc dudng thang d.

e Gia sit phuong trinh dudng tron (%) 1a x> +y? — 2ax —2by+c =0

e Tir diéu kién ctia dé bai, ta thiét 1ap hé phuong trinh véi ba 4n 12 a, b, c. Gidi hé tim
a,b,c.
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= Vidu 4. Trong mit phing Oxy, lap phuong trinh dudng tron (%), biét
a) (¢)cotam I(3;—5) ban kinh R = 2. b) (¢) c6 tam I(3;—5) va qua di€ém A(—2;1).

=Vidu5. Trong mit phiang Oxy, lap phuong trinh dudng tron dudng kinh AB véi A(1;6),
B(—3;2).

=Vidu 6. Trong mit phang Oxy, viét phuong trinh dudng tron (¢) c6 tam I (—1;2) va tiép xic véi
dudng thang A : x —2y+7 = 0.

=Vidu7. Trong mit phing Oxy, liap phuong trinh dudng tron di qua ba diém
M (—2;4),N (5;5),P(6;—2).

=Vidu 8. Trong mit phang toa do, mot tin hiéu am thanh phat di it mot vi tri va dugc 3 thiét bi
ghi tin hiéu dit tai 3 vi tri 0(0;0),A(1;0),B(1;3) nhan dudc cing mdt thdi di€m. Hay xdc dinh vi tri
phat tin hi€u am thanh.

=Vidu9. Trong mit phang Oxy, cho dudng thang d : 2x —y —5 = 0 va hai diém A (1;2),B(4;1).
Viét phuong trinh dudng tron (¢) c6 tim thudc d va di qua hai diém A, B.

=Vidu 10. Trong mit phang Oxy, cho duong thang d: 2x —y — 4 = 0. Viét phuong trinh dudng
tron (%) tiép xic véi cac truc toa dd va c6 tim & trén dudng thang d.

=Vidu 11. Trong mit phiang Oxy, viét phuong trinh dudng tron (¢’) di qua diém A(4;2) dong thoi
tiép xuc v6i hai dudng thang d;: x—3y—2=0vad>: x—3y+ 18 =0.

DTH

Tiép tuyén clia dudng tron tai mot diém

Cho dudng tron (%) c6 tam I(a;b) va ban kinh R. Pudng thing
Ala tiép tuyén véi (€) tai diém My (xo;yo). Khi d6 M,

o My (xp;y0) thudc A.
o IMy= (xo — a3y — b) 12 véc-to phap tuyén clia A. A

Do do6 A ¢6 phuong trinh la

(%0 —a) (x—x0) + (o =) (y —y0) = 0.

=Vidu 12. Trong mit phang Oxy, viét phuong trinh tiép tuyén ctia dudng tron (%): (x —2)% +
(y+3)? =5 tai diém M(3; —1).

=Vidu 13. Viét phuong trinh tiép tuyén d véi dudng tron (C): (x —1)2 4 (y — 3)? = 25 tai diém
M(5;6).

=Vidu 14. Cho dudng tron (C): x*> +y> — 8x — 6y + 17 = 0. Chiing minh M(6;5) nam trén dudng
tron (C). Viét phuong trinh tiép tuyén d ctia (C) tai M.
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DT '9' Tiép tuyén cla dudng tréon song song hodc vuéng géc véi mot
duong cho truéc

Cho dudng tron (€') c6 tam I(a;b) va ban kinh R.
{3 Loai 1: Biét tiép tuyén song song véi d: Ax+ By +C = 0.
e Goi Alatiép tuyén va A // d nén A c6 dang Ax+ By +m =0, v6i m # C.
e Atiép xic (%) khi va chi khi

'A-a—i—B-b—Fm’

d(I,A) =R < =R
(1,A) o

Giai diéu kién nay, tim m.
A Chii y rdng m phdi khdc C. Néu gidi ra gid tri m = C thi ta logi gid tri nay.
{J Loai 2: Biét tiép tuyén vuong goéc v6i d: Ax+By+C = 0.
e Goi Alatiép tuyén va A L d nén A c6 dang Bx —Ay+n = 0.
e Atiép xuc (%) khi va chi khi
'B ca—A-b+n

VA% + B?

Giai diéu kién nay, tim n.

=Vidu 15. Trong mit phing Oxy, cho dudng tron (%) : (x — 1)?> +y? = 9. Viét phuong trinh tiép
tuyén ctia dudng tron (%) biét ring tiép tuyén song song véi dudng thiang y = 2x — 1.

=Vidu 16. Cho dudng tron (C): x> +y* +2x — 6y + 5 = 0. Viét phuong trinh tiép tuyén ciia (C)
song song v4i dudng thang d : x+ 2y — 15 =0.

=Vidu 17. Trong mit phang Oxy, viét phuong trinh tiép tuyén (A) clia dudng tron (€): x> +y*> —
2x 44y +4 = 0 biét rang tiép tuyén vudng géc véi duong thang x+2y+5 = 0.

=Vidu 18. Trong mit phang Oxy, cho dudng tron (C) : x> 4+ y? +4x + 4y — 17 = 0. Viét phuong
trinh tiép tuyén A ctia (C) biét A vudng géc véi dudng thiang d: 3x —4y+1 = 0.

BAITAP TY LUYEN

0 Phuong trinh nao sau day la phuong trinh dutng tron?
a) x2+y>—2x+2y—7=0.
b) x%+y? —8x+2y+20=0.

o Tim tim va ban kinh ctia dudng tron trong mdi trudng hop sau
a) Pudng tron ¢6 phuong trinh (x +1)2 + (y —5)> = 9.

b) Pudng tron c¢6 phuong trinh x? +y* —6x —2y — 15 = 0.
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@ Viét Phuong rinh dudng tron ¢6 tam 7(2;3) va ban kinh R = 2.
° Lap phuong trinh duong tron (C) trong céc trudng hgp sau:
a) (C) c6 tam I(—2;3) va di qua di€ém M(2;-3);
b) (C) c6 tam I(—1;2) va tiép xtdc véi dudng thang A: x —2y+7 = 0;
¢) (C) c6 duong kinh AB v6i A(1;1) va B(7;5).
Lap phuong trinh dudng tron ngoai tiép tam gidc c6 toa do cac dinh Ia:
a) A(1;4), B(0;1),C(4;3); b) 0(0;0), P(16;0), R(0;12).
Viét phuong trinh tiép tuyén ctia dudng tron (C): x? +y? +4x +4y+3 = 0 tai diém M (—3;0).
Lap phuong trinh tiép tuyén ctia dudng tron (C): x> 4 y> —4x — 2y = 0 tai A c¢6 hoanh d6 12 0.

Trong mit phang toa d6 Oxy, cho dudng tron (C): x* 4+ y? — 6x 42y + 5 = 0. Viét phuong trinh
tiép tuyén vdi dudng tron (C) biét tiép tuyén c6 hé sb goc 1a —2.

Cho dudng tron (C): (x—2)? + (y—1)* =25.
a) Tim toa do tAm va ban kinh cta dudng tron (C).
b) Viét phuong trinh tiép tuyén cta (C) tai diém M(5;—3).
¢) Lap phuong trinh tiép tuyén ciia (C) song song véi dudng thang d; : 5x — 12467 = 0.

Viét phuong trinh tiép tuyén ctia duong tron (C): (x —3)? 4 (y+1)? = 5, biét tiép tuyén vuong
géc véi dudng thiang d: x —2y+7 =0.

Tong céc gia tri ciia m d€ dudng thang d : x —y —m = 0 tiép xic véi dudng tron (C) : x> + (y —
1)?=21

Lap phuong trinh dudng tron tiép xtc véi hai truc toa do Ox, Oy va di qua diém A(2;1).

0 © 6

M0t céi cong hinh ban nguyét rong 6,8(m), cao 3,4(m). Mit dudng dudi cong dugc chia thanh
hai lan cho xe ra vao.

a) Viét phuong trinh mo phong cdi cong;

b) Mot chiéc xe ti rong 2,4(m) va cao 2,5(m) di ding lan dudng quy dinh c6 thé di qua cdng
hay khong?
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m Chuyén dong ctia mot vat thé trong khoang thai gian 90 phiit dudc thé hién trong mit phang toa
dd. Theo do, tai thai diém 7(0 <t < 90) vat thé & vi tri c6 toa do (1 + sinz°;3 + cost®).

a) Tim vi tri ban dau va vi tri két thic cla vat thé.
b) Tim quy dao chuyén dong clia vat thé.

Cadu 1. Hinh bén mo phong mot tram thu phat song dién y
thoai di dong dat & vi tri I c6 toa dd I(—2;1) trong mat
phing toa d6 (don vi trén hai truc 1a ki-156-mét).

a) Lap phuong trinh dudng tron mo ta ranh gidi bén Tram phit song

ngoai clia ving phi séng, biét ring tram thu phat
séng d6 duoc thiét ké v6i ban kinh phi séng 3 km.

b) Néu ngudi st dung dién thoai & vi tri ¢é toa do
(—1;3) thi ¢6 thé st dung dich vu cta tram nay
khong?

c) Tinh theo dudng chim bay, xac dinh khoang cach
ngan nhét d&€ mot ngudi & vi tri ¢6 toa do (—3;4) di
chuyén dugc t6i vang pht séng theo don vi ki-10-mét
(lam tron két qua dén hang phan mudi).

@ Ném dia 12 mot mon thé thao thi ddu trong Thé van hoi Olympic y
mua he. Khi thuc hién cii ném, van dong vién thuong quay lung
lai v6i huéng ném, sau dé xoay ngudc chiéu kim dong hd mot
vong rudi clia dudng tron dé iy da rdi tha tay ra khoi dia. Gia

st dia chuyén dong trén mot dudng tron tam I (O; %) ban kinh - \
0,8 trong mit phang toa d6 Oxy (don vi trén hai truc 1a mét).

bén diém M (\1—3_09;2> , dia dudc ném di (hinh bén). Trong 5
nhiing gidy d?lu tién ngay sau khi dugc nén} di, quy dao chuyén Q
dong cua chiéc dia c6 phuong trinh nhu thé nao?

LY/ BAITAP TRAC NGHIEM

PHAN 1. Cau tric nghiém nhiéu phuong an lua chon. M&i cau héi hoc sinh chi chon mét
phuong an.

Cdu 1. Trong mit phang Oxy, phuong trinh nao dudi ddy 1a phuong trinh ctia dudng tron?

A.x2+2y2 —2x+4y—1=0. B.x*+y’ +x+y+4=0.
C.x2+y2—4x—1=0. D.x>—y*+4x—6y—2=0.
CAu 2. Trong mit phang Oxy, phuong trinh ndo sau day 1a phuong trinh dudng tron?
A2+ Y2 +dx—6y+13 =0. B.2x* +2y? +4x—8y+19=0.
C.x2+y*—2x+4y+9=0. D.x>4y* —2x+6y—15=0.

Cau 3. Toa do tam I va ban kinh R clia dudng tron (C): x> +y> =9 1a
A.I(1;1),R=3. B.1(0;0),R = 9. C.1(0;0),R = 3. D.1(0;0),R = 81.
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Cau 4. Trong mit phing Oxy, cho dudng tron (C) : (x — 3)* + (y+2)* = 9. Toa do tam I va ban kinh
R cta duong tron (C) la

A.1(-3;2),R=3. B.I(3;—-2),R=3. C.1(—2:3),R=3. D.1(2;-3),R=3.
CdAu 5. Toa do6 tim / va ban kinh R ctia duong tron (C): x> +y> —2x—6y—10=01a

A.I(—1;-3),R=2/5. B.I(1; 3) R =+/10.
C.I(1;3), R =2V5. D.I(—1;-3), R=/10.

Cau 6. Toa do tam I va ban kinh R ctia dudng tron (C): 16x> 4+ 16y> + 16x—8y— 11 =012

11
A.1<—§;Z>,R:1. B.I(—8:4),R=+69. C.I(-8;4),R=+91. D.I(8;—4),R=+/91.

Cau 7. Trong mit phang Oxy, cho dudng tron (C): x* +y? — 2x + 10y + 1 = 0. Trong cic diém
M(—1;3),N(4;—1), P(2;1), Q(3; —2) thi di€ém nao thudc (C)?

A.Diém M. B.Piém N. C.Pbiém P. D.Piém Q.

Cadu 8. buong tron (C) ¢6 tam I(1;2), ban kinh R = 3 ¢6 phuong trinh 1a
A (x—1)2+(@y+1)2=09. B.(x+1)2+(y—1)2=09.
C.(x—1)2+(y—2)?%=3. D.(x—1)2+(y—2)>=09.

Cau 9. Trong mit phang Oxy, dudng tron tam /(3; —1) va ban kinh R = 2 c6 phuong trinh la
A.(x=3)2+(—1)?=4 B.(x+3)2+(y—1)%>=4.
C.(x+3)°+(y+1)* =4 D.(x—3)*+(y+1)? =4

Cau 10. Trong mit phang Oxy, dudng tron (C) c6 tam I(1;—5) va di qua O(0;0) c6 phuong trinh

la
A.(x—1)>+(y+5)> =26. B.(x—1)>+ (y+5)* =26.
C.(x+1)2+(y—5)*=26. D.(x+1)>+ (y—5)% = V26.

Cdu 11. Viét phuong trinh dudng tron tam 1(3; —2) va di qua diém M(—1;1) 1a
A.(x—3)2+(y+2)>=25. B. (x+3)2+(y—2)?=5.
C.(x—3)2+(y—2)>=25. D.(x—3)2+(y+2)2=5

Cau 12. Trong mit phang Oxy, dudng tron dudng kinh AB vé6i A(3;—1), B(1;—5) c6 phuong trinh

la
A.(x—2)2+(y+3)>=5. B.(x+2)2+(y—3)?>=5.
C.(x+1)2+(y+2)2=17. D.(x—2)2+(y+3)>=5.

Cau 13. Trong mit phang Oxy, cho hai diém A(—1;2), B(—3;—2). Pudng tron (C) nhian AB lam
duong kinh c6 phuong trinh la

A.(x—2)24+y?>=20. B.(x+2)2+y*=25. C.(x+2)’2+y*=5. D.(x+2)>+y*=20.

Cau 14. Trong mit phing Oxy, dudng tron (C) c6 tam I(2; —3) va tiép xiic véi truc Oy c6 phuong

trinh 1a
A (x+2)2+(y—3)2=0. B.(x—2)>+(y+3)*=0.
C.(x+2)2+(y—3)>=4. D.(x—2)2+(y+3)>=4.

Cau 15. Trén mit phang Oxy, cho dudng thiang A : 6x — 8y —2 = 0 va diém M(1; —2). Puong tron
(C) c6 tam M va tiép xc A c6 phuong trinh la
A (x+1)2+(y—-2)2 =2 B.(x—1)2+ (y+2)*=4.
C.(x+1)2+(y—2)2=4. D.(x—1)2+(y+2)>=2.
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~ N N R Y . 4 N 2 x=-=5+4 <
Cadu 16. buong tron ¢6 tam I(1;1) va tiep xdc véi dudng thang A: 3_3 O phuong trinh
y=23-
la
A.x>+y?—2x—2y—2=0. B.x>+y>+2x+2y—2=0.
C.x>+y?—2x—2y+6=0. D.x*>+y>—2x—2y=0.

Cdu 17. Trong mat phezmg Oxy, cho tam giac ABC c6 A(1;3), B(—1;—1), C(1;1). Budng tron ngoai
tiép tam gidc ABC c6 tim I(a;b). Gia tri a + b bing
A.0. B.2. C. 1. D.3.
Cau 18. Trong mit phing Oxy, cho tam gidc ABC c6 A(—2;4), B(5;5), C(6;—2). Pudng tron ngoai
tiép tam gidc ABC c6 phuong trinh la
A.x*+y?—4x—2y+20=0. B.x>+y*—2x—y+20=0.
C.x>+y>—4x—2y—20=0. D.(x—2)>+(y—1)>=20.

Cau 19. Trong mit phang Oxy, dudng tron (C) di qua hai diém A(1;1), B(5;3) va c6 tam I thudc truc
hoanh c6 phuong trinh Ia

A. (x+4)*+y* =10. B. (x—4)2+y% = /10.
C. (x—4)>+y*=10. D. (x+4)2 +y% = V10.

Cdu 20. C6 bao nhiéu gia tri nguyén duong ctia tham s6 m d€ phuong trinh x> + y> — 2mx + 4y +
2m? — 12 = 0 la phuong trinh dudng tron?

A.6. B. 3. C.5. D.4.

Cdu 21. Trong mit phang Oxy, cho phuong trinh x? 4 y? — 2x+2my+10=0 (1). C6 bao nhiéu
gid tri m nguyén duong khong vudt qua 10 d€ (1) 1a phuong trinh ctia dudng tron?

A.6. B. 8. C. Khong c6. D.7.
Ca&u 22. Phuong trinh tiép tuyén d ctia dudng tron C : (x+2)% 4 (y+2)? = 25 tai diém M (2;1) 1a

A.d:4x+3y+14=0. B.d:3x—4y—2=0. C.d:4x+3y—11=0. D.d:—y+1=0.
Cau 23. Trong mit phang Oxy, cho dudng tron (%) : x*> +y> — 3x —y = 0. Phuong trinh tiép tuyén
cua (¢) tai M(1;—1) la

A.x+3y—2=0. B.x+3y+2=0. C.x—3y—-2=0. D.x—3y+2=0.
Cau 24. Trong mit phang Oxy, viét phuong trinh tiép tuyén véi (C) : (x —1)> + (y +2)? = 10, biét
tiép tuyén song song véi dudng thang d : x+ 3y —5=0.

A.x+3y—1=0. B.x+3y+10=0. C.x+3y+5=0. D.x+3y+15=0.
Cau 25. Trong mit phang Oxy, viét phuong trinh tiép tuyén ctia duong tron C : x> +y? +4x— 2y — 8 =
0, biét tiép tuyén vudng géc véi dudng thang d : 2x — 3y + 2018 = 0.

A.3x+2y—17=0hodc 3x+2y+9 =0. B.3x+2y+ 17 =0 hodc 3x+2y+9 =0.
C.3x+2y+17=0hoac 3x+2y—9=0. D.3x+42y—17=0hodc 3x+2y—9 =0.

PHAN II. Cau tric nghiém ding sai. Trong mdi y a), b), c), d) 8 mdi cau, hoc sinh chon
dang hoac sai.

Ca&u 26. Trong mit phing véi hé toa do (Oxy), cho dudng tron (C) : (x—4)* + (y+3)* = 16. Xét
tinh ding sai ctia cdc khang dinh sau

a) Dudng tron (C) khong di qua di€ém M(4;1) .

b) Puong tron (C) c6 tam I(—4;3) .

¢) Puong tron (C) c6 ban kinh R =4. .

d) Tiép tuyén ctia duong tron (C) tai diém P(4; —7) c6 phuong trinh lay+7 =0.
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72

CAu 27. Trong mit phang Oxy, cho dudng tron (C) c¢6 phuong trinh x? +y? +2x — 4y —4 = 0.

a) Puong tron (C) cé tdm la I(1; —2).

b) Puong tron (C) c6 ban kinh R = 3.

¢) Di€ém M(2;2) thudc dudng tron (C).

d) PBuong tron (C) tiép xiic v6i duvng thing A: y = x.
Cau 28. Trong mit phang toa do Oxy, cho dudng tron (C): (x — 1)+ (y +2)? = 25 va dudng thang
A: x—y—9=0.

a) Puong tron (C) ¢6 tam I(—1;2) ban kinh R = 5.

b) Khoéng céch tii tim ctia (C) dén dudng thing A bing 3+/2.

¢) Phuong trinh tiép tuyén vé6i (C) tai diém A(—3;1) 1a 4x+3y+9 =0.

d) DBudng thing A cit (C) theo mdt diy cung c6 do dai bang 2v/5.
Cdu 29. Mot khu vuon hanh phiic dugc thiét ké dudi dang mot hinh vuong c¢é do dai canh 10 m
(Tham khao hinh v€ duéi day).

Phan dudc t6 diam dung dé trong cd, phan con lai dudc 14t gach. Goi x, y 1an Iudt 1a ban kinh clia phan
14t gach hinh tron. M&i mét vudng trong cd chi phi 100.000 dong, méi mét vudng lat gach chi phi
300.000 dong. Cac ménh dé sau ding hay sai?

a) x+y=>5 (m).

b) Dién tich dudc ldt gach ca khu vuon 1a S = 100+ 7 (x* +y* —25) (m?).

¢) Dién tich phan l4t gach nhd nhét bang S,,;, = 100 — 257 (m?).

d) Khi dién tich phan lat gach nhd nhét thi chi phi d€ thi cong khu vudn bang 22.000.000 dong.

PHAN I1l. Cau tric nghiém tra 18i ngin.

Cau 30. Trong mit phang véi hé truc toa d6 Oxy dudng tron tam I(1;1) va di qua diém M(—2;—3)
c6 ban kinh bang bang nhiéu?

KQ:

Cau 31. Trong mit phang véi hé truc toa do Oxy, cho dudng tron (C) : x> +y?> —2x —4y—4 =0 va
diém A(1;5). Gia st tiép tuyén clia dudng tron (C) tai diém A c6 phuong trinh ax + by + ¢ = 0. Khi d6
tich a.b.c bang bao nhiéu?

KQ:
Cdu 32. Trong mit phang toa dd Oxy, cho hai dudng thang a: x+3y+8=0vab:3x—4y+10=0

va diém A(—2;1). Pudng tron (C) c6 tam I(c;d) thudc duong thing a, di qua diém A va tiép xic vé6i
dudng thang b. Gia tri clia ¢ + d bang bao nhiéu?

KQ:
Cau 33. Trong mit phang toa do Oxy, dudng tron (C) ¢6 tim B(1;1) va cit d : 3x +4y+8 = 0 tai
M, N thoa man MN = 8 c6 ban kinh bang bao nhiéu?

KQ:
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Cdu 34. Xéttrong mit phang vdi hé toa dd Oxy, ba thanh ph6 nam tai cac vi tri A(—1;4), B(5;6),C(6;3).
Mot dai truyén hinh phuc vu cu dan mudn xiy dung mot cd s phat séng méi cach déu ba thanh phé.
Toa do cta vi tri dit co sé phat séng mdi c6 tong hoanh do va tung do 1a bao nhiéu?

KQ:

Cdu 35. Ngay 6/2/2023, mot tran dong dat 7,8 do richter c¢6 tam i 5 4 10__‘.7

chén tai ThS Nhi Ki (hinh minh hoa bén duéi). Biét rang dudng tron
tac dong di qua 2 thanh phé Kahramamaras va Nurdagi c6 toa do 1an
lugt 1a K(—3;10) va N(8;0). Mit khac, tim chin céch déu hai thanh
phd néi trén. Ban kinh tac dong (km) tinh tif tAm chan (TAm I ) bang
bao nhiéu? Két qua 1am tron dén hang phan trim.

KQ:
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§5. BADPUONG CONIC

LY THUYET CAN NHO
(1 a0

{3 Dinh nghia: Cho hai diém phan biét F; va F>. Dit FiF> = 2¢ > 0. Tap hop tit ca diém M thda
MF| +MF, = 2a, v6i a > ¢ > 0 1a mot elip.

{3 Phuong trinh elip: Trong mit phang Oxy, cho hai diém Fy (—c;0), F>(c;0) (hai tiéu diém thudc
truc hoanh). Véi b = a® — ¢?, ta c6 phuong trinh elip c6 dang

2 2
X 20
—y2:1,vor|a>b>0.

27 b

{3X Hinh dang elip va cac dai lugng lién quan:

e Truc I6n A1Ay = 2a; Truc bé BB, = 2b;
e Tiéucu Fi > =2c vaa® = b*+c2.

e Toa do cic dinh A|(—a;0), Az(a;0),
B1(0;=b), B2(0;b).

e Tiéu diém Fi(—c;0), F>(c;0).

a Hypebol

{3 Dinh nghia: Cho hai di€ém phan biét Fi va F>. Dit F{F> = 2¢ > 0.Tap hop tit ca di€ém M thda
|MFy — MF>| = 2a, v6i 0 < a < ¢ la mot hypebol.

{3 Phudng trinh hypebol: Trong mit phang Oxy, cho hai diém Fj(—c;0), F>(c;0) (hai tiéu diém
thudc truc hoanh). V6i b? = ¢ — a?, ta ¢6 phuong trinh hyperbol c6 dang

x2 y2

a—z—ﬁzl,VO'ia,b>0.

{3X Hinh dang hypebol va cic dai ludng lién quan:

e Doan thing A1A; = 2a goi 1a truc thue, doan
thang BB, = 2b goi 1a truc 4o ctia hypebol.

e Tiucu FiF, =2¢ vaa®+b* = 2.

e Toa dd cac dinh Aj(—a;0), Az(a;0).

e Tiéu diém Fi(—c;0), F»(c;0).

e Giao diém O cla hai truc 12 tam ddi xitng cta
hypebol.
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Parabol
{3 Dinh nghia: Cho mdt diém F va mot duong thang A c¢b dinh g
khong di qua F. Tap hop cac diém M cach déu F va A 1a mot ] M
dudng parabol. Piém F goi 12 tiéu di€m va A goi 1a duong chuin
cua parabol (P). .

MF = d(M,A)

{3 Phuong trinh parabol: Goi H 1a hinh chiéu vudng géc cta F
trén A. Goi khodng cach tir tiéu diém dén duong chuanla p = HF . A
Chon hé truc toa do Oxy, v6i O 1a trung di€m HF (nhu hinh vé)
thi F (‘—2’;0> VAA:x= —g. Khi d6, phuong trinh (P) 1a

y2 =2px, V&i p >0

{3 Hinh dang parabol va cac dai ludng lién quan:

e O la dinh; Ox goi 12 truc déi xitng ctia parabol (P).
e p goi la tham sb tiéu ctia parabol (P).

e Tiéu diém F (g;O) va dudng chudn A : x = —g.

Y/  PHAN LOAI VA PHUGNG PHAP GIAI TOAN

DT 'o' Phuong trinh dudong elip

22
{3 Xéc dinh cic yéu td cta elip (E) c¢6 phuong trinh ;C—z + % =1,v6ia>b>0.
e Tinh ¢? = a® — b
e DO dai truc 16n: AjAr = 2a, d6 dai truc nhd: B1B, = 2b. DO dai tiéu cu: Fi1F, = 2c.
e Toa do cac dinh A|(—a;0), Az(a;0), B1(0;—b), B»(0;b).
e Tiéu di€ém Fy(—c;0), F>(c;0).

{3 Viét phuong trinh (E), ta thuc hién cdc budc:

e Tu du kién bai toan, giai tim a va b,v6ia > b > 0.
2 2

e Rap vao cong thiic (E) : x—2+% =1.
a

=Vidu 1. X4c dinh toa do cdc dinh va d9 dai cac truc cta cic elip ¢ phuong trinh sau:

2 2 2 2

xT Ly Xty
=1 b) —+= =1

a) 16+4 ) 4+3

c) X2 4+4y? =1. d) 4x* +25y* = 36.
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— , . , A N 2, M 2 A .~ “ A N N g 2, N 3
=Vidu 2. Choelip (E) c6 do dai truc 16n bang 10, ti s0 gilta tiéu cu va do dai truc 16n la 5

a) Tinh do dai truc nhd va viét phuong trinh chinh tic cta elip.

b) Tim nhiing diém thudc (E) biét tung do ctia chiing bang /15.

=Vidu 3. Lap phuong trinh chinh tic ctia elip (E), biét

a) do dai truc 16n bang 6, do dai truc nhd bang 4.
b) d6 dai truc 16n bang 10, tiéu cu c6 do dai bang 6.

o 3
c) elip di qua hai diém M(l;O),N(%; 1).

=Vidu4.
Mot mai vom nha hat ¢ mit cat 1a hinh nta y
elip. Cho biét khoang cach gitta hai tiéu diém
1a F'F = 50m va chiéu dai clia dudng di cia mot
tia sang tf F/ dén mai vom roi phan chiéu vé F 1a
100m. Viét phuong trinh chinh tic ctia elip dé.

DT ' ' Phuong trinh dudng hypebol

2 2

3 Xéc dinh cdc yéu té ciia hypebol (H) ¢6 phuong trinh ;C—z - Z—z — 1, vGia,b > 0.

e Tinh ¢* = a® +b°.

e Do dai truc thuc: A1A, = 2a, d6 dai truc ao: BjB, = 2b. D0 dai tiéu cu: F1F, = 2c.
e Toa dd cac dinh A;(—a;0), Az (a;0).

e Tiéu diém Fi(—c;0), F»(c;0).

{¥ Viét phuong trinh (H), ta thuc hién cac budc:

e Tu dir kién bai toan, giai tim a va b,v6i a,b > 0.
x2 y2 B
a? b2

e Rap vao cong thic (H) : 1.

=Vidu 5. Xdc dinh cdc toa do tiéu diém, céc dinh, do dai tryc thyc, do dai truc 4o va tiéu cy cla
hypebol (H) c6 phuong trinh nhu sau:

2 2 2

2
Y XY A2 2
a) (H).16 7= b)(H).8 7= ¢) (H):4x*>—y> =4,
d) (H):9x> —25y* =1. e) (H):25x* —16y>=400. f) (H):16x*>—9y> = 16.
xz yz
=Vidu6. Cho hyperbol (H): 6 9~ 1.

a) Tim d0 dai truc ao, truc thuc, tiéu cu ctia (H).
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b) Tim di€m thuoc (H) biét hoanh do ctia ching bang /7.
¢) Tim trén (H) nhiing diém M (x;y) sao cho MF| 1. MF>, v6i Fy, F; 1a hai tiéu di€ém cta (H).

=Vidu 7. Lap phuong trinh chinh tic ctia hypebol, biét

a) Do dai truc thuc bang 10 , truc 4o bang 6. b) Do dai truc thuc bang 8, tiéu cu bang 10.
c) C6 mot tieu diém F,(5;0) va dinh d) qua diém M(3v/2;—4) va c6 mot tiéu diém
A1(—4;0). la F>(5;0).
=Vidus.
Mot thép trién 1dm c6 mit cat hinh hypebol ¢6 phuong trinh y
2 - 2 .
182 362

Cho biét chiéu cao ctia thap 1a 100m va khodng cach tif néc thap dén
tam dbi xing ctia hypebol bang khoang cach tir tim ddi xing dén day.
Tinh ban kinh ndc va ban kinh day cua thap.

DT ' ' Phuong trinh duwong parabol

{} Xac dinh cic yéu tb clia parabol (P) c6 phucng trinh y> = 2px, véi p > 0.
e p goi la tham sb tiéu cta parabol (P).
e Tiéu diém F <§;O> va duong chudn A : x = —g.

{3 Viét phuong trinh chinh tic ctia (P), ta thuc hién cic budc:
e Tu du kién bai toan, giai tim p > 0.

e Rép vao cong thic (P) : y* = 2px.

=Vidu9. Tim toa do tiéu diém, phuong trinh dudng chuin clia cic parabol (P) c6 phuong trinh
chinh tac nhu sau:

a) (P):y> =2x. b) (P): y* = 4x. c) (P):y? =nx.
d) (P): y*> =9x. e) (P):y*>—6x=0. f) (P): 2y —4x=0.

=Vidu 10. Lap phuong trinh chinh tic ctia parabol (P) biét

a) (P) ¢ tiéu diém F(3;0). b) (P) ¢6 tiéu di€ém F(1;0).
¢) (P) di qua diém M(6;-2). d) (P) di qua diém M(1;—4).
e) (P) c6 dudng chuén x = —3. f) (P) c6 dudng chuin x+2 = 0.
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=Vidull.
Mot chiéc dén c6 mit cat ngang 1a hinh parabol nhu hinh bén. Hinh
parabol c6 chiéu rong gilta hai mép vanh 1a AB = 40cm va chiéu sau A
h = 30cm (h bang khoang céch tit O dén AB). Béng dén nam § tidu diém ‘
S. Viét phuong trinh chinh tic ctia parabol do. l
N
v
B

IS BAITAPTU LUYEN

o Xéc dinh toa do céac dinh va cdc tiéu diém cua cic elip ¢6 phuong trinh sau:

2 2 2
X y X )
—+—=1; b) — =1;
% 700 " 64 ) g Y
c) 16x2+25y* =1; d) 0,25x*>+9y* = 1.

o Tim toa do céc tiéu diém, toa d cac dinh, do dai truc thuc va truc 4o ctia cac hypebol sau

2 2 2 2
16 9 64 36
c) x> —16y* = 16; d) 9x> — 16y” = 144.

o Tim toa do tiéu di€ém, phuong trinh dudng chuan clia céc parabol sau

a) y>=12x; b) y* =x.

o Viét phuong trinh chinh tic cla:
a) Elip c6 truc 16n bang 12 va truc nhé bang 8;
b) Hypebol co tiéu cu 2¢ = 18 va do dai truc thuc 2a = 14;
¢) Parabol c6 tiéu diém F(5;0).
e Cho parabol (P) : y> = 4x va di€ém M (xo;yo) € (P).
a) Tinh khoang cach tit M dén tiéu diém F.
b) Tim toa do ctia diém M biét MF = 2.
¢) Puong thing d qua F cat (P) tai hai diém A va B. Ching minh: AB = x4 + xp + 2.

o Trong mit phiang Oxy, cho elip (E) : 9x* + 16y? = 144. Tim tét c4 diém M thudc elip sao cho géc
FiMPF> bang 60°.

@ - ' 2 5
Mot thap lam ngudi cia mot nha mdy cé mat cat 1a hinh hypebol cé phuong trinh 32 502 1.
Biét chiéu cao ctia thap 1a 120m va khodng cach tif néc thap dén tim dbi xting clia hypebol bing

78 Nguy&n Thanh Nhéan — 0839219939




5. BADUONG CONIC ‘-

1 2 .
> khoang cach tu tdm doi xing den day. Tinh ban kinh néc va ban kinh ddy cuia thap.

0 Pé ciat mot bang hiéu quang cdo hinh elip c6 truc 16n 1a Im va truc nhé 1a 0,6m tif mot tim van
ép hinh chit nhat c6 kich thuéc 1m x 0,6m, ngudi ta vé hinh elip d6 1&n tim van ép nhu huéng

dan sau:

Chuén bi: \ M
- Hai cai dinh, mot vong day kin khong dan hoi, but
chi.

Thuc hién:

- X4c dinh vi tri (hai tiéu di€m cta elip) va ghim
hai céi dinh 1én hai di€m d6 trén tim vén.

- Quang vong day qua hai chiéc dinh va kéo ciing
tai mot diém M nao d6. Tua dau biit chi vio trong
vong day tai diém M roi di chuyén sao cho day ludn
ludn cang.

Dau buit chi vach 1én tim bia mot dudng ma ta goi 1a dudng elip. (Xem minh hoa trong Hinh
bén). Phai ghim hai cdi dinh cach cdc mép tAm van ép bao nhiéu va liy vong day c6 do dai 1a bao

nhiéu?
o Thang leo gon song cho tré em trong cOng
vién c6 hai khung thép cong hinh nua elip cao
100cm va khoang cach gitia hai chan la 240cm.
a) Hay chon hé toa do thich hop va viét
phuong trinh chinh tic ctia elip néi trén.
b) Tinh khoang cach thang ding tif mot
diém cach chan khung 20cm 1én dén
khung thép.
@ Ta biét rang Mit Tring chuyén dong quanh Tri y

Dit theo quy dao 1a mot elip ma Trai Pat 1a Miat Tring

B
mot tiéu diém. Elip d6 c6 AjAr = 768800 km va
BB, = 767619 km (Nguon: Ron Larson (2014), 4 Trai Dét 4
Precalculus Real Mathematics, Real People, Cen- ! o 2
0]
By

gage) (Hinh minh hoa). Viét phuong trinh chinh tic *
cua elip do.

LY/ BAITAP TRAC NGHIEM

PHAN I. Cau tric nghiém nhiéu phuong an lwa chon. Mbi ciu héi hoc sinh chi chon mét

phudng an.
~ 2 X2 y2 2
Cau 1. Trong mit phang Oxy, cho elip (E): 75 + 5= 1. Diém nao sau day la mot dinh cia (E)?
A.A3(-5;0). B.A(25;9). C.A5(5;3). D.A4(3;0).
- . ¥y
Cadu 2. Trong mat phang Oxy, cho elip (E): e + %= 1. B dai tryc nho cua (E) la
A. 36. B. 18. C.12. D.8.
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Cau 3. Trong mit phang Oxy, cho elip (E): 4x> 4 9y?> = 25. Do dai truc 16n ctia (E) biang

A.g. B.5. C.9. D.4.
N 2 ¥ y?
Cdu 4. Trong mat phang Oxy, cho elip (E): 75 + 5= = 1. Cédc tiéu di€m cua (E) 1a

A.Fi(—5;0) va F1(5;0).
C. Fi(—3;0) va F1(3;0).

B. Fi(~4:0) va Fy(4:0).
D.F;(—8;0) va F;(8;0).

CaAu 5. Trong mit phang Oxy, cho elip (E): 5x> +9y?> = 45. Tiéu cu clia (E) biang

A.-2. B.2. C.4. D.—-4.
2 2
Cau 6. Trong mat phang Oxy, cho elip (E): 100 + T 1. Goi 2a, 2c¢ 1an lugt 1a do dai truc 16n va
tiéu cu ctia (E). Ti s6 — béng
a
A2 B.2. c.2. D.<.
5 3 4 5
Cau 7. Trong mit phang Oxy, cho elip (E) nhu hinh vé bén. Xic y
dinh phuong trinh chinh tic ctia (E) da cho. B,
22 22
RN B.-+l —1. 2
5 4 5 % A A
x y o X y o 1 2
C3+5=1. D.o+5 =1 - 5 I
-2
By

CAu 8. Trong mit phiang Oxy cho elip (E). Viét phuong trinh chinh tic ctia (E) biét (E) c6 do dai
truc 16n bang 6, d6 dai truc bé bang 4.
2 2 2 2 2 2
xT Yy xT Yy x° oy
B.—+— =1. =1, D.— —Z-=1.
o4 C7t% 9 4
Cau 9. Trong mit phang Oxy, viét phuong trinh chinh tic cta elip (E) biét (E) c6 do dai truc bé bing
6 va tiéu cu bang 8.
2 2 2 2 2 2 2 2

x° oy xX° oy xX° oy x° oy
~ 4+ =1. B.(E):=—+4+Z==1. (E):=+2—=1. D.(E):—=+2=—=1.
25+9 ()8+6 C()4+3 ()16+9

Cau 10. Trong mit phing Oxy, viét phuong trinh chinh tic cta elip (E) biét (E) c6 tiéu diém
F1(—2;0) vaqua A;(—3;0).

A. 9x? +4y? = 36.

A.(E):

'S}
S}
[\S}
[\

X7y x* y AT x* y
A(E):—+—==1 B.(E): —+==1 C(E):—+=—=1. D.J(E):—+=—=1.
(E) 4 * 9 (E): 9 4 (E) 9 + 5 (E): 5 4
2 2
Cau 11. Trong mit phang Oxy, cho hypebol (H): ;—5 — 1};—4 = 1. Tinh d6 dai truc thuc cua (H).
A.24 . B. 10. C.8 D.7.
. x> y?
Cau 12. Trong méat phang Oxy, cho hypebol (H): % 1= 1. Tinh d6 dai truc 4o cta (H).
A.25. B. 10. C.24. D.144 .
. Xy
Cau 13. Trong mat phang Oxy, cho hypebol (H): -9~ 1. Tinh tiéu cy cta (H).
A.7. B. 16. C. 10. D.9.
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Cdu 14. Trong mit phiang Oxy, cho parabol (P): y> = 4x. Toa do tiéu di€ém va phuong trinh dudng
chuan cda (P) 1an lugt 1a

A.F(2;0) vax+1=0. B.F(1;0) vax+1=0.

C.F(1;0)vax—1=0. D.F(2;0)vax—1=0.

Cau 15. Trong mit phang Oxy, cho parabol (P): y*> = 2x. Toa do tiéu diém va phuong trinh dutng
chuén ctia (P) 1an lugt 1a

AN I N
A.F<§’O> Vax—E—O. B.F<—§,O> Vax+§—0.
CF(O'I) a 1—O DF(I'()) 2 -1—1—0

. ,2 va x 2— . . 2, va x 2— .

Cdu 16. Viét phuong trinh chinh tic ctia cac hypebol biét d6 dai truc thuc la 10, d6 dai truc 4o la
20.

2 2 2 2 2 2 2 2
X Y Y X Y X Y
A.———=1. B.L +Y —1, C.-+—=1. D.—-———=
5 10 5 + 10 25 + 100 25 100
Cdu 17. Viét phuong trinh chinh tic ctia hypebol c6 tiéu cu bang 10 va do dai truc 4o bang 6.
22 2 2 22 2 2
x° oy xX° 0y X<y xX° 0y
A.—+—=1. B.——=—=1. C.—+—=1. D.———=1.
16 * 9 9 16 9 * 16 16 9
Cau 18. Phuong trinh chinh tic ctia hypebol c6 hai dinh 12 (—4:0), (4,0) va hai tiéu diém 1a (—5;0),
(5;0) la
2 2 2 2 22
Xy Xy Y Xy
A.———=1. B.——=—=1. C— —=1. D.—+=—=1.
16 25 16 9 5 + 9 4 + 3

Cau 19. Viét phuong trinh chinh tic ctia hypebol (H), biét N (/10;2) niim trén (H) va hoanh do
mot giao diém ctia (H) vdi truc Ox bang 3.

2 2 2 2 2 2
ALY B.L _Y c.r_Y D.

Y
. . —=1.
9 36 36 9 9 36 +9

L»J|><
(@)}

Cau 20. Trong mit phang Oxy, cho parabol (P) c6 tiéu di€ém va dudng ALY

chudn nhu hinh vé bén. X4c dinh phuong trinh chinh tic cta (P) da cho.
A.y=2x% B.y? =2ux. C.y*=x D.y? = 4x.
1
oN_F x
Cau 21. Phuong trinh chinh tic ctia parabol c6 tiéu diém 1a (2;0) la
A.y* = 8x. B.y? = 4x. C.y> =2x. D.y =242

Cau 22. Viét phuong trinh chinh tic ctia parabol (P) c¢6 dudng chuin A: x+1=0.
A.y? = 4x. B.y> = x. C.y? =2x. D.y> = 8x.
Cdu 23. Mit Tring va cdc vé tinh ctia Trai Dat chuyén dong theo quy dao 1a cic dudng elip ma tim

Trai DAt 1a mot tiéu diém. Biét do dai truc 16n va do dai truc bé ctia quy dao Mt Triing 12 768796km va
767726km. Tinh khodng cdch 16n nhat va khoang c4ch bé nhit giita tam Trai Dat va tAm Mt Tring.

A. 404672 va364124. B.363598 va404164. C.363589 va404137. D.406472 va364142.
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Cdu 24. Trong ban vé thiét ké, vom ctia 6 thodng trong
hinh bén la nita nam phia trén truc hoanh cuia elip co

phuong trinh
22

X y

—t+— =1

16 4
Biét rang 1 don vi trén mit phang toa do ctia ban vé thiét
ké ting v6i 30 cm trén thuc té. Tinh chiéu cao h ctia 6
thoang tai di€ém céach diém chinh gilia ctia dé 6 thodng
75 cm.

A.h=49,8 cm. B.h=46,8 cm.

C.h=40,8cm. D.h = 66,8 cm.
Cdau 25. Mot guong 16m c6 mit cit hinh parabol (hinh bén), c6 tiéu diém 45
cach dinh 5 cm. Cho biét bé siu ctia guong 1a 45 cm, Tinh khoang cich e --- T - > A
AB.

A.AB=50cm. B.AB=55cm. C.AB=60cm. D.AB=65cm.

(0] X
B

PHAN Il. Cau tric nghiém ding sai. Trong méi y a), b), c), d) & mdi cau, hoc sinh chon
dang hoac sai.

- ¥y \
Cdu 26. Choelip (E): 16 + 9= 1. Cac ménh dé sau ding hay sai?

a) Di€ém A(4;0) thuoc elip (E).

b) Tiéu cu elip (E) bing /7.

¢) Elip (E) c6 tiéu diém F| (—2v/7;0), F5(2v/7;0).

d) Cho M la di€ém thudc (E) thod man MF, +2MF, = 11. Khi d6 2MF; + MF, = 13.
Cau 27. Trong mit phiang Oxy cho hypebol (H) véi truc thuc c6 do dai 1a 8 va mot tiéu diém F»(6;0).
Xét tinh ding sai cia cdc ménh dé sau:

a) Tiéu cu c6 do dai la 6.

b) Hypebol c6 mot dinh A;(—4;0).

¢) Do dai truc 4o 1a 2v/5.

< f 1S o N Y
d) Phuong trinh chinh t H)la ———=1
) ng trinh chinh tac cua ( )a16 20
~ xz y2
Cadu 28. Cho hypebol (H): T 6= 1. Khi do

a) Piém A(3;0) nam trén hypebol.

b) Hypebol (H) c6 tiéu cu 4v/5.

¢) Di€ém M c6 hoanh do duong 1a giao ctia hypebol (H) véi truc Ox c6 toa do 1a M(2;0).
d) Hypebol (H) cit dudng thing y = 1 tai hai diém.

Cau 29. Cho parabol (P): y> = 4x va dudng thang A: 2x —y — 4 = 0. Cac ménh dé sau ding hay
sai?

a) Dudng chuin ctia (P) lax=1.
b) Tiéu di€ém cua (P) la F(1;0).
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¢) C6 duy nhit mot diém M € (P) céch tiéu diém F mot khoang 1a 5.
d) Goi A, B 1a giao di€m cta A va (P). Piém N € (P) ¢6 tung do 4m va tam gidc NAB c¢6 dién tich
Sanag = 12. Khi d6, diém N c6 tung do bang —4.

PHAN IIl. Cau tric nghiém tra 18i ngin.
. . x>y .
Cau 30. Trong mat phang Oxy cho elip c¢é phuong trinh (E): 7 -+ 5= 1. Budng thang A: x = —4
cit elip (E) tai hai diém M, N. Tinh d6 dai doan thang MN.
KQ:

Cdu 31. Mot cong vién ¢6 dang hinh elip ¢6 do dai truc 16n B
bang 100 m, do dai truc bé bang 80 m. Ngudi ta mudn trong hoa
trong mot hinh chit nhat noi tiép elip, phan con lai sé trong cd
(nhu hinh vé&). Dién tich trong hoa 16n nhét bang bao nhiéu mét
vuodng? A

KQ:

Cau 32. Mot chiéc dén c6 mit cat ngang 1a hinh parabol y> = 2px (p > 0)
nhu hinh vé. Trong d6 chiéu rong hai mép vanh 12 AB = 40 cm, chiéu siu A
h =20 cm (khoang cach tit O dén AB), bong dén nam & tiéu diém S. Tim gia
tri ctia tham s tiéu.

KQ:

|
|
|
|
|
|
|
|
|
|
|
B

Cau 33. Cho parabol (P): y* = 16x. Biét khodng céch tit diém A nam trén (P) dén dudng chuin bing
13. Khi d6 khodng céch tit A dén truc hoanh bing bao nhiéu?

KQ:

Cdu 34. Mot toa thap (hinh bén) c6 mit cat 1a mot dudng hypebol va c6 chiéu cao
200 m, chd nho nhit & chinh gitta va rong 50 m, dinh thap va ddy thap c6 do rong déu
bing 60 m. Do rong clia toa thap & do cao 150 m bang bao nhiéu (két qua tinh theo don
vi mét va 1am tron dén hang phan chuc)?

KQ:

Cadu 35. Pé chup toan canh ta c6 thé st dung guong hypebol. Mdy anh dugc dit huéng vé dinh ctia
guong va tAm quang hoc clia may anh dudc dit tai mot tiéu diém cta Hypebol (hinh vé tham khéo).

KQ:
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y
Guong Hypebol
Tam mdy anh

L e | f
0 [

2 2
Phuong trinh cho mit cét clia guong 1a ;—5 — i}—6 = 1. Khoang cich tii tim ctia mdy anh dén dinh cia
guong (két qua 1am tron dén hang phan trim) bang bao nhiéu?
—HET—
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Yy Cruvng / 0
XAC SUAT

s1. KHONG GIAN MAU VA BIEN CO

LY THUYET CAN NHO

n Phép th&r ngéu nhién, khdng gian méu

e Phép thir nghu nhién (goi tit 1a phép thir) 12 mot thi nghiém hay mot hanh dong ma két qua cia
n6 khong thé biét dugc trude khi phép thir dudc thuc hién.

o Khong gian mau cta phép thi (ki hiéu 1a Q) 1a tap hop tht ca cdc két qua c6 thé xdy ra khi thuc
hién phép thu.

Chii y : Ta chi xét phép thit ma khong gian mau gém hitu han két qua.

B} siéncéd

e Bién cb 1a mot tap con cta khong gian mau Q, ki hiéu A, B, C,...

o Mot két qua thudc tap A dugc goi l1a két qua thuan 16i cho bién cb A. @

Chay:
e Bién co chac chan la bién co ludn xay ra, ki hiéu la Q.

e Bién cb khong thé 1a bién cb khong bao gid xay ra, ki hiéu 1a @.

Bién cb dbi
Xét phép thit T vé6i khong gian mau 1a Q. Gid st E 1a mot bién cb.
e Bién cb dbi cia bién cb E 1a bién cb "E khong xdy ra". Néu bién c6 E dudc mod ta dusi dang

ménh dé todn hoc Q thi bién cb dbi E dudc mé ta bang ménh dé phu dinh ctia ménh dé Q (tic
12 ménh d2 0 ).

e Bién cb dbi ctia bién cb E ki hiéu 1a E. Nhan xét E = Q\E.

Nhan xét : Néu bién cb E 1a tp con clia khong gian miu Q thi E 1a phan bu clia E trong Q.
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|

(2]

Q

Y PHAN LOAI VA PHUONG PHAP GIAI TOAN

DT '0' Phép thir gieo ddng xu

=Vidu 1. Xét phép thit T “Gieo mot dong xu 3 1an”.

a) Mo ta khong gian mau. Tinh s6 phan ti cia tap khong gian mau.
b) Xéc dinh phan ti ctia cac bién cb va bién cb dbi tuong ting véi

e A :“Balan gieo déu mat sap”.

=Vidu 2. Gieo mot dong xu can dbi va dong chét lién tiép cho dén khi 1an dau tién xuit hién mat
sAp hoic c4 nim 1an ngira thi ding lai

a) Mo ta khong gian miu. Tinh s6 phan ti clia tip khong gian mau.
b) Liét ké tit ca cac két qua thuan 10i ctia cic bién cb

e A: “S6 1an gieo khong vudt qua ba”.

e B: “C6 it nhit 2 1an gieo xut hién mit ngtia”.

DT lel Phép thi gieo stc séc

=Vidu3. Xét phép thi T “Gieo mot con stic sic can ddi va dong chit”.
a) Mo ta khong gian mau.
b) Goi A 1a bién cb “S6 cham trén mit xuét hién 12 s6 chAm chin”. Liét ké tit ca cac két qua thuan
10i ctia bién c6 A va A.
=Vidu 4. Gieo mdt con xic xic lién tiép hai lan.

a) MO ta khong gian mau.

b) Goi A 12 bién c¢b "Tong s6 chim xuét hién 16n hon hoic bang 8". Liét ké tat ca cac két qua thuin
16i ctia bién cb A.

DT '9' Mét s6 phép thir don gidn khéc

=Vidu 5. Chon ngiu nhién mot sd nguyén duong khong 16n hon 25.

a) MO td khong gian mau.
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b) Goi A 1a bién ¢ "S6 dudc chon 1a sd chinh phuong". Liét ké tit ca cac két qua thuan 1oi cia
bién cb A.

=Vidu 6. Lap so tu nhién c6 hai chit s6 d6i mot khéac nhau tif cac s6 1,2,3,4 .

a) Mo ta khong gian mau.

b) Goi A 1a bién cb: “Sb 1ap ducc chia hét cho 3”. Liét ké tit ca cac két qua thuan 1di ctia bién cb
A.

=Vidu 7. Mot hop chia bon thé dugc danh sb 1,2,3,4. Ly ngiu nhién hai thé.

a) Mo ta khong gian mau.
b) Liét ké tat ca cac ket qua thuan 1di cua céc bien co sau
o H: “Tong cac sb trén hai thé 1 s6 chdn”.

e K: “Tich cac sb trén hai thé 1a sb chan”.

BAITAP T LUYEN

o Gieo mdt con xtc xac bon mat can doi hai lan lién tiép va quan sat so ghi trén dinh ctia con xuc
XAc.

a) Hay mo ta khong gian mau cta phép th.

b) Hiy viét tip hop cic két qua thuan 1di cho bién ¢ “Sé xuit hién & lan gieo thif hai gip 2
1an s6 xuit hién & 1an gieo thi nhat”.

e Tung mdt dong xu ba 1an lién tiép. Phat biéu mdi bién cb sau dusi dang ménh dé

a) A= {SSS;NSS;SNS;NNS};
b) B = {SSN;SNS;NSS}.

Mot hop chiia 5 qua bong xanh, 4 qua bong dd c6 kich thude va khéi lugng nhu nhau. Hiy mo ta
khong gian mau ctia phép thi 1dy ra ngdu nhién mot qua béng tir hop.

o Trudng mdi ctia ban Diing ¢ 3 cau lac bd ngoai ngit 14 cau lac bo tiéng Anh, cau lac bd tiéng Bo
Pao Nha va cau lac bo tiéng Campuchia.

a) Diing chon ngau nhién 1 cau lac bd ngoai ngit dé tim hiéu thong tin. Hay mé ta khong gian
mau ctia phép thi néu trén.

b) Diing thtt chon ngiu nhién 1 cau lac bo ngoai ngit d€ tham gia trong hoc ki 1 va 1 cau lac
bd ngoai ngit khac dé€ tham gia trong hoc ki 2. Hay mo ta khong gian mau cta phép thit
néu trén.

o Mot hop tac xa cung cp gibng lia ctia 7 loai gao ngon ST24, MS19RMTT, ST25, Hat Ngoc
Rong, Ngoc troi Thién Vuong, gao dic san 20 Go Cong Tién Giang, gao lia tom Kién Giang.
Béc Binh va bac An mdi ngudi chon 1 trong 7 loai giéng 1da trén d€ gieo trong cho vu méi.

a) C6 bao nhiéu két qua thuan 1di cho bién ¢ “Hai bac Binh va An chon hai gidng lia gidng
nhau”?

b) C6 bao nhiéu két qua thuan 10i cho bién c¢b “C6 it nhit mot trong hai bac chon giéng lia
ST247
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PHAN I. Cau tric nghiém nhiéu phuong an lwa chon. Mbi ciu héi hoc sinh chi chon mét
phuong an.

Cau 1. Gieo ngiu nhién mot dong xu can d6i va dong chat hai 1an. Ki hiéu mit ngta 13 N va miit sap
1a S. Khong gian mau ctia phép thit 1a
A.Q={S,N}. B.Q = {SS,NN,SN,NS}.
C.Q={SN,NS}. D.Q = {SS,NN}.
Cdu 2. Gieo mot dong tién can dbi dong chit 3 1an. Tap khong gian mau 14
A.{NNN,SSS,NNS,SSN,NSN,SNS}.
B. {NN,NS,SN,SS}.
C. {NNN,SSS,NNS,SSN,NSS,SNN}.
D.{NNN,SSS,NNS,SSN,NSN,SNS,NSS,SNN}.
Cdu 3. Gieo ngiu nhién mot dong tién can d6i va dong chét 5 1an. Tinh sd phan ti khong gian mau.
A.64. B. 16. C. 10. D.32.
CaAu 4. Gieo mot con xiic sic can d6i, ddng chét. Bién cb nao sau day 1a bién cb chic chan

A. A: “Xuét hién mat chan chim”.

B. C: “Xuét hién mit nhé hon 7 cham”.

C. D: “Xuét hién mit c6 s6 cham 12 mot s6 nguyén t6”.
D.B: “Xuét hién mit 1é chAm”.

CdAu 5. Gieo mot con stic sic 2 1an. S6 phan ti ciia khong gian miu 1a
A. 36. B. 12. C.6. D.18.

Cdu 6. Gieo con stic sac hai 1an. Bién cb A 1a bién ¢ d€ sau hai 1an gieo c6 it nhat mot méit 6 chAm
xuat hién. Bién c0 A 1a tap nao sau day?

A.A={(1;6),(2:6),(3;6),(4;6),(5:6), (6;6)}.

B.A = {(1;6),(2;6),(3:6),(4;6),(5;6),(66),(6;1),(6:2), (6;3), (6;4),(6;5) }
C.A={(1:6),(2;6),(3;6),(4:6),(5;6),(6;1),(6:2),(6;3),(6:4), (65) }.

D.A = {(1;6),(2;6),(3:6),(4,6),(5:6)}.

Cdu 7. Gieo mot con sic sic lién tiép hai 1an. Goi A 12 bién cb “két qua hai 1an gieo nhu nhau”. Tinh
s6 phan ti ctia bién cb A.

A.n(A)=8. B.n(A) = 12. C.n(A) =6. D.n(A) =1.
Cdu 8. Xét phép thi tung con siic sac 6 mit hai 1an. S6 phan ti ctia bién cb B: “Tong sd chAm xuét
hién & hai lan tung chia hét cho 3” 1a

A.n(B) = 14. B.n(B) = 15. C.n(B) = 13. D.n(B) = 11.
CAu 9. Minh mubn goi dién cho Ngoc nhung Minh quén mét chit s6 cudi cling ciia sé dién thoai.

Minh chon ngiu nhién mdt chit s6 cho chit s6 cudi ciing d€ goi thi. Tinh s6 phan ti clia tap khong gian
mau.

A.n(w)=09. B.n(w) = 10. C.nlw)=1. D.n(w)=11.

Cau 10. Hop thd nhit chifa 4 qua béng dudc danh sb tir 1 dén 4. Hop thit hai chifa 5 qua béng dudc
danh s6 tir 1 dén 5. Chon ngiu nhién tif méi hop 1 qua béng. C6 bao nhiéu két qua thuin 1¢i cho bién
¢ “Téng céc sb ghi trén hai qua béng khong vudt qua 7”?

A.17. B.15. C. 13. D.16.
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PHAN Il. Cau tric nghiém dang sai. Trong mdi y a), b), c), d) & mdi cau, hoc sinh chon
ding hoac sai.

Cadu 11. Mot tiém tranh c¢6 13 bic tranh son dau va 14 brc tranh lua, cic bic tranh 1a khac nhau. Xét
tinh diing sai ctia cic khang dinh sau:
a) Chon ngiu nhién 4 bic tranh d€ mua. Bién ¢ chon c6 ca biic tranh son dau va biic tranh lua c6
s6 phan tii 12 15834 .
b) Chon ngiu nhién 6 bic tranh d€ mua. Bién cb chon c6 it nhét 1 bic tranh lua la: 3003 .
¢) Chon ngau nhién 9 biic tranh d€ mua. S6 phan tif ctia bién c¢d chon dugc ding 4 biic tranh son
daula715.
d) Chon ngéu nhién 8 bic tranh d€ mua. S6 phan ti ciia khong gian mu 1a A3, .

Cau 12. Gieo mdt con xtic sic can d6i dong chit 2 1an. Xét tinh diing-sai clia cac khang dinh sau

a) S6 phan ti ciia bién cb "Tong s6 chdm cia hai 1an gieo 16n 6 bang 5" .

b) Sb phan tit ctia bién ¢ "Tich s6 chim ctia hai 1in gieo khong nhé hon 25 bing 8" .

¢) S6 phan ti ctia khong gian mau 12 36 .

d) Sb phan tii ctia bién c6 "Tong s6 chAm ciia hai 14n gieo chia hét cho 2 bang 2" .
Cau 13. Mot hop ¢6 9 vién bi mau den, 8 vién bi mau do va 13 vién bi mau xanh. Chon ngu nhién
5 vién bi trong hop. Xét tinh diing-sai ctia cic khang dinh sau

a) Bién cd "C6 diing hai loai vién bi dudc chon" c6 sb phan tif 1a 49933 .

b) S6 phan ti ciia khong gian mau 1a 142508 .

¢) Bién ¢ "C6 diing 4 vién bi mau den dudc chon" c6 s6 phan tii 12 126 .

d) Bién ¢ "C4 3 loai vién bi déu dudc chon" c6 s phan ti 12 936 .

Cau 14. C6 39 tim thé dugc danh sb tit 1 dén 39. Ly ngiu nhién 4 thé.
Xét tinh diing-sai clia cac khang dinh sau

a) Goi B 1a bién cb "S6 ghi trén cac tim thé déu 1a sd chdn". Khi d6 n(B) = 3879 .

b) n(Q) = 82251 .

¢) Goi E 1a bién cb "C6 it nhat mot thé ghi s6 chia hét cho 4". Khi d6 n(E) = 54849 .

d) Goi A 1a bién c6 "C6 diing 4 thé chian dugc chon". Khi d6 n(E) = 3876 .
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$2. XAC SUAT CUA BIEN CO

Y 1Y THUYET CAN NHG

B oinh nghia cé dién clia xéc suét

{3 Céng thifc tinh: Cho phép thii T c6 khong gian miu la Q. Gia thiét rang cac két qua cé thé ctia
T 1a dong kha ning. Khi d6, néu E 12 mot bién cd lién quan phép thi T thi xdc suat cia E dudc
cho béi cong thiic

Trong d6, n(®) va n(E) 1an lugt 1a s6 phan td clia tip khong gian miu @ va tip bién cb E.
3 Nhan xét:
e 0 <P(E) < 1, v6i moi bién cb E.
e V6i bién cb chic chan (1a tap Q), ta c6 P(Q) = 1.

e V6i bién c6 khong thé (1a tap @), ta c6 P(2) = 0.

B} Nguyen Iy xdc suét bé

Néu mot bién co c6 xac suat rat bé thi trong mot phép thi bién co do s€ khong xay ra.

Y nghia thyc t& cta xac suét

Gia st bién cb A c6 xdc suat 12 P. Khi thuc hién phép thi n 1an (n > 30) thi s6 1an xuét hién cia bién
cd A s& xp xi bang n-P(A) (khi n cang 16n thi sai sb tuong dbi cang bé).

Y  PHAN LOAI VA PHUONG PHAP GIAI TOAN

90

GHI NHO

Dé tinh x4c suit clia bién cb theo dinh nghia cb dién, ta thuc hién 3 buéc sau:

® Tinh n(Q) 13 sb k&t qua thuan Igi clia tip khéng gian m3u theo mét trong hai cach sau:
o Liét ké ph§n ti rdi dém:
e Suy ludn theo cic quy tic dém.
@ Tinh n(4) 12 sb két qua thuln Igi cla tap bién cb A theo mdt trong hai cich sau:
o Liét ké ph§n ti rdi dém:
e Suy luan theo cic quy tic dém.

n(A)
(@)

Oo»

® Liy tis

S
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2. XAC SUAT CcUA BIEN cO \ \

DT (1) S& dung phuong phdp liét ké tinh xdc sudt ctia bién cd

=Vidu 1. Xét phép thii : Gieo mot dong tién 2 lan
a) MO ta tap khong gian miu
b) Xdc dinh céc bién cb

e A: "Mit sip xuit hién ding mot 1an"

e B: "Mit sip xuit hién it nhat mot 1an"
c¢) Tinh x4c suét ctia bién cb A va B.
=Vidu 2. Xét phép thi gieo mot con sic sic can dbi dong chit 2 1an.
a) MO ta tap khong gian mau.
b) Xdc dinh céc bién cb

e A: "S6 chAm xuét hién trong 2 1an gieo déu gidng nhau".
e B: "Tich s6 chim xuét hién trong 2 1an gieo 1a s6 18"

e C: "Tong s0 chAm xuat hién trong hai 1an gieo 1a mot s6 chia hét cho 5".
¢) Tinh xac suat cua bién co A , B va C.
— ’ . N s g ~ A P A P s 2 A s <A A
= Vidu 3. Gieo mdt con stc sac can doi dong chat 3 lan. Tinh xdc suat cia bién co sau:

a) A: "S6 chim xuét hién trong 3 1an gieo gidng nhau".

b) B: "Tich s6 chim xuét hién trong 3 1an gieo 12 s6 18".

=V du 4. Mot clia hang ban ba loai kem: xoai, sdcdla va sita. Mot hoc sinh chon mua ba cbc kem
mot cach ngau nhién. Tinh xdc suit d€ ba cdc kem chon dugc thudc hai loai.

=Vidu 5. Chon ngiu nhién mot s6 tu nhién c6 hai chit s6 nhd hon 20. Goi A 1a bién c6: “Sé dugc
chon chia hét cho 3”. Tinh x4c suit ctia bién cb A .

=Vidu 6. Tu mot hop chiia 5 qua cau duge danh s6 1,2,3,4,5. LAy ngu nhién lién tiép hai 1an méi
1an mot qué cau va xép theo thif ty tir trdi sang phai. Tinh x4c suit cdc bién cd sau:

a) A :“ Chit s sau 16n hon chif sb trudc 7. b) B : “Chit sb truéc gip doi chit s6 sau”.

¢) C : “Hai chif s6 bing nhau”; d) D : “ Ca hai chit s6 déu 1a s6 nguyén t6 .

DT (), St dung phuong phdp 1 hop finh xdc suét clia bién cb

=Vidu 7. Mot chiéc hop chia 6 qua cau trang, 4 qua cau d6 va 2 qua cau den. Chon ngau nhién 6
qua cau. Tinh x4c suit d€ chon dudgc 3 qua cau trang, 2 qua cau do va 1 qua cu den.

— 2 A <A A 7 [N . z 7 [N . N 3 [N . N N
= Vidu 8. Trong mdt chiéc hop c6 20 vién bi, trong d6 co 8 vién bi mau dd, 7 vién bi mau xanh va
5 vién bi mau vang. Liy ngiu nhién ra 3 vién bi. Tim xdc suat dé:

a) 3 vién bi liy ra c6 cing mot mau.

Nguy&n Thanh Nhan — 0839.2199.39 91



WA chuong 10, XAC SUAT

92

b) 3 vién bi ly ra c6 di ba mau.

¢) 3 vién bi l4y ra c6 ding 2 mau khac nhau.

=Vidu9. Trong mot hop kin ¢6 18 quéa béng khac nhau: 9 triang, 6 den, 3 vang.LAy ngiu nhién tit
hop dong thdi 5 qua bong . Tinh xac suit clia cac bién cb sau

a) A:"5 qua bong cung mau".
b) B: "5 qua bong c6 du 3 mau"

¢) C:"5 qua béng khong c6 mau trang"

=Vidu 10. Mot hop dung 16 thé dugc danh so tir 1 dén 16. Chon ngiu nhién t hop 4 thé. Tinh
xac suit dé€ 4 thé dudc chon déu danh sb chan.

=Vidu 11. Mot hop dung 30 tim thé danh s6 tif 1 dén 30. Chon ngau nhién 10 tAm thé. Tinh xdc
suat dé trong d6 c6 5 tim mang s6 chia hét cho 3 va 5 tim mang s6 khong chia hét cho 3.

=Vidu 12. Mot 16p c6 40 hoc sinh trong d6 ¢6 16 hoc sinh nam. Trong cdc em nam ¢6 3 em thuén
tay trdi. Trong cic em nif c¢6 2 em thuén tay trdi. Chon ngiu nhién hai em. Tinh xéc suit d€ trong hai
em dugc chon c6 mot em ntt khong thuén tay trai va mot em nam thuan tay trai.

=Vidu 13. Xép nghu nhién 5 ngudi A, B, C, D, E vao mot cdi ban dai ¢6 5 chd ngdi.

a) Tinh x4c suét d€ ban A va B ngdi chinh giiia.

b) Tinh x4c suit d€ hai ngudi A va B ngdi dau ban.

=Vidu 14. Hai thdy trdo dén dy mot budi hdi thdo. Ban t6 chiic xép ngiu nhién 6 dai biéu trong d6
c6 hai thay trd ngdi trén mot chiéc ghé dai. Tinh x4c suét d€ hai thay trd ngdi canh nhau.

=Vidu 15. Trong dgt ing ph6 dich MERS-CoV, S6y té thanh phd da chon ngéu nhién 3 doi phong
chdng dich co dong trong s6 5 ddi ctia Trung tim y té du phong thanh phd va 20 ddi clia céc trung
tam y té co s& dé€ kiém tra cong tac chuin bi. Tinh xdc suit d€ c6 it nhat 2 doi clia cdc Trung tim y té
c0 s6 dudc chon.

=Vidu 16. Hoc sinh A thiét ké bang diéu khién ty mg ctra phong hoc ctia I6p minh. Bang gém 10
nit, mdi nit dugc ghi mot sd tir 0 dén 9 va khong c6 hai nit nao cung ghi mot sd. D& mé clia can
nhén lién tiép 3 nit khac nhau sao cho 3 s6 ghi trém 3 niit d6 theo thd ty da nha tao thanh mot day
s6 ting va c6 tong bang 10. Hoc sinh B khong biét quy tic md ciia trén, da nhin lién tiép 3 mit khac
nhau trén bang diéu khién. Tinh x4c suit d€ B mé dudgc cita phong do.

=Vidu 17. Tai mdt quéan dn lic dau c6 50 khéch trong d6 c6 2x dan 6ng va y phu ni. Sau mot tiéng
c6 y — 6 dan 6ng ra vé va 2x — 5 khach méi dén 1a nit. Chon ngau nhién mot khach. Biét rang xdc suat

. 9
dé chon dugc mot khach nti 1a 'k Tim x va y.

=Vidu 18. Mot hoi dong c6 ding 1 ngudi 1a nit. Néu chon ngiu nhién 2 ngudi tit hoi dong thi xac
suat dé c4 hai ngudi déu 1a nam 12 0,8. Chon ngiu nhién hai ngudi tit hoi dong. Tinh x4c suit cla
bién cb c6 ding 1 ngudi nit trong 2 ngudi do.

=Vidu 19. Mot hop kin c6 1 qua bong xanh va 5 qua béng doé c6 kich thude va khdi lugng bing

nhau. Hdi Diing can lay ra tit hop it nhit bao nhiéu qua béng dé xac suét 1ay dugc qua bong xanh 16n
hon 0,5?
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2. XAC SUAT CUA BIEN CO \ \
DT (3, S& dung so dd hinh cdy tinh xdc suét clia bién cb

=Vidu 20. Chon ngiu nhién mt gia dinh c6 ba con va quan sat gi6i tinh clia ba ngudi con nay.

a) V& so dd hinh cAdy mo ta cic phan ti ciia khong gian mau.
b) Tinh x4c suat cta cac bién cd sau:

e A:" Con dau la gdi".

e B: “Cé it nhit mot ngudi con trai”.

e C::"Con tht hai la trai".

e D:" Co hai ngudi con gai".

=Vidu 21. Gieo mot dong tién can dbi ba lan.

a) VE sd do hinh cAy md ta cdc phan tif ciia khong gian mau.
b) Tinh xac suat cua cac bién co :
e A: "Trong ba lan gieo ¢6 hai lan sap, mot lan ngira”.

e B: "Trong ba lan gieo c6 it nhit mot 1an sap".

=Vidu 22. Trén mot diy phd c6 ba quéan dn A,B,C. Hai ban Vin va Hai mdi ngudi chon ngéu
nhién mot quan dé€ in trua.

a) VE sd do hinh cAy md ta cdc phan tif ciia khong gian mau.
b) Tinh xdc suit cia cac bién cb sau:
e E:"Hai ngudi cung vao mot quan".

e F:" Cahai ngudi khong chon quan C".

=Vidu 23. Mau hat cda ddu Ha Lan c6 hai ki€u hinh 12 mau vang va mau xanh tuong tng vdi hai
loai gen la gen trdi A va gen ldn a . Hinh dang hat ctia ddu Ha Lan ¢6 hai kiéu hinh 12 hat tron va hat
nhin tuong Ung v6i hai loai gen 1a gen trdi B va gen lin b . Biét riang, ciy con lay ngiu nhién mot gen
tif cAy b6 va mot gen tif ciy me. Phép thit 12 cho lai hai loai diu Ha Lan, trong d6 cé ciy bd va cay me
déu c6 kiéu gen 1a (Aa,Bb) va kiéu hinh 12 hat mau vang va tron. Gié st cac két qué c6 thé 1a dong
kh4 niing. Tinh xdc suit d€ cdy con c6 kiéu hinh 13 hat mau xanh va nhin.

DT (1) S& dung bién c6 doi

Khi dé bai yéu cau tinh xdc sut ctia bién cb A, nhung viéc dém s6 két qua thuan 1gi ctia bién cb A
khé khiin (do phai phan chia nhiéu trudng hop). Liic ndy, ta c¢6 thé tim bién cb dbi cia A 1a A.

® Pém s6 két qua thuan 1oi clia A

@ Tinh P(A)

@ SuyraP(A)=1-P(A).

=Vidu 24. Mot hop chia 10 thm thé c6 kich thude nhu nhau va duge danh sb tr 2021 dén 2030,
moi thé chi ghi diing mot s6. Chon ra ngiu nhién dong thai 3 thé tit hop.

a) Tim bién co doi cua bién co A:" Tich cac so ghi trén ba thé chia hét cho 5".
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b) Tinh xac suat cta bién co A.
= Vidu 25. Gieo ba con xuc xdc can dbi. Tinh xéc suét d€ c6 it nhat mdt con xuat hién mét 6 chAm.

=Vidu 26. Mot hop dung 5 vién bi xanh, 4 vién bi do, 7 vién bi vang. Chon ngiu nhién cuing mot
lic ra 8 vién bi. Tinh x4c sut cia bién c¢b A: “ 8 vién bi dudc chon c¢6 dd 3 mau”.

=Vidu 27. Mot 16p c6 41 hoc sinh trong d6 ¢6 15 ban nam va 26 ban nii. C6 gido chii nhiém chon
ngau nhién ra bén ban di truc ban.

a) Tinh x4c suit d€ ca bon ban do6 déu 1a ni. b) Tinh x4c suit dé c6 it nhat mot ban nam.

=Vidu 28. C6 hai hom dung thé, méi hom dyng 10 thé danh sb tii 1 dén 10. Liy ngiu nhién tit
mdi hom mot thé. Tinh x4c suét dé trong hai thé 14y ra

a) c6 it nhat mot thé danh sb 1. b) t&ng hai s6 ghi trén hai thé khac 19.

=Vidu 29. Xép nghu nhién 6 ngudi A, B, C, D, E, F vao mdt cai ban dai c6 6 chd ngdi. Tinh xdc
suit dé

a) hai ngudi A va B ngdi canh nhau. b) hai ngudi A va B khong ngdi canh nhau.

IS BAITAP TU LUYEN

o Trong hdp c6 20 nip khoen bia Tiger, trong d6 c6 2 nap ghi “Chiic miing ban da tring thudng
xe FORD”. Ban dudgc chon Ién it tham 14n lugt hai nap khoen, tinh xdc suit dé ca hai nap déu
tring thudng.

o Trén gia sach c6 4 quyén sach Todn, 3 quyén sach Ly va 2 quyén sach Héa. Liy ngiu nhién ba
quyén sach. Tinh x4c sult sao cho ba quyén l4y ra c6 it nhit mot quyén sach Todn.

o Trong mdt budi lién hoan c6 15 cip nam ni, trong d6 c6 4 cip v¢ chong. Chon ngiu nhién 5
ngudi dé biu dién mot tiét muc vin nghé. Tinh x4c sut d& 5 ngudi dugce chon khong c6 cip vo
chong no.

o Mot gido vién mudn chon hai cau héi ra dé kiém tra 15 phit mon Toan 16p 11. Trong ngan hang

dé c6 10 cau luong gidc, 6 cAu toan t& hop, 8 cau hoi todn xdc suit.

a) Tinh x4c suit d€ hai cau héi roi vao cling mot chii dé.
b) Tinh xdc suit d€ hai cAu hoi roi vao hai chi dé khac nhau.
e Mot ngan hang dé thi gdm 30 cau hdi. Mdi dé thi gom 5 cau dugc 14y ngiu nhién tit ngan hang

dé thi. Thi sinh A da hoc thudc 10 ciu trong ngan hang dé thi. Tim x4c suit dé thi sinh A riit ngiu
nhién dudc mot dé thi c6 it nhat 3 cau da thudc.

o Mot bai thi tric nghiém khach quan gdm 5 cau hdi, mdi ciu c6 4 phuong 4n tra 15i. Tinh xdc suét
dé€ mdt hoc sinh lam bai thi dudc it nhét 3 cau hdi.

Y/ BAi TAP TRAC NGHIEM

94

PHAN I. Cau tric nghiém nhiéu phuong an lwa chon. M&i ciu héi hoc sinh chi chon mét
phudng an.
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Cadu 1. Gieo mot dong tién can doi va dong chét bon lan. Xac suat d€ ca bon lan xuét hién mit sip

la
AL B.2. c.L. D. %
16 16 16 16
Cdu 2. Gieo ba con xiic xic. Xdc suit d€ s6 chdm xuit hién trén ba con xic xic nhu nhau la
12 1 6 3
-2_16. Bl ﬁ- C- m. D- ﬁ.
Ca@u 3. Ruit mot 14 bai tir bo bai 52 14. Xéc suét d& dugc 14 bich 1a
AL B.L. c.2 D.2.
13 4 13 4

Cau 4. Gieo hai con xiic xic. Tinh xac suét d€ tong s6 cham xuét hién trén hai con xtc xac bang
11.

1 1 1 2
A —. B.-. C.-. D.—.
18 6 8 25
Cdu 5. Gieo 1 dong tién dong chat 2 1an. X4c suét dé ca 2 1an déu thu dudc mit sap?
AL B... i D.L.
2 4 8 3

Cadu 6. Gieo ngau nhién 2 con stic sic cian doi dong chat. Xac suat ctia bién cd: “Hiéu s6 chAm xuat
hién trén 2 con suc sac bang 1”’1a
2 1 5

5
A- §. B- 5. C- E. D- 6.

Cau 7. Lép 11B c6 20 nam va 25 nit. Chon ngau nhién hai hoc sinh d€ 1am truc nhat. X4c suét dé
trong d6 c6 it nhat mot nam 1a

2 2 2 1
Az B.2. c.2. D. L.
33 33 33 20
Cdu 8. Mot hdi nghi ¢6 15 nam va 10 nii. Chon ngiu nhién 3 ngudi vao ban t§ chifc. Xac suit dé
trong ban t3 chiic ¢6 nhiéu hon hai ngudi nam 14

1 1 3 91
A- Z. B- E. C- Z. D- m.

Cdu 9. Mot binh chiia 6 vién bi mau, trong d6 c6 2 bi xanh, 2 bi do, 2 bi trang. Ly ngiu nhién 2 vién
bi. Xd4c suit d€ 14y dudc 2 vién bi khac mau la
1 2
A —. B. —. C. D.—.
15 15 15
Cdu 10. Mot thing c6 7 san phdm, trong d6 c6 4 san phdm loai I va 3 sdn pham loai II. L4y ngiu
nhién 2 san phdm. X4c suit dé 1dy dudc 2 san pham cling loai 1a

AL B.2. c.. D.2.
7 7 7 7

4

| &~

Cdu 11. Mot thing c6 7 san phdm, trong d6 c6 4 san phdm loai I va 3 sdn phiam loai II. L4y ngiu
nhién 2 san phdm. X4c sut dé 1dy dudgc 2 san pham khac loai 1a

1 2 4
A —. B.-. C.g. D.-.
7 7 7 7
Cau 12. Mot hop chita 5 bi xanh, 10 bi dé. Liy ngiu nhién 3 bi. Xac suit d€ dugc ding mot bi xanh
la
AL B.2. c.2. 200
91 3 4 273

Cau 13. Mot hop chifa 2 loai bi xanh va dd. LAy ra ngau nhién tit hop 1 vién bi. Biét xac suat 14y dudc
bi dé 12 0,3. Xac suit 14y dudgc bi xanh 12
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A.03. B.0,5. C.0,7. D.0,09.

Cau 14. Goi X 1a tap hop cac sb tu nhién gom 6 chii s6 d6i mdt khac nhau dudc tao thanh tif cac chit
s61,2,3,4,5,6,7,8,9. Chon ngiu nhién mdt s6 tif tdp hop X. Tinh x4c suat d€ s6 dudc chon chi chita
3 chit s 18.
10 25 1
A.—. B.—. .= D.13/25.
21 49 ¢ 3 3/25
Cau 15. Goi A la tap céc sb c6 6 chit s6 khac nhau dudgc tao ra tif cac s6 {0,1,2,3,4,5}. T A chon
ngau nhién mot s, xac suét sd d6 c6 sd 3 va 4 ding canh nhau la
8 4 4 2
A.—. B.—. C.—. D.—.
25 15 25 15
Cdu 16. Goi tap A 1a tip cac s c6 6 chit s6 khac nhau dugc 1ap ti cac s6 {1,2,3,4,5,6}. Tu A chon
ra mot s, xdc suit s6 d6 bé hon 432000 1a

17 17 23 13
A.—. B.—. C.—. D.—.
30 40 40 30
Cdu 17. Cho tap hop A = {0;1;2;3;4;5}. Goi S 1a tap hop céac sb c6 3 chit s6 khiac nhau dudc lap
thanh tif cdc chit s6 ctia tip A. Chon ngiu nhién mot s6 tii S, tinh xdc suat dé s6 dudc chon c6 chit s6
cudi gip doi chit sd dau.
1 23 2 4
A. - B.—. C. —. D.-.
5 25 25 5
CdAu 18. Cho tap hop A = {2;3;4;5;6;7;8}. Goi S 1a tap hdp céc sb tu nhién c6 4 chit s6 doi mot
khac nhau dudc 14p thanh tif cac chit s6 ctia tip A. Chon ngiu nhién mot s6 tir S, tinh xdc suat dé s6
dugc chon ma trong mdi s6 ludn ludn c6 mit hai chit s6 chin va hai chit s6 18.
1 3 17 18
A. - B.—. C.—. D.—.
5 35 35 35
Cau 19. Mot hop dung 10 chiéc thé dudc danh s tir 0 dén 9. LAy ngiu nhién ra 3 chiéc thé, tinh xdc
suit dé€ 3 chif s6 trén 3 chiéc thé dugc 1y ra c6 thé ghép thanh mot sb chia hét cho 5.
A.ﬁ. B.l. C.%. D.é.
15 15 5 5
Cdu 20. C6 20 thm thé dugc danh sb tir 1 dén 20. Chon ngu nhién ra 8 tim thé, tinh x4c suét dé c6
3 thm thé mang s6 1€, 5 tAm thé mang s6 chin trong d6 chi c6 diing 1 tim thé mang sb chia hét cho
10.
560
0 ¥ el .35
4199 15 15 4199
Cau 21. Goi S 1a tap hop céc s6 tu nhién c6 hai chit s6. Chon ngiu nhién dong thdi hai sb tif tip hop
S. Tinh x4c suat d€ hai sd dudc chon c6 chif s6 hang don vi gidng nhau.
AS B. oL c.® .2,
89 89 89 89
CAu 22. Trong mot chiéc hop c6 7 vién bi trang, 8 vién bi dé va 10 vién bi vang. Liy ngiu nhién ra
6 vién bi. Tinh x4c suat ctia bién cd “6 vién bi lay ra c6 di ba mau”.

22 20 2 202
=—. B.P(C) = —. P(C) = —. D.P(C) = —.
253 ©) 253 C. P(C) 253 (©) 253

Cdu 23. Gieo mot con xtic sac dong chit can ddi ba lan lién tiép. Tim xdc suit ctia cac bién cb: “C6
it nhat mot mit chan xuat hién”.
7 3 5
A.P(B) = 3 B.P(B) = 3 C.P(B)=—. D.P(B) =
Cadu 24. Mot hdp c6 5 vién bi xanh, 6 vién bi dé va 7 vién bi vang. Chon ngiu nhién 5 vién bi trong
hop, tinh x4c suat d€ 5 vién bi dugc chon c6 di mau va sb bi dé bang sb bi vang.

A.P(C)
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313 95 5 25
A —. B. —. C.—. D.—.
408 408 102 136
CaAu 25. Mot hop c6 5 vién bi do, 3 vién bi vang va 4 vién bi xanh. Chon ngau nhién tit hop 4 vién bi,
tinh xdc suit dé 4 vién bi dugc chon c6 s6 bi dé 16n hon sb bi vang va nhét thiét phai c6 mit bi xanh.
AL B.L. c..ke p.L.
12 3 33 2
Cadu 26. Mot chiéc hop dung 7 vién bi mau xanh, 6 vién bi mau den, 5 vién bi mau do, 4 vién bi mau
trang. Chon ngau nhién ra 4 vién bi, tinh xdc suat d€ 1ay dudc it nhét 2 vién bi cling mau.
2808 185 24 4507
L B.—. C.—. D.——.
7315 209 209 7315
Cadu 27. Mot hop chifa 12 vién bi kich thuée nhu nhau, trong d6 ¢6 5 vién bi mau xanh dugc danh sb
tir 1 dén 5; c6 4 vién bi mau dd dudc danh s6 tir 1 dén 4 va 3 vién bi mau vang dugc danh sb tir 1 dén
3. Ly ngau nhién 2 vién bi tit hop, tinh xdc suit d€ 2 vién bi dudc 14y vita khac mau vita khéc s6.
8 14 29 37
A —. B. —. C.—. D..—.
33 33 66 66
Cdu 28. Mot ngudi c6 10 doi giay khac nhau va trong lic di du lich vdi va 1y ngiu nhién 4 chiéc.
Tinh x4c suat d€ trong 4 chiéc gidy ly ra c6 it nhat mot doi.
3 13 99 224
A —. B.—. C.—. D.—.
7 64 323 323
Cdu 29. C6 13 hoc sinh ctia mot trusng THPT dat danh hiéu hoc sinh xuét sic trong d6 khéi 12 ¢6 8
hoc sinh nam va 3 hoc sinh nit, khdi 11 ¢6 2 hoc sinh nam. Chon ngau nhién 3 hoc sinh bét ky dé trao
thudng, tinh x4c suét dé€ 3 hoc sinh dudc chon c6 ca nam va nit dong thdi c6 ca khoéi 11 va khi 12.
57
27 B. 2% c. 2. D.22
286 143 143 286
Cau 30. Mot doi gom 5 nam va 8 nif. Lap mot nhém gém 4 ngudi hat tdp ca, tinh x4c suat dé trong
4 ngudi dudc chon c6 it nhit 3 nit.
70 73 56 87
L— B.—. L— D.—.
143 143 ¢ 143 143
Cdu 31. Gidi béng chuyén gom 9 doi bong tham du, trong d6 c6 6 ddi nudc ngoai va 3 doi clia Viét
Nam. Ban 3 chiic cho bdc thim ngiu nhién dé chia thanh 3 bang A, B,C va mdi bang c6 3 d6i. Tinh
x4c sut dé 3 doi bong ciia Viét Nam & 3 bang khéc nhau.
A2 B. 2. c.2. D.2>.
56 28 28 56
CaAu 32. Ban Tan ¢ trong mdt nhém c6 22 ban hoc sinh. Chon ngiu nhién 2 em trong 16p d€ di xem
vin nghé. Xac suit d&€ Tan dudc chon 12
A.19.6%. B.9,1%. C.9.8%. D.9,1%.
CdAu 33. Cho tap hop A = {2;3;4;5;6;7;8}. Goi S 1a tap hdp céc sd tu nhién c6 4 chit s6 doi mot
khac nhau dudc 14p thanh tif cac chit s6 ctia tip A. Chon ngiu nhién mot s6 tir S, tinh xdc suat dé s6
dugc chon ma trong mdi s6 d6 1udn Iudn cé mit hai chit s6 chn va hai chit s6 18.
1 3 17 18
A.—. B.—. C.—. D.—.
5 35 35 35
Cau 34. Mot 16p hoc c¢6 30 hoc sinh gdm c6 ¢ nam va nit. Chon ngiu nhién 3 hoc sinh dé tham gia

hoat dong ctia Poan trudng. Xac suat chon dudc 2 nam va 1 nit 1a 29" Tinh s6 hoc sinh nit ctia 16p.

A. 16. B. 14. C.13. D.17.
Cau 35. Mot chi doan c6 3 doan vién nit va mdt sd doan vién nam. Can 1ap mot doi thanh nién tinh
nguyén gdm 4 ngudi. Biét xac suét d€ trong 4 ngudi dudc chon cé 3 nif bing S 1an x4c suat 4 ngudi
dudc chon toan nam. Hoi chi doan d6 ¢ bao nhiéu doan vién?
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A.9. B. 10. C.11. D.12.

PHAN II. Cau tric nghiém ding sai. Trong mdi y a), b), c), d) & mdi cau, hoc sinh chon
dang hoac sai.

Cdu 36. Gieo mot con xtc sic can ddi dong chit 2 1an. Xét tinh diing-sai ctia cac khang dinh sau
a) Xdc sut ctia bién ¢ "Tong s6 chim ciia hai 1an gieo chia hét cho 5" bing 0 .

b) Xdc suat cua bien co "Tong so cham cua hai lan gieo 16n 6" bang 1

¢) Xac suit ctia bién cb "1an thd nhét xuét hién mit 2 chim" bing 6

d) S6 phan ti cia khong gian mau 1a 36 .
Cau 37. Mot thu vién c6 10 cudn truyén c6 tich, 10 cudn truyén tuyén thuyét va 8 cudn truyén khoa
hoc vién tuéng. Chon ngiu nhién 4 cubn truyén dé doc. Xét tinh diing-sai ctia cac khang dinh sau
1997
4095 °

A, 9 3 A 2 . % A X N 32
b) Xac suat cua bien co "Ca 3 loai cuon truyén déu dugc chon" la 310

¢) Xdc suét ctia bién ¢ "C6 diing 3 cudn truyén ¢4 tich dudc chon" 12 155 -

a) Xdc suit ctia bién ¢ "C6 diing hai loai cudn truyén dugc chon" 1a

d) S6 phan tit cia khong gian mau 1a 20475 .

Cdu 38. Gieo mot con xtic xac cin dbi dong chit mot 1an. Goi A 13 bién cb “ s6 chAm xuét hién khong
16n hon 4. Cic ménh dé sau diing hay sai?

a) Khong gian mau Q = {1; 2; 3; 4; 5; 6}.
b) A 1a bién cb: “ s6 chAm xuét hién 16n hon hodc bang 4”.
¢) TacoA =11, 2; 3; 4}.

d) Xac suat bién cd A 1a %

Cadu 39. Gieo mot con xtic xac can d6i dong chat mot 1an. Cac ménh dé sau diing hay sai?
a) X4c suit d€ s6 chAm xuét hién 1a mot s6 chia hét cho 3 1a é
b) Xéc suit d€ s6 chAm xuit hién 1a mot s6 chan la %

A C A A A . A . A 1
¢) Xac suat dé so cham xuat hién la mot so chia het cho2 va 3 1a —.

@)

d) X4c suat dé so cham xuat hién 1a mot so6 nguyén to la 5

Cdu 40. Bo bai Tii 1o kho ¢6 52 quan bai. Rit ngau nhién 4 quén bai, khi d6 cdc ménh dé sau diing

hay sai?
a) S6 phan tit clia khong gian mu 1a n(Q) = C,.
b) Xac suét clia bién cb A: “Rut ra dugc td quy K’la 2 (A) = 7 017 55
¢) Xdc suit ctia bién c6 B: “4 quan bai rit ra c6 it nhit mot con At’la #(B) = 0,15.
d) Xac suét ctia bién c6 C: “4 quan bai rit ra c6 it nhét hai quan bich”1a P(C) = %ﬂ.
52

Cdu 41. Trén ké sach c6 4 quyén sich Toan, 3 quyén sach Ly va 2 quyén sach Héa. LAy ngiu nhién 3
quyén sach dé doc. Cac ménh dé sau diing hay sai?

a) SO phan ti ciia khong gian mau 1a n(Q) = 84.
2 s o 2
b) Xac suat cia bién co A: “3 quyén lay ra thudc 3 mon khac nhau”la & (A) = 7
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. . 2 o N 1
¢) Xac suat cua bién co B: “3 quyén lay ra déu la Toan”la & (B) = 17"

A A A 2 A A o 37
d) Xac suat cta bién co C: “3 quyén lay ra c6 it nhat 1 quyén Toan”la 2 (C) = I

PHAN IIl. Cau tric nghiém tra 18i ngin.

CdAu 42. Tir mot bo bai ¢6 52 quan bai, ngudi ta rit ra ngiu nhién 2 quan bai. Tinh x4c suat dé rit ra
dudc 2 quan bai khac mau.

KQ:

CaAu 43. Mot 16 hang c¢6 14 san pham, trong d6 c6 ding 2 phé phdm. LAy ngiu nhién 8 san phim tir
16 hang d6. Tinh x4c suit bién cd A “Trong 8 san pham 14y ra c6 khong qua 1 phé phim”.

KQ:

Cdu 44. Cho da giac déu gom 2n dinh. Chon ngiu nhién ba dinh trong s6 2n dinh clia da gidc, xdc
suit ba dinh dugc chon tao thanh mot tam giac vudng 12 0,2. Tim n, biét n 12 s6 nguyén duong va n > 2.

KQ:

Cdu 45. T6 1 16p 10A c6 4 hoc sinh nam va 6 hoc sinh nif, 1y ngiu nhién 3 hoc sinh 1am truc nhat
ngay thi hai. S6 phan tii ctia bién ¢ E: “ iy dudc 3 hoc sinh 1am truc nhét c6 ca nam va nit” 1a

KQ:

Cdu 46. Gio hoc gido duc qubc phong ctia 16p 104, c6 mot tiéu dodi gdm 5 hoc sinh nam va 3 hoc
sinh nit xép thanh mot hang ngang. Xdc suit d& khong c6 hai hoc sinh nit nao canh nhau 12 (1am tron
dén hang phan trim?

KQ:

Cadu 47. Trong trd choi “Chiéc nén ky diéu”chiéc kim clia banh xe c6 thé diing lai  mot trong 6 vi
tri v6i kha niing nhu nhau. X4c suét d€ trong ba 1an quay, chiéc kim ctia banh xe d6 1an luct ding lai &
ba vi tri khc nhau 13 (Iam tron dén hang phan trim).

KQ:
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