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Y §  Chuvng é

HAM SO MU VA HAM SO LOGARIT
s1. LOY THUA VGI SO MU THUC

LY THUYET CAN NHO

B Liy thira véi s6 mi nguyén
Ly thtta v6i s6 mi nguyén duong: Cho a € R, n € N*, khi d6: ¢" = g.a.a...a.
@ Luy guy g , ‘ g
n thira sO

) 1
@ Luy thua v6i sO mi nguyén am: Cho a # 0,n € N*, khi d6: a ™" = —.

an
@ V6ia+#0,taquyusca’=1; 0°va0~"(nc N*)khong c6 nghia.
a Cdanbdcn

@ Dinh nghia: Cho s6 thuc a va s6 nguyén duong n (n > 2). Sb b dudc goi 1a cdn bdc n clia sb a
néu b" = a.

CHU Y

® V6in1é vaa € R: C6 duy nhit mot cin bac n cta a, ky hiéu 1a /a.
@ V6i n chan, ta xét ba trudng hop sau:

e a < 0: Khong ton tai ciin bac n cia a;

e a=0: C6 mdt ciin bic n ctia a 12 s6 0;

e a > 0: C6 hai cin bac n clia a 12 hai s6 ddi nhau, ki hiéu gid tri duong 1a {/a,
con gia tri am 1a —/a.

|
® Tinh chit:

anéunlé
@ vat= {

|a| néu n chin;

ng

Sl
=

SR

® ya- b= Vab: ®

® (Ya)" = /am; ® {/Va= Y.

(O mbi cong thiic trén, ta gid sit cdc biéu thitc xudt hién trong dé c¢é nghia).
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B chuong 6. HAM SO MU VA HAM SO LOGARIT

E) Liy thira véi s6 ma hiru fi

Ch0a>0vélséhﬁutir:@;trongd()mEZ,nEN,nZZ.Khid(’):a’:a% =/am
n
I3 cong thirc bién déi liy thira cén nhé
Cho co s6 a,b > 0 va hai sb thuc m, n. Khi d6, ta c6:
1 1 1 m
@ a=1;a'=a @a‘l—a,a_”za—n. ®\/5=a2;"am:ar:ll.
m
a\n a" a\n b\ ™"
@ (ab)" =d"-b". (—) ) ® (—) =(—)
(ab)" =a b) b b a
E) so sanh hai liy thira cling co sé
Cho co s6 a > 0 va hai sb thuc x, y. Khi d6, ta c6:
® Néua>1thia*>a & x>y. @ NéuO<a<lthia®*>a &x<y.
@ CAC DANG TOAN THUONG GAP
DT 'Q' Tinh gid tri biéu thirc
=Bail. Tinh
3 2 27\ 3
3 2 3
a) 252. b) 32°5. c) (?) .
/128
d) v/-27. e) V9-v/27. ) —
V2
=Bai 2. Tinh
36 1\ /1\73
A= (v2) —2%. B= (—) (—) :
a) <\/_> b) 6 + 2
-1 -1 3+V5
c)c;(%) _§(2) ) d)D:6—.
7 4 \4 22+V5 . 314+v/5
1 \ 4 3 1
e) E = (@) + 164 —272.643. f) F =645 643 - Y64 +4212V5 . 1675

= Bai 3. Biét ring 3* = 2. Tinh gi4 tri ctia biéu thic:

2 Nguy&n Thanh Nhéan — 0839.2199.39
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2x—1
a) A=32x‘1-(%) + 9t b) B=S81"+ /3" - v27*

DT lel RGt gon biéu thirc lién quan dén liy thira

=Bai 4. Viét mdi biéu thic sau dudi dang mot luy thita (a > 0)

Q) V27 b =i 0 (V3%

d) aa; e) Ja-Vad:(Ya); f) & a3 as,
=Bai 5. Viét cic biéu thiic sau vé dang lily thira v6i s6 mil hitu ti

a) A =as</a, véia> 0. b) B=a3: Ja,véia> 0.

C)C:#,véia>0. d)D:MVGia>O.

(aV2-2)V2+2

DT '9' So sanh hai liy thira

=Bai6. Choa >0 vaa# 1. Hiy so sanh cd sb a véi 1, biét ring

11 15

b) a6 <as. o) V' > a2

DT 'o' Vén dung, thuc tién

= Bai 7. Tinh gia tri cic biéu thiic sau:

(4+2\/—)2018 ( \/5)2017

a) A= (744/3)2020(4,/3 —7)2019, b) B= o5
(1+V3)
— . YUY S 24254277
=Bai 8. Cho4'+47* = 14. Tinh gia tri cua biéu thiic M = L
7—2¥ -2
=Bai 9. Riit gon cic biéu thiic sau (v6i a,b > 0 vaa,b # 1):
1 5
a3\/_+b3\/_ a—3a3+2 Ja—ab+ Ya
a) A= . b) B=—; + 3 .
C Ya+b va—1 Va

=Bai 10. Cho x>0,y > 0 va s6 thuc a thod a = \/x2 + /x4 \/y2 + {/x2y*. Chiing minh ring

2 2
a3 = x3 +y3_

[

11. Cudng d6 4nh sing tai do sau 4 (m) dudi mot mit hd duge tinh bﬁng cong thuc I, =
h
i

ai
1
5) , trong d6 I 1a cudng do 4nh sang tai mit hd dé.

Nguy&n Thanh Nhan — 0839.2199.39 3



B chuong 6. HAM SO MU VA HAM SO LOGARIT

a) Cudng dd anh sing tai dd sau 1 m bang bao nhiéu phan trim so véi cudng do anh sang tai mit
hd?

b) Cudng d6 anh sang tai do siu 3 m gip bao nhiéu 1an cudng do 4nh sang tai do siu 6 m?

= Bai 12. D€ du bdo dan s6 ctia mot qudc gia, ngudi ta st dung cong thic S = A(2,71)"; trong d6
A 1a dan s6 ctia nim 14y 1am mdc tinh, S 13 dan sb sau n nim, r 12 ti 1& ting dan sb hing nim. Nim
2017, dan s6 Viét Nam 12 93 671 600 ngudi (Téng cuc Thong ké, Nién gidm thong ké 2017, Nha xuit
ban Thong k&, Tr.79). Gid st ti 1¢ ting dan s6 hang nim khong d6i 1a 0,81%, du bdo dan s6 Viét Nam
nidm 2035 1a bao nhiéu ngudi (két qua lam tron dén chit s6 hang trim)?

= Bai 13. Mot chit phong xa c6 chu ki ban ra 1a 25 nam, tdc 1a ¢t sau 25 nim, khéi lugng clia chét
phong xa d6 gidm di mot nia. Gia st lic dau c6 10 g chit phong xa d6. Viét cong thic tinh khbi

luong ctia chat d6 con lai sau ¢ nim va tinh khoi luong ctia chit d6 con lai sau 120 nidm (lam tron két
qua dén hang phan nghin theo don vi gam).

@ BAI TAP TU LUYEN

0 Tinh gid tri cta cdc biéu thic sau:

. A V/243 V3
V125 -V/5; b) —(——; ;
a) \/_’ ) % > C) 3 24’

d) v/ Vo4 e) V3V3: H (-V4)>.
o Tinh gid tri cla biéu thiic
a) A=44.8!1.22017, b) B=31"V2.321V2 93

62+ﬁ

— sinza_ cos? o —
c) C=2018 2018 d) D R 3

o Viét c4c biéu thic sau vé dang lily thita ctia s6 mii hitu i

1
a) A=a’ :Vd b) B=d3-Ya

2,33 4 75+2020v/5 7520205
0 c=2Y% >0 d) D=

6/a5

(7\/5_2)\@+2

o Cho a 1a s6 thuc duong. Riit gon céc biéu thiic sau:

V2-1
a) (a‘/g)m. b) av? (l> .
a
& aV3:alV3 ) & ya-a- V.
e 53x+573x

Biét ring 5> = 3. Tinh gi4 tri ctia biéu thiic

5¢45-%
(6 ) R 543437
Cho 9" +97" = 23. Tinh gia tri biéu thic A = —————.
09"+ Inh gia tr1 bi€u thuc =3 —3—x

4 Nguyén Thanh Nhan — 0839.2199.39




NATSVO RO AT O \ \
€) V6io<avaa+1, hiytima dé

a) (a—l)_TZ<(a—1)_Tl b) (a—1)"2> (a—1)V2

0 Xic dinh cac gia tri ciia sd thurc a thoa man
1 3 2
a) az > aV>; b) a7 2 < as3; o) (V2)*> (V3)“
0 Néu mot khoan tién gbc P dudc giri ngan hang véi 1ai sudt hing nim r (r dudc biéu thi dudi dang

s6 thap phan), dudc tinh 14i z 1an trong mot nim, thi téng s6 tién A nhan dudc (ca von 14an 13i) sau
N ki gtii cho bdi cong thuc sau:
N
A=P(1+2)".
n

Héi néu bac An gti tiét kiém sd tién 120 triéu dong theo ki han 6 thang vé6i 13i suat khong ddi 1a
5% mot nim, thi sd tién thu dudc (ca von 14n 14i) cia bac An sau 2 nim la bao nhiéu?

@ Dinh luit thi ba ctia Kepler néi rang binh phuong ctia chu ki quy dao p (tinh bang niam Trai Dit)
ctia mdt hanh tinh chuyén dong xung quanh Mit Troi (theo quy dao 1a mdt dudng elip véi Mit
Trdi nam & mot tiéu diém) bang lap phuong ctia ban truc 16n d (tinh bang don vi thién vian AU).

a) Tinh p theo d.

b) Néu Sao Thé c6 chu ki quy dao 1 29,46 nim Trdi DAt, hdy tinh ban truc 16n quy dao ctia
Sao ThS dén Mt Troi (két qud tinh theo don vi thién vin va lam tron dén hang phdn trdam).

m Khoang cach tif mot hanh tinh dén Mt Trai c6 thé x4p xi bang mot ham s6 ctia do dai nim cla
hanh tinh d6. Cong thitc ciia ham s6 d6 1a d = v/6r2, trong d6 d 1a khoang cach tit hanh tinh d6
dén Miit Troi (tinh bang triéu dim) va ¢ 12 do dai nim ctia hanh tinh d6 (tinh bing s6 ngay Trai
bit).

(Theo Algebra 2, NXB MacGraw-Hill, 2008).

a) Néu do dai ctia mot nim trén Sao Hoa 1a 687 ngay Trdi Dat thi khoang céch tir Sao Hoa
dén Mt Troi 1a bao nhiéu?

b) Tinh khoang céch tir Trai Dat dén Mt Trdi (coi mot nim trén Trai Dat c6 365 ngay).

@ Tai mot viing bién, gia sit cudng do dnh sang I thay ddi theo do sau theo cong thitc I = Iy - 107034,

trong d6 d 1a do sau (tinh bang mét) so v6i mit hd, Iy 1a cudng d6 anh sang tai mit ho.
a) Tai do sau 1 m, cudng do 4nh sdng gip bao nhiéu 1an Iy?
b) Cudng dd anh sing tai dd sau 2 m gip bao nhiéu lan so véi tai dd siu 10 m? Lam tron két
qua dén hai chit sd thap phan.

@ BAI TAP TRAC NGHIEM

PHAN I. Cau tric nghiém nhiéu phuong an lwa chon. Mbi cau héi hoc sinh chi chon mét
phudng an.
Cau 1. Cho a 12 sb thuc duong. Pang thiic nao sau diy ding?

A a=a"+a. B. (ax)y =av. C. (ax)y =a*.a. D.a"7V=ad" —da.

Nguy&n Thanh Nhan — 0839.2199.39 5



B chuong 6. HAM SO MU VA HAM SO LOGARIT

6

Cau 2. Cho a,b l1a cac s6 thuc duong khac 1 va x,y 1a céc s thuc. Pang thic nao sau diy ding?

X

A. '@ =a". B. % =a. C. @b’ = (ab)*™. D. (a*) = a*"™.
Cau 3. Tim s6 nhé hon 1 trong cdc sb sau day

A. (0,7)%". B. (0,7) " c. (1,77, D. (2,7)*".
Cau 4. Cho (0,257)% > (0,257)P. Két luan nao sau day ding?

A.a-B=1. B. a>p. C.a+p=0. D. a<p.

. 63+V5

Cau 5. Tinh gia tri bi€u thic A = P 3

A. 1. B. 67V5. C. 18. D. 9.

CAu 6. Gia st a 1a s thuc duong. Biéu thiic /a+/a dudc viét dusi dang a®. Khi d6 gid tri o bing
bao nhiéu?
2 11
A a=-. B.o=—. C.ax=-. D.ox=-.
3 6 3
Cau 7. Gia st x 1a s6 thuc duong. Biéu thic P = x/x dudc viét dudi dang liy thita véi s mi hitu ti
la

5

AN =

1 6 1 4
A. x10, B. x5. C. x5. D. x5.
|
Cau 8. Riit gon bi€u thiic P = x3./x v6i x > 0.
1 2
A. P=x8. B. P=x’ C. P=/x D. P=x3.
Cadu 9. Rut gon biéu thic Q = b3 : /b, v6i b > 0.
5 _4 4
A. Q=0 B. Q=59. C.Q=0b 3. D. Q =b3.
b3
Cau 10. Rat gon biéu thic Q = —, véi b > 0.
g¢ 0 7
A. Q=bTs. B.Q=b15. C. Q=bbs. D. Q=b3.
Cau 11. Hay viét biéu thic L = v/7.v/7 dudi dang liy thita v6i sé mi hitu ti.
A. 71, B. 71s. C. 75. D. 77,
Cau 12. Bién ddi /x°.4/x, (x > 0) thanh dang liy thira v6i s6 mi hiu ti ta dugc
2 3 21 12
A. x3. B. x12. C. x12. D.x5.

A 2 u . A ~ 1~ N ~, 4
Cau 13. Viet biéu thic A = \/a\/ay/a:a6 (a>0) dudi dang s6 ma lay thia hiu ti.

23 21 23 1
A.A=a 24, B. A=q24. C. A=a24. D.A=a 12,
Céu 14. Cho a?* = 5. Tinh 2.a%.
A. 120. B. 250. C. 15. D. 125.

2 1 1 0
Cau 15. Cho hai s0 duong a va b théa man a2 = 3, b3 = 2. Tinh gid trj cia tong S = a+ b.

A.S. B. 13. C. 17. D. 31.
“ . 2017 2016
Cau 16. Gid tri cita biéu thifc P = (7+4v/3)" " (7-4y/3)" " biing
2016
A. 1. B. 7—4/3. C. 7+4/3. D. (7+4V3)" .
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2016
bang

~ > 20
Cau 17. Gid tri cia biéu thitc P= (9+4v5)" (9—4V5)
2016
A. 9+44/5. B. 1. C. (9-4v5) . D. 9—44/5.
~ ” 2016 2016
Cau 18. Gid tr cita biéu thic P = (1++/3)" (3—+/3)" " biing

A. 121008, B. 41008, c. (1+v3)™" D. (3-v3)'"™.

[OSTE

1 _ .
Cau 19. Néu (a—2) 4 < (a—2) 3 thi khang dinh nao sau ddy ding?

A. a>3. B. a < 3. C.2<a<3. D.a>2.

2 L
Cdu 20. Cho (a+1) 3 < (a+1) 3.Kétluin nao sau ddy ding?
A.a>0. B. -1<a<0. C.a>-—1. D.a>0.

PHAN II. Cau tric nghiém ding sai. Trong mdi y a), b), c), d) 8 mdi cau, hoc sinh chon
ding hoac sai.

Cau 21. Cho ala s6 thuc duong tiry y. Xét tinh ding sai ctia cdc khang dinh sau:
a) Vab= ar . b) (e =a* . ¢) a*a®=d". d) a_6 —as .
a

Cdu 22. Cho a = 2. Xét tinh ding sai ctia cac khang dinh sau:

a) a° =8.
1
b) a!=-.
1 3 a
¢) a2-a2 =a°.
e V2V4 13
d) Viet biéu thiic W}/S— vé dang luy thua ¢™ ta dugc m = 5

Cau 23. Cho a,b la cic s6 thuc duong tiry y. Xét tinh ding sai ciia cac khang dinh sau:

a) UV Wa=a. by Javb=Vath. o V@=al. a Y-yt

~ . N P 2v/2 _ 4 e N 4 P
Cadu 24. Cho cic biéu thiic A = (az)%L V2 a1 =V2 V2 i g >0vaB=Vx Va2 Va3 véi
x > 0. Xét tinh diing sai ciia cac khang dinh sau:

A. Véia=2thid < 57. B. Véix=2thi B> 2.
C.Khix—athid-B=a 3", D.Khix=athid:B=a

724482
— 13,

PHAN Ill. Cau tric nghiém tra 13i ngan.

A P . D B
Cadu 25. Biét rang 4° = 25Y = 10, v6i x,y € R. Tinh gid tri ctia bi€u thic — + —.
Xy
KQ:

Cau 26. Trong niam 2022, dién tich riing trong méi ctia tinh A 13 800 ha. Gia st dién tich ring trong
méi clia tinh A mbi nim tiép theo déu ting 7% so véi dién tich riing trong méi clia nim lién trude. Hoi
nim 2030, dién tich riing trong méi clia tinh A 1a bao nhiéu ha? (két qua 1am tron dén hang don vi)

KQ:

Cau 27. Nim 2020 mot hing xe 6 td niém yét gia ban loai xe X 1a 850000000 dong va du dinh trong
nim tiép theo, mbi nim gidm 2% gid ban ctia nim lién trudc. Theo du dinh d6, nim 2025 hing xe 6 to

Nguy&n Thanh Nhan — 0839.2199.39 7
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8

niém yét gid ban xe X 1a bao nhiéu triéu (két qua 1am tron dén hang don vi)?
KQ:

Cdu 28. binh luat thi ba ctia Kepler vé quy dao chuyén dong cho biét cach udc tinh khoang thi gian
P (tinh theo nim Trdi DAt) ma mot hanh tinh cin d€ hoan thanh mot quy dao quay quanh Mt Trdi.

Khoang thdi gian d6 dudc xac dinh bdi ham sb P = d %, trong d6 d 12 khoang cach tit hanh tinh d6 dén
Mt Troi tinh theo don vi thién vin AU (1AU 1a khoang cach tit Trai Dat dén Mit Troi, tic 1a 1AU
khoang 93000000 dam) (Nguén: R.I.Charles et al.,Algebra 2, Pearson).

Hoi Sao Hda quay quanh Mt Trdi thi mét bao nhiéu nim Trai P4t (lam tron két qua dén hang phan
chuc)? Biét khoang céch titr Sao Hoéa dén Mt Troi 1a 1,52 AU.

KQ:

~

- e A . 113 . 2oet ket o et ge
Cau 29. Tai mot xi nghiép, cong thic P(r) = 500 - <§) dugc dung dé tinh gid tri con lai (tinh theo
triéu dong) ctia mot chiéc may sau thdi gian ¢ (tinh theo nim) k€ tir khi dua vao st dung. Héi sau 1
nim dua vao st dung, gia tri con lai cia may bang bao nhiéu phan trim so v6i ban dau?(lam tron két
qua dén hang phan chuc)

KQ:

~ 1+l 1 P m ., < %

Cé&u 30. Cho f(x)=eV 2 &2 Bidtring £(1)- £(2)- £(3)--- F(2025) = % v6i m, n 1a cic sb tu

nhién va "~ 1a phan s t6i gian. Tinh m — n?.
N

KQ:
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2. LOGARIT ‘-
§2. LOGARIT

LY THUYET CAN NHO

@ dinh nghia va tinh chét

{3 Dinh nghia: Cho hai s6 duong a,b v6i a # 1. S6 o thdéa méan dang thic a® = b dugc goi la
16garit cd s0 a cta b va ki hiéu 1a log,, b.

a=log,b < a* =b.
{3 Tinh chit: Cho hai sb duong a,b v6i a # 1, ta c6 tinh chét sau:
® log,1=0. @ log,a=1.

® dlotb=p. @ log,a* =a.

B3 cac cong thirc 16garit cén nhé
Cho céc sb6 duong a, b, by, by,...b, v6i a # 1, ta c6 cac quy tac sau:

{¥ Céng thic bién déi tich thuong:

b
@ log, (b1by) =log, by +log, bs; ® log, (b—;> = log, b, —log, bs.

A\ Ghinhé: Lé ga ciia mét tich thanh mot tong; Lo ga ciia mét thuong thanh mot hiéu.

{¥ Cong thic bién déi sb mii:

1
® log,b™ =m-log,b. @ log, (E) = —log,b.

A\ Ghi nhd: Véi diéu kién b # 0 thi log, b =2n- log, |b|.
{¥ Céng thic ddi co sb:

1
® log,b=——v0ib#1
Oga logba VOl #

log, b
® log,b= 1Z§Ca’ véia,b,e>0via#1,c# 1

C

® log,b-log,c=1log,c, v6ia,b,c >0vaa#1,b+#1

Logarit thap phén va 16garit tu nhién
{3} Légarit thap phan: Logarit co s6 10 goi 12 16garit thip phan.
v log,oN, (N > 0) dugc viét 1a log N hay 1gN.
{3} Logarit tu nhién: Logarit co s e goi 12 16garit tu nhién.

v log,N, (N > 0) dudc viét1a InN.
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B chuong 6. HAM SO MU VA HAM SO LOGARIT

@ CAC DANG TOAN THUONG GAP

DT Iol Tinh todn biéu thirc chira I6garit

=Bai 1. Khong st dung mdy tinh cam tay, hay tinh:
a) log; v/9; b) log /58; c) 9logs 12,
d) 2029, e) log,5-logs64; f) log+/1000.

=Bai 2. Vi ala sb thuc duong va a # 1. Tinh

1
a) log, v/a. b) log, (a?/a\/a); c) log,—;
a
a2 4
d) loga | — | e) log, gav/a f) log, Va3.
3\9
= Bai 3. Tinh gia tri clia cic biéu thiic sau:
9
a) logs 10 +log; 30; b) logs75 —logs3;
5
¢) logy 5 —2logs V5, d) 4log;,2+2log,3;
e) 2logs2 —logs4+/10 + logs v/2; f) log;v/3 —logy v/9 + 2log; v/27.
x
log, (4x) +log, 2

= 5> L T YA S
=Bai 4. Cho log,x = ~. Tinh gid tri cta biéu thiic P = 5
2 X — logﬁx

=Bai5. Cho a va b la hai s6 thuc duong théa man y/ab® = 27. Tinh gia tri clia logy a + 6log; b.

DT '9' Phan tich mét logarit theo hai logarit cho trudc

— s 40
=Bai6. Choa=log,5, b =1og,9. Tinh log, 3 theo a va b.

=Bai7. Cholog;2 = a, log;5 = b. Tinh log, 20 theo a va b.

=Bai 8. Dita =log;5; b =log, 5. Hay biéu dién log,520 theo a va b.

DT Ie| Véan dung, thuc tién

=Bai9. Cho log,b = 4. Tinh:

a) log, (a%bs); b) log, (%);

10 Nguyén Thanh Nhan — 0839.2199.39



2. 10earT | ANANGEGEGE

c) logy (a?h%); d) log, 3;( vV av/b).

=Bai 10. Choa > 0, b > 0 théa min a +9b? = 10ab. Ching minh

a+3b loga-+logh

]
€Ty 2

=Bai 11. Trong héa hoc, d6 pH ctia mot dung dich dudc tinh theo cong thic pH = —log[H"], trong
d6 [H*] 1a ndng do H (ion hydro) tinh bing mol/L. C4c dung dich c6 pH bé hon 7 thi c6 tinh acid,
c6 pH 16n hon 7 thi c6 tinh kiém, c6 pH béng 7 thi trung tinh.

a) Tinh do pH cta dung dich c6 ndong d6 H* 13 0,0001 mol/L. Dung dich nay c6 tinh acid, hay
kiém hay trung tinh?

b) Dung dich A c6 nong do H™ gip doi nong do HT ctia dung dich B.
D6 pH ctia dung dich nao 16n hon va 16n hon bao nhiéu? Lam tron két qua dén hang phan nghin.

= Bai 12. D€ dic trung cho dd to nhé clia Am, ngudi ta dua ra khai niém mic cudng dd clia Am. Mot
don vi thudng dung d& do mic cudng do ctia am la déxinben (viét tat 1a dB). Khi d6 miic cudng do

I 2
L cia am dudgc tinh theo cong thuc: L(1) = 10log <I_> trong do, 7 1a cudng do cua am tai thoi diém
0
dang xét, Iy cudng do Am 6 nguong nghe (Io =10""2w/ mz). Mot cudc tro chuyén binh thuong trong
16p hoc c6 mifc cudng do 4m trung binh 14 68 dB. Hay tinh cudng d6 Am tuong tng ra don vi w/m?.
— N o A 124 9 A A A A . 3 N 2, A
=Bai 13. D06 16n M cia mdt tran dong dat theo thang Richter dudc tinh theo cong thic M = log ™
0

trong d6 A 1a bién do 16n nhit ghi dudc bdi mdy do dia chin, Ag 12 bién dd tiéu chuin dudc st dung
dé hiéu chinh dd 1éch giy ra bdi khoang cich clia mdy do dia chin so v6i tAm chin (Ag = 1um).

a) Tinh d6 16n ctia tran dong dét c6 bién do A bing
1) IOS’IA(); 11) 65 000A¢.

b) Mot tran dong dat tai dia diém N c6 bién do 16n nhét gip ba 1an bién do 16n nhét cla tran dong
dét tai dia diém P. So sanh dd 16n cda hai tran dong dét.

@ BAI TAP TU LUYEN

@ Cholog,b =2 Tinh

273). ava,
a) log, (a*b°); b) logam,
b? 213
¢) log,(2b) +log, 5 ); d) log,, (a*b?).
@ Biétlog,3 ~ 1,585. Hay tinh
a) log,48; b) log,27.
Vb

a) Cho1#a, b > 0thoamanlog,b=3.Tinh T =log 5 7
Y2 \/a
a

Nguyé&n Thanh Nhan — 0839.2199.39
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B chuong 6. HAM SO MU VA HAM SO LOGARIT

b) Cho log, b = 2; log,c = 3. Tinh gid tri ctia biéu thic P = log, (ab’c?).
¢) Cho log,x = 2,log,x = 3 v6i a, b 1a céc sb thuc 16n hon 1. Tinh P = logbl2 X.
d) Cho log,c =3, log,c =4 véia, b, ¢ 1a céc s6 thyc 16n hon 1. Tinh P = log,, c.
o Biét log, 3 = a; log, 5 = b. Tinh logs 360 theo a va b.
e Chiing minh rang
a) log, (x+ \/H) +log, <x— \/H) =0;
b) In(1+e™) =2x+In(1+e ).

@ Choa, b1acic s6 thuc duong théa man a? + b* = 14ab. Ching minh ring
1
log,(a+b) = 3 (4+logya+log,b).
o V6i moi s6 thuc dudng a va b théa man a? + b*> = 8ab. Chiing minh ring
1
log(a+b) = 5(1 +loga+logh).

o Trong nuoi trong thuy san, do pH clia mdi trudng nuéc sé anh hudng dén stic khoe va su phat
trién ctia thuy san. P9 pH thich hgp cho nudc trong dim nuoi tdm s 1a tir 7,2 dén 8,8 va tot nhit
la trong khoang ti 7,8 dén 8,5. Phan tich ndng do [H™] (molL ") trong mot ddm nudi tom s, ta
thu dugc [H*] = 8- 108 (Ngudn: https://nongnghiep.farmvina.com).

Hoi do pH ctia dam d6 c6 thich hgp cho tom s phat trién khong? Biét pH = —log [HT].

o Cudng d6 mot tran dong dat M (Richte) dudc cho bdi cong thilc M = log A —logAg, véi A 1a bién
d6 rung chén t6i da va Ag 1a mot bién do chuén (hang sb). Pau thé ky 20 , mot tran dong dét &
San Francisco c¢6 cudng do 8 do Richter. Trong cuing nim do, trin dong dat khac & Nhat Ban c6
cudng do do dugc 6 dd Richte. Hoi tran dong dat & San Francisco c6 bién do gip bao nhiéu lan
bién do tran dong dit & Nhat Ban.

@ BAI TAP TRAC NGHIEM

12

PHAN I. Cau tric nghiém nhiéu phuong an lwa chon. Mbi ciu héi hoc sinh chi chon mét
phudng an.

Cau 1. Cho a l1a s6 thuc duong khic 1. Khang dinh nao dui day 1a sai?
1

A. log,2-logba=1. B.log,1=0. C. log,a=1. D. log,2 = .
log,2

Cau 2. Cho céc s6 thuc a,b > 1. Ménh dé nao sau day 12 ménh dé ding?

A. loga% =log,a.  B. logag = 1+log,b. C. logag —log,b.  D. loga% =1 log,b.

Cau 3. Cho a 1a sb thuc duong tiy ¥ khac 1. Ménh d& nao duéi day ding?

A. log,a =log,2. B. logya = logya’ C. logya = log 2 D. log,a = —log,2.

a
Cau 4. Véi a,b,c 1a cic sb thuc duong khac 1, ménh dé nao dudi day 1a ménh dé sai?
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2. 10earT | ANANGEGEGE

logb log.a 1 Inb
A.log b= —. B. log, b= —. C. log, b= . D.log b= —.
©8a loga ©8a log.b ©8a log, a ©8a Ina
Cau 5. Cho a,b > 0. Tim ménh dé diing trong cdc ménh dé sau.
1 1 1
A. lng:lna—l—lnz. B. lngzlnb—lna. C. h%:%. D. lngzlna—lnz.
Cdu 6. Gid tri ctia biéu thitc A = 4'°%27 bing
A. 14. B. 28. C. 2. D. 49.
Cau 7. Biétlogga = 2. Tinh I = log,, 6.
1 1
A. I =36. B.I=—-. C. I=064. D.I=-.
2 4
CAu 8. Tinh gid tri ctia biéu thiic I = a-log, v/8.
A.I:%. B.I:3—a. C.Izz—a. D.I=-
3 2 3
Cau 9. Tinh gid tri cta bi€u thic N = log, \/a\/a v6i 0 < a # 1.
-3 4 3 3
A.N=—. B.N=-. .N=—. D.N=-.
N 1 N 3 C.N > N 1
~ 2 2, . T TL- , .z . M
Cau 10. Biéu thuc log, (2 sin E> +log, (cos ﬁ) c6 gia tri bang
A. -2. B. —1. C. 1. D. log,v/3— 1.
Cau 11. Biét log,x = a, tinh theo a gid tri cta biéu thic P = log, (4x?).
A.P=2+a. B. P=4+2a. C. P=4+a. D. P=2+2a.
Cdau 12. Cholog.a =2 valog.b = 4. Tinh P = log, b*.
1 1
A. P=8. B. P=—. C. P=-—. D.P=32
32 8
43
. e b
Cau 13. Cholog,b =5, log,c = —3. Gi tri biéu thic log, <“ \2/_> la
c
1 35
A ——. B. —40. C. 40. D. —.
3 3
Cau 14. (TN -2021) Véi moi a, b thdéa min log, a® +log, b = 6. Khang dinh nao dudi day diing?
A. a’b=64. B. a’b = 36. C. @ +b=64. D. a®+b=36.
Cau ]5- Néu a = 10g303 vab= 10g305 thi
A. log;;, 1350 =a+2b+1. B. logy( 1350 =2a+b+1.
C. logs 1350 = a+2b+2. D. logy, 1350 = 2a+ b+ 2.
Cau 16. Cholog,7 = a, logz 7 = b. Tinh logs 7 theo a va b.
1 b
A. . B. a® +b°. C.a+b. 92
a+b a+b
Cadu 17. Cho a =1logz 15, b =1log; 10. Tinh log 550 theo a va b.
A.log 5s50=2(a+b—1). B.log 550 =4(a+b+1).
C.log s50=a+b—1. D. log 550 =3(a+b+1).
Cau 18. Cho log, 6 = a;log,7 = b. Tinh log; 7 theo a va b.
b a b a
A. 1 = —. B.1 =—. . = — D. 1 = .
0g37 = og37 b1 C. logy7 — 0g37 =
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14

Cau 19. bita =log, 6, b =log,, 7. Hay bi€u dién log, 7 theo a va b.

b B. 2. c. 2. D. 2
a+1 1—a b—1 b+1
Cau 20. Dita = 1n2;h = In5. Hay biéu diénlzlnl—kln%+...+ln%+ln2theoavéb.
’ 2 3 99 100
A.I=—2(a+b). B. I=2(a+b). C.1=-2(a—b). D.1=2(a—b).

PHAN II. Cau tric nghiém ding sai. Trong mdi y a), b), c), d) 8 mdi cau, hoc sinh chon
ding hoac sai.

Céu 21. Cho biéu thitc B = 21ny/ex —In 4 +1n3-logs (ex?).

\/j
a) Neulnx=2thiB=7. b) Néu Inx =4 thi B = 14.
) 15 )
¢) Néulnx=3thiB= ER d) Néu Inx =6 thi B=18.

Cau 22. Cho céc biéu thic sau P = log, 8 +1log; 27 —logs 5°; Q = In(2e) — log 100. Xét tinh diing sai
clia cac khang dinh sau:

a) P+0=2In2. b) 0—P=1In2—4.

¢) 30+P=3In2. d) 20+P=2In2+1.

. . 1 In9
Cau 23. Cho cdc biéu thiic sau A = log,20304 — 05 +1ne?*¥; B = logs3 -log,5 — 111_4 Xét tinh
n

ding sai ctia cac khang dinh sau:
a) A chia hét cho 5. b) A— B =2036.
¢) A+2024B = 2035. d) A—2024B =2035.

Cdu 24. Nong do con trong mau (BAC) la chi sd dung dé do lugng cdn trong mau clia mot ngudi.
Chang han, BAC 0,02% hay 0,2mg/ml, nghia la c¢6 0,02 g con trong 100ml mau. Néu mot ngudi véi
BAC bing 0,02% c6 nguy co bi tai nan 6 to cao gip 1,4 1an so v6i mot ngudi khong ubng rugu, thi
nguy co tuong dbi ctia tai nan véi BAC 0,02% 1a 1,4. Nghién ctiu y t& gan day cho thiy ring nguy co
tuong ddi cta viéc gip tai nan khi dang 14i 6 t6 c6 thé dugc mo hinh héa biang mot phuong trinh c6
dang

R=¢k,
trong d6 x(%) 1a ndng dd con trong mau va k 1a mot hing sd.
Véi gia tri cta k dugc lam tron dén hang phan trim, hay xét tinh diing sai ctia cac khang dinh sau:

a) Giatri cua k 1a 1682, 36.

b) Nguy co tuong ddi ctia viée gip tai nan giao thong 12 16, 8 khi ndng d6 cdn trong mau 12 0,17% .

¢) BAC tuong tng véi nguy co tuong ddi 1a 100 12 0,27% (1am tron dén hang phan trim).

d) Biét rang mot ngudi cé nguy co tuong ddi tir 5 tré 1én sé khong dugc phép l4i xe, thi mot ngudi
c6 nong do con trong mau tir 0,87% trd 1én sé khong dudc phép 14i xe.

PHAN IIl. Cau tric nghiém tra 18i ngin.

Cdu 25. Cho a,b la hai s6 thuc duong, khac 1. Dit log,b =2, tinh gié trj ctia P = log,2b —log_/a’.
KQ:

Cau 26. Cholog,x = —1 valog,y = 4. Tinh gia tri cia P = log,,(x?y?).
KQ:
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N < 1+1 1
Cdu 27. Cho x,y la cic sd duong 16n hon 1 thda man x> +9y? = 6xy. Tinh M = g Xt Of12)
2log,(x+3y)

KQ:
Cdu 28. Biét ring s6 chil s6 ctia mdt sd nguyén duong N viét trong hé thap phan dudc cho bdi cong
thiic [logN] + 1, & d6 [log N] 1a phan nguyén cta s6 thuc duong log N. Tim s6 céc chit sb ctia 22023 khi
viét trong hé thap phan.

KQ:

Cau 29. DE dic trung do do to nhd clia Am, ngudi ta dua ra khai niém miic cudng do am. Mot don
vi thuong diing dé& do miic cudng do am 1a dé xin ben (dB). Khi d6, miic cudng do am L ctia am dudc

1 o

tinh theo cong thiic L(I) = 10log (1—>, trong d6 I 1a cudng do am tai thoi diém dang xét, [y 1a cudng
0

d6 am & ngudng nghe (Ip = 1072w /m?). Hai ciy dan ghi ta gidng nhau, ciing hoa tAu mdt ban nhac.

Mai cay dan phét ra Am c6 mic cudng do m trung binh 12 60 dB. Hoi mic cudng do 4m tong cong do

hai chiéc dan cuing phat ra 12 bao nhiéu dé xin ben (dB)?

KQ:

Cdu 30. Pé tinh do tudi ctia miu vét bang g6, ngudi ta do do phong xa clia '#C 6 trong miu vat
tai thdi diém ¢ (nidm) (so v6i thoi di€ém ban dau t = 0 ), sau d6 sit dung cong thiic tinh do phong xa
H = Hoe*“ (don vi 1a Becquerel, ki hiéu Bq ) v6i Hy 1a do phong xa ban dau (tai thdi diém ¢ = 0);
In2 N 2 R

A= nT la hang s0 phong xa, T = 5730 (nam) (Nguon: Vat1i 12 Nang cao, NXBGD Viét Nam, 2014).
Khéo sat mot miu gb ¢d, cac nha khoa hoc do dudc dd phong xa la 0,215 Bq. Biét d6 phong xa ciia
mau gb tuci cung loai 1a 0,250 Bq. Xéc dinh d6 tudi (tinh bang nim) cia mau gb c6 dé (lam tron két
qué dén hang don vi).

KQ:
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§3. HAM SO MU, HAM SO LOGARIT

LY THUYET CAN NHO

BD Ham sé ma
¥ Dang: y=da*, trong d6 0 < a # 1.
@ Tap xdc dinh ciaham sé y = a* 1a R;
® Tap gia tri ctia ham s& y = a* 12 (0; +o0).
X D6 thi ham sb y = a*:
® Khia > 1 thi ham sb dong bién trén R.

@ Khi 0 < a < 1 thi ham s6 nghich bién trén R.

® D0 thi ludn qua (0;1) va ludn ndm phia trén truc hoanh.

B3 Ham sé 16garit

{¥ Dang: y=log,x, trongd6 0 < a##1vax>0.
® Tap xéac dinh ctia ham s y = log,, x 12 (0; +o0) ;
® Tap gia tri cia ham s6 y =log,x1a R .

{3 Do thi ham sb y = log, x:
@ Khia > 1 thi ham sb dong bién trén (0; +)
® KhiO0 < a < 1 thi ham s6 nghich bién trén (0;+) .
® D0 thi ludn qua (1;0) va ludn ndm bén phai truc tung.

16 Nguyén Thanh Nhan — 0839.2199.39



3. HAM sO MU, HAM SO LOGARIT ‘-

<§)>> CAC DANG TOAN THUONG GAP

DT 'o' Tim tap xac dinh

3 Pbi v6i ham s y = a*™): Ta chi can tim didu kién d€ u(x) c6 nghia.

1> Dbi v6i ham sb y = log,, u(x): Ta tim diéu kién dé u(x) > 0.

| V6i ham s6 y = log, b, ta chi cin didu kién b # 0.

=Bail. Tim tip xic dinh Z clia cac ham s sau:

b) y=log;(x—2); c) y:log%(4—2x);

a) y=log,x;
5 ) x—3
d) y=logs(x"—x—2); e) y=In(x'+3x+2); D y:10g5x+2.
=Bai 2. Tim tip xdc dinh Z ctia cac ham s sau:
a) y=log;x?; b) y=1log (4—x2)4' c) y= L.
3X75 3 ’ logy x’
& y=— ) y=log|si f) y=In(l )
= ; e = log |sinx|; =In(l—cosx).
Y log;(x—1) Y . g

DT '9' D& thi ham sé

D€ vé dd thi ham mil y = a* hodc ham ldgarit y = log,, x, ta 1am nhu sau:

@ Lap bang gia tri cia ham so can vé;

@ Cin cti vao co s6 va hinh ddng d6 thi, ta vé dudng cong qua cac diém da cho.

= Bai 3. Vé dd thi cia cac ham sd mi sau:

1 X

a) y=2% b) y=(V3)5 ) y=e" d) y= (Z) :

e) y=log,x; f) y=log 5x; g y=Inx; h) y=logs
=Bai4.

Cho sb thuc a duong, khac 1. Biét rang bit ky dudng thang nao song
song v6i truc Ox ma cit cic dudng y = 4%, y = a*, truc tung lan lugt
tai M, N, A thi AN = 2AM (hinh v€ bén). Tinh a.

'e' Van dung. Thuc tién

DT
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B chuong 6. HAM SO MU VA HAM SO LOGARIT

=Bai 5. D6 thi Hinh bén dudi cho thiy sd lugng hudu cao cd trén thé gidi suy gidm nghiém trong
trong 30 nim qua (tif nim 1985 dén 2015) (ngudn: https:/tuoitre.vn/huou-cao-co-sap-vao-danhsach-
loai-gap-nguy-hiem-20190428162017473.htm).

n (nghin con)

160 -
152
140

120 T

. (30975

80 -
60 1
40
20 -

0 10 20 30 t
(t tinh ttr nam 1985)

Gia st ring s6 lugng huou & dy giam theo ham sé n(t) = C-d'.

a) Tim s6 lugng hucu vao nim 1985.
b) Tim ham sb biéu dién s6 lugng huou sau # nim ké tif nim 1985.
¢) Du dodn s luong huou vao nim 2025.

= Bai 6. Cic nha khoa hoc xdc dinh dudc chu ki ban ra cia é4C la 5730 nam, tic la sau 5730 nam
thi s6 nguyén ti é“C giam di mot nia.

a) Goi my 1a khoi lugng cta (*C tai thdi diém ¢ = 0. Viét cong thiic tinh khéi lugng m(r) cia *C
tai thoi diém ¢ (ndm).

b) Mot cy con sdng ¢ lugng (*C trong cdy dugc duy tri khong déi. Nhung néu cy chét thi lugng
é“C trong ciy phan ra theo chu ki bén ri ctia n6. Cc nha khio c6 di tim thdy modt mau gb c¢d
dugc xdc dinh chét cdch day 2000 ndm. Tinh tf 1€ phan tram lugng 1*C con lai trong mau gb ¢
d6 so véi ldc con sinh trudng (1am tron két qua dén hang phan mudi).

@ BAI TAP TU LUYEN

o Lap bang bien thién va vé do thi cac ham so

x 1\*
a) y=(v2); b) y= (—) ; ¢) y=log ;5x; d) y = —log,x.
V2
e So sanh cdc cip sb sau
-2 -
5 5

a) 1,047 va 1,042 b) (—) va (—) .
5 5
1 —-04

c) 1,203 va 0,918, d) (5) va 3702,

o So sdnh céc cip sb sau
a) 2logy 5 va 3logy(2V/3). b) 6logs2 va 2logs6.
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3. HAM sO MU, HAM SO LOGARIT ‘-

1
c) E1og2 121 va 2log, 2v/3. d) 2logy7 va 6logy4.

o Tim tap x4c dinh ctia cdc ham s sau:

a) y=1log(x—1); b) y =1log; (2020 —x);
3
¢) y=log(2x —x2); d) y = log, —*:
y_ g ’ y_ g2 2x >
e) y=In(x—2)2+1log(x+1); f) y=1log, |x> —4|.

© Dua vao dd thi ham sb, cho biét véi gid tri nao ctia x thi db thi ham s6 y = log; x:

a) Nam phia trén dudng thang y = I; b) Nam phia duéi truc hoanh.

o Liic dau trong ao c6 mot s6 con éch. Ngudi ta ghi nhan sb lugng éch trong 5 nim dau nhu Hinh
bén dudi.

(nam)

Gia st s6 lugng éch ting theo ham s6 n(t) = C-a'.
a) Tinh sb lugng éch lic ban dau.
b) Tim ham s6 biéu dién s6 lugng éch sau ¢ nim ké ti khi chiing xu4t hién trong ao.
¢) Du doan sb luong éch sau 15 nim.

Tim tt cé gia tri ciia tham s6 m d€ ham s6 y = In (x* — 2mx +4) ¢6 tap xdc dinh 1a R.

Tim tAt ca gid tri ctia tham s6 m d€ ham s6 y = f(x) = In(x? — 2mx +m+2) c6 tip xdc dinh 12 R.

Tim tat cd cdc gid tri cia tham s6 a d€ ham s6 y = log,>_,,. | x nghich bién trén khoéng (0;+o0).

000

Chu ki ban ra ctia ddng vi phéng xa Radi 226 1a khoang 1600 nim. Gia st khdi luong m (tinh
bing gam) con lai sau 7 nim ctia mot lugng Radi 226 dudc cho béi cong thiic:

s <1>ﬁ
"= 2

a) Khéi luong ban dau (khi ¢ = 0) clia luong Radi 226 d6 13 bao nhiéu?

b) Sau 2500 nim khdi lugng ctia luong Radi 226 d6 12 bao nhiéu?
@ BAI TAP TRAC NGHIEM
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B chuong 6. HAM SO MU VA HAM SO LOGARIT

PHAN I. Cau tric nghiém nhiéu phuong an lua chon. M&i cau héi hoc sinh chi chon mét
phuong an.

Cau 1. (THPTQG 2021 — Ma dé 101). Tap x4c dinh ctia ham sb y = 9*

A. R. B. [0;4o). C. R\ {0}. D. (0;+4-o0).
CaAu 2. Tap xac dinh ca ham s6 y = log x 1a

A. [0;+00). B. R\ {0}. C. R. D. (0;+4-oo0).
Cau 3. Ham sb nao trong cdc ham sd sau ddy c6 tip xac dinh 1a R?

A. y=log,x. B.y= 2;;11.

C. y=tanx. D.y=x>—3x>+4x—1.
CaAu 4. Tap xac dinh 2 ctia ham s6 y = logyyg(2x — 1) 1a

A. 2 = (0;+c). B. 2=R. C. 9= (%;—Foo). D. 2= B;—Foo).
Cau 5. Tim tap xic dinh D ctia ham sb y = log, v/6 — x.

A. D =R\ {6}. B. D = (—;6). C. D = (6;+o0). D. D = (—;6).
Cau 6. Tap xéc dinh ctia ham s6 y = In |4 — x| 1a

A. R\[-2;2]. B. R\{-2;2} . C.R. D. (—2:2).
Cau 7. Ham s y = logs(4x — x?) c6 tap xdc dinh 1a

A. 2 = (0;+00). B. 7 =(0;4)

C. 2=R. D. 2 = (—o0;0) U (4; +o0).
Cau 8. Tim tap xic dinh & clia ham s6 y = log(x® + 2x +3).

A. 2 =R\{-2;—-1}. B. 2=R.

C.92=02. D. 9 = (—o0; —2)U(—1;+o0)
Cau 9. Tap xéc dinh ctia ham s6 y = lné% 1a

A. R\ {4}. B. [-1;5)\ {4}. C. (—-1;5). D. [-1;3].
Cau 10. Ham s6 nao trong cc ham sd sau diy nghich bién trén R?

A.y=09" B. y =logx. C. y=logyx. D.y=(0,9)".

2

Cau 11. Tim tit ca cdc gia tri clia @ théa man (a — 1)_§ <(a— 1)_5.

A.0<a<1. B.a>1. C.l<a<?2. D.a>2.
Cau 12. Ham s6 nao sau day dong bién trén R?

x
A.yz(%)x. B.y:(@ .
x
C. y=log; (x*+5). D.yz(@&_@) .

Cau 13. Cho cic s6 thuc a, b théa min 0 < a < 1 < b. Khiang dinh nao sau day ding?
A. log,b < 0. B. (0,5)* < (0,5)°. C. Ina > Inb. D. 2¢ > 2.
Cau 14. Trong cac ménh dé sau, ménh dé nio 1a ménh dé sai?

A. Néu 0 < a < b thilna < Inb. B. Néu0 < a < bthilogza <logz b.
4 4
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3. HAM sO MU, HAM SO LOGARIT

C. Néu0 < a < b thi log%a < log% b. D. Néu 0 < a < b thiloga < logb.

CaAu 15. Tim tAt ¢ céc gid tri cda a d€ ham s y = (2020 — a)* nghich bién trén R.

A. a <2019. B. a < 2020. C. 2019 < a < 2020.

Cau 16. Do thi sau day 1 ctia ham s6 nao?

A.y=2% B. y=1log x.
" 2
C.y= (§> . D. y=1log,x.

Cau 17. Bo thi c6 trong hinh vé ké bén 1a ctia ham s nao dudi day?

A .y= (%)x B.y=(V2)".
C.y=(/3). D.y= (%)

D.O<a< 1.

~1 9] X
Cadu 18. D6 thi ham s nhu hinh vé bén 1a do thi ctia ham s nao? y
A.y=log x. B. y=2%
2 N
C. y=log,x. D.y= (—) .
2 o 1 X
Cau 19. Cho a,b,c 1a cic sb thuc duong, khac 1. Do thi cac ham s y
y =a*,y = b*,y = ¢* dugc cho trong hinh vé dudi diy. Ménh dé nao sau y=>b* y=c"
day dung?
A.l<a<c<b. B.a<l<c<b.
Ca<l<b<e D.1<a<b<ec.
1 y :ax
0 X
Cau 20. Cho a,b,c 1a cic s thuc duong khac 1. Hinh vé bén y

1a d6 thi ctia ham s y = log,, y = log, x, y = log,.x. Khang dinh
nao sau day dung?
A.a<b<c. B.b<c<a C.b<a<c D.c<a<b.

X
y = log,x

Nguy&n Thanh Nhan — 0839.2199.39 21

\ \



B chuong 6. HAM SO MU VA HAM SO LOGARIT

Cau 21. Cho ba ham sb6 y = a*,y = b*,y = log.x lan lugt c6 do thi y
(C1),(C2), (C3) nhu hinh bén. Ménh dé nio sau ddy ding? “ -
A.a>b>c. B.b>a>c. 2
C.c>b>a. D.c>a>b.
1
O 1 s X

Cau 22. Cho ham s6 y = log,x va y = log,,x c6 do thi
1an lugt 1a (C) va (C') (nhu hinh vé& bén). Puong thing
x = 9 cit truc hoanh va cic dd thi (C) va (C') lan lugt tai
M, N va P. Biét raing MN = NP, hdy xac dinh biéu thic
lién hé gitaa va b
A.a=Db% B. a=9b.
C. a=3b. D.a=b+3. 0

Cdau 23. Trong hinh vé bén cic dudng cong (C;): y = d,
(G3) 1y =b*, (C3): y = ¢* va dudng thing y = 4 cit cic dudng
cong (Cy), (Cy), (C3) lan lugt tai cic di€ém A, B, C, D sao cho
HA = AB = BC. Khang dinh nao sau day 1a ding?

A. ac’ =b’. B. a+3c =4b.

C. ac®> =b*. D. a+2c=3b.

Cau 24. Do thi ham s6 y = f(x) dbi xting véi do thi clia ham by = a* (a > 0,a # 1) qua diém (1;1).
0 1 .
Gia tri cua biéu thuc f (2 +log, 2018 bang
A. —2016. B. —2020. C. 2016. D. 2020.

PHAN Il. Cau tric nghiém ding sai. Trong mdi y a), b), c), d) & mdi cau, hoc sinh chon
ding hoac sai.

Cdu 25. Cho ham s6 y = 9*. Xét tinh diing sai ctia cac khang dinh sau

a) Do thi ham sb da cho di qua diém (729;3) . b) Ham sb da cho nghich bién trén R .
¢) Ham s lién tuc trén R . d) Hims6dachocotap gidtrilaR .

- ) 8\* S S
Cdu 26. Choham s6 y = (E) . Xét tinh dung sai cua cac khang dinh sau

a) Do thi ham s6 da cho ludn nam bén trdi truc tung .
b) Ham sb da cho lién tuc trén R .

¢) Ham sb da cho nghich bién trén R .

d) Ham s6 da cho c6 tp xdc dinh 1a R .

Cau 27. Cho ham s y = logg x. Xét tinh ding sai clia cdc khiang dinh sau

a) Ham sb da cho c6 tap xdc dinh 1a (0;+o0) .
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b) D6 thi ham s6 da cho luén nam bén trén truc hoanh .
¢) Ham s lién tuc trén khodng (2;+o0) .
d) Trén khodng (0;+o0) thi ham sb da cho nghich bién .

Cdu 28. Cho ham s6 y = log 3. Xét tinh diing sai ctia cac khang dinh sau

a) Trén khoang (9;+oc) thi ham sb da cho dong bién .
b) Db thi ham s6 da cho ludn nam bén phai truc tung .
¢) Ham s6 da cho c6 tap xéc dinh 14 (—oo;6) .

d) Ham sb lién tuc trén khodng (6;+o) .

Cau 29.

Cho d6 thi ham s6 y = a* véi a > 0 ¢6 do thi nhu hinh v&. Xét tinh ding sai y
clia cac khang dinh sau
a) Him sd dachocotap giatrilaR .
b) Ham s6 khong lién tuc trén R .
N 2 . 1
¢) Do thi ham so da cho di qua diém (—1; é_l> :
d) Ham s6 da cho nghich bién trén R . /

Cau 30.
Cho do thi ham sb y = f(x) = log,x v6i a > y
0,a # 1 c6 do6 thi nhu hinh vé. Xét tinh ding
sai ctia cac khang dinh sau

a) Ham s6 da cho c6 tap xdc dinh 1a (0; +oo)

b) Trén khoadng (8;+c0) thi ham s6 da cho
dong bién .

¢) Do thi ham s6 di cho di qua diém
1

—;=2).
(49’ )
d) I =0.
) )
PHA‘N I1l. Cau trac nghiém tra 13i ngan.

Cau 31. Cho hai do thi (C1): y=2"va (C3): y=3"*. Goi M, N lan lugt 1a hai di€ém thudc (Cy) va
(C>). Biét M va N dbi xiing nhau qua / <O; %) Tinh d6 dai doan MN (két qua lam tron dén hang phan
tram).

KQ:

Cdu 32. Co6 Yeén gti 10 triéu dong vao ngan hang theo hinh thic 13i kép c6 ki han 1a 12 thang véi lai
suit 6% /nim. Gia st qua cdc nidm thi 1ai suit khong thay ddi va co6 Yén khong giii thém tién vao mdi
nim. DE biét sau y (nim) thi tong s6 tién ca von va ldi c6 dugc 1a x (ddng), cd Yén st dung cong thifc
y =log; o6 (%) Hoi sau it nhét bao nhiéu nim thi cd Yén c6 thé rit ra dudc sb tién 15 triéu dong tir tai
khoan tiét kiém d6 (lam tron két qua dén hang don vi)?

KQ:
CaAu 33. S6 lugng clia mot loai vi khudn X trong phong thi nghiém dugc tinh theo cong thic x(¢) =

x(0) - 2!, trong d6 x(0) 1a s6 lugng vi khuan X ban dau, x(¢) 1a s6 Iugng vi khuén X sau ¢ (phut). Biét
sau 2 phiit thi s6 lugng vi khuan X 13 625 nghin con. Héi sau bao nhiéu phiit, ké tir lic bat dau, sd
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luong vi khuan X 1a 10 triéu con?
KQ:

Cdu 34. Céc nha tam 1i hoc st dung mo hinh ham sé mii d€ md phéng qua trinh hoc tip clia mot
hoc sinh nhu sau: f(r) = c (1—e~*), trong d6 ¢ 1a tdng sb don vi kién thic hoc sinh phai hoc, k (kién
thic/ngay) 1a toc do tiép thu ctia hoc sinh, ¢ (ngay) la thdi gian hoc va f(¢) 1a sé don vi kién thic hoc
sinh da hoc dudgc.

(Nguon: R.I. Charles et al., Algebra 2, Pearson).

Gia sit mdt em hoc sinh phai tiép thu 25 don vi kién thic méi. Biét rang tbc do tiép thu ctia em hoc
sinh 12 k = 0,2. Hoi em hoc sinh sé& hoc dudc (khodng) bao nhiéu don vi kién thiic méi sau 2 ngy? Sau
8 ngay (Lam tron két qua dén hang don vi)?

KQ:

Cau 35. Sau khi bénh nhan udng mot liéu thude, lugng thude con lai trong co thé gidam dan va dudc
tinh theo cong thiic D(¢) = Dy -a' (mg), trong d6 Dy va a 1a c4c hiang s duong, ¢ 1a thdi gian tinh bang
gi0 k€ tir thoi diém ubng thudc. Biét rang bénh nhan da uéng 100 mg thubc va sau 1 gid thi lugng thude
trong co thé con 80 mg. Hoi sau 5 gid, luong thube da giam di bao nhiéu phan trim so véi lugng thude
ban dau (két qua 1am tron dén hang phan chuc)?

KQ:
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§4. PHUONG TRINH, BAT PHUONG TRINH MU VA

LOGARIT
LY THUYET CAN NHO

n Codng thirc nghiém clia phuong trinh mi

v Dang(l),véia>0véa7é1.

& V& mit d6 thi, nghiém cta (1) 12 hoanh do giao diém cta dd thi y = ¢* véi dudng thang y = b
(ndm ngang).
Tir hinh V&, ta ¢6 cac két qua sau: y

® b >0 (1) c6 nghiém duy nhét x = log, b. /
@ b <0(1) vo nghiém.

Véia>0vaa+#1, b>0, ta cb cic cbng thic sau day:

@ /™ =b s f(x) =log,b @ /™ =atW & f(x) = g(x)

a Cdng thirc nghiém cla phuong trinh 16garit

™ Dang|log,x=b|(2),véia>0vaa# 1.

& Vé mit do thi, nghiém cta (2) 12 hoanh do giao diém ctia d6 thi y = log,, x v6i dudng thang y = b
(ndm ngang).

Tt hinh V&, ta c6 cc két qua sau: y

@ V6i moi b, (2) ludn c6 nghiém duy nhit. P //
® log,x=b<x=a

' 0/124 x

Véi a>0va a1, b bit ki, ta c6 cac cong thiic sau day:

@ log,x=b < x=a".

f(x) >0( hodc g(x) > 0)
f(x) =g(x) '

@ log, f(x) =log,g(x) < {
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E) cong thirc nghiém ciia bét phurong trinh ma

Minh hoa dang , véia>0vaa#1.

y y
y=a
b / b y=>b
A y=>b
U | y=a*
0| log,b X log,b | O X
e Néu b < 0 thi tip nghiém ctia bat phuong trinh 1a R.
e Néu b > 0, ta c6 hai trudng hop:
® Vé6ia > 1thia* > b« x> log,b (Hinh bén trai).
@ V6i0<a<1thia" >b<s x <log,b (Hinh bén phai).
u Céng thitrc nghiém clia bat phwong trinh 16garit
Minh hoa dang |log,x > b|, v6ia >0 vaa # 1.
y y
y = log,x
b b
g T
. : y = b :\\ y e b
ol / C;b X 0 a‘b X
g y=log,x

e Diéu kién x4c dinh 1a x > 0.

e Ta c6 hai trudng hop:

® Véi a > 1 thilog,x > b < x > a’ (Hinh bén tréi).

® V6i0 < a< 1thilog,x > b« 0<x < a” (Hinh bén phai).

A Cdc truong hop a* > b, a* < b, a* < b, log,x > b, log,x < b, log,x < b... ta suy ludn tuong tu.
e Cosda>1:Taso sinh "cung chiéu";
e Cos60<a< 1:Taso sdnh "nghich chiéu".

CHU Y

Khi gidi phwong trinh hodic bdt phuong trinh logarit, ta cdn chii y ddt diéu kién dé’ cdc biéu
thitc logarit co nghia trudc khi bién doi (néu khong chdc phép bién doi dé la phép bién doi
tuwong duong)
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<§)>> CAC DANG TOAN THUONG GAP

\ \

DT '0' Gidi cac phuong trinh mi va logarit don gidn

= Bai 1. Giii cdc phuong trinh mil sau:

a) 2*=3;

d) 42x+5 — 227x;

1 X71 2
o — 1252x.
&) (25) S

= Bai 2. Giii c4c phuong trinh 16garit sau:
a) log(x—1)=2
¢) logg s (x? +3x) = —1
e) 2log,x =1og,(2 —x)
g) In(x+1)+In(x+3) =In(x+7)
i) logz(2x+1)—logz(x—1)=1.

k) 2logyx+log, (x—3) =2

b) 21 =32

)3)61

hy 2v.3%° 1572 = 12;

e) 34— (

C) 5x2—5x—6 — 1;

f) (0,482 =(6,25)%;

i) 20155 =33,

b) logy (x> —19x+2) =9

d) log, (x* —4x+3) =log, (4x—4)

f) Inx+In(3x—2)=0

h) log,x+1log,(x+2) =3

i) log, (x* —3) —log,(6x—10)+1=0

1) logs(x*+4x)+1logs (2x+3) =0
3

DT '9' Gidi cdc bat phuong trinh mii va Idgarit don gién

= Bai 3. Giii cic bit phuong trinh mii sau:

a) 31 >1;

()7
o ()70

1 *3)62
g) 32x+1 > (g) .

= Bai 4. Giii cac bt phuong trinh 16garit sau:

a) logx>1
c) logy(x—3)>log,; 4
2 2

o (2) 2
d) (0,125)° > (%)SM

f) 4x>2x+8;
1 9x2—17x+11 1\ 75
w(;) =)
2 2

b) log,(3x—1) >3
d) log,(x+7) > logy(x+1)
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e) log,(x* —x—2) < 2log,(3 —x) f) 2logy(x—1) > logy(5—x)+1

DT 'Q' Van dung, thuc tién

=Bai 5. Ap suit khi quyén p 1én mot vat giam khi do cao ting dan. Gia st 4p suit nay (tinh bing
milimét thuy ngan) dudc biéu dién theo dd cao / (tinh bang kilomét) so véi muc nudc bién bang cong
thiic p(h) = 760-e=14",

a) Mot mdy bay dang chiu 4p suét khi quyén 320 mmHg. Tim d6 cao ctia mdy bay do.

b) Mot ngudi ditng trén dinh ctia mot ngon ndi va chiu ap suat khi quyén 667 mmHg. Tim chiéu
cao cua ngon nui nay.

= Bai 6. Dong vi phong xa Uranium-235 (thudng dudc st dung trong dién hat nhan) c6 chu ki ban
rala T = 703800000 nam. Theo d6, néu ban dau c¢6 100 gam Uranium-235 thi sau # nam, do bi phan
t

I\T
ra, lugng Uranium-235 con lai dudc tinh béi cong thic M = 100 (5) (g). Sau thoi gian bao lau thi
luong Uranium-235 con lai bang 90% so v6i ban dau?
= Bai 7. Ngudi ta dung thudc dé€ khit khuin cho mot thung nude. Biét rang néu lic dau moi mililit
nuéc chita Py vi khudn thi sau ¢ gio (k€ tit khi cho thubc vao thung), s6 lugng vi khuin trong méi
mililit nudc 12 P = Py- 10~%, véi o 1a mot hang sé duong nao d6. Biét rang ban diu moi mililit nu6e
6 9000 vi khuén va sau 2 gid, sb Iugng vi khudn trong mdi mililit nudc 1a 6000. Sau thdi gian bao
lau thi s6 lugng vi khudn trong mdi mililit nuéc trong thiing it hon hodc biang 1000?

=Bai 8. Gia st gia tri con lai V (triéu ddng) ctia mot chiée 6 t6 nao d6 sau ¢ nim dudc cho bing
cong thic V(r) = 730-(0,82)".

a) Theo mo hinh nay, khi nao chiéc xe c6 gia tri 500 triéu dong?

b) Theo md hinh ndy, khi nao chiéc xe c6 gid tri 200 triéu dong? (Két qua clia cAu a va cau b dudc
tinh tron nam).

=Bai 9. Ong A gtii vio ngan hang 300 triéu dong theo thé thic 13i kép véi 1ai suit 10%/nim. Trong
qua trinh gdi 13i suit khong ddi va 6ng A khong riit tién ra. Hdi sau it nhat miy nim thi 6ng A rt
dudc sb tién ca von va 1ai di 500 triéu dong?

@ BAI TAP TU LUYEN

28

0 Giai cac phuong trinh mu sau:
1

a) 22x71 — b) e3x2+x72 =1
8

¢) 9x+1 :272x+1 d) 2x+1 +5.2x_2x+2 —21

o \/§7X
2. 5x+1 —5 = 2x+1 2x+3 27& —
°) * D 243
o Giai cac phuong trinh 16garit sau:
a) logzx=2 b) log;(2x—1) =2
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c) logs(3x? —2x+41) =logs(x+1) d) logx =log(x+3) —log(x—1).
e) logy(x+1) =1+log,(x—1) f) logﬂ(Zx—2)+log2(x—3)2 =2

e Giai cc bat phuong trinh mi sau:

2 . 272
a) 3 <1 b) 2¥ ¥ > 8
NN 41 -1
) (5) > % O (V3-v2) = (V3-v2)T .
3)X+1 (3)2}61 s
- > (= Sxfl > 5 —x—9
® <5 5 h=
o Giai cc bat phuong trinh 16garit sau:
a) logs(3x+2) > 1; b) log; (4x—2) > —1;
4
c) logs (3x) >logy (2x+7) d) log;(x+1) <logj (2x—1);
3 3 2 2
e) log,  3(2x—5)>log,_ s(x—1); f) log,(4x+8) —log,x < 3.
e Giai cdc bat phuong trinh sau:
a) logz(x+4) <2; b) log; x > 4;
2
¢) logg,s(x—1) < —1; d) logs (x* —24x) > 2;
e) 210g%(x+ 1) > log%(3x—|—7); f) 2logz(x+1) < 1-+logsz(x+7).

e Do pH ctia mot dung dich dudgc tinh theo cong thiic pH = —logx, trong d6 x 12 ndng d6 ion H
ctia dung dich d6 tinh bang mol/L. Biét ring do pH clia dung dich A 16n hon d6 pH ctda dung
dich B 12 0,7. Dung dich B ¢6 nong do ion H™ gip bao nhiéu 1an ndng do ion H"ctia dung dich
A?

o Ngudi ta nudi cly vi khuidn Bacillus subtilis trong ndi 1én men va thu dudc sb lidu sau: Liic ban
dau, sb té bao/1 ml dich nuoi 12 2 - 10%. Sau 13 gid, sb té bao/1 ml dich nuoi 1a 3,33 - 10°. Biét vi
khuan Bacillus subtilis sinh trudng trong diéu kién hoan toan tbi wu va sinh san theo hinh thiic
tu nhan doi. Hoi sau bao nhiéu phit, vi khuin Bacillus subtilis tu nhan do6i mot 1an (1am tron két
qua dén hang don vi)?

, e 1\T ,
Su phén ra cia céac chat phong xa dugc biéu dién bang cong thiic m(r) = my (5) trong dé my

la khéi lugng chit phéng xa ban dau (tai thoi di€ém ¢ = 0), m(¢) 1a khoi lugng chit phong xa tai
thoi diém ¢, T 14 chu ki ban ra (tdc 12 khoang thdi gian d€ mot niia s6 nguyén ti clia chat phong xa
bién thanh chit khéc). V6i T = 1000 niim, héi sau it nhit bao nhiéu nim khdi lugng chit phong

| . \
xa con lai nho hon 3 khoi lugng chat phong xa ban dau?

o Dan s6 thanh phd Ha Noi nim 2022 khoang 8,4 triéu ngudi. Gia st ti 1& ting dan s6 hang nim
ctia Ha Noi khong d6i va biang r = 1,04%. Biét rang sau ¢ nim dan sb Ha Noi (tinh tif mbc nim
2022) udc tinh theo cong thifc: S = A -e”, trong d6 A 1a dan s6 nim 14y 1am mdc. Hoi tif nim nao
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trd di, dan sd cia Ha Noi vuot qua 10 triéu ngudi?

@ Cent am nhac la mot don vi trong thang 16garit ciia cao do hoac khoang tuong dbi. Mot quang
tam bang 1200 cent. Cong thic xic dinh chénh 1éch khoang thdi gian (tinh bing cent) giita hai
ndt nhac cé tan sd a va b 1a

n=1200-log, =
b
(Theo Algebra 2, NXB MacGraw-Hill, 2008)

a) Tim khoang thdi gian tinh bing cent khi tin s thay d6i tir 443 Hz vé 415 Hz.

b) Gia st khoang thoi gian 1a 55 cent va tan sb dau la 225 Hz, hdy tim tan s6 cudi cing.
@ BAI TAP TRAC NGHIEM

PHAN I. Cau tric nghiém nhiéu phuong an lua chon. M&i cau héi hoc sinh chi chon mét
phudng an.

Cau 1. Phuong trinh 22! = 32 ¢4 nghiém la

5 3
A.x:E. B. x=2. C.xzi. D.x=3.
CdAu 2. Tich tt ca cac nghiém clia phuong trinh 2~ =g bing
A. 2. B. 3. C. -2 D. —1.

Cdu 3. Toa d6 giao diém ciia dd thi ham s6 y = 27+ 3 va dudng thang y = 11 la
A. (=3;11). B. (4;11). C. (—4;11). D. (3;11)..

Py cR, Y N 2_ _ . . N ~ [N . c e LR
Cdu 4. Biét ring phuong trinh 2% ~#+2 = 2*~4 ¢4 hai nghiém phan biét 1a x;, x,. Tinh gid tri biéu
gp g g P g
thic § = x‘l‘ +x‘2‘.

A S=17. B. §=257. C. §=097. D. §=92.

CAu 5. Tim nghiém ctia phuong trinh 52018 — \/52018.

1
A. x=1-logs2. B. x = —logs2. C.xzz. D.x=2
CAu 6. Tim nghiém ctia phuong trinh 9V*—1 = eln81,
A. x=5. B. x=4. C. x=6. D.x=17.
2 4x 3 2x—6
Cau 7. Tim tap nghiém S ctia phuong trinh <§> = <§)
A.S={-1} B. S={1}. C. S={-3}. D. S={3}.
Cau 8. Tim tit ca gid tri clia tham sb m d€ phuong trinh 5° — 1 —m = 0 c6 nghiém.
A.m>0. B. m>—1. C. m<O. D.m< —1.
Cdu 9. Nghiém cua phuong trinh log, x =3 la
A.9. B. 6. C. 8. D.5
1
Cau 10. Tim nghiém cuta phuong trinh logg,(x+ 1) = X
1
A. —1. B. 4. C.7. D. —5
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Cau 11. Tap nghiém ctia phuong trinh log, (x> — 1) =3 1a

A. {-3;3}. B. {-3}. C. {3}. D. {—v/10;1/10}.
Cau 12. S6 giao diém ctia dd thi ham s y = log, (x> 4 3x) va dudng thiang y =2 1a

A. 0. B. 2. C. 1. D. 3.
Cau 13. S6 nghiém ctia phuong trinh log;(x*> — 6) = logy(x —2) + 1 1a

A. 1. B. 3. C. 2 D. 0.
Cadu 14. Giai phuong trinh log, (x+ 1) 4+ log,(x — 3) = 3.

A.x=1£2V17. B. x=1+2V17. C.x=5. D.x=33.

N 2 "
Cau 15. Tim tip nghiém S cta bat phuong trinh <§) > 8.

A. S =(=3:+e). B. §=(—c0;3). C. S=(—o0-3). D. S = (3;+o).
Cdu 16. Tap nghiém ciia bit phuong trinh 22 < 2*6 13
A. (0;6). B. (—;6). C. (0;64). D. (6;+<).

xX244x
Cau 17. Bét phuong trinh ( ) > — co tap nghiém 1a S = (a;b). Khi d6 gid tri b —a la
A. 4. B. 2. C. 6. D. 8.

2 A . n ~ 5 % N 2 —2x 3.
Cau 18. So nghiém nguyén cia bat phuong trinh (\/§> < (\/5) la

A. 3. B. 2. C.5. D. 4.
Cau 19. Tap nghiém cia bat phuong trinh log ;(3x—2) > 01a
2 2 2
A. | =;+o . B. —;1). . (—;,1] D. (2;+o).
(3 - ) (3 <3 (2:+e2)
Cau 20. Tap nghiém ctia bit phuong trinh log) 5 (x —3) < logy s (¥* —4x+3) 1a
A. (3;+c0). B. R. C. 2. D. (2;3).
CdAu 21. Tap nghiém cla bat phuong trinh log(2x — 1) < logx 1a
1 1
A. {—;1]. B. (—oo;1]. C. <—;1]. D. (0;1].
: (=i 1] : o:1]
CdAu 22. Tap nghiém S cla bt phuong trinh log ! (x> =5x+7)>01a
A. S =(—o02). B. S=(2;3).
C. S=(3;4o). D. S = (—;2) U (3;4o).
CdAu 23. Tim tAt c4 gia tri ctia tham s6 m d€ bat phuong trinh 3* + 1 > m ¢6 tap nghiém 1a R.
A. m<O0. B.m<1. C. m<0. D.m>1.

Cadu 24. Ong An gti tién vao ngan hang vdi thé thic 14i kép theo cong thiic 7, = A(1 +r)", trong d6
A 1a sb tién gtii ban dau, r 12 13i sudt, n 12 s6 ki han, 7, 13 s6 tién ca gbc 14an 1i sau n ki han giri. Néu
ong An gii 100 triéu dong vao ngan hang véi 13i suat 6,5%/nim va khong riit tién gdc 1an 13i dinh ki
thi sau bao nhiéu nim dng iy nhan dudc s6 tién it nhat 1a 250 triéu dong.

A. 3. B. 10. C. 15. D. 8.

Cdu 25. Mot ngudi gti tiét kiém véi 13i sudt 0,7%/thang va 1di hang thang dudc nhip vao von, hdi
sau bao nhiéu thang ngudi d6 thu dudc gip doi s6 tién ban dau?
A. 96. B. 97. C. 99. D. 100.
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32

PHAN Il. Cau tric nghiém ding sai. Trong mdi y a), b), c), d) & mdi cau, hoc sinh chon
ding hoac sai.

x—10
Cau 26. Cho hai ham s f(x) = -3k vy glx) = (5) . Xét tinh dung - sai cc khang dinh
sau
a) Phuong trinh f(x) = 1 vd nghiém.
b) Phuong trinh g(x) = 1 c6 nghiém 1a s thuc duong.
¢) Phuong trinh f(x) = g(x) c6 tap nghiém la S = {—2;3}.
d) Bit phuong trinh f(x) < g(x) c6 tap nghiém 1a § = {1 —v/7;1 +/7}.

Cau 27. Cho phuong trinh log(x — 1)? = log(x + 1). Xét tinh diing - sai cic khang dinh sau

a) biéu kién x > 1.
9
b) Phuong trinh da cho cé chung tap nghiém véi phuong trinh x> — 3x+ 1= 0.

¢) Tong cic nghiém ctia phuong trinh bang 3.
d) Biét phuong trinh c6 hai nghiém x,x;, (x; < x2). Khi d6 3 s6 x1;x2; 6 tao thanh mot cip sb cong.

_ logz(x+25)—4
S 5125

a) Ham sd f(x) c6 tap xédc dinh 12 2 = [-25; +o0) \ {0;3}.

b) Phuong trinh f(x) = 0 c6 duy nhat mot nghiém.

¢) Tap nghiém cla bat phuong trinh f(x) > 01a (0;3) U [56; +o0).

d) Tap nghiém ctia bAt phuong trinh f(x) < 0 c6 tht ca 52 sb nguyén duong.

Cdu 28. Cho ham sb f(x) . Xét tinh diing - sai cdc khang dinh sau

PHAN I1l. Cau tric nghiém tra 18i ngin.

CAu 29. Cho hai ham s f(x) =x(x—1)(x—2)--- (x—10) va g(x) =2(x—1)(x—2) - - (x—10). Tinh
tdng tAt ca cdc nghiém cla phuong trinh 2/ = 28,

KQ:

Cau 30. Sy ting trudng ctia mot loai vi khudn dudc tinh theo cong thic f(¢) = A - €, trong d6 A 1a sb
lugng vi khudn ban dau, r 12 ty 1é ting trudng ( r > 0 ), ¢ (tinh theo gid) 1a thdi gian ting trudng. Biét
s6 vi khuin ban dau c¢6 1000 con va sau 10 git 12 5000 con. Hdi sau it nhat bao nhiéu gio thi s6 luong
vi khuan ting gip 10 1an? (Lam tron két qua dén hang phan chuc).

KQ:

Cadu 31. Mot nghién ciiu cho thdy mdt nhém hoc sinh dudc cho xem cung danh sich céc loai dong
vat va dugc ki€m tra lai xem ho nhd bao nhiéu % mdi thang. Sau t thang, kha ning nhd trung binh cia
nhom hoc sinh duge cho béi cong thitc M () =75 —201In(z +1),7 > 0 (don vi %). Hoi sau khoang bao
nhiéu thang thi nhém hoc sinh dé nhé dugc danh sach duéi 10%?

KQ:

Cadu 32. D€ quang ba cho san phdm A, mot cong ty du dinh td chiic quang cdo theo hinh thiic quang
cdo trén truyén hinh. Nghién cifu clia cong ty cho thiy: Néu sau n quang cdo dugc phat thi ti 1& ngudi

xem quang cdo d6 mua san pham A tuén theo cong thiic: P(n) . Hoi can it nhit bao

- 14+49. e—0,015n
nhiéu 14n quang cdo dé i 1é ngudi xem mua san pham dat trén 30%?

KQ:

Cadu 33. Anh Nam mudn mua mot ngdi nha tri gia 500 triéu dong sau 3 nim nita. Biét ring 1ai suit
hang nim vin khong ddi 12 8% mot nim. VAy ngay tif bay git s6 tién it nhit anh Nam phdi gii tiét
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kiém vao ngin hang theo thé thiic 1i kép d€ c6 di tién mua nha (két qui 1am tron dén hang triéu) 1a
bao nhiéu?

KQ:

Cau 34. Mot ngudi st dung xe mdy c6 gid tri ban dau 12 40 triéu dong. Sau mdi nim, gia tri xe giam
10% so v6i nim trudc d6. Hoi sau it nhit bao nhiéu nam thi gia tri xe nhd hon 12 triéu dong?

KQ:

Cau 35. (QG.2020 1an 1 — Ma dé 103). Trong niam 2019, dién tich riing trong mdi ctia tinh A 1a 900
ha. Gia st dién tich riing trong méi clia tinh A mdi nim tiép theo déu ting 6% so vdi dién tich ring
trong mdi ctia nim lién trude. K& tit sau nim 2019, nim nao 1a nim dau tién tinh A c6 dién tich riing
trong méi trong nim do dat trén 1700 ha?

KQ:
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NNy Chuvng 7

QUAN HE VUONG GOC TRONG
KHONG GIAN

§1. HAI PUONG THANG VUONG GOC

KIEN THO'C CAN NHO

n Géc gilra hai dudng théng

{3} Dinh nghia:
Goéc giita hai dudng thang m va n trong khong gian, ki hiéu (m,n), la
géc gitta hai dudng thang a va b cing di qua mot diém va tuong ting %

song song v&i m va n. Ta tém tat cach dung nhu sau:

® Chon diém 0. Qua O,kéa J/ mvab /| n;

@ Géc gilta m va n bang goc gitta a va b.

X Chay:
® Goi ¢ 1a goc giita hai duong thang a, b thi 0° < ¢ < 90°.

® Néu hai dudng thing a, b song song hoic tring nhau thi ¢ = 0°.

a Hai dudng thdng vudng géc

{3} Dinh nghia:
Hai dudng thiang dudc goi 1a vudng goc néu géc tao béi giita chiing bang 90°. b
alb<(a,b)=90°.
a
{3} Dinh ly:
Néu mot dudng thang vudng géc véi mot trong hai duding thiang song song d
thi n6 s€ vudng goc véi dudng con lai.
b
b
WOt ]
dla a i

A\ Hai duong thing vudng géc véi nhau cé thé chéo nhau hodc cdt nhau.
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<ﬁ)>> PHAN LOAI, PHUONG PHAP GIAI TOAN

DT Iel Xdc dinh géc giira hai dudng thdng

Trong khong gian, gia st can xdc dinh gdc giita hai dudng thang AB va CD. Ta c6 thé thuc hién cac
budc nhu sau:
@ Chon gbc A, dung AE /| CD;

@ Két luan géc giita AB va CD bing goc giita AB va AE.

@ Xéc dinh goc gitta AB va AE. C6 thé dung hé quéi dinh
ly co-sin:
AB? 4+ AE? — BE?
2AB-AE
Ta c6 thé chon diém géc khdc diém A, uu tién cho diém dé dung hinh.

COSA =

=Bail.
Cho hinh 14p phuong ABCD.A’B'C'D’ ¢6 canh la a. Tinh géc
giifa cdc cip dudng thang sau day:

a) ABvaA'D'.
b) ADvaA'C'.
¢) BC'vaB'D'.

=Bai 2.

Cho hinh lang tru ABC.A’B'C’ ¢6 tam giac ABC can tai A va
BAC = 120°. Cic diém M , N 1an lugt thuoc hai doan thang AA’ /
va BB’ thoa man MN /| AB, cic diém P, Q lan luct thuoc hai
doan thiang AA’ va CC' (P khic M) thoa man PQ // AC (hinh
bén duéi). Tinh sb do cic goc sau

a) (AB,AC).
b) (AB,B'C').
¢) (MN,PQ).

=Bai 3. Cho tif dién ABCD. Goi M, N lan ludt 1a trung diém ctia BC va AD, biét AB = CD = a,
3 .
MN = %. Tinh gbc gitia hai dudng thang AB va CD.

=Bai 4. Cho hinh chép S.ABC ¢6 SA = SB = SC = AB = AC = a+/2 va BC = 2a. Tinh gbc giita hai
dudng thang AC va SB.
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DT Iel Chitng minh hai dudng thdng vuéng géc

36

D¢ ching minh hai dudng thang A va A’ vudéng géc véi nhau ta ¢ thé st dung tinh chit vudng
gdbc trong mit phang, cu thé:

o Tam gidc ABC vudng tai A khi va chi khi BAC = 90° < ABC +ACB = 90°.
o Tam gidc ABC vuong tai A khi va chi khi AB> +AC? = BC?.

o Tam gidc ABC vudng tai A khi va chi khi trung tuyén xuét phat tif A ¢6 d dai bang ntia canh
BC.

o Néu tam gidc ABC can tai A thi dudng trung tuyén xult phat tif A cling 12 dudng cao ctia tam
giac.

Ngoai ra, chiing ta ciing st dung tinh chat: Néud 1 A va A’ // d thi A\’ cling vudng géc v6i dudng
thang A\.

=Bai5. Cho hinh chép S.ABC c6 SA = SB = SC = a, ASB = 60°, BSC = 90°,CSA = 120°. Cho H
1a trung diém AC. Chiing minh ring

a) SH L AC. b) AB 1 BC.

=Bai 6. Cho hinh chép S.ABC ¢6 AB = AC. Lay M, N va P lan lugt 1a trung diém ctia cic canh BC,
SB va SC. Ching minh ring AM vudng géc véi NP.

=Bai 7. Cho hinh ling tru tam gidc ABC.A’B'C’ c¢6 day 1a tam giac déu. Liy M Ia trung diém cda
canh BC. Chiing minh ring AM vudng géc v6i B'C’.

=Bai 8. Cho hinh chép S.ABCD c6 SA = x va tit c4 cac canh con lai déu bang 1. Ching minh ring
SA 1L SC.

=Bai 9. Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D’ canh a. Cic diém M, N lan lugt 1a trung diém cia
cac canh AB, BC. Trén canh B'C’ 14y diém P sao cho C'P = x (0 < x < a). Trén canh C'D’ 14y diém Q
sao cho C'Q = x. Chting minh rang MN vudng géc véi PQ.
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@ BAI TAP TRAC NGHIEM

PHAN I. Cau tric nghiém nhiéu phuong an lwa chon. Mbi ciu héi hoc sinh chi chon mét
phudng an.

Cau 1. Trong ciac ménh dé sau, ménh dé nao ding?
A. Hai dudng thang phan biét ciing vudng géc v6i mot dudng thang thi song song v6i nhau.
B. Hai dudng thang phan biét cing vudng géc véi mot mit phang thi song song v6i nhau.
C. Hai duong thang phan biét cting vudng géc véi mot dudng thang thi vudng géc v6i nhau.
D. Hai dudng thang phan biét ciing song song véi mot mat phang thi song song véi nhau.

CAu 2. Trong khong gian cho dudng thang A va diém O. Qua O c6 bao nhiéu dudng thang vudng goc
voi A?

A. 2. B. 1. C. 3. D. Vo sb.
Cau 3. Cho hinh 1ap phuong ABCD.A’B'C'D’. Géc gitia hai duong thang A D
AC va B'D' bang :
A. 90°. B. 60°. C. 30°. D. 45°. B ! ¢
R
///A
B C
Cdu 4. Cho hinh 14p phuong ABCD.A'B'C'D’. Goc gitta hai Iy
dudng thang BA’ va CD bang ‘ c'
A. 45°. B. 30°. C. 60°. D. 90°. |
A : B
Dr-><c-- C
e
B
Cau 5. Cho hinh lap phuong ABCD.A’B'C'D’ ¢6 canh bang a. A D
Goc giita hai duong thang AB’ va BC' bing » »
A. 90°. B. 60°. C. 30°. D. 45°. |
B : (o
O . b
A
B C
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38

Cau 6. Cho tii dién ABCD c6 tit ci cac canh bing a. S6 do goc gilia
hai dudng thang AB va CD bang
A. 60°. B. 30°. C. 90°. D. 45°.

Cau 7. Cho tit dién ABCD c6 tét ca cac canh bing a. Goi O la
tam dudng tron ngoai tiép tam gidc BCD. Goéc gitta AO va CD
bang bao nhiéu?

A. 0°. B. 90°. C. 30°. D. 60°.

o
S
SN
pS
a

Cau 8. Cho tii dién ABCD c6 tit ca cc canh bing a, M 13 trung diém
clia canh BC. Khi d6 cos(AB,DM) bing

V3 V2 V3
2

> \
o)

B. —. . — D.
2 ¢ 6

Cau 9. Cho hinh chép S.ABC c6 SA = SB va CA = CB. Tinh sb do clia géc
giifa hai duding thang chéo nhau SC va AB.
A. 90°. B. 30°. C. 45°. D. 60°.

N =
oo
<
=
)
o]
”

A o)

Cau 10. Cho hinh chép S.ABC ¢6 AB = AC va SAC = SAB. Tinh s6 do ciia g6c gilta hai dudng thing
chéo nhau SA va BC.

A. 30°. B. 45°. C. 90°. D. 60°.

. . 3 —— Do S
Cau 11. Cho ti dién ABCD c6 AC = EAD’ CAB = DAB = 60°, CD = AD. Goi ¢ la géc gitta AB va
CD. Chon khang dinh ding.

1
A. cos(p:%. B. ¢ =60°. C. ¢ =30°. D. cos(p:Z.

Cau 12. Cho i dién ABCD ¢6 AB = CD. Goi I, J, E, F 1an luct 1a trung diém ctia AC, BC, BD, AD.
Géc (IE,JF) bing
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1. HAI BUONG THANG VUONG GOC \ \
A. 30°. B. 45°. C. 60°. D. 90°.

Cau 13. Cho t§ dién ABCD c6 AC = a,BD = 3a. Goi M, N lan lugt 1a trung diém ctia AD va BC. Biét
AC vudng goc v6i BD. Tinh MN.

1 2 2
Ay =20 B. MmN = Y10 .oy =223 D. My = 22V2.
3 2 3 2

Cau 14. Cho hinh chép S.ABCD c6 tit c4 cac canh déu bing a. Goi I va J 1an lugt 1a trung diém cla
SC va BC. Tinh goc gitia 1J va CD.

A. 90°. B. 45°. C. 30°. D. 60°.
Cau 15. Cho tii dién ABCD c6 AB vudng goéc v6i CD. Mit phang (P) song song véi AB va CD lan
luct cit BC, DB, AD, AC tai M, N, P, Q. Tit gisc MNPQ 1a hinh gi?

A. Hinh thang. B. Hinh binh hanh.

C. Hinh chit nhat. D. Tu giac khong phai hinh thang.

Cau 16. Trong khong gian cho hai tam gidc d&u ABC va ABC' ¢6 chung canh AB va nidm trong hai
mit phang khac nhau. Goi M, N, P, Q lan lugt la trung diém ctia cac canh AC, CB, BC' va C'A. Ti giac
MNPQ la hinh gi?

A. Hinh binh hanh. B. Hinh chi nhat. C. Hinh vuong. D. Hinh thang.

PHAN Il. Cau trc nghiém ding sai. Trong mdi y a), b), c), d) & mdi cau, hoc sinh chon
ding hoac sai.

Cdu 17. Trong khong gian, cho ba duting thang phén biét a, b, c. Xac dinh tinh diing sai cdc ménh dé

sau
a) Néua // b thi (a,c) = (c,b). b) Néu c // b thi (a,b) = (a,c).
¢) Néua Lc,blcthia/ b. d) Néua L cthi(a,b) = (c,b).
Cau 18. Cho hinh 1ap phuong ABCD.A’B'C'D’. Xét tinh dung sai clia A
c4c khang dinh sau g —
a) BD /| B'D. b) (AC,B'D') =90°. p A= .
¢) Tam gidc ACD' déu. d) (AC,A'B) =30°. )
"
// /,4\*\*\*:::’ -==> D
B c
Cau 19. Cho hinh 14p phuong ABCD.A’B'C'D’. Xét tinh diing sai cia A D
cac khang dinh sau i
a) Goc gilta hai dudng thang B'D’ va B'C bing 30° . B | c
b) Géc giita hai dudng thang B'C va AD bang 45° . A b —__Jp
¢) Goc giita hai dudng thang A’D’ va CD bing 90° . ’
B C

d) Goc giita hai dudng thang B'C va AD' bing 90° .

Cdu 20. Cho tii dién déu ABCD c6 canh bang a, M 1a trung diém canh BC, N la trung diém ctia AC.
Xét tinh ding sai ctia cdc khang dinh sau

a) MN /| AB. b) MD:ND:¥.
¢) (AB,DM) = (MN,DM). d) cos(AB,DM) = \/;
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PHAN IIl. Cau tric nghiém tra 18i ngin.

Cau 21. Cho hinh ling tru ABC.MNP ¢6 ABC 1a tam gidc vudng tai B, ACB = 30°. Géc (MN,AC)
bang bao nhiéu do?

KQ:

C@u 22. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 SA = a,SB = 2a,SC = 3a,ASB = BSC = 60°,CSA = 90°. Goi o
la gbc giita hai dudng thang SA va BC. Tinh cos o (két qua 1am tron dén 2 chit sd thap phén).

KQ:
Cadu 23.

Mot con dbc c6 dang hinh ling tru ding ABC.A’B'C’ (cic miit
AA'C'C, AA'B'B, BCC'B’ 1a céc hinh chit nhat; AABC, NA'B'C’ 1a
cdc tam gidc vuong) véi chiéu cao biang 5 m, do déc bang 30° so
v6i mit dat. Biét con dbc rong 8 m. Tinh sb do géc (theo don vi do)
tao bdi duong thang A’C va B'C’. (Lam tron két qui dén hang phan
mudci)

KQ:

Cau 24.

Mot chiéc thang c6 dang hinh thang cin cao 6 m, hai chan cich nhau
80 cm, hai ngon thang cach nhau 60 cm. Thang dudc dua vao bo tuong
nhu hinh bén. Tinh géc tao gilta dudng thang chan tudng va canh cot
thang (tinh gan ding theo don vi do)

KQ:

Cau 25.

Cho ti dién ABCD c6 AB vudng goc v6i CD,AB=4,CD =6. M la
diém thudc canh BC sao cho MC = 2BM. Mit phang (P) di qua M
song song vdi AB va CD. Tinh dién tich thiét dién ctia P v6i tif dién
(két qua 1am tron dén 2 chit s6 thap phan).

KQ:
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2. DUONG THANG VUONG cOc VAl MATPHANG | AN

§2. PUONG THANG VUONG GOC VOI MAT PHANG

KIEN THOC CAN NHO

n Dinh nghia

vudng géc v6i moi duvng thiang @ nam trong mit phang (). Khi
d6 ta con ndi (@) vudng goc d va ki hiéud L (a) hodc (a) L d. /{Q\

. . ) d
Pudng thang d dudc goi la vudng goc v6i mat phang (o) néu d ‘
|
|

a Piéu kién dé duong théng vuéng géc véi mét phéng

Néu mot dudng thang vudng géc véi hai duong thang cat nhau

cung thuéc mot mit phang thi né vudng géc véi mit phang Ay. o
A a,b C (a) Y)O< i
an b =g o |

Tom tdt dinh li: =d | (a).
dla

dLlb

Tinh chét

{¥ Tinh chat 1: C6 duy nhit mot mit phang di qua mot diém cho truée va vudng géc véi mot
duong thang cho trudc.

ya i
S

A Chii y: Mdt phing trung truc ciia doan thing AB la mdt phdng di qua trung diém I ciia
doan thdng AB va vuéng goc vdi duong thing AB.

¥ Tinh chat 2: C6 duy nhat mot dudng thang di qua mot diém cho trude va vudng géc véi mot
mit phang cho trudc.
d
0 \
|
i
I

re

n Lién hé gitra quan hé song song va quan hé vudng géc clia dudng théng va mat
phéng
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{X Tinh chit 3:

a) Cho hai dudng thing song song. Mit phang nao vudng goc véi
dudng thang nay thi cling vudng géc v6i dudng thang kia. a b

e ajlb
Tom tat. {(a> L4 = (o) Lb.

b) Hai dudng thiang phan biét cing vudng goéc véi mot mit phang /%

thi song song vdéi nhau.

al(a)

Tom tdt: bl (a)=allb.
aZb

{¥ Tinh chit 4:

a) Cho hai mit phang song song. Puong thing nao
vuong géc v6i mit phang nay thi ciing vudng géc a
v6i mit phang kia.

)/ (B)
al(a)

Tom tdt: =al (B).

K
b) Hai mit phiang phan biét ciing vudng géc véi mot /(
B

dudng thang thi song song vé6i nhau.

(a) La
Tom tdt: (B) La =(a) /) (B).
() # (B)

{} Tinh chit 5:

a) Cho duong thing a va mit phang (o) song song vé6i
nhau. Pudng thang nao vudng géc vSi mit phing
(o) thi cling vudng gbc véi a.

alfl ()
bl (a)

Tom tdt: =bla

b) Néu mot duong thang va mot mit phang (khong
chiia duong thang do) cung vudong goc v6i mot .
duong thang khéc thi chiing song song vdi nhau.

ag (a)
Tomtit: |{alb =al(a).
(a) Lb
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@ PHAN LOAI, PHUONG PHAP GIAI TOAN

DT Iol Chitrng minh dudng théng vuéng géc véi mat phéng

MGGt trong hai cach thuong dung:
(1) Chitng minh A vudng géc véi hai dudng A
thang a, b cat nhau thudc ().

acdth a
Tomtit: |[{Ala =AL (a) ><
ALb o | b

(2) Chitng minh A song song véi dudng thang
d, trong d6 d vudng goc véi (o).

A d
di(a):>AL(oc) : : |

Tom tdt: {

Khi giai toan, ta cha y dén cic "quan h&" vudng géc thudng gip sau:

® Pudng trung tuyén trong tam giac can (ha tif dinh cin), trong tam giac déu thi vudng goc
vGi canh day.

@ Duong chéo hinh thoi, dudng chéo hinh vudng thi vudng géc nhau.

@ Xét trong tam gidc, ta c6 thé ki€ém tra quan hé vuong géc ciia hai canh bang cach thi dinh
ly Pytago.

@ Trong khong gian, khi dé bai cho giai thiét "SA vuong vdi ddy", ta c6 thé suy ra SA vuong
véi cac duong nam trong mat day.

=Bai 1. Cho hinh chép S.ABCD cé ddy la hinh vudng va cac canh bén bang nhau. Goi I 12 giao
diém ctia AC va BD. Chiing minh

a) SI L (ABCD). b) AC L (SBD). ¢) BD L (SAC).

=Bai2.
Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng tam O; SA vudng
g6c v6i (ABCD). Goi H, K 1an lugt 1a hinh chiéu vudng goc clia A
1én SB, SD. Chiing minh

a) BC L (SAB); CD L (SAD).

b) AH L (SBC); AK L (SCD).

c) SC L (AHK).

av/'6

=Bai 3. Cho ti dién ABCD c6 ABC va DBC la cic tam gic déu canh a, AD = — Goi [ 1a trung
diém BC. Chiing minh rang AI 1 (BCD).
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= e . ) i X R 3.
= Bai 4. Cho hinh chép S.ABC véi ddy ABC la tam giac déu canh a, SA | (ABC), SA = %—. Goi
1,K 1an lugt 1a trung diém BC, SI. Ching minh ring AK | (SBC).
= Bai 5.

Cho lang tru ABCD.A'B'C'D’ ¢6 ddy ABCD la hinh binh A B
hanh, cac canh bén vudng goc véi mat day. AACD vudng P
tai A, AC = AA’. Chiing minh ring AC' 1 (A’D'C). L

D — >(C'
Pt
AN e
DY ~C
= Bai 6.
Cho hinh chép ti gidc déu S.ABCD. Goi E 1a g

diém d6i xing cla diém D qua trung diém P
ctia SA. Goi M, N, Q lan luct 12 trung diém cia
AE, BC, AB. Chiing minh BD L (MNQ).

DT lel Chirng minh hai dudng théng vudng géc

Chitng minh dudng thang A vudng géc véi d, ta c6 thé ching
minh A vudéng géc véi mit phang () chiia d, nghia la

|
{gégg;:m. \ e

=Bai 7. Cho hinh chép S.ABC ¢6 AB = AC va SAC = SAB. Goi M la trung diém BC. Ching minh
BC L SA.

=Bai 8. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng, SA vudng goc (ABCD).

a) Ching minh cac mat bén cua hinh chdp la cac tam giac vuong.
b) Goi H 1a hinh chiéu vudng géc ctia A 1én SD. Chiing minh AH | SC va BH | SD.

=Bai9. Cho hinh ling tru ABC.A'B'C’ ¢6 ddy ABC la tam gidc déu canh a, canh bén CC’ vuong
goc véi day va CC' = a.
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a) Goi I l1a trung diém ctia BC. Chiing minh AI | BC'.

b) Goi M la trung diém cta BB'. Ching minh BC' 1. AM.

¢) Goi K 1a diém trén doan A’B’ sao cho B'K = % va J 1a trung diém cta B'C’. Chiing minh
AM 1 MK vaAM 1| KJ.
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@ BAI TAP TRAC NGHIEM

PHAN I. Cau tric nghiém nhiéu phuong an lwa chon. M&i ciu héi hoc sinh chi chon mét
phudng an.

Cau 1. Qua diém O cho trude, c6 bao nhiéu mit phang vudng goc véi dudng thang A cho trudc?
A. 3. B. 1. C. 2 D. Vo sb.

Cau 2. Cho hai duong thing phan biét a,b va mit phang (P), trong d6 a L (P). Chon ménh dé sai
trong cic ménh dé dudi day.

A.Néub /fathib L (P). B. Néub L (P)thia/ b.

C. Néua L bthib/ (P). D.Néub C (P) thib L a.

Cdu 3. Ménh dé nao sau day sai?

A. Hai mit phang phan biét cling vudng géc véi mot dudng thang thi song song.

B. Hai dudng thang phan biét cing vudng géc véi mot mit phang thi song song.

C. Mot duong thang va mot mit phang (khdng chita duong thang da cho) cling vudng géc véi mot
dudng thang thi song song nhau.

D. Hai dudng thang phan biét ciing vudng géc véi mot duving thang thit ba thi song song.

Cdu 4. Khang dinh nao sau day la ding?

A. Pudng thang vudng géc véi mot mit phang thi vuéng géc véi moi dudng thang nam trong mit
phang do.

B. C6 v6 s6 mit phang di qua mot diém cho trude va vudng goc véi dudng thang cho trudc.

C. C6 vd sb dudng thang di qua mot diém cho trude va vudng géc véi mit phang cho truéc.

D. Néu mot dudng thang vudng goéc v6i hai dudng thang cling nam trong mot mit phang thi né
vuodng géc véi mit phang y.

Cau 5. Cho hinh chép S.ABCD c6 didy ABCD 1a hinh thoi tim O. Biét ring SA = SC, SB = SD. Khing
dinh nao sau day la dung?

A. CD L (SBD). B. AB L (SAC). C. SO L (ABCD). D. CD L AC.
Cau 6. Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh vuong, SA | (ABCD). Ménh dé nao sau day ding?
A. AB L (SAD). B. AB L (SAC). C. AB L (SCD). D. AB L (SBC).

Cau 7. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABC vudng tai A ¢6 canh SB L (ABC). AC vudng géc vii mat
phing nao sau day?

A. (SBC). B. (SAB). C. (SBC). D. (ABC).

Cau 8. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD 1a hinh vuong, SA | (ABCD). Goi M 1a hinh chiéu cta
A 1én SD. Khing dinh nao sau day ding?
A. AM 1 (SBC). B. AM L (SCD). C. AM L CD. D. AM L SD.

Cau 9. Cho hinh chép S.ABCD cé ddy ABCD 1a hinh vudng va SA_L (ABCD). Mit phang nao dudi
day vuong goéc véi mit dudng thang BD?

A. (SAC). B. (SCD). C. (SAB). D. (SBD).
Cau 10. Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABC la tam giac vudng tai B, canh bén SA vuong géc véi day.
Goi H 1a chan dudng cao k& tif A clia tam gidc SAB. Khang dinh nao duéi day 1a sai?

A. AH 1 BC. B. AH L AC. C. AH L SC. D. SA L BC.
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Cau 11. Cho hinh chép S.ABC ¢6 ddy ABC la tam giac cén tai C. Canh bén SA vudng gbc véi day.
Goi H, K 1an ludt 12 trung diém ctia AB va SB. Khang dinh nao dudi day sai?

A. CH | AK. B. AK 1 SB. C. CH L SB. D. CH 1 SA.
Cau 12.
Cho lang tru ABC.A'B'C’ ¢c6 AA’ 1. AB,AA’ | AC. Goi M la trung di€m 4 c
ctia canh BC. Khang dinh nao duéi day sai?
A. AA' 1 (ABC). B. AA" L (A’B'C"). M
C. AM 1 AA'. D. AM L (BCC'B)). B
B/

Cau 13. Cho hinh chép S.ABCD c6 tét ca cac canh déu bing nhau. Goi E, F 1an ludt 1a trung diém
ctia SB va SD, O 1a giao diém ctia AC va BD. Khang dinh nao sau déy sai?

A. SO L (ABCD). B. EF L (SAC).
C. EF /| (ABCD). D. (SA,(ABCD)) — 60°.

Cdu 14. Cho hinh chép S.ABC c6 BSC = 120°, CSA = 60°, ASB = 90° va SA = SB = SC. Goi I 1
hinh chiéu vudéng géc ctia S trén mit phang (ABC), khi d6

A. I 1a trung diém cua AC. B. I 1a trong tAm clia tam giac ABC.
C. I 1a trung diém cia AB. D. I 1a trung diém ctia BC.

Cau 15. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD 1la hinh chit nhat, canh bén SA vudng géc v6i mat
phang day. Goi AE, AF 1an ludt 1a dudng cao ctia tam gidc SAB va tam gidc SAD. Khang dinh nao duéi
day la dung?

A. SC 1 (AEF). B. SC L (AED). C. SC L (AFB). D. SC L (AEC).
Cau 16. Cho hinh chép S.ABCD véi ddy ABCD la hinh thang vuong tai A va D, ¢c6 AD =CD = aq,
AB = 2a. Canh bén SA vudng géc vé6i diy (ABCD), E 1a trung diém ctia AB. Chi ra ménh dé sai trong
cac ménh dé dudi day.

A. CE 1 (SAB). B. CE 1 (SDC).

C. CB L (SAC). D. Tam giac SDC vudng tai D.

PHAN II. Cau tric nghiém ding sai. Trong mdi y a), b), c), d) 8 mdi cau, hoc sinh chon
ding hoac sai.

Cau 17. Cho hinh chép S.ABCD cé day 1a hinh chit nhat va SA vudng géc véi mit phang day. Goi H,
K theo thi tu 12 hinh chiéu ctia A trén céc canh SB, SD. Xét tinh ding sai clia cdc ménh dé sau.

a) Tam giac SBC vudng. b) Tam gidc SCD vudng.
¢) SC L (AHK). d) HK 1 SC.

Cau 18. Cho ti dién OABC c6 OA, OB, OC ddi mot vudng goc véi nhau. Goi OK 1a dudng cao cia
tam gidc OBC va OH 1a dudng cao ciia tam gidc OAK. Xét tinh ding sai ctia cdc ménh dé sau.

a) OA 1 (OBC).

b) OB L (OAC).

¢) Céc canh d6i nhau trong ti dién OABC thi vudng géc v6i nhau.

d) OH khdng vudng géc v6i mit phang (ABC).
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Cau 19. Cho hinh chép S.ABCD, day la hinh thoi tim O va SA = SC, SB = SD. Xét tinh ding sai clia
cdc ménh dé sau.

a) SO L AC. b) SO L (ABCD). ¢) AC L (SBD). d) (AC,SB) = 60°.

Cau 20. Cho hinh chép S.ABC c6 SA L (ABC) va tam gidc ABC vuong tai B. Goi H, K 12 hinh chiéu
vuong goc clia A trén cdc canh SB, SC. Xét tinh ding sai clia cdc ménh dé sau.

a) Tam giac SBC can tai B.

b) AH vuong géc v6i mit phang (SBC).

¢) (SC,HK)=90°.

d) Gia sit HK cat BC tai D. Khi d6, (AC,AD) = 90°.

PHAN I1l. Cau tric nghiém tra 13i ngan.

Cau 21. Trong mdt dot t6 chiic cho hoc sinh di da ngoai tham quan. D€ c¢6 chd nghi ngoi trong qué
trinh tham quan, cdc ban hoc sinh da dung trén mét dat bang phang mot chiéc 1éu bat tir mot tim bat
hinh chit nhit ¢ chiéu dai 1a 12 m, chiéu rong 6 m bang cach: Gap ddi tAm bat lai theo doan ndi trung
diém hai canh 12 chiéu rong ctia tAm bat sao cho hai mép chiéu dai con lai ctia tim bat sat mit dat va
cach nhau 12 x nhu hinh vé. Em hiy tinh chiéu cao ha tif dinh 1éu xudng mit dt dé dién tich ctia 1éu dat
16n nhét, biét ring cifa 18u 1a mot tam giac ludn c6 phuong thang diing.

KQ:

12m

12m

Cadu 22.

Ban Son mua mot md hinh kim tu thap Ai Cép thu nhé dé€ ting
sinh nhat ban. M6 hinh nay c6 day 1a hinh vuong, canh ddy bang
10 cm, canh bén bﬁng nhau va cé d6 dai 10 cm. Ban Son mudn
cho md hinh nay vao mét hop qua hinh hop cht nhat. Em hay
gitip ban Son chon hdp qua c6 chiéu cao tdi thiéu bao nhiéu dé
cho vua kim tu thap trén.

KQ:

Cadu 23.

Cho tif dién ABCD c6 AB = x, (x > 0), cic canh con lai biang nhau va B
bing 4. Mit phang (P) chita canh AB va vuong géc véi canh CD tai 1.
Khi dién tich tam gidc JAB 16n nhét thi x = \/a. Tim a.

KQ:
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§3. PHEP CHIEU VUONG GOC. GOC GITA DUONG
THANG VA MAT PHANG

@ KIEN THOC CAN NHO

B Phép chiéu vuong géc

Phép chiéu song song 1én mit phang (P) theo phuong A vudng géc véi (P) dudc goi la phép chiéu
vuéng goc 1én mit phang (P).

e Vi phép chiéu vudng géc 1én mot mat phang 13 mot trudng hdp dic biét ciia phép chiéu song
song nén né c6 moi tinh chat cta phép chiéu song song.

e Phép chiéu vudng géc 1én mit phang (P) con dude goi don gian 1a phép chiéu 1én mit phang
(P). Hinh chiéu vuéng géc 7' cia hinh J# trén mit phang (P) con dudc goi 1a hinh chiéu ctia
S trén mit phang (P).

a Pinh ly ba dudng vuéng géc

Cho dudng thing a nim trong mit phang (o) va b la dudng thang

B
khong thudc (o) qéng thoi khong vudng gée vdi (). Goi b/ Ia hinh | /b/
chiéu vuong goc cta b trén (o). Khi d6 a vudng goc véi b khi va chi —1
khi a vuong géc véio'. L -
v ///
Al B
(P) a
Géc gilra dudng théng vé mdt phéng
Cho dudng thang d va mit phang ().
e Truong hop d L (o) thi géc giita duong thang d va («) bang
90°. d \ A
e Truong hop d khong vudng goc véi (o) thi goc gitta d va va B
(o) bing géc gitta d hinh chiéu d’ clia né trén (o). d L @O\ O
H A
o

A Néu ¢ la goc giita duong thing d va mdt phdng (&) thi ta ludn
6 0° < @ < 90°.
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@ PHAN LOAI, PHUONG PHAP GIAI TOAN

DT lel Géc gitra duwdng thdng va mét phdng

Cho dudng thiang d va mit phang (P) cit nhau.
{¥ Néud L (P) thi (d,(P)) = 90°.

A o d \ A
{¥ Néu d khong vuong (P) thi d€ xac dinh goc gitta d va (P),
ta thuong lam nhu sau jA
!
e Xéc dinh giao di€ém O cta d va (P). d_H i \0

e Liy mot diém A trén d (A khic O). Xéac dinh hinh
chiéu vudng géc (vudng goéc) H clia A 1én (P). Liic
do (d,(P)) = (d,d') = AOH.

0° < (d, (P)) < 90°,

50

=Bai 1. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD 1a hinh vudng tim O canh a, SA = a+/6 va SA vuodng
géc (ABCD). Hay xac dinh cac goc gitta

a) SBva (ABCD). b) SC va (ABCD). ¢) SO va (ABCD).

d) SC va (SAB). e) SBva (SAC). f) BD va (SAC).

= Bai 2. Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABC 1a tam giac déu canh a, SA = 2a va vudng goc véi day.
a) Tinh goc gitta SC véi (ABC).
b) Tinh géc giita SC va mit phang (SAB).

=Bai 3. Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh vuong canh a, tim O, SO vudng géc (ABCD). Goi

M, N lan lugt 1a trung diém SA, BC. Biét ring goc gilta MN va (ABCD) bang 60°. Tinh géc giita MN
va (SBD).

= Bai 4. Cho hinh hép ABCD.A’B'C'D’ ¢6 day ABCD 1a hinh vudng canh a va AA’ = a/2. Hinh
chiéu vudng géc ctia A trén mit phing (A’B'C'D’) trung véi trung diém ctia B'D'. Tinh géc gitta dudng
thang AA’ va mit phang (A'B'C'D").

= Bai 5. Mot chiéc cot cao 3 m dudc dung vudng géc véi mit dat phang. Dudi anh ning mat troi,

bong clia cot trén mat dat dai 5 m. Tinh géc gitta dudng thang chifa tia ning mit trdi va mit dat (tinh
gan diing theo don vi do, 1am tron két qua dén chit s6 thap phan thi hai).
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@ BAI TAP TRAC NGHIEM

PHAN I. Cau tric nghiém nhiéu phudng an lwa chon. M&i ciu héi hoc sinh chi chon mét
phudng an.

Cau 1. Cho hinh chop S.ABC ¢6 déy 1a tam gidc vudng can tai C, SAL(ABC). Goi P la trung di€ém
ctia canh AB.Goi Q 1a trung diém ctia canh AC. Tim hinh chiéu ctia di€ém C trén mit phang (SAB)?

A. biém S . B. biém Q. C. biémA . D. Piém P .

Cau 2. Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh vudng, SA 1 (ABCD). Goi M la trung diém cta AB.
Tim hinh chiéu ctia dutng thang SC trén mit phiang (ABCD)?

A. SA . B. MC. C. BC. D. AC.

Cau 3. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy 1a hinh vudng, SA L (ABCD). Goi I 1a trung diém ctia AB. Tim
hinh chiéu ctia dudng thing AC trén mit phing (SAB)?

A. SI. B. AB. C.CD. D. BC.
Cau 4. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 SB 1. (ABCD)(xem hinh bén), géc gitta I
dudng thang SD va mit phang (ABCD) 1a géc nao sau day?
A. SDB. B. DSB.
C. SDC. D. SDA.
C
A D

Cau 5. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1la hinh vudng canh a. Canh bén SA vudng géc véi
(ABCD). Géc gitta canh SC va mat (SAD) la goc nao sau day?

A. SCD. B. CSA . C. CSD. D. SCA .

CAu 6. Cho hinh thoi ABCD c6 tdm O. LAy diém S khong thudc (ABCD) sao cho SO | (ABCD). Géc
gitta SC va (ABCD) la.

A. 5CO. B. ACB. C. SCD. D. SCB.

Cau 7. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy 1a hinh vudng canh a, SA vudng géc v6i mit phiang ddy va
SB = 2a. Géc giita dudng thang SB va mit phang ddy bang

A. 45°. B. 60°. C. 90°. D. 30°.

Cdu 8. Cho hinh chép S.ABC c6 canh SA vudng goc v6i ddy. Géc gilta dudng thang SB va mat ddy 1a
gbc gitta hai dudng thing nao dudi day?

A. SBvaBC. B. SBva SC. C. SBvaAB. D. SA va SB.

Cau 9. Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D’ ¢6 canh bang a. Tinh géc

2 2, A/ D/
@ ctia dudng thang AA” v6i mat phang (ABCD). .
A. @ —45° . B. ¢ = 90°. e ,
C. ¢ = 60°. D. ¢ = 0°. Er— ¢
P
A
B C
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Cau 10. Cho hinh chép S.ABC c6 day la tam giac vuodng tai B, AB = a, s
SA = a/3 va SA vudng goc v6i mit phang day. Goc giita canh bén SB va miit

day bang
A. 90°. B. 60°.
C. 45°. D. 30°.
AX-- C
B

Cau 11. Cho hinh chép tam gidc S.ABC c6 ddy ABC 1a tam gidc déu canh

a, SA vudng goéc véi mit phang ddy va SA = av/3. Géc giita dudng thang SB
va mit phing (ABC) bing
A. 60°. B. 45°.
C. 30°. D. 90°.
AR-- C
B
Cdau 12. Cho hinh 14p phucng ABCD.A'B'C'D'. Géc giita duvng thang A B
AB' va mit phang (ABCD) bang R
A. 30°. B. 90°. AN
C. 60°. D. 45°. b —~Jc
P S . > B
D' c
Cau 13. Cho hinh 1ap phuong ABCD.A’B'C'D’ ¢6 canh bing a. Goi ¢ A D'
la goc gitta dudng thang AC" v6i mat phang (ABCD). Tinh cos @. :
1 6 |
A. cosQ = . B. cosq)zg. B’ : (o
V6 1 ’
- =—. D. =_. Nt ---#D
C. coso > cos @ 5 A L
B C
Cau 14. Cho hinh chép ti gidc déu SABCD c6 tht ci cac canh bang a. S
Goi ¢ 1a goc giita canh bén v6i mit phang (ABCD). Tinh cos ¢.
1
A. cosQ =+2. B. cosp = —.
C.cosp=—. D. cos¢p = —.
¢ N ¢=3
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Cau 15. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh vudng
tam O canh bang a, SO vudng goc v6i ddy. Goi M, N 1an luot
1a trung di€ém SA va BC. Tinh géc giita duong thang MN véi

, , V10

mit phing (ABCD), biét MN = * —
A. 45°. B. 60°.
C. 90°. D. 30°.

Cau 16. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD 1a hinh chit
nhat v6i AB = a,AD = a+/3. Hinh chiéu vudng géc H ctia §
trén mat day trung v4i trong tdm tam giac ABC va SH =

N

Goi M, N 1an ludt 12 trung diém céc canh BC va SC. Goi «
la géc gitta dudng thang MN vé6i mit ddy (ABCD). Ménh
dé nao sau day ding?

A. tano = —. B. tano = 1.

WA W
WA

C. tana = —. D. tano =

PHAN II. Cau tric nghiém ding sai. Trong mdi y a), b), c), d) 8 mdi cau, hoc sinh chon
ding hodc sai.

Cau 17. Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng canh
a, canh bén SA vudng géc v6i mit phang ddy va SA = av/2. Céc
ménh dé sau diing hay sai?

a) AD la hinh chiéu ctia SD trén mit phiang (ABCD).

b) (SB,(ABCD)) = SBC.

¢) (SC,(ABCD)) = 45°.

d) (SC,(SAD)) = 60°.

Cau 18. Cho hinh chép S.ABC ¢6 SA vudng goc véi ddy. ABC la tam gidc
vuodng can tai B. Cho do dai cac canh SA = AB = a. C4c ménh dé sau ding
hay sai?

a) AC la hinh chiéu cta SB trén mp(ABC).

b) (SC,(ABC)) = SCB.

¢) (SB,(ABC)) =45°.

d) (SC,(SAB)) ~ 35,3°.
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Cau 19. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh chi nhat, tim
0,AB=av/2,AD = a, SA L (ABCD) va SA = a. Goi M la trung diém
ctia canh BC. C4c ménh dé sau diing hay sai?
a) OD la hinh chiéu vudng géc ctia SD 1én (ABCD).
b) (SB,(SAC)) = BSO.
¢) (SC,(ABCD)) = 30°.
V2

d) sin(SB, (SAC)) = 5~

Cau 20. Cho hinh chép tit gidc déu S.ABCD c6 canh ddy bang a,
tam O. Goi M va N lan ludt 13 trung diém cta SA va BC. Goi F 1a
giao diém clia AN va CD. Biét riang géc giita MN va (ABCD) bing
60°.

a) Goc gita (SD, (ABCD)) = SDA.

b) Géc gitta (MN, (ABCD)) = (SF,(ABCD)).

¢) Goc gitta (MN, (SBD)) va (SF,(SBD)) bing nhau.

. . 1
d) Cosin goc gitta MN va mat phang (SBD) bang 7
PHAN I1l. Cau trac nghiém tra 15i ngan.
Cau 21.

O céc thanh ph 16n, d€ giam tinh trang tic nghén giao théng va nhim dam
b4o an toan thi § cic nga tu ngudi ta thudng xay dung cdc cau vuot danh cho
ngudi di bd. Hoi nhitng phuong tién tham gia giao thong phai c6 chiéu cao tbi
da du6i bao nhiéu mét dé c6 thé di chuyén an toan bén dudi ciu vudt. Biét riang
duong dan 1én cau dai 12 mét va hop véi dudng mot goc 30°.

KQ:

Cau 22. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh thang vudng tai A va B, AB=BC = a, AD = 2a.
Canh bén SA = av/2 va vudng géc véi ddy. Tinh géc (don vi do) gita dudng thang SC v6i mit phing
(SAD).

KQ:
Cau 23. Cho ling tru ABCD.A’B'C'D' ¢6 ddy 1a hinh thoi canh a, BAD = 60°. Hinh chiéu vudng géc

cia B’ xudng mit ddy trung véi giao di€ém hai dudng chéo ctia ddy va canh bén BB’ = a. Tinh géc (don
vi d§) gitia canh bén va mat day.

KQ:
Cau 24. Cho hinh hop chit nhat ABCD.A’B'C'D’ ¢6 day ABCD 1a hinh vudng canh bing 21/2, AA’ =
4. Tinh géc giita dudng thang A’C v6i mit phang (AA'B'B).

KQ:
Cdu 25. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh chit nhat tim O, AB = 2a, AD = a+/2, SA |

. . 2 2
(ABCD) va SA = a+/3. Goi « 1a géc giita dudng thang SB va mit phang (SAC). Biét sina = Nz tim
a

a.

ke | | [ ]
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4. HalMAT PHANG VoG coc | AT
§4. HAI MAT PHANG VUONG GOC

@ PHAN LOAI, PHUONG PHAP GIAI TOAN

DT Iol Xac dinh géc gitra hai mét phéng

@ Céch 1: Dung dinh nghia: Géc gitta (o) va (B) bang géc gilta hai dudng thang a va b lan
lugt vuodng goc véi ching.

@ Céch 2: Dung hai dudng trong hai mit 1an lugt vudng géc véi
giao tuyén. Cac budc thuc hién:

® Dung giao tuyén ¢ = (o) N (B).
@ Dungmlcvanlctail, véime (a) vane ().

® Goc can tim 1a (m;n).

Néu (B) chita diém S va H la hinh chiéu vuéng goc ciia S lén (o) (hinh vé) thi ta dung
nhu sau:

@ Tir chdn duong cao H, ké HI 1 BC. S

o Néu AHBC cdn tai H hodc déu thi I la trung
diém ciia BC.

o Néu AHAB vuéng tai B (hodc C) thi I tring B
(hodc C).

@ Tir S, ké SI. Suy ra goc cdn tim la SIH |

=Bai 1. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh vuong tim O, canh bén SA vudng goc véi
mit phang day. Tinh goc gitta hai mit phang

a) (SAC) va (SAD). b) (SAB) va (SAD).

= Bai 2. Cho hinh vudng ABCD canh a, va SA_L(ABCD) va SA = a+/3. Tinh géc giita cic cip mit
phang sau:

a) (SBC) va (ABCD). b) (SAD) va (ABCD).
¢) (SBD) va (ABCD). d) (SAB) va (SCD).

=Bai 3. Cho hinh chép S.ABC c6 ddy la tam gidc déu canh bing 2a, SA vudng géc mit phang ddy
va SA = a. Tinh géc giita hai mit phang (SBC) va (ABC).

=Bai 4. Cho hinh chép tit gidc déu S.ABCD c6 canh ddy biang 2a, canh bén bang av/5.
a) Tinh goc gitta (SCD) véi (ABCD).
b) Tinh goc gitta (SCD) véi (SBC).
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av'15

=Bai 5. Cho ling tru ABC.A’B'C’ c6 ddy ABC 1a tam gidc déu canh a vaA’A = A’B=A'C = g
Xic dinh va tinh géc giita hai mit phang (ABB'A’) va (ABC).

DT '9' Tinh s6 do cla géc nhi dién

=Bai 6. Cho hinh chép S.ABCD c6 SA | (ABCD), day ABCD 1a hinh thoi canh a va AC = a. Tinh

s6 do ctia mdi goc nhi dién sau:
a) [B,SA,Cl; b) [S, DA, B].
=Bai 7. Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D’ ¢6 canh bing a.
a) Tinh cosin ctia géc gilta hai mét phang (A’BD) va (ABCD).

b) Tinh cdsin clia s6 do gbc nhi dién [A’, BD,C"].

DT lel Chirng minh hai méat phdng vuédng géc

@ Phuong phap: Chiing minh mit phang nay chia mot
dudng thang vudng géc véi mit phang kia.
So do trinh bay:

T o {dJ_a (giai thich ) N e e
a cé

d L b (giai thich ) g
(o). s [ %
Mad C (B) nén (B) L ().

@ Luuy:

Néu dung dudgc goc gitta () va (). Khi d6, mubn ching minh (&) vudng géc (B), ta
chi can chiing minh géc d6 biang 90°.

=Bai 8. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh vudng, SA_L(ABCD) .
a) Chiing minh (SAB)_L(SBC); (SAC)L(SBD); (SAD)_L(SCD).
b) Goi M, N lan lugt Ia trung diém SB, SD. Chiing minh (AMN) L (SAC)
¢) Goi I la trung diém AD va H 1a giao diém ctia AC va BD. Chiing minh (SHI) L (SAD)
d) Goi BE, DF 1a 2 dudng cao cua ASBD. Chiing minh (ACF)_L(SBC); (AEF)_L(SAC)

=Bai 9. Cho hinh chép S.ABC c6 diay ABC 1a tam gidc can tai A. Goi G 1a trong tAm AABC, M 1a
trung di€m BC va SG_1 (ABC). Chiing minh (SAM) 1 (ABC)
=Bai 10. Cho hinh chép S.ABCD c6 diay ABCD la hinh thoi tim O, canh bing a, géc BAD bing

av/'6

60°. Ké OH vuodng géc véi SC tai H. Biét SA | (ABCD) va SA = — Chiing minh ring

a) (SBD) L (SAC); b) (SBC) L (BDH); ¢) (SBC) L (SCD);
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=Bai 11. Cho hinh vuéng ABCD va tam giac déu SAB canh a nam trong hai mit phang vudng géc
nhau. Goi 7 va F 1an lugt 12 trung diém AB va AD. Chiing minh ring (SID) L (SFC).
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@ BAI TAP TRAC NGHIEM

58

PHAN I. Cau tric nghiém nhiéu phuong an lwa chon. M&i ciu héi hoc sinh chi chon mét
phudng an.

Cau 1. Trong khang dinh sau vé ling tru déu, khang dinh nao sai?

A. Ddy la da gidc déu.

B. Céac mit bén 1a nhiing hinh chit nhit nim trong mit phang vudng géc véi ddy.
C. Céac mat bén la nhiing hinh vudng.

D. Céc canh bén la nhitng dudng cao.

Cdu 2. Trong cic ménh d& sau, ménh dé nao ding?

A. Néu hinh hop c6 bén dudng chéo bang nhau thi né 1a hinh 1ap phuong.

B. Néu hinh hdp c6 sau mit bang nhau thi n6 14 hinh 1ip phuong.

C. Néu hinh hdp c6 hai mit 1a hinh vuéng thi n6 1a hinh 1ap phuong.

D. Néu hinh hdp c6 ba mit chung mot dinh 1a hinh vuong thi n6 13 hinh 1ap phuong.

Cdu 3. Khang dinh nao sau day diing?
A. Hinh ling tru ding c6 day 1a mot da gidc déu 1a hinh ling tru déu.
B. Hinh ling tru ding 1 hinh ling tru déu.

C. Hinh liing tru tif gidc déu 12 hinh 1ap phuong.
D. Hinh ling tru c¢6 ddy 1a mot da gidc déu 1 hinh ling tru déu.

Cdu 4. Khang dinh nao sau day sai khi n6i vé hinh chép ti giac déu?

A. Cic canh bén bing nhau. B. Cic mit bén 12 nhitng tam gidc déu.
C. Céc canh ddy bang nhau . D. Mit ddy 1a hinh vuong.

Cau 5. Cho hinh ling tru diing ABC.A’B'C’ ¢6 ddy ABC 1a tam gidc vuong can tai A, chiéu cao clia
lang tru la canh
A. BB'. B. AC'. C. AB. D. AB'.
Cau 6. Trong cic ménh dé sau, ménh dé nao sau diy 1a ding?
A. Hai mit phang vudng géc véi nhau thi moi dudng thang nim trong mit phang nay va vudng géc
véi giao tuyén clia hai mit phang sé vudng géc véi mit phang kia.
B. Hai mit phang vudng géc véi nhau thi moi dudng thang nam trong mit phang nay sé vudng géc
vGi mat phang kia.
C. Hai mit phang phan biét cling vudng géc v6i mdt mét phang thi vudng géc v6i nhau.
D. Hai mit phang phan biét cung vudng géc v6i mdt mit phang thi song song véi nhau.
Cdu 7. Trong cic ménh dé sau, ménh dé nao ding?
A. Qua mdt dudng thang c6 duy nhat mot mit phang vudng géc vi mot dudng thang cho trude.
B. Qua mot diém c6 duy nhit mot mit phang vudng goc véi mot mit phang cho trudc.
C. Hai mit phang phan biét cling vudng goéc véi mot mit phang thi song song v6i nhau.
D. Hai mit phang phan biét ciing vudng géc v6i mot dudng thang thi song song véi nhau.
Cdu 8. Hai mit phang phén biét cing vudng géc v6i mit phang thi ba thi

A. Song song véi nhau.

B. Trung nhau.

C. Khong song song vdi nhau.

D. Hoic song song vdi nhau hoic cit nhau theo giao tuyén vudng goc véi mit phang thi ba.
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Cau 9. Cho hinh lap phuong ABCD.A’B'C'D’. Géc giita hai mit phang (ABCD) va (A’B'C'D’) bing
bao nhiéu?

A. 60°. B. 0°. C. 45°. D. 90°.
Cau 10. Cho hinh chép S.ABC ¢6 SA L (ABC) va AB 1 BC, goi I 1a trung diém BC. Géc gitra hai
mit phang (SBC) va (ABC) 1a géc nao sau day?

A. SCA. B. SBA. C. SIA. D. SCB.
Cau 11. Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABC la tam gidc vudng cén tai B, SA vudng géc véi ddy. Goi
M 1a trung diém ciia AC. Khang dinh nao sau day sai?

A. (SBC) L (SAC).  B. (SBM) L (SAC).  C. BM L AC. D. (SAB) L (SBC).

Cau 12. Cho hinh chép ti gidc déu S.ABCD c6 O 1a giao diém ctia AC va BD, canh bén va canh ddy
déu bang a. Khang dinh nao sau day ding?

A. (SAC) L (ABCD). B. (SBC) L (SAC).  C. (SAC) L (SCD).  D. (SAD) L (SBD).
Cau 13. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh vudng, hinh chiéu vuéng géc ctia S trén mit
phiang (ABCD) trung vé6i trung diém canh AB. Khang dinh nao sau déy 1 sai?

A. (SBC) L (SAB).  B. (SAB) L (ABCD). C. (SBD) L (ABCD). D. (SHC) L (ABCD).
Cau 14. Cho hinh chép S.ABC c¢6 SA L (ABC). Goi I 1a hinh chiéu ctia A trén BC, o 1a géc giita

duong thang SI va mit phang (ABC), B 1a s6 do ctia géc nhi dién [S, BC,A]. Phét biéu nao sau day la
ding?

A. a=90°—B. B. o =180°—f. C. a=90°+8. D. a=p.
Cau 15. Cho hinh chép S.ABC ¢6 SA L (ABC), AB L BC, SA = AB = 3a, BC = 4a. Goi « 1a s do
cua cac goc nhi dién [A, BC, S]. Tinh cosa.

V)

1 3 1
A. cosoc—E. B. cosa—g. C. cosa—g. D. COSOC_T'

Cau 16. Cho hinh chép S.ABC ¢6 SA | (ABC), AB | BC, SA = AB = 3a, BC = 4a. Goi « 1a s do
cua cdc goc nhi dién [B, SA,C]. Tinh cosa.

1 3 1 2
A. cosa:E. B. cosoc:§. C. cosoc:g. D. cosa:?.
Cau 17. Hinh chép S.ABC c6 SA vudng géc vii ddy va SA = g tam g

gidac ABC vudng tai A, AC = a+/3, AB = a. Tinh géc giita (SBC) vé6i
(ABC).
A. 45°. B. 30°. C. 90°. D. 60°.

B

Céu 18. Cho tii dién OABC c6 OA, OB, OC d6i mot vudng géc va OB = OC = a\/6, OA = a . Tinh
gbc gitta hai mit phang (ABC) va (OBC).

A. 45°. B. 90°. C. 60°. D. 30°.
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Cau 19. Cho hinh chép déu S.ABC ¢6 AB = a, SA = 2a. Goi ¢ 1a géc S
gitia mat bén va mat day. Tinh cos ¢.
A Y3, B Y2 ¥ p.
15 6 5 3
A C
M
B

Cau 20. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD 1a hinh vudng canh a. Canh bén SA = x va vudng géc
v6i mit phang (ABCD) . Xac dinh x d€ hai mit phang (SBC) va (SCD) tao v6i nhau mot géc 60°.
3a a

A.xzj. B. x=a. C. x=2a. Dlx:i'

PHAN II. Cau tric nghiém ding sai. Trong mdi y a), b), c), d) 8 mdi cau, hoc sinh chon
ding hodc sai.

Céu 2 l Cho hinh chép S.ABC ¢6 SA | (ABC) va day ABC l1a tam gidc déu. Xét tinh diing sai ctia cac
ménh dé sau.

a) (SAB) L (ABC).

b) (SAC) L (ABC).

¢) Goi H 1a trung diém clia canh BC. Khi d6 AHS 1a géc gitta hai mit phang (SBC) va (ABC).

d) Géc gifta hai mit phing (SBC) va (SAC) 1a ACB.

Cdau 22. Cho ling tru ABC.A'B'C’ ¢6 day la tam gidc déu canh a, A’A = A’'B = A'C = a. O la tim
dudng tron ngoai tiép tam gidc ABC, H 1a trung diém BC. Xét tinh diing sai ctia cac ménh dé sau.

a) Goc gitta hai mit phang (A’AH) va (ABC) bing 90°.

b) Géc gitta hai mit phang (A’AH) va (BCC'B’) bang 90°.

¢) Goc gitta hai mit phang (A’BC) va (ABC) bing 90°.

d) Goi « la géc giita mit phiang (A’BC) va (ABC). Khi d6 tan o = 2+/2.

Cau 23. Cho hinh chép SABCD c6 ddy ABCD la hinh vuong tdm O canh 2a, SO L (ABCD) va SO = a.
Goi I, J 1a trung diém ctia AD, BC. Xét tinh ding sai ctia cdc ménh dé sau.

a) (SAC) L (ABCD). b) (SAC) L (SBD).

¢) (S1J) L (SBC). d) ((SAD),(SBC)) = 60°.

Cau 24. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh thang vudng tai A ¢6 AB = 2a, AD = DC = a,
SA =avaSA | (ABCD). Xét tinh ding sai cia cdc ménh dé sau.

a) (SAC) L (ABCD). b) (SAC) L (SBC).
5
¢) CB 1 (SAD). d) sin((SAB),(SBC)) = —.
V30
PHA‘N I1l. Cau trac nghiém tra 13i ngan.

Cadu 25. Cho hinh chop S.ABCD c6 day 1a hinh chit nhat, SCL(ABCD), CD = a,SB = v/21a,SC =
v/5a. Tinh b do goc phéng nhi dién [C,AB, S] (tinh theo don vi d9, lam tron dén hang phan chuc).

KQ:
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Cawu 26. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy 1a hinh chtt nhét, SD | (ABCD), DA = 5a,DC = 9a,SD = 6a.
Tinh s6 do géc phing nhi dién [D,AC, S] (tinh theo don vi do, 1am tron dén hang phan chuc).

KQ:
Céu 27.

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh vudéng, SA | (ABCD),
SA = AB. Géc gilta (SBC) va (ABCD) c6 sb do bing bao nhiéu? (tinh
theo don vi do)

KQ:

Cau 28.

Cho hinh chép déu S.ABCD c6 tit ca cic canh déu bang a.
Goi ¢ 1a géc giita hai mit phiang (SBD) va (SCD). Tinh tan ¢
(lam tron dén hang phan chuc).

KQ:

Cau 29. Trong hinh chép tam gidc déu ¢ goc giita canh bén va mit ddy bang 60°. Goi ¢ 1a gbc giita
mit phang bén v6i mit ddy. Tinh tan ¢ (1am tron dén hang phan chuc).

KQ:
Cau 30.
Cho hinh 14p phuong ABCD.A’B'C'D’ ¢6 canh bing a. Goi O’ 1a tam A D
ctia hinh vudng A’B'C’'D’ va « 1a géc giita hai mit phang (O'AB) va .
(ABCD). Tinh tan ¢ (1am tron dén hang phan chuc). / ! /
KO: B i C
R I
///A
B C
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§5. KHOANG CACH

PHAN LOAI, PHUONG PHAP GIAI TOAN

DT '0' Khoding céch tir mdt diém 161 mét dudng théng

D¢ tinh khoang cich tir diém O t6i dudng thang d, ta thuc hién cac budc sau:

e Trong mit phang (O:;d), ha OH 1 d tai H.

e Suyrad(0,d)=OH.

=Bai l.

Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD la hinh
vuong canh a, tdm O, SA = a va vudng goc voi
mit phang (ABCD). Goi I, M theo thit ty 12 trung
diém ctia SC,AB.

a) Ching minh OI L (ABCD).

b) Tinh khoang cach tit I dén CM, tit d6 suy ra
khoang cach tu S t6i CM.

=Bai 2.
Cho hinh chép S.MNPQ c6 day la hinh thoi canh a, SM vudng
géc véi mit phang (MNPQ), SM = a+/3 va goc MNP = 60°.

a) Chdng minh ring NQ 1 SP.

b) Tinh khoang céch giita hai dudng thang MN va PQ.

¢) Goi H 1a hinh chiéu vudng goéc ciia M 1én (SPQ). Tinh do
dai MH.

DT Iel Khodng céch tir mot diém dén mét mat phéing

Dung khoang cach tir M dén (), ta chi y hai trudng hop dic biét sau:
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{3 Truong hop 1: Néu M la hinh chiéu vudng
goc ctia mot diém S € (a) xubng (B). Khi d6
khoang cach tit M dén (&) dugc dung nhu sau:

e Bud6c 1. Dung MK vudng gbéc véi giao
tuyén ctai K;

e Budc 2. Dung SK.

e Budc 3. Dung MH | SK tai H. Suy ra

dM,(a)) =MH.
{} Trudng hop 2: NéuM € (B) ma (a) L (B) thi
khoang cach tr M dén (o) dugc dung nhu sau:
e K& MH vuong géc véi giao tuyén c tai H

e Suyrad(M,(a)) =MH.

Truong hop tc’gng quat, ta lam nhu sau:

o Dung mdt phdng (B) chita diém M va

(B) L (e)

o Xdc dinh giao tuyén d cia (B) va ().

e Ké MH 1 d tai H thi MH L (o). Suy
radM, (o)) = MH.

alcl)?. ;l:ril chop S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh chti nhat tam O, AB = S
a\/2. Canh bén SA = 2a va vudng goc véi mit ddy (ABCD). :
a) Tinh khodng cach tit B dén mit phang (SAD). E
b) Tinh khoang céch tit B &&n mit phang (SAC). |
¢) Tinh khoang cach tlii A dén mit phang (SBC).
d) Tinh khoang cach tit A dén miit phang (SDC).
e) Tinh khoang cach tir A dén mit phang (SBD).

=Bai 4. Cho hinh chop td giac déu S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuong tam O, AB = 2a, SA = 4a.
Tinh

a) Khoang cich tir O dén (SAB). b) Khoang cach tit C dén (SAB).

=Bai 5. Cho hinh chép S.ABCD c6 tam gidgc SAB déu va nam trong mit phang vudng géc véi
(ABCD), tii gidc ABCD 1a hinh vudng canh a. Tinh khoang cich tir diém A dén mit phang (SCD).
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DT Iel Khodng cdch giira dudng va mdt phding song song. Khodng céch
gilra hai mat song song

® Cho dudng thing d song song véi mat phang (a): DE tinh khoing céch giita d va (o)
ta thuc hién

e Chon diém A trén d sao cho khoang cach tif A t6i (&) dudc xac dinh dé nhat.
e Kétluan d(d; (a)) =d(A, (a)).
® Cho hai mit phing song song (o), (B): D€ tinh khoang cach giita hai mit phing ta thuc
hién cac budc
e Chon di€ém A trén (&) sao cho khoang cach tif A t6i () dugc xac dinh dé nhét.
o Keétluan d((B);(a)) = d(A, (B)).

=Bai 6. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD 1a hinh vudng canh bing a, SA | (ABCD) va SA =
av/3.

a) Tinh khoang cach tif diém A dén mit phang (SBC);
b) Tinh khoang céch tir diém AD dén mit phang (SBC).

=Bai 7. Cho mothinh hop ding ABCD.A'B'C'D', ddy 1a c4c hinh thoi ¢6 canh bing a, BAD = 120°,
AA’ = h. Tinh cic khoang céch gitta A'C' va (ABCD), AA’ va (BDD'B').

=Bai 8. Cho hinh lap phuong ABCD.A’B'C'D’ ¢6 canh bing a. Tinh theo a:
a) Khoang céch gitta duong thang DD’ va (AA'C'C).

b) Khoang cich giita hai mit phang (AA’D'D) va (BB'C'C).

DT Iel Poan vuéng géc chung. Khodng céch gitra hai duéng thdng chéo
nhau

Dung doan vudng goéc chung:

{3 Truong hop 1:

Gia st a va b 1a hai dudng thang chéo nhau
vaa_lb.

e Ta dung mit phing (&) chda a va
vuong goc voi b tai B.

e Trong (o) dung BA 1 a tai A, ta dugc
do dai doan AB la khoang cach gitta hai
dudng thang chéo nhau a va b. o

{3 Trudng hop 2:
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Gia st a va b 1a hai duong thang chéo nhau b B M
nhung khong vudng goéc véi nhau. &
e Tadyng mitphang (o) chdaavasong | ________
song véi b.
A A e N < A M
e Lay mot diém M tuy y trén b va dung
MM’ vudng géc véi (a) tai M. a

e Tu M’ dung b’ song song véibcitatai
A.

e Tir A dung AB song song v6i MM’ cat b tai B, 4o dai doan AB 1a khoang cach giita hai
dudng thang chéo nhau a va b.
Nhan xét:

o Khodng cdch giita hai duong thing chéo nhau bang khodng cdch giita mot trong hai
duwong thdng dé va mdt phdng song song véi né chita dwong thdng con lai.

o Khodng cdch giita hai dwong thdng chéo nhau bdng khodng cdch giita hai mdt phdng
song song lan lugt chita hai duong thdng do.

=Bai 9. Cho ti dién OABC c6 OA, OB, OC vuong géc v6i nhau doi mot va OA = OB = OC = a.
Goi I 1a trung diém cuia BC. Hay dung va tinh do dai doan vudng géc chung cia

a) OA va BC. b) Al va OC.

= Bai 10. Cho hinh ling tru diitng ABC.A’B'C’' c6 ddy ABC 1a tam giac vudng tai A v6i AB = a,
AC = 2a; canh bén AA’ = 24. Hiy dung va tinh do dai doan vudng géc chung ctia hai dudng thing
BC' va AA'.

=Bai 11. Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh vudng canh bing a, SA vudng géc véi ddy va
SA = a. M 1a trung diém ctia SB. Tinh khoang cich giita cic dudng thang

a) SCvaBD. b) AC va SD. c) SDvaAM.

= Bai 12. Cho hinh lap phuong ABCD.A’B'C'D’ canh a. Goi M, N 1an lugt 1a trung diém ctia AC va
B'C’. Tinh khoang cach giita hai dudng thang MN va B'D’.

= Bai 13. Cho ti dién déu ABCD c6 canh bang v/11. Goi I 1a trung diém ctia canh CD. Tinh khoang
cach gifta hai duong thang AC va BI.

Nguy&n Thanh Nhan - 0839.2199.39 65



VAV chuong 7. QUAN HE VUONG GOC TRONG KHONG GIAN

@ BAI TAP TRAC NGHIEM

66

PHAN I. Cau tric nghiém nhiéu phuong an lwa chon. Mbi ciu héi hoc sinh chi chon mét
phudng an.

Cau 1. Khang dinh nao sau day 1a ding?

A. Khoang céach giita mot dudng thang va mot mit phang song song vdi nhau 1a khoang cach tir mot
diém thudc mit phang t6i dudng thang.

B. Khoéng cach tit mot diém t6i mot dudng thang 1a khoang céach ti diém d6 t6i mot diém bt ki ctia
dudng thang.

C. Khoang cach tit mot diém t6i mot mit phang 1a khoang cach tir diém dé t6i mot diém bat ki clia
mit phang.

D. Khoéng cach giita mot duong thang va mdt mit phang song song v6i nhau 1a khoang cach tlit mot
diém thudc dudng thang téi mit phang.

Cdu 2. Trong cic ménh dé sau, ménh dé nao sai?

A. Khoang cich giita hai dudng thiang chéo nhau bing khoang cich giita dudng thang va mit phang
song song vdi né dong thdi chita dudng thang kia.

B. Khoéng cdch giita hai dudng thang chéo nhau bang khoing cach tif mot diém bét ki thudc dudng
thang nay dén duong thang kia.

C. Khoang cich giita hai duong thang chéo nhau bang khoang cach giita hai mit phang song song
14n lugt chida hai dudng thang do.

D. Khoang cich giita hai dudng thang chéo nhau 1a d6 dai doan vudng géc chung cia hai duong
thang d6.

Cau 3. Cho hinh 1ap phuong ABCD.A'B'C'D’ ¢6 canh bing a. Khoang cich giita hai dudng thang BD
va A'C’ bang
c. o3,

> D. a\/3.

A. a. B. aV2.

Cau 4. Cho hinh 1ap phuong ABCD.A’B'C'D’ ¢6 canh bing 2a. Tinh khoang cach giita hai dudng
thang AC va A'B’.

3 2
A 23 B, 22, C. av2. D. 2a.
2 2
Cau 5. Cho hinh hop chit nhat ABCD.A’B'C'D’ ¢6 ba kich thudce 5; o c'
7; 12 (xem hinh vé bén). Khoang cach giita hai mit phang (ABCD) ‘
va (A'B'C'D') bing o |
A. 7. B. 12. C. V74. D. 5. } B
2 pr e
177
A 5 B
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CaAu 6. Cho hinh hinh 1ap phuong ABCD.A’B'C'D' ¢6 canh bing A

2 D/
a nhu hinh vé bén. Khoang céch gilta hai dudng thang BD va A'C’ |
bang . B : C’
A. Ta B. \/ia. i
C. a. D. V3a. E
Ao --AD
//// \\ C
B
Cau 7. Cho hinh 1ap phuong ABCD.A’B'C'D’ ¢6 canh bing a A D
(tham khao hinh vé bén). Khoang cach giita hai dutng thang BB’ » »
va A'C’ bang !
2 ;
A. %—. B. av2. C. aV/3. D. a. B ! ¢
Al oo D
B; Cl

Cau 8. Cho hinh chép A.BCD ¢6 AC L (BCD) va BCD la tam giic déu canh bang a, biét AC = av/2.
Khoang cich tir A dén dudng thang BD bing
V11 2 4 2
A B, 223 c. 25 p. 222
2 3 3 2
Cdu 9. Cho ling tru tam gidc déu ABC - A’B'C’ c6 tat ca cac canh bang a. Khoang cach tir diém A dén
dudng thang BC’ bang
A Y7 B. 1% c. 7 p. 14
2 4 4 2
Cau 10. Cho hinh chép S.ABC c6 didy ABC 1a tam gidc déu canh a. Canh bén SA = a+/3 va vudng
géc v6i mit ddy (ABC). Tinh khoang céch d tit A dén mit phang (SBC)
_ av3 av'15 B av/s

.d= . D.d
2 ¢ 5 5

A.d=a. B. d

Cau 11. Cho hinh chép S.ABC c6 SA vudng géc véi mit phang (ABC), s
SA = a va tam gidc ABC déu canh a (tham khdo hinh bén). Tinh theo a
khoang céch tir diém A dén mit phang (SBC).

A. a B, Y34 av?2 v2la

. . D. .
2 ¢ 2 7

B

Céu 12. Cho hinh chép S.ABCD ¢6 ABCD la hinh chit nhit tim I,AB = a,BC = a\/3; H 1a trung
diém cta Al. Biét SH vudng géc véi day va tam gidc SAC vudng tai S. Tinh khodng cach d tir diém A
dén mit phang (SBD).
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V1 V1 V1
avls B. d =aV/15. C.a=D D.d =1
5 15 5
Cau 13. Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh vudng tim O, SA vudng goc v6i mat ddy. Hoi ménh
dé nao sau day 1a sai?
A. d(C,(SAB)) =d(C,(SAD)). B. d(A, (SBD)) = d(B, (SAC)).
C. d(B,(SCD)) = 2d(0, (SCD)). D. d(S, (ABCD)) = SA.

Cau 14. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh vudng canh a, SA | (ABCD). Tinh khoang
cich tir diém B dén mit phang (SAC).

A. d=

A 42 B. 42 c. 92 D.
2 4 3 2

Cau 15. Cho hinh chép S.ABC c6 diay ABC la tam gidc déu canh 2a, S
tam gidc SAB déu va nam trong mit phang vudng goéc v6i mit phang day.
Khoéng céch tir diém C dén mit phang (SAB).

A. a/6. B. aV/3.

3
C. %. D. 2a\/§. A B

C

Cdu 16. Cho hinh ling tru déu ABC.A’B'C’ c6 tit ca cc canh bang a. Tinh theo a khoang cach giita
hai dudng thang AA’ va BC.
A 43 B. a. c. 2 p. 23
4 2 2
Cau 17. Cho hinh chép déu S.ABCD, c6 ddy ABCD la hinh vudng canh 1a 2a, canh bén bing 3a.
Khoéng céch tir A dén mit phang (SCD) bing

A. ‘“éﬁ. B. “\gﬁ. C. aV/14. D. “\ﬁﬁ.

Cau 18. Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABC 1a tam gidc vudng cin tai A, mit bén SBC 1a tam gidc déu
canh a va mit phang (SBC) vudng géc v6i mit ddy. Tinh theo a khoang cach giita hai dudng thang SA
va BC.

A V22 B, &3 ALY p. &4
11 4 22 3
Cau 19. Cho tii dién déu ABCD c6 canh ddy bang 2. Tinh khoang cach giita hai dudng thang AB va
CD.
A. V2. B. V3. C. 1. p. ¥

2

Cau 20. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh vudng véi dudng chéo AC = 2a, SA vudng goc
véi mit phang (ABCD). Khoang cach giita hai dudng thang SB va CD 1a
a a
A. aV?2. B. aV/3. C. —. D. —.
V2 V3
Cdu 21. Cho hinh chép S.ABCD cé ddy ABCD 1a hinh vudng canh bing a, SA vudng géc v6i mit
phang ddy (ABCD), géc gilta dudng thang SC va mit phiang (ABCD) bang 45°. Khoang céch giita hai
dudng thiang SB va AC bing
V10 2av'11
A. a/11. B. 2 — C. “3 . D. aV/3.
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Cau 22. Cho td dién OABC ¢6 OA, OB, OC db6i mot vudng géc v6i nhau, OA = a, OB = OC = 2a.
Goi M 1a trung diém ctia BC. Khoang cich giita hai duong thang OM va AB bing
2 2av/5 6
A 22 B, 25 C.a p. 26
2 5 3
Cau 23. Cho hinh chép S.ABCD ¢c6 ddy ABCD la hinh vudng tim O canh a, SO vudng gdc véi mat
phang ABCD va SO = a. Khoéang céch giita SC va AB bing
A 225 B, 223 c. 2 p. &5
15 15 15 5
Cdu 24. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 SA L (ABCD), day ABCD 1a hinh thang vudng c6 chiéu cao
AB = a. Goi I 13 J 1an ludt 1a trung diém ctia AB va CD. Tinh khoang céch giita IJ va (SAD).

A 43 8. ¢ c. 42 D. ¢
2 3 2 2
Cdu 25. Cho ling tru tit gidc déu ABCD.A’B'C'D’ ¢6 canh ddy biang a. Goi M, N, P 14 trung diém cta
cic canh AD, CD, A’D’. Tinh khoang céch gitta CC' va mit phang (MNP).

2
A. —a\@. B. —“\/_.
3 1

C. D. aV?2.

S

PHAN Il. Cau trc nghiém ding sai. Trong mdi y a), b), c), d) & mdi cau, hoc sinh chon
ding hoac sai.

Cau 26. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day la hinh thang, AB = 2a,
AD = DC = CB = a, SA vudng goc v6i mit phang ddy va SA = 3a
(Hinh bén). Goi M 1a trung diém canh AB. Ké AH 1 SC. Cic ménh
dé sau diing hay sai?

a) DM la doan vudng goc chung cua SB va CD.

. . v 3
b) Khoang cach tir diém A dén mp (SBC) bang Ea.

¢) Khoang cach d (M, (SBC)) = %d(A, (SBC)).

N 3
d) Khoang céch gitta canh SB va DM bang Za.

Cau 27. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh vudng canh a. SAD la tam gidc déu va nim
trong mit phang vudng géc véi ddy. Goi M 1a trung diém AD, H 1a chan dudng vudng géc ha tit M 1én
SO. Xét tinh diing sai clia cic ménh dé sau:

a) Khoang cach tir diém S dén mit phang (ABCD) 1a SM.

b) Khoang cach tit diém D dén mit phing (SAC) bang 2MH.

¢) Khoang cdch tit B dén mit phang (SAD) bing a.

3
d) Khoang cach gitta AB va SD la %—.

Cadu 28. Cho hinh chép S.ABC c6 SAL (ABC), SA = a, tam gidc ABC la tam gidc déu canh a.
av'2
>

a) Khoang cich giita hai duong thang SA va BC la

) . 3
b) Khoang cach tit C dén mat phang (SAB) la %.

Z 2 \/ 21
¢) Khoang cach tir A dén mét phang (SBC) la a 3
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av21

d) Goi G la trong tim tam gidc ABC. Khoang céch tit G dén mit phang (SBC) 1a 51

Cadu 29. Cho hinh lap phuong ABCD.A’B'C'D’ ¢6 canh bang 2. Goi O, O’ 1a tAm ctia hai ddy ABCD
vaA’B'C'D’, I 1a giao di€ém ctia BO' va DB'.

a) Khoang cach giita hai mit (ABCD) va (A’B'C'D’) bing 2.

b) Khoang cich tit C dén (BB'D'D) bing doan CO.

¢) Khoang cach giita hai dudng thang AD’ va DC’ 16n hon 2.

d) Khoéng céch tit B dén (CDI) bang doan 2+/2.

PHAN Ill. Cau tric nghiém tra 13i ngan.

Cau 30. Cho tif dién d&u ABCD c6 canh 2. Tim khoang céch giita hai dudng thang chéo nhau AB,
CD. (Két qua 1am tron dén hang phan trim)

KQ:

Cau 31. Cho hinh chép S.ABCD, day ABCD 12 hinh thoi canh 2. Tam gidc ABC déu, hinh chiéu vuong
gbc H ctia dinh S trén mit phang ABCD trung véi trong tim tam giac ABC. Puong thang SD hop véi
mit phang ddy mot géc 30°. Tinh khoang céch tit B dén mit phang (SCD). (lam tron dén hang phan
tram)

KQ:

Cau 32. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh chit nhit v6i AB = a, AD = 2a. Hinh chiéu
vudng géc ctia S trén mit phing ddy 12 trung diém H clia AD, géc gitta SB va mit phing ddy (ABCD)

. ) 3
la 45°. Khoang cach gitta hai duong thang SD va BH theo a dugc ket qua ma. Khi d6 gia tri gmz la

bao nhiéu? (1am tron dén hang phan trim)

KQ:
Cau 33. Cho ti dién ABCD, AB = AD = 2a, CD = 2a+/2 va ABC = DAB = 90°. Géc giita hai dudng
. . . N 2k
thang AD va BC bang 45°. Khoang cach gitta hai duong thang AC va BD bang a . Tim k.
KQ:
- . : 3
Cau 34. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh thang vuong tai A va B v6i AB =2, BC = >

AD = 3. Hinh chiéu vuong géc ctia S 1én mit phiang (ABCD) 1a trung diém H ctia BD. Biét géc gitta
miit phang (SCD) va mit phang (ABCD) bang 60°. Tinh khoang céch tit diém C dén mit phang (SBD)
(lam tron dén hang phan trim)

KQ:
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§6. THE TICH

@ KIEN THOC CAN NHO
B m™é tich knéi lang try

Thé tich khéi ling tru bang dién tich day

A D’
nhan véi dudng cao cia lang tru. c
V = Saay - h
Trong do
@ Sgay 1a dién tich ddy cta khbi ling A D
try;
@ hla chiéu cao ctia khéi ling tru. B ¢

Hinh ldng tru t¢ gidc ABCD.A’B'C'D’

B3 hé tich knéi chop

Ta c6 thé tich khéi chép biang mot phan ba dién tich ddy nhan véi dudng s
cao hinh chop.

1
Venop = 3 * Sy h

Trong do

@ Sgay = Sapcp 1a dién tich mat ddy cua khdi chép.

@ h = SH la chiéu cao ctia khbi chép.

Thé tich khéi chép cut déu

Thé tich ctia khbi chép cut déu dudc tinh theo cong thiic

1
Vg-h- (S+S8+VS-8)

Trong d6 A% §

@ S1adién tich ddy 16n ctia khdi chép cut déu.

@ $'1a dién tich ddy bé ctia khdi chop cut déu.

@ h = SH 1a chiéu cao ctia khi chép cut déu.
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@ PHAN LOAI, PHUONG PHAP GIAI TOAN

DT 'Q' Tinh thé fich khéi lang tru

® Phuong phap:
o Tinh dién tich ddy Sqsy va do dai dudng cao h cia khdi ling tru;
e Thay vao cong thic V = Sgy4y - h.

®@ CAc trudng hgp dic biét:

@ Thé tich V cia khdi hop chit nhat c6 ba kich thudc lan ludt a, b, c1aV =a-b-c.

@ Thé tich V ctia khbi hop 1ap phuong c6 canh bang a 1a V = a°.

=Bai l.
Cho liang tru ding ABC.A'B'C' ¢c6 AA’ = a, tam gidgc ABC déu va c6 canh A
bing a. Tinh thé tich ctia khéi ling tru da cho. V B
A
B
C
=Bai 2.
Cho hinh ling tru ding ABC.A'B'C’ c¢6 ddy ABC déu canh bing a va A L C!
chu vi ctia mit bén ABB'A’ bing 6a. Tinh thé tich ctia khéi ling tru
ABC.A'B'C'.
A C
B
=Bai 3.
Cho khéi ling tru diing ABC.A'B'C’ ¢6 BB' = a, ddy ABC 1a tam gidc vudng c
can tai B va AC = a+/2. Tinh thé tich V ctia khéi lang tru da cho.
A C
<>
B
= Bai 4.
Cho hinh 1ap phuong ABCD.A’B'C'D’ ¢6 AC' = a+/3. Tinh thé tich cia Ax D
khéi 1ap phuong ABCD.A’B'C'D'. AN
B — c
A :.7777\\7A777 D’
B Y Ve
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= Bai 5.
Tinh thé tich ctia khéi ling tru ding ABCD.A’B'C'D’ ¢ day 1a hinh
vuong canh a, A'B = 2a.

P

= Bai 6.
Cho ling tru ti gidc déu ABCD.A'B'C'D’ ¢6 canh ddy bang a. Géc giita
dudng chéo véi ddy bang 60°. Tinh thé tich khdi ling tru nay theo a.

=Bai7.
Khbi hop chit nhat ABCD.A'B'C'D’ ¢6 dd dai AD; AD'; AC' 1an luot 1a
1; 2; 3. Tinh thé tich V ctia khéi chép A.A’B'C'D’.

DT '9' Tinh thé tich khéi chép

=Bai8.
Cho hinh chép ti gidc S.ABCD c6 ddy la hinh vudng canh a, canh bén SA S
vudng géc véi day va SA = a+/3. Tinh thé tich V ctia khbi chép S.ABCD.

=Bai9.

Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh thang vudng tai S
D N N

AvaB,AB=BC = - =a Tam gidc SAB déu va ndm trong

mit phang vudng goc véi day. Tinh thé tich V ciia khdi chop
S.ACD.
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= Bai 10.

Cho khéi chép déu S.ABCD c6 ddy ABCD 1a hinh vudng canh bing a,
géc gilta dudng thang SA va mit phang (ABCD) bing 60°. Tinh theo a
thé tich khéi chép S.ABCD.

=Baill.

Cho hinh chop S.ABCD c6 diay ABCD la hinh chit nhét, AB =
2a,AD = a. Hinh chiéu cta S 1én ddy 12 trung diém H cta canh
AB, gbc tao bdi SC va day 1a 45°. Tinh thé tich khbi chép S.ABCD.

=Bai 12.
Tinh thé tich khéi tf dién déu canh bing 2a. D

<

=Bai 13.

Cho hinh chép S.ABC c6 diay ABC 1a tam gidc déu canh a,
canh bén SA vudng géc v6i ddy (ABC). Biét goc tao véi hai
mit phang (SBC) va (ABC) bing 60°, tinh thé tich V' ctia khéi
chop S.ABC.

%)

DT '9' Tinh thé tich khéi chép cut déu

®@ Phuong phap:
e Tinh dién tich hai ddy (I6n, bé) S, S’ va do dai dudng cao 4 ctia khdi chép cut déu;

1
o Thay vao cong thiic V§ h-(S+S8+VS-5).

74 Nguy&n Thanh Nhéan — 0839.2199.39




6. THE TICH \ \
=Bai 14.
Tinh thé tich ctia khdi chép cut tam gidc déu ABC.A’B'C' ¢6 chiéu A c'
cao bang 3a, AB = 4a, A'B’ = a.

i

=Bai 15.
Tinh thé tich mdt cdi sot dung do c6 dang hinh chép cut tii gidc déu, day /\
\\
\
\

16n c6 canh biang 80 cm, ddy nhd c6 canh bing 40 cm va canh bén biang 80
cm.
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@ BAI TAP TRAC NGHIEM

76

PHAN I. Cau tric nghiém nhiéu phuong an lwa chon. M&i ciu héi hoc sinh chi chon mét
phudng an.

Cau 1. Cho khéi chép c6 dién tich ddy B va chidu cao k. Thé tich ctia khdi chp da cho bing

1 2 1
A.V =3Bh. B. V =Bh. C.V=3Bh D. V:§B2h.
CAu 2. Cho khdi chép c6 dién tich ddy B va thé tich bang V. Chiéu cao ctia khdi chép da cho 1a
A.h:lV-B. B.h:3—v. C.hzl. D.h:K.
3 B 3B B

Cau 3. Cho khbi chép c6 dién tich ddy B = 8a” va chiéu cao i = a. Thé tich ctia khdi chép da cho
bing
8 4
A. 443 B. §a3. C. 84°. D. §a3.

Cdu 4. Cho khéi chép c6 chiéu cao bang a va ddy 1a hinh vudng c6 canh bang 3a. Thé tich ctia khoi
chép da cho bing
A. 3a°. B. 94°. C. 6a°. D. 274°.

Cau 5. Cho khdi lang tru c6 dién tich ddy B va chiéu cao . Thé tich ctia khdi ling tru da cho bang

1 2 1
A.V = gBh. B. V = Bh. C.V= §Bh. D.V= 5B’Zh.

Cau 6. Cho khéi liang tru c6 dién tich ddy B va thé tich bang V. Chiéu cao ctia khdi ling tru di cho
bing
1 k1% Vv
A. h==-V-B. B. h=—. h=—.
3 v B ¢ 3B
Cdu 7. Cho khdi ling tru c6 dién tich ddy B = 7a? va chiéu cao h = 2a. Thé tich khéi lang tru da cho
bang

<

D.h=—.

oo

14 14
A —d’. B. —d’. C. 14a°. D. 7d’.
2 3
CaAu 8. Thé tich ctia khdi 1ap phuong canh 3a bing
A. a. B. 34°. C. 94°. D. 274%.
CaAu 9. Thé tich khdi hop chit nhit c6 ba kich thudc 1a a, b, ¢ biang
1
A.V =abc. B.V= gabc. C. V = (abc)?. D.V = Vabc.
Cau 10. Téng sb mit ctia hinh chép cut c¢6 ddy 1a tam gidc déu 1a
A. 4. B. 2. C. 3. D. 5.
Cau 11. Thé tich khbi chép cut déu c6 chiéu cao A, dién tich hai ddy 1a S;; S, bing
1 1
A. V= gh (Sl + 8>+ /51 ~Sz). B.V = §h (Sl Y RRVAY 'Sz).
1
C.V= h(S] + 8>+ /81 'Sz). D.V = §h (S1 + 85 +5] —i—Sz).
Cau 12. Thé tich khdi chop cut déu cé chiéu cao i = a, dién tich hai ddy 12 S| = a?; S» = 9a? bing
134
A.V =4d’, B.V= 3“ . C.V=d D. V =943,
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Cau 13. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy la hinh vuong canh a, canh bén SA | (ABCD) va SA = a.
Tinh theo a thé tich khbi chép S.ABCD.

a3 3 3

a a
A, —. B. a°. C. —. D. —.
3 “ 6 2

Cau 14. Cho khéi chép S.ABC c6 ddy 1a tam gidc déu canh bing a, SA = a+/3, canh bén SA vuong
géc véi day. Thé tich khdi chép S.ABC bing
AL B. L. c. V3 p. ©V3,
2 4 4 2
Cdu 15. Cho hinh chép S.ABC c6 ddy 1a tam gidc déu canh a va thé tich bang 34>. Tinh chiéu cao &
ctia khéi chop S.ABC.

A. h=12V/3a. B. h =6v/3a. C. h=4/3a. D. h =2v/3a.
3
Cau 16. Cho hinh chép S.ABC ¢6 Vs apc = a 36 va mit bén SBC la tam giac déu canh a. Khoang
cach tir A dén (SBC) bing
2
A 92, B. ©Y° c. @Yo, p. 2Y¢
9 3 9 27

Cau 17. Cho khbi chép tam gidc déu S.ABC c6 canh ddy bing a, géc giita canh bén va ddy bing 30°.
Thé tich khéi chép S.ABC bing
A OY2 B, OV c. OV3 p. V3
18 36 18 36
Céu 18. Cho hinh ling tru ding c6 dién tich ddy 1a v/3a%, do dai canh bén 1a av/2. Khi d6 thé tich
ctia khéi ling tru bang

3
A. V243, B. v6d>. C. \/ia . D. V3d3.

Céu 19. Cho khéi lang tru tam gidc déu c6 canh ddy bang a+/2 va mdi mit bén déu c6 dién tich bing
4a?. Thé tich ctia khbi lang tru di cho biang
2a3\/6 a*\/6

A. a3\/6. B. 3 C. 2a3V/6. D. 3

Cdu 20. Cho hinh ling tru diing ABC.A’B'C’ ¢6 day 1a tam gidc déu canh a va A’C tao v6i mit phang
day mot géc 60°. Thé tich khéi lang tru ABC.A’B'C’ bang
3 3a° 3a3 3a°

a
A. Z B. ? C. 7 D. T

Céu 21. Cho ling tru ding ABC.A’B'C’ ¢6 ddy 1a tam gidc vudng can tai B, AC = a+/2, biét géc gitta
(A’BC) va ddy bang 60°. Thé tich ctia khéi ling tru da cho biang

3 3 3 3
Al B ©V3 c. O3 p. &V3
6 2 3 6
CaAu 22. Thé tich ctia khéi 1ap phuong ABCD.A'B'C'D’ ¢6 AC' = 3a bing
A. 3V/3d’. B. 9a°. C. V3d'. D. 3a°.

Cau 23. Cho hinh hop chit nhat ABCD.A’B'C'D’ ¢6 AB =2 cm, AD = 3 cm, AC' = 7 cm. Thé tich
ctia khdi hop ABCD.A'B'C'D’ bing
A. 24 cm’. B. 42 cm’. C. 12 cm?. D. 36 cm’.

Cadu 24. Cho hinh hop chtt nhat ABCD.A'B'C'D’ ¢6 AB = a, AC = 2a, tam gidc A’AC vudng cén tai
A. Thé tich khéi hop di cho bing

3 3
A. 27345 B. NE" . C. Nf“ . D. V34’
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Cau 25. Cho hinh hdp chit nhat ABCD.A'B'C'D’ ¢6 AB = AA’ = a, dudng chéo A'C tao v6i mit ddy
(ABCD) mot géc « thda cot @ = /5. Thé tich khdi hop da cho bang

243 a’
A. 24°. B. V5a°. C. —. D. —.
3 V5
PHAN Il. Cau tric nghiém ding sai. Trong mdi y a), b), c), d) & mdi cau, hoc sinh chon
dang hoac sai.

N £ s C s . S 2
Cau 26. Cho khoi chép S.ABCD c6 dday ABCD 1a hinh vudng canh bang 2a, SA | (ABCD), SA = 7‘;.
Céc ménh dé sau diing hay sai?

2a\/3

a) Chiéu cao ctia khoi chép S.ABCD bing 3
b) Dién tich day ctia khdi chép S.ABCD bing 2a?.

¢) Chiéu cao AH ciia khdi chép A.SCD bing av/3.
3

d) Thé tich ctia khéi t& dién AHCD biing &

Céu 27. Cho khéi 1ap phuong ABCD.A’B'C'D’ ¢6 canh bing a+/3. Cic ménh dé sau diing hay sai?

a) Thé tich ctia khdi 1ap phuong ABCD.A’B'C'D’ bing 3a3V/3.
3
b) Thé tich ctia khéi ling tru ABD.A’B'D’ bing %.

a*V3

¢) Thé tich ctia khéi tif dién B'BAC bing S

, ) . 3a’V3
d) Thé tich ciia khéi t& dién B'ACD’ bling 2 5\/_.

CdAu 28. Cho ling tru tam gidc déu ABC.A'B'C’. Biét ring goc gitta (A’BC) va (ABC) 1a 30°, tam gidc
A’BC c6 dién tich bang 18.

a) Hinh ling tru da cho c6 dudng cao h = 3+/3.

b) Dién tich ddy ctia hinh ling tru da cho 1a Sypc = 9v/3.

¢) Thé tich ctia khdi chép A’ ABC bing 31/3.

d) Thé tich khéi ling tru ABC.A'B'C'Na Vyge arpcr = 274/3.

Cau 29. Cho hinh chép S.ABC c6 SA vudng géc véi ddy, hai mit phang (SAB) va (SBC) vudng goc
v6i nhau, SB = a+/3, goc gitta SC va (SAB) 1a 45° va ASB = 30°.
a) Mit phang (SAB) vudng géc véi mit phang (ABC).
b) Tam giac SBC vudng can tai C.
¢) Hai dudng thang AB va CB vudng géc véi nhau.
3
3

d) Néu goi thé tich khdi chép S.ABC 12V thi ty sb av bing 3

PHAN Ill. Cau tric nghiém tra 15i ngén.

Cau 30. Cho khéi chép S-ABCD cé ddy 1a hinh thoi, canh bén SA vudng goéc vSi mit phang day. Mit
bén (SCD) tao v6i day mot goc 60°, ABC = 60°, SA = 3+/3. Tinh thé tich khbi chép S-ABCD.

KQ:

Cau 31. Cho hinh ling tru diing ABC.A’B'C’ ¢6 tam gidc ABC can, AB = 1 va BAC = 120°. Géc giita
mit phing (AB'C’) va mit ddy bang 60°. Tinh thé tich V khéi ling tru trén (két qua lam tron dén hang
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phan trim).

KQ:

Cdu 32. Ban Mi mudn lam céac vién nudc da c6 dang khéi chép cut tii gidc déu c6 ddy 16n bang 3 cm,
ddy nho bang 1,5 cm va cao 3 cm bang cach ding khay d4a, mdi khay sé tao dudc 6 vién da. Hoi ban
An can it nhit bao nhiéu khay d€ chiia dong thdi 2 1it nu6c?

KQ:

Cau 33. Cho khéi ling tru ABCD.A'B'C'D’ ¢6 ddy 1a hinh thoi canh 4 cm, géc BAD = 120°. Biét B’
c6 hinh chiéu trén mit day ABCD 13 tAm O cua day va BB’ tao véi day mot goc 45°. Tinh thé tich cla
khdi ling tru da cho.

KQ:
Cau 34. Cho tii dién déu SABC canh 10 cm. Goi E, F, P 1a cac diém 1an lugt thudc cac canh SA, SB, SC
2 2 2 0 ) A0 o A PR

sao cho SE = §SA, SF = §SB, SP = §SC. Tinh thé tich cua khoi chép cut déu ABC.EF P, (ket qua
lam tron dén hang phan chuc).

KQ:

Cau 35.
Mot chiéc 1ong dén kéo quan c6 hinh ling tru luc gidc déu véi canh ddy 8 cm. Biét //\
tong dién tich cac mit bén ctia chiéc 16ng dén nay bang 1536 cm?. Tinh thé tich ciia | |
chiéc 16ng den d6, két qua 1am tron dén hang don vi. N
KQ: : E

I
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CAC QUY TAC TiNH XAC SUAT

s1. BIEN CO HOP, BIEN CO GIAO, BIEN CO POC
LAP, CONG THUC CONG VA CONG THUC NHAN
XAC SUAT

LY THUYET CAN NHO

@D PHEP TOAN TREN CAC BIEN CO
Cho hai bién ¢ A va B. Khi d6 A, B 1a c4c tap con ctia khong gian mau Q.

{3 Bién cb hop: Bién cb: “A hoic B xdy ra” dugc goi la bién cb hop
cua A va B.

e Kihiéula AUB.
e Bién ¢ hdp AUB la tip con ctia khong gian miu Q.
¥ Bién cb giao: Bién cb: “Ca A va B déu xay ra” dugc goi la bién cb
giao cua A va B.

e Kihiéu la AN B hoac AB;

e Bién cb giao AN B 1a tip con ctia khong gian mau Q.

{3 Bién c6 xung khac: Bién cb A va bién cb B dudc goi la xung
khic néu A va B khong dong thdi xay ra. Hai bién c6 A va B xung
khdc khi va chi khi ANB = &.

A\ Huai bién cé A va B la xung khdc khi va chi khi néu bién cé
nay xdy ra thi bién cé kia khong xdy ra.

B} CONG THU'C CONG XAC SUAT

{3 Céng thitc cong xac suat: Cho hai bién ¢ A va B. Khi d6

P(AUB) =P(A) +P(B) —P(ANB)

{3 Dat biét: Néu hai bién c¢b A va B 1a xung khac (A NB= @) thi
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1. BIEN CO HOP, BIEN €O GIAO, BIEN CO BOC LAP, CONG THUC CONG VA CONG THUC NHAN XAC SUAT ‘-

P(AUB) =P(A) +P(B)

Cho bién c6 A va bién c6 doi A. Ta c6 P(A) = 1 —P(A).

<§)>> PHAN LOAI VA PHUONG PHAP GIAI TOAN

DT IGI Céng thirc cong xdéc sudt cla hai bién cb xung khéc

@ Néu hai bién ¢b A va B 1a xung khic (ANB = @) thi

P(AUB) = P(A) +P(B)

@ Cho bién cb6 A va A 1a bién c6 ddi cia A. Khi do, ta cé

P(A) = 1 — P(4)

=Bai 1. Mot hop chita 20 tAm thé cling loai dudc ddnh s6 1an lugt tit 1 dén 20. LAy ra ngiu nhién
dong thai 2 thé tir hop. Tinh x4c suét ciia cac bién cb:

a) “Tong céc s6 ghi trén 2 thé 1dy ra nhd hon 4 hoic 16n hon 37”;
b) “Tich c4c sb ghi trén 2 thé 14y ra chia hét cho 6”.

= Bai 2. Mot hop chia 4 vién bi xanh, 5 vién bi dd va 3 vién bi ving c¢6 cung kich thudc va khdi
lugng. Chon ra ngiu nhién 4 vién bi tit hop. Tinh x4c suét ctia céc bién cb:

a) “Ca 4 vién bi lay ra déu c6 cung mau”;
b) “C6 it nhit 3 vién bi xanh trong 4 vién bi 1iy ra”.

= Bai 3. Trong mot cin phong c6 36 ngudi, trong d6 c6 25 ngudi ho Nguyén va 11 ngudi ho Tran.
Chon ngu nhién hai ngudi trong phong d6. Tinh xdc suit d€ hai ngudi dugc chon c6 cling ho.

= Bai 4. Mot hop chifa 10 qua bong xanh va 10 qua bong do c6 kich thudc va khéi lugng nhu nhau.
LAy ra ngiu nhién dong thdi 5 qua bong tit hop. Tinh x4c suit ctia bién cb “ c6 it nhit 3 qua bong
xanh trong 5 qua béng lay ra”.

=Bai5. Mot 16p c6 41 hoc sinh trong d6 ¢6 15 ban nam va 26 ban nit. C6 gido chi nhiém chon
ngau nhién ra bn ban di truc ban.

a) Tinh x4c suit d€ ca bon ban d6 déu 1a ni.

b) Tinh x4c suat d€ c6 it nhat mot ban nam.

=Bai 6. C6 hai hom dung thé, mdi hom dung 10 thé danh sb tit 1 dén 10. LAy ngiu nhién tit mbi
hom mot thé. Tinh x4c suit d€ trong hai thé lay ra

a) c6 it nhAt mot thé danh s6 1. b) tong hai s6 ghi trén hai thé khac 19.
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DT '9' Codng thirc cong xdc sudt clia hai bién cé bat ki

Cho hai bién ¢ A va B. Khi d6

P(AUB) =P(A) +P(B) —P(ANB)

= Bai 7. Tung mot dong xu cin ddi va dong chét hai 1an lién tiép.
a) Viét cac két qua thuan 1¢i ctia khong gian miu Q va hai bién cb

(a) A: “Cé it nhAt mot 1an xuét hién mit sip”;

(b) B: “C6 it nhat mot 1an xuat hién mit ngtia”.
b) Viét cac két qua thuan 10i ctia mdi bién cd AUB, AN B.
¢) Tinh P(A),P(B),P(AUB),P(ANB).

= Bai 8. Mot hop dung 25 tAm thé cung loai dudc danh sb tir 1 dén 25. Ridt ngiu nhién mot tim thé
trong hop. Xét cac bién cd P : “S6 ghi trén tAm thé 12 s6 chia hét cho 4; Q: “Sé ghi trén tAm thé 12 s6
chia hét cho 6”.

a) MO ta khong gian mau.
b) Xéc dinh cac biéncd P, QvaS=PNO.
c¢) Tinh x4c suét cta bién cb PU Q.

=Bai9. Ldp 11A c6 44 hoc sinh trong d6 c6 14 hoc sinh dat diém tong két moén Héa hoc loai gidi
va 15 hoc sinh dat diém tong két mon Vat ly loai gidi. Biét ring khi chon mot hoc sinh ctia 16p dat
diém tong két mon Héa hoc hodic Vat ly loai gidi c6 xac suat 1a 0,5. S6 hoc sinh dat diém tong két
gidi ca hai mon Hoa hoc va Vit ly 1a

— Ne . X A z < PN A N A A s 2 A 2 <A A s
= Bai 10. Gieo ngau nhién 3 con xuc xac can doi va dong chat. Tinh x4c suat cua bién co A: “Tich
s0 cham xuat hién trén moi con xuc xac chia het cho 15”.

=Bai 11. Trong mot cong ty c6 40 nhan vién, trong d6 c6 19 ngudi thich choi bong ban, 20 ngusi
thich choi cau 16ng, 8 ngudi khong thich choi ca cau 16ng va béng ban. Chon ngiu nhién mot nhan
vién trong cong ty d6. Tinh xac suit dé€ ngudi do

a) Thich choi it nhit mot trong hai moén béng ban va cau 16ng.
b) Thich choi cau 16ng va khong thich choi bong ban.
¢) Thich choi béng ban va khong thich choi cau 16ng.

d) Thich chai ding mot trong hai mon.

@ BAI TAP TU LUYEN
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Gieo hai con xtic xac can dbi va dong chat. Goi A 1a bién cd “Tong s6 chAm xuat hién trén hai
con xuc xac bang 57, B la bién co “Tich s cham xuat hién trén hai con xuic xac bang 6”.

a) Hay viét tap hop mo ta cac bién cb trén.

b) Haiy liét ké& cac két qua ctia phép thif 1am cho c4 hai bién ¢ A va B cling xay ra.
Tung mot dong xu can ddi va dong chét ba 1an lién tiép. Xét cic bién cd:

a) A: “Pong xu xuit hién mit sap (S) & 1an tung thd nhat”.

b) B: “Pdng xu xuét hién mit ngia (N) & 1an tung thi nhat”.
Hai bién cb trén c6 xung khic hay khong? Vi sao?

Hai xa thi X, ¥ mdi ngudi ban mot vién dan vao mdt muc tidu. Xét cac bién cd A: “Xa thii X ban
tring”; B: “Xa thii Y ban tring”. Néu ndi dung ctia cac bién c6 AB, AUB, AB, AB, AB, ABUAB.

Trong mdt hdp c6 8 vién bi xanh va 6 vién bi do. Lay ngau nhién 2 vién bi trong hop. Goi A 1a
bién co: “Ca hai vién bi ¢6 mau xanh”; B 1a bién ¢0: “c6é mot vién bi mau xanh va mot vién bi
mau do”.

a) Tinh P(A) va P(B).

b) Tinh xdc suét d€ trong hai vién bi 14y ra c6 it nhat mot vién bi mau xanh.

Trong binh dung c6 10 vién bi, trong d6 c6 4 vién bi d8. LAy ngiu nhién 3 vién bi. Tinh x4c suit
dé trong 3 vién bi 1y dudc 1 hoic 2 vién bi do.

Mot hop chida 40 tAm thé cung loai dugc danh s6 1an lugt tir 1 dén 40. Liy ra ngdu nhién dong
thoi hai thé tit hop. Tinh x4c suét ctia cdc bién cb:

a) “Tong cac sd ghi trén 2 thé 14y ra nhé hon 4 hoic 16n hon 76”.
b) “Tich cac sb ghi trén 2 thé 14y ra chia hét cho 10”.

Mot 16p c6 40 hoc sinh, trong d6 ¢6 34 em thich dn chubi, 22 em thich in cam va 2 em khong
thich #n c4 hai loai qua d6. Chon ngiu nhién mét hoc sinh trong 16p. Tinh xac suét dé em do:

a) Thich #n it nhat mot trong hai loai qua chudi hodc cam.
b) Thich in ca hai loai qua chudi va cam.

Mot nhém c6 50 ngudi dudc phéng vin ho da mua canh dao hay ciy quét vao dip Tét vira qua,
trong d6 c6 31 ngudi mua canh dao, 12 ngudi mua cdy quat va 5 ngudi mua ca canh dao va ciy
quét. Chon ngiu nhién mot ngudi. Tinh x4c sult dé€ ngudi do:

a) Mua canh dao hoic ciy quat.

b) Mua canh dao va khong mua ciy quat.

¢) Khong mua canh dao va khong mua ciy quat.
d) Mua ciy quat va khong mua canh dao.

Mot nhém 30 bénh nhan c¢6 24 ngudi diéu tri bénh X, c6 12 ngudi diéu tri ca bénh X va bénh Y,
c6 26 ngudi diéu tri it nhAt mot trong hai bénh X hoic Y. Chon ngiu nhién mot bénh nhan. Tinh
xéc suat dé€ ngudi do:
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a) Diéu tri bénh Y.
b) Diéu tri bénh Y va khong diéu tri bénh X.
c¢) Khong diéu tri ca hai bénh X va Y.

@ Mot nha xuét ban phat hanh hai cudn siach A va B. Thong ké cho thdy c6 50% ngudi mua sich A;
70% ngudi mua sach B; 30% ngudi mua cé sach A va sach B. Chon ngiu nhién mdt ngusi mua.
Tinh x4c suét dé:

a) Ngudi mua d6 mua it nhat mot trong hai sach A hoic B;
b) Ngudi mua d6 khong mua ca sach A va sach B.

@ Mot day phd gom 40 gia dinh, trong d6 23 gia dinh c6 dién thoai thong minh, 18 gia dinh c6
laptop va 26 gia dinh c6 it nhat mot trong hai thiét bi ndy. Chon ngiu nhién moét gia dinh trong
day phd. Tinh x4c suit d€ gia dinh do:

a) Co dién thoai thong minh va laptop.
b) Co dién thoai thong minh nhung khong c6 laptop.
c) Khong c6 ca dién thoai thong minh va laptop.

@ Tai cdc trudng trung hoc phé thong clia mot tinh, thdng ké cho thiy c¢6 63% gido vién mon Toan
tham khao bd sach gido khoa A,56% gido vién mon Toan tham khao bd sach gido khoa B va
28,5% giao vién mon Toan tham khao ca hai bo sach gido khoa A va B. Tinh ti 1€ gido vién mon
Toén cdc truong trung hoc pho thong cia tinh d6 khong tham khéo ca hai bd sach gido khoa A va
B.

@ BAI TAP TRAC NGHIEM

84

PHAN I. Cau tric nghiém nhiéu phuong an lua chon. Hoc sinh tra 16i tir cau 1 dén ciu
16. MGi cau hoi hoc sinh chi chon mot phuong an.

Cau 1. Néu A va B la hai bién c6 xung khic thi P(AUB) bing

A. P(A)-P(B). B. P(A) —P(B). C. P(A)+P(ANB). D. P(A)+P(B).
CAu 2. Néu A va B 1 hai bién c6 ctia cing mot phép thi thi P(A U B) bing

A. P(A) +P(B) —P(ANB). B. P(A) — P(B) —P(ANB).

C. P(A)-P(B)—P(ANB). D. P(A)-P(B)+P(ANB).

Cau 3. Mot hop c6 10 vién bi mau hong va 14 vién bi mau vang, cic vién bi c6 kich thudc va khbi
lugng nhu nhau. Ly ngiu nhién hai vién bi. Xét c4c bién cb:

P : "Hai vién bi dugc 14y ra c6 mau hong";

Q : "Hai vién bi dugc 14y ra c6 mau vang".

Khi d6, bién c6 hop ctia hai bién cd P va Q la:

A. "Hai vién bi dudc lay ra chi c6 mau hong".  B. "Hai vién bi dudc 14y ra c6 cling mau".
C. "Hai vién bi dudc lay ra chi c6 mau vang". D. "Hai vién bi dugc iy ra c6 mau khac nhau".

Cadu 4. Gieo 2 con xuc xac cin doi va dong chat. Goi A 1a bién ¢6 “Tich s0 cham xuat hién 1a s0 1€”.
Bién c0 nao sau day xung khac véi bién co A?
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A. “Xuét hién hai mit c6 cung s6 cham”.

B. “Tdng s6 chAm xuit hién 13 s6 18”.

C. “Xuit hién it nhit mot mit c6 s6 chim 12 s6 18”.

D. “Xuét hién hai mit c6 s6 chim khac nhau”.
Cau 5. Chon ngiu nhién mdt sb tu nhién tir 1 d&n 20 . Xét cac bién ¢ A : "SH dudc chon chia hét cho
3"; B: "S6 dudc chon chia hét cho 4 ". Khi d6 bién c6 ANB la

A. {3;4;12}. B. {3;4;6;8;9;12;15;16;18;20}.
C. {12}. D. {3;6;9;12;15;18}.

Cau 6. Mot hop c6 30 tim thé dudce danh s6 tir 1 dén 30 . LAy ngau nhién mot tim thé tir hdp. Xét cic
bién cb sau:

P : "Sb ghi trén thé dugc 14y 1a sb chia hét cho 2"

Q : "Sb ghi trén thé dugc 14y 1a s6 chia hét cho 4 "

Biéncdo PNQ1a

A. "Sb ghi trén thé dudc 14y 12 s chia hét cho 8 .
B. "Sb ghi trén thé dudc 14y 12 s6 chia hét cho 2".
C. "Sb ghi trén thé dugc 1y 1a s6 chia hét cho 6 .
D. "Sé ghi trén thé dudgc lay 12 s6 chia hét cho 4 ".

o 1
Cdau 7. Cho P(A) = 7 P(AUB) = = BletA B 1a hai bién c6 xung khic, thi P(B) bing

AL B. .. c.>. D. 1.
8 4 4 3
Cdu 8. Liy ra ngu nhién 2 qui béng tit mot hop chifa 5 qua béng xanh va 4 qua béng doé c6 kich
thu6c va khdi lugng nhu nhau. Xac sut ctia bién ¢ “Hai bong 14y ra c6 cing mau”la
AL B. 2. c.: D.>.
9 9 9 9
Cau 9. Mot thu vién c6 14 cudn truyén khoa hoc vién tudng va 13 cudn truyén tuyén thuyét, cic cubn
truyén 1a khac nhau. Chon ngiu nhién 5 cubn truyén tit thu vién. Tinh x4c suét ctia bién ¢ "Ca 5 cudn
truyén dudc chon déu cing thé loai truyén".

77 11 11 11
C D

3105 690 270 32400
Cau 10. Trén gia sach c6 4 quyén sich toan, 3 quyén sich ly, 2 quyén sach héa. LAy ngiu nhién 3
quyén sach. Tinh xéc suat dé€ 3 quyén 14y ra c6 it nhat 1 quyén 12 mon toan.

2 1 37 5

A- ?. B- ﬁ. C- E. D E

Cau 11. Mot td c6 7 nam va 3 nit. Chon ngu nhién 2 ngudi. Tinh xac suét sao cho 2 ngudi dudc chon
c6 it nhat mot nit.

2 7 8 1

A —. B. —. C. —. D. —.

15 15 15 15
Cdu 12. Mot hop chifa sau qua cau trang va bon qua cau den. LAy ngau nhién dong thsi bdn qua.
Tinh x4c suit sao cho c6 it nhit mot qua mau trang?

209 8 1 1

. —. B. —. . = D. —.

210 105 ¢ 21 210
Cau 13. Trong nhém 60 hoc sinh ¢6 30 hoc sinh thich hoc Toén, 25 hoc sinh thich hoc Ly va 10 hoc
sinh thich c4 To4n va Ly. Chon ngau nhién 1 hoc sinh tif nhém nay. X4c suat d& dudc hoc sinh nay thich
hoc it nhat 12 mdt mon Todn hoic Ly?
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1 4

A —. B. —-. . D. -.
2 5 ¢ 3

Cau 14. Mot 16p hoc gdm 50 ban, trong d6 c6 20 ban thich choi bong da, 28 ban thich choi bong rd
va 8 ban thich chdi ca hai mon. Gip ngiu nhién 1 hoc sinh trong 16p. X4c suit ctia bién c6 "Ban dudc
gdp thich choi bong da hodc bong ro" 1a

A. 0,16. B. 0,96. C. 0,48. D. 0,8.
Cau 15. Mot hop dung 10 vién bi dé dudc danh s6 tir 1 dén 10 va 15 vién bi xanh dugc danh s tir 1
dén 15 . Céac vién bi c6 cung kich thudc va khéi lugng. Ly ra ngdu nhién 1 vién bi tif trong hdp. Goi
A la bién cb "Vién bi 1ay ra c6 mau dd", B 1a bién cd "Vién bi lay ra ghi s6 chan". X4c suit ctia bién cd
AUBIla

A. 0,4. B. 0,88. C. 0,48. D. 0,68.

2

W

Cdu 16. C6 12 ngudi xép thanh mdt hang doc (vi tri clia mdi ngudi trong hang 1a ¢d dinh). Chon
ngau nhién 3 ngudi trong hang. Tinh xac suit d€ 3 ngudi dugc chon khong c6 2 ngudi diing ndo canh
nhau.

o B. 2. c. 2. D. .

11 126 55 110

PHAN Il. Cau tre“'lg nghiém ddng sai. Hoc sinh tra 15i tir cAu 17 dén cau 20. Trong mdi
y a), b), c¢), d) 8 moi cau, hoc sinh chon ding hoac sai.

Cau 17. Mot hop dung 30 tAm thé c6 danh s tir 1 dén 30 , hai tAm thé khac nhau ddnh hai s6 khic
nhau. LAy ngiu nhién mot tAm thé tir hop, khi d6 xdc sut dé 1y duoc

Z ) . 1
a) thé danh so chia hét cho 3 bang 3

) ) .11
b) thé danh so chia het cho 4 bang 30"

. ) ) X 1
¢) thé danh so chia hét cho 3 va chia hét cho 4 bang 5

2 ) o 1
d) thé danh so chia hét cho 3 hoac 4 bang 5

Cau 18. Chon ngiu nhién mot vé sb c6 nim chit sé dudc 1ap tir cac chit s6 tir 0 dén 9. Goi A 1a bién
cb: "LAy duoc vé khong c6 chit s6 2 " va B: "Liy dudc vé s6 khong c6 chit sb 7"

a) P(A)=(0,9)°.

b) P(B) = (0,9)*.

¢) P(AB) =(0,8)*.

d) Xéc suit ctia bién c¢b X: "Lay dudc vé khdng c6 chit s6 2 hoic chit s6 7" bang: 0,8533.

Cau 19. Mot 16p hoc ¢6 40 hoc sinh, trong d6 ¢ 18 hoc sinh tham gia mon bong da va 10 hoc sinh
tham gia mon béng chuyén, trong d6 c6 6 hoc sinh tham gia ca hai mon béng d va béng chuyén.
Thay gi4o chon ngiu nhién mot hoc sinh tif 16p hoc dé 1am nhiém vu dic biét, goi A 13 bién cb: "Chon
dugc mdt hoc sinh tham gia mon béng da", B 1a bién cd: "Chon dudc mot hoc sinh tham gia mon bong
chuyén". Khi do:

9
1
7
¢) P(AB) = 55.

£ iz . . P . s 13
d) Xéc suat dé hoc sinh dudc chon c6 tham gia it nhat mot trong hai mon thé thao bang 20"

86 Nguy&n Thanh Nhéan — 0839.2199.39



1. BIEN CO HOP, BIEN €O GIAO, BIEN CO BOC LAP, CONG THUC CONG VA CONG THUC NHAN XAC SUAT ‘-

Cadu 20. Lép 11A cta mot trudng ¢ 30 hoc sinh, trong d6 c6 12 ban thich nhac ¢6 dién, 11 ban thich
nhac tré va 3 ban thich ca nhac ¢d dién va nhac tré. Chon ngiu nhién mot ban trong 16p. Cac khang
dinh sau day, khang dinh nao 12 ding, khang dinh no la sai?

a) Bién cd ban d6 thich nhac ¢d dién va bién cd ban d6 thich nhac tré 1a 2 bién c6 xung khac.

f e e 2 o |
b) Xac suat dé ban do thich nhac tré la 5 xac suat dé ban do thich nhac co dién la 30"

i e o 2 oag 1 s 2 s 2
¢) Xac suat dé ban do thich nhac c6 dién hoac nhac tré 1a 3

Z 2 , L 2 P N A . 2 1N 1
d) Xadc suat dé ban do khong thich nhac cd dién va khong thich nhac tré la 3
PHAN I1l. Cau tric nghiém tra 18i ngin. Hoc sinh tra 18i tir cau 21 dén cau 25 vao 6

két qua.

Cau 21. Ngusi ta thim do mot s6 luong ngudi him mod bong da tai mot thanh phd, noi c6 hai doi
bong da X va Y cung thi ddu giai vo dich qubc gia. Biét rang sd lugng ngudi ham mo doi bong da X 1a
22%, s6 luong ngudi hAm mo doi bong da Y 13 39%, trong s6 d6 c6 7% ngudi néi rang ho hAm md ca
hai doi bong trén. Chon ngiu nhién mdt ngudi hAm md trong sd nhitng ngudi dudc hdi, tinh xac suét
dé€ chon dugc ngudi khong hAm md doi nao trong hai ddi bong da X va Y.

KQ:

Cau 22. Mot khu phd c6 50 ho gia dinh trong d6 ¢6 18 ho nudi ché, 16 hd nudi meo va 7 ho nudi ca
ché va méo. Chon ngiu nhién mot hd trong khu phd trén, tinh xadc suit d€ ho d6 nudi ché hoiic nudi
meo.

KQ:

Cadu 23. Mot hop c6 chita mot s6 qua cau gdm bén mau xanh, vang, dd, trang (cac qua cau cing mau
thi khac nhau vé ban kinh). LAy ngiu nhién mot qua cau tir hop, biét xac suit dé 1dy dudc mot qua cau

N v 1 3 A 2 1A A 2 X N N ™ s - A 1A A
mau xanh bang T xdac suat dé lay dugc mot qua cau mau vang bang 3 Tinh xac suat dé lay dugc mot
qua cau xanh hoic mot qua ciu vang (1am tron két qua dén hang phan trim).

KQ:

Cau 24. Hai ban Chién va Cong cung chdi c¢d v6i nhau. Trong mdt van cd, xdc suat Chién thang Cong
12 0,3 va x4c suat d€ Cong thang Chién 12 0,4 . Hai ban diing chdi khi c6 ngudi thang, ngudi thua. Tinh
x4c suét dé hai ban ditng choi sau hai van cd.

KQ:

Cau 25. Tai mot trudng trung hoc phd thong X, ¢6 12% hoc sinh hoc giéi mon Tiéng Anh, 35% hoc
sinh hoc gidi mon Todn va 8% hoc sinh hoc gidi ca hai mon Toan, Tiéng Anh. Chon ngiu nhién mot
hoc sinh tif trudng X, tinh xac suit d€ chon dugc mot hoc sinh khong gidi mon nio trong hai mén Toén,
Tiéng Anh.

KQ:
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§2. CONG THG'C NHAN XAC SUAT CHO HAI BIEN
CO POC LAP

LY THUYET CAN NHO

BB BiEn cO poHC LAP

{3 Dinh nghia: Cho hai bién c6 A va B. Hai bién c¢b A va B dudc goi 1a doc 1ap néu viéc xdy ra hay
khong xdy ra ctia bién c6 nay khong 1am dnh huéng dén xac suét xay ra clia bién cb kia.

{3 Chii y: Néu A, B 1a hai bién cb doc 1ap thi méi ciip bién cb sau ciing doc 1ap: A va B;A va B;A
vaB.

B} CONG THI'C NHAN XAC SUAT

Néu hai bién ¢ A va B 1a doc 1ap thi

P(AB) = P(A).P(B)

A NéuP(AB) # P(A).P(B) thi A va B khéong déc ldp.

@ PHAN LOAI VA PHUONG PHAP GIAI TOAN

DT '0' Bién c6 doc Iap

= Bai 1. Gieo hai dong xu can dbi. Xét cic bién cb A: “Ca hai dong xu déu ra mit sip”, B: “C6 it
nhat mot dong xu ra mit sAp”. Héi A va B ¢6 doc 1ap hay khong?

= Bai 2. Mot hop dung 4 vién bi mau dé va 5 vién bi mau xanh, c¢6 cling kich thuée va khdi lugng.

a) Ban Minh lay ngdu nhién mot vién bi, ghi lai mau ctia vién bi dugc 14y ra rdi tra lai vién bi vao
hop. Tiép theo, ban Hung 1iy ngiu nhién mot vién bi tit hop d6. Xét hai bién cb sau:
A: “Minh léy dudgc vién bi mau do”;
B: “Hung 14y dudc vién bi mau xanh”.
Chiing to ring hai bién c¢6 A va B doc lap.

b) Ban Son iy ngiu nhién mot vién bi va khong tra lai vao hop. Tiép theo, ban Tung 1iy ngiu
nhién mot vién bi tir hop d6. Xét hai bién cb sau:
C: “Son liy dugc vién bi mau do”;
D: “Tung liy dudc vién bi mau xanh”.
Chiing to rang hai bién c6 C va D khong doc lap.

DT '9' Céng thirc nhan xdc sudt cta hai bién cé doc l1ap

=Bai 3. Cho hai bién cb doc 1ap A va B cling lién quan dén mot phép thit thda man P(A) = 0,2 va
P(B) = 0,3. Tinh xdc suit clia cic bién cb: A, B, AB, AB, AB va AB.
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= Bai 4. Hai bénh nhin cung nhiém mot loai virus. Xdc suét bién chiing niing ctia bénh nhan thi
nhét va bénh nhan thd hai 1an lugt 12 0,2 va 0,25; kha niing bi bién chiing niing ctia hai bénh nhan 1a
doc 1ap. Tinh xdc suét ctia cac bién cb:

a) M: “Bénh nhan tht nhit va bénh nhan thi hai déu bi bién chiing niing”;

b) N: “Bénh nhan thd nhit khong bi bién ching ning va bénh nhéan thif hai bi bién chiing niing”;
¢) Q: “Bénh nhan thif nhét bi bién ching ning va bénh nhan thif hai khong bi bién chiing ning”;
d) R: “Bénh nhan thif nhét va bénh nhén thif hai déu khong bi bién chiing niing”;

e) S: “Cé it nhat mot trong hai bénh nhan bi bién chiing ning”.

=Bai 5. C6 hai hop chia cac quéa cau. Hop thd nhit chia 7 qua cAu mau dé va 5 qua ciu mau xanh;
hop thit hai chia 6 qua cau mau dod va 4 quéa cau mau xanh. LAy ngiu nhién tif mdi hdp 1 qua cau.
Tinh xdc suat sao cho hai qua cau lay ra cung mau do.

= Bai 6. Mot phan mém chuyén d6i ngon ngii ¢6 xac suat dich chinh xdc mot cau Tiéng Anh sang
Tiéng Viét 12 0,8. Hoi néu phan mém d6 dich mot vin ban 100 cau ti Tiéng Anh sang Tiéng Viét thi
xdc suit dich sai hai cau 14 bao nhiéu?

= Bai 7. Hai ban An va Binh cling tip ném bong 6 mot cach doc 1ap & hai nita san khac nhau. Xac
suét ban An va ban Binh ném béng vao rd 1an ludt 1a 0,6 va 0,9. Trong cling mdt 1an ném, tinh xic
suat c6 it nhat mot ban ném bong viao 6.

= Bai 8. Hai ban An va Binh khong quen biét nhau va déu hoc xa nha. Xac suit dé ban An vé thim
nha vao ngay Chii nhat 13 0,2 va ctia ban Binh 12 0,25. Duing so dd hinh cdy d€ tinh x4c suét vao ngay
Chu nhat ma

a) ca hai ban déu vé thim nha. b) c6 it nhat mot ban vé tham nha.
¢) ca hai ban déu khong vé thim nha. d) Chi c6 ban An vé thim nha.

e) c6 ding mot ban vé thim nha.

@ BAI TAP TU LUYEN

o C6 hai chudng nuéi thd. Chudng I c6 5 con thd den va 10 con thd trang. Chudng I ¢6 3 con thd
trang va 7 con thd den. Tit m&i chudng bat ngau nhién ra mot con thé. Xét hai bién cb sau:
A: “Bat dudc con thd trang tlif chudng I”;
B: “Bat dudc con thd den tit chudng 11,
Chiing t6 rang hai bién cb A va B doc lap.

e C6 hai chudng nu6i ga. Chudng I c6 9 con ga mai va 3 con ga tréng. Chudng II ¢6 3 con ga mai
va 6 con ga tréng. Bat ngdu nhién mdt con ga clia chudng I d€ dem bén rdi don céc con ga con
lai cia chudng I vao chudng I1. Sau d6 bat ngiu nhién mot con ga ciia chudng II. Xét hai bién cb
sau:

E: “Bit dudc con ga trong tif chudng I”;
F: “Bat dugc con ga mai tif chudng 11,
Chiing to ring hai bién c6 E va F khong doc 1ap.

€ ChoP(A)=04;P(B)=0,5P(AUB) =0,6. H3i A va B ¢6 doc 1ap hay khong?
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o Gieo hai con xtic xdc can d6i. Xét cac bién cb:
A: “C6 it nhit mdt con xuic xic xuat hién mat 5 chim”;
B: “Tdng s6 chAm xuit hién trén hai con xiic xac bang 7”.
Chiing t6 ring A va B khong doc lap.

o C6 3 hop I, 11, I11. Mdi hop chita ba tim thé danh s6 1,2,3. Tt mdi hop rit ngiu nhién mot tim
thé. Xét cac bién cb sau:
A: “Téng cac sb ghi trén ba tAm thé 12 67;
B: “Ba tAm thé c6 ghi s bang nhau”.

a) Tinh P(A),P(B).

b) Hdi A, B c6 doc lap khong?
o Cho A va B 1a hai bién cb doc 1ap véi nhau.

a) Biét P(A) = 0,4 va P(AB) = 0,3. Tinh xdc suit ctia cdc bién ¢ B va AUB.

b) Biét P(AB) = 0,4 va P(AUB) = 0,9. Tinh xéc suét clia c4c bién cb6 A, B va AB.
€) Cho A, Bla hai bién cb doc lap va P(AB) = 0,1; P (AB) = 0,4. Tim P (AUB).
o Mot dé thi tric nghiém gdm 50 cau, mdi ciu c6 4 phuong an tra 18i trong d6 chi c6 1 phuong

4n ding, mdi cu tra 18i ding dudc 0,2 diém. Mot thi sinh lam bai bang cach chon ngu nhién 1
trong 4 phuong 4n cta cAu. Tinh x4c suat d€ thi sinh d6 dugdc 6 diém.

o Hai doi A va B thi diu tran chung két bong chuyén nit chao miing ngay 20 - 11 (trin chung két
t6i da 5 hiép). Pdi nao thiang 3 hiép trudc thi thang tran. Xac suit dé doi A thing mdi hiép 1a 0,4
(khong c6 hoa). Tinh xac suét P dé doi A thang tran.

@ BAI TAP TRAC NGHIEM

90

PHAN I. Cau tric nghiém nhiéu phuong an lua chon. Hoc sinh tra 18i tir cau 1 dén cau
12. Moi cau hai hoc sinh chi chon mét phuong an.

Cau 1. Cho A va B 1a hai bién cb doc 1ap. Ménh dé nao dudi day ding?

A. Hai bién cb A va B khong doc 1ap. B. Hai bién c6 A va B khong doc 1ap.

C. Hai bién cb A va B doc lap. D. Hai bién c6 A va AU B doc 1ap.
Cau 2. Cho A va B 1a hai bién c6 doc lap. Biét P(A) = 0,4 va P(B) = 0,5. Xac suit ctia bién c6 AUB
la

A.09. B. 0,7. C. 05, D. 0,2.

CaAu 3. Cho A va B 1a hai bién cb doc 1ap. Biét P(A) = 0,4 va P(AB) = 0,2. Xac suit cla bién cb B
la

A. 0,5. B. 0,6. C. 0,7. D. 0,8.
CdAu 4. Cho A va B 1a hai bién cb doc 1ap. Biét P(A) = 0,4 va P(AB) = 0,2. Xdc suit ctia bién cb
AUB1a

A. 0,6. B.0,7. C.0,8. D. 0,9.

Cau 5. Hai ngudi doc 1ap nhau ném béng vao rd. Mdi ngudi ném vio rd ctia minh mot qua bong. Biét
rang xac suat ném bong triing vao rd clia tiing ngudi tuong ting 1a 5 va 7 Goi A 1a bién c6: “Ca hai

Nguyé&n Thanh Nhén — 0839.2199.39




2. CONG THUC NHAN XAC SUAT CHO HAI BIEN CO BOC LAP \ \

ciing ném béng triing vao rd”. Khi d6, xac suit ctia bién cb A 1a bao nhiéu?
1 4 12 2
A. PA)=—. B. P(A) = —. C. PA)=—. D. P(A) = —.
<)25 ()49 ()35 (4) 35

Cau 6. Xac suat thyc hién thanh cong mot thi nghiém 13 0,7 . Thuc hién thi nghiém d6 2 1an lién tiép
mot cach doc 1ap v6i nhau. Xac suét ctia bién cb "C4 2 1an thi nghiém déu thanh cong" 1a

A. 0,7. B. 0,21. C. 0,49. D. 1,4.
Cau 7. Trong phong 1am viéc c6 hai mdy tinh hoat dong doc 1ap véi nhau, kha ning hoat dong tot
trong ngly clia hai may nay tuong dng 12 0,75 va 0,85. Xdc suit d€ ca hai may hoat dong khong tdt
trong ngay la

A. 0,0675 . B. 0,0375 . C. 0,0575. D. 0,0475.
Cdu 8. Xac suit thuc hién thanh cong mot thi nghiém 13 0,7 . Thuc hién thi nghiém d6 2 1an lién
tiép mot cach doc 1ap véi nhau. Xdc suit ciia bién ¢d "Lan thi nhat thi nghiém thét bai, 1an thif hai thi
nghiém thanh cong" la:

A. 0,21 B. 0,00. C. 1. D. 0,42.

Cdu 9. Baxathii Ay, Ay, A3 doc 1ap vdi nhau cling nd sting ban vao muc tiéu. Biét ring xac suét ban
tring muc tiéu ctia A, A», Az tuong ing 12 0,7; 0,6 va 0,5. Tinh xéc suit d€ c6 it nhit mot xa thi ban
tring.
A. 0,45. B. 0,21. C. 0,94. D. 0,75.
Cau 10. C6 hai hop chiia cic qua cau. Hop thit nhit chifa 7 qua cau mau dé va 5 qua cau mau xanh;
hop thit hai chita 6 qua cu mau dé va 4 qua cau mau xanh. LAy ngiu nhién tif mbi hop 1 qua cau. Xac
suit sao cho hai qua cau lay ra cing mau dé bang
7 1 3 2
A —. B. -. C. —. D. -.
20 2 20 5
Cau 11. Trong ki thi THPT Qudc Gia nim 2024 c6 mon thi bat budc 1a mon Tiéng Anh. Mén thi nay
thi dudi hinh thic trac nghiém véi bdn phuong an tra 16i A, B, C,D. Mi cau tra 16i diing dugc cong 0,2
diém; mdi cau tra 15i sai bi trit 0,1 diém. Ban Hoa vi hoc rat kém mon Tiéng Anh nén chon ngiu nhién
ca 50 cAu tra 18i. Xdc suit d€ ban Hoa dat dugc 4 diém mon Tiéng Anh trong ki thi trén gan nhét véi
két qua nao sau day?
A.1,7-107". B. 1,3-107". C.1,8-107". D.2,3-107".
Cau 12. Mot hop c6 10 qua béng ban trong d6 c6 6 qua méi. Ngudi ta 14y ra ngau nhién 5 qua dé thi
d4u. Tinh x4c sult ctia bién cb “lay dudc it nhit 2 qua béng méi”.
41 11 10 1
A —. B. —. C. —. D. —.
42 42 42 42
PHAN Il. Cau tric nghiém ddng sai. Hoc sinh tra 13i tir cAu 13 dén cau 16. Trong mdi
y a), b), ), d) 8 moi cau, hoc sinh chon ding hoac sai.

Cau 13. Cho A va B Ia hai bién cb doc 1ap véi nhau. Biét P(A) = 0,4 va P(B) = 0,6. Xét tinh ding
sai clia cac ménh dé sau.

a) P(AB) =0,24. b) P(AB) =0,16. ¢) P(AB) =0,24. d) P(AB) =0,24.
Cdu 14. Cho A va B la hai bién c6 doc 1ap v6i nhau. Biét P(A) = 0,6 va P(AB) = 0,3. Xét tinh diing
sai cua cac ménh d€ sau.

a) P(B) =0,24. b) P(AB) =02, o) P(AB) =02, d) P(AB) =0,24.
Cau 15. Gieo hai dong xu A va B mot cach doc 1ap. Pong xu A dudc ché tao can dbi. Pong xu B dudc

che tao khong can doi nén xac suat xuat hi€én mat sap gap 3 lan xdc suat xuat hién mat ngtta. Xét tinh
dung sai cua cac ménh deé sau.
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92

~ A X A .« A o ' v 1
a) Xdac suat dong xu A xuat hién mat nguira bang 5
PRI POV UVNE |
b) Xac suat dong xu B xuat hién mat ngita bang .
. . . X A X [N - A 2 . X 2 v 1
¢) Khi gieo hai dong xu mot lan thi xac suat ca hai déu ngua bang T

d) Khi gieo hai dong xu hai 1an thi x4c suét ca hai dong xu déu ngita bang R

Cadu 16. Hai ban An va Ha cda 16p 11A tham gia gidi béng ban don nit do nha trudng t6 chiic. Hai
ban d6 nam & hai bang d4u loai khac nhau, mdi bang dau loai chi chon mot ngudi vao vong chung két.
Xdc suat lot qua vong loai d€ vao vong chung két ctia An va Ha 1an lugt 12 0,6 va 0, 7.

a) Bién cb "Ban An lot vao vong chung két" va bién c6 "Ban Ha lot vao vong chung két" 1a hai bién
cb doc lap.

b) Xdc sut c4 hai ban lot vio vong chung két 12 0,42.

¢) Xéc suat c6 it nhit mot ban lot vao vong chung két 13 0,8.

d) Xdc suit chi c6 ban Ha lot vao vong chung két 12 0,7.

PHAN [1l. Cau tric nghiém tra 18i ngdn. Hoc sinh tra 18i tir cau 17 dén cau 22 vio 6
két qua.

Cau 17. Hop A dung 5 tAm thé dugc danh sb tit 1 dén 5, hop B dung 6 tim thé dudc danh s6 tir 1 dén
6, hai thé khac nhau & mdi hop danh hai s6 khac nhau. Chon ngiu nhién tit hop A mot tim thé va ti
hop B hai tAm thé. Goi X 1a bién cb: “Chon dudc thé mang sb 18 tit hop A”, Y 1a bién cb: “Chon dudc
thé mang s6 chén tir hop A”, v Z 12 bién cb: “Chon dudc hai thé mang sb 18 tit hop B”. Tinh xdc suat
dé tich s6 ducc ghi trén ba tAm thé thu dudc 1a s6 chan.

KQ:

Cadu 18. Mot 16 hang c6 20 san pham giéng nhau trong d6 cé 4 san pham khong dat chit lugng con
lai 12 san phdm dat chét lugng tot. Mdi 1an kiém tra, ngudi ta chon ra ngiu nhién 2 san pham. Tinh xic
suat dé€ 14y ra dugc it nhat mot san pham tot (lam tron dén hang phan trim).

KQ:

Cau 19. Nha trusng mudn chon mot ddi viin nghé c6 di cd nam va nit gdm 12 em di bi€u dién tit mot
nhém hoc sinh gdm 10 nam sinh va 8 nif sinh. Tinh xac xuit d€ doi viin nghé dugc chon c6 diing 6 ban
nam (lam tron dén hang phdn trdam).

KQ:

Cdu 20. Mat xa thi ban 1an lugt 2 vién dan vao mot bia. X4ac suét tring dich ctia vién thd nhat va
vién thi hai 1an ludt 12 0,8 va 0,7. Biét rang két qua cic 1an ban 1a doc 1ap v6i nhau. Tinh x4c sult clia
bién cb: “Ca hai 1an ban déu tring dich”.

KQ:

Cdu 21. Mot xa thd ban 1an lugt 2 vién dan vao mot bia. Xéc suét tring dich ctia vién thi nhat va
vién thd hai 1an luot 12 0,8 va 0,7. Biét ring két qua céc 1an ban 13 doc 1ap v6i nhau. Tinh x4c suét cla
bién cb: “It nhit 1 1an ban tring dich”.

KQ:

Cau 22. Mot bénh truyén nhiém c6 x4c suét 1y bénh 13 0,9 néu tiép xidc v6i ngudi bénh ma khong
deo khau trang; 1a 0,15 néu tiép xic véi ngudi bénh ma c6 deo khiu trang. Anh Ha tiép xiic v6i mot
ngudi bénh hai 1an, trong d6 c6 mdt 1an deo khau trang va mdt 1an khong deo khiu trang. Tinh x4c suét
anh Ha bi lay bénh tif ngudi bénh ma anh tiép xic d6 (lam tron dén hang phdn trim).

KQ:
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Y § . Chuvng 9

PAO HAM

§1. PINH NGHIA VA Y NGHIA CUA PAO HAM

KIEN THOC CAN NHO

n Pinh nghia dao ham tai mét diém

{¥ Dinh nghia: Cho ham sdy = f(x) x4c dinh trén (a;b) vaxo € (a;b). Xét gidi han lim fx) = flxo)
X=X X —XQ
(1). Néu gidi han (1) hitu han thi két qua d6 dugc goi 1a dao ham ctia ham s6 y = f(x) tai diém
xo. Ki hiéu f/(xq) hay y'(xo). Tiic 1a

o) — tim 7 =G0

X—2X0 X —X0

(2)

{3 Luu y:
e Dai luong Ax = x — xo dudc goi 1a s6 gia ctia bién tai xo.

e Dai lugngAy = f(x) — f(x0) = f(xo + Ax) — f(x0) dudc goi la sb gia tuong dng clia ham
s6.

Khi d6 cong thiic (2) dudc viét thanh

. A
fx) = lim 22 (3)

CHU Y
‘! Mubn tinh dao ham tai mot diém cho trude, ta chon mot trong hai cong thiic (2) hoic (3). \

B3 ©co ham trén mét khoding

Ham s6 y = f(x) dudc goi 1a c6 dao ham trén khoang (a;b) néu né c6 dao ham tai moi di€m x trén
khoang d6. Ki hiéu y’ hodc f'(x)

Y nghia vét ly cGa dgo ham

{} Van toc tifc thai: Xét chuyén dong thang xdc dinh bdi phuong trinh s = £ (¢), v6i f (¢) 1a ham
s6 c6 dao ham. Khi d6, van tbc tic thdi ctia chit diém tai thoi diém 7 12 dao ham cta ham sb
s = f(¢) tai to. Nghia la
v(to) =5 (to) = f' (to)-
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{3 Cwong do tirc thoi: Dién lugng Q truyén trong diy din xdc dinh bdi phuong trinh Q = £ (¢),
véi f () 1a ham s6 c6 dao ham. Khi d6, cuong do tic thdi cia dong dién tai thai diém #q 1a dao
ham ctia ham s6 Q = f (¢) tai tp. Nghiala I (to) = Q' (to) = f' (to) -

3 Y nghia hinh hoc ciia dgo ham

Cho ham s6 y = f(x) xdc dinh trén (a;b) va c¢6 dao ham tai xo € v= (%)
(a;b). Goi (%) 1a do thi ctia ham s6 d6. Ta c6 hai két qua sau: Y

@ f(xp) 1a hé sb goc cia tiép tuyén A cia do thi (¥) tai
diém M(X();yo).

@ Phuong trinh tiép tuyén A: y —yo = f'(x0)(x — xo).

e (x0:y0) 1a toa do tiép diém:;

e f'(x0) 1a hé sb géc clia tiép tuyén.

B <uan hé giira sy t8n tqi dao ham va finh lién tuc

{3 Dinh ly: Néuham s6 y = f(x) c6 dao ham tai di€m x, thi né lién tuc tai diém do.
{3 Chay:

e Chiéu dao lai khéng ding. Tiic 13, ham s6 lién tuc tai xo c6 thé khong c6 dao ham
tai xg.

e Ham s6 khong lién tuc tai xo thi khong c6 dao ham tai diém do.

@ PHAN LOAI VA PHUONG PHAP GIAI TOAN

DT Iol Tinh dao ham ciia ham sé y = f(x) tai mot diém

Chon mdt trong hai céch:

® Céch 1:

e Tinh lim —f(x) —f(xo);
X—X0 X —X0

e Néu gi6i han nay hitu han va c6 két qua 1a a, thi ta két luan f'(x) = a.

® Cach 2:

. N . sy : A
e Tinh Ay = f(xo+ Ax) — f(xo) va tinh gi6i han Al;go A—z;

e Néu gidi han nay hitu han va c6 két qua 1a a, thi ta két luan f'(xp) = a.

= Bai 1. Tinh dao ham ctia ham s6 y = —x? tai di€ém xy = 2 bang dinh nghia.

— N\ o - N 2 2, N A . 2, R ~ ?
= Bai 2. Tinh dao ham cua cac ham so sau tai cac diém da chi ra:

a) f(x) =24 +x+1 tai x = 2; b) f(x) = x> tai x = 3;
¢) f(x)=+/xtaix=4; d) f(x)=v2x+1ltaix=1,
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1. BINH NGHIA VA ¥ NGHIA CUA DAO HAM \ \
=Bai 3. Tinh dao ham ctia ham s6 s6 y = x(x — 1)(x —2) ... (x —2021) tai di€ém x = 0.
= Bai 4. Tinh dao ham (néu ton tai) ctia ham s6 y = |x — 1|x? tai diém xq = 1.

= Bai 5. Mot chit diém chuyén dong c6 phuong trinh chuyén dong 1a: s = f(r) = 1> 44t 46 ( t dudc
tinh bang gidy, s dugc tinh bing mét)

a) Tinh dao ham ctia ham s6 f(¢) tai diém .

b) Tinh van tdc tic thdi ciia chuyén dong tai thoi diém r = 5.

DT Iel Viét phuong trinh tiép tuyén ctia dé thi ham sé tai diém cho truéc

=Bai6. Chohamsdy= (2x+1)2.
a) Bing dinh nghia, hiy tinh dao ham ctia him sb da cho tai diém xy = —1.
b) Viét phuong trinh tiép tuyén ctia do thi ham s6 tai diém A(—1;1).
=Bai7. Chohamsdy=x>.
a) Bang dinh nghia, hy tinh dao ham ctia ham sb da cho tai diém xo bat ki (xo € R).
b) Viét phuong trinh tiép tuyén cta do thi ham s6 tai diém M(—2;—8).
=Bai8. Chohamsby = /x.
a) Bang dinh nghia, hdy tinh dao ham ctia ham sb da cho tai diém xo > 0 bt ki.

b) Viét phuong trinh tiép tuyén ctia d6 thi ham s6 tai diém c6 hoanh do bang 4.

DT 'el Y nghia vét Iy clia dgo ham

@ Xét chuyén dong thang xac dinh bdi phuong trinh s = s(¢), trong d6 s 1a quang dudng di dugc
trong thoi gian 7. Lic d6, van tdc tdc thdi ctia chuyén dong tai thoi diém #o 1a v(zo) = 5'(t0).

@ Y nghia tdng quat: Pao ham ctia mot ham sd chinh 1a dic trung cho toc do thay ddi ciia ham
s6 theo bién s6 clia n.

= s N . 1 ) NP .
=DBai 9. Mot vatrdi tu do theo phuong trinh s = > gt?, trong d6 g ~ 9,8 m/s? 1a gia tdc trong truong.

Tim van tbc tiic thdi ciia chuyén dong tai thoi diém 7y = 5s.

@ BAI TAP TU LUYEN

o Tinh dao ham cta cac ham so sau bang dinh nghia

a) y=x>+3x—2. Tinh y/(1). b) y =x> —2x+ 1. Tinh y/(1).
3

¢) f(x) =+/2x+7. Tinh f'(1). d) y=—=taixg=2.
X

e Chiing minh rang ham s& y =/ khong ton tai dao ham tai diém x = 0.
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e Cho ham sb f(x) = {

x—1)?néux>0
( ) . — . Tinh f/(0).
1 —2xnéux<0
o N £ 2x—1 _ ., N -4 A e aA 1sps A, . o T N
Cho ham sO0 y = 1 Viét phuong trinh tiép tuyen v6i do thi ham so tai diém M c6 hoanh do
X
X0 = 1.
e Tim toa do diém M trén dd thi ham s6 y = x> + 1, biét hé sb goc clia tiép tuyén ctia dd thi ham sb
tai M bing 3.

o Mot vat chuyén dong c6 quing dudng dudc xac dinh bdi phuong trinh s (¢) = 2¢2 4 5¢ + 2, trong
d6 s tinh biang mét va ¢ 1a thdi gian tinh bing gidy. Tinh van tbc tic thdi tai thoi diém ¢t = 4.

o Sau mia I, tai dia phuong A, cdc chuyén gia y t& udc tinh s6 ngudi nhiém bénh dudng ruot ké tir

ngay xut hién bénh nhan dau tién dén ngay thd n dugc xac dinh bdi cong thic D(n) = 451 —n.
Héi tdc do truyén bénh (ngudi/ngay) tic thdi tai thdi diém n = 10 13 bao nhiéu?

@ BAI TAP TRAC NGHIEM

PHAN I. Cau tric nghiém nhiéu phuong an luwa chon. M&i ciu héi hoc sinh chi chon mét
phuadng an.

Cau 1. Tinh sb gia ctia ham sb y = x> + 2 tai diém xo = 2 ting vdi s6 gia Ax = 1.

A. Ay = 13. B. Ay =9. C. Ay=5. D. Ay =2.
Cdau 2. Tinh sb gia ciia ham sb y = x> + x>+ 1 tai diém xg tng véi sb gia Ax = 1.

A. Ay =3x3+5x0+3. B. Ay = 2x3 +3x3 + 5x0 + 2.

C. Ay =3x3+5x +2. D. Ay = 3x3 — 5x0 + 2.

2
2 / A . 2 N A X . [ 2, s A .
Cadu 3. Tinh s6 gia cia ham s6 y = > tai diém xp = —1 ung véi so gia Ax.

1 1
A. AyzE(Ax)z—Ax. B. Ayzi[(Ax)z—Ax].
1 1
C.ay=7 [(Ax)® +Ax]. D.Ay:i(m)%m
Cdu 4. Tinh sb gia ctia ham s6 y = x> — 4x + 1 tai di€m xg ding vdi s6 gia Ax.
A. Ay = Ax(Ax+2x9 — 4). B. Ay = 2xp + Ax.
C. Ay = Ax (2xp — 4Ax). D. Ay = 2xp — 4Ax.
CdAu 5. Trong céc ham sb duéi day, ham s6 nao c6 f'(—3) =7?
1-2 3x—1
A. f(x) = x+4x. B. f(x) =vx2+40. C.f(x)=x>—x+8. D.f(x)= ;+2'

Cau 6. bPao ham ctia ham s6 y = - tai diém xo = 1 1a

A. 2 B. 2. C. -1 D. 1.
Cau 7. Cho ham s6 f(x) = (m® —3m? +m)x+2017. Tim m d€ f'(2) = 3.

A.m=-—1. B. m=1. C. m=3. D.m=0.
CaAu 8. Pao ham ctia ham s6 f(x) = 3x— 1 tai xo = 1 1a

A. 0. B. 2. C. 1. D. 3.
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Cau 9. Hé s6 goc cia tiép tuyén véi dd thi ham s6 f(x) = —x° tai diém M(—2;8) 1a

A. 12 B. —12. C. 192. D. —192.
~ 2 < N 1 . N
Cau 10. Tim phuong trinh ti€p tuyén cia do thi (C): y = — tai diém c6 hoanh d6 bang —1.
X
A y=—x-2. B.y=x-2. C.y=—x+1 D.y=—x—1

Cau 11. Viét phuong trinh tiép tuyén ctia dudng cong y = x> tai diém (—1; —1).
A.y=-3x—4. B.y=-1. C.y=3x-2. D.y=3x+2.
o < 2 2 1 . .
Cau 12. Vieét phuong trinh ti€p tuyén ctia dudng cong y = — tai di€ém c6 hoanh do bang —1.
X
A. x+y+2=0. B.y=x+2. C.y=x-2. D.y=—x+2.
Cdu 13. Viét phuong trinh tiép tuyén ctia dudng cong y = x° tai diém c6 tung do bang 8.
A.y=8. B. y=—12x+16. C. y=12x—24. D.y=12x—16.

2 - A S 3 £ 5 N 1 - A A A 2 5 3 % 3
Cadu 14. Viet phuong trinh tiép tuyen cta dudng cong y = — biét hé so goc cia ti€p tuyen bang
X
1

1
A . x+4y—1=0,x+4y+1=0. B.x+4y—4=0,x+4y+4=0.
1 1 1
y=——x—4,y=——x+4. D.y=—-x.
C.y 254y 4x+ y i

Cau 15. Mot chét diém chuyén dong theo phuong trinh s(t) = 2, trong d6 ¢ > 0, ¢ tinh bing gidy va
s(¢) tinh bang mét. Tinh van tdc ctia chét diém tai thdi diém ¢ = 2 giay.

A. 2m/s. B. 3m/s. C. 4m/s. D. 5 m/s.

- : . 1 ) < ok .
Cadu 16. Mot vat rai tu do theo phuong trinh s = 3 gt?, trong d6 g ~ 9,8 m/s? 1a gia tdc trong trudng.
Tim van téc tiic thdi ctia chuyén dong tai thoi diém ¢ = 5s.

A. 49 m/s. B. 122,5 m/s. C. 50 m/s. D. 123 m/s.

PHAN II. Cau tric nghiém ding sai. Trong mdi y a), b), c), d) 8 mdi cau, hoc sinh chon
ding hoac sai.

Cau 17. Dung dinh nghia dé tinh dao ham ctia ham s6 f(x) = 2x>. Xét tinh diing sai ctia cdc ménh dé

sau.
a) Vai bt ki xg thi f'(x) = lim w b) f'(1) =—6.
X—rX0 — X0
¢) f(0)=0. d) f(2) =24.

- . e e e 2 2. "y . -
Cadu 18. Dung dinh nghia dé tinh dao ham ctia ham s6 f(x) = ] vGi x #£ 1. Xét tinh dung sai cla

cac ménh dé sau.

) V6 bitkizg # 1. tac6 f'(xo) = lim 3o

b) f'(2) =2.
c) f'(3) = 3
a) £1(2)+f(3)="2.

2
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PHAN IIl. Cau tric nghiém tra 18i ngin.

Cau 19. Mot vién dan dugc ban 1én cao theo phuong trinh s(¢) = 196t — 4,9¢ trong d6 ¢ > 0, ¢ tinh
bang gidy k€ tr thdi diém vién dan dugc ban 1én cao va s(¢) 1a khoang cach cta vién dan so v6i mit
dét dugc tinh bang mét. Tai thai diém van toc clia vién dan bang 0 thi vién dan cach mit dat bao nhiéu
mét?

KQ:

Cau 20. Van téc clia mot chit diém chuyén dong dudc biéu thi bdi cong thic v(r) = 8¢ 4 3¢, trong
d6 ¢ > 0, ¢ tinh bang gidy va v(¢) tinh bing mét/gidy. Tim gia téc (m/s?) ctia chit diém tai thoi di€ém ma
van tdc chuyén dong 1a 11 mét/giay.

KQ:

N 1 .
Cau 21. Mot vat rai tu do theo phuong trinh s = Egtz, trong d6 g = 9,8 m/s 2 1a gia toc trong trudng.

Tim van tdc trung binh (m/s) ctia chuyén dong trong khoing thdi gian tif ¢ (r = 5s) dén ¢ + Ar véi
At = 0,001s (két qua 1am tron dén hang don vi).

KQ:

CAu 22. Cho biét dién lugng truyén trong day din theo thoi gian biéu thi bi ham sb Q(1) = 21> +1,
trong d6 ¢ dugc tinh bang gidy va Q dudc tinh theo Cu-ldng. Tinh cudng do dong dién tai thdi diém
t=4(s).

KQ:

Cdu 23. Mot vat dude phong theo phucng thang ding 1én trén tif mat dat, biét do cao 4 clia n6 (tinh

bing mét) sau ¢ gidy dugc cho bdi phuong trinh 4(t) = 24,5t —4,9¢2. Tim vén tbc ctia vat khi né cham

dat.
KQ:

Cau 24. Mot qua bong dudce tha roi tu do tir dai quan sat trén san thugng cia toa nha Landmark 81
(Thanh ph6 H6 Chi Minh) cao 461,34 m xubng mit dit, v6i phuong trinh chuyén dong s(t) = 4,9¢2.
Tinh vén tdc ctia qua bong khi né cham dét, bd qua stic can khong khi. (Pon vi m/s, két qua gan diing
lam tron dén hang phan chuc).

KQ:

Cdu 25. Ngudi ta xdy dung mot cdy cau vudt giao thong
hinh parabol ndi hai diém c6 khoang cach 1a 400 m. Do déc
ctia mit cau khong vudt qua 10° (d6 ddc tai mot diém dugc
x4c dinh béi géc giita phuong tiép xtic v6i mit cau va phuong
ngang). Tinh chiéu cao gi6i han tit dinh cau dén mit dudng
(lam tron két qua dén chit s6 thap phan thi nhat).

KQ:
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§2. CAC QUY TAC TINH PAO HAM

KIEN THOC CAN NHO

8D Quy téc finh dgo ham cha tdng hiéu, tich thwong

Gia stt u = u(x), v = v(x) l1a cdc ham s6 c6 dao ham tai di€ém x thudc khoang xdc dinh. Ta c6 cdc quy

tac sau:

@ (u+v) =u+V
@ (u—v)=u—-v

@ (u-v) =u-v+v-u

u\' u-v—v-u .
o (B KV g
% v

® (k-u) =k-u', véi k 1a hing sb.

/! V/
® (—) = —2 v6i v #£ 0.

a Dao ham cla ham hop

Cho ham s6 y = f(u), v6i u = u(x). Ta ¢6 cong thiic sau:

[f ()] = f'(u) - uy

Bang dao ham cia médt s6 ham sb so cép co bén va hém hop

STT Pao ham ciia mét s6 ham so cip co ban Dao ham cia ham hgp tuong @ng, véi u = u(x)
® (@) =n-x! W =n-u"u
1y 1 1y 4
@ (1) =-2 () =-%
I 1 / Lt/
@ (sinx)’ = cosx (sinu) = u’ - cosu
©) (cosx) = —sinx (cosu)' = —u' -sinu
1 /
tanx) = r_
® (tanx) cos?x (tanu) cosu
1 /!
@ (cotx) = —— (cotu)’ = ——=
sin“x sin“u
() =¢ () =u-e"
© (@) =a*.Ina (@) =u'-a".Ina
/
(Inx) = = (Inu) = <
u
1 u
1 = =
@, (log,x)' = —— (log,u)' = —=—
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@ PHAN LOAI, PHUONG PHAP GIAI TOAN

oT '0' Tinh dao ham cGa ham da thirc

@ Cong thiic st dung: Véi n € N*, ta c6:

> (x”)/ = nx"1 — Ham hop: (u”)/ =

— \ o , N 2 - N A
=Bai 1. Tinh dao ham cua cac ham so sau:

1
a) y=x; b) y =2x* 9 y=§x3+\/§;
d) y=x+x>—6; e) y=2x>—3x>+1; f) y=x(3—2x%).

= Bai 2. Tinh dao ham cta cic ham sb sau:
a) y=(2x—3)% b) y = (x> +x)%; c) y=(x*—5x%°.

= Bai 3. Giai phuong trinh f’(x) = 0, v6i

a) f(x)=x>+3x>—9x+5; b) f(x) = x>+ 3x%;
4
0) f(x) = —x*+6x% —3; d) f(x):%—x3—|-3x2—4x+4.

=Bai4. Cho ham s6 f(x) = x> 4 3x*> — 9x + 1. Giai bét phuong trinh f'(x) > 0.

X3 2

= Bai5. Choham'sd f(x) = 5 + | x. Giéi bt phuong trinh f'(x) < 0.
X

DT '9' Tinh dao hdm cta ham chira cdn thic

@ Cong thic st dung: Véi x > 0, ta c6:

1 / u’
> p— — Ham hop: =
V3 =27 amhop:| (Vie) =3 72
= Bai 6. Tinh dao ham ctda cic ham sb sau:
X 1
a) y=x>+2/x; b)y=?+ﬁ+\/§; C) ¥y =x\/x.

= Bai 7. Tinh dao ham ctda cic ham sb sau:
a) y=vx2—2x+T7; b) y=V4—x?; c) y=+/2x*(2—x?).
= Bai 8. Gidi phuong trinh f’(x) = 0 véi

a) f(x)=vx2—4x+7, b) f(x) = Vx%—5x+6; ¢) f(x) =x+Vx2—5x+6
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\ \

DT 'e' Tinh dao hadm cla ham lvong gidc

@ Cong thiic st dung:

4 (sinx)/ = COSX. — Ham hop: (sinu)/ =u'-cosu.
» | (cosx)' = —sinx. — Ham hop: | (cosu)’ = —u’ - sinu.
> | (tanx) = — — Ham hop: | (tanw) = —%
anx) = . am hop: | (tanu) = .
cos?x P cos?u
! 1 N / u'
¥ |(cotx) = —— — Ham hop: | (cotu) = ————.
sin” x sin” u

— N\ o . N 2 3 N A
=Bai 9. Tinh dao ham cua cac ham so0 sau:

b) y = sinx+ 3cosx; Cc) y=tanx — V3cotx;

2x;

a) y=sinx+ux;

d) y = sin(2x); €) y=sin f) y = cos?4x;

DT 'ol Tinh dao ham cGa ham sé mii, ham sé 16garit

@ Cong thiic st dung:

> (ex)/:ex — Ham hop: (e“),:u’ et
N (ax)’: *.1na. — Ham hop: (a”)/:u’-a”~lna.
/ 4 /
b | (o) = L — Ham hop: | (Inu)’ =
(Inx) e am hop: | (Inu) »
| (togxy = — — Hoim hop: | (log, ) = —%
0g,¥) = am hop: | (log,u)’ = ——.

= Bai 10. Tinh dao ham ctia cic ham sb sau:

a) y=10*

d) y= er-H

¢) y=1In(1+x?)
) y=logg (x> —3x—4)

b) y =logsx
e) y=log, (x+e").

=Bai11. Cho ham s f(x) =In (x+Vx2+1). Tinh f/(1).

DT 'e' Tinh dao ham dang tich hodc thuwong

@ Cac quy tic can nhd:

@ (u-v)=u-v+v-u

® (3)

u

1%

rowv—vu

") , VGi v #£ 0.
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A

IR v
® (—) :—ﬁ,vdlv%o.

1%

®@ Coéng thirc giai nhanh:

® (ax—i—b)'_ ad — bc
CX‘I’d (cx+d)2
5 , al bl X2—|-2~ ay Ci bl C1
® (alx +b1x+c1> _|® by a ¢ by ¢
arx’> +byx+c; (a2x2+b2x+cz)2

e Dinh thifc trén ti s, ta nhan theo chiéu "diu huyén" trit cho "dau sic".

- . |lag b
e Nghia la: al b; =a1by —ayb,.

= Bai 12. Tinh dao ham cia cac ham sb sau:

2) ~ 2x+1 b) _ 2x—1 &) y= S5x
M = My
2 2
x°—3x+7 2x—5 I1+x—x
d) y=2 X7 - X
)y 2x—5 ey 24x+2 Dy 1 —x+x2
= Bai 13. Tinh dao ham cta cac ham sb sau:
a) y =x>\/x. b) y= (x—1)v/3x+2. c) y=xv1—x2

= Bai 14. Tinh dao ham ctia c4c ham s6 sau:

a) y =X-COSX.

b) y = (2—x?)-sin3x.

sinx — cosx

d)y=—""-H+¥—.
)y sinx -+ cosx

DT '@' Viét phuong trinh tiép tuyén

BB D& bai cho truée (x:y0):

® Tinh f'(xo).

, thu gon két qua vé dang y = Ax + B.

@ Thay vao cong thic |y = f/(xo)(x —x0) + o

B3 D& bai chua cho day di (x:yo), ta thudng gdp céc logi sau:

@ Cho biét trudc xo hodc yg. Ta chi viéc thay gia tri d6 vao ham s6 y = f(x), sé tinh dugc dai
lugng con lai.

@ Cho trude 1 diéu kién giai. Ta chi viéc gidi diéu kién do, tim xo.

e Néu dé bai cho biét hé sb goc ctia tiép tuyén k = a, ta gidi f'(x) = a tim nghiém x,. Dé
bai thudng cho hé s6 goc tiép tuyén dudi cac dang sau:
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Tiéptuyénd | A: y=ax+b=k=a

) . 1
Tieptuyend L A:y=ax+b=k=——
a

e Néu dé bai cho tiép diém la giao diém cda hai do thi y = f(x) va y = g(x), ta giai
f(x) = g(x) d€ tim nghiém x,.

2

=Bai 15. Cho dudng cong (C) : y = f(x) = % —dx+ 1.

a) Viét phuong trinh tiép tuyén cia (C) tai diém c6 hoanh d6 xo = —2.
b) Viét phuong trinh tiép tuyén cta (C) tai diém c6 hoanh d6 xo = —3.
¢) Viét phuong trinh tiép tuyén cta (C), biét tiép tuyén c6 hé s6 goc k = 1.

= Bai 16. Viét phuong trinh tiép tuyén ctia duong cong (C) : y = f(x) = x(x> +x— 1) + I tai diém
c6 tung do bang —1.

=Bai 17. Cho ham s6 y = f(x) = x* — 3x> +2 ¢6 d6 thi (C). Viét phuong trinh tiép tuyén cta (C)
biét tiép tuyén song song véi dudng thang A : 3x+y = 2.

=Bai 18. Viét phuong trinh tiép tuyén cta do thi (C): y = x+
x

> biét tiép tuyén vudng goéc véi

dudng thang A: 3x+y—2=0.

DT Iol Céc béi todn vén dung, thuc tién

=Bai19. Nim 2010, dan s6 § mot tinh D 1a 1038229 ngudi. Tinh dén nim 2015, dan sb tinh d6 12
1153600 ngudi. Cho biét dan sb clia tinh D dugc udc tinh theo cong thic S(N) = Ae™” (trong d6 A
12 dan sb cta nidm 14y 1am mdc, S 1a dan s6 sau N nim, r 1a ti 1& ting dan sd hang nim dudc 1am tron
dén hang phan nghin). Toc do gia ting dan sd (ngudi/nim) vao thdi diém sau N nim ké tif nim 2010
dugc xdc dinh bdi ham sb §'(N). Tinh toc do gia ting dan sb cda tinh D vao nim 2023 (lam tron két
qua dén hang don vi theo don vi ngudi/nim), biét ti 1¢ ting dan s6 hang nim khong ddi.

— N o A A L A A ~ 1 7z
= Bai 20. Mot chat diém chuyén dong theo phuong trinh s(7) = §t3 — 3t +8x+2, trong d6 ¢ > 0,
t tinh bing gidy, s(¢) tinh bang mét. Tinh van tdc tic thdi clia chit diém tai thoi diém ¢ = 5 (s).
= Bai 21. Néu s6 luong san phidm san xuit dugc ctia mot nha mdy 13 x (don vi: trim san phdm) thi

10i nhuan sinh ra 1a P(x) = —200x? + 12800x — 74000 (nghin ddng). Tinh téc do thay d6i 16i nhuan
ctia nha may d6 khi san xuét 1200 san pham.

@ BAI TAP TU LUYEN

o Giai phuong trinh f(x) = 0, biét f(x) dudc cho bdi cong thiic sau:

a) f(x) =x>—-3x"42; b) f(x) =x* —4x? +2;
2
O fl) =T, &) f(x) = (x— DV T;

x+1
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e) f(x)=sinx—+/3cosx; f) f(x)=sin’x—x.
o Cho ham s6 y = x? 4+ 3x c6 d6 thi (C). Viét phuong trinh tiép tuyén ctia d6 thi (C) tai diém c6
a) Hoanh d6 bé“mg —1; b) Tung do bﬁng 4,

-3 N 2 . 2 N <
* 3 ¢6 do thi (C). Viét phuong trinh tiép tuyén cia do thi (C) trong moi trudng

o Cho ham s6 y =
hop sau

X

a) d song song vdi dudng thang y = 5x — 2;
b) d vudng goc véi dudng thang y = —20x+ 1.
o Néu s6 luong san phadm san xuat dudc ctia mot nha mdy 1 x (don vi: trim san pham) thi 16i nhuan

sinh ra 1a P(x) = 200 (x —2) (17 — x) (nghin dong). Tinh tc do thay d&i 1gi nhuan ctia nha may
d6 khi san xuét 3000 san pham.

o Mot vat dugc phong thang ding 1én trén tif mit dat v6i van téc ban dau 1a vg (m/s) (bd qua
stic can cua khong khi) thi dd cao A cua vat (tinh bang mét) sau ¢ gidy dudc cho bdi cong thiic

1 N . A N PN A - PN . A
h=vot — > gt? (gla gia toc trong truong). Tim van toc cua vat khi cham dat.

e Chuyén dong cta mot hat trén mot day rung dugc cho bdi cong thic s(z) = 10 +
. v/ - s M . s N s M LN , A A 2
V/2sin (47tt + E)’ trong do s tinh bang centimét va ¢ tinh bang gidy. Tinh van toc cua hat sau ¢

gidly. Van toc cuc dai clia hat 12 bao nhiéu? (Lam tron két qua dén chit s6 thap phan thif nhit).

o Mot mach dao dong dién tit LC c6 lugng dién tich dich chuyén qua tiét dién thang ctia mot day
xéc dinh bdi ham s6 Q(¢) = 10~ sin <2 0007 + 5), trong d6 ¢ > 0, ¢ tinh bang gidy, Q tinh bang
. T
Coulomb. Tinh cuong do dong dién tic thdi I (A) trong mach tai thoi diém ¢ = 1500
1(t) = Q'(1).

(s). Biét

o Mot tai xé dang 14i xe 6 t, ngay khi phat hién c6 van cén phia triéc da phanh gip lai nhung van
xay ra va cham, chiéc 6 t6 d€ lai vét truct dai 20,4 m (dudc tinh tir Idc bat dau dap phanh dén khi

xdy ra va cham). Trong qua trinh dap phanh, 6 t6 chuyén dong theo phuong trinh s(z) = 20 — Etz’

trong d6 s(m) 1a do dai quing dudng di dugc sau khi phanh, ¢ (s) 12 thoi gian tinh tif lic bat dau
phanh (0 <7 < 4).

a) Tinh van tdc tic thdi ctia 6 to ngay khi dap phanh. Hiy cho biét xe 6 t6 trén c6 chay qua
téc do hay khong, biét toc do gidi han cho phép 1a 70 km/h.

b) Tinh van tdc tic thdi clia & td ngay khi xay ra va cham?
@ BAI TAP TRAC NGHIEM
PHAN I. Cau tric nghiém nhiéu phuong an lwa chon. M&i ciu héi hoc sinh chi chon mét
phuadng an.
Cau 1. Cho u = u(x),v = v(x),v(x) # 0. Hay chon khang dinh sai?
1y !
A. (u+v)=d+v. B. (ku)=ki. C. <—) S D. (w) =uv+u'.
v

"
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Cdu 2. Paoham ciahamsby=5x —x>—11a
A. 15x% —2x. B. 15x% —2x.

Cau 3. Tinh dao ham ctia haim s6 y = sin2x .

B. y) = —2cos2x.

Cdu 4. Tinh dao ham ctia ham s6 y = 2018,

A.y = —cos2x.

A.y =x-20181
C. y/ =2018*-1n2018.

CaAu 5. Cho ham s6 y = Inx. Tinh dao ham ctia ham sb trén khoang (0; +oo).

1
A.y = . B.y =x.
Y T XIn10 ye_
Cau 6. Pao ham cta ham s6 f(x) = log, x 1a
In2
A. xIn2. B. —.
x
~ N 3 < 4 2.x_1
Cau 7. Tim dao ham ctia ham s0 y =
x+2
-5 2
A. /: . B_ /:—’
P r2p P 2y
~ . 2 +2x—3
Cadu 8. Tinh dao ham cia ham s6 y = x+—x
x+2
3 X2 +6x+7
Ay =14+—n. =
Y= ey (x+2)2
Cau 9. Pao ham ctia ham s6 y = logy(4x+ 1) 1a
4 1
Ay=———- B.y=—-——.
T x+1)In3 YT x+1)In3

Cau 10. Tinh dao ham ctia ham s6 f(x) = e* 3.
A. fl(x)=2-e"73. B. f/(x) =3,

Céu 11. Pao ham ctia ham s6 y = v — 5x 1a

TS gy L

2v/x% —5x 2v/x% —5x

Cau 12. Dao ham ctia ham s6 y = (x* — 2x2)2 bing
A. 6x° + 16x°. B. 6x° —20x* 4 4x>.

A.y =

C.

2. CAC QUY TAC TINH DAO HAM

C. 15x2 —2x—1.
C. y = cos2x.
2018
Ly = .
In2018
D. y = 2018".
1
C.y=-.
X
1
C. )
xIn2
;L 3
T 2y
C.v— X +4x+5
| (x+2)2
;L In3
SR
C. fl(x) = —2-e>3
2x—5
C.y=—22
Y X2 —5x

6x° —20x* + 16x°.

\ \

. —2x.
.y = 2cos2x.
.y’:—l.
X
X
In2
;o 5
RANEE)E
, X2 +8x+1
o (x+2)2
;L 41n3
C4x+1
f/(x) -2 er—?)
, 2x—5
Y ==
x*—5x

D. 6x° —20x* — 16x°.

Cau 13. Cho ham s6 f(x) =1In (3x — x?). Tim tdp nghiém S ciia phuong trinh f'(x) = 0.

A . S=0.
C. §={0;3}.

e

D. S = (—00;0) U (3;+0).

Cdu 14. Cho ham s6 y = x> —3x+2017. Bit phuong trinh y' < 0 ¢6 tdp nghiém la

A.S=(—1;1).
C. (1;+400).

B. S=(—o0;—1)U(1;+4oo).

D. (—oo;—1).

Cau 15. Cho ham s6 f(x) = v/—5x2 + 14x — 9. Tap hop céc gid tri cda x d€ f'(x) < 01a

7 9 7
A-<§’§>- B-(§f+“)'

c (=)

D. (1;%).
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I chuongs. BAOHAM
Cdu 16. Viét phuong trinh tiép tuyén ctia dd thi ham s6 y = x* — 4x? 4+ 5 tai diém c6 hoanh do
x=—1.

A.y=4x—6. B. y=4x+2. C. y=4x+6. D.y=4x-2.

PHAN II. Cau tric nghiém ding sai. Trong mdi y a), b), c), d) 8 mdi cau, hoc sinh chon
ding hoac sai.
_ 3x+2

Cau 17. Chohamsby = f(x) = e Cac ménh dé sau ding hay sai?
x

a) f'(x) >0,Vx#—1.
b) £(2)+f(-3) = o
26

¢) Tich tit c4 cdc nghiém cta phuong trinh f/(x) =25 la 7
d) Tiép tuyén cta do thi ham s6 tai diém M(—2;4) di qua diém E(-5;1).

Cau 18. Cho ham sb f(x) = 4sinx+2x+ 1.
T
@) f(0)=1:f(~5) =-n-3.

b) Pao ham ctia ham s6 da cho 1a f/(x) = —4cosx+2.
2

¢) Nghiém cta phuong trinh f’(x) = 0 trén doan [0; 7] 1a 5

d) Heé s goc tiép tuyén ctia do thi da cho c6 gid tri 16n nhit bang 6..

Cau 19. Cho ham s f(x) = x* —In(1 — 2x). Xét tinh duing sai clia cic khang dinh sau:
a) Tap xdc dinh cia ham s 1a (—;2).

2 2
b) Pao ham ctia ham s6 1a f/(x) = 2x + T2
—2x
¢) Phuong trinh f/(x) = 0 ¢6 hai nghiém phén biét.

d) Tiép tuyén ctia dd thi ham s6 da cho tai gbc toa dd c6 hé sd goc bang 2.

Cau 20. Mot vat chuyén dong thang khong déu xac dinh bsi phuong trinh s(¢) = 2 — 61 + 1, trong d6
s tinh bang mét va ¢ tinh bang gidy. Xét tinh ding sai clia cac khang dinh sau

a) Gia tbc chuyén dong clia vat tai thai diém ¢ = 10 12 6 m/s> .

b) Van téc chuyén dong clia vt tai thoi diém ¢ =712 8 m/s .

¢) Quing dudng vat di dudc sau 7 gidy ké tir khi bat dau chuyén dong 1a 8 m. .

d) Van téc nhé nhit vat dat dudc trong khodng thoi gian tirt =3 dént =512 4 m/s .

PHAN I1l. Cau tric nghiém tra 18i ngin.

R . 1 . . . ) e
Cadu 21. Mot vat chuyén dong theo quy luat s = _Etz +20¢ v6i t (gidy) la khoang thoi gian tinh tu
khi vat bat dau chuyén dong va s (mét) 1a quang dudng vat di dudc trong thdi gian d6. Hoi van tbe tic
thdi ctia vat tai thoi diém ¢ = 8 gidy bang bao nhiéu m/s?

KQ:
Cdu 22. Néu s6 lugng san pham san xuit dudc ctia mot nha mdy 13 x (don vi: trim san phiam) thi lgi
nhuan sinh ra 1a P(x) = —200x? + 12800x — 74000 (nghin dong). Tinh tc do thay ddi Igi nhuin cta
nha mdy d6 khi san xuét 2000 san pham.

KQ:
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2. CAC QUY TAC TINH DAO HAM \ \

Cdu 23. Mot con lic 16 xo dao dong diéu hoa theo phuong ngang trén mit phang khong ma sat, c6

, 2% .. , Y N
phuong trinh chuyén dong x = 4 cos (ﬂtt — ?) +4 (cm), trong do6 ¢ 1a thoi gian tinh bang gidy. Tim

thoi diém ma van tdc tic thdi cia con lac bang 0 (cm/s) 1a t = ;—; +k(k € Z) (s), trong d6 a,b 1a cac s6

N A A a N A A LA (%3 s g
nguyén va phan so b la phén so toi gian. Tinh tong a + b.

KQ:

- . 9 \ s ) R . .
Cadu 24. Cho ham s0 y = — c6 do thi la (C). Biét tiép tuyén cta do thi (C) tai diém M(3;3) tao véi
X
hai truc toa do mot tam giac. Tinh dién tich tam giac do.

KQ:

Cau 25.

Cho

ham s6 f(x) = In

KQ:

2018x ., 2018
f. Biét tdng S = £/(1)+ f/(2) + -+ f/(2018) = =—° . Tim n.
n

X+
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I chuongs. BAOHAM
§3. DPAO HAM CAP HAI

KIEN THOC CAN NHO

n Dinh nghia

Gia st ham s y = f(x) c6 dao ham tai mdi diém x € (a;b). Khi d6 hé thic y' = f/(x) xdc dinh mot
ham s6 méi trén khoang (a;b). Néu ham s6 y' = f’(x) lai c6 dao ham tai x thi ta goi dao ham cda y' 1a
dao ham clp hai ctia ham s6 y = f(x).

e Ki hiéu y” hodc f”(x)

e Cong thic tinh f”(x) = [f'(x)]’.

a Y nghia co hoc ciia dgo ham cép hai

Mot chuyén dong c¢6 phuong trinh s = f£(¢) thi dao ham cip hai (néu c6) ctia ham sb f(¢) 1a gia tdc tic
thdi ctia chuyén dong. Ta c6

a(t) = f"(r)

@ PHAN LOAI, PHUONG PHAP GIAI TOAN

DT IO' Tinh dao ham cdp hai

=Bai 1. Cho ham sb f(x) =x*+2x— 1.
a) Tim dao ham cip hai ctia ham s6.
b) Tinh dao ham cip hai ctia ham s6 tai diém xo = 0,xy = 1.
=Bai 2. Cho ham s6 h(x) = Inx,x > 0.
a) Tim dao ham cip hai ctia ham so.
b) Tinh dao ham cép hai ctia ham s tai xo = v/2.
= Bai 3. Tim dao ham cip hai ctia cic ham s6 sau:
a) y=sinx. b) y = tanx. c) y= (x2+1)3.

d) y:xfz. e) y=x2e ™. f) y=In(2x+3).

=Bai 4. Cho ham sb f(x) =xe® +In(x+ 1). Tinh £/(0) va £(0).
= Bai5. Cho ham sb i(x) = 5(x+1)> +4 (x+1). Giéi phuong trinh A" (x) = 0.
=Bai 6. Cho ham s6 y = v/2x — x2. Chiing minh rang: y>.y" +1=0.
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3. DAO HAM CAP HAI \ \

DT '9' Y nghia co hoc cla dao ham cép 2

—_— \ o A A o A A A ~ 1 2’
=Bai 7. Mot chat diém chuyén dong theo phuong trinh s(7) = §t3 — 3245t +4, trong d6 ¢ > 0,¢

tinh bing gidy, s(¢) tinh bang mét. Tinh gia tdc tiic thoi cla chit diém tai thoi diém ¢ = 3 (s).

=Bai 8. Phuong trinh chuyén dong cla mot hat dugc cho bdi cong thic s(r) = 10 +
0,5sin (Zﬂ:t—l— §>, trong do s tinh bang centimét, ¢ tinh bang gidy. Gia toc cua hat tai thdi diém

t = 5 gidy (lam tron két qua dén chit sb thap phan thd nhét).

@<>> BAI TAP TU LUYEN

® 000 0 6 600

Cho ham s6 g(x) = cosx.

a) Tim dao ham cap hai ctia ham so.

. N 2 C a1 A, - T
b) Tinh dao ham cap hai cua ham so tai xo = I

Tim dao ham cap hai ciia cac ham so sau:

4
a) y=—3x*+4x3 +5x2 - 2x. b) y:§x5—3x2—x—|—4.
1 1
) y=—-. dy=——=
X x—3
e) y=x-sinx. f) y=¢e* sinx.

Cho ham s6 f(x) = x> — 4x. Gidi phuong trinh f'(x) = f"(x).
Cho ham sé f(x) = sin’x + x2. Tinh gid trj /" (g)

2 5 N 2y
Cho ham s6 y = —2 + —- Ching minh rang: 2 +y'=0.
x x

-3 .
Choy= ;ﬁ Chitng minh riing: 2(y)* = (y—1)y".
Cho ham s6 y = xcosx. Ching minh ring: x.y —2(y' — cosx) +x.y" = 0.

Cho ham sb y = sin”x. Chiing minh réing: 2y + y'tanx+y” —2 = 0.

Cho chuyén dong thang xac dinh bdi phuong trinh s = 13 — 3¢2 — 9z, trong d6 ¢ > 0, ¢ tinh bang
gidy va s(t) tinh biang mét. Gia toc clia chuyén dong tai thoi diém vén tdc bi triét tidu 1a

B N 0 . T . , y
Mot chat diém c6 phuong trinh chuyén dong s(¢) = 6sin (3t + Z> trong do ¢ > 0,7 tinh bang

[N - N . s s . A 2, N, 2 A <R . N, <R T
gidy, s(¢) tinh bang centimét. Tinh gia toc tic thoi cia chat diém tai thoi diém ¢ = € (s).

@ BAI TAP TRAC NGHIEM
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PHAN I. Cau tric nghiém nhiéu phuong an lua chon. M&i cau héi hoc sinh chi chon mét
phuong an.

Cau 1. Cho ham s y = 3x. Khi d6, y” biang bao nhiéu?

3

A. 3. B. 3x. C. 5xz. D. 0.
Cau 2. Cho f(x) = (x+10)°. Tinh f"(2).

A. f(2) =827440.  B. f"(2) =622080.  C. f"(2) =0. D. f(2) = 413720.
Cau 3. Cho f(x) = cos3x. Tinh f”(0).

A. f(0) = —9. B. £7(0) = 0. C. 1"(0)=9. D. /(0) = 1
Cdu 4. Tim dao ham cAp hai cia ham s6 y = Ssinx — 3 cosx.

A. y" =5cosx+3sinx. B. y/ = 5sinx+3cosx.

C. Y’ = —5sinx—3cosx. D.y’ = —5sinx+3cosx.

N " 3 .

Cau 5. Cho ham s0 y =5 — ~. Tinh gid tri biéu thitc M = xy” +2y'.
x

A. M=0. B.M=1. C. M=4. D. M =10.
Cau 6. Cho ham s6 y = cos2x c6 dao ham 13y’ va y”. Ménh dé nao sau day ding?

A y+y' =0. B. 4y —y=0. C.Y'+4y=0. D.y+2y =0.
Cau 7. Cho hai ham s6 f(x) = x* —4x? +3 va g(x) = 3+ 10x — 7x*. Nghiém ctia phuong trinh f”(x)+
g(x)=01a

1 1 1 1

A.x:l;x:a B.x:—l;xza C.x:—l;x:—g. D.le;xz—g.

CaAu 8. Mot chit diém chuyén dong thang vdi phuong trinh s(¢) = ¢3 — 2 + 5¢ (s tinh theo m, ¢ tinh
theo s). Tinh gi4 tri gia tdc clia chit diém tai thdi diém ¢ = 1s?

A. a(3) =5m/s>. B. a(3) = 6m/s. C. a(3) = 0m/s. D. a(3) = 4m/s>.

Cau 9. Cho chuyén dong thang xac dinh bdi phuong trinh s(¢) = ¢> + 4¢2, trong d6 ¢ > 0, ¢ tinh bing
gidy va s(t) tinh bing mét. Gia tc ctia chuyén dong tai thdi diém ma van toc ctia chuyén dong bing 11
m/s la

A. 12 m/s2. B. 16 m/s2. C. 14 m/s2. D. 18 m/s2.

. e . . T
Cau 10. Mot chat diém c6 phuong trinh chuyén dong s(¢) = 3sin ( §> trong d6 ¢ > 0, tinh bing
T
2

gidy, s(¢) tinh bang centimet. Tinh gia téc clia chit diém tai thai diém ¢ = = (s).
2 2
A. — _\/_ B. _ i C. — ﬂ D. — L_
3 2 2 3

PHAN II. Cau tric nghiém ding sai. Trong mdi y a), b), c), d) 8 mdi cau, hoc sinh chon
ding hoac sai.

Cau 11. Mat vat chuyén dong trén dudng thang dugc xac dinh bdi cong thiic s(¢) =13 — 31> + 7t — 2,
trong d6 ¢ > 0 va tinh bang gidy va s 12 quang dudng chuyén dong dudgc clia vit trong ¢ gidy tinh bang
mét. Khi do

a) Toc do cuia vat tai thoi diém ¢+ =214 7 (m/s).

b) Gia toc ctia vit tai thoi diém r = 2 1 6 (m/s?).

¢) Gia toc ctia vat tai thdi diém ma van téc clia chuyén dong bing 16 (m/s) 1 10 (m/s?).
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3. DAO HAM CAP HAI

d) Thai diém ¢ = 1 (s), tai d6 van toc ctia chuyén dong dat gia tri nhd nhét.

X , 2
Ca&u 12. Cho ham séy:x+1(C).
x_
a) y/(0) = —3.
6
b)Y = .

¢) Tiép tuyén tai diém c6 hoanh do x = 0 c¢6 phuong trinh y = —3x +2.
d) Néu a < —2 thi qua diém A(0;a),a € R sé ké dugc hai tiép tuyén t6i (C).

PHAN I1l. Cau tric nghiém tra 18i ngin.

Cau 13. Cho ham sb f(x) = e**. TInh (1) (két qua 1am tron dén hang phan chuc).
KQ:
Cau 14. Cho ham s6 f(x) = log,(3x+1). Tinh f”(2) (két quéa lam tron dén hang phan chuc).
KQ:

Cau 15. Mot vat chuyén dong thang khong déu xac dinh bdi phuong trinh s(¢) = 2t + 5t + 9, trong
d6 s tinh bang mét va ¢ tinh bang gidy. Tinh gia téc ctia chuyén dong tai thoi diém ¢ = 2.

KQ:

Cau 16. Mot vat chuyén dong thang dudgce xac dinh bdi phuong trinh s(¢) = 1> — 21> + 2¢, trong d6 t
tinh bang gidly va s tinh bang mét. Tinh gia tdc cla vt tai thoi di€ém ma van toc cta vat bang 17 (m/s).

kel | | ||
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