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BAI 2

GIA TRI LON NHAT (GTLN) VA GIA TRI NHO NHAT (GTNN) CUA HAM SO

1. Pinh nghia

Cho ham s6 y = f (x) xac dinh trén mién D.

e S6 M goi la gid tri I6n nhdt cia ham s6 y=f(x) trén D, ki hieu M =max f(x) néu:
D

f(x)<M,vxeD vatontai x, €D saocho f(x,)=M.

e SO m goi la gid tri nho nhat cia ham sb y=f(x) trén D, ki hieu m=min f(x) néu:
D

f(x)2m,vxeD vatdntai x, €D saocho f(x,)=m.

Chu y: Khi tim gié tri I6n nhat hozc gié tri nho nhat ciia ham sb ma khong chi ré tap D thi ta tim gié tri
I6n nhat hozc gia tri nho nhat cua ham s6 do trén ca tap xac dinh caa né.

2. Tim gi4 tri l6n nhat hoic gia tri nhé nhat cia ham sé bang dao ham.

Dé tim gid tri 16n nhat hodc gid tri nhé nhat cua ham sé f (x) trén mét khoang, doan hay nira khoang,
ta cd thé 1ap bang bién thién caa ham sb trén tap hop d6. Can cir vao bang bién thién, ta tim dwoc gia tri
I6n nhat hozc gia tri nho nhat (néu c6) caa ham sb.

Gia st ham so f (x) lién tuc trén doan [a;b] va c6 dao ham trén khoang (a;b), c6 thé mot s6 hira
han diém. Néu f'(x)=0 chi tai mot so hira han diém thugc khoang (&;b) thi ta c6 quy tic tim gia tri I6n
nhét hodc gia tri nho nhat cua ham so f (x) trén doan [a;b] nhu sau:

e Budc 1: Tim céc diém X, X,..., X, thuoc khoang (a;b) ma tai d6 ham s6 c¢6 dao ham bang hoic
khéng ton tai.

e Buéce 2: Tinh f (Xl), f (Xz),..., f (Xn), f (a), f (b)

e Budc 3: S0 sanh cac gié tri vira tinh duge & bude 2 va két luan

+ S0 16n nhat trong céc gid tri d6 1a gid tri I6n nhat cua ham s f (x) trén doan [a;b].

+ S nhé nhat trong céc gid tri d6 1a gia tri nho nhat cua ham so f (x) trén doan [a;b].

Nhan xét:
max f (x)=f (b
e Néuhamsoy = f (x)dong bién trén [a;b] thi: I!:r?i’:]f ()= (a)
[a,b]
max f (x) = f (a)
o Néu ham sé y = f (x) nghich bién trén [a;b] thi: Esi’kr)]]f (x)="f(b
[a,b]
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PHAN A

TU LUAN PHAN DANG TOAN

Cho ham s6 y = f (x) xac dinh trén mién D.

e S6 M goi la gid tri I6n nhdt cia ham s6 y=f(x) trén D, ki hieu M =max f(x) néu:
D

f(x)<M,vxeD vatontai x, €D saocho f(x,)=M.

e SO m goi la gid tri nho nhat cia ham sb y=f(x) trén D, ki hicu m=min f(x) néu:
D

f(x)2m,vxeD vatdntai x, €D saocho f(x,)=m.
Chu y: Khi tim gié tri I6n nhat hozc gié tri nho nhat ciia ham sé ma khong chi ré tap D thi ta tim gié tri
I6n nhat hozc gia tri nho nhat cua ham s6 do trén ca tap xac dinh caa no.
1. Tim gia tri Ién nhat hogc gia tri nhé nhat ciia ham sé trén khoang hogc nira khoang hoic doan

Dé tim gid tri 16n nhat hodc gia tri nho nhat cua ham so y = f (x) trén mot khoang (a;b), doan [a;b]
hay nira khoang [a;b),(a;b], ta lam nhu sau:

e BuGc 1: Lap bang bién thién cua ham s6 y = f (x) trén tap xac dinh.

e Budc 2: Cin clr vao bang bién thién, ta két luan duoc gia tri 16n nhat (néu c6) hodc gié tri nho nhat
(néu c6) cuahamso y = f (x).
2. Tim gid tri I6n nhat hoic gia tri nhé nhat cia ham sé trén mat doan

Dé tim gia tri Ion nhat hogc gia tri nho nhéat cua ham s6 y = f (x) trén mot doan [a;b], ngoai cach
trén, ta con c6 céch sau:

e Bude 1: Tim cac diém X,y X,y X, thudc khoang (a;b) ma tai d6 ham s6 c6 dao ham bang 0 hoic
khéng ton tai.

e Bude 2: Tinh f(x), f(Xx,),... f(x,), f(a), f(b).

e Buée 3: So sanh céc gié tri vira tinh dugc & bude 2 va két luan

+ S0 16n nhat trong céc gid tri d6 1a gid tri I6n nhat cua ham s f (x) trén doan [a;b].

+ S6 nhé nhat trong cac gid tri d6 1a gia tri nho nhat cua ham so f (x) trén doan [a;b].

max f (x)=max{f (a), f(b), f(x),f(x,),.. f(x,)}
[a.b]

min f (x)=min{f (a), f (b), f (%), f (X,),... f (x,)}
[a.b]
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Dung chung 3 bg sdach

Cha y:
max f (x)=f (b
[a,b]

min f (x)=f (a)
[a,b]

e Néuhamsoy = f (x)dong bién trén [a;b] thi:

max f (x)= f (a)
[a,b]
min f (x)= f (b)
[a,b]

e Néuham soy = f (x)nghich bién trén [a;b] thi:

DANG 1

TIM GTLN VA GTNN KHI BIET BANG BIEN THIEN HOAC PO THI HAM SO

Bail. Hamsd y = f (x) xac dinh va lién tuc trén doan [-1;3] va c6 bang bién thién nhu hinh v&.

T 1

b

a) Tim gid tri 1on nhét caa ham sé da cho.

b) Tim gi4 tri nho nhat cua ham sé d4 cho.

Bai2. Hamso y = f(x) x4c dinh va lién tyc trén nira khoang [-1;3) va c6 bang bién thién nhu hinh
VE.
x | 0 | 3
S'(x) 0 - 0 4
2
1
f1x) \
t
2

a) Tim gid tri 16n nhét caa ham sé da cho.

b) Tim gi4 tri nho nhat cua ham sé d4 cho.

Bai3. Hamsd y = f (x) xdc dinh va lién tuc trén doan [-4;4] va c6 bang bién thién nhu hinh v&.
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a) Tim gia trj 16n nhét va gid tri nho nhat (néu c6) ctia ham s6 da cho trén doan [—4;4].

b) Tim gia tri 16n nhat va gia tri nho nhét (néu c6) cua ham sb da cho trén khoang (-1,2).

Bai4. Hamsd y = f (x) xac dinh va lién tuc trén R va c6 bang bién thién nhu hinh Vv&.

a) Tim gid trj 16n nhét va gia tri nho nhat (néu c6) cia ham s6 da cho trén doan [0;1].

b) Tim gia tri nho nhét va gid tri nho nhat (néu c6) ctia ham s6 da cho trén doan [-1;1].

c) Tim gia trj 16n nhét va gid tri nho nhat (néu c6) cia ham s6 da cho trén khoang (-1;1) .

d) Tim gi4 tri 16n nhat va gia tri nho nhat (néu c6) cua ham sé da cho trén nia khoang [0; +00) .

Bai5. Hamsd y=f(x) xdc dinh va lién tyc trén R\{-1} va c6 bang bién thién nhu hinh v&.

x —0 -2 -1 0 +0
g + 0 - — 0 +
-2 +4aC +00
y \
—n LT 2

a) Tim gia trj 16n nhét va gia tri nho nhat (néu c6) ctia ham s6 da cho trén khodng (—o0;-1).
b) Tim gia tri nho nhét va gid tri nho nhat (néu c6) cia ham s6 da cho trén khoang (—1;+0).
¢) Tim gia trj 1on nhét va gi4 tri nho nhat (néu c6) ciia ham sb da cho trén tap xac dinh.

Bai6. Hamsd y= f (x) xac dinh va lién tuc trén doan [-4;0] va c6 do thi nhu hinh Vv&.
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a) Tim gid tri 1on nhét caa ham sé da cho.
b) Tim gi4 tri nho nhat cua ham sé d4 cho.

Bai7. Hamsd y = f (x) xac dinh va lién tuc trén doan [-2;2] va c6 d6 thi nhu hinh v&.

Y
X

=

S

a) Tim gid tri 1on nhét caa ham sé da cho.
b) Tim gi4 tri nho nhat cua ham sé d4 cho.

Bai8. Hamsd y= f (x) xac dinh va lién tuc trén doan [-2;2] va c6 d6 thi nhu hinh v&.

a) Tim gid tri 16n nhat cta ham sé da cho.
b) Tim gi4 tri nho nhat cua ham sé d4 cho.

Bai9. Hamsd y=f(x) xdc dinh va lién tuc trén R\ {1} va c6 d6 thi nhu hinh Vv&.
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a) Tim gia trj 16n nhét va gia tri nho nhat (néu c6) ctia ham s6 da cho trén khodng (—;1).
b) Tim gia tri nho nhét va gid tri nho nhat (néu c6) ctia ham s6 da cho trén khodng (1;+0).
¢) Tim gia trj 1on nhét va gi4 tri nho nhat (néu c6) cia ham sb da cho trén tap xac dinh.

Bai 10. Hamsé y = f (x) xdc dinh va lién tuc trén R\{-1} va c6 dd thi nhu hinh v&.

a) Tim gia trj 16n nhét va gia tri nho nhat (néu c6) ciia ham s6 da cho trén khodng (—o0;-1).

b) Tim gia tri nho nhét va gid tri nho nhat (néu c6) ctia ham s6 da cho trén khoang (—1;+0).
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DANG 2

TIM GTLN VA GTNN CUA HAM SO TREN DOAN [a;b]

Phwong phép :
e Buéc 1: Tim cac diém X, X,,..., X, thuoc khoang (a;b) ma tai d6 ham s6 co6 dao ham bing hoic
khéng ton tai.
e Budc 2: Tinh f(x), f(X,),... f(x,), f(a), f(b).
e Bude 3: So sanh céc gié tri vira tinh dugc & bude 2 va két luan
+ S0 16n nhat trong céc gid tri d6 1a gid tri I6n nhat cua ham s f (x) trén doan [a;b].

+ S6 nhé nhat trong céc gid tri d6 1a gid tri nho nhat cua ham so f (x) trén doan [a;b].

max f (x)=max{f (a), f(b), f(x),f(x,),.. f(x,)}

[a.b]
min f (x)=min{f(a), f(b), f(x), f(%,),.. f(x,)}
[a,b]
Nhan xet:
max f (x)=f (b
L £ A A .. | [ab]
e Néu h =f ; hi:
éuhamsoy = f (x)dong bien trén [a;b] thi min  (x) = f (a)
[a.b]
max f (x)= f (a)
A a e A . VS .. J[ap]
e Neu h = f hich ;b| thi:
éuham soy = f (x)nghich bién trén [a;b] thi min f (x)= f (b
[a,b]

Chu y: C thé diing bang bién thién dé tim max — min cua ham sé trén mét doan [a;b].

Bai 1.  Tim gi4 tri I6n nhat va gia tri nho nhat (néu c6) cua cac ham sé :
a) y=x>—33x trén doan [2;19] b) y=x*—-3x*+3 trén doan [1;3]
c) y=3x’—x*—7x+1 trén doan[0;2]. d) y=-2x"+4x*+3 trén doan[0;2].

Bai2.  Tim gi4 tri I6n nhat va gia tri nho nhat (néu c6) cua cac ham sé :

a) y= 3 _31 trén doan [0;2]. b) y= X+g trén doan [2;4].
—_ X
2 2
)y :L)T_Ztrén doan [—%;2}. dy _Xrxtd trén doan [0;2]
X+

Bai 3.  Tim gi4 tri I6n nhat va gia tri nho nhat (néu c6) cua cac ham sé :

a) y=v4-x’ b) y=xXx+v4—x>
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c) y=vx*-2x+5 trén [-1;3]. d) y=x+1++-3x* +6x+9 trén[-1;3].
Bai 4.  Tim gi4 tri I6n nhat va gia tri nho nhat (néu c6) cua cac ham sé :
a) y=X+1+2v-2x*+2x+4 trén[-12]. b) y=(x—6)vx*+4 trén [0;3].
c) y= Xt1 tren [-12]. d) y=+2x+14 ++/5-x
x> +1
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DANG 3
TIM GTLN VA GTNN CUA HAM SO TREN KHOANG (a;b)

NUA KHOANG (a;b]; [a;b).

Phwong phap : Dung bang bién thién dé tim max — min.
e Bude 1: Tim tap xac dinh.
e Budc 2: Tinh f'(x)
e BuGc 2: Xét dau f '(x)va lap bang bién thién.

e Buéc 3: Dua vao bang bién thién dé két luan.

Bai 1.  Tim gi4 tri I6n nhat va gia tri nho nhat (néu c6) cua cac ham sé :
10 , 7

a) y=4x'-3x* b) y=2x5+5x4+§x -3

x?—2x+1
dy y=2—427~
)Y x? +1

c)y=
X2 +1
Bai2.  Tim gi4 tri I6n nhat va gia tri nho nhat (néu c6) cua cac ham sé :

a)y:x+ﬂ Vi x>0. b)y:x—lvdinE(O;Z]
X X

c)y= 3x+% trén khoang (0;+). d) y= x+ﬁ trén khoang (1;+)

Bai 3.  Tim gi4 tri I6n nhat va gia tri nho nhat (néu c6) cua cac ham sé :

a) y=XyJ3-X b) y=+x*-2x+3
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DANG 4

TIM GTLN VA GTNN CUA HAM SO BANG CACH PAT AN PHU

Bai 1.  Tim gi4 tri I6n nhat va gia tri nho nhat (néu c6) cua cac ham sé :

2) y=x"+4(1-x*) trén doan [11]. b) y= X+ 24X +i2 trén doan [1,3].
X X
Bai2.  Tim gi4 tri I6n nhat va gia tri nho nhat (néu c6) cua cac ham sé :
a) y=+vx+1+3/x+1 trén doan [0;63]. b) y=+/x+ \/l/; N trén doan [0;4].
X+
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DANG 5§

TIM GTLN VA GTNN CUA HAM SO LUQNG GIAC

Dung chung 3 bg sdch

Pao ham ciia ham so cap thuwong gip

Pao ham cia ham hop

(sinx) =cosx

(cosx) =-sinx

(sinu) =u/cosu

(cosu) =-u'sinu

i 1 i U’
(tanx) = p— (tanu) = —
(cotx) =- ! (cotu) =- u’

sin? x sin?u

Bai 1.  Tim gi4 tri I6n nhat va gia tri nho nhat (néu c6) cua cac ham sé :
a) y=sin2x-Xx trén doan [—%,%} : b) y= J2 cos2x +4sin x trén doan [0;%} .

C) y=X+cos’ X trén doan [0;%} d) y=2sin x—%sin3 X trén doan [0; 7]

Bai2.  Tim gi4 tri I6n nhat va gia tri nho nhat (néu c6) cua cac ham sé :

a) y=2sin’ x+2sinx-1. b) y =cos® 2x—sin xcos X +4

sinx+1
d y=

) y=cos’ x+sin® x—2 =— :
Sin“ Xx+sin Xx+1
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Dung chung 3 bg sdch

DANG 6

TIM GTLN VA GTNN CUA HAM SO MU VA LOGARIT

Pao ham cia ham so cap thuong gip Pao ham cia ham hop
(ex) =e* (e“) =u'e"
(ax) =a*lna (a“) =ualna
[ 1 [ U’
(inx) = (inx) =2
(log, x) = (logau) = u
xIna ulna

Bai 1.
a) y=x’Inx trén doan [1; e]

c) y=x-Inx trén doan E;e}
Bai 2.
a) y:X—ZIn(X2+3) trén doan [0;2] .

Tim gia tri 16n nhat va gia tri nho nhat (néu c¢6) cua cac ham sé :

b) y =x%* trén doan [0;In8]
d y= (X2 —2)e2X trén doan [-1;2]

Tim gi4 tri 16n nhat va gia tri nho nhat (néu c¢6) cua cac ham sé :

b) y:|n(2X2—5X+3) trén doan [2;3].

Loi giai

a) y= X—2|n(X2 +3) trén doan [0;2] .
Ham s6 da cho xac dinh va lién tuc trén [0;2] .

4x  x*—4x+3
x2+3  x2+3

y'=1-

x=1(N)

=0 Xx*-4x+3=0
yemer o x=3(L)

Taco: f(0)=-2In3;f(1)=1-4In2; f(2)=4-2In7

maxy = f (2)=4-2In7

[0:2]
r[r01|2r]1 y="f(0)=-2In3
b) y=In (2X2 —5x +3) trén doan [2;3].
Ham s6 da cho xac dinh va lién tuc trén [0;2] .

. 4x-5
y 2x*> —5x+3
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y':0<:>4x—5:0<:>x:%(L)

Taco: f(0)=In3;f(2)=0
maxy=f(0)=In3

(23]

miny=f(2)=0

[2:3]

Bai 3.  Tim gi4 tri I6n nhat va gia tri nho nhat (néu c6) cua cac ham sé :

2x%-2x+1

a) y=e

o) y =gV
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DANG 7
UNG DUNG GIA TRI LON NHAT VA GIA TRI NHO NHAT PE GIAI QUYET BAI TOAN TOI

U'U TRONG THUC TIEN

Phwong phap chung:
e Buéc 1: Chon dit bién x, kém dién kién ton tai X .
e Burére 2: Dua vao gia thiét va cac quan hé bai toan dé xac 1ap ham sb chtra an X .
e Buéc 3: Ta tim gié tri 16n nhat hodc gia tri nho nhat ciia ham sb nhu ta d4 biét va cd thé phdi hop
nhiéu phuong phap khéc.
e Bai toan chuyén déng
Goi s(t) la ham quang duong; v(t) la ham vén toc; a(t) la ham gia toc
Khido v(t)=s'(t); a(t)=v'(t)=s"(t)
e Bai toan thye té
Bicu dién dit kién can dat max — min qua mot ham f (t)
Khao sat ham f (t) trén mién diéu kién ctiia ham va suy ra két qua.
Chay:
e Bit dang thirc Cauchy cho 2 sb duong:

Vdia, b >0, taco: a%bz ab .

Dau "="xayra < a=>0b.

e Bat dang thirc Cauchy cho 3 sb duong:
Véia, b, ¢ >0, ta co: a+Tb+c >3abc .

Diu "="xdyra <> a=b=c.

Bail. Mot ctra hang ban Xoai véi gia ban mdi kg 1a 50.000 dong. Véi gia ban nay thi cira hang chi
ban dugc khoang 25kg. Cira hang nay du dinh giam gia ban, woc tinh néu ctra hang ctr giam 4000 dong
cho mot kg thi s6 Xoai ban duoc ting thém 1a 50kg. Xac dinh gia ban dé ctra hang d6 thu duoc loi nhuan
I6n nhat, biét rang gia nhap vé ban dau mdi kg 1a 30.000 dong.

Bai 2.  Su phan huy cua rac thai hiru co cé trong nude s€ lam ti€u hao oxygen hoa tan trong nudc.

Nong do oxygen (mg/l) trong mot hd nudc sau t gio (t > 0) khi mot luong rac thai hitu co bi xa vao hd

dugc xap xi béi ham sé c6 do thi 1a duong cong y(t)=5- nhu hinh bén.Vao céc thoi diém nao

ot? +1

nong do oxygen trong nudc cao nhat va thip nhat?
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5 _____________________________

. . 1 : A s . .
Bai 3. Mot vat chuyén dong theo quy luat s = —gts +6t° voi t (gidy) 1a khoang thoi gian tinh tir khi

vat bat dau chuyén dong va s (mét) 1a quang dudng vat di chuyén duoc trong khoang thoi gian d6. Hoi
trong khoang thoi gian 9 gidy ké tir khi bat dau chuyén dong, van tdc 16n nhat cia vat dat dugc bang bao
nhiéu?

Bai 4. Thay Hung du dinh st dung hét 6,7m? kinh dé 1am mot bé c& bang kinh c6 dang hinh hop chir
nhat khéng nap, chiéu dai gap doi chiéu rong (cac méi ghép co kich thude khong dang ké). Bé cé c6 dung
tich 1én nhat bang bao nhiéu (két qua lam tron dén hang phan tram).

Bai 5.  Nhan ngay qudc té Phy nir 8 — 3 nim 2024. Thady Nam dd mua tang vo mdt mon qua va dit nd
trong mot chiéc hop chir nhat c6 thé tich 1a 32 (dvtt) c6 day 1a hinh vudng va khéng nap. Bé mén qua tro
nén dic biét va xing tam véi gia tri caa nd, 6ng quyét dinh ma vang chiéc hop, biét rang d6 day cua lop
ma trén moi diém cua chiéc hop 1a khong d6i va nhu nhau. Goi chiéu cao va canh day caa chiéc hop lan
luot 13 h va x. Bé lwong vang trén hop la nho nhat thi gia tri caa h va x bang bao nhiéu?

Bai 6. Nguoi ta can xay dung mot bé boi ¢ dang hinh hop chix nhat cd thé tich 1a 125m®. Pay bé boi
1a hinh chit nhat c6 chiéu dai gap ba lan chiéu rong. Tinh chiéu rong cua day bé boi dé khi thi cong tiét
kiém nguy@n vat liéu nhat (két qua lam tron dén hai chir s thap phan)?

Bai 7. Ngudi ta muén thiét ké mot bé ca bang kinh khéng cé nap véi thé tich 72dm?®, chiéu cao la
3dm. Mot vach ngin (cung bang kinh) ¢ giira, chia bé ca thanh hai ngan, véi cac kich thuéc a,b (don vi
dm ) nhu hinh v&. Tinh a,b dé bé ca tén it nguyén liéu nhat (tinh ca tim kinh & giira), coi bé day cac tam

kinh nhu nhau va khéng anh hudng dén thé tich caa bé.

= >

3dm !
\ /
adm

Bai 8. Cho mdt tim nhdm hinh vudng canh 12 cm. Nguoi ta cat ¢ bén goc cia tim nhom d6 bon hinh
vudng bang nhau, mai hinh vuéng c6 canh bang x (cm), rdi gap tAm nhdm lai d&é dugc mot cai hop khéng
nap( tham khao hinh vé& bén). Tim x dé hop nhan duoc c6 thé tich I16n nhét (gia thiét bé day tam ton
khong dang ké).
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Bai 9. Tur mot tdm tén cd hinh dang elip véi do dai truc 16n bang 6 d6 dai truc bé bang 4 . Ngudi tho can
cit mot tdm tén ¢ dang hinh chix nhat noi tiép elip, sau d6 gd tdm tén hinh chit nhat nay thanh mét hinh
try khong c6 day (nhu hinh bén). Tinh thé tich I6n nhét ¢ thé thu duoc cua khéi try d6?

Bai 10.Béac Ha mubn xay dung mot hé ga khong nap hinh tru véi dung tich 3m* . Hay tinh chi phi it nhat
ma béac Ha phai bo ra xay dung hé ga, biét tién céng va vat liéu cho Im? thanh bé tdng caa hd ga (thanh

bé tong day va thanh bé tong xung quang) 1a 685000 dong.

Bai 11.Sir dung manh inox hinh chit nhat ABCD c¢9 dién tich bing 1m* va canh BC =x(m) dé 1am mét
thung dung nudc co day, khong co nip theo quy trinh nhu sau: Chia hinh chir nhat ABCD thanh 2 hinh
chir nhat ADNM va BCNM , trong d6 phan hinh chit nhat ADNM dugc gd thanh phan xung quanh
hinh tru c6 chiéu cao bang AM ; phan hinh chir nhat BCNM duoc cit ra mot hinh tron dé lam day cua
hinh try trén (phan inox thira dugc bo di) Tinh gan dung gia tri X dé thing nudc trén ¢ thé tich 16n nhat

(coi nhu cac mép ndi khong dang ké).
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Bai 12.Mot khuc gd co dang hinh khdi nén c6 ban kinh ddy bang r =2m, chiéu cao h=6m. Bac tho
moc ché tac tir khiic gd d6 thanh mot khiic gd c¢6 dang hinh khdi tru nhu hinh v&. Goi V 14 thé tich 16n

nhét caa khac gd hinh try sau khi ché tac. Tinh V .

Bai 13. Ong Nam can xay dung mot bé nude mua c6 thé tich V =8(m3) dang hinh hop chir nhat voi

T . T . Ll ..
chiéu dai gap 3 lan chicu rong, day va nap do bé tong, cot theép; xung quanh xay bang gach va xi mang.

Biét rang chi phi trung binh 12 980.000d/m? va ¢ nap dé hé mét khoang hinh vuéng c6 dién tich bang 9

dién tich nip bé. Tinh chi phi thap nhat ma 6ng Nam phai chi tra (Ilam tron dén hang nghin dong).

Bai 14. Nguoi ta muén xay mot doan duong AB (nhu hinh v&) va doan duong nay phai di qua diém
M Biét rang vj tri diém M cach OD 125m va cach OE 1km. Gia st chi phi dé 1am 100m duong la
150 tridéu dong. Chon vi tri cia A va B dé hoan thanh con dudng véi chi phi thap nhat. Hoi chi phi thap
nhat dé hoan thanh dugc con duong la bao nhiéu?

D
A 4
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DANG 8

TIM (GTLN) VA (GTNN) CUA HAM SO LIEN QUAN PEN THAM SO

Bai 1.  Tim tat ca cac gia tri cua tham s m dé:

a) Gia tri nho nhat cua ham s y = —x* +3x* —1-m? trén doan [-2;1] bang -1

b) Gid tri 16n nhét ciia ham s6 y =—x°—3x* +m trén [-1;1] bang 0

¢) Ham s6 y = x° —3mx’ +3(m” —1) x+ 2024 c6 gid trj nho nhat trén khoang (0;+0)

Bai 2.  Tim tat ca cac gia tri cua tham s m dé:

X+5m

a) Gia tri nho nhat caa ham s y = trén [1;2] bang 4

. o . o X-m .
b) Tong gia tri lén nhat va gia tri nho nhat cia ham so y = 5 trén [0;2] bang 8
X+

Bai 3.  Tim tat ca cac gia tri cua tham s m dé:

2
. . X-m" -2 , ., . . .
a) Ham s6 y = ————— c0 gia tri lon nhat trén doan[0;4] bang 1.
X—m
2
. . mx-m--1 , ., . ; .1
b) Ham s0 y = ———— ¢0 gia tri lon nhat trén doan([1;3] bang =.
X+2m 5
2
. . X“+mx+1 ., o fa . %
c) Ham s6 y =—————— lién tyc va dat gia tri nho nhat trén [0; 2] tai mot diem x, (0,2)
X+m

X2 +mx+1
X+m

Bai4. Chohamsb y= (tham s6 m ).
a) Tim tham s6 m dé ham s6 lién tyc trén [0;2].

b) Tim tham s6 m d¢ ham sé 1ién tuc va dat gid tri nho nhat trén doan [0; 2]
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PHAN B

TRAC NGHIEM VA TU LUAN TONG HQP GOM BON PHAN

PHAN I. Céu tric nghiém nhiéu phwong an lwa chon. M&i cAu héi thi sinh chi chon mdt phuong
an.
Cau 1. Cho hamso y = f(x) lién tuc va c6 bang bién thién trén doan [-1;3] nhu hinh vé& bén. Khing

dinh nao sau day ding?

A.max f (x)=f(0). B.max f (x)=f(3). C.max f (x)=f(2). D.max f (x)=f (-1).

(-13]
Cau2. Chohamsd y= f(x) liéntuc trén [-3;2] va c6 bang bién thién nhu hinh dudi. Goi M, m Ian
luot 12 gia tri I6n nhat va gia tri nho nhat cia ham s6 y = f (x) trén [-3;2]. Tinh M.m.

T -3 0 1 2

2
1
f(x) \
U/

—

A. 6. B.7. C.5. D. -8.

Cau3. Chohamsé y = f(x) lién tuc trén doan [-3;2] va co bang bién thién nhu hinh V& dudi

a / \G /3\

Goi M, m lan luot 1a gid tri 16n nhét va gia tri nho nhat cua ham s6 y = f (x) trén doan [-3;2].

-

1

Tinh M +m.
A. 1. B.1. C. 3. D.5.

Cau4. Chohamsé y = f(x) co bang bién thién sau.
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x 0 3 8
=) + 0 -
10
flz) / \
0 0

Ham s6 dat gid trj 16n nhat 1a f (x,) tai X,. Khidé tich x,.f (x,) bing

A. 30. B. 3. C. 10.

Cau5. Chohamsé y= f(x) co bang xét dau dao ham nhu sau:

yr

Ménh dé nio sau day ding

A. 27_1% f(x)=f(0) B. (r&]%) f(x)="f(1) C. (To;iﬂ) f(x)=f(-1) D. min f(x)=f(0)

(—1;+oo)
Cau6. Chohamsé y = f(x)coé do thi nhu hinh bén.

Tim gi4 tri 16n nhit cia ham s6 y = f (X) trén doan [—l; 2] :

Al B. 2.

C. 5. D. 0.

Cau 7. Chohamsé y= f(x) x4c dinh, lién tuc trén R va c6 do thi nhu hinh V&.

U

Goi M va m lan luot 1a gia tri 16n nhat va gia tri nhd nhat ciia ham s6 g(x)= f (x)+2024cho trén
doan [-2;2]. Giatri M —m bang:

A M-m=0
Céau 8.

B. M —-m=-2024 C. M —m=4048 D.M-m=3

Cho hamsé f (x) lién tuc trén doan [-2;3] c6 d6 thi nhu hinh v& dudi day.
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Goi m,M lan luot 1a gia tri nhé nhat va gia tri 16n nhit cia ham s trén doan [—2;3] . Gia tri cia
2m—3M bang:
A. -13. B. —18. C. -16. D. —15.

Cau9. Chohamsé y= f(x) lién tuc trén doan [-1;3] va cé do thi nhu hinh v& bén.

Goi M, m lan luot 14 gia tri 16n nhat va nho nhét ciia ham s6 da cho trén doan [-1;3]. Gia tri cia M +m
la
A.2. B.-6. C.-5. D.-2.

Cau 10.Cho ham s f (x) lién tuc trén R va c6 dd thi nhu hinh V& sau:

X

T e e

Goi M va m lan luot 1a gi tri I6n nhat va nho nhat cia ham so f (x)trén [—1;5] Giatricia M +m

bang
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1

A.E. B.5. C.4. D.3.

Cau 11.Cho ham s6 f (x) lién tyc trén doan [0;3] va ¢6 d6 thi nhu hinh v& bén. Goi M va m lan luot

la gié trj I6n nhat va nho nhét cua ham sé da cho trén [0;3]. Gid tri cia M +m bang?

SY
2
o 1 2 3=
—1
—2
A 4. B. 3. C. 2. D. 1.

Cau 12. Chohamsé f(x)=ax® +bx*+cx+d c6 do thi nhu hinh v& bén:

yh

b

I

%)

(RN =
ot — — =
)

o
L

Gid tri 16n nhat ciia ham s6 da cho trén doan [-3;3] bang
A £(2). B. f(-1). C. £(-3). D. f(3)

Cau 13. Chohamsé y = f(x) ¢ do thi nhu hinh v& bén.

Y

Gid tri 16n nhat ctia ham so trén [-3;4] bang:
A f(2). B. £(-3). C. (4). D. £(0)

Cau 14. Chohamsé f(x) lién tuc trén doan [-2;2] ¢6 d thi nhu hinh vé
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Gia tri nho nhat caa ham sb trén doan [-2;2] la
A. 1. B. -1. C. 2. D. 3.

Cau 15. Cho hamsé y = f (x) lién tyc trén doan [1;3] va c6 do thi nhu hinh vé bén.

ki |

gf——-coiis 1

Goi M va m lan luot [a gia tri 16n nhat va nho nhat ciia ham sb da cho trén doan [-1;3]. Gia tri cua

M —m bing
Al B. 4 C.5 D.0

Cau 16. Cho hamsb y = f (x) xac dinh va lién tuc trén R co dd thi nhu hinh v& bén.

Tim gia tri nho nhat m va gid tri I6n nhat M ciaham so y = f (x) trén doan [-2;2].
A m=-5.M=-1. B.m=-2;M=2. C. m=-1;M=0. D. m=-5;M =0.

Cau 17. Cho hamsb f (x) lién tyc trén [-1,5] vaco dd thi trén doan [-1;5] nhu hinh V& bén dudi.
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oL
S~
7

Tong gia tri I6n nhat va gia tri nho nhat cia ham s6 f (x) trén doan [-1;5]bang

A -1 B. 4 C.1 D. 2

A N . . 5 \ o -
Céu 18. Cho hamso y = f (x) xac dinh, lién tuc trén [—1,5}%1 c6 do thi la duong cong nhu hinh Ve.

Gia tri 16n nhat M va gia tri nho nhat m ctia hamso f (x) trén [—1,—} la:
7
A M=4m=1 B.M=4m=-1 C.MzE

Y4
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Goi M va m lan Iuot 12 gié tri 16n nhat va nho nhat cua ham sé d4 cho trén doan [—2;6]. Gia trj cta
M —m bang

A. 9. B. -8. C. -9. D. 8.
Cau 20. Gia tri 16n nhét cia ham s f (x)=x* —3x* —=9x+10 trén doan [-2;2] bing

A. -12. B. 10. C. 15. D. -2.
Céu 21. Trén doan [1;5], hamso y = x+— dat gia tri nho nhat tai diem
X

A. x=5. B. x=2. C. x=1. D. x=4.
Cau 22. Trén doan [0;3], ham s y = x> —3x+4 dat gia tri nho nhat tai diém
A. x=1. B. x=0. C. x=3. D. x=2.

Cau 23. Gia tri nho nhat caa ham s y = x*—3x+5 trén doan [0;2] la:

A. mlﬂyzo. B. mlﬂy:& C. mlﬂy:a D. mlﬂy:Y.

Cau 24. Gia tri nho nhat caa ham sb y :X—_i trén doan [0;3] Ia:
X+
. . 1 . .
A. miny=-3. B. miny=—. C.miny=-1. D. miny=1.
[0:3] y [0:3] y 2 [0:3] y [0: 3] y
2
Cau 25. Gia tri 16n nhat, nho nhat cua ham sb y :2’”—31”3 trén doan [0:2] lan luot 1a:
X+
A %;3 B. %;—5. C. 3 -5. D. -3, 5.

Cau 26. Tréndoan [-4;~1], hams6 y =X +i1 dat gia trj 1on nhat bang
X —

A. 5. B. —Q. C. —E. D. 4.
5 2

Cau 27. Goi M, m lan luot Ia gia tri I6n nhat va gia tri nho nhat cia ham s6 y =—+ X+1 trén doan
X

[1;3]. Tinh M —m.

A. 9. B. 5. C. 1. D. 4.

2
Cau 28. Giatrilon nhat cuahamso f(x)=
X

+13 trén doan [2; 4] la

A T. B. 8. C.B. D.g.
3 3

Cau 29. Goi M Ila gié tri I6n nhat va m Ia gia tri nho nhat caa ham sé y = x/1—x? . Khi d6 M +m bang
A. 2. B.1. C.0. D. -1.
Cau 30. Hamsd y =1+ x ++/1—x ¢6 gia tri 16n nhat, gia tri nho nhat lan luot Ia:

A 2 1. B.1 0. C.2: 2. D. 2: 1.
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Cau 31. Hamsb y = cos2x—3 dat gia tri nho nhat trén doan [0; 7] bang:

A. 4. B. -3. C. 2. D.0.

Cau 32. Giatri nho nhat cia ham sb y =5c0S X —COS5X Vi X € [—%%} la:

A. min_y=4. B. min y:3\/§. C. min y:3x/§. D. min y=-1.
=4 ke ke =4

Cau 33. Ham s6 y=cos® x—2cosx—1 c6 gia tri nho nhat va gia tri 16n nhat trén doan [0;x] lan luot

bang vy,;y,. Khido tich y,.y, c6 gia tri bang:

A. § B. 4. C.

4

D. 1.

0| w

Cau 34. Hamsé y =cos2x—4sinx+4 c6 gia tri 1on nhat, gi4 tri nho nhat trén doan [0;%} la:

T

A. 2;0. B. 5; 1. C.5 -1. D. 9;1.
Cau 35. Ham s6 f(x)=—— trén doan [%%} c6 gi4 tri 16n nhat 1a M, gia tri nho nhat 1a m. Khi d6
sin x
M — m bang
2 2
A 2——. B. 1. C. —-1. D.-1.
V3 V3

Cau 36. Hamsé y =sinx+cosx c6 gia tri nho nhat, gié tri I6n nhat lan luot 1a:
A -2,2. B. —/2:4/2. C.0;1. D. -11.

Cau 37. Ham s y =sin® x+cos* x c6 gia tri nho nhat, gié tri I6n nhat lan luot 1a:

A -2, 1. B.0; 2. C. %; 1. D. 0; 1.
Cau 38. Gia tri nho nhat cua ham sb y:In_x trén doan [2;3] bang
X
A 02 L) ¢ 3 o1
2 3 e e
Cau 39. Gid tri nho nhét cia ham sb f (x) =(x2 —2)e2x trén doan [-1;2] bang:
A. 2¢* B. € C. 2¢° D. —2¢*
Cau 40. Hamsb y=(x—1)" +(x+3)" co gia tri nho nhét bing:
A. 3. B. -1. C. 10. D. 8.
A P R A X2 —X+1 . N
Cau 41. Gia tri nho nhat cia ham so f (x) =1 trén khoang (1;+o0) la:
X_
A. miny=-1 B.miny=3 C. miny=5 D miny—_—7
' (L+0) ' .(1;+oo) ' ' (L+w0) ' ' (2;+00) 3 '
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CAu 42. Gié tri nho nhét cia ham sé y =3++/x* —2x+5 bing

A mRiny:?;. B.mRiny:5. C. mRiny:3+\/§. D. mRiny:O.
Cau 43. Giatri nho nhét cia ham s§ y =~/x+1 Ia:

A. khdng c6 gia tri nho nhat. B. ¢6 gia tri nho nhat bang 1.

C. ¢6 gia tri nho nhat bang —1. D. ¢6 gia tri nho nhat bang 0.
Cau 44. Cho ham sé y = x—+/x—1. Khing dinh nao sau day ding:

A. Ham s6 ¢ gia tri nho nhét bang % va khéng c6 gia tri 1on nhat.

B. Ham s6 ¢ gia tri nho nhat bang % va gia tri 16n nhat bang 1.

C. Ham s6 khdng c6 gié tri I6n nhat va gié tri nho nhat.

D. Ham s dat gid tri 16n nhat tai diém c6 hoanh do x =1 va gia tri I6n nhat bang 1.

X + /14 9x°

Cau 45. Giatri Ion nhat cia ham s y =il trén khoang (0;+o) la:
X“ +
P B 32, c. 32 p. 32,
2 2 4 2
N e e, £ N N X 1 n \ T 3 N
Cau 46. Gia tri I6n nhat cia ham s6 y =—— trén khoang | —;— | la:
COS X 2 2
A. Khdng ton tai. B. 1. C.rx. D.-1.

Cau 47. Hamsé y =sin® x—cos* x c6 gia trj 1on nhat bang:
A 0. B. 1. C. -1. D. Khéng ton tai.
Cau 48. Néuhamsé y = f (x) c6 dao hamtrén R vaco f '(x)=2025-sin(2025x),Vx e R thi gi tri

l6n nhat ciia ham s6 y = f (x) trén doan [-1;0] la:

A. f(-1). B. f(0). C. f(2025). D. Khéng ton tai.
Cau 49. Néu ham s6 y = f (x) c6 dao ham trén R va co f '(x) :ezo%—em“x,we R thi gié tri nho
nhét ciia ham s6 y = f () trén doan [2;3] Ia:

A f G] B. (2). C. f(3). D. Khéng ton tai.

Cau 50. Néu ham s6 y = f (x) c6 dao ham trén R va c6 f '(x)=In(x+2025),vx e R thi gia tri nho
nhét ciia ham s6 y = f () trén doan [0;2024] la:
A. f(2024). B. £(0). C. f(2025). D. f(1).

Cau 51. Mot chat diém chuyén dong theo quy luat S =6t% —t®, van toc v (m/s) caa chuyén dong dat gia
g g

tri Ion nhat tai thoi diém t (s) bang

https://www.facebook.com/truongngocvy8/ Trang 27 Truong Ngoc Vy - Nha Trang


https://www.facebook.com/truongngocvy8/

Dai 56 12 - Chuong 1 - Ung dung PH dé khdo sdt va vé PTHS - Tric nghiém va tw lugn 4 phdn ~ DUng chung 3 b sdch

A 2(s) B. 12 () C.6(s) D. 4 (s)
Cau 52. Mot chat diem chuyén dong theo quy luat S(t)=1+3t* —t°. Van téc cua chuyén dong dat gia
tri I6n nhat khi t bang bao nhiéu

A t=2. B.t=1. C.t=3. D.t=4.
Cau 53. Mot chat diém chuyén dong theo phuong trinh S=-2t>+18t* +2t +1, trong d6 t tinh bang
gidy (s) va S tinh bang mét (m). Tinh thoi gian van toc chat diém dat gid tri 16n nhat.

A t=5s B.t=06s C.t=3s D.t=1s

Cau 54. Mot chat diém chuyén dong theo quy luat S = —%tS +4t% +9t Véi t(gidy) la khoang thoi gian

tinh tir luc vat bat dau chuyén dong va S (mét) 1a quang dudng vat chuyén dong trong thoi gian d6. Hoi

trong khoang thoi gian 10 gidy, ké tir lac bat ddu chuyén dong, van tdc 16n nhat cia chat diém 1a bao

nhiéu?
A. 88(m/s). B. 25(m’s). C. 100(m/s). D. 11(mis).

Cau 55. Trong s céac hinh chix nhat c6 cting chu vi 16 cm, hinh chir nhat c6 dién tich 1on nhat bang:
A. 64 cm?. B. 4 cn. C. 16 cm’. D. 8 cm?

Cau 56. Trong tat ca cac hinh chit nhat c6 cing dién tich 48 cm?, hinh chit nhat c6 chu vi nho nhit bang:
A. 16+/3 cm B. 4J3cm C.24cm D. 8J3cm

Cau 57. Tam giac vudng c6 dién tich 16n nhat 1a bao nhiéu néu tong cua mot canh goc vudng va canh
huyén bang hang sb a (a > 0)?

2 2 2 2
B2 c. & D. 2

a
643 9 9 33

Cau 58. Cho AABC déu canh a. Ngudi ta dung mot hinh chit nhat MNPQ ¢6 canh MN nam trén BC, hai

A.

dinh P, Q theo thir tu nam trén hai canh AC va AB cua tam giac. Xac dinh vi tri cia diém M sao cho hinh
chit nhat ¢ dién tich lon nhat ?

2a _3a

A. BM :?. B. BM C. BM =

a
4 3
Cau 59. Tiur mdt tdm tén c6 hinh dang la nt:a hinh tron ban kinh R =3, nguoi ta mudn cat ra mot hinh

chir nhat (hinh vé bén).

D. BM =

Nl

Dién tich 1én nhat c6 thé cua tAm tén hinh chix nhat 1a

A.g. B. 6/2. C.9. D. 92,

Cau 60. Cho mot tam nhém hinh vudng canh 6 cm. Ngudi ta mudn cit mot hinh thang nhu hinh ve.
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A 2cm E B
xcm 3cm
H s
1=
D G yem C

Tim téng x + y dé dién tich hinh thang EFGH dat gia tri nho nhat.

A. 7 B.5 C. ¥ D. 442.
Cau 61. Tur mot bd twong ¢ san, ngudi ta mudn rao quanh mot khu dat véi mot sb vat liéu cho trudc 1a
100 m thang hang rao . Vay lam thé nao dé rao khu dét y theo hinh chir nhat sao cho c6 dién tich 16n
nhat. Khi d6, chiéu dai va chiéu rong hinh chit nhat 1a

A. 50 va 25 B. 35 va 35 C.75va 25 D. 50 vas0
Cau 62. Can phai lam cai cira s6 ma, phia trén Ia hinh ban nguyét, phia dudi 1a hinh chit nhat, c6 chu vi
la a(m)(a chinh la chu vi hinh ban nguyét céng véi chu vi hinh chir nhat trir di @6 dai canh hinh chix
nhat 1a day cung cia hinh ban nguyét). Hay xac dinh cac kich thuéc cua nd dé dién tich cira s6 1a lon

nhat?

, chiéu cao bang

A. chiéu rong bang
+ 7 4+r

B. chiéu rong bang , chiéu cao bang

4+r
C. chiéu rong bang a(4 + 7), chiéu cao bang 2a(4 + 7)
D. Déap an khac
Cau 63. Cho méot tim nhdm hinh vudng canh a. Ngudi ta cat & 4 goc 4 hinh vudng bang nhau, roi gap

tam nhom lai d&é dugc mot cai hop khdng nap.

https://www.facebook.com/truongngocvy8/ Trang 29 Truong Ngoc Vy - Nha Trang


https://www.facebook.com/truongngocvy8/

Dai 56 12 - Chuong 1 - Ung dung PH dé khdo sdt va vé PTHS - Tric nghiém va tw lugn 4 phdn ~ DUng chung 3 b sdch
Tim canh cta hinh vubng bi cat sao cho thé tich caa khoi hop la l16n nhat?
5a a a
A —. B. —. C. —. D
6 6 12

Cau 64. Mot Bac ndng dan can xay dung mot hd ga khéng c6 nidp dang hinh hop chir nhat c6 thé tich

a
S

3200cm?, ti s gitra chiéu cao cua hd va chiéu rong cua day bang 2. Hay xac dinh dién tich cua day hd ga
dé khi xay tiét kiem nguyén vat liéu nhat?

A. 1200cm? B. 160cm® C. 1600cm? D. 120cm®
Cau 65. Nguoi ta phai cwa mot than cay hinh tru c6 duong kinh 1m |, chiéu dai 8m dé duoc mot cay xa
hinh khdi chix nhat. Hoi thé tich cuc dai caa khdi gd sau khi cua xong 13 bao nhiéu?

A V=2m’ B. V=4m’ C.V=8m’ D.V=16m’
Cau 66. Mot tam bia cing hinh chit nhat c6 kich thuéc 3mx8m. Ngudi ta cat mdi goc cua tim bia mot
hinh vuéng c6 canh a x dé tao ra hinh hop chir nhat khéng nap.

Hinh vé : T T

Véi gia tri nao cua x thi thé tich hinh hop chir nhat dat gia tri I6n nhat ?

A. x:im B. x=1m C.x:gm D. x:fm
3 3 3

Cau 67. Mot soi day co6 chiéu dai la 6m duoc chia thanh 2 phan. Phan thir nhat dwoc uén thanh hinh
tam giac déu, phan tha hai udn thanh hinh vuéng. Hoi d6 dai caa canh hinh tam giac déu bang bao nhiéu
dé tong dién tich hai hinh thu dugc 1a nho nhat?

) |
A. 12 m. B.@m. C. 36\@m. D. 18 m.
4+3 4++3 4+3 9+ 443

Cau 68. Tiur mot tim bia hinh chir nhat c6 chiéu rong 30cm va chiéu dai 80cm (hinh a) nguoi ta cat ¢
bdn goc bon hinh vudng ¢6 canh x(cm) véi 5< x <10 va gap lai dé tao thanh chiéc hop c6 dang hinh

hop chir nhat khdng nip (hinh b). Tim x dé thé tich chiéc hop la lon nhat
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e b
X =

g : !
2 e ' /

% x i )

80cm AR I
a) h)
A. %cm. B. %cm. C. gcm. D. ﬂcm.

Cau 69. Thay Huy dy dinh sir dung hét 5,5m? kinh dé lam mot bé cé bang kinh cé dang hinh hop chir
nhat khéng nap, chiéu dai gap doi chiéu rong (cac méi ghép c6 kich thude khong dang ké). Bé cé c6 dung
tich 16n nhat bang bao nhiéu (1am tron dén hang phan tram)?

A. 1,01m3. B.117m?. C.1,51m®. D. 1,40m?.
Cau 70. Hai sé c6 hiéu la 13, tich cua chling bé nhat khi hai s6 d6 bang

A.5;-8. B.1;-12. C._Tlg;%. D.6;,-7.
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PHAN II. Cau trac nghiém ding sai. Trong moi y a), b), ¢), d) & moi ciu, thi sinh chon ding hoic

sai.

Cau 71. Hamsd y=f (x) xac dinh va lién tyc trén doan [—4;2] va c6 bang bién thién nhu hinh v&.

X —4 -3 1 2
¥ + 0 - 0 +
27 ]

a) Ham s6 c6 gia trj 16n nhat bang 27 va gi tri nho nhat bang -5.
b) Ham s6 dong bién trén khoang (-3;-1).

c) Ham s6 nghich bién trén cac khoang (—4;-3) va (1 2).

d) Ham s dat cyc tiéu tai x =5 va cuc dai tai x =27

Cau 72.Cho hamsdy = f (x)xac dinh, lién tyc trénR va c6 bang bién thién:

X |—o0 0 | +o0

2 B

_#o

_m'

a) Ham s6 dong bién trén cac khoang (—;0) va (1 +).
b) Ham sé nghich bién trén khoang (0;-1).

¢) Ham s6 dat cuc dai tai x =0 va dat cuc tiéu tai x =1.
d) Ham s6 c6 gia tri 16n nhat bang 0 va gia tri nho nhét bang —1.

Cau 73. Chohamsd y = f (x) liéntyc trén R va c6 bang bién thién trong hinh v& dudi day:

T | —no -1 0 1 +oo

)| — 0 + 0o - 0 4
“+o0 —1 +o0

a) Ham s6 dong bién trén mdi khoang (-1;0); (1+ o) va nghich bién trén mdi khoang (-w;1); (0;1)

f(=

—

b) Ham s dat cuc tiéu tai x = +1 va co gia tri cuc tiéu 13 y =-2
c) Ham s dat gia tri 1on nhat tai x =0
d) Tong gia tri I6n nhat va gia tri nho nhat cia ham s6 trén doan [-1;1] bang -3.

Cau 74.Cho ham s6 y = f (x) lién tuc va c6 bang bién thién trén nira khoang [-5;7) nhu hinh v& bén.
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il =5 1 7 30

]

u - 0 t

G H

Y

a) Ham s6 dong bién trén khoang (L7).

b) Ham sé nghich bién trén khoang (-5;1).
¢) D4 thi ham s6 6 diém cyc ticu 1a (2;1).
d) Ham s6 c6 gia tri 16n nhit bang 9 va gi4 tri nho nhat bang 2.

Cau 75.Cho hamsé y = f (x) xac dinh va lién tyc trénR , c6 bang xét d4u dao ham nhu sau:

T |—o0 -1 0 1 +o0

a) Ham s6 dong bién trén khoang (0;1).
b) Ham s6 nghich bién trén cac khoang (—o0;0) va (1;+0).
c) Trén nira khoang (—1;1], ham sé ¢6 gia tri I6n nht 1a f (1) va c6 gid tri nho nhét la f (0).

d) Trén khodng (—1;+o0), ham s6 khong c6 gia tri 16n nhat va khong c6 gid tri nho nhat.

Cau 76. Hamsb y = 6 bang bién thién nhu hinh vé.

2

X +1
x —co 0 +oo
Y + 0 -
1
y
0 0

Xét trén tap xac dinh ctia ham so.

a) Ham s6 co gié tri 16n nhat bang 1 va gié tri nho nhit bang 0.
b) Ham s6 dong bién trén khoang (0;1).

c) Ham s6 nghich bién trén khoang (0;+o).

d) Ham s6 c6 mot diém cuyc tri.

Cau 77. Hamsb y = f () x4c dinh va lién tyc trén doan [-3;3] va c6 do thi nhu hinh V.
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a) Ham s6 y = f (x) c6 gia trj 16n nhét trén doan [-3;3] bang 3 tai x=2.

b) Ham s6 y = f (x) c0 gia tri nho nhét trén doan [-3;3] bang -3 tai x=-3 va x=3.

c) Ham sé nghich bién trén khoang (-11) va (2;3).

d) Trén doan [-3;3], do thi ham s6 c6 mot diém cyc dai va mot diem cyc ticu

Cau 78. Cho ham sb y= f(x) xdc dinh trén R va c6 do thi ham sé f'(x) la dwong cong trong hinh

bén.

-2 o 2 WX

a) Ham s y

f (x) c6 gid tri 16n nhat bang f (0) tai x=0.

b) Ham s6 y = f (x) c6 gia tri nho nhét trén bang f (-2)=f (2) tai x=-2 va x=2.

c) Hamsb y

f (x) dong bién trén khoang (—o0;-2) va (0;2).
d) D6 thi ham s6 y = f (x) c6 mot diém cuc dai va hai diém cyc tiéu
Cau 79. Chohamsd y= f(x) c6 dao ham y = f'(x) lién tuc trén R va d6 thi ham s f’(x) nhu hinh

veé bén.

e of o

a) Ham s6 co hai diém cuc tri
b) Him s6 y = f (x) dong bién trén khoang (1;+ o)
c) f(1)>f(2)> f(4)

d) Trén doan [1;4] thi gia trj 16n nht ctia ham s6 f (x) béng 0.
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Cau 80. Chohamsd y = f(x) c6 dao ham y = f'(x). D6 thihams6 '(x) duoc cho nhu hinh v& duéi

day. Biét rang f (0)+ f(3)= f(2)+ f(5)

¥

g — — = = —

o\/z

a) Ham s6 nghich bién trén khoang (-0;0)

b) Ham sé nghich bién trén khoang (0;2)

c) min f (x)= f(0) va max f (x)= f (5)

[0:5] [0:5]

d) mir]l f(x)=f(2) va max f (x)=f(5)

[0:5 [0:5]
Cau 81. Chohamsd y = f(x) c6 dao ham y = f'(x) liéntuc trén R va do thihamsé f'(x) trén doan

[—2;6] nhu hinh v& bén.

a) f(-1)> f(-2)
b) f(6)> f(2)
c) Trén doan [-2;6], d6 thi ham s6 y = f (x) c6 hai cuc tri.

d) max f (x)=f(6)

[-2:6]

Cau 82. Cho hamsé y=+/5-4x.
a) Diéu kién xac dinh cia ham s y=+/5-4x 1a x e (—oo;%j .

4

V5 —4x

c) Ham s nghich bién trén khoang (-1,1).

b) y'=

d) Trén doan [-11], gia tri I6n nhat va gid tri nhé nhat ciaa ham s6 lan luot 1a max y = 3 va Enli_lr]l y=1.
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Cau 83. Chohamsb y= x+2.
X

a) Diéu kién xac dinh ciia ham sé y = x+g la xe R\{0}.
X

x2 -9
b) y'=—
X

c) Trén doan [2;4], gia tri I6n nhat ciia ham sb bang % tai x=4.

d) Trén doan [2;4], gid tri nhé nhat cua ham sb bang 6 tai x=2.

Cau 84.Cho ham s6 y = 2x® —3x? —12x +1.
a) Ham s6 da cho ludn xé4c dinh trén R .

b) f'(~1)=-12
¢) Trén doan [—2;2] gié tri 16n nhat caia ham s6 bang 8 tai x=—1.
d) Trén doan [2;4], gid tri nhé nhat cua ham sb bang 19 tai x=2.

3
Cau 85.Cho hams6 y :X?+2x2 +3x—4.
a) Ham s da cho ludn xé4c dinh trén R .
b) y'=x*+2x+3

c) Trén doan [—4;0], gia tri I6n nhat cua ham sb bang —4 tai x=0.
A s , Ay N I 16 .
d) Trén doan [—4;0], gi4 tri nho nhat cua ham so bang Y tai x=—4.

Cau 86.Cho hamsd y = x++/2—x?.

a) Ham s da cho ludn xé4c dinh trén R

b) y':—‘f/;iiz_x,VXe(—x/E;\/E)

¢) Gia tri lon nhat ciia ham sé bang 2 tai x=1.

d) Gia tri nhd nhit cia ham s bang —/2 tai x=—/2.
Cau 87.Cho ham sd y=~/2+x +/4—x .

a) Ham s6 da cho xac dinh khi x e (-2;4).

b) £(0) :%

c) Gia tri lon nhat cua ham sé bing 24/3 tai x=1.

d) Gia tri nhd nhat cua ham sé bing /6 tai x=-2.
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Céu 88.Cho ham s6 y = —
X" =x+1

a) Ham s6 da cho ludn xé4c dinh trén R.
—Xx* +2X

b '—
)y (xz—x+1)2

c) Gia tri I6n nhat cia ham so bang 3 tai x=0.

d) Ham sb khong c6 gia tri nho nhat.

Cau 89.Cho ham s6 y =In(x—1)3-x).

a) Ham s da cho ludn xé4c dinh trén R
—2Xx+4

(x-1)(3—-x)

¢) Gia tri nhé nhat ciia ham sé bang 0 tai x=2.

b) y'=

d) Ham s6 khdng c6 gié tri I6n nhat.

Cau 90.Cho ham sé y = 2x —e?*.

a) Ham s6 da cho ludn xéac dinh trén R.

b) f'(In2)=6

c) Trén doan [-1;In 2], gia tri I6n nhat cua ham s6 bang 0 tai x=0.

d) Trén doan [-1In 2], gid tri nho nhat cua ham s6 bang 2IN2-4 tai x=1In2.
Cau 91. Mot vat chuyén dong theo quy lut s(t)= —%t3 +6t° voi t>0 (gidy) la khoang thoi gian tinh

tir khi vat bat dau chuyén dong va s (mét) 1a quing dudng vat di chuyén dugc trong khoang thoi gian do.
a) Trong khoang thoi gian 6 gidy ké tir khi bat ddu chuyén dong, van téc cua vat giam.

b) Sau thoi gian 6 gidy ké tir khi bat dau chuyén dong, van tdc cua vat ting.

¢) Van toc 16n nhét cua vat tai thoi diém 6 gidy ké tir khi bat dau chuyén dong.

d) Sau thoi gian 3 gidy ké tir khi bat dau chuyén dong, gia toc cua bang 6(m/s?).

Cau 92. Trong khoang thoi gian tir gidy thir nhat dén gidy thir 8 ké tir khi bat dau chuyén dong, mot
chuyén dong thiang xac dinh boéi phuong trinh S (t) =%t3 —3t2+5t+2 Vi t>0, trong d6 t tinh bang
gidy va stinh bang mét.

a) Trong khoang thoi gian tir gidy thir nhat dén gidy thtr 3 van tdc cua vat giam.

b) Trong khoang thoi gian tir gidy thir 3 dén gidy thr 8 van tdc cta vat ting.

c) Trong khoang thoi gian tir gidy thir nhat dén gidy thtr 8, van tdc 16n nhat cua vat bang 3(m/s).

d) O giay th 4, gia tc ctiia bang 1 (m/s?).
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Cau 93. Ngudi ta bom xing vao binh xing ciia mot xe 6 t6 . Biét rang thé tich V (lit) cua lugng xing
trong binh xang duoc tinh theo thoi gian bom xdng t (phut) dugc cho boi cbng thic:

V (t)=300(t —t*)+4 véi 0<t<0,5
Goi V'(t) latdc do tang thé tich tai thoi diém t véi 0<t<0,5
a) Luong xing ban dau trong binh ban dau 1a 4 lit.
b) Luwong xdng 16n nhit bom vao binh xang 1a 41,5 lit
c) V'(t)=300(2t -3t*), voi 0<t<0,5
d) Xang chay vao binh xang vao thoi diém ¢ gidy thir 30 ¢6 téc do ting thé tich 1a I6n nhat
Cau 94. Nha may A chuyén san xuat mot loai san pham cung cap cho nha may B. Hai nha may
thoa thuan rang, hing thang A cung cap cho B sé lwong san pham theo don dat hang cua B (tdi
da 100 tan san pham). Néu sé luong dat hang 1a x tan san pham thi gia ban cho mdi tin san
pham 1a P(x)=45-0,001x" (triéu dong). Chi phi d¢ A san xuat x tan san pham trong mot thang la
C(x)=100+30x (triéu dong) (gdm 100 triéu dong chi phi c6 dinh va 30 triéu dong cho méi tan san
pham).
a) Chi phi dé A san xut 10 tan sam pham trong mot thang la 400 triéu dong.
b) Sé tién A thu duoc khi ban 10 tan san pham cho B 1a 500 triéu dong.
c) Loi nhugn ma A thu duoc khi ban x tan san pham (0<x<100) cho B duoc biéu dién bang cong
thirc —0,01x* +15x —100.
d) A bancho B khoang 70,7 tan san pham mdi thang thi thu duoc lgi nhuan 16n nhat.
Cau 95. Bac Hong nudi ca tra & mot cai ao cé dién tich 1a 50m?. Vu trudc Bac Hong voi mat do 1a 20
con/m? va thu duoc 1,5 tdn ca. Theo kinh nghiém nudi ca caa minh thi cir tha giam di 8 con/m? thi mdi
con cé khi thu hoach tang 1én 0,5kg? Gia su khéng cé hao hyt khi nudi.
a) Sb ca gidng ma Bac Hong d4 tha trong vu vira qua la 1500 con.
b) Khi lwgng trung binh mdi con ca thanh phan trong vu vira qua 1a 1,5 (kg).
c) Téng trong luong cé thu dugc & vu ndy la F (x)=-0,0652x” +16x +1500 (kg)
d) Vu téi Bac Hong phai tha 512 con cé giéng dé duoc tong niang suat khi thu hoach Ia cao nhat.
Cau 96. Khi nudi tdm trong mot hod ty nhién, mot nha khoa hoc d4 thong ké duoc rang: Néu trén moi
mét vudng mat hd tha x con tdm giéng thi cudi vu mdi con tdm c6 can nang trung binh 1a 108 — x* (gam).
a) Picu kién xac dinh 1a x> 0
b) Sau mét vu lwong tdm trung binh trén mdi mét vuéng mat ho ty nhién ning x(108— xz)
¢) Bé cudi vu thu hoach duoc nhiéu tém nhat trén méi mét vudng mat hd tu nhién thi can tha 16 con tém
giong
d) Luong tdm nhiéu nhat cudi vu c6 thé thu hoach dugc trén mdi mét vudng mat ho tu nhién la
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432 (gam).

Cau 97. Tai mot xi nghiép chuyén san xuat vat liéu xay dung, néu trong mot ngay xi nghiép san xuat
x(m3) san pham thi phai bo ra cac khoan chi phi bao gom: 4 triéu déng chi phi cé dinh; 0,2 triéu dong
chi phi cho mdi mét khdi san pham va 0,001x? triéu dong chi phi bao dudng may madc. Biét rang, moi
ngdy Xi nghiép san xuét dugc toi da 100m®san pham. Goi C(x) Ia tong chi phi dé xi nghiép san xuét
x(m3) san pham trong mot ngay va C 1a chi phi trung binh trén m3i mét khéi san pham.

a) C =0,2x+0,001x* v&i 0 < x <100

b) Tong chi phi san xuat 100m?®san pham 1a 34 triéu dong

c) C =0,001x + £ +0,2 véi 0< x <100
X

d) C c6 gia tri thap nhat bang 0,326 tricu ddng (két qua lam tron ba chit sé thap phan)

Cau 98. Mot ngudi ndng dan cd 15.000.000 ddng mudn lam mot cai hang rao hinh chir E doc theo mot
con song (nhu hinh v&) dé 1am mot khu dat c6 hai phan chir nhat dé trong rau. B4i véi mat hang rao song
song vai bo sdng thi chi phi nguyén vat liéu 1a 60000 dong mot mét, con dbi véi ba mat hang rao song
song nhau thi chi phi nguyén vat liéu 1a 50000 dong mot mét. Goi x la chiéu dai 1 mat hang rao hinh
chir E (trong ba mat song song, x >0 ). Goi y 1a chiéu dai mat hang rao hinh chir E song song véi bo

song (y>0).

a) S6 tien phai lam la: x.60000 + y.3.50000 = 15000000 dong.

900-5% _ o50x —gxz

b) Dién tich dat: S = x.y = x.
c) Dién tich 16n nhét cua dét rao thu dugc rr(10ax)8 = 6250 (m’)

d) Dién tich 16n nhat cua dat rao thu dugc khi chiéu dai 1 mat hang rao hinh chir E 12 50m

Cau 99. Cho mét tim nhdm hinh vudng canh a. Ngudi ta cat & 4 goc 4 hinh vudng bang nhau, roi gap

tam nhom lai dé dugc mot cai hop khdng nap nhu hinh v&. Goi x  1a d dai canh caa hinh vuéng bi cat.
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a) 0< x<2
2
b) Thé tich ciia khéi hop 1a: V (x) = x(a—2x)> véi 0<x <%.

¢) Thé tich cua khdi hop 1a 1én nhat khi canh cua hinh vudng bi cit bang %.

3

- . .. 2a

d) Thé tich cua khoi hop 16n nhat bang 7
Cau 100.B4c Tuan mudn xdy mdt cai bé chira nude, dang mot khdi hop chir nhat khong nap co thé tich
bang 288dm®. P4y bé 1a hinh chit nhat c6 chiéu dai gip do6i chiéu rong, gia thué nhan cong dé xay bé 1a

500000 dong/m’. Goi x(x > 0) Ia chiéu rong ciia day bé

i —

a) Chidu dai ciia dy bé 13 g

0,144

x>

b) Chiéu cao ctia bé 1a

. 3 . ,864
c) Dién tich can xay la 2x2 + &

d) B4c Tuén tra chi phi thap nhat dé thué nhan cong xay dung bé d6 1a 1080000 dong.
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PHAN III. CAu trac nghiém tra 1oi ngan. Moi cAu héi thi sinh chi tra 1oi dap an.

Cau 101.Cho ham s6 y = f (x) lién tuc va ¢ bang bién thién trén doan [-2;3] nhu hinh v& bén. Tinh

tong gi tri 16n nhat va nho nhat cia ham so y = f (x) trén doan [-2;3].

£(x) + 0 - 0 +

f(x) 0—/’_I/,J.z\\._z/”//_.1

Traloi ..o,
Cau 102.Cho ham sb y = f (x) lién tuc va c6 d6 thi trén doan [-2;4] nhu hinh v& bén. Tinh tong gid trj

I6n nhét va nho nhat cua ham sé y = f (x) trén doan [-2;4] .

u

Traloi: ....................
Cau 103.Cho ham s6 y = f (X) c6 @6 thi nhu hinh ve:

L
Y

Goi M, m lan Iuot 1a gid tri 16n nhat va gia tri nho nhat ctia ham so y:Ef(E) trén doan [0;2].T|nh M+m.
Traloi: ....................

Cau 104.Trén doan [-1;2], ham s6 y =x° +3x° +1 dat gia tri nho nhét tai diém c6 hoanh d¢ bao nhiéu?

https://www.facebook.com/truongngocvy8/ Trang 41 Truwong Ngoc Vy - Nha Trang


https://www.facebook.com/truongngocvy8/

Dai 56 12 - Chuong 1 - Ung dung PH dé khdo sdt va vé PTHS - Tric nghiém va tw lugn 4 phdn ~ DUng chung 3 b sdch

TrAIDE oo
Cau 105.Biét gia tri I6n nhat ham so f (x)=x*—8x*+16x—9 trén doan [13] bing % Véi a,beR.

Tinh gaitri a+b.

Traloi: .................ee.

Cau 106.Cho ham s y = X+L2. Tim gia tri nh6 nhét ciia ham s6 trén [-1;2]
X +

Traloi: ....................

Cau 107.Tim gia tri 16n nhat ham sb y=3+i+
X X+1 x+2

trén doan [-5,-3] (lay két qua dén phan

chuc).
Traloi: ....................
X+1

VxZ+1

cuia ham sb da cho (lay két qua dén phan tram).

Cau 108.Cho ham s6 y = f(x) = . Tinh tong gi4 tri I6n nhét, gia tri nho nhat trén doan [-1;2]

Traloi: ....................

Cau 109. Tim gia tri 16n nhat cua ham s6 y =vx—2 ++/4—x.

Traloi: ....................

Cau 110. Tim gia tri nho nhat caa ham sé y = f(x) =x++4-x? .

Traloi: ....................

Cau 111.Tim gia tri I6n nhat cua ham sé y = 2sin x—%sin3 x trén [ 0; 7] (lay két qua dén phan tram).
Traloi: .................ee.

Cau 112.Tim tng gia tri Ion nhét va gia tri nho nhat cua ham s y = cos x(sin x+1) trén doan [0; ].

Traloi: ....................
~ ~ -7 . 4 \ 4 X+ 4 X A A A 5 A A -
CAu 113.Tim gia tri nho nhat caa ham s y = 2** —5-8 trén [-1,0] (lay két qua dén phan tram).

Traloi: ....................

a
b

(aeN,beN) lagia tri Ion nhat ctia ham s trén doan
e

Cau 114.Cho ham s6 y =e”(x*-3), goi M =

[-5;-2]. Tinh gia tri cia biéu thac P=a+b.

Traloi: ....................

Cau 115.Tinh gia tri 16n nhit cia ham s6 y=/x+4 +4—x—4/(x+4)(4-x) +5 (ldy két qua dén
phan trim).
Traloi: ..o.ooooeeeeee,

Cau 116.Tinh gia tri nho nhét ciia ham s6 y = X(X+ 2)(X +4)(x+6) +5 trén nita khoang [—4;+o) .
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Traloi: ....................

Cau 117.Tim gia tri 1én nhat cua ham sd: y = 2sin® x+2sin x—1.

Traloi: ....................

Cau 118.Tinh tong gia tri I6n nhat va gia tri nho nhat caa ham sé: y =sin* x—4sin? x+5.
Traloi: ....................

Cau 119.Tim gia tri I6n nhat cua ham sb: y = —2sin® x+3c0s2x—6sin X +4.

Traloi: ....................

sinx+1

Cau 120.Cho ham s6 y=—5———
sin® x+sin x+1

. Goi M la gia tri 16n nhat va m 14 gia tri nho nhat caa ham sé

d& cho. Tinh M +m.
Traloi: ...l
Cau 121.Hinh bén cho biét sy thay d6i ciia nhiét 6 & thanh phd Nha Trang trong mét ngay.

t(°C)
34

95 | 24

0 :+ 8 12 16 20 24 x (gid)

Nhiét d6 cao nhat trong ngdy 14 bao nhiéu do C ?

Traloi: ...l

Cau 122.Hinh bén cho biét sy thay do6i ciia nhiét 6 & thanh phd Nha Trang trong mot ngay.

t(°C)

25 1

0 4 8 12 16 20 24 x (gio)

Nhiét do thip nhét trong ngay 1a bao nhiéu d6 C ?
28°C
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Traloi: ....................
Cau 123.Hinh bén cho biét sy thay d6i ciia nhiét 6 & thanh phd Nha Trang trong mot ngay.

t(°C)
34

25 1 24

0 4 8 12 116 20 24 x (gid)

Thoi diém nhiét do cao nhat trong ngay la lic may gio?

Traloi: .................ee.

Cau 124.Hinh bén cho biét sy thay d6i ciia nhiét 6 & thanh phd Nha Trang trong mat ngay.

t(°C)
34

95 | 24

0 4 8 12 16 20 24 x (gid)
Thoi diém nhiét do thap nhét trong ngay 1a lic may gio?
Traloi: ....................

Cau 125.Mat vat chuyén dong theo quy luat s = —%ﬁ +6t2 voi t (gidy)la khoang thoi gian tir khi vat bat

dau chuyén dong va s (mét) 1a quing dudng vat di chuyén trong thoi gian d6. Hoi trong khoang thoi gian
6 giay, ké tir lac bit dau chuyén dong, van tdc 16n nhat vat dat duoc bang bao nhiéu?

Traloi ..ooooeeeeeennn,

Cau 126. Mot chat diém chuyén dong theo quy ludt s(t)=—t*+6t* voi 1a thoi gian tinh tir luc bat dau
chuyén dong, s (t) la quéng duong di dugc trong khoang thoi gian t. Tinh thoi diém t tai d6 van tdc dat
gié tri 16n nhat.

Traloi: ....................
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Cau 127. M6t vat chuyén dong theo quy luat s = %t3 —t2+9t, véi t(gidy) la khoang thoi gian tinh tir lic

vat bat dau chuyén dong va s (mét) Ia quing duong vat di duoc trong thoi gian d6. Hoi trong khoang
thoi gian 10 gidy, ké tir luc bat dau chuyén dong, van tdc 16n nhat cua vat dat dugc bang bao nhiéu?

Traloi cooooeeeevennnnn,
Cau 128.M¢t chat diém chuyén dong theo quy luat s(t)=t’ —%ﬁ (m). Tim thoi diém t (gidy) ma tai

d6 van toc v(m/s) cia chuyén dong dat gié tri 16n nhat.

Traloi ..oooeeeeeennn,
Cau 129. Mot chat diém chuyén dong trong 20 gidy déu tién c6 phuong trinh s(t) = ét“ —t* +6t2 +10t,

trong d6 t>0 véi t tinh bang gidy (s) va s(t) tinh bang mét (m). Hoi tai thoi diém gia toc cua vat dat
gia tri nho nhat thi van téc cua vat bang bao nhiéu?

Traloi cooooeeeevennnnn,
Cau 130. Mot chat diém chuyén dong theo quy luat S = —%ﬁ +4t% + 9t voi t(gidy) 1a khoang thoi gian

tinh tir luc vat bat dau chuyén dong va S (mét) 1a quang dudng vat chuyén dong trong thoi gian d6. Hoi
trong khoang thoi gian 10 gidy, ké tir lac bat ddu chuyén dong, van tdc 16n nhat cia chat diém 1a bao
nhiéu?

Traloi cooooeeeevennnnn,

Cau 131.Cong suat P (don vi W) cua mot mach dién duoc xéc dinh bai cong thac P(1)=1217 —%P

v6i | (donvi A) 1a cudng do dong diénva 0< 1 <22. Cdng suat P 16n nhat bang bao nhiéu?

Traloi: ....................
R 2 1 L o, . ,
Cau 132. Mot vat chuyén dong theo quy luat s = _Ets +6t% véi t la khoang thoi gian tinh tir khi vat bat

dau chuyén dong va s la quang duong vat di chuyén duoc trong khoang thoi gian d6. Hoi trong trong
khoang thoi gian 6 gidy, ké tir khi bat dau chuyén dong, van toc lon nhét caa vat dat duoc bang bao
nhiéu mét trén giay?

Traloi: ...l

Cau 133.Cong suat P (don vi W) cua mot mach dién duoc cung cap boi mot ngudn pin dugc cho bai
cong thirc P =121 -0,51% voi | (donvi A) la cudng d6 dong dién. Tim cong suat tdi da ciia mach dién.
Traloi: ...l

Cau 134.Dé giam nhiét do trong phong tir 28°C, mot hé thong lam mat dugc phép hoat dong trong 10
phit. Goi T (don vi °C) la nhiét d6 phong o phit thd t duoc cho boi cong thic
T =-0,008t* — 0,16t + 28 Vvoi t €[1;10]. Tim nhiét d6 thip nhat trong phong dat duoc trong thoi gian 10

phut ké tir khi hé théng lam mat bat dau hoat dong.
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Traloi: ....................

Cau 135. Mot hop tac xa nudi ca thi nghiém trong hd. Nguoi ta thay rang néu trén mdi don vi dién tich
ctia mat ho ¢6 n con cé thi trung binh méi con ca sau mot vu can nang P(n) = 480—20n (gam). Hoi phai
tha bao nhiéu cé trén mot don vi dién tich ciia mat hd dé sau mot vu thu hoach duoc nhiéu gam ca nhat?
Traloi: ....................

Cau 136.Do giam huyét ap cia mot bénh nhan dugc cho bsi cong thic G (x) =0,025x° (30— x)  trong
d6 x Ia liéu lwong thude duoc tiém cho bénh nhan (x duoc tinh bang miligam). Liéu lwgng thudc can tiém
cho bénh nhan dé huyét ap giam nhiéu nhat bang bao nhiéu miligam?

Traloi: ....................

Cau 137.Mat con ca hdi boi ngugce dong dé vuot khoang céch 1a 300 km. Van téc dong nudc la 6 km/h.
Néu van téc boi cta ca khi nude dirng yén 1a v (km/h) thi nang luong tiéu hao caa ca trong t gio duoc cho
boi cong thuc E(v) =cv’t, trong d6 ¢ 1a hang s va E tinh bang Jun. Van téc boi cia ca khi nude dung
yén dé niang luong tiéu hao I it nhat bang bao nhiéu mét trén giay?

Traloi: ....................

Cau 138.Sau khi phat hién mot bénh dich, cac chuyén gia y té wéc tinh s6 ngudi nhidém bénh ké tir ngay
Xuit hién bénh nhan dau tién dén ngay thir t 13 f (t) = 45t* —t>,t =0,1,2,...,25. Néu coi f(t) 1a ham sé xac
dinh trén doan [0;25] thi dao ham ’(t) duoc xem la tbe do truyén bénh (ngudi/ngay) tai thoi diém t. Ngay
thi bao nhiéu thi ma téc do truyén bénh 1a 16n nhat?

Traloi: ....................

Cau 139. Mot loai vi khuan dugc tiém mot loai thude kich thich su sinh san. Sau t phit, sé vi khuan dugc
xéc dinh theo cong thire N (t)=1000+30t> —t*(0 <t <30). Hoi sau bao nhiéu gidy thi s6 vi khuan lén
nhat?

Traloi: .................ee.

Cau 140.Trong thi nghiém y hoc, ngudi ta cay 1000 vi khuan vao méi truong dinh dudng. Bang thuc

nghiém, nguoi ta xac dinh s6 lwong vi khuan thay doi theo thoi gian bgi cong thuc:

(con), trong d6 t 14 thoi gian tinh bang gidy. Tinh s6 Iuong vi khuan 16n nhat ké

N (£) =1000 + 20
100

+12

tir khi thuc hién cay vi khuan vao méi truong dinh dudng.

Traloi: ....................

Cau 141.Luu lugng xe 6 to vao dudng ham dugc cho bsi cong thue f(v) = 386V c (xe/giay), trong

V2 +2v+5
d6 v (km/h) 1a van téc trung binh cia cac xe khi vao duong ham. Tinh van téc trung binh cua cac xe khi
vao duong ham sao cho luu luong xe 1a lon nhat (Iam tron két qua dén hang thap phan tha hai cua
kilomét/gio)?

Traloi: ....................
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Cau 142.Mat loai thude dugce dung cho mot bénh nhan va nong d6 thuoc trong mau caa bénh nhan dugc

giam sat boi béc si. Biét rang ndng do thudc trong méau cia bénh nhan sau khi tiém vao co thé trong t

(gio) duoc cho bai cong thuc c(t) = T (mg/L). Sau khi tiém thubc bao lau (gis) thi ndng do thudc
+

trong méau caia bénh nhan cao nhat?

Traloi: ....................

Cau 143.Sy anh huong khi sir dung mot loai doc té vai vi khuan X dugc mot nha sinh hoc mé ta bai

t+1

ham sb P(t)=t2+t+4

, trong d6 P(t) 1a s6 lugng vi khuan sau t gio sir dung doc td. Sau bao nhiéu gid

thi s6 lwong vi khuan X bat dau giam?

Traloi: ....................

Cau 144. Mot doanh nghiép tu nhan A chuyén kinh doanh xe gan may cac loai. Hién nay doanh nghiép
dang tap trung vao chién luoc kinh doanh xe X voéi chi phi mua vao mét chiéc 1a 27 triéu dong va bén
ra véi gia 31 triéu dong. Voi gia ban nay, so luong xe ma khach hang d& mua trong mot nam la 600
chiéc. Nham muc tiéu day manh hon nita lwong tiéu thy dong xe dang ban chay nay, doanh nghiép du
dinh giam gia ban. Bo phan nghién ctu thi truong wéce tinh rang néu giam 1 triéu dong mdi chiéc xe thi
s6 lwong xe ban ra trong mot nam sé& tang thém 200 chiéc. Hoi theo d6, gia ban méi 1a bao nhiéu triéu
ddng thi loi nhuan thu dugc cao nhat?

Traloi: ....................

Cau 145.Ngudi ta mudn xay mot chiéc bé nuéc ¢ hinh dang 1a mot khdi hop chix nhat khdng nap co thé
tich bang Tm3. Biet day bé la mot hinh chir nhat co chiéu dai gap déi chiéu rong va gia thué thg xay la

700000 dong/ m>. Héi chi phi thué nhan cong it nhat bao nhiéu triéu dong dé xay bé trén?

Traloi: ....................

Cau 146.Cho mot tam ton hinh chir nhat ¢6 kich thuée 10cm x 16cm . Nguoi ta cit bo 4 goc cia tim ton
4 miéng hinh vudng bang nhau rdi go lai thAnh mot hinh hop chit nhat khong ¢ nip. Dé thé tich cua hinh
hop d6 16n nhit thi d6 dai canh hinh vudng cia cac miéng ton bi cit bo bang bao nhiéu mét?

Traloi: ....................

Cau 147.Mat cong ty xay dung mudn lam mot duong dng dan tir mot diém A trén by dén mot diém B

trén mot hon dao (nhu hinh vg).

bién

6km

|

|

|

I

|

|
é—
B

bobién KM
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HoOn dao cach bo bién 6km. Gia dé xay duong ong trén bo la 50.000USD moi km, va 130.000USD

moi km dé xdy dudi nudc. B’ 1a diém trén bo bién sao cho BB’ vudng goc vai bo bién. Khoang céach tir A
dén B’ 1a 9km. Vi tri C trén doan AB’ sao cho khi ndi 6ng theo ACB thi s tién it nhat. Khi ¢6 C cach A

mot doan bang bao nhiéu km?

Traloi: ....................

Cau 148.Cho hinh chix nhat c6 dién tich bang 100(cm?) . Tong chiéu dai va chiéu rong cua nd bang bao
nhiéu dé chu vi cia n6 nho nhat?

Traloi: ....................

Cau 149.C6 mot tim gd hinh vudng canh 200 cm. Cit mot tam g ¢ hinh tam giac vudng, cé tong cua
mot canh goc vudng va canh huyén bang hang sé 120cm tir tim gd trén sao cho tdm gd hinh tam giac
vudng c6 dién tich I6n nhat. Hoi canh huyén cua tim gd nay la bao nhiéu centimet?

Traloi: ....................

Cau 150. Ngudi ta mudn rao quanh mot khu dat vai mot sb vat liéu cho trude 1a 180 mét thang hang rao.
O d6 nguoi ta tan dung mot bo giau ¢ san dé lam mot canh caa hang rao va rao thanh manh dat hinh chix
nhat. Hoi manh dat hinh chit nhat duoc rao cd dién tich I6n nhat bang bao nhiéu mét vudng?

Traloi: ....................

Cau 151. Mot 130 ndng chia dat cho con trai dé nguoi con canh tac riéng, biét ngudi con s& duoc chon
miéng dat hinh chit nhat c¢6 chu vi bang 800(m). Hoi anh ta chon mdi kich thudc caa né bang bao nhiéu
dé dién tich canh tac I6n nhat?

Traloi: ....................

Cau 152. Mot hop khong nip duoc 1am tir mot manh carton theo mau nhu hinh vé. Hop c6 day 1a mot

hinh vuéng canh x cm, chiéu cao h cm va c6 thé tich 500 cm”.

BN b

| Y

Pé dién tich cua manh carton nho nhét thi gia tri cia x bang bao nhiéu centimet?
Traloi: ....................
Cau 153.Ban Hién 1a mot hoc sinh 16p 12, bb ban 1a mot tho han. B ban dinh 1am mot chiéc thung hinh

tru tr mot manh ton c6 chu vi 120 cm theo cach dudi day:

Bang kién thirc d4 hoc em giup bd ban Hién chon manh tén dé 1am duoc chiéc thing cd thé tich 16n
nhét, khi d6 chiéu dai ciia manh ton 1a bao nhiéu cemtimet?

Traloi: ............
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Cau 154.Cho mot tam ton hinh tron co dién tich 4r dm®. Nguoi ta cat thanh mot hinh quat c6 géc ¢ tam

la o (0<a <27 ) nhu Hinh 1 dé lam thanh mot cai gau mac nuéce hinh nén nhu Hinh 2.

Hinh 1

Thé tich 16n nhét cua cai gau 1a bao nhiéu decimet khéi? (két qua lay dén phan tram cua decimet)
Traloi: ....................
Cau 155. Mot man anh hinh chir nhat cao 1,4m dugc dat & do cao 1,8m so véi tim mat (tinh dau mép

dudi caa man hinh nhu hinh vg).

8]

Dé nhin rd nhat phai xac dinh vi tri dung cach man anh sao cho gdc nhin 16n nhat. Hay xac dinh vi tri do.
Traloi: ....................

Cau 156.Cho mot tim nhdm hinh vudng canh 24 cm. Ngudi ta cat & bon goc cia tim nhém d6 bbn hinh
vudng bang nhau, méi hinh vudng c6 canh bang x cm, roi gap tim nhdm lai nhu hinh vé bén dé dugc

mot cai hop khong nap. Tim x dé hop nhan dugc co thé tich Ion nhat.

J ' '

24 cm

. . f"e‘f
¥

Traloi: ....................

Cau 157.Trén manh dat hinh chir nhat ABCD c¢6 dién tich 25m?, ngudi cha ldy mot phan déat dé trong
co. Biét phan dat trong cé ndy ¢ dang hinh chir nhat véi hai dinh dbi dién 1a A va H, véi H thudc canh
BD. Hoi sb tién 16n nhat nguoi chu can chuan bj dé trong co (mién té6 dam) 1a bao nhiéu triéu dong véi

chi phi trong co 1a 70.000 ddng/ m* ? (1am tron két qua dén hang thap phan thi hai cua triéu dong)
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A N D
M fii
B C

Traloi ..ooooeeeeeennn,

Cau 158.Nguoi ta can lam mot céi bé ca c6 hai ngan, khong co nip & phia trén voi thé tich 1,296m?.
Nguoi ta cat cac tim kinh ghép lai mot bé c& c6 dang hinh hop chir nhat (hinh v& minh hoa) vai ba kich
thudc 1a a,b,c. Ngudi ta phai thiét ké cac kich thudc 1a bao nhiéu dé do ton kinh nhét ( gia sir d6 day cua

kinh khong déng ké). Khi do hdy tinh gia tri bidu thic T =a+b+c.

Traloi ......oooevveene
Cau 159. Mot soi day kim loai dai 120cm duoc cit thanh hai doan. Poan day thi nhat duoc ubn thanh
hinh vudng, doan day tht hai duoc ubn thanh vong tron (tham khao hinh bén dudi).

120cm

Tong dién tich caa hinh vuéng va hinh tron dat gia tri nhé nhat bang bao nhiéu centimét vudng (lam tron
dén hang don vi)?

Traloi: ....................

Cau 160.Tim m dé gia tri I6n nhat cua ham s6 y = x> —3x+2m-1 trén doan [0;2] nho nhat bang 3.
Traloi: ....................

Cau 161.Cho ham s f(x)=ax*+2(a+4)x*-1 véi a la tham s6 thuc. Néu max f (x)=f (1) thi
[0:2]

- N -n ,)
r[r01;|2r]1 f (x) bang bao nhiéu?

Traloi: ....................
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Cau 162.Cho ham sé f(x)=x*+(1+m’)x+1. Goi S la tap hop tat ca c4c gia tri nguyén cua tham so
m dé gia tri I6n nhat cia ham so trén doan [0;1] khong vuot qua 7. SO phan tir nguyén cua S la bao
nhiéu?

Traloi: ....................

Cau 163.Cho ham s f(x)=ax*-4(a+2)x+1 véi a la tham s6. Néu (rpagﬁf(x)zf(—z) thi

3 iéu?
r{gag( f (x)bang bao nhiéu’

Traloi: ....................

9
A

Cau 164.C6 bao nhiéu gia tri nguyén cua tham s6 me(—10;10) dé gia tri nho nhat cua ham so

y =x*-3x+1 trén doan [m+1m+ 2] ludn bé hon 3?

Traloi: ....................
Cau 165.Cho ham s6 y = X+12 (m 1a tham sé thyc) . C6 bao nhiéu gia tri nguyén ciia tham sé6 m dé
X—m
, ~ . 1
théa madn min y=="?
[-3-2] 2
Traloi: ....................
Cau 166.Cho ham s y = x+r1n (m la tham s thyc) . C6 bao nhiéu gia tri nguyén cua tham sé6 m dé
X+
théa man miny =37
[0:]
Traloi: ....................
N N A X_m N 2 -
Cau 167.Cho hamso y = f(x) = . Tim m dé max f (x)+min f (x)=-8.
x+1 [1:2] [1:2]
Traloi: ....................
n R z X+m R z < 2 . . 16
Cau 168.Cho hamso y = (m 1a tham so thyc) . Tim m dé thoa mén miny+maxy ==—.
X+1 [1:2] [12] 3
Traloi: ....................
A N e mX—m2—2 N e N ~ 1 7 . a -/ .
Cau 169.Cho ham so6 y =T (m la tham so thuc) thoa man Enzagf y =3 Co0 bao nhiéu gia tri
X— -2;

duong cua m thoa man diéu kién bai toan?

Traloi: ....................

A « £ J - . 4 N 4 36 A N 7 =-A =z .
Cau 170.Biet rang gia tri nhé nhat cia ham s6 y = mx+—1 trén [0;3] bang 20. C6 bao nhiéu gia tri
X+
duong cua m thoa man diéu kién bai toan?

Traloi: ....................
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PHAN IV. Cau tyw luin. Mdi ciu héi thi sinh trinh bay cach giai tw luan.

Cau 171.Hamsb y = f (x) x4c dinh va lién tuc trén doan [—2;4] va ¢ bang bién thién nhu hinh V&,

x -2 0 2 4
y' ¥ 0 = 0 +
1 17
-19

a) Tim gia tri 16n nhét ctia ham s6 da cho trén doan [-2;4].
b) Tim gi4 tri nh6 nhét cia ham sb da cho trén doan [-2;4].

Cau 172.Hamsd y = f (x) xac dinh va lién tyc trén doan [—-4;0] va c6 bang bién thién nhu hinh v&.

x | —4 =3 -1 0
v + 0 - 0 +
4 4
16 16
E) 3

a) Tim gia trj 16n nhét ciia ham s6 da cho trén doan [—4;0].
b) Tim gia tri nh6 nhét ctia ham s6 da cho trén doan [—4;0].
Cau 173.Ham s6 y = f (x) xdc dinh va lién tyc trén nira khoang [-4;-2) va ¢ bang bién thién nhu

hinh vé.

X —4 -3 —2

o

w|ﬁ

a) Tim gia trj 16n nhét ciia ham s6 da cho trén nira khodng [—4;-2).
b) Tim gia tri nho nhét ctia ham s6 da cho trén nira khoang [—4;-2).

Cau 174.Hamsd y = f (x) xac dinh va lién tuc trén doan [-1;3] va c6 bang bién thién nhu hinh v&.
X -1 0 1 2 3

_}f' - 0 + Ii = 0 +

1

C D\._‘tf”*_za“‘*--affﬂ_

a) Tim gia trj 16n nhét ctia ham s6 da cho trén doan [-1;3].

b) Tim gia tri nho nhét ctia ham s6 da cho trén doan [-1;3].
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Cau 175.Hamsd y = f (x) xéac dinh va lién tyc trén nira khoang (—o0;1] va cé bang bién thién nhu hinh

VE.

f'{x) +

F(x) n/ S\

a) Tim gia tri 16n nhét ciia ham s6 da cho trén nira khoang (—;1].

b) Tim gia tri nho nhét ctia ham s6 da cho trén nira khodng (—0;1].

Cau 176.Hamsb y = f () x4c dinh va lién tyc trén khoang (0;8) va ¢ bang bién thién nhu hinh vé.

x |o 6 8
¥ B 0 +
¥
> 108 —

a) Tim gia trj 16n nhét ctia ham s6 da cho trén khodng (0;8).
b) Tim gia tri nho nhét ciia ham s6 da cho trén khoang (0;8).

Cau 177.Hamsb y = f (x) xac dinh va lién tuc trén doan [-2;6] va c6 do thi nhu hinh V&.

I
i ———

a) Tim gia trj 16n nhét ciia ham s6 da cho trén doan [-2;6].
b) Tim gia tri nho nhét ctia ham s6 da cho trén doan [-2;6].

Cau 178.Hamsb y = f () xac dinh va lién tyc trén doan [-1;3] va c6 do thi nhu hinh Ve,
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a) Tim gia trj 16n nhét ctia ham s6 da cho trén doan [-1;3].
b) Tim gia tri nho nhét ctia ham s6 da cho trén doan [-1;3].

Cau 179.Hamsb y = f (x) x4c dinh va lién tyc trén doan [-1;6] va c6 do thi nhu hinh V&.

=103 1 3 f

a) Tim gia trj 16n nhét ctia ham s6 da cho trén doan [-1;6].

b) Tim gia tri nho nhét ctia ham s6 da cho trén doan [-1;6].

Cau 180.Tim gié trj I6n nhat va gia tri nho nhat cua ham s6 y = x° —8x* +16x -9 trén doan [1;3].

Cau 181.Tim gié trj I6n nhat va gié tri nhé nht cua ham s6 y = 2x* —6x* +1trén doan [-11].

Cau 182.Tim gié trj I6n nhat va gi tri nho nhat cua ham sb y = x* —3x® —9x+35 trén doan [—4;4].

Cau 183.Tim gia tri 16n nhat va gia tri nho nhat (néu cd) cua ham s6 y=x®+3x*+10 trén doan
[-5;-1].

X+1

Cau 184.Tim gié trj I6n nhat va gi4 tri nho nhat cua ham s6 y = trén doan [1,10].

X+4

2

Cau 185.Tim gié trj I6n nhat va gié tri nhé nhat cua ham s y = ——trén doan [-5;-3].

X+2

2x% +3x+3

trén doan [O; 2] .
Xx+1

Cau 186.Tim gia tri 16n nhat va gi4 tri nhé nhat cia ham sé y =
A N . . 4 . . 14 N I4 4

Céu 187.Tim gia trj I6n nhat va gia tri nhé nhat cia ham so y =—+x+1 trén doan [1;3].
X

Cau 188.Tim gi4 tri 16n nhit va gia tri nho nhat cua ham sé y =3x++/10—x? trén tap xac dinh.
y p

Cau 189.Tim gi4 tri 16n nhit va gia tri nho nhét cua ham sé y = (x+2)v4—x? trén tap xac dinh.
y p
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Cau 190.Tim gi4 tri 16n nhat va gia tri nho nhat cua ham s§ y =+/3+2x—x2 trén tap xac dinh.
y p

Cau 191. Tim gid trj 16n nhat va gia trj nhé nhat ctia ham s6 : y =[x ~3x+2| trén doan [~10;10].

. [ﬂ' 577}
trén doan | —;— |.
3 6

Cau 192.Tim gia tri Ién nhat va gia tri nho nhat ciia ham s6 y = —
SIn X

Cau 193.Tim gia tri 16n nhat va gid tri nhé nhat ca ham sé y = trén doan [E’ > } .

COS X

Cau 194.Tim gia tri 16n nhat va gi4 trj nhé nhat cia ham sé y = 2sin x+sin 2x trén doan [0;37”} .
Cau 195.Tim gia tri 16n nhat va gi4 trj nhé nhat cia ham sd y = Xx—sin2x trén doan [—%;ﬂ,’} :

~ N cr et e 8 eg L ) Ay o \ Je A T
Cau 196.Tim gia tri 16n nhat va gia tri nho nhat caia ham s6 y = X+ cos’ X trén doan [O;Z} :

Cau 197.Tim gié trj I6n nhat va gia tri nhé nhét cua ham s6 y =sin x + trén doan [0; 7].

Sin X

A N cr s Ao x s s ) Ay o N £ . 1 . 1 n
CAu 198.Tim gia tri Ion nhat va gia tri nho nhat caa ham s6 y =sin® X+ — 5 —(Sln X+_—j trén doan
SN X Sin X

[0; ﬂ] .
Cau 199. Tim gia tri I6n nhat va gia tri nho nhat ciia ham sé y = sin x +sin? x +% trén tap xac dinh.

Cau 200.Tim gia tri 16n nhat va gia trj nhé nhat cia ham sé y = 3+4cos x —sin’ x trén tap xac dinh.

CAau 201.Tim gia tri 16n nhit va gi4 tri nhd nhét ctia ham sé y = 2cos? X + 2+/3sin x— 2 trén tap xac dinh.
Cau 202.Tim gia tri I6n nhat va gia tri nho nhét ciia ham s6 y =sin? x.cos x trén tap xac dinh.

Cau 203.Tim gia trj I6n nhat va gia tri nho nhét ciia ham s6 y = 2sin?+sin x—1 trén tap xac dinh.

Cau 204.Tim gia tri I6n nhat va gia tri nho nhat ciia ham s6 y = 2sin? x—cos X +1 trén tap xac dinh.

Cau 205. Tim gia tri I6n nhat va gia tri nho nhat cia ham s y = cos 2x — 2sin x—1 trén tap xac dinh.

Cau 206. Tim gia tri I6n nhat va gia tri nho nhat ciia ham s6 y = sin® x—3sin? x+ 2 trén tap xac dinh.
Cau 207.Tim gia tri 16n nhat va gia tri nho nhat ciia ham sd y =sin® x+sin? x—5sin x+1 trén tap xéac
dinh.

Cau 208.Tim gia tri 16n nhat va gia tri nho nhat cia ham s6 y =cos? 2x—sin xcosx +4 trén tap xéac
dinh.

Cau 209.Tim gia tri I6n nhat va gia tri nho nhat cua ham s y = cos® x —6c0s® x+9¢0s x+5 trén tap xac
dinh.

Cau 210.Tim gia tri Ién nhat va gi4 tri nho nhat ciia ham sb y =sin®~cos2x +sin x+ 2 trén tap xac dinh.
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Cau 211.Tim gia tri 16n nhat va gia tri nho nhat caa ham sd y =sin® x+cos2x+sinx+3 trén tap xéac
dinh.

A 5.
CAu 212.Tim gia trj lén nhat va gi4 tri nho nhat caa ham s6 y = 2cos® X+ESIn2 X+COS X+ 2 trén tap xac
dinh.

Cau 213.Tim gia trj 16n nhat va gia tri nho nhat caa ham sé y = —2sin®+3cos2x—6sinx trén tap xac
dinh.

Cau 214.Tim gia tri 16n nhat va gia tri nhé nhat caa ham s6 y = cos® x+3c0os2x —15c0s X+ 2 trén tap
xac dinh.

Cau 215.Tim gia tri I6n nhat va gia tri nho nhét ciia ham s6 y =sin* x+cos? X+ 2 trén tap xac dinh.

Cau 216.Tim gia tri I6n nhat va gia tri nho nhat ctia ham s6 y =sin* x+cos* x trén tap xac dinh.

A N e, Lo n e, , L4 o R z 2sinx-1 . n , .
Cau 217.Tim gia tri Ién nhat va gia tri nho nhat cia hamso y = e trén tap xac dinh.
sin X+
A N .y . , A N .y . 5 A o \ A 1 A A , .
Cau 218.Tim gia tri I6n nhat va gia tri nho nhat cia ham s y = —; trén tap xac dinh.
COS” X+Cos X +1
8sinx—8

Cau 219.Tim gia tri 16n nhat va gi4 tri nhé nhat caa ham sé y =

- >— trén tap xac dinh.
2—5Iin X —C0s” X

3+C0os X

Cau 220.Tim gia tri I6n nhét va gid tri nhé nhat cua ham s6 y =—————— trén tap xdc dinh.
COSX+SINn” X

4 —c0s” X
sin? X+sin X+ 2

Cau 221.Tim gia tri Ién nhat va gi4 tri nho nhat cia ham sb y = trén tap xac dinh.

. N . o . . 4+3sinx—2c08° X _ . :
Cau 222.Tim gia tri Ién nhat va gia tri nho nhat cia ham so y = 31251 trén tap xac dinh.
+2sin x

A N S S 3cos* Xx+4sin’x . ... ..
Cau 223.Tim gia tri I6n nhat va gia tri nho nhat cia ham s y = ——; >— trén tap xac dinh.
3sin” Xx+2c0s X

. . . L . o 2c0s X +|cos x|+1 . ,
Cau 224.Tim gia tri I6n nhat va gia tri nho nhat cia ham so y = | || 1 | trén tap xac dinh.
COS X| +

Cau 225.Tim gia tri Ién nhat va gi4 tri nho nhat ciia ham sb y =sin x ++/2—sin® x trén tap xac dinh.

Cau 226.Tim gia tri I6n nhat va gia tri nho nhat ciia ham sé y =~/sin® X+ cosx+2 trén tap xéac dinh.
Cau 227.Tim gid trj 16n nhat va gia tri nho nhét cia ham sé y = x—In(1+ x*) trén doan [0;2] .

Cau 228.Tim gid trj I6n nhat va gia tri nho nhat cia ham sé y = (x* —x—1)e* trén doan [0;2].
A N . . 4 . . I4 N I4 1

Cau 229.Tim gia tri on nhat va gia tri nho nhat caia ham s6 y = x* Inx + 2 trén doan [—3;82} :
€

Cau 230.Tim gia tri 16n nhat va gia trj nhé nhat caa ham sé y = x.In x trén doan [1; ez] :
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N N . . 4 . . 4 N 4 1
Cau 231.Tim gia tri I6n nhat va gia tri nho nhat cia ham so y :g_ In (X2 - X+ 2) trén doan [—5;2} :
Cau 232.Tim gié trj I6n nhat va gi4 tri nho nhat cua ham s y = x*.e™ trén doan [0;1].

A T ; o ; N X 7 .
CAu 233.Tim gia tri 16n nhat va gia tri nho nhat cia hamsé y=e™ (—Xz + X+E j trén doan [—2;0] :

Cau 234.Tim gia tri 16n nhat va gid tri nhé nhat caia ham sé y = e* (X2 + X —3) trén doan [—1; 2] :
Cau 235.Tim gié trj I6n nhat va gia tri nhé nhét cua ham s6 y = e? —4e* +3 trén doan [0;In4].

Cau 236.Tim gié trj I6n nhat va gi4 tri nho nhat cua ham s y = x’.e™ trén doan [0;1].
A ~ . . 4 . . 4 N A X 7 A
CAu 237.Tim gia tri 16n nhat va gia tri nho nhat cia hamsé y=e™ (—Xz + X+E ] trén doan [—2;0] :

Cau 238.Tim gid trj I6n nhat va gia tri nho nhat ciia ham s6 y =¥ (x* + x—3) trén doan [-1,2] .

Cau 239.Tim gid trj I6n nhat va gia tri nho nhat cia ham sé y =In(x* +x+2) trén doan [3;6].

Cau 240.Tim gié tri I6n nhat va gia tri nho nhét ctia ham s6 y = x* —4In(l-x) trén doan [-2;0].

Cau 241.Tim gid trj I6n nhat va gia tri nho nhét cia ham sé y = (x* +4x+1).e** trén doan [-2;3] .

Cau 242.Tim gié tri I6n nhat va gia tri nho nhét ctia ham s6 y =e*(x* —3) trén doan [-2;2] .

Cau 243.Cho ham s6 f(x)=x*~3x+m (v6i m la tham sé thuc). Biét max f (x)=5. Tim gia tri nho
nhét ciia ham s6 y = f (x) trén (0;+o) .

Cau 244.Tim tat ca cac gia tri thuc cia tham s6 m dé gia tri nho nhat cua ham s6 y = —x* —3x% +m trén
doan [-1,2] bang 1.

Cau 245.Tim tat ca céac gia trj thuc cua tham s6 m dé ham sé y = x*—3x*+m c6 gia tri nho nhat trén
doan [-1;1] bang J2.

Cau 246.Tim céc gia tri cia tham s6 m dé ham s6 y=x° -1—(m2 +1)x+m+1 dat gié tri nho nhat bang
5 trén doan [0;1].

Cau 247.Cho ham sb f(x)=10"+x va ham sé g(x)=x*—mx*+(m’+1)x—2. Goi M Ia gi4 trj lon
nhat cia ham s6 g(x+ f (x)) trén doan [0;1]. Khi M dat gid trj nho nhét thi gid tri cua tham s6 m béng
bao nhiéu?

Cau 248.Cho ham sd y = x+cos?x+m (m la tham sb ). Véi gia tri nao cia tham sé6 m thi miny =47?
g [ ”} y
0;Z

Cau 249. Biét gia tri 16n nhit caa ham sé y=x++4—x2 +m 12 342 . Timgid tri caa m .
g
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Cau 250.Cho ham s y =>—
X+1

v6i m 14 s6 thuc. Tim tat ca cac gia tri cia m dé téng gid tri I6n nhat

va gia tri nhé nhét ciia ham s6 da cho trén [0;2] bang 6.

X —m?

Cau 251.Cho ham s6 y = v6i m 1a tham sb thuc. Tim gia tri cua tham s6 m dé ham sé c6 gia tri

X—8
nho nhat trén doan [0;3] bang -3.

2

A S ‘ TR C s A . 9
Cau 252.Tim gia tri cuia tham so m dé hamso y = c6 gia tri nho nhat trén [0;3] bang _E?

2

A~ hY A X_m - J & pY A N 4 . 9 A 4 . 4 A 2 pY
Cau 253.Cho ham s6 y =——, v6i m la tham so. Tim gia tri cia m dé gia tri Ion nhat cia ham
X—m

s6 dé cho trén doan [0;4] bang —1.
2

A N X—-m" _. .. ; P oa A T ;
Cau 254.Cho ham so f(x) = 7 Tim gia tri caa tham s6 m dé ham s6 da cho co gia tri nho nhat
X+

trén doan [0;6] bang —4.

. L X+m . . . . o
Cau 255.Cho hamso y =1 ( m la tham so thyc). Tim gia tri ctia tham so m théa mén r[r21|4r]1 y=3.
X — ;

Cau 256. Tim gié tri cia tham s m dé tong gia tri I6n nhat va gia tri nho nhat caa ham s6 y = XJ;T
X
trén [1;2] bing 8.
“ . Z 2X+m L. N Z N ., . , 4 2
Cau 257.Cho ham s6 f(x)= 3 (v6i m la tham s6). Tim gia tri cua tham s6 m dé
X_

r[r_11z?12>]<f(x)+m§2r}f(x)=8 .

_ 2
Cau 258.Tim céc gia tri cia tham so m dé gia tri nho nhat ctia ham s6 y = w trén doan [0;1]
X +
bing —2.
R . . 2x+1+m . . ) . . o
Cau 259.Cho ham so f (x) NI gim 1a tham s6 thue. Goi S I tap hop cac gia tri nguyén
NX+1+4

duong cuam dé ham s6 c6 gié tri 16n nhat trén doan[-1;8]nhé hon 3. S6 phan tir cua tap S 1a bao nhiéu?
Cau 260.Cho ham sé f (x)=mvx—1 ( mla tham sb thuc khac 0). Goi m,,m, la hai gi4 tri cia m thoa

man min f (x)+max f (x)=m?-10. Gia tri cia m, +m, bang bao nhiéu?
[2:) [25]
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BAI 2

GIA TRI LON NHAT (GTLN) VA GIA TRI NHO NHAT (GTNN) CUA HAM SO

1. Pinh nghia

Cho ham s6 y = f (x) xac dinh trén mién D.

e S6 M goi la gid tri I6n nhdt cia ham s6 y=f(x) trén D, ki hieu M =max f(x) néu:
D

f(x)<M,vxeD vatontai x, €D saocho f(x,)=M.

e SO m goi la gid tri nho nhat cia ham sb y=f(x) trén D, ki hieu m=min f(x) néu:
D

f(x)2m,vxeD vatdntai x, €D saocho f(x,)=m.

Chu y: Khi tim gié tri I6n nhat hozc gié tri nho nhat ciia ham sb ma khong chi ré tap D thi ta tim gié tri
I6n nhat hozc gia tri nho nhat cua ham s6 do trén ca tap xac dinh caa né.

2. Tim gi4 tri l6n nhat hoic gia tri nhé nhat cia ham sé bang dao ham.

Dé tim gid tri 16n nhat hodc gid tri nhé nhat cua ham sé f (x) trén mét khoang, doan hay nira khoang,
ta cd thé 1ap bang bién thién caa ham sb trén tap hop d6. Can cir vao bang bién thién, ta tim dwoc gia tri
I6n nhat hozc gia tri nho nhat (néu c6) caa ham sb.

Gia st ham so f (x) lién tuc trén doan [a;b] va c6 dao ham trén khoang (a;b), c6 thé mot s6 hira
han diém. Néu f'(x)=0 chi tai mot so hira han diém thugc khoang (&;b) thi ta c6 quy tic tim gia tri I6n
nhét hodc gia tri nho nhat cua ham so f (x) trén doan [a;b] nhu sau:

e Budc 1: Tim céc diém X, X,..., X, thuoc khoang (a;b) ma tai d6 ham s6 c¢6 dao ham bang hoic
khéng ton tai.

e Buéce 2: Tinh f (Xl), f (Xz),..., f (Xn), f (a), f (b)

e Budc 3: S0 sanh cac gié tri vira tinh duge & bude 2 va két luan

+ S0 16n nhat trong céc gid tri d6 1a gid tri I6n nhat cua ham s f (x) trén doan [a;b].

+ S nhé nhat trong céc gid tri d6 1a gia tri nho nhat cua ham so f (x) trén doan [a;b].

Nhan xét:
max f (x)=f (b
e Néuhamsoy = f (x)dong bién trén [a;b] thi: I!:r?i’:]f ()= (a)
[a,b]
max f (x) = f (a)
o Néu ham sé y = f (x) nghich bién trén [a;b] thi: Esi’kr)]]f (x)="f(b
[a,b]
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PHAN A

TU LUAN PHAN DANG TOAN

Cho ham s6 y = f (x) xac dinh trén mién D.

e S6 M goi la gid tri I6n nhdt cia ham s6 y=f(x) trén D, ki hieu M =max f(x) néu:
D

f(x)<M,vxeD vatontai x, €D saocho f(x,)=M.

e SO m goi la gid tri nho nhat cia ham sb y=f(x) trén D, ki hicu m=min f(x) néu:
D

f(x)2m,vxeD vatdntai x, €D saocho f(x,)=m.
Chu y: Khi tim gié tri I6n nhat hozc gié tri nho nhat ciia ham sé ma khong chi ré tap D thi ta tim gié tri
I6n nhat hozc gia tri nho nhat cua ham s6 do trén ca tap xac dinh caa no.
1. Tim gia tri Ién nhat hogc gia tri nhé nhat ciia ham sé trén khoang hogc nira khoang hoic doan

Dé tim gid tri 16n nhat hodc gia tri nho nhat cua ham so y = f (x) trén mot khoang (a;b), doan [a;b]
hay nira khoang [a;b),(a;b], ta lam nhu sau:

e BuGc 1: Lap bang bién thién cua ham s6 y = f (x) trén tap xac dinh.

e Budc 2: Cin clr vao bang bién thién, ta két luan duoc gia tri 16n nhat (néu c6) hodc gié tri nho nhat
(néu c6) cuahamso y = f (x).
2. Tim gid tri I6n nhat hoic gia tri nhé nhat cia ham sé trén mat doan

Dé tim gia tri Ion nhat hogc gia tri nho nhéat cua ham s6 y = f (x) trén mot doan [a;b], ngoai cach
trén, ta con c6 céch sau:

e Bude 1: Tim cac diém X,y X,y X, thudc khoang (a;b) ma tai d6 ham s6 c6 dao ham bang 0 hoic
khéng ton tai.

e Bude 2: Tinh f(x), f(Xx,),... f(x,), f(a), f(b).

e Buée 3: So sanh céc gié tri vira tinh dugc & bude 2 va két luan

+ S0 16n nhat trong céc gid tri d6 1a gid tri I6n nhat cua ham s f (x) trén doan [a;b].

+ S6 nhé nhat trong cac gid tri d6 1a gia tri nho nhat cua ham so f (x) trén doan [a;b].

max f (x)=max{f (a), f(b), f(x),f(x,),.. f(x,)}
[a.b]

min f (x)=min{f (a), f (b), f (%), f (X,),... f (x,)}
[a.b]
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Dung chung 3 bg sdach

Cha y:
max f (x)=f (b
[a,b]

min f (x)=f (a)
[a,b]

e Néuhamsoy = f (x)dong bién trén [a;b] thi:

max f (x)= f (a)
[a,b]
min f (x)= f (b)
[a,b]

e Néuham soy = f (x)nghich bién trén [a;b] thi:

DANG 1

TIM GTLN VA GTNN KHI BIET BANG BIEN THIEN HOAC PO THI HAM SO

Bail. Hamsd y = f (x) xac dinh va lién tuc trén doan [-1;3] va c6 bang bién thién nhu hinh v&.

T 1

(B
i

a) Tim gid tri 1on nhét caa ham sé da cho.
b) Tim gi4 tri nho nhat cua ham sé d4 cho.

Loi giai
Tir bang bién thién, ta co:

a) Gia tri 16n nhat cia hamsé y = f (x) la: r[rjgg](f(x): f(3)=5

b) Gid tri nho nhat cua ham sé y = f (x) la: min f (x) = (2)=-2

[-13]

Bai2. Hamso y = f(x) x4c dinh va lién tyc trén nira khoang [-1;3) va c6 bang bién thién nhu hinh

VE.

X l 0 1 3
/(%) 0 - 0 4
|
t

ol | /N |

a) Tim gid tri 1on nhét caa ham sé da cho.

b) Tim gi4 tri nho nhat cua ham sé d4 cho.
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Loi giai
Tir bang bién thién, ta co:
a) Ham s6 khong c6 gid tri 16n nhat trén nira khoang [-1;3)

b) Gi tri nho nhat cia hams6 y = f (x) la: [rpllg f(x)=f(-1)=-2
Bai3. Hamsd y = f (x) xdc dinh va lién tuc trén doan [-4;4] va c6 bang bién thién nhu hinh V&,

T |—4 -3 —1 0 2 1
(=)

+ 0 0 + 0 0
4 3 :
Az) / \ / \ /
4 2 -3

a) Tim gia trj 16n nhét va gid tri nho nhat (néu c6) ctia ham s6 da cho trén doan [—4;4].

b) Tim gia tri 16n nhat va gia tri nho nhét (néu c6) cua ham sb da cho trén khoang (-1,2).
Loi giai
Tir bang bién thién, ta co:

a) Gia tri 16n nhat cia ham so y = f (x) trén doan [—4;4] la: max f (x)=f (-3)=4

[-4:4]

Gi4 tri nho nhat cia ham so y = f (x) trén doan [-4;4] la: min f (x)="f(-4)=—4

[-4:4]

b) Gia tri 16n nhét ctia ham s6 y = f (x) trén khoang (-1;2) la: max f (x)=f(0)=3

(-1:2)
Ham s6 khong c6 gid tri nhé nhét trén khoang (-1;2).

Bai4. Hamsd y = f (x) xac dinh va lién tuc trén R va c6 bang bién thién nhu hinh Vv&.

a) Tim gid trj 16n nhét va gia tri nho nhat (nu c6) ctia ham s6 da cho trén doan [0;1].

b) Tim gia tri nho nhét va gid tri nho nhat (néu c6) ctia ham s6 da cho trén doan [-1;1].

c) Tim gia trj 16n nhét va gia tri nho nhat (néu c6) cia ham s6 da cho trén khodng (-1;1) .

d) Tim gia tri 16n nhat va gia tri nho nhét (néu c6) cua ham so d cho trén nira khoang [0;+).
Loi giai

Tir bang bién thién, ta co:
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a) Gia tri 16n nhat cia ham s6 y = f (x) trén doan [0;1] la: max f (x)="f(0)= —%

Gid tri nho nhat cua ham s6 y = f (x) trén doan [0;1] a: min f (x)="f(1)=-1

b) Gid tri 16n nhét ciia ham s6 y = f (x) trén doan [-1;1] la: r[rj?l)f f(x)=f(0) ==

Gid tri nho nhat cia ham s6 y = f (X) trén doan [-1;1] 1a: min f (x)= f (-1)=f (1)=-1

(2]
c) Gia tri 16n nhat cia ham s6 y = f (x) trén khoang(-11) la: r(r]%))( f(x)=f(0) ==
Ham s6 khong c6 gid tri nho nhét trén khoang (-11).
d) Gia tri nho nhat cia ham s6 y = f (x) trén nira khoang [0;+w) Ia: [r0n+|or;1) f(x)=f(1)=-1
Ham s6 khong 6 gia trj 16n nhét trén nira khoang [0;+).

Bai5. Hamsd y=f(x) xdc dinh va lién tyc trén R\{-1} va c6 bang bién thién nhu hinh v&.

x —0 -2 -1 0 +00

V T 0 - - 0 ¥

a) Tim gia trj 16n nhét va gia tri nho nhat (néu c6) ctia ham s6 da cho trén khodng (—o0;-1).

b) Tim gia tri nho nhét va gid tri nho nhat (néu c6) ciia ham s6 da cho trén khodng (—1;+0).
¢) Tim gia trj 1on nhét va gi4 tri nho nhat (néu c6) cia ham sb da cho trén tap xac dinh.

Loi giai
Tir bang bién thién, ta co:

a) Gia tri 16n nhat cia ham s6 y = f (x) trén khoang (—o0;—1) la: max f (x) = f (-2)=-2

(=0i-1)
Ham so y = f (x)khéng c6 gia tri nho nhét trén khoang (—oo;—1).

b) Gid tri nho nhat cua ham s6 y = f (X) trén khoang (—1;+%) la: (Tin) f(x)=f(0)=2
Hamso y = f (x) khong c6 gia tri 16n nhat trén khoang (—1;+o).
c) Tap xac dinh D =R\ {-1}

Ham s6 y = f (x)kh6ng co gia tri nho nhét va gid tri 1on nhét trén cac khodng (—w0;-1), (-1 +x)

Bai6. Hamsd y = f(x) xac dinh va lién tuc trén doan [-4;0] va c6 d6 thi nhu hinh Vv&.
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A!.I'

L2

= N
H'\lf

a) Tim gid tri 1on nhét caa ham sé da cho.

b) Tim gi4 tri nho nhat cua ham sé d4 cho.

Loi giai

Tur dd thi, ta co:

a) Gia tri 16n nhat cia hamsé y = f (x) la: max f (x)=f(-3)=2

b) Gid tri nho nhat cia ham so y = f (x) la: min f (x)=f (-4)=f(-1)=-2

[-4;0]

Bai7. Hamsd y = f (x) xac dinh va lién tuc trén doan [-2;2] va c6 d6 thi nhu hinh v&.

Y
X

=

S

a) Tim gid tri 16n nhét caa ham sé da cho.

b) Tim gi4 tri nho nhat cua ham sé d4 cho.

Loi giai

Tur dd thi, ta co:

a) Gia tri 16n nhat cia hamsé y = f (x) la: max f (x)=f (-1)=f(2)=-1

[-2:2]

b) Gid tri nho nhat cua ham so y = f (x) la: min f (x)=f (-2)=f (1)=-5

[-2:2]

Bai8. Hamsd y= f (x) xac dinh va lién tuc trén doan [-2;2] va c6 d6 thi nhu hinh v&.
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a) Tim gid tri 1on nhét caa ham sé da cho.
b) Tim gi4 tri nho nhat cua ham sé d4 cho.

Loi giai
Tir d6 thi, ta co:

a) Gia tri 16n nhat cia hamsé y = f (x) la: max f (x)=f (-2)=4

[-2:2]

b) Gid tri nho nhat cua ham so y = f (x) la: min f (x)= f (2)=—4

[-2:2]
Bai9. Hamsd y=f(x) xdc dinh va lién tuc trén R\ {1} va c6 d6 thi nhu hinh vé&.

¥

a) Tim gia trj 16n nhét va gia tri nho nhat (néu c6) ctia ham s6 da cho trén khodng (—;1).

b) Tim gia tri nho nhét va gid tri nho nhat (néu c6) ctia ham s6 da cho trén khodng (1;+0).

¢) Tim gia trj 1on nhét va gi4 tri nho nhat (néu c6) cia ham sb da cho trén tap xac dinh.
Loi giai

Tir d6 thi, ta co:

a) Gid tri nho nhat cua ham s y = f (x) trén khodng (-o;1) la: (rpl?) f(x)=f(-2)=4

Ham s6 y = f (x)khéng co gia tri 16n nhat trén khodng (—0;1).

b) Gia tri 1on nhét ctia ham s6 y = f (x) trén khoang (1;+00) la: max f(x)=f(0)=0
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Hamso y = f (x) khong c6 gia tri 16n nhat trén khoang (1;+0).

c) Tap xac dinh D =R\ {1}
Ham s6 y = f (x)khdng co gia tri nho nhét va gia tri 1on nhét trén cac khoang (-0;1), (1 +)

Bai 10. Hamsd y = f (x) xdc dinh va lién tuc trén R\{-1} va c6 dd thi nhu hinh V&.

a) Tim gia trj 16n nhét va gia tri nho nhat (néu c6) ciia ham s6 da cho trén khodng (—o0;-1).

b) Tim gia tri nho nhét va gid tri nho nhat (néu c6) cia ham s6 da cho trén khoang (—1;+o).
Loi giai

Tir do thi, ta co:

a) Ham s6 y = f (x)khdng co gia tri nhé nhét va gia tri 1on nhét trén khoang (—o0;—1)

b) Ham sé y = f (x) khong c6 gi4 tri nho nhat va gia tri 16n nhat trén khoang (-1 +)
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DANG 2

TIM GTLN VA GTNN CUA HAM SO TREN DOAN [a;b]

Phwong phép :
e Buéc 1: Tim cac diém X, X,,..., X, thuoc khoang (a;b) ma tai d6 ham s6 co6 dao ham bing hoic
khéng ton tai.
e Budc 2: Tinh f(x), f(X,),... f(x,), f(a), f(b).
e Bude 3: So sanh céc gié tri vira tinh dugc & bude 2 va két luan
+ S0 16n nhat trong céc gid tri d6 1a gid tri I6n nhat cua ham s f (x) trén doan [a;b].
+ S6 nhé nhat trong céc gid tri d6 1a gid tri nho nhat cua ham so f (x) trén doan [a;b].
max f (x):max{f(a), f(b), f(x),f(x),....f (xn)}
[a,b]
min f (x)=min{f(a), f(b), f(x), f(%,),.. f(x,)}
[a,b]
Nhan xet:
max f (x)=f (b
[a,b]
min f (x)=f (a)
[a,b]

e Néuhamsoy = f (x)dong bién trén [a;b] thi:

max f (x)= f (a)
[a,b]

min f (x)= f (b
[a,b]

e Néuham soy = f (x)nghich bién trén [a;b] thi:

Chu y: C thé diing bang bién thién dé tim max — min cua ham sé trén mét doan [a;b].

Bai 1.  Tim gi4 tri I6n nhat va gia tri nho nhat (néu c6) cua cac ham sé :

a) y=x>—33x trén doan [2;19] b) y=x*—-3x*+3 trén doan [1;3]
c) y=3x’—x*—7x+1 trén doan[0;2]. d) y=-2x"+4x*+3 trén doan[0;2].
Loi gidi

a) y=f(x)=x*-33x trén doan [2;19]
e Ham s6 da cho lién tuc va xéc dinh trén doan [2;19] .

x:\/l_l(N)
x:—\/l_l(N)

eTaco f'(x)=3x*-33 va f'(x)=0=x" =1l

o Xéttrén [2,19] taco x=+11e[2;19] taco f(2)=-58; f (v11)=-22V11; f (19)=6232.
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Vay min f (x)= f(V11)=-22411; max f () = f (19) = 6232.
b) y=f(x)=x>-3x"+3 trén doan [1;3]
Tacod f(x)=x>—3x"+3 la ham da thirc nén f (x) lién tyc trén doan [1;3].

x=0¢|1;3
Trén doan [1;3] tacé f'(x)=3x*-6x=0< [ ]
x = 2¢€[1;3]
Khido f(1)=1; f(2)=-1; f(3)=3.
Vay r[rlug?f(x): f(2)=-1; rH%]xf(x)z f(3)=3
c) y=3x’—x*—7x+1 trén doan[0;2].
e Ham s6 da cho lién tuc va xéc dinh trén doan [0;2].
o y'=9x*—2x-7
y'=09x*—2x-7=0< x=1 hoic x:—g (loai vi x £[0;2])
eTaco: f(0)=1f(2)=-9;f(1)=-6
e : [O;|2rﬁy =f(2)=-9
d) y=-2x*+4x*+3 trén doan [0;2].
e Ham s6 da cho lién tuc va xac dinh trén doan [0;2].
3 y':—8x3+8x:>y':0<:>—8x3+8x:0©—8x(x2—1):0<:>x:O hoic x=1 hoic x=-1 (loai vi
x¢[0;2])
e Taco: f(0)=3;f(2)=-13,f(1)=5
:m;az)j f(x)="f(1)=5; [r(r)\;lzn} f(x)="f(2)=-13

Bai2. Tim gi4 tri I6n nhat va gia tri nho nhat (néu c6) cua cac ham sé :

a) y= 3 ‘3 trén doan [0;2]. b) y= x+2 trén doan [2;4].
—_ X
2 2
C) y= LX;Z trén doan [—%;2} : dy= X rxtd trén doan [0;2]
X+

Loi giai

a) y= 3 31 trén doan [0;2].

e Ham s6 da cho xac dinh va lién tyc trén doan[0;2] .

oy 10
(x-3)

~<0,Vxe[0;2] = Ham s6 ludn nghich bién trén doan [0;2].
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1 ]
Do db: maxy= f(0)==; miny=f(2)=-5
°e [0;2]y (©) 3 [o;zjy (2)

b) y= X+g trén doan [2;4].
X
e Ham s6 da cho lién tuc va xac dinh trén[2;4].

, 9 x°-9
*J :1_7: x>

=y'=0x*-9=0< x=3 hodic x=-3 (loai vi x¢[2;4])

eTac: f(2)=2tif(4)=22:1(3)=6
2 4
= maxy = f (2):2; miny=f(3)=6
[2:4] 2 [24]
2
C) y:wtrén doan [—3;2}.
x+1 2

R L. . < pia 1
e Ham s6 xac dinh va lién tuc trén doan[—g;z} :
X2+ 2X
(x+1)2

y'=0= x*+2x=0< x=0 hoic x=-2 (loai vi xg[—%;z})

1) 5 10
Taco: f(0)=2,f|-=|==;f(2)==
Taco: 1(0)-21(-3]-3i1(2)-

[ : _ 10
- [r—n;'g} y="1(0)=2 [rj\;a;} y="1(2) =3

X2+ x+4

d) y trén doan [0; 2]

e Tap xic dinh D=R\{-1}.

X2+ X+4 4
= =X+

eTacod f(x) ) 1

4 4

eKhids f'(x)=1-—— =01 _=
(x+1) (x+1)

Taco f(0)=4; f(1)=3; f(2)==.
Vay r[rg;izr]l f(x)=3va r[rga% f(x)=4

Bai 3.  Tim gi4 tri I6n nhat va gia tri nho nhat (néu c6) cua cac ham sé :
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a) y=4-x* b) y=x+~4—x2

c) y=vx*-2x+5 trén [-1;3]. d) y=x+1++-3x*+6x+9 trén[-1;3].
L i giai

a) y=v4-x*

e Ham s da cho lién tuc va xéc dinh trén doan[-2;2].

—X
o y'=—0nuo VXe(-2,2
4-x? ( )
y'=0< x=0€[-2;2] (nhan).
e Taco: f(0)=2; f(-2)=0; f(2)=0

:>[r_n2i2]y: f(-2)=f(2)=0, maxy="f(0)=2

b) y=x+v4-x°

e Didu kign: 4-x*20< -2<x<2= Tap xéc dinh: D=[-2;2].

X VA=x? —x

® y':l— = ,VXE(—Z;Z).

Ja—xt  Ja-x?
>0 X
y':0<:>\/4—x2:x<:>{X <:>{

>0
=
4-x*=x? X =12

e Tact: f(-2)=-21(2)=21(V2)=22

x=+2e[-2;2].

:[rpza}%ay: f (ﬁ):zﬁ; [r_nzi;gjy: f(-2)=-2

c) y=vx*—-2x+5 trén [-1;3].
e Ham s6 da cho lién tuc va Xac dinh trén doan[-1;3] .

x-1
X2 =2x+5

y'=0< x=1e[-1;3] (nhan).

o Tach: f(-1)=2v2;f(3)=2v2;f(1)=2

[ y':

:[@%y:f(_l):f(z):zﬁ; iRy = f(1)=2

d) y=x+1++-3x* +6x+9 trén[-1;3].

e Ham s6 da cho lién tuc va Xac dinh trén doan[-1;3] .

eyolt —3x+3 :\/—3x2+6x+9—(3x—3)
J=3x2 +6x+9 J=3x2 +6x+9

Vxe(-13).
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3x—3>0
y'=0</-3x*+6x+9 :3x—3<:>{

~3x% +6x+9 =(3x-3)’

X
X>1
2= , < 4[x=0< x=2¢€[-13] (nhan).
12x°-24x=0
X=2
)

Bai 4.  Tim gid trj Ion nhét va gia tri nho nhat (néu co) cua cac ham s :

a) y=X+1+2v-2x*+2x+4 trén[-12]. b) y=(x—6)vx*+4 trén [0;3].
+1 .
c) y= trén [-1,2]. d) y=v2x+14 +/5-x
x> +1
Lo giai

a) y=X+1+2v-2x*+2x+4 trén[-12].
Ham s6 d cho lién tuc va xac dinh trén doan[-1;2].

—2x+1 B 2N-2x% +2x+4 —(2x-1)

IN2x2+2x+4  20-2x2 +2x+4

2x-1>0
y'=0 24/-2x2 +2x + 4 :(2x—1)<:>{

y'=1+ VX e(-12).

4(—2x2 +2X +4) = (2x—1)2

1
1 X>=
X2 —
& 2 N 2 \/7<:>x:1+2\/66[—1;2] (nhan).
12x* -12x-15=0 leiz 6
Ta co: f(—l):O;f(z)zg;f(1+2\/6]:3+§\/6

= maxy=f

[-12]

(“%]: 34298, iyt (-1)=0
2 2 [-12]

b) y=(x—6)vx*+4 trén [0;3].

Ham s6 da cho xéac dinh va lién tyc trén doan [0;3].

2X2 —6x+4
= Xxe|0;3
VX2 +4 [0:3]
y'=02x"-6x+4=0
X:2€[0;3]
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Taco: y(0)=-12; y(3)=-3V13; y(1) = -5v5; y(2) = -8v2

= maxy = f(3)=-3J13;miny = f (0)=-12
03] 03]

¢ y= X+1
VX2 +1
Ham s6 da cho xac dinh va lién tuc trén[-1;2].
\/x2+1—(x+1).i
y > > —, Xe[ 1 ]
x“+1 (x +1)\/x +1

y'=0=1-x=0=x=1e[-1,2].

trén [-1;2].

Ta co: f(—l):O;f(Z):—;f(l):\/E
:[rp%y:f(l):\/ﬁ; [rpli;g]y:f(—l):o
d) y=+2x+14 ++/5-x

Téap xéc dinh D =[-7;5].

— l —_ l .
V2x+14 205-x'

f(1)=16; f(-7)=2V3; f(5)=2V6

= maé f(x)=16 va [_rT;I?] f(x)= 23

Tacod f'(x)

f'(x)=0<v2x+14 =2J5-x < x=1€[-7;5].
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DANG 3
TIM GTLN VA GTNN CUA HAM SO TREN KHOANG (a;b)

NUA KHOANG (a;b]; [a;b).

Phwong phap : Dung bang bién thién dé tim max — min.
e Bude 1: Tim tap xac dinh.
e Budc 2: Tinh f'(x)
e BuGc 2: Xét dau f '(x)va lap bang bién thién.

e Buéc 3: Dua vao bang bién thién dé két luan.

Bai 1.  Tim gi4 tri I6n nhat va gia tri nho nhat (néu c6) cua cac ham sé :

a) y=4x*-3x* b) y:2x5+5x4+%x3—%
X2 —2x+1
0) y= dy y=2—2X*2
)Y x2 +1 )Y x? +1
Léi giai
a) y=4x>-3x*
e Ham s d4 cho xac dinh va lién tuctrén D = R .
e Taco: y'=12x*-12x° =12x*(1-Xx)
0123 (1-x) =0

y (1=x) {x =1
e Bang bién thién:

X — 0 1 +00

g + 0 + 0 —

1

« Dya vao bang bien thién, ta duoc: maxy = f (1) =1 va ham so khong c6 gid tri nho nhat.

b) y=2x° +5x“+9x3—Z
3 3

e Ham s d4 cho xac dinh va lién tuctrén D = R .
e Taco: y'=10x" +20x* +10x* =10x° (x+1)2 >0 VxeR

e Bang bién thién:
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X —0 -1 0 +00
V' + 0 + 0 +
400
y ///
—o0

e Dya vao bang bién thién, ta thiy ham s khong c6 gia tri nhé nhét va gié tri 16n nhat.

X
x*+1

c)y=

e Ham s d4 cho xac dinh va lién tuctrén D = R .

1—x2

x2+1

eTaco: y'=

Xx=-1

y':0<:>1—x2:0<:{
x=1

e Bang bién thién:

X — -1 1 +o0
1 - 0 + 0 -
0 1
2
¥
_1 0
2
e Dya vao bang bién thién, ta dugc: maxy = f (—1)=—1 miny = f(l):1
' ’ TR 2 R 2
X?—2x+1
d) y=2 —4rT2
)Y x*+1
) 2(x2—1) _ o _
Taco f’(x):( - )2 .Suyra f'(x)=0khi x=+1.Taco lim f(x)=lim f(x)=1
X°+1 X—>—00 X—>-+00

Bang bién thién ciia ham s f (X) nhu sau:

T —00 —1 1 +0o0
f'() + o - 0 +
2
o | \ 1
0 /

Tir bang bién thién, ta co gi tri 16n nhat va gia tri nho nhat ciia ham s6 d4 cho lan luot 1a 2va 0.

https://www.facebook.com/truongngocvy8/ Trang 16 Truwong Ngoc Vi - Nha Trang


https://www.facebook.com/truongngocvy8/

Dai 56 12 - Chuong 1 - Ung dung PH dé khdo sdt va vé PTHS - Tric nghiém va tw lugn 4 phdn ~ DUng chung 3 b sdch

Bai 2.  Tim gi4 tri 16n nhat va gia tri nho nhat (néu c6) ctia cac ham s6 :

a)y:x+ﬂ Vi x>0. b)y:x—lvdinE(O;Z]
X X
4 , 4 . ,
c) y:3x+7 trén khoang (0;+). d) y= X+-— trén khoang (1;+)
X_
Loi giai

a) y:x+ﬂ voi x>0.

X
Céch 1. Sir dung chiéu bién thién, tim GTLN, GTNN trén khoang.
eHam s da cho xac dinh va lién tuc trén (0;+).

2
eTaco: y':l—izzx—4 Vx € (0;+00).
X X

2 )
YV'=0x-4=0 x=142
e Bang bién thién:

X 0 2 Lo

y - 0 +

e Dya vao bang bién thién= (Bnin) y =4 khi x =2 va ham sé khong co gia tri 16n nhat.
,Foo

Céch 2:_Str dung bat dang thic Cauchy.

3 4 Cauchy 4
Taco: Vx>0:x+— 2> 2 [x—=4oy24.
X X

Dau " ="xay ra khi va chi khi: x=2ex-te
X

{x:—Z(L).

X=2

Vay: = min y=4khix=2.
(05+00)

Q) y=x--
X
Ham s6 da cho xac dinh va lién tuc trén(0;2].

, 1 21
Ta co: y':l—_zzx_z,Vxe(O;Z].
X X

y'=0x"-1=0c x==1.

Bang bién thién:
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x 0 1 2
v — 0 +
3
+x -
2
¥
0 .

Dua vao bang bién thién: min f (x)=0 khi x =1 va ham sb khong c¢ gia tri I6n nhat.

(0:2]
4 .
c)y =3x+7 trén khoang (0;+).

Ham s6 da cho xac dinh va lién tuc trén khoang (0;+).

Tacd y’=3—%=0<:>3—%:0<:>x:£.
X X 33

Lap bang bién thién ciia ham s6 trén (0;+o0) nhu sau:

Tur bang bién thién ta thiy min y = 339.

d) y= x+ﬁ trén khoang (1;+)

, 4 4 X=3
Taco: y=X+——=y=1- =0 :
x—1 (x-1)

Ta c6 bang bién thién

r |—oo —1 1 3 +o0

— 0 +
o0 4+ o0
, \/
5

Dua vao bang bién thién ta thy gia tri nho nhat ciia ham s6 14 min = 5.

xe(1;+0
Bai 3.  Tim gi4 tri I6n nhat va gia tri nho nhat (néu c6) cua cac ham sé :

a) y=XyJ3-X b) y=+x*-2x+3

Loi giai
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a) y=Xx4/3-X
Ham sb da cho xac dinh khi 3—x>0«< x<3
Tap xac dinh: D =(—0;3].

6—3x
23—X

y'=06-3x=0<x=2.

Taco: y'=

,VXe(—oo;3).

Bang bién thién:

Dya vao bang bién thién: (mi.rsl] y = 2 khi x =2 va ham s6 khong co gia tri 16n nhit.

b) y=x*—2x+3
Tap x4c dinh: D =R.
2X—2 B x-1
2 —2x+3 xe-2x+3

y'=0x-1=0=x=1

Tacd: y'=

e Bang bién thién:

X —a0 1 <

V' - 0 +

Dya vao bang bién thién: miny = V2 khi x =1 va ham s6 khong c6 gia tri I6n nhét,
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DANG 4

TIM GTLN VA GTNN CUA HAM SO BANG CACH PAT AN PHU

Bai 1.  Tim gid trj Ion nhét va gia tri nho nhat (néu cd) cua cac ham s :

2) y=x"+4(1-x*) trén doan [11]. b) y= x+%+ X2 +% trén doan [1;3].
Loi gidi

2) y=x"+4(1-x*) trén doan [11].

bat t=x*,vi-1<x<1=0<t<lhayte[0;1].

Khido, f(t)=t°+4(1-t*)=-3t° +12t* ~12t - 4.

Xéthamsé f (t)=-3t>+12t* ~12t—4 lién tuc va xéc dinh trén doan|0;1].

f'(t)=—6t*+24t-12

2
t=—¢|01| (L
f'(t)=0 —6t* +24t-12=0 < 3¢[ I(t)
t=2¢e[0;1] (N)
2) 4
Taco: f(0)=4f(1)=Lf|=|==
acs: 1(0)=4:1()-31[ )3
= maxy=4 khix=0; miny:ﬁ khix:ﬁ
[-11] -1 9 3

b) y:X+£+ X2+i2 trén doan [1;3].
X X

TXD: D=R\{0}

Datt=x+1(2§t39j :x2+i2=t2—2
X 3 X

Khi d6 ham sb tro thanh: y=t* +t—2=y' =2t +1>0;Vt 6[2;%}

— Ham s6 dong bién Vvt e [2%}

N 4 - . 4 N A - . 14 112
= Ham so dat gia tri l6n nhat = 4 , ham s6 dat gia tri nho nhat :T

Bai2.  Tim gi4 tri I6n nhat va gia tri nho nhat (néu c6) cua cac ham sé :

Jx

\/;+1

trén doan [0; 4] .

a) y=x+1+%x+1 trén doan [0;63]. b) y=+/x+

Loi giai
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a) y=+/x+1+3x+1 trén doan [0;63]

TXD: D =[-1;+x).

pat t=4x+1 (1<t<2)

Khi d6 ham s6 tro thanh: y =t*+t = y' =3t + 2t > 0; Vt €[1; 2]
=>miny=y(1)=2; maxy=y(2)=12.

X

\/;+1

TXD: D =[0;+x).

b) y=x+

trén doan [O; 4] .

Pt t=/x;(xe[0;4]= 0<t<2).

Khi d6 ham s6 tr(ythénh:y:t+tt—1:> y' =1+ >0
+

1
(t +1)2

= ham sb dong bién Vvt €[0;2]

=miny=y(0)=0; maxy=y(2)=

w | oo
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DANG 5§

TIM GTLN VA GTNN CUA HAM SO LUQNG GIAC

Pao ham ciia ham so cap thuwong gip Pao ham cia ham hop
(sinx) =cosx (sinu) =u/cosu
(cosx) =-sinx (cosu) =-u'sinu
4 1 ! U’
tan x) = tanu) =
(tanx) cos?® X ( cos’ u
' 1 ' u’
cotx) =— cotu) =—
( ) sin? x ( ) sinu

Bai 1.  Tim gi4 tri I6n nhat va gia tri nho nhat (néu c6) cua cac ham sé :

a) y=sin2x—x trén doaﬂ[—%;g] b) y=x/§c032x+4sinx trén doan[o;%}.
C) y=X+cos’ X trén doan [0;%} d) y=2sin x—%sin3 X trén doan [0; 7]

Loi gii
a) y=sin2x—Xx trén doan[—z;z} :
2 2
N £ oanm , . T A T T
Ham so da cho xac dinh va lién tuc trén doan [_?E} :
y'=2cos2x-1

y'ZOQCOSZXZ%ZCOS%Q2X=i%+k2ﬂ'<:>X=i%+kﬂ',(kEZ)

Do XG[—Z;E}SX:iE.
2 2 6
Ta co:. f(—zjzz, f(zj:—z, f(—z]:_ﬁ.FE; f(ﬂ]zﬁ_ﬂ
2 2 2 2 6 2 6 6 2 6
—maxy =2 khix=-2 va miny =—= khi x=2.
B E
2'2 2'2

b) y=x/§0032x+4sinx trén doan[o;%}.
Cach 1:

N £ oanm , . T N T
Ham so da cho xac dinh va lién tuc trén doan [O;E} :

y'=—2+/25in2X+ 4c0s X = —4~/2 sin X cOS X + 4COS X = —4€0S x(ﬁsin x—l) .
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T
X=—+kr
cosx=0 2
T
=0 S|\ x=—+k2zr ,(keZ).
y sinx:%:sin% 4 ( )
X=3—ﬂ+k2ﬂ,’
| 4

Do XG[O;%}SX: X =

N

%.
Tinh f(0)=+2; f (%]:4—\/5; f(%]zzﬁ

— maxy =22 khix:%vé miny =+/2 khix=0.

= -3

Céch 2: Dit 4n phu

Ham sb da cho xac dinh va lién tuc trén doan[o;%}.
Taco: y= \/E(l—ZSin2 X) +4sinx = —225sin? x+4sin x++/2..
bit t =sin x. DOXE[O;%}:V[E[O;:L].

Khi d6, ham sb dugc viét lai la: f (t) =-2v/2t* + 4t ++/2, vt [0;1].

Tach: f'(t)=-4/2t+4= f'(t):OQt:%:%.
h: . [ 2
Tinh: f(0)=~2; f (1)=4-+/2; f(7]:2\/§.

= maxy =22 khit:sinx:gcx:%vé miny =+2 khit=sinx=0< x=0.

= 3

C) Y= X+cos® X trén doan [O;%}
Ham sé lién tuc trén doan [0;%} c6 y'=1-2cosxsinx=1-sin2x = y' =0<sin2x=1

<:>2X=£+2kﬂ<:>X=£+k7T (keZ).Do Xe O;E = Xe z
2 4 4 4

y(0)=1

y| = |==+cos* ==
4 4 4
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d) y=2sin x—%sin3 X trén doan [0; 7]

Céach 1:

Ham s6 da cho xac dinh va lién tuc trén doan [0;7].
Taco: y'=2cosx—4sin®x.cosx, Vxe[0;r]

y'=0< 2cosx(1-2sin”*x) =0

X="Z+kr
~ 2
cosx=0 X=%+k2n’
cosx=0
Slanzy 1< sinx:ﬁ e x=Z1k2r (keZ), ¥xe[0;x].
sin x:E 2 4
sinx:-ﬁ X=-2+k2r
L 2 4
X=5—ﬂ+k2ﬂ,’
L 4
. T T 3
Do XE[O,ﬂ,’]:>X:—,X:—,X:_
2 4 4
Ta co:
f(O):O
f(r)=0
s 2
f(gjzg maxf(x):& khix=", x=%
[0.7] 3 4 4

f(%j:¥ - [Br]ig]f(x)zo khi x=0, x=1

()22

4 3
Céach 2: Bat an phu
Ham s6 da cho xac dinh va lién tuc trén doan [0;7].
bat t=sinx,xe[0;7] =t [0;1].

Llc d6, ham sb tré thanh: f (t)=2t —%tS, vte[01].

Xéthamsé f (t) =2t —%ts lién tuc va xac dinh trén doan[0;1].

! t= ﬁ e[0:1] (N)
Tim f'(t)=2-4t’= f'(t)=0t’ =< 2
27| i
t:—7¢[0,1] (L)
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Tinhf(O):o;f(l):E;f(ﬁ]:&
3 2 3
max f (t) = max f x):& khitzﬁcx:z, x:3—ﬂ
oz 07] 3 2 4 4
max f (t)= min_f (x)=0 khit=0 < x=0, x=7
01 [0,7:}

Bai2.  Tim gi4 tri I6n nhat va gia tri nho nhat (néu c6) cua cac ham sé :

a) y=2sin’ x+2sinx-1. b) y =cos® 2x—sin xcos x +4

] sinx+1
c) y=cos’ x+sin® x—2 d) y=—5——
SIin° X+sin x+1

Loi gii
a) y=2sin® x+2sinx—1.
Ham sé d4 cho xac dinh va lién tuc trén D =R .

bat t=sinx,t e[-1;1].

Khi d6 ham s6 tro thanh: f (t) =2t° + 2t -1, vt e[-1;1].
Tim £(t)=dt+2= f'(t):0<:>t:—%e[—l;l] (N).

Tinh £ (1) =L f (1) =3; (_%j:_g.

max f(t):rgg]%(y::% khit=sinx=1< x=—+k2z

(1]

= ; . x=—" L ko (keZ).
min f(t)=miny=-> Khit=sinx=—>«| _°
1] om0 2 2 Tn
X:F+k2ﬂ:

b) y =cos?2x —sin xcos x + 4

Ham sé d4 cho xac dinh va lién tuc tréanD = R.

Tacd: y=1-sin? ZX—%sin 2X+4 =—sin’ ZX—%sin 2x+5.

bat t =sin2x,te[-11].

Khi d6, ham s tro thanh: f (t) = —t? —%t +5,te[-11].

Xét ham sb f (t)=-t? —%t +5 lién tuc va xéc dinh trén doan[-1;1].

Tacs: £'(t)=-2t-2= (1) =0 t=—; [-11].
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(04
X=—+km
maxf(x):g khit:sin2x:—£<:> 2 Véi sinoc:—l vakeZ
16 47| _mma 4

min f(x):% khit:sin2x:1<:>x:%+k% (keZ).

) y=cos’ x+sin® x—2
Ham sé d4 cho xac dinh va lién tuc tréanD = R.

Taco: f(x):cos4x+sin2x—2:cos4x—c052x—l.

Dit t =cos’x = te[0;1] vaham sb tro thanh : g(t)=t*-t-1, Vte[0;1].

9'(t)=2t-1= g'(t) 0 >t =2 <[0;1].

Tinh: g(%]:—%; 9(0)=-1%g(1)=-1

maxy=-1khit=1 t=0

=
miny:—E khit:1
4 2

sinx+1
d y=—p——
SIin° X+sin x+1
Ham sé d4 cho xac dinh va lién tuc tréanD = R.
t+1

Dz}tt:sinx:>y:f(t):t2 t 1,te[—l;l].
Ft+

t+1

Ham sé f(t):t2+t+1

lién tuc va xac dinh trén doan [-11].

— —t? -2t ,
Tim f'(t)=—5=f'(t)=0=t=0e[-L1]

(t?+t+1)
Ta c6: f(—1):o;f(o):1;f(1):§

max f (x)=max f (t)=1khit=sinx=0< x=kz , (keZ)
te[-11]
= T
min f (x)=min f (t)=0 khit:sinx:—l<:>x:—5+k2ﬂ , (keZ)
te[-11]
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TIM GTLN VA GTNN CUA HAM SO MU VA LOGARIT

Dung chung 3 bg sdch

Pao ham ciia ham so cap thuong gip Pao ham cia ham hop
(ex) =e* (e“) =u'e"
(ax) =a*lna (a“) =ualna
[ 1 [ U’
(inx) = (inx) =2
(log, x) = (logau) = u
xIna ulna

Bai 1.

a) y=x’Inx trén doan [1; e]

c) y=x-Inx trén doan E;e}

Tim gia tri 16n nhat va gia tri nho nhat (néu c¢6) cua cac ham sé :

b) y =x%* trén doan [0;In8]

Loi giai

a) y=x’Inx trén doan [1; e]
Ham s6 da cho xac dinh va lién tuc trén D =[Le].

1

y'=2xInx+x*.==x(2Inx+1)
X
x=0 x=0(L)
y'=0<x(2Inx+1)=0< 1<
Inx:z x=+/e(N)

Taco: f(1)=0;f(Ve)=+e; f(e)=2e
rﬂg]xy:f(e)zze
(1)=0

b) y =x%* trén doan [0;In8]

miny = f
[Le] y

Ham s6 da cho xac dinh va lién tuc trén D =[0;In8].

y'=2xe " —x* " =xe*(2-x)

y'=0=xe™(2-x)=0<

d y= (X2 —2)e2X trén doan [-1;2]
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Ta c6: f(O):O;f(Z):;iz;f(In8):%.e.In22

max y = f (In8):§.e.ln2 2

[0;In8]

miny=f(0)=0

[0;In8]

=

c) y=x-Inx trén doan E;e}.
Tap xac dinh D =(0;+).

Tacd y’=1—1.
X
Xét y’:0c>1—£:0c>x:1e[%;e}
X

Xét y(%) :%+In 2,y(1)=1y(e)=e-1.

Do do m=rrl1iny=1 va M =mlaxy:e—1.

—e —,e
2 [2

d y= (X2 —2)62X trén doan [-1;2].

Taco f(x) :(x2 —Z)e2X = f'(x)=2xe* +(x2 —2)2e2X :Zezx(x2 +x—2)

x=1e[-12]

f'(x)=0= x> +x-2=0 .
(x)=0=x*+ <:>|:x:—2¢[—1;2]

Taco f(-1)=-e?; f(1)=—€% f(2)=2¢"

Vay M =max f (x)= f (2)=2e*; m:mlzr} f(x)=f(1)=—-€".

[-12]

Bai2. Tim gi4 tri I6n nhat va gia tri nho nhat (néu c6) cua cac ham sé :

a) y:X—ZIn(X2+3) trén doan [0;2] . b) y:|n(2X2—5X+3) trén doan [2;3].

Loi gidi
a) y= X—2|n(X2 +3) trén doan [0;2] .
Ham s6 da cho xac dinh va lién tuc trén [0;2] .

4 x*—4x+3

|:1_ —
y x2+3 x2+3

x=1(N)

=0 X’ -4x+3=0<
Y=o x=3(L)

Tacé: f(0)=-2In3;f(1)=1-4In2; f(2)=4-2In7
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maxy = f (2)=4-2In7

[0:2]
r[r01|2r]1 y="f(0)=-2In3
b) y=In (2X2 —5x +3) trén doan [2;3].
Ham s6 da cho xac dinh va lién tuc trén [0;2] .

4x -5
2x*> —5x+3

y':0<:>4x—5:0<:>x:%(L)

Taco: f(0)=In3;f(2)=0

maxy=f(0)=In3

[23]
miny = f(2)=0
Bai 3.  Tim gi4 tri I6n nhat va gia tri nho nhat (néu c6) cua cac ham sé :

a) y = e2x2—2x+1 b) y = ex—\/m

Loi giai
2x%-2x+1

a) y=e
Ham s6 da cho xac dinh va lién tuc trén khoang D =R.

y.:(4x_2)ezx2—2x+1
Y'=0<:>(4x—2)ezxz‘2“1:OQX:%(N)

Bang bién thién:

x 1
—on — <+
2
V' - 0 +
400 +a0
e

Tir bang bién thién, ta co: miny = f G] =+Je va ham sé khong c6 gia tri 16n nhét.
) y—er Vet

Dé ham s6 xac dinh thi: 4—x*>0< -2<x<2

Ham s6 da cho xac dinh va lién tuc trén khoang D =[-2;2].
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Dung chung 3 bg sdach

y.:[2+ ]ex_m: 204X +X | i
4-x? NG
x:ﬁ(L)
y':0<:>2\/4—x2+x:0<:>\/4—x2:—1:>5x2:16:> S
2 45
x=-—=(N)
5
Tacs: f<_2>:ei2;f[_§]: L ()=
e5

[-2:2]
= 45 1
{E!E}y:f(‘?]— oE
e 5

Truong Ngoc Vy - Nha Trang
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DANG 7
UNG DUNG GIA TRI LON NHAT VA GIA TRI NHO NHAT PE GIAI QUYET BAI TOAN TOI

U'U TRONG THUC TIEN

Phwong phap chung:
e Bu6c 1: Chon dit bién x, kém dién kién ton tai X .
e Burére 2: Dua vao gia thiét va cac quan hé bai toan dé xac 1ap ham sb chtra an X .
e Buéc 3: Ta tim gié tri 16n nhat hodc gid tri nho nhat ctia ham s nhu ta d4 biét va cd thé phdi hop
nhiéu phuong phap khéc.
e Bai toan chuyén déng
Goi s(t) la ham quang duong; v(t) la ham vén toc; a(t) la ham gia toc
Khido v(t)=s'(t); a(t)=v'(t)=s"(t)
e Bai toan thye té
Bicu dién dit kién can dat max — min qua mot ham f (t)
Khao sat ham f (t) trén mién diéu kién ctia ham va suy ra két qua.
Chay:
e Bit dang thirc Cauchy cho 2 sb duong:

Vdia, b >0, taco: a%bz ab .

Dau "="xayra << a=>0b.

e Bat dang thirc Cauchy cho 3 sb duong:
Véia, b, ¢ >0, ta co: a+Tb+c >3abc .

Diu "="xdyra <>a=b=c.

Bail. Mot ctra hang ban Xoai véi gia ban mdi kg 1a 50.000 dong. Véi gia ban nay thi cira hang chi
ban duoc khoang 25kg. Cira hang nay du dinh giam gia ban, woc tinh néu ctra hang ctr giam 4000 dong
cho mot kg thi sb Xoai ban duoc ting thém 1a 50kg. Xac dinh gia ban dé ctra hang d6 thu duoc loi nhuan
I6n nhat, biét rang gia nhap vé ban dau mdi kg 1a 30.000 dong.

Loi giai
Goi x ddng (30.000 < x < 50.000) 1a gia ban Xo0ai mé&i dé cira hang thu duoc lgi nhuan 16n nhat.
Suy ra gi4 ban ra d& giam 1a (50.000 - x) dong.
50(50000 - x)

=625-0,0125.x.
4000

S6 lwgng Xoai ban ra da ting thém la
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Tong s6 Xoai ban dugc la 25+625-0,0125.x =650 -0,0125.x .

Doanh thu cua cira hang 1a (650 —0,0125.x)x .

S6 tién von ban dau dé mua Xoai la (650 - 0,0125.x)30000.

Vay loi nhuan cua cuira hang la

(650 —0,0125.x) x — (650 — 0,0125.x)30000 = —~0,0125x* +1025x 19500000 .

Taco: f(x)=-0,0125x* +1025x —19500000 = -0,0125(x — 41000)2 +1512500 <1512500.

Suy ra max f (x)=1512500 khi x = 41.000 dong.

Vay gi4 ban mdi can Xoai la 41.000 dong thi cira hang thu duoc loi nhuan 16n nhat.
Bai 2.  Su phan huy cua rac thai hiru co cé trong nude s€ lam ti€u hao oxygen hoa tan trong nudc.

Nong do oxygen (mg/l) trong mot hd nudc sau t gio (t > 0) khi mot luong rac thai hitu co bi xa vao hd

duoc Xap xi béi ham sé c6 do thi 1a duong cong y(t)=5- o 1 v hinh bén.Vao cac thoi diém nao
+

nong do oxygen trong nudc cao nhat va thip nhat?

44
B b R e S e e s e e e e

0 t
1 2 3
Loi giai
2 —
Xét hamsb y(t)=5-— trén [0;+ ) céy’(t):135t—125:0<:>t:l
ot° +1 (9t2 +1) 3
. . 15t . . 15t
Mat khac: lim y(t)=lim|5- =5valimy(t)=Ilim|5- =5
: t—>+ooy( ) t—)+oo[ 9t2 +1:| t—0 y( ) t—>+oo[ 9t2 +1:|
Bang bién thién:
¢ 0 % +00
y'(t) = 0 +
5 5
0

Tir bang bién thién ta thay [Enin) y(t)=0 va maxy(t)=5

[0;+00)
.. . 1 : s .. :
Bai 3. Mot vat chuyén dong theo quy luat s = —gts +6t° voi t (gidy) 1a khoang thoi gian tinh tir khi

vat bat dau chuyén dong va s (mét) 1a quang dudng vat di chuyén duoc trong khoang thoi gian d6. Hoi
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trong khoang thoi gian 9 gidy ké tir khi bat dau chuyén dong, van toc 16n nhét cua vat dat dwoc bang bao
nhiéu?
Loi giai
Taco: v=s'=-t?+12t; V' =-2t+12; V=0<=1t=6.
BBT

v / \

Nhin bbt ta thiy van tc dat gid tri 1on nhat khi t =6. Gid tri 16n nhat 1a v(6) =36m/s.

Bai 4. Thay Hung du dinh st dung hét 6,7m? kinh dé 1am mot bé c& bang kinh c6 dang hinh hop chi
nhat khéng nap, chiéu dai gap doi chiéu rong (cac méi ghép c6 kich thude khong dang ké). Bé cé c6 dung
tich 1on nhat bang bao nhiéu (két qua lam tron dén hang phan tram).

Lo giai

Goi x la chiéu rong, ta c6 chiéu dai la 2x véi x>0

H « s n N . , N 17_2 2
Do dién tich day va cac mat bén la 6,7m? nén c6 chiéu cao h:—6 5 X ,
X
tacoO h>0 nén x< /677
: C Tx—2%°
Thé tich bé ca 1a: V (x) ZGXTX
6,7 —6x>
Vi(x)=—"——"
(x) =25
V'(x)=0<6,7-6x*=0 < x= 6?7
Bang bién thién
x | 0 6,7 6.7
6 B3
V' + 0 _
L5Tm

Bé ca c6 dung tich 16n nhat bang 1,57m?.
Bai 5.  Nhan ngay qudc té Phy nir 8 — 3 nim 2024. Thady Nam d4 mua tang vo mdt mon qua va dit nd

trong mot chiéc hop chir nhat c6 thé tich 1a 32 (dvtt) c6 day 1a hinh vudng va khéng nap. Bé mén qua tro
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nén dic biét va xing tam véi gid tri cua nd, ong quyét dinh ma vang chiéc hop, biét rang do day cua Iop
ma trén moi diém cua chiéc hop 1a khong doi va nhur nhau. Goi chiéu cao va canh day cua chiéc hop lan
luot 13 h va x. Bé lwong vang trén hop la nho nhat thi gia tri caa h va x bang bao nhiéu?

Léi giai
£ bR A A 2 . 32
Ta c0 thé tich chiéc hop: V =x"h =32 (dvtt), vi X,h>0. Suyra h =z

32

; . 2
Phin ma vang ciia chiéc hop: S =2x*+8xh =2x* +8x.— =2x’ +ﬁ.
X

X
Cach 1.

Xét ham sb f(x)=2x2+@ véi x>0.
X

Taco f’(x):4x—2X526:4X3X_2256, f'(Xx)=0<4x°-256 < x=4; f (4)=96.
Bang bién thién
.
f(x)
f(x)

Dua vao Bang bién thién ta thiy ham sé dat GTNN tai x=4, khidé h=2.
Céach 2

Taco 2x° £ 2285y 128 128 332x°. 128 128 g6 (BDT Cauchy).
X X X X X

. 128
Ping thirc xay ra khi 2x? === hay x =4, khid6 h=2.
X
Bai 6.  Ngudi ta can xay dung mot bé boi ¢ dang hinh hop chix nhat cd thé tich 1a 125m®. Pay bé boi
1a hinh chix nhat c6 chiéu dai gap ba lan chiéu rong. Tinh chiéu rong cua day bé boi dé khi thi cong tiét
kiém nguy@n vat liéu nhat (két qua lam tron dén hai chir s thap phan)?
Léi gii

Goi chiéu rong hinh hop 1a a suy ra chiéu dai la 3a, chiéu cao 13 h

V=a3ah=3a’h=>h=— v %
3a° 3a
Di¢n tich thi cong S, =a.3a+2(ah)+2(3ah)=3a” + 2ah+6ah = 3a’ 12212246 122 g2, 100
‘ 3a 3a 3a
Ap dyng BDT Cosi ta c6 3a° +@:3a2 +— 500 500 3\/3 2 500.500 = §/750000
3a 3a 3a 3a 3a 9
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Dién tich thi cong nho nhit khi 3a° = % = % =9a°=500<=a= 9/% ~3,82

Chua y : Ching ta c6 thé dung Phuong phap ham sb dé tim min caa bai toén.

Bai 7. Ngudi ta muén thiét ké mot bé ca bang kinh khéng cé nap véi thé tich 72dm?®, chiéu cao Ia
3dm. Mat vach ngin (ctung bang kinh) & giita, chia bé c4 thanh hai ngan, véi cac kich thudc a,b (don vi
dm ) nhu hinh v&. Tinh a,b dé bé ca tén it nguyén liéu nhat (tinh ca tim kinh & giira), coi bé day cac tam

kinh nhu nhau va khéng anh hudng dén thé tich caa bé.

3dm

Loi giai

Thé tich cua bé ca: V =3ab=72dm3<:>b:;—2:ﬁ,v<’yi a,b>0.
a a

Dién tich kinh dé 1am bé c4 nhu hinh vé:

S =3.3a+2.3b+ab=9a+6.ﬁ+a.ﬁ :9a+&+2422 /9a.&+24 < S$2>96
a a a a

S=96<:>9a=%<:>a:4:>b:6.
a

Vay dé bé ca ton it nguyén lidu nhat thi a=4dm; b=6dm.

Bai 8. Cho mot tim nhom hinh vudng canh 12 cm. Ngudi ta cat ¢ bon goc cua tim nhém dé bon hinh
vudng bang nhau, méi hinh vudng c6 canh bang x (cm), roi gap tam nhém lai dé dugc mot cai hop khong
nap( tham khao hinh vé& bén). Tim x dé hop nhan duoc c6 thé tich 16n nhét (gia thiét bé day tam ton
khong dang ké).

Léi gii
Hinh hop c6 day cua la hinh vudng canh bang 12 —2x, chiéu cao bang x .

Piéu kién 0< x < 6

Thé tich khéi hop 1a V = (12—2x)".x = 4(6-x)" .
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(6—x)+(6—x)+2x
3

Ap dung bat dang thirc Cauchy cho 3 s6 duong 3/(6— X)(6—x).2x <

< (6-x)(6-x).2x<4® < 4(6- x)2 X<2.4° &V <128 (hing sd).

Diu = xdyra <6-X=2X < X=2.

Vay thé tich khéi hop lon nhat khi x=2.

Bai 9. Tur mot tdm tén cd hinh dang elip véi do dai truc 16n bang 6 do dai truc bé bang 4 . Ngudi the can
cit mot tdm tén ¢ dang hinh chix nhat noi tiép elip, sau d6 gd tdm tén hinh chit nhat nay thanh mét hinh
try khong c6 day (nhu hinh bén). Tinh thé tich I6n nhét ¢ thé thu duoc cua khéi try do?

Loi gii
. x* y? 2 >
Ta c6 phuong trinh duong (E) :E+7:1:> y :E\/Q—X :

Goi ban kinh day hinh tru lar, duong cao la h

Chu vi mét day cua hinhtru 1a: 2zr=2x < r = X
T

AH=§\/9—X2:>h=2AH=% 9— x?
x) 4 4

Vi, :n.rz.h:n(—j —=V9-x = —x*\9-x?
n) 3 37

bit f(X)ziXZ\/Q—XZ (0<x<3)

3
x=0(L)
= f'(x)=0< | x=6(N)

18x—3x3}
x=—6 (L)

£1(x) = | 18¥ 23X
37| \9-X?
Lap bang bién thién:

SuyraV,, =%c> x=+/6

T
Bai 10.Béac Ha mubn xay dung mot hé ga khong nap hinh tru véi dung tich 3m* . Hay tinh chi phi it nhat
ma béac Ha phai bo ra xay dung hd ga, biét tién céng va vat liéu cho Im?® thanh bé tdng caa hd ga (thanh

bé tong day va thanh bé tong xung quang) 1a 685000 ddng.
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N
MANWN

Loi giai

Tacd: V=nrR’h=h= V2 5.
zR° =«

Mt khac: S, = 27Rh+7R? :%+7sz :%+%+nR2 > 3«3/97r(m2)(ép dung BDT C6-si).

Dé chi phi bac Ha bo ra nho nhat khi va chi khi dién tich xay dung hé ga hinh tru nho nhat, va khi d6

S,q =3Y97(m?).

Vay s6 tién bac Ha phai bo ra la: 685000.3%/97 ~ 6260000 dong.

Bai 11.Sir dung manh inox hinh chit nhat ABCD c¢0 dién tich bing 1m* va canh BC =x(m) dé 1am mét
thung dung nudc co day, khong co nip theo quy trinh nhu sau: Chia hinh chir nhat ABCD thanh 2 hinh
chir nhat ADNM va BCNM , trong d6 phan hinh chit nhat ADNM dugc g thanh phan xung quanh
hinh tru c6 chiéu cao bang AM ; phan hinh chir nhat BCNM duoc cit ra mot hinh tron dé lam day cua
hinh try trén (phan inox thira dugc bo di) Tinh gin dung gid tri X dé thing nudc trén cd thé tich 16n nhat

(coi nhu cac mép ndi khong dang ké).

’ g N
M N M < N
B c P ¢
Loi giai
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Tacé AB.BC =1= AB :izi(m).
BC x

Goi r(m) la ban kinh day hinh tru inox

g0 dugc, ta c6 chu vi hinh tron déy bang BC = x(m). Do d6 2zr=x<r :L(m) :

2n
A X 1 x
Nhu vy BM =2r === AM = AB-BM ==-—(m).
T X
xY (1 x 1
Thé tich khi try inox gd dugc AV =zr’h=7.| — | [ === |=—5x(z-x*).
2 X m) 4z

Xét ham sb f(X)zX(n’—XZ) voi Xx>0.

f'(x)=m—3x*; f’(x):0:>x:\/§;

f’(X)>0<:>X€(O;\/§] va f’(X)<0<:>X€(\/§;+OO].

nén f(x) dong bién trén khoang (O;g] va nghich bién trén khoang (\/§;+OO].

( T ] B 2nJ3r
9

3

>V < (X)), © x:\/ézl,oz(m).

Suy ra max f (x)= f

(0;+0)
Bai 12.Mot khuc g co dang hinh khdi nén c6 ban kinh day bang r =2m, chiéu cao h =6m. Bac tho

moc ché tac tir khiic gd d6 thanh mot khic gd c6 dang hinh khéi tru nhu hinh v&. Goi V 14 thé tich 16n

nhét caa khac gd hinh try sau khi ché tac. Tinh V .

Loi giai

Goir, h lan luot 1a ban kinh va chiéu cao cua khdi try.
, L 6-—
Ta co: L_8-h —=h =6=3r,.
2 6

Talaico: V =rr’.h, =7r(6l’t2 —3rts).

Xéthamso f(r)=6r>-3r’, voi r. €(0;2)

co f'(r)=12r, -9r?; f’(rt)=0<:>rt:§ (Vi r.>0).
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Bang bién thién

2 o 4 2
L£0%) + 0
| | 32
iF{m) 2
0 0

: . 2 ) 4
Dua vao bang bién thiéntacé f(r) = % dat tai r, = 3

Vay V =?iq—27r.

Bai 13. Ong Nam can xay dung mot bé nude mua c6 thé tich V =8(m3) dang hinh hop chir nhat voi
A Nr A 4 A A A ’ \ < A A LA A z a M \ . -
chiéu dai gap 3 lan chicu rong, day va nap do bé tong, cot thep; xung quanh xay bang gach va xi mang.

Biét rang chi phi trung binh 12 980.000d/m? va ¢ nap dé hé mét khoang hinh vuéng c6 dién tich bang 9

dién tich nip bé. Tinh chi phi thap nhat ma 6ng Nam phai chi tra (Ilam tron dén hang nghin dong).

Léi gii
FESRTES WA ) 2 1A Y NS 5 <X ) 2os 2
Goi chiéu rong cua bé 1a 3x (m), chiéu dai bé 1a 4x (m) va chiéu cao cua bé Ia3—2 (m).
X

Khi d6 tong dién tich bé mat xay la:

2 2

282+64x - 282.64x :32ﬁ ().

3X 3 3x° 3 3

327
3

Bai 14. Nguoi ta muén xay mot doan duong AB (nhu hinh v&) va doan duong nay phai di qua diém

T= (3x + 4x).2.i2 +2.3x.4x — E.3x.4x =
3X 9

Chi phi C (tinh theo dong) xay dung la: C =T.980000 > .980000 ~ 27657000 (d6ng).

M Biét rang vj tri diém M cach OD 125m va cach OE 1km. Gia st chi phi dé 1am 100m duong la
150 triéu dong. Chon vi tri cia A va B dé hoan thanh con dudng véi chi phi thap nhat. Hoi chi phi thap
nhat dé hoan thanh dugc con duong la bao nhiéu?

D
A 4
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Loi giai
Pé hoan thanh con dudng véi chi phi thap nhat thi phai chon A, B sao cho doan thang AB Ia bé nhat.
Thiét lap khoang céch giira hai diém A, B va tim gia tri nho nhat.
Chon hé toa d6 XOy nhu hinh dudi day véi OD nam trén tia Oy . Khi @6 diem M (g;lj.
y

Dll
A

0 - X
E
Goi B(m;0),A(0;n) (m,n>0).Khido6 ta co phuong trinh theo doan chin l1a %+%:1.
Do duong thang di qua M(l;lj nén i+£:1:£:1_i:8m—l:n: 8m _
8 8m n n 8m 8m 8m-1
0% ABZ=m2+n2=m2+( om jzf(m).
8m-1
Xéthamso f(m),taco: f'(m)=2m+2. Sm___ -8 ~=2m. 1—L3
8m-1 (8m-1) (8m-1)
m = 0(loai)
f'(m)=0< , 64 __0
(8m-1)
3 5
@(Sm—l) =64<:>ng
5 2
2 —
f(m)zf@:@ f 8 | 25,25 125 ., [125_5V5
8) \8) | g5 (| 64 16 64 64 8
'8
55

Vay quéng duong ngan nhat 1a T(km)

Gia dé lam 1km duong la 1500 triéu dong =1,5 ty ddng nén khi d6 chi phi thdp nhat dé hoan thanh con

5.5

duong la =2=1,5=2,0963 (ty ddng).
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DANG 8

TIM (GTLN) VA (GTNN) CUA HAM SO LIEN QUAN PEN THAM SO

Bai 1.  Tim tat ca cac gia tri cua tham s m dé:

a) Gia tri nho nhat cua ham s y = —x*+3x* —1-m? trén doan [-2;1] bang -1

b) Gid tri 16n nhét ciia ham s6 y =—x°—3x* +m trén [-1;1] bang 0

¢) Ham s6 y = x° —3mx’ +3(m” —1) x+ 2024 c6 gid trj nho nhat trén khoang (0;+o)
Loi giai

a) y=—x>+3x*-1-m?

x=0 (nhan)

Taco y'=-3x"+6 '=0 .
YT EE Y =T 22 (loai)
Khidé f(-2)=19-m?; f(0)=-1-m* va f(1)=1-m?.

Do d6 [mzi_?]f(x): f(0)=-1-m’suyra -1-m*’=-1<m?=0< m=0.

a) y=—x>=-3x*+m

. L n R . x=0¢e [—1;1]

Ham so lién tuc va xac dinh trén [-1;1] va c6 dao ham f'(x)=-3x’-6x=0<
x=-2¢[-11]

Xét f(-1)=-2+m; f(1)=—4+m suyra r[r_133]<f(x)=—2+m
Theo débai 2+m=0<m=2.
¢) y =x°—3mx’ +3(m* —1)x+ 2024

=m-1
Ta co: y':3x2—6mx+3(m2—1):0<:{X1 .
X, =m+1

DE ham s6 ¢6 gid tri nhd nhét trén khoang (0;+0) thi x, <0< x, hodic 0< X, <X,.
TH1: x, <0<x, ©&m-1<0<m+l<-1<m<1.Do meZ =me{0;1}.

BBT cua ham sb:

TH2: 0< X, <X,.

BBT cua ham sb
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x 0 m—1 m+1 Lo
¥ + 0 - 0 +
IT //' \ /

. . m-1>0
Ham so ¢6 gia tri nho nhat trén khoang (0;+o0) khi va chi khi :
y(m+1)<y(0)

m>1
= {(m +1)° -3m(m+1)° +3(m? —1)(m+1)+ 2024 < 2024
m>1
T \(m+1) (m-2)<0

m>1
=<dm<L2 ©1<m<L?2.
m=-1

Bai 2.  Tim tat ca c4c gi tri cua tham s m dé:

X+5m .
trén [1;2| bang 4
X—3 [1:2] bang

a) Gia tri nho nhat caa ham s y =

: o e s i . .z X—m
b) Tong gia tri 16n nhat va gia tri nho nhat cuia ham so y = >
X+

trén [0;2] bang 8

Loi giai

Trwong hep 1: —3—5m>0<:>m<—§
’ N . 1 9 R
Suyra y'>0 thi miny =y(1) & —=(1+5m) =4 < m=— (nhin)
\ 3
Trwong hop 2: —3—5m<0<:>m>—g

Suyra y'<O0 thi r[?L?yzy(2)<:>—2+5m=4<:>m=—g(loai)

X—m
b =
)Y X+2
Taco y(O)z—m;y(Z):z_—m.

2 4
. , X—m ) ” . . < ‘ . L
Hamso y = 5 xac dinh trén [0;2] va dat cac gia tri 1on nhat, nho nhat tai hai dau mut.
X+
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, . m 2-m -3m+2
Do @6 maxy+miny =——+ = .
[0;2] [0;2] 2 4 4

BM+2 gy 3mi2-32m=_10.

Tir gia thiét suy ra

Bai 3.  Tim tat ca cac gia tri cua tham s m dé:

2

s -m -2 . ... . .
a) Ham so y:X— co gia tri lon nhat trén doan[0;4] bang 1.
-m
. -m? -1 . .1
b) Hamso y = c6 gia tri Ion nhat trén doan|[1;3] bang —.
X+2m 5
2
N 1.. o S . 2
c) Ham so y:w lién tuc va dat gié tri nho nhat trén [0;2] tai mot diém x, < (0,2)
X+m
Loi giai
Ly m? —m+ 2 P A 1A A X- \ R
a) Taco y :ﬁ> 0,¥vm nén ham so dong bien trén moi khoang (—oo;m) va (m;+ )
X—m
Tr |[—o0 m +o0
Y + +
+o0 1
y
1 — 00
2 R . ., o . ~Im<0
Tir bang bién thién, ham s6 dat gia tri Ion nhat trén [0;4] bang —1 khi f(4)=-1
m<02 m<0 ;
_ = Sm=-—
2= 37 \mem-6=0
4—m
mx—m® -1
b) y=————
X+2m
2
Taco y'=3m—+12>0,VX¢—2m
(x+2m)
—2m ¢ [1;3]
Ham s6 dat gié tri 16n nhét trén [1;3] khi m2+3m-1 1
L ————— S
2m+3 5( )
9 m=1 (tm)
. - -1 1
Giai(*): I o2y 15m-o5-2m+3 e 5mii13m-8=0c| g
2m+3 5 m:g(tm)
X® +mx +1
0 y="— =
X+m

Diéu kién xac dinh x = —m
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. L rea R -m<0 m>0
Ham s6 lién tyc trén doan [0;2] nén —me[O;Z]:{ { (*)
-m> 2 m< —2
2 2 2 4 —_m+1
Taco: y'= X +2mx+r2n 1_(x+m) . y'=0c{x1 m+
(x+m) (x+m) X, =-m-1

Vi X — X, =2 nén chi c6 nhiu nhat mt nghiém thudc (0,2).

Tathdy: -m+1>-m—1,vYm do d6 dé ham s lién tuc va dat gid trj nho nhat trén [0;2] tai mot
diém X, €(0,2) thi 0<-m+1<2 & -1<m<1(**)

T (*) va (**) tacd O<m<1 .

X2 +mx+1
X+m

Bai4. Chohamsb y= (tham s6 m ).

a) Tim tham s6 m dé ham s6 lién tyc trén [0;2].
b) Tim tham s6 m d¢ ham s6 lién tyc va dat gia tri nhd nhat trén doan [0; 2]
Loi gidi

a) Tap xac dinh: D=R\ {-m}.

C X ia n -m<0 m>0
Ham so lién tuc trén [0; 2] <:{ <:{ = me(—o0;-2)U(0;+w)
-m>2 m< -2
2 2 2 1 =-m-1
by Tacs y = X r2meem=1_(xem) ~1 o y'=o@{xl m
(x+m) (x+m) X, =-m+1
Ta c6 bang bién thién
& — o ax — T 0 e 2 + oo
y' b 0 — — 0 b
£ +c-c>\ ]
y \ \ /
Py N or

Ham s6 dat gi4 tri nho nhat tai x, €(0;2) nén 0<-m+1<2< -1<m<1

So véi diu kién ham s6 1ién tuc trén doan [0;2] 1a m & (—o0;-2)U(0;+), taduoc 0<m<1.
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PHAN B

TRAC NGHIEM VA TU LUAN TONG HQP GOM BON PHAN

PHAN I. Céu tric nghiém nhiéu phwong an lwa chon. M&i cAu héi thi sinh chi chon mdt phuong
an.
Cau 1. Cho hamso y = f(x) lién tuc va c6 bang bién thién trén doan [-1;3] nhu hinh vé& bén. Khing

dinh nao sau day ding?

Léi giai
Chon A.
Tur bang bién thién ta co: max f (x)= f (0)=5

[-13]
Cau2. Chohamsd y= f(x) liéntuc trén [-3;2] va c6 bang bién thién nhu hinh dudi. Goi M, m Ian

luot 12 gia tri I6n nhat va gia tri nho nhat cia ham s6 y = f (x) trén [-3;2]. Tinh M.m.

r |—3 0 1 2
2
1
() \ o
—4
A. 6. B. 7. C.5. D. -8.
Loi giai

Chon D.
Dua vao bang bién thién, ta xac dinh dugc M =2 va m=—-4.

Tir d6 suyra M.m=2.(-4)=-8.

Cau3. Chohamsé y = f(x) lién tuc trén doan [-3;2] va co bang bién thién nhu hinh V& dudi

a / \D /3\

2

1
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Goi M, m lan luot 1a gid tri 16n nhét va gia tri nho nhat cua ham s6 y = f (x) trén doan [-3;2].

Tinh M +m.
A -1, B. 1. C. 3. D. 5.
Loi giai
Chon B.

Dua vao bang bién thiéntacd: M =3, m=-2=>M +m=1.

Cau4. Chohamsé y = f(x) co bang bién thién sau.

x 0 3 8
(=) + 0 -
10
0 0

Ham s6 dat gid trj 16n nhat 1a f (x,) tai X,. Khidé tich x,.f (x,) bdng
A. 30. B.3. C. 10. D. 0.
Loi giai
Chon A.

Dua vao bang bién thién, ta thiy, ham so dat gi4 tri 16n nhat 1a 10 tai x =3 nén x,.f (x,)=30.

Cau5. Chohamsé y= f(x) co bang xét dau dao ham nhu sau:

i -1 0 1 +o0

!

Vi - -0+ 0 -

Ménh dé nio sau day ding
A. max f (x)=f (0 B. max f (x)=f(1 C. min f(x)=f(-1 D. min f(x)=f(0
maxf(x)=1(0) B maxf()=f() C mnf()=f(-) D. mn f(x)=(0)

Chon B.

Tir bang xét dau, ta co bang bién thién sau:

T |—oo -1 0 1 +oo

y/ — — 0 + 0 —

Q1)

y / \
f(_le(m

Cau6. Chohamsé y = f(x)coé do thi nhu hinh bén.
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1 ¥ |

3 S 0N L/j >
Tim gi4 tri 16n nhit cia ham s6 y = f (X) trén doan [—l; 2] :
Al B. 2. C. 5. D. 0.
Léi gii
Chon C.

Tur do thi ta c6: max f (x)=f (2)=5

[-1:2]

Cau7. Chohamsé y=f (X) xac dinh, lién tuc trén R va c6 do thi nhu hinh vé

U

Goi M va m lan luot 1a gia tri 16n nhat va gia tri nhd nhat ciia ham s6 g(x)= f (x)+2024cho trén
doan [-2;2]. Giatri M —m bang:

A M-m=0 B. M —m=-2024 C. M —m=4048 DM-m=3
Loi gidi
Chon D.
- ’ [rgi;gf(x):f(—l):—l,S m:[rpzi;gg(x) (-1)=-1,5+2024
Tur do thi ta co: =>M-m=3
r[r_126;12>]<f(x):f(1):1,5 M :r[r_12§2>]<g(x):f(1):1,5+2024
Cau 8.

Cho hamsé f (x) lién tuc trén doan [-2;3] c6 d6 thi nhu hinh v& dudi day.
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Goi m,M lan luot 1a gi4 tri nho nhat va gia tri 16n nhat cia ham so trén doan [—2;3] . Gia trj cua

2m—3M bang:
A. -13. B. —18. C. -16. D. —15.

Loi gidi

Chon B.

Tu dd thi ta co:

S I Y

Goi M, m lan luot 14 gia tri 16n nhét va nhé nhat cua ham s6 da cho trén doan [-1;3]. Gid tri cia M +m
la
A.2. B.-6. C.-5. D.-2.
Loi giai
Chon D.

Tu dd thi ta co:

HiL

T e e
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Goi M va m lan luot 1a gia tri I6n nhat va nho nhat cia ham so f (x)trén [—1;5] Giatricia M +m

bang
1
A—. B.5. C.4. D.3.
2
Loi giai
Chon D.
m=min f =-1
i (9
Tur 6 thi ta co: 3 —M+m=3
M =max f (x) = (—j:4
R

Cau 11.Cho ham s6 f (x) lién tuc trén doan [0;3] va c6 d6 thi nhu hinh v& bén. Goi M va m lan luot
1a gid trj 16n nhat va nhé nhét cua ham s6 da cho trén [0;3]. Gid trj cia M +m bang?
AY

3

2

Loi giai
Chon D.
- , m:r[rg;is?f(x):f(z):—z
Tur do thi ta co: =>M+m=1
M =max f (x)=f(3)=3

[0:3]
Cau 12. Cho hamsé f(x)=ax®+bx*+cx+d co do thi nhu hinh v& bén:

yh

A

i
I
I
i
3 @

o
L

5 1 [0 2
Gid tri 16n nhat ciia ham s6 da cho trén doan [-3;3] bang
A £(2). B. f(-1). C. £(-3). D. f(3)

Loi giai
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Chon C.

Dua vao d6 thi ham s6 da cho ta thay ham so dat gia tri I6n nhat trén doan [-3;3] bang f (-3)

Cau 13. Chohamsé y = f(x) ¢ do thi nhu hinh v& bén.

Y

Gid tri 16n nhat ctia ham s6 trén [-3;4] bang:

A. £(2). B. f(-3). C. f(4). D. f(0)
Léi gidi
Chon B.

Quan sat hinh V& ta thay gia tri 16n nhat cua ham sb trén [-3;4]bang f(-3).

Cau 14. Cho hamsé f(x) lién tuc trén doan [-2;2] c6 do thi nhu hinh v&

Gia tri nho nhat cua ham s trén doan [-2;2] la
A. 1. B. -1. C. 2. D. 3.
Loi gidi
Chon B.

X=-2

Trén doan [-2;2] taco f(x)>=-1va f(x):—la{x_l

Vay min f (x)=-1.

[-2:2]

Cau 15. Cho hamsé y = f (x) lién tyc trén doan [-1;3] va c6 do thi nhu hinh vé bén.
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ki |

gf——-coiis 1

Goi M va m lan luot I3 gi tri 16n nhat va nho nhat ciia ham sb da cho trén doan [-1;3]. Gi tri cua

M —m bing
Al B. 4 C.5 D.0
Léi gii
Chon C.

Dya va d6 thisuyra M = f (3)=3; m= f (2)=-2

Viy M —m=5
Cau 16. Cho hamsb y= f (x) xac dinh va lién tuc trén R co dd thi nhu hinh v& bén.

Tim gia tri nho nhat m va gid tri I6n nhat M ciaham so y = f (x) trén doan [-2;2].
A m=-5.M=-1. B.m=-2;M=2. C. m=-1;M=0. D. m=-5;M =0.
Loi giai
Chon A.
Nhin vao db thi ta thiy:
M =max f (x)=-1 khi x=-1 hodc x=2.

[-2:2]

m=min f (x)=-5 khi x=-2 hodc x=1.
[-2:2]

Cau 17. Chohamsé f (x) lién tuc trén [-1;5] va c6 do thi trén doan [-1;5] nhu hinh V& bén dusi.
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Tong gia tri I6n nhat va gia tri nho nhat cia ham s6 f (x) trén doan [-1;5]bang

A -1 B. 4 C.1 D. 2
Loi giai
Chon A.
M =max f (x)=3

[-15]

n=min f (x)=-2

1]

Tir d6 thi ta thay: =M+n=1

A N . . 5 \ o -
Cau 18. Cho hamso y = f (x) xac dinh, lién tuc trén [—1,5}%1 c6 do thi la duong cong nhu hinh Ve.

A M=4m=1 B.M=4m=-1 C. M=

Loi giai
Chon B.
Duwa vao dd thi M =4, m=-1.

Cau 19. Chohamsé y= f (x) lién tuc trén doan [-2;6] va c6 dd thi nhu hinh v& bén dudi.
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Y4
5

Goi M va m lan Iuot 14 gia tri 16n nhit va nho nhat cua ham sé d& cho trén doan [—2;6]. Gia trj cta

M —m bang
A 9. B. -8. C. 9. D. 8.
Loi giai
Chon A.
Tur d6 thi suyra -4< f (x)<5 Vxe[-2;6]; f(1)=-4;f(4)=5
:{:\::_54 =M-m=9.
Cau 20. Gia tri 16n nht cia ham s f (x)=x* —3x® —~9x+10 trén doan [-2;2] bing
A. -12. B. 10. C. 15. D. 2.
Loi giai
Chon C.
Xéthamsd f (x)=x*-3x*-9x+10 trén doan [-2;2], ta co:
f'(x)=3x*-6x-9.

x =-1e[-2;2]

f'(x)=03x*-6x-9=0< «=3¢[-2:2]
f(-2)=8; f(-1)=15; f(2)=-12.

Suy ra [_rr;e?]( f(x)=f(-1)=15.

Céu 21. Trén doan [1;5], hamso y = x+— dat gia tri nho nhat tai diem
X

A. x=5. B. x=2. C. x=1. D. x=4.
Loi giai
Chon B.
Cach 1: Taco x €[1;5], 4p dung bat dang thirc Co-si, ta co

/ . 4 o s . 4
x+£22 x.£=4 suy raham so y = X+— dat gia tri nhé nhat 1a 4 khi x=—=x=2.
X X X X
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} ) 4 .
Céach 2: Tach y’=1—F: y=0x*=4=x=2 (vi xe[L5]).

Khido y(1)=5, y(2)=4 va y(5)=2—59.
Do do r[r11;i5?y:4 tai x=2.
Cach 3: Dung Casio
Cau 22. Trén doan [0;3], ham sé y = x* —3x+4 dat gia tri nho nhét tai diém
A. x=1. B. x=0. C. x=3. D. x=2.
Loi giai
Chon A.
Taco y =3x*-3

o [x-ted
g NS ()

Laico y(0)=4y(1)=2,y(3)=22.
Vay ming, y=y(@)=2.

Cau 23. Gia tri nho nhat caa ham s y = x*—3x+5 trén doan [0;2] la:

A. Eupy 0. B. Eupy 3. C. Eupy 5. D. Eupy 7.
Loi giai
Chon B.

Hamsé f(x) lién tuc trén [0;2]

x=1 €(0;2)

Taco y=3x*-3=3(x*-1); y=0<
Y (x=2)iy x=-1¢(0;2)
y(1)=3,y(0)=5y(2)=7. Do do r[gizr]‘y:ya):3

Cau 24. Gia tri nho nhat caa ham sb y :X—_i trén doan [0;3] Ia:
X+

A. miny=-3. B. mlny_1 C.miny=-1 D. miny=1.

[0: 3] [0: 3] [0: 3] [0: 3]
Léi giai
Chon C.
Ham sb da cho lién tyc trén [0;3]

Taco y'= ~>0 v6i vxe[0;3]. y(0)=-1 y(3) _1 Do d6 miny=y(0)=-1
(X +l) 2 xe[0:3]
2
Cau 25. Gia tri I6n nhat, nho nhat cua ham sb y :2’”—3:*3 trén doan [0:2] lan Tuot 1a:
X+
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A. E;3 B. E;—5. C. 3 -5. D. -3;5.
3 3
Loi giai
Chon A.
Ham s6 xac dinh, lién tuc trén doan [0; 2]
2 x=0 ¢(0;2
Taco y’:2X—+42X;y’:0<:>2x2+4x:0<:> (0:2)
(x+1) x=-2¢(0;2)
17

=¥(0)=3y@)==

17 .
Vay maxy =Yy(2)=—; miny=y(0) =3
y maxy =y(2) == miny = y(0)
Cau 26. Tréndoan [-4;~1], hamsé y = x+% dat gia trj 1on nhat bang

A. 5. B. —g. C. —E. D. 4.
5 2

Loi giai
Chon A.
Tap xac dinh: D =R\ {1}.

, 9 x=4¢[-4-1]
Tacd y'=1- s>y =0c1- =0 (x-1)"=9 :
(x-1) (x-1) x=-2¢e[-4-1]
41

Cau 27. Goi M, m lan luot Ia gia tri I6n nhat va gia tri nho nhat cia ham s6 y =—+ X+1 trén doan
X

[1;3]. Tinh M —m.

A. 9. B. 5. C. 1. D. 4.
Loi giai
Chon C.
] 4 2_4 x=2¢€|L3
Ta co: y’:——2+1:X —=0& [ ]
X X x=-2¢[13]
16

Taco: y(1)=6, y(2)=5, y(3):? = M=6,m=5=>M-m=1

2
Cau 28. Giatrilon nhat cuiahamso f(x)=
X

+13 trén doan [2; 4] la

A T. B.8. C.%. D.g.

Loi giai
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Chon A.

x2+3]’ x?—2x-3 x=-1¢[2;4]
= 2 :0@ .
X—1 (x-1) x =3 ¢€[2;4]

., 19 s, e, L, N z X2 +3
Laico f(2)=7> f(4) =3 f (3)=6 suy ra gia tri 16n nhat cua ham s6 f (x) =

Tacs f'(x):[

trén doan [2; 4]
x-1

la7.
Cau 29. Goi M Ila gié tri I6n nhat va m 14 gia tri nho nhat caa ham sé y = xy1—x2 . Khi do M +m bang
A. 2. B.1. C.0. D. -1.
Loi gidi
Chon C.
TXD: D =[-1;1]. Nhan xét: Ham s6 f (x) lién tuc trén doan [-1;1]

V2

2
:1 2x (VoI —l<x<1. y’:0<:>1—2x2:0<:>x:4_r7

Nava
y(£D) =0;y(¥]=—i;y(£] =%

!

2 2
Do d6 M :maxy:y(ﬁjzl; m=miny = y(ﬁjz—lz M+m=0
[-11] 2 2 (-11] 2 2

Cau 30. Hamsd y =1+ x ++/1—x c6 gia tri 16n nhat, gia tri nho nhat lan luot Ia:

A 2 1. B.1 0. C.2: 2. D. 2: 1.
Loi giai
Chon C.
TXD: D =[-11].
, 1 1
Taco: y' = -
y 2\/l+x 2\/l—x

y'=0 ! ! =0 V1-x=vV1+x < x=0

- 241+ X - 24/1— X
Khi do: y(-1)=+/2; y(0)=2; y(1)=+2
= Ham sé c6 gia tri 1on nhit bing 2, gia tri nhé nhat bing 2
Cau 31. Hamsb y = cos2x—3 dat gia tri nho nhat trén doan [0; 7] bang:
A 4. B. -3. C. 2. D. 0.
Lo giai
Chon A.

TXD: D=R. Taco: y' =-2sin2x; y’:0<:>sin2x:0<:>x:k7ﬂ;(keZ)
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Vi XE[O;E]SXG{O;%;E}. Do d6:y(0)=-2; y(%j:% = miny=-4

Cau 32. Gia tri nho nhat cia ham sé y =5¢0s X —Cc0s5X Vai X € [—%%} la:

A. min y =4 B. min y:3\/§. C. min y:3\/§. D. min y=-1.
s s s s
Loi giai
Chon A.

Tacd y=5cosx—cos5x nén y’' =-5sin x +5sin5x

kz

. . 5x=x+k2rx
y'=0<sinbx=sinx <

- 2
5x=m-x+k2x « L3 kx
6

"6 3
Trén [%,%} y’:0<:>x6{0;—%;%}
R SR R O
Vay m’izn” y=4=y(0)

Xe| —==
44

Cau 33. Ham s6 y=cos® x—2cosx—1 c6 gia tri nho nhat va gia tri 16n nhat trén doan [0;x] lan luot

bang vy,;y,. Khido tich y,.y, c6 gia tri bang:

A.E. B. 4. C.§ D.1
4 8
Loi gidi
Chon B.

TXD: D=R. Taco: y'=-2sinxcosx+2sin x = —-2sin x(cos x—1)

(keZ)

. sinx=0 X =k
y'=0<-2sinx(cosx-1)=0< &
cosx=1 x=k2r

Vi xe[0;7] = x=0 hoac x=7.

)
Khido: y(0)=-2; y(7)=2 :{yl VY, =4

2
Cau 34. Hamsé y =cos2x—4sinx+4 c6 gia tri 1on nhat, gi4 tri nho nhat trén doan [0;%} la:

T

A. 2;0. B. 5; 1. C.5 -1. D. 9;1.

Loi gidi
Chon C.
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TXD: D=R.Taco: y' =-2sin2x—4cosx=—4cosx(sinx +1)

x=2 +kn
2

, {cosx:o
y=0&| . =
sinx=-1

X=—£+k2ﬂ,’
2

. m T .. n
Vv 0;— =—.Khido y(0)=5; y| — [=-1.
|Xe[ 2}:>x 5 - Khi 6 y(0) y(zj

Cau 35. Hams6 f(x)=—

! en doan [%%} c6 gi4 tri 16n nhat 1a M, gia tri nho nhat 1a m. Khi d6
X

M — m bang
2 2
A 2-—. B. 1. C. —-1. D.-1.
V3 V3
Léi giai
Chon B.
, COS X
f'(x)=————,
sin? x

f’(x):0<:>x:£(XG[£;5—ﬂD
2 3 6

(ORORNCS
2 3) 3 6
Vay max f(x)=2, mgn f(x)=1.
36 36
Cau 36. Hamsé y =sinx+cosx c6 gia tri nho nhat, gié tri I6n nhat lan luot 1a:
A -2:2. B. 2:2. C.0:1. D. -1 1.
Loi giai

Chon B.

TXD: D=R. Tact: y:ﬁsin(x+%)
Vi —1£sin(x+%]£1c>— 2 ssin(x+%]£\/§:> miny =—2;max y =2
Cau 37. Ham s y =sin® x+cos* x ¢6 gia tri nho nhat, gié tri I6n nhat lan luot 1a:

1

A -2, 1. B.0; 2. C. E; 1. D. 0; 1.
Loi gidi
Chon C.
TXD: D=R.

. . . 1.
Taco: y=sin® x+cos* x =1-2sin* xcos® x :1—Esm2 2X..
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Ma Ossin22xsl<:>%sl—%sin22xsl :miny:%, maxy=1.

Cau 38. Giatri nho nhat caa ham s y = X tren doan [2;3] bing
X

o 02 a3 ¢ 3. o1
2 3 e e
Loi gidi
Chon A.
] Inx . i n
Xét y=f(x)=—.Hamso y= f(X) lién tyc trén doan [2;3]
X
1-Inx 1-Inx )
y’ :T, y’ =0 2 =0 <:>X=ee[2,3]
In2 1 I
Cof(2)=12~0,3466 f () == ~0,3679; f (3)= 2> ~ 0,366,
2 e 3
. In2
Suy ra XI:/[Izl;g] f (X)_T'
Viy gia tri nho nhit ciia ham sé y _Inx trén doan [2;3] bang InTZ
X
Cau 39. Gid tri nho nhét cia ham sb f (x) =(x2 —2)e2x trén doan [-1;2] bang:
A. 2¢* B. —€° C. 2¢° D. —2¢

Loi giai
Chon B.
Taco: f'(x)= 2(x2 —2)e2X +2xe%* = 2(x2 +x—2)e2X
x=1e[-12]
f'(x)=0& .
x=-2¢[-12]
Va f(-1)=-e7; f(2)=2¢*; f(1)=—-¢€
Gi4 tri nho nhat caa ham sb f(X)z(X2 —2)e2X trén doan [-1;2] bang —e” tai x=1.
Cau 40. Hamsb y=(x—1)" +(x+3)" co gia tri nho nhét bing:
A. 3. B. -1. C. 10. D. 8.
Loi gidi
Chon D.
TXD: D=R.Tacé: y=(x-1)"+(x+3)" =2x* + 4x+10.
Taco: y'=4x+4; y=0x=-1

Bang bién thién:
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X | —m -1

+x

¥’ - 0

+

+xo

T BBT ta thay ham s6 c6 gia tri nho nhat bang 8.

2

¥ \»a /

+x

Cau 41. Gia tri nho nhat cia ham sb f (x) :X_—X;l trén khoang (1;+o0) la:
X_
A. miny=-1. B.miny=3. C. miny =5.
(L;+00) y (L;+00) y (L;+00) y

Loi giai
Chon B.
Ham s6 xéc dinh véi Vx e (1 +0)
Nhan xét: Ham s6 f (x) lién tuc trén(L;+o)
Taco f(x)= x+L
x-1

1 x*-2x

(-1 (x-2)

f'(x)=1-

f’(x):0<:{

lim  (x) = 400 : lim  (x) = +o0
x—1*

X—>+0

Bang bién thién

2

D. miny=—.
( y 3

+xo

Fix) -

0

. -+ +o
Six \ . /

Tir bang bién thién ta co: ralin) f(x)=f(2)=3

Cau 42. Giatri nho nhat caa ham sb y =3++/x* —2x+5 bang

A mRiny:?;. B.mRiny:5.
Loi giai
Chon B.
TXD: D =R. Nhan xét: Him s6 f (x) lién tuc trén R
x-1

Bang bién thién

Taco y'=

;Y =0x-1=0<x=1; lim y=+wx,

C. mRin y:3+\/§. D.

lim y =+
X—>—00

min y=0.
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X | —o0 1 +00
y’ - 0 +

+00 +00
5

Do d6 mRiny: y() =5

Cau 43. Giatri nho nhét cia ham s§ y =~/x+1 Ia:
A. khdng c6 gia tri nho nhat. B. ¢6 gia tri nho nhat bang 1.
C. c6 gia tri nho nhat bang —1. D. ¢6 gia tri nho nhat bang 0.
Loi gidi
Chon D.
TXD: D =[-1;+x).

1
Taco: y' = >0, VXxe(-1 4w
Y 20 x+1 ( )
Bang bién thién:
v | =1 4+
vy’ || +
+x
J. /
0

T BBT ta thay: Ham sé c6 gia tri nho nhat bang 0 tai x = —1
Cau 44. Cho hamsb y =x—+/x—1. Khing dinh ndo sau day ding:

A. Ham s6 ¢ gia tri nho nhét bang % va khéng c6 gia tri 1on nhat.

B. Ham s6 ¢ gia tri nho nhat bang % va gia tri 16n nhat bang 1.

C. Ham sb khong c6 gia tri 1on nhat va gia tri nho nhat.
D. Ham sb dat gié tri I6n nhat tai diém c6 hoanh d¢ x =1 va gia tri I6n nhat bang 1.
Loi gii
Chon B.
TXD: D =[1;+x).

Taco:y' =1- 1 _2¥x-1-d
240 x-1 240x-1
24Ux-1-1 5
'=0o———=02Vx-1l=1ox=—
y 240x-1 4

Bang bién thién:
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+x

O | e | L

-+

/

. ~_

o | s

Tir bang bién thién, ta c6: Ham s6 c6 gia tri nho nhat bang % va gia tri lén nhat bang 1

X + /14 9x°

Cau 45. Giatri Ion nhat cia ham s y =il trén khoang (0;+o) la:
X% +
PES g 32 c. 32, p. -2,
2 2 4 2

Loi gidi
Chon C.

Taco: y= X+V1+9x° 1
' 8x*+1  Jox’+1-x

Ham s y dat gia tri I6n nhat trén khoang (0;+o) khi ham sé f(x)=+9x*+1-x dat gia tri nhé nhat

trén khoang (0;+0)

f'(x)=
Ta co: f,(x):9—x_1:>{ ( ) @X:L

Vox? +1

(0;+oo)

min f (x) = f (—]Z—: maxy:ﬂ

Cau 46. Giatri Ion nhat cia ham s y = . khoang (5;3—”] la:
COS X 2’2

A. Khdng ton tai. B. 1. C.x. D.-1.
Loi giai
Chon D.
y'= sinzx V=0 XZE(XE(E,?’—”]]
COSs™ X 2 2

Bang bién thién:

e
'Lq

=)
ko |
'_q
h.J|
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Vay (mgx y=-1va min y khong ton tai.
72 T2

Cau 47. Hamso y =sin* x—cos* x ¢0 gia tri Ion nhat bang:

A 0. B. 1. C. -1. D. Khéng ton tai.
Loi gii
Chon B.
TXP: D=R

Taco: y=sin*x—cos* x =(sin’ x—cos® x)(sin® x + cos’ x) = — cos 2x
Ma —1<c0s2x <1< -1<-cos2x<l=>maxy=1.
Cau 48. Néuhamsé y = f (x) c6 dao hamtrén R vaco f '(x)=2025-sin(2025x),Vx e R thi gid tri
I6n nhat ciia ham s6 y = f (x) trén doan [-1;0] la:

A. f(-1). B. f(0). C. f(2025). D. Khéng ton tai.

Loi giai

Chon B.
Ta c6: 2025-sin(2025x)>0,¥xe R= f'(x)>0= ham s6 y=f(x) Iluon dong bién trén doan

[-1,0]

Cau 49. Néu ham s6 y = f (x) c6 dao ham trén R va c6 f'(x)= e2°12“x —e™ ¥xeR thi gié tri nho
nhét ciia ham s6 y = f () trén doan [2;3] Ia:
A f G] B. (2). C. f(3). D. Khéng ton tai.
Loi gidi
Chon C.
Ta c0: e —e?" <0,vxe[2;3]= f'(x)<0,vxe[2;3]= ham s y=f(x) ludn nghich bién trén
doan [2;3]

Vay ma?(y: f(2) va r[r;.is?y: f(3).

[23
Cau 50. Néu ham s6 y = f (x) c6 dao ham trén R va c6 f '(x)=In(x+2025),vx e R thi gia tri nho
nhét ciia ham s6 y = f () trén doan [0;2024] la:
A. f(2024). B. £(0). C. f(2025). D. f(1).
Loi gidi
Chon A.
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Ta co: In(x+2025)>0,Vx e[0;2024] = f '(x)>0,Vxe[0;2024] = ham s6 y = f (x) ludn dong bién
trén doan [0; 2024]

Vay max]y: f (2024) va min]y: f(0).

[0:2024 [0:2024
Cau 51. Mot chat diém chuyén dong theo quy luat S =6t% —t®, van toc v (m/s) caa chuyén dong dat gia
tri I6n nhat tai thoi diém t (s) bang
A.2(s) B. 12 (3) C.6(s) D. 4 (s)
Léi giai
Chon A.
Van toc caa chuyén dong la v =s'tc 1a v(t) =12t -3t?, t >0
V'(t)=12-6t, V'(t) =0t =2
Bang bién thién:

+xo

T,.I-‘

-

+

L=
I

—

2

o | T~

Ham s v(t) dong bién trén khoang (0;2) va nghich bién trén khoang (2;+o)

Suyra Max v(t)=12 khit=2.
Van tdc dat gié tri 16n nhat bang 12 khi t=2.
Cau 52. Mot chat diem chuyén dong theo quy luat S(t)=1+3t> —t°. Van téc cua chuyén dong dat gia
tri 1on nhét khi t bang bao nhiéu
A t=2. B.t=1. C.t=3. D.t=4.
L i giai
Chon B

Chat diém chuyén dong theo quy luat S(t)=1+3t*> —t*. Vi van tdc cta chuyén dong o thoi diém t chinh
y g

la S'(t); ta di tim gia trj 16n nhat ciia ham s6 S'(t).

Tac §'(t)=(1+3t2~t°) =6t-3 =-3(t*—2t) =3-3(t-1)° <3Vt eR
maxS'(t)=3 khi t-1=0<t=1.
R

Cau 53. Mot chat diém chuyén dong theo phuong trinh S=-2t>+18t* +2t +1, trong d6 t tinh bang
gidy (s) va S tinh bang mét (m). Tinh thoi gian van toc chat diém dat gid tri 16n nhat.
A t=5s B.t=06s C.t=3s D.t=1s
Loi giai
Chon C
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C6 v(t)=S'=-6t>+36t+2. Pay la ham s6 bac hai c6 a<0 nén nd s& dat gia tri 16n nhat tai

b
t=——=3(s).
5g = 3(8)

Cau 54. Mot chat diém chuyén dong theo quy luat S = —%ﬁ +4t% +9t Véi t(gidy) la khoang thoi gian

tinh tir luc vat bat dau chuyén dong va S (mét) 1a quang dudng vat chuyén dong trong thoi gian d6. Hoi

trong khoang thoi gian 10 gidy, ké tir lac bat ddu chuyén dong, van tdc 16n nhat cia chat diém 1a bao

nhiéu?
A. 88(mis). B. 25(m/s). C. 100(m/s). D. 11(m/s).
Loi giai
Chon B
Taco v=S"=-t*+8t+9, t e(0;10)
V'=-2t+8. Xét V' =0=1t=4¢(0;10)
Bang bién thién:
t |0 4 10
V + 0 —

-
| ]
L
=
—
—
]

v(0)

Vay van toc 16n nhat cua chat diém 1 25(m/s) tai tai t =4.
Cau 55. Trong s céac hinh chix nhat c6 cing chu vi 16 cm, hinh chir nhat c6 dién tich 1on nhat bang:
A. 64 cm?’ B. 4 cm’. C. 16 cm?. D. 8 cm?.
Loi giai
Chon C.
Céach 1: Goi canh cua hinh chix nhat: a, b; 0 < a, b < 8.
Tacéd: 2(a+b)=16<=a+h=8<b=8-a
Dién tich: S(a)=a(8—a)=-a*+8a; S'(a)=-2a+8; S'(a)=0<a=4

Bang bién thién:

Cach 2
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a+bY
< ab<16

Ap dung Cési: a+b>2ab < abs(

DAu “=" xayra < a=h=4
Vay hinh chir nhat c6 dién tich 16n nhat bang 16 khi canh bang 4

Cau 56. Trong tat ca cac hinh chit nhat c6 cing dién tich 48 cm?, hinh chit nhat ¢ chu vi nho nhit bang:

A. 16+/3cm B. 4/3cm C.24cm D. 83 cm
Loi giai
Chon A.
Céch 1
Goi canh cua hinh chir nhat: a, b; 0 <a, b < 48
48

Taco: ab=48<=b=—".
a

Chuvi: P(a)= 2(a+4—8]
a

P'(a) = 2(1—2—?] : P'(a)=0<a=43

Bang bién thién:

a 0 4.3 48
ﬂ £+

Pla) \ 163 /

Céch 2

e Ap dung bét ding thac Cosi: a+b > 2v/ab <> a+b>2.48 =83

& chu vi nhé nhit: 2(a+b) =163

e Hinh chit nhat c6 chu vi nhé nhit bing 16+/3 khi canh bing 4+/3.

Cau 57. Tam giac vudng c6 dién tich 16n nhat 1a bao nhiéu néu tong cua mot canh goc vudng va canh
huyén bang hang sb a (a > 0)?

2 2
B.%. c. & D. 2

9 38

63
Loi giai
Chon A.

Canh goc vubng x,0< x < %; canh huyén: a—x

Canh géc vudng con lai la: /(a—x)* —x?
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A - 1 a(a—3x) a
Dién tich tam giac S(x) = =xva*—2ax. S'(X) =————=; S'(X) =0 = x=—
2 2+v/a’ — 2ax 3

Bang bién thién:

[ )

O || B

S x) +

S /:ﬁ \
2
o

Cau 58. Cho AABC déu canh a. Ngudi ta dung mot hinh chit nhat MNPQ ¢6 canh MN nam trén BC, hai

Tam giéc co dién tich I6n nhat bang

khi canh g6c vuéng %, canh huyén 2—:.

dinh P, Q theo thtr tu nam trén hai canh AC va AB cua tam giac. Xac dinh vi tri cia diém M sao cho hinh
chit nhat ¢ dién tich lon nhat ?

A BM =22 B. BM = 32 C.BM =2 D. BM =2
3 4 3 4
Loi gidi
Chon D.
A
Q p
B M H N C

Goi H 1a trung diém ciia BC = BH = CH :%.

DétBM:x(0<x<%j

Taco: MN =2MH =a-2x, QM = BM tan 60° = x/3
Dién tich hinh chir nhat MNPQ la:
S(X) = (a—2X)x+/3 = av/3x — 24/3x?

S'(x) =V3(a-4x),8'(X) =0 & X :%

Bang bién thién:
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k| 5

O || B

| %

Vi tri diém M: BM =2

o

Cau 59. Tiur mdt tdm tén c6 hinh dang la nt:a hinh tron ban kinh R =3, nguoi ta mudn cat ra mot hinh

chir nhat (hinh vé bén).

Dién tich 1én nhat c6 thé cua tAm tén hinh chix nhat 1a

A.g. B. 6/2. C.9. D. 92,

Léi giai
Chon C.

P3t 0Q =X, (0<x<3)= MQ =+/MO? - 0Q? = /9 - X

XX +9-x>

Ta o Sypo = PQMQ = 2x4/9— X2 < 27— —==9
32

Dau "=" xay ra khi x==>.

Cau 60. Cho mdt tam nhdm hinh vudng canh 6 cm. Ngudi ta mudn cit mot hinh thang nhu hinh ve.

A 2cm E B
xcm 3em
H ¢
1=
D G yem C

Tim téng x + y dé dién tich hinh thang EFGH dat gia tri nho nhat.

A 7 B.5 C. ¥ D. 4/2.

Léi giai
Chon C.

Taco Sgrgy nho nhit <> S =S,y +Scar + Spey 160 nhit.
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Tinh duge 2S =2x+3y+(6—Xx)(6—-y) = xXy—4x-3y+36 (1)

Mat khic AAEH ddng dang ACGF nén 2E_ A1 v —6 (2)
CG CF

Tu (1) va (2) suy ra 2S :42—(4x+§) :
X

Ta ¢ 2S I6n nhat khi va chi khi 4x+E nho nhét.

X
Biéu thirc 4X+E nho nhat <:>4X—18 Xzij y= 242 .
X X

Vay dap an can chon 1a C.
Cau 61. Tur mot bd twong ¢ san, ngudi ta mudn rao quanh mot khu dat véi mot sb vat liéu cho trudc 1a
100 m thang hang rao . Vay lam thé nao dé rao khu dat ay theo hinh chir nhat sao cho cé dién tich lon
nhat. Khi d6, chiéu dai va chiéu rong hinh chit nhat 1a

A. 50 va 25 B. 35 va 35 C.75va 25 D. 50 vas0

Loi gii

Chon A.
Goi x (m) (O <X< 50) la chiéu rong cua hinh chir nhat
Khi d6, chiéu dai caa hinh chit nhat 1a 100 —2x
Nén dién tich cua hinh chit nhat 1a x(100—2x)=-2x* +100x
Goi f(x)=-2x*+100x Vvéi diéu kién 0< x <100
= f'(x)=-4x+100. Cho f'(x)=0=-4x+100=0=x=25

Bang bién thién:

X 0 25 50
f'(x) * 0 -
flx] / 1250 \

0 0

Dua vao bang bién thién ta c6 max f(x) = f(25)=1250

(0;50)
Vay: Pé rao khu dat ay c6 dién tich 16n nhat theo hinh chit nhat ¢ chiéu rong bang 25 va chiéu dai bang
50
Cau 62. Can phai lam cai cira s6 ma, phia trén Ia hinh ban nguyét, phia dudi 1a hinh chit nhat, c6 chu vi

la a(m)(a chinh la chu vi hinh ban nguyét cong véi chu vi hinh chir nhat trir di do dai canh hinh chir
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nhat 1a day cung cuaa hinh ban nguyét). Hdy xac dinh céac kich thudc cua nd dé dién tich ctra so 1a lon

nhat?

, chiéu cao bang

A. chiéu rong bang
+ 7 4+r

B. chiéu rong bang , chiéu cao bang

4+r
C. chiéu rong bang a(4 + 7), chiéu cao bang 2a(4 + 7)
D. Déap an khac
Loi giai
Chon A.
Goi x la ban kinh caa hinh ban nguyét.
Ta c6 chu vi caa hinh ban nguyét 14 7 x , tong ba canh cta hinh chit nhat 1a a—zx.
Dién tich ctra s6 la:
X2 a-mwX-2X _ T

S =5, +5,= " +2x ax—(E 425 = (E 4 2x(2
2 2 2 2 x

- X).

D& thiy S lon nhét khi x = —x hay x = 4L .(C6 thé dung dao ham hoic dinh Parabol)
+

T 42
2

Vay dé S, thicac kich thudce ciia né 1a: chidu cao bang ; chidu rong bang

4+r
Cau 63. Cho méot tim nhdm hinh vudng canh a. Ngudi ta cat & 4 goc 4 hinh vudng bang nhau, roi gap

tam nhom lai d&é dugc mot cai hop khdng nap.

Tim canh caa hinh vudng bi cat sao cho thé tich cua khdi hop 1a lon nhat?
A2 B. 2. c. 2. D. 2.
6 6 9

Loi giai
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Chon B.
Goi x 1a @ dai canh caa hinh vuéng bi cat (0 <X< %)
Thé tich caia khdi hop la:
V(x) = x(a—-2x)? (0< x<%).
= V'(x) =(a—2x)*+x.2(a—2x).(-2) = (a—2x)(a—6X);;
V'(x)=0< x=2 (0<X<E].
6 2
Bang bién thién

x 0

[ )

F'(x) +
V|:_-|;] / 3
]

Vay trong khoang (0;%) c¢6 1 diém cyc dai duy nhat Ia x = 5 2 tai do V(X) =

| ]
5o |os
|

=l

\ :

2a
27"

Cau 64. Mot Bac ndng dan can xay dung mot hd ga khéng c6 nidp dang hinh hop chir nhat cé thé tich
3200cm?, ti s gitra chiéu cao cua hd va chiéu rong cua day bang 2. Hay xac dinh dién tich cua day hd ga
dé khi xay tiét kiem nguyén vat liéu nhat?
A. 1200cm? B. 160cm® C. 1600cm? D. 120cm®
Léi giai
Chon B.
Goi X,y (X,y > 0) lan luot 1a chiéu rong, chiéu dai cua day hé ga.

o , h
Goi h Ia chiéu cao cita hd ga (h > 0). Tacd — =2 =>h = 2 (1
X

suy ra thé tich cia hd ga1a: V = xyh = 3200 =>y =

3200 1600
2

xh X
Dién tich toan phan cta hd ga 1a:S = 2xh + 2yh + xy = 4x? ~|—@ 16)(£ = 4x? +@ = f(x)

Khao sat ham s y = f(x), (X > 0) suy ra dién tich toan phan cua hd ga nho nhit bang 1200cm? khi
X =10cm =>y = 16cm
Suy ra dién tich day cua hé ga 1a 10.16 = 160cm?

Cau 65. Nguoi ta phai cwa mot than cay hinh tru c6 duong kinh 1m , chiéu dai 8m dé dugc mot cay xa

hinh khdi chix nhat. Hoi thé tich cuc dai caa khdi gd sau khi cua xong 13 bao nhiéu?
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A V=2m? B. V=4m® C.V=8m® D.V=16m®

Loi giai
Chon B.
Goi x,y(m) la céc canh cua tiét dién.
Theo Pinh 1i Pitago ta c6: x* +y* =1° (dudng kinh cua than cay la 1m).

Thé tich ciia cay xa & cuc dai khi dién tich cia tiét dién 1a cuc dai, nghia 1a khi x.y cuc dai.

1
Taco: x* +y?>2xy =>xy<=. Dau "=" xayrakhi Xx=y=—~.
y y =Xy > y NG
Thé tich khéi gb sau khi cua xong: V —i-i-8 =4m?® (tiét dién 1a hinh vudng)

Cau 66. Mot tam bia cing hinh chit nhat c6 kich thuéc 3mx8m. Ngudi ta cat mdi goc cua tim bia mot
hinh vuéng c6 canh a x dé tao ra hinh hop chir nhat khdng nap.

Hinh vé : T T

Véi gia tri nao cua x thi thé tich hinh hop chir nhat dat gia tri 16n nhat ?
A. x:im B. x=1m C.x:gm D. x:fm
3 3 3
Loi gidi
Chon C.

Taco: 0<x <g Goi thé tich hinh hop 1a: V(x). Khi do:

V(X)=X(3—2x)(8 —2x) = 4x> —22X* + 24X
V'(X)=12x* —44x +24 = 4(3x* — 11X +6)
X=3
V'x)=0< 2
3

Bang bién thién:

X 0 2/3 3/2
Fix) + 0 -
Vi
Fix) |
0 0
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Cau 67. Mot sgi day c6 chieu dai Ia 6m duoc chia thanh 2 phan. Phan thir nhat dugc uon thanh hinh

tam giac déu, phan tha hai udn thanh hinh vuéng. Hoi d6 dai caa canh hinh tam giac déu bang bao nhiéu

dé tong dién tich hai hinh thu dugc 1a nho nhat?

! |
A. 12 m. B.@m. C. 36\@m. D. 18 m.
4+3 4443 4+43 9+443
Loi giai
Chon B.

6 —3x

Goi d6 dai canh hinh tam giac déu 1a x(m). Khi d6 do dai canh hinh vuéng la

2
Téng dién tich khi do 1a: S :§x2 +(6_43Xj :%[(9+4\/§)x2 —36x+36]

Xéthamsé f(x)=(9+43)x" ~36x+36,x  (0;6)

Taco f(x) laham tam thuc bac hai c6 _b__ 18 €(0;6) vaa>0
2a 9+443

Suyra f(x) dat gia tri nho nhét tai x:—iz 18 €(0;6)
2a  9+443

Vay dién tich nho nhat khi x :Lm

9+44/3

Cau 68. Tiur mot tim bia hinh chir nhat c6 chiéu rong 30cm va chiéu dai 80cm (hinh a) nguoi ta cat ¢
bdn goc bon hinh vudng ¢6 canh x(cm) véi 5< x <10 va gap lai dé tao thanh chiéc hop c6 dang hinh

hop chir nhat khdng nap (hinh b). Tim x dé thé tich chiéc hop la lon nhat

X X
X i
E RS I
g : :
77 | S - !
X X /;
X X i ___________ o
80cm ’/'
a) b)
A. Ecm. B. gcm. C. gcm. D. ﬂcm.
3 3
Loi giai

Chon B.
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Thé tich chiéc hop la: V (x) = x(30 — 2x)(80 — 2x) = 2400x — 220x* + 4x° Véi 5< x <10

) ) X:£€[5;10]
Taco V'(x)=12x* —-440x +2400=0 = 3

x=30¢[5;10]

v(5)=100 2] 2298 v 10) - o000

Do d6 Eg?g](v (x)= 202300 khi x =2—??. Vay dé thé tich hop 1a lon nhat khi x = ?cm .

Cau 69. Thay Huy duy dinh sir dung hét 5,5m? kinh dé lam mot bé ca bang kinh c6 dang hinh hop chir
nhat khéng nap, chiéu dai gap doi chiéu rong (cac méi ghép c6 kich thude khong dang ké). Bé cé c6 dung

tich 16n nhat bang bao nhiéu (1am tron dén hang phan tram)?

A. 1,01m3. B. 1,17m3. C. 1,51m3. D. 1,40m3.
Loi giai
Chon B.
Ly
; 2x

___________________

Goi X,2X,Y véi X,y >0 lan luot 1a chiéu rong, chiéu dai, chiéu cao cua bé ca.

2
Theo gia thiét ta co: 2.2xy + 2.xy + 2x* =5,5< 6xy +2x* =55y :5’56—2)(
X

V11

Do y>0 nén 5,5—2x2>0:>0<x<7

2
ZXZ.M: 2 3+EX

Thé tich bé ca la: V (x) = 2x%y = - _Z

e A 2 11 . 11)
Xeét ham so6 V(x)=—§x3+€x trén khoang (O;g] co V’(x)=—2x2+1—61=0<:> X = %

Bang bién thién:

11 VvI1
£ |0 D) 3
v/ - 0 =
o

Thé tich 16n nhat cua bé ca la v (, /%] ~117m®
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Cau 70. Hai s6 c6 hiéu l1a 13, tich cua ching bé nhat khi hai s6 d6 bang

A.5;-8. B.1;-12. C._Tlg;%. D.6;,-7.

Léi giai
Chon C.
Goi mot trong hai sb phai tim 13 x, s6 con lai: x + 13.

Tich hai s6 P(x) = x(x+13) = x? +13x.

P'(X)=2x+13, P'(x) =0 < x= _713 :
Bang bién thién
—-13
X —i0 - +xo
P'(x) _ 0 T
+ao +x
4

Tich cua chiing bé nhat bang %69 khi hai s 1a % va _713
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PHAN II. Cau trac nghiém ding sai. Trong moi y a), b), ¢), d) & moi ciu, thi sinh chon ding hoic

sai.

Cau 71. Hamsd y=f (x) xac dinh va lién tyc trén doan [—4;2] va c6 bang bién thién nhu hinh v&.

X —4 -3 1 2
¥ + 0 - 0 +
27 ]

a) Ham s6 c6 gia tri 16n nhat bang 27 va gi tri nho nhat bang -5.
b) Ham s6 dong bién trén khoang (-3;-1).
c) Ham s6 nghich bién trén cac khoang (—4;-3) va (1 2).
d) Ham s dat cyc tiéu tai x =5 va cuc dai tai x =27
Léi gii
a) b) c) d)
PUNG SAI SAI SAI

Tir bang bién thién, ta co:

a) Ham s6 c6 gia trj 16n nhat bang 27 va gi tri nho nhat bang -5.
b) Ham s6 ddng bién trén cac khoang (—4;-3) va (1;2).

c) Ham s6 nghich bién trén khoang (-3;-1).

d) Ham s dat cyc tiéu tai x =1 va cuc dai tai x = -3

Cau 72.Cho ham so y = f (x) x4c dinh, lién tuc trénR va c6 bang bién thién:

X |—oo 0 1 +o0

¥ +

_#o

—Q0

a) Ham s6 dong bién trén cac khoang (—;0) va (1 +).

b) Ham sé nghich bién trén khoang (0;-1).

¢) Ham s6 dat cuc dai tai x =0 va dat cuc tiéu tai x =1.

d) Ham s6 c6 gia tri 16n nhat bang 0 va gia tri nho nhét bang —1.

Loi giai

a) b) c) d)
PUNG SAI PUNG SAI
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Tur bang bién thién, ta cd:

a) Ham s6 dong bién trén cac khoang (—0;0) va (1 +).

b) Ham sé nghich bién trén khoang (0;1).

¢) Ham s6 dat cuc dai tai x =0 va dat cuc tiéu tai x =1.

d) Ham s6 khong c6 gia tri 16n nhat va khong c6 gia tri nho nhat.

Cau 73. Chohamsd y = f (x) liéntyc trén R va c6 bang bién thién trong hinh v& dudi day:

T | —no -1 0 1 +o0

f'(=)

— 0 + 0 - 0 4
+00 -1 +00
f(x) \ / \ /
-2 —2

a) Ham s6 dong bién trén mdi khoang (-1;0); (1+ o) va nghich bién trén mdi khodng (-w;1); (0;1)

b) Ham s dat cuc tiéu tai x = +1 va cé gia tri cuc tiéu 13 y =2
¢) Ham s6 dat gia tri 16n nhit tai x=0
d) Tong gia tri I6n nhat va gia tri nho nhat cia ham s6 trén doan [-1;1] bang -3.
Loi giai
a) b) c) d)
PUNG PUNG SAI PUNG

a) Ham s6 dong bién trén mdi khodng (-1,0); (L + ) va nghich bién trén mi khoang (—o0;1); (0;1)
b) Ham s dat cuc tiéu tai x = +1 va ¢ gia tri cuc tiéu [a y =—2

¢) Ham s6 khong c6 gia tri 16n nhat

d) Tong gia tri I6n nhat va gia tri nho nhét cia ham s trén doan [-1;1] bang -3.

Cau 74.Cho ham s6 y = f (x) lién tuc va c6 bang bién thién trén nira khoang [-5;7) nhu hinh v& bén.

a) Ham s6 dong bién trén khoang (L7).
b) Ham sé nghich bién trén khoang (-5;1).

¢) D4 thi ham s6 6 diém cyc ticu 1a (2;1).
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d) Ham sb co gia tri 1on nhat bang 9 va gia tri nho nhit bang 2.
Loi giai
a) b) c) d)
PUNG PUNG SAI SAI

Tir bang bién thién, ta co:

a) Ham s6 dong bién trén khoang (L7).

b) Ham sé nghich bién trén khoang (-5;1).

¢) D4 thi ham s6 6 diém cyc ticu 1a (1;2).

d) Ham s6 c6 gia tri nho nhat bang 2 va khong c6 gia trj 16n nhat trén nira khodng[-5;7)

Cau 75.Cho hamsé y = f (x) xac dinh va lién tyc trénR , c6 bang xét d4u dao ham nhu sau:

I |—o0 =5 0 1 +o0

a) Ham s6 dong bién trén khoang (0;1).
b) Ham sé nghich bién trén cac khoang (—o0;0) va (1;+0).
c) Trén nira khoang (—1;1], ham sb ¢6 gia tri I6n nht 1a f (1) va c6 gid tri nho nhét la f (0).
d) Trén khodng (—1;+o0), ham s6 khong co gid tri 16n nhat va khong c6 gid tri nho nhat.
Loi giai
a) b) c) d)
PUNG PUNG SAl PUNG

Tu bang xét diu dao, ta co:

a) Ham s6 dong bién trén khoang (0;1).
b) Ham sé nghich bién trén cac khoang (—o0;0) va (1 +).
c) Trén nira khoang (—1,1], ham s6 khong c6 gia trj 1én nhét va c6 gia tri nho nhat 1a f (0) .

d) Trén khodng (—1;+o0), ham s6 khong c6 gia tri 16n nhat va khong c6 gia tri nho nhat.

Cau 76. Hamsd y =— N 6 bang bién thién nhu hinh vé.
X"+
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X

—00

0

+oo

v

0

1

Xét trén tap xac dinh ctia ham so.

a) Ham s6 co gid tri 16n nhat bang 1 va gié tri nho nhat bang 0.

b) Ham s6 dong bién trén khoang (0;1).

c) Ham s6 nghich bién trén khoang (0;+o).

d) Ham s6 c6 mot diém cuyc tri.

Loi giai

a)

b)

d)

PUNG

SAl

PUNG

PUNG

Tir bang bién thién, ta co:

a) Ham s6 c6 gié tri 16n nhat bang 1 va gia tri nho nhat bang 0.
b) Ham s6 ddng bién trén khoang (—o0;0).

c) Ham s6 nghich bién trén khoang (0;+).

d) Ham s6 c6 mot diém cuc trj taix =0 .

Cau 77. Hamsb y = f () xac dinh va lién tyc trén doan [-3;3] va c6 do thi nhu hinh V.

a) Ham s6 y = f (x) c6 gia trj 16n nhét trén doan [-3;3] bang 3 tai x=2.

b) Ham s6 y = f (x) c0 gia tri nho nhét trén doan [-3;3] bing -3 tai x=-3 va x=3.

c) Ham s6 nghich bién trén khoang (-11) va (2;3).

d) Trén doan [-3;3], do thi ham s6 ¢ mot diém cyc dai va mot diém cyc ticu

Loi gidi

a)

b)

c)

d)
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PUNG SAI PUNG SAI

Tur dd thi, ta co:

a) Gia tri 16n nhat cia hamsé y = f (x) la: r[r_13§]<f(x): f(2)=3

b) Gid tri nho nhat cia ham so y = f (x) la: min f (x)=f(-3)=f(1)=f (3)=-3

[-3:3]
c) Ham s6 nghich bién trén khoang (-11) va (2;3).
d) Trén doan [-3;3], d0 thi ham s6 c6 hai diém cuc dai 1a (-11) va (2;3), mot diém cyc tiéu 1a (-1 3)
Cau 78. Cho ham sb y= f(x) xdc dinh trén R va c6 d6 thi ham sé f'(x) la dwong cong trong hinh

bén.

a) Ham s6 y = f (x) c6 gia trj 16n nhét bang f (0) tai x=0.

b) Ham sé y

f (x) co gia tri nho nhét trén bang f(-2)=f (2) tai x=-2 va x=2.

c) Hamsb y

f (x) dong bién trén khoang (—o0;-2) va (0;2).
d) Do thiham s y = f (x) c6 mot diém cuc dai va hai diém cyc ticu
Loi gidi
a) b) c) d)
SAI PUNG SAI PUNG

Tur d0 thi ciia ham s6 y = f () ta c6 bang bién thién nhu sau:

NN

Ttir bang bién thién, ta co:
a) Hams6 y = f (x) khong co gid tri 16n nhét

b) Ham s6 y = f (x) co gi tri nh6 nhét trén bang f (-2)=f (2) tai x=-2 va x=2.

c) Hams6 y = f (x) dong bién trén khoang (-2;0) va (2;+).

d) D6 thi ham s6 y = f (x) c6 mot diém cuc dai tai x =0 va hai diém cyc tiéu tai x=-2 , x=2.
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Cau 79. Chohamsd y = f(x) c6 dao ham y = f'(x) lién tuc trén R va d6 thi ham s f’(x) nhu hinh

veé bhén.

e o ¢

a) Ham s6 co hai diém cuc tri

b) Him s6 y = f (x) dong bién trén khoang (1;+ o)

c) f(1)>f(2)> f(4)

d) Trén doan [1;4] thi gid trj 16n nht ctia ham s6 f (x) béng 0.

Loi giai

a) b) c) d)
SAI SAI PUNG PUNG
x=-1
Dya vao d6 thi ham s6 ta thdy f'(x)=0< | x=1
X=4

Khidé f'(x) <0< (-o;-1)u(L4) va f'(x)>0< xe(-L1)u(4+x)

Ta c6 bang bién thién cia ham s6 f (x) nhu sau:

T -0 -1 1 4 +o0

@ - 0 + 0 - 0 4
Ch
fa)
CT CT.

b) Him s6 y = f (x) dong bién trén khoang (-1;1) va (4;+ )
c) f(1)>f(2)> f(4)

d) Trén doan [1;4] thi gia tri 16n nhat cia hamso f(x) la f(1)=f(4)=0

a) Ham s6 ¢o ba diém cuc tri

Cau 80. Chohamsd y = f(x) c6 dao ham y = f'(x). D6 thihams6 '(x) duoc cho nhu hinh v& duéi

day. Biét rang f (0)+ f(3)= f(2)+ f(5)
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¥
I
|
I
/—T
. - + + x
o\_/2 5

a) Ham s6 nghich bién trén khoang (-0;0)

b) Ham sé nghich bién trén khoang (0;2)

c) r[rousr]] f(x)=f(0) va max f (x)= f(5)

[0:5]

d) min f (x)=f(2) va max f (x)=f(5)

[0:5] [0:5]
Loi gidi
a) b) c) d)
SAI PUNG SAI PUNG
Bang bién thién ciia ham sb trén doan [0;5]
X 0 2 3 5
f(x) = 0 + § -
£(0) )
f) \ £(3) —
£@2) —

Tir bang bién thién suy ra r[rglsr]l f(x)=f(2)

Theo bang bién thién thi f (3)> f (2) nén f(3)-f(2)>0

Theo gia thiét ta c6 f(0)+ f(3)=f(2)+f(5)«< f(5)=f(0)-[ f(3)+ f(2)]>f(0)

Suy ra r[rg;asﬁ(f(x): f(5).

Vay r[rg;isr]lf(x): f(2) va r[rg%i(f(x): f(5)

Cau 81. Chohamsd y = f(x) c6 dao ham y = f'(x) liéntuc trén R va do thihamsd f'(x) trén doan

[—2;6] nhu hinh v& bén.
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¥

X
a) f(-1)> f(-2)
b) f(6)> f(2)
c) Trén doan [-2;6], d6 thi ham s6 y = f (x) c6 hai cuc tri.
d) E\ﬁg]( f(x)=f(6)
Loi giai
a) b) c) d)
PUNG PUNG PUNG SAl
Bang bién thién ciia ham s6 nhu sau:
x -2 -1 2 6
y + 0 i 0 +
f(-1) f(6)
¥ / \ /
f(=2) f(2)

Ham s6 dong bién trén (-2;-1) va (2;6) do f'(x)>0 nén f(-1)> f(-2) va f(6)> f(2)

Ham so nghich bién trén (-1,2) do f'(x)<0 suyra f(-1)> f(2)

Trén doan [-2;6], d6 thi ham s6 f'(x) cat truc hoanh 2 diém nén d6 thi ham s6 y = f (x) c6 hai cuc
tri.

Trén doan [-2;6] chua du dit kién x4c dinh gid tri Ion nhét cia ham s6 y = f (x)

Cau 82. Cho hamsé y=+/5-4x.

a) Diéu kién xac dinh cia ham s y=+/5-4x 1a x e (—oo;%j .

4

D) y'= V5 —4x

c) Ham s6 nghich bién trén khoang (-11).

d) Trén doan [-1;1], gia tri I6n nhat va gid tri nhé nhat caa ham s6 lan luot 1a max y = 3 va Enli_lr]l y=1.

Loi gidi
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a)

b)

c)

d)

SAl

SAl

PUNG

PUNG

biéu kién x4c dinh; 5-4x >0 < xs% hay XE(—Oo;%j|

Suy ra ham s6 xéac dinh véi Vx e[-1;1]

Hamsé f (x) lién tuc trén doan [-11]

V5 —4x

Ibdo@ﬁyzybbz&pmy=y®=l

Taco y' =

Cau 83. Chohamsb y= x+2.
X

a) Diéu kién xac dinh ciia ham sé y = x+g la xe R\{0}.
X

x2 -9
b) y'= >
X

c) Trén doan [2;4], gia tri I6n nhét ciia ham sb bang % tai x=4.

d) Trén doan [2;4], gid tri nhé nhat cua ham sé bang 6 tai x=2.

Loi giai
a) b) c) d)
PUNG PUNG SAI SAI

biéu kién xac dinh cua ham s y = x+2 la xe R\{0}.
X

, 9 x*-9
yZl_FZ X2

Ham sb da cho lién tuc trén [2;4]

. x=-3 ¢(2,4)
Tacd: y=0<
x=3 €(2;4)
. 13 25
Taco y(2)=—-1y(@) =6:y(4) ="
Do d6 miny=y(3)=6; maxy:y(z):E
xe[2;4] [2:4] 2

Cau 84.Cho ham s6 y = 2x® —3x? —12x +1.

a) Ham sb da cho ludn xac dinh trén R .

<0,Vxe[-1;1]. Suy ra ham s6 nghich bién trén khoang (-1;1).
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b) f'(-1)=-12
¢) Trén doan [—2;2] gié tri 16n nhat caa ham s6 bang 8 tai x=—1.

d) Trén doan [2;4], gid tri nhé nhat cua ham sb bang 19 tai x=2.

Loi giai
a) b) c) d)
PUNG SAI PUNG PUNG

Ham sb da cho 1a ham da thirc nén ludn xac dinh trén R .

y'=6x*-6x-12= f'(~1)=0

e . S g . 5
Ham so da cho lién tuc va xac dinh trén doan [—2;5} :

x:—le[—z;—} (N)
x:Ze[—Z;%} (N)

y'=0o6x°—6x-12=0<

Tace: f(-2)=—3 1 @ - Bit()-81(2)=10

= max y = f(-1)=8; mir51 y="f(2)=-19
23] 23]

3
Cau 85.Cho ham s y:%+2x2 +3x—4.

a) Ham s da cho ludn xé4c dinh trén R .
b) y'=x*+2x+3

c) Trén doan [—4;0], gia tri I6n nhat cua ham sb bang —4 tai x=0.

d) Trén doan [—4;0], gid tri nho nhat cua ham s6 bang —% tai x =—4.

Loi giai
a) b) c) d)
PUNG SAI SAI SAI

Ham sb da cho 1a ham da thirc nén ludn xac dinh trén R .
y'=x*+4x+3

Ham s6 d cho lién tuc va xac dinh trén doan[—4;0].
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Dung chung 3 bg sdach

x=-1e[-4;0] (N)

y'=0 X" +4x+3=0<
x=-3¢e[-4;0] (N)

16 16

Ta co: f(—4):—§; f(0)=—4;f (—1):—3; f(-3)=-4
=f(-3)= _—a;min f (x)= f (-4)=f(-1)=-28
S[Tfé}y_f( 3)=f(0)=—4 [_41‘;0(} )=f(-4)=f(-1) 3

Trén doan [—4;0], gid tri 16n nhat cia ham s6 bang —4 tai x=-3;x=0.
o ss . , I N I 16 .
Trén doan [—4;0], gia tri nho nhat cua ham so bang Y tai x=—-4;x=-1.

Cau 86.Cho hamsd y = x++/2—x?.

a) Ham s da cho ludn xé4c dinh trén R

b) y':—‘f/;iiz_x,VXe(—x/E;\/E)

¢) Gia tri lon nhat ciia ham sé bang 2 tai x=1.

d) Gia tri nhd nhit cia ham s bang —/2 tai x=—/2.

Loi giai
a) b) c) d)
SAI PUNG PUNG PUNG

e Ham sé da cho xac dinh va lién tuc trén doan[—ﬁ;\/ﬂ .

o y'=1+ X __ 2_X2_X,VXG(—\/§;\/§).

V2oxd 2-x
y'=0<:>\/2—X2:XQ{foz:X2<:>{§iil<:>X:le[—\/§;\/§]
e Taco: f(—2)=—2;f(V2)=+2;1(1)=2
=y T O=F iy =1 (2)- 2

Cau 87.Cho hamsd y =2+ X +/4-x .
a) Ham s6 da cho xac dinh khi x e (-2;4).

22
a2

c) Gia tri lon nhat cua ham sé bing 24/3 tai x=1.

b) £'(0)

d) Gia tri nhd nhat cua ham sé bang /6 tai x=-2.

Loi giai
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a) b) c) d)
PUNG SAI SAI SAI
Yy=+2+X+~+4-X
e Téap xdc dinh: D =[-2;4].
g 11 :\/4— ‘*/2+X,we(—2;4).
2024 x 2J4—x  2J4—x~J2+x
2-2
= f'(0)="—=
(0) ™G

y':Oamzm:4—x:2+x:>x:le[—2;4] (N).
e Taco: f(—2):x/6;f(4):\/€;f(1):2\/§

= maxy=f(1)=2V3; miny=1f(-2)=1(4)=V6

Cau 88.Cho ham s6 y = —
X" =x+1

a) Ham sb da cho ludn xac dinh trén R .
—x% +2x

b '—
)y (xz—x+1)2

c) Gia tri I6n nhat cia ham so bang 3 tai x=0.

d) Ham s6 khdng c6 gié tri nho nhat.

Loi giai
a) b) c) d)
PUNG PUNG SAI SAI
y= x—1
X2 —x+1

e Ham s6 d& cho xéac dinh va lién tuctrén D =R do xX*-x+1>0 ¥VxeR
—X2 42X

e Taco: y'= (x2 —x+1)2

y':0<:>—x2+2x:0<:{ -
X=2

e Bang bién thién
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Dung chung 3 bg sdch

x — 0 2 +00
1 - 0 + 0 -
0 1
3
¥
-1 0

o _ PN S
e Dya vao bang bién thién, ta dugc: max y = f(2)= 3 va miny = f(0)=-1.

Céch khac: Sir dung diéu kién c6 nghiém caa phuong trinh bac 2 dé tim min, max
Ham sé d4 cho xac dinh va lién tuc trén D =R .

Taco: y:XZX—<:> y(xz—x+1):x—1<:> yx* —(y+1)x+y+1=0 (*)

-Xx+1
#0
Dé(*)cé nghiém thi: y , <:>—13ysl.
A=(y+1) —-4y(y+1)=-3y*-2y+1>0 3
A 1 . .
Vay max y = f(2):§ va miny = f(0)=-1.

Cau 89.Cho ham s y =In(x—-1)3-x).

a) Ham s da cho ludn xé4c dinh trén R
—-2X+4

(D)

¢) Gia tri nho nhat ciia ham sé bang 0 tai x=2.

b) y'=

d) Ham s6 khdng c6 gié tri I6n nhat.

Loi giai
a) b) c) d)
SAI PUNG SAI SAI

a) y=In(x-1)3-x)
Dé ham sé xdc dinh thi: (x-1)(3-x)>0<1<x<3
Ham s6 da cho xac dinh va lién tuc trén khoang (1;3).

_ —-2X+4
(x-1)(3-x)

y'=0 -2x+4=0<x=2(N)

Bang bién thién:
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[ ]

x 1 3

v + 0 -

Tir bang bién thién, ta co: max y = f (2)=0 va ham sb khdng co gia tri nho nhat.

[

Cau 90.Cho ham sé y = 2x —e?*.

a) Ham sb da cho ludn xac dinh trén R .

b) f'(In2)=6

c) Trén doan [-1;In 2], gia tri I6n nhat cua ham s6 bang 0 tai x=0.

d) Trén doan [-1In 2], gid tri nho nhat cua ham s6 bang 2IN2—4 tai x=1In2.

Loi giai
a) b) c) d)
PUNG SAI PUNG PUNG

y=2x—e*

Ham sé d4 cho ludn xac dinh trén R .
y'=2-2e" = f'(In2)=-6

Ham s6 da cho xac dinh va lién tuc trén [-1;In 2].
y'=2-2e*

y'=02-2"=0ce”=1<x=0(N)

Ta co: f(—l):—Z—eiz;f(O)=0;f(In2)=2In2—4
[T;%)z(]y: f(O)ZO

=
min]y: f(In2)=2In2-4

[-%in2
Cau 91. Mot vat chuyén dong theo quy lut s(t)= —%ts +6t° voi t>0 (gidy) la khoang thoi gian tinh

tir khi vat bat dau chuyén dong va s (mét) 1a quing dudng vat di chuyén dugc trong khoang thoi gian do.
a) Trong khoang thoi gian 6 gidy ké tir khi bat ddu chuyén dong, van téc cua vat giam.
b) Sau thoi gian 6 gidy ké tir khi bat ddu chuyén dong, van téc cua vat ting.

¢) Van toc 16n nhét cua vat tai thoi diém 6 gidy ké tir khi bat dau chuyén dong.
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d) Sau thoi gian 3 gidy ké tir khi bat dau chuyén dong, gia toc cua bang 6(m/s?).

Loi giai
a) b) c) d)
SAI SAI PUNG PUNG

Van téc cua chuyén dong 1a v(t)=s'(t) =—t* +12t.
Xét ham v (t)=—t* +12t
e Tap xac dinh: D =[0;+x)

o Taco: V/(t)=-2t+12.

V(t)=0=1t=6.
e Bang bién thién:
t 0 6 +00
v'(¢) + 0 —
36
v(7) /
0 —a0

e Tur bang bién thién, ta co:
+ Trong khoang thoi gian 6 gidy ké tir khi bat dau chuyén dong, van téc cua vat ting. Suy ra a) sai
+ Sau thoi gian 6 gidy ké tir khi bat dau chuyén dong, van toc cta vat giam. Suy ra b) sai
+ Van tdc 16n nhat cta vat tai thoi diém 6 gidy ké tir khi bat dau chuyén dong. Suy ra c) dung
e Gia toc cua chuyén dong la a(t)=v'(t)=-2t+12.
Vi t=3=a(3)=-2.3+12=6(m/s?). Suyrad) ding
Cau 92. Trong khoang thoi gian tir gidy thir nhat dén gidy thir 8 ké tir khi bat dau chuyén dong, mot
chuyén dong thiang xac dinh boéi phuong trinh S (t) =%t3 —3t2+5t+2 Vi t>0, trong d6 t tinh bang
gidy va stinh bang mét.
a) Trong khoang thoi gian tir gidy thir nhat dén gidy thtr 3 van tdc cua vat giam.
b) Trong khoang thoi gian tir gidy thir 3 dén gidy th 8 van tdc cta vat ting.
c) Trong khoang thoi gian tir gidy thir nhat dén gidy thtr 8, van tdc 16n nhat cua vat bang 3(m/s).
d) O gidy th 4, gia tc ctia bang 1 (m/s?).
Loi giai
a) b) c) d)
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PUNG PUNG SAI SAI

Ta c6 van tc cua chuyén dong tai thoi diém t bang dao ham cap mot cua phuong trinh chuyén dong tai
thoi diém t.
!

(%t3—3t2+5t+2] =t?—6t+5

v(t)=s"(t
Xét ham v(t)=t*-6t+5

e Tap xac dinh: D =[1;8]
vi(t)=2t-6
V(t)=0=2t-6=0<1=3

e Bang bién thién:

Ttir bang bién thién ta co:
a) Trong khoang thi gian (3;+00) thi vén tdc cua vat ting
b) Trong khoang thoi gian (0;3) thi van tdc cuia vat giam.
c) Trong khoang thoi gian tir gidy thir nhat dén gidy thtr 8, van tc 16n nhat cia vat bang 21(m/s).
d) Ta cd van tdc ciia chuyén dong tai thoi diém t bang dao ham cip mot ctia phuong trinh van tdc tai thoi
diém t hay a(t)=v'(t)=2t-6
Véit=4=a(4)=2.4-6=2(m/s?)
Cau 93. Nguoi ta bom xing vao binh xing ciia mot xe 6 to . Biét rang thé tich V (lit) cua luong xing
trong binh xang dwoc tinh theo thoi gian bom xdng t (phut) dugc cho boi cbng thic:
V (t)=300(t —t*)+4 v6i 0<t<0,5
Goi V'(t) latdc do tang thé tich tai thoi diém t v6i 0<t<0,5
a) Luong xing ban dau trong binh ban dau 1a 4 it
b) Luong xing 16n nhit bom vao binh xing 1a 41,5 lit
c) V'(t)=300(2t-3t*), voi 0<t<0,5
d) Xang chay vao binh xing vao thoi diém ¢ gidy thir 30 ¢6 téc do tang thé tich la I6n nhat

Loi giai
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a)

b)

c)

d)

PUNG

PUNG

PUNG

PUNG

a) SO xdng trong binh ban dau 1a v (0) = 4 lit

. 1
b) Luong xang lén nhat bom vao binh xang la V =V (Ej =415 lit

c) Xét hamsé V (t) =300(t* —t*) + 4 v6i 0<t<0,5

Dao ham V'(t) =300t(2 - 3t)

d) Cho V'(t) =0« 300t(2-3t) =0«

Cac giatri V (0) =4V GJ = 41,5

t=0¢[0;0,5]

tzée[O;O,S]

Xang chay vao binh xang vao thoi diém & gidy thir 30 ¢6 tdc do tang thé tich 1a 16n nhat.

Cau 94. Nha may A chuyén san xuat mot loai san pham cung cap cho nha may B. Hai nha may

thoa thuan rang, hing thang A cung cap cho B sé lwong san pham theo don dat hang cua B (tdi

da 100 tan san pham). Néu sé luong dat hang 1a x tan san pham thi gid ban cho mdi tin san

pham 1a P(x)=45-0,001x" (triéu dong). Chi phi d¢ A san xuat x tan san pham trong mot thang la

C(x)=100+30x (triéu déng) (gdm 100 triéu dong chi phi c6 dinh va 30 triéu dong cho méi tan san

pham).

a) Chi phi dé A san xuat 10 tan sam pham trong mot thang la 400 triéu dong.
b) Sé tién A thu duoc khi ban 10 tan san pham cho B 1a 500 triéu ddng.

c) Loi nhugn ma A thu duoc khi ban x tan san pham (0<x<100) cho B duoc biéu dién bang cong

thie —0,01x3 +15x —100.

d) A bancho B khoang 70,7 tan san pham mdi thang thi thu duoc lgi nhuan 16n nhat.

Loi giai
a) b) c) d)
PUNG SAI PUNG PUNG

a) Chi phi dé A san xuat 10 tan sam pham trong mét thang I C(10) =10+ 30.10 = 400 triéu.

b) Sé tien ma A thu duoc (goi la doanh thu) tir viéc ban x tan san pham (0<x<100) cho B la:

R(x)=xP(x)=x(45-0,001x) = 45x — 0,001x" tri¢u déng
Thay x =10 ta duoc R(10)= 449 tri¢u dong

¢) Loi nhuan (triéu ddng) ma A thu duoc Ia:
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P(x)=R(x)-C(x)=x(45-0,001x") - (100+30x) = —0,001x" +15x —100
d) Xét hamsé P(x)=-0,001x* +15x —100 véi (0 < x <100) ta co:
P'(x)=-0,003x* +15 = 0 < x* = 5000 < x = 50v/2 €[0;100]
Taco P(0)=-100; P(50v/2) =5001/2 - 100 ~ 607; P(100) = 400

Bang bién thién

x 0 5002 100
¥ + 0 =
5002 - 100
¥y / \
100 400

Tir bang bién thién ta c6 max P = P(501/2 ) =5002 — 100 ~ 667

[0:100]
Vay A thu duoc loi nhuan I6n nhat khi ban 502 ~ 70,7 tan san phim cho B m&i thang va loi nhuan
I6n nhat thu dugc khoang 607 triéu dong.
Cau 95. Bac Hong nudi ca tra & mot cai ao c6 dién tich 1a 50m?. Vu trudc Bac Hong voi mat do 1a 20
con/m? va thu duoc 1,5 tdn ca. Theo kinh nghiém nudi ca caa minh thi cir tha giam di 8 con/m? thi mdi
con ca khi thu hoach tang 1én 0,5kg? Gia st khéng cé hao hut khi nudi.
a) Sb ca gidng ma Bac Hong d4 tha trong vu vira qua la 1500 con.
b) Khéi lwong trung binh mdi con ca thanh phan trong vu vira qua 1a 1,5 (kg).
c) Téng trong luong cé thu dugc & vu ndy la F (x)=-0,0652x” +16x +1500 (kg)

d) Vu téi Bac Hong phai tha 512 con cé giéng dé duoc tong ning suat khi thu hoach Ia cao nhat.

Loi giai
a) b) c) d)
SAI PUNG SAI PUNG

a) Sb ca gidng ma Bac Hong da tha trong vu vira qua la 50.20 =1000 con.

b) Khéi lwong trung binh mdi con ca thanh phan trong vu vira qua Ié:% =1,5 (kg).

c) Goi s6 ¢4 gidng can thd it di trong vu nay la: x (com),(x > 0)
Theo d¢ bai cir giam 8 con thi mdi con ting thém 0,5 (kg/con)
Vay giam x con thi mdi con ting thém 0,0625x (kg/con).

Tong sb lugng ca thu duoc ¢ vu nay duoc tinh bang cong thic:

F (x)=(1000 - x)(1,5+ 0,0625x ) = —0,0625x” + 61x +1500 .
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Bai toan tro thanh tim x dé F(x) dat gia tri lon nhét.
Taco:F'(x)=-0,125x+61=0 <> —0,125x + 61=0 < x =488

Bang bién thién nhu sau:

z |0 488 1000
() + 0 -
F(max)
f(x)

Vay Béac Hong phai tha sé ca gidng trong vu téi 13:1000 — 488 = 512 con.

d) Vu téi Bac Hong phai tha 512 con cé giéng dé duoc tong niang suat khi thu hoach Ia cao nhat.

Cau 96. Khi nudi tdm trong mot hd ty nhién, mot nha khoa hoc d4 thong ké duoc rang: Néu trén moi
mét vudng mat hd tha x con tdm giéng thi cudi vu mdi con tdm c6 can nang trung binh 1a 108 — x> (gam).
a) Picu kién xac dinh 1a x> 0

b) Sau mdt vu lwong tdm trung binh trén mdi mét vuéng mat ho ty nhién ning x(108— xz)

¢) Bé cudi vu thu hoach duoc nhiéu tém nhat trén méi mét vudng mat hd tu nhién thi can tha 16 con tém
giong

d) Luong tdm nhiéu nhat cudi vu c6 thé thu hoach dugc trén mdi mét vudng mat ho tu nhién la
432 (gam).

Loi giai
a) b) c) d)
PUNG PUNG SAI PUNG

a) Picu kién xac dinh 1a x>0
b) Sau mdt vu lwong tdm trung binh trén mdi mét vuéng mat hd ty nhién ning x(108— x2)

c) Xéthamso f(x)=108x - x* trén khoang (0;+) ta co

X=6
f'(x)=108-3x*=0<108-3x’ =0 <
X=-6 <0
T 0 6 +o0
I'(z) + 0 -

f(6)
f(x)

Trén khoang (0;+00) hamso f (x)=108x — x° dat gid trj lon nhét tai x=6.
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Vay nén tha 6 con tdm giéng trén m&i mét vudng mit ho thi cudi vu thu hoach duoc nhidu tdm nhat.

d) Luong tdm nhiéu nhat cudi vu c6 thé thu hoach dugc trén mdi mét vudng mat ho tu nhién la
f (6)=108.6 — 6° = 432 (gam).

Cau 97. Tai mot xi nghiép chuyén san xuat vat liéu xay dung, néu trong mot ngay xi nghiép san xuat
x(m3) san pham thi phai bo ra cac khoan chi phi bao gém: 4 triéu déng chi phi cé dinh; 0,2 triéu dong
chi phi cho mdi mét khbi san pham va 0,001x? triéu dong chi phi bao dudng may mac. Biét rang, mdi
ngdy Xi nghiép san xuét dugc toi da 100m®san pham. Goi C(x) Ia tong chi phi dé xi nghiép san xuét
x(m3) san pham trong mot ngay va C 1a chi phi trung binh trén m3i mét khéi san pham.

a) C =0,2x+0,001x* v&i 0 < x <100

b) Tong chi phi san xuat 100m?®san pham 1a 34 triéu dong

c) C =0,001x + £ +0,2 véi 0< x <100
X

d) C c6 gia tri thap nhat bang 0,326 tricu ddng (két qua 1am tron ba chit sé thap phan)

Loi giai
a) b) c) d)
SAI PUNG PUNG PUNG

a) Tong chi phi (triéu dong) dé xi nghiép san xuat x(m3) san pham trong mot ngay 1a :
C =C(x)=4+0,2x+0,001x* véi 0 < x <100

b) Thay x =100 vao ham C(x) ta thu duoc két qua Ia 34 tri¢u dong

¢) Chi phi trung binh (triéu déng) trén mdi mét khdi san pham Ia

C 2
() _ 4+0,2x+0,001x _0,001X + 2 40,2 véi 0< x <100
X X X

E:E(x):

d) Ta c6 C'(x) = 0,001 - =0 > 0,001~ =0 & x = 4000 < x = 20y10 e (0;100]
X X

6(20J1_0)=2£50+%zo,326

Bang bién thién

x 0 2010 100
C'(x) = 0 +
+00 0,34
Cx) \ . /
v 10 3 1
25
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Tur bang bién thién, ta thdy chi phi trung binh thip nhit Ia E(zom)zo,sze(trieu ddng/ m°

san phim), dat dugc khi x = 20410 ~ 63 m”.

Cau 98. Mot ngudi ndng dan cd 15.000.000 ddng mudn lam mot cai hang rao hinh chir E doc theo mot
con song (nhu hinh v&) dé 1am mot khu dat c6 hai phan chir nhat dé trong rau. B6i véi mat hang rao song
song vai bo sdng thi chi phi nguyén vat liéu 1a 60000 dong mot mét, con dbi véi ba mat hang rao song
song nhau thi chi phi nguyén vat liéu 1a 50000 dong mot mét. Goi x la chiéu dai 1 mat hang rao hinh
chir E (trong ba mat song song, x >0 ). Goi y la chiéu dai mat hang rao hinh chir E song song véi bo

song (y>0).

a) S6 tien phai lam la: x.60000 + y.3.50000 = 15000000 dong.

S00-5X _ 550 —gxz

b) Dién tich dat: S = x.y = x.

c) Dién tich I6n nhit ciia dét rao thu duoc max § = 6250 (m?)

(0340)
d) Dién tich 16n nhat cua dat rao thu dugc khi chiéu dai 1 mat hang rao hinh chir E 12 50m
Loi gidi
a) b) c) d)
SAI PUNG PUNG PUNG

2) S6 tién phai 1am I4: x.3.50000 + y.60000 = 15.000.000 <> y = 220X

500 —5x 5

b) Dién tich dat: S = x.y = x. = 250X _EXZ

c) Tacd: S'=250-5x; S'=0« 250-5x < x=50.
Bang bién thién:

S'(x) + 0 -
625

S(x)

0

d) Tur bang bién thién c6 max)S = 6250 (m”) khi x = 50.

(0;+oc
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Cau 99. Cho mét tim nhém hinh vudng canh a. Ngudi ta cat & 4 goc 4 hinh vudng bang nhau, roi gap

tam nhom lai dé dugc mot cai hop khdng nap nhu hinh v&. Goi x  1a @ dai canh caa hinh vuéng bi cat.

a) 0< x<2
2
b) Thé tich cia khéi hop 1a: V (x) = x(a—2x)> véi 0<x <%.

¢) Thé tich cua khdi hop 1a 1én nhat khi canh cua hinh vudng bi cit bang %.

3
d) Thé tich cia khi hap 16n nhit bing 2217
Loi gidi
a) b) c) d)
PUNG PUNG PUNG PUNG

x 14 d6 dai canh cua hinh vuéng b cit thi 0< x <%
Thé tich cua khéi hop 1a: V (x) = x(a— 2x)2 (0 <X< %)

V'(x) =(a—2x)2 +x2(a-2x).(-2)=(a-2x)(a-6x) =0 x:% (0< x<%).

Bang bién thién:

z [o a/6 a/2
V' (z) + 0 -
2a’
27
V(x)
0 0

a) 2a
Vay maxV(X)=V | — |=—.
B eV (6j 27

0;=
2

3
Vay thé tich caa khdi hop 1a 16n nhét bang 2217 khi canh cua hinh vuéng bi cat bang %.
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Cau 100.Bac Tuan muon xay mot cai bé chira nude, dang mot khoi hdp chir nhat khong nap cé thé tich

bang 288dm®. P4y bé 1a hinh chit nhat c6 chiéu dai gip do6i chiéu rong, gia thué nhan cong dé xay bé 1a
g y

500000 dong/m’. Goi x(x > 0) la chiéu rong ciia day bé

i —

a) Chidu dai ciia day bé 13 g

0,144

x>

b) Chiéu cao ctia bé 1a

. 3 . ,864
c) Dién tich can xay la 2x2 + %

d) B4c Tuén tra chi phi thap nhat dé thué nhan cong xay dung bé d6 13 1080000 dong.

Loi giai
a) b) c) d)
SAI DPUNG DPUNG DPUNG
Goi x(x>0) la chiéu rong cua day be.
e P S N . 2., 0144
Khi do6 chiéu dai ciia day bé 1a 2x la chicu cao cta bé la o
; X ,864
Khi do6 dién tich can xay la 2X% + %
. 4
Xét hamso f(x)=2x"+ 0,864 c6 f'(x)=4x- 0’826 =0 x=0,6
X X
Bang bién thién ciia ham s f (x) nhu sau:
f'(x) - 0 +
+co +oo

Tir bang bién thién ta cé min f (x) = f(0,6)=2,16

Vay chi phi thip nhét dé thué nhan cong xay bé 1a: 500000.2,16 =1080000 ddng.

https://www.facebook.com/truongngocvy8/ Trang 54 Truwong Ngoc Vy - Nha Trang


https://www.facebook.com/truongngocvy8/

Dai s6 12 - Chuwong 1 - Ung dung PH dé khdo sdt va vé PTHS - Trdc nghiém va tw lugn 4 phan ~ DUng chung 3 bé sdch
PHAN III. CAu trac nghiém tra 1oi ngan. Moi cAu héi thi sinh chi tra 1oi dap an.

Cau 101.Cho ham s6 y = f (x) lién tuc va ¢ bang bién thién trén doan [-2;3] nhu hinh v& bén. Tinh

tong gi tri 16n nhat va nho nhat cia ham so y = f (x) trén doan [-2;3].

£(x) + 0 - 0 +

f(x) 0—/’_I/,J.z\\._z/”//_.1

Traloi: ....................
Loi giai
Pap an: 0
o m:[rpzi;gf(x):f(l):—z
Tur do thi ta co: =>M+m=0
M =max f (x)=f(-1)=2
[-2:3]

Cau 102.Cho ham sb y = f (x) lién tuc va c6 do thi trén doan [~2;4] nhu hinh v& bén. Tinh tong gid trj

I6n nhét va nho nhat cua ham s y = f (x) trén doan [-2;4] .

u

Traloi: ....................
Loi giai
Pap an: 3
- ’ m:[rpzi;ﬂf(x): (4)=—4
Tur do thi ta co: =>M+m=3
M =max f (x)=f(-2)=7
[-2:4]

Cau 103.Cho ham s6 y = f (X) c6 @6 thi nhu hinh vé:
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A
Y

Goi M, m lan Iuot 1a gid tri 16n nhat va gia tri nho nhat ctia ham so y:Ef(E) trén doan [0;2].T|nh M+m.

TrAIOE cvoeeeeeee
Loi giai

Pap an: 3
bt t=§:> yzgf(t) véi te[0/]]

Ma trén doan [0;1] ta co: r[rgll? f(x)=f(t)=0;max f (x)=f(t)=2

[0:]

:miny:%f(1):0;maxy:%f(0):3

[0:1]
Cau 104.Trén doan [-1;2], ham s6 y =x° +3x° +1 dat gia tri nho nhét tai diém c6 hoanh d¢ bao nhiéu?
TrAIOE oo

Loi giai
Pap an: 0
y=x"+3x*+1
x=0

r_ 2 —
y'=3x"+6x=0< x=—2¢[—1;2]'

y(-1)=3y(0)=1y(2)=21.

Vay GTNN trén doan [-1;2] cia ham s6 bang 1tai x=0.
A N Cola soa
Cau 105.Bict gia tri I6n nhat ham s6 f (x)=x°—8x*+16x—9 trén doan [1;3] bang o véi a,beR.

Tinh gaitri a+b.
Traloi: ....................
Loi giai
Pap an: 40
a) f(x)=x-8x*+16x-9
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Ham s f (x) lién tuc trén [1;3]

x=4 ¢(13)
Taco f'(x)=3x>-16x+16; f'(x)=0<
() () x:ﬂ €(13)
3
4 13
f()=0;f| = |=—; f(3)=-6.
@ (3j 27 @

Do d6 maxf(x)=f (EJ:E
xe[1:3] 3) 27

a=13
= =a+b=40
h=27

Cau 106.Cho ham s y = X+%. Tim gia tri nho nhét ciia ham s6 trén [-1;2]
X +

Traloi: ....................

Léi gii
Pap an: 0
Tap xac dinh: D =R \{-2}

2 x=-1(N
Ta co: y=x+i:>y’:LX+23:0:>x2+4x+3=0:> ( )
X+ 2 (x+2) x=-3(L)

Khi do: y(-1)=0 va y(2)=%.
Do d6: Gié tri nho nhat cua ham s6 trén [-1;2] 1a y(-1)=0 va gia tri 16n nhét ciia ham s trén [-1;2] Ia

y(2)=%.

Cau 107.Tim gia tri 16n nhat ham sb y=3+i+
X X+1 x+2

trén doan [-5-3] (lay két qua dén phan

chuc).
Traloi: .....ooooevviennnn,
Loi giai
Pap an: 0,8
Tap xac dinh: D =R\{-2;-1;0}

Ta co: y’:—i— 1 1 ><0;vxeD

X’ (x+1)2 (x+2)

BBT:
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x| =5 -3
y’ -
47
|60
) S T——
6

T BBT ta thay, ham s6 ¢ gia tri 1on nhat bang —g ~-0,8

X+1
VxZ+1

cuia ham sb da cho (lay két qua dén phan tram).

Cau 108.Cho ham s6 y = f(x) =

. Tinh tong gi4 tri 16n nhét, gia tri nho nhat trén doan [-1;2]

Traloi: ....................
Loi giai
Pap an: 1,41

TXD: D=R.Hamsé y=f(x) = xt1 lién tuc trén doan [-1;2].
X“+1
Taco: y' = X+l 'y =0< x=1.Do y(—l):0,y(l)=\/§,y(2):% nén

,/(x2+1)3

r[r_132>]<y=y(1)=\/§, {pll;zr}yzy(—l)zo

Tdng gia tri 16n nhét, gia tri nhé nhat 1a v2 ~ 1,41
Cau 109. Tim gia tri 16n nhét ciia ham s§ y=~/x—2 +/4—x..
Traloi: ....................

Loi giai
Pap an: 2
Ham s y =+/x—2 +/4—x ¢c6 tap xac dinh D =[2;4]

o1 1 =0
2dx=2 2/a-x |xe(2;4)

ox=3 =y(2)=v2,y(3)=2,y(4)=2

y

Vay gié tri I6n nhat cia ham sb y=~+/x—2 +4/4—x la2
Cau 110. Tim gia tri nho nhat caa ham sé y = f(x) =x++4-x? .
Traloi: .................ee.
L i giai
Pap an: -2
TXD: D=[-2;2]. Hims6 y = f(x)=x++/4—x* lién tuc trén doan [-2;2].

y'=1- ;
4-x?
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y=0c VA—x* =X @{Xzoz 2 <:>X:\/§
4—XxX" =X
y(-2)=-2:y(2)= 2;y(2)=2V2.

Vay mirﬁy =y(-2)=-2

[-2:2
Cau 111.Tim gia tri I6n nhat cua ham sé y = 2sin x—%sin3 x trén [ 0; 7] (lay két qua dén phan tram).
Traloi: ....................
L i giai
Pap an: 0,94

Taco Y =2C0SX—4sin® X.CcoS X = 2C0S X(1—2sin? X) = 2C0S X.COS 2X

cosx=0
Nén y'=0<> 2cosx.cos2x=0<
cos2x=0
3z
Trén (O;7), y=0< X E;E;—}
Oz). y=0e 6{2 4’ 4

N
S

10=0:3()-0(5) 5[5 )=+ 5 )5

maxy = y(%) = y(g—ﬂj :& ~0,94

[0;7] 4 3

w

Cau 112.Tim tong gia tri Ion nhét va gia tri nho nhat cua ham sé y = cos x(sin x+1) trén doan [0; ].
Traloi: ....................
Léi gii
Pap an: 0
TXDP: D=R

Taco: y'=—sinx(sinx+1)+cos’ x =—-2sin® x—sin x +1

sinx=-1
y=0&] | 1<:>x=—£+k2;r hoacx:£+k2ﬂ hoac X:5—ﬂ+k2ﬂ,’
sinXx=— 2 6 6
2
VIXG[O;ﬂ]:X:EhoaCXZS—ﬂ
6 6
7Y 33 (57 33
Khi d 0)=L y|l=|=— Y| — |=——; -1
ey ) 5 (5 )5
33 3
4 4

A ~ -7 . 4 \ 4 X+ 4 X A A A 5 A A -
CAu 113.Tim gia tri nho nhat caa ham s y = 2** —5-8 trén [-1,0] (lay két qua dén phan tram).

Traloi: ....................
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Loi giai
Pap an: 0,67

y :2X+1In2—%-8XIn8:0<:>2X—2-(2X)3 -0

. 5 1 2
Xet y(-1) = i y(—E) =0,9428 ; y(0) = 3

Taco: vy, :éz 0,67 .

Cau 114.Cho ham s6 y =e*(x*-3), goi M :ei:’(aEN’b eN) la gi4 tri 16n nhét cia ham s6 trén doan
[-5;-2]. Tinh gia tri cia biéu thac P=a+b.
Traloi: ....................
L i giai

Pap an: 9

X=-3€e|-5-2
Taco: y'=e*(x*+2x-3)=0< <l ]

x=1¢[-5-2]

, 22 6 1

Taco y(—5):?,y(—3):?,y(—2):e—2.

Khi do [rrga>2<]y=%:a:6;b:3:a+b:9.
_;_ e

Cau 115.Tinh gia tri 16n nhit cia ham s6 y=/x+4 +4—x—4/(x+4)(4-x) +5 (ldy két qua dén
phan trim).
Traloi: ..o..ooooveeeen,
Loi giai
Pap an: 7,83

Diéu kign —4 < x<4. Nhan xét: Ham s f (x) lién tuc trén doan [—4;4]

t> -8

Dit t=vVx+4+V4-X 2t =x+4+4-x+2/(x+4)(4-x) = J(x+4)(4-X) =

t> -8

Taco y:t—4( ]+5:—2t2+t+21:f(t)

Tim diéu kién cua t: Xét ham s6 g(x) =vx+4 +v4—x voi xe[-4;4]

1 B 1
2\/x+4 2\/4—x

g'(x) = ; 9'(x) =0 x=0; g(-4)=2v2; g(0)=4; g(4) =22

= min g(X)=2v2; n[1_%]g(x):4 = te[24/2;4]

xe[—4;4]

f'(t) =—4t+1<0Vte[2+/2;4] = f(t) 1a ham nghich bién trén [2+/2;4]

https://www.facebook.com/truongngocvy8/ Trang 6 Truong Ngoc Vy - Nha Trang


https://www.facebook.com/truongngocvy8/

Dai 56 12 - Chuong 1 - Ung dung PH dé khdo sdt va vé PTHS - Tric nghiém va tw lugn 4 phdn ~ DUng chung 3 b sdch

Maxy = 1 (2v2) =5+ 242 y,, :%:7,83

Cau 116.Tinh gia tri nho nhét ciia ham s6 y = X(X+ 2)(X +4)(x+6) +5 trén nita khoang [—4;+o) .

Traloi: ....................

Loi giai

Pap an: -11

Hamso f (x) lién tuc trén [—4;+o0)
Tacod: y=(x*+6X)(X* +6x+8)+5.
Pit t =x*+6x.Khido y=t*>+8t+5
Xét ham s g(x) = x* +6X Vi x>—4 .
Taco g'(X)=2x+6;9'(x)=0<=x=-3

lim g(x) =+

X—>+0

Bang bién thién:

Suyra te[-9;+)

Yéu cau bai toan trg thanh tim gia tri I6n nhat, gia tri nho nhat cia ham s y=h(t) =t*> +8t+5 véi
te[-9;+x).

Taco W'(t)=2t+8; h'(t)=0 t=—-4;

lim h(t) = +oo0

t—>+0

Bang bién thién

t — — —4 +ao

R'CE) | - 0 +
T e

s N
R 11

Vay [min) y=-11

—4;+o0
Cau 117.Tim gia tri 1én nhat cua ham sd: y = 2sin® x+2sin x—1.
Traloi: ...l

Loi giai
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Pap an: 3
Tap xac dinh: D=R.

bat t=sinx, —-1<t<1.

Khido y=f(t)=2t>+2t-1

f’(t):4t+2;f’(t):0<:>t:_71€[—];l] - f(‘?l]:‘;; f(-)=-1 f(1)=3

o -3 _
Vay leny_7,m§1xy_3.

Cau 118.Tinh tong gia tri I6n nhat va gia tri nho nhat caa ham sé: y =sin* x—4sin? x+5.
Traloi: ....................
L i giai
Pap an: 7
bit t=sin’x,0<t<l = y=f(t)=t*-4t+5. f'(t)=2t—4; f'(1)=0<t=2¢[0;1]
£(0)=5f()=2.
Vay mRiny:Z, mﬂgxy:5
Tong gia tri 16n nhat va gia tri nho nhat 1a 7
Cau 119.Tim gia tri I6n nhat cua ham sb: y = —2sin® x+3c0s2x—6sin X +4.
Traloi: ....................
L i giai
Pap an: 9
y = —2sin® X+ 3¢0S 2X — 6Sin X +4 = —2sin® X —6sin* X —6sin X+ 7
bat t=sinx(-1<t<1).
Xét ham y = —2t> —6t> —6t+7 trén doan [-11]
y'=-6t° -12t—6=y'=0 V0 nghiém.
Taco: y(-1)=9,y(1)=-7
Vay ham sé y = —2sin® x+3cos2x —6sin x + 4 c0 gia tri lon nhat bang 9.

sinx+1
sin? x+sinx+1

Cau 120.Cho ham s6 y = . Goi M la gia tri 16n nhat va m 14 gia tri nho nhat caa ham s6

dd cho. Tinh M +m.

Traloi: .................ee.
Loi gidi
Pap an: 1
2
Dt t=sinx, ~1<t<l = y=f(t)= = f/(t)=— 2
r+t+l (t2+t+1)
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t=0¢ [—1;1]

P00 e

= f(0) =1, f(-1) =0, f(1):§.

Vay M =1 m=0
=>M+m=1

Cau 121.Hinh bén cho biét sy thay d6i ciia nhiét 6 & thanh phd Nha Trang trong mot ngay.

t (°C)
34
I ] I
25 - LN

| ; i | |

| | ; i | |

| | : i | |

0 4 8 12 16 20 24 x (gio)

Nhiét d6 cao nhat trong ngdy 14 bao nhiéu do C ?
Traloi: ....................
Léi giai
Dap an: 34
Nhiét d6 cao nhat trong ngay la 34°C
Cau 122.Hinh bén cho biét sy thay d6i ciia nhiét 6 & thanh phd Nha Trang trong mot ngay.

t (°C)
34
I ] I
25 - LN

| ; i | |

| | ; i | |

| | : i | |

0 4 8 12 16 20 24 x (gio)

Nhiét do thip nhét trong ngay 1a bao nhiéu d6 C ?
28°C
Traloi ..oooeeeeeennn,
Loi giai
Pap an: 20
Nhiét do thap nhat trong ngay 1a 20°C
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Cau 123.Hinh bén cho biét su thay doi cua nhiét do o thanh phd Nha Trang trong mét ngay.

t(°C)
34

95 | 24

0 1+ 8 12 16 20 24 x (gid)
Thoi diém nhiét do cao nhat trong ngay la lic may gio?
Traloi: ....................
Léi giai
Pap an: 16
Thoi diém nhiét d6 cao nhit trong ngay la ldc 16 gio
Cau 124.Hinh bén cho biét sy thay d6i ciia nhiét 6 & thanh phd Nha Trang trong mét ngay.

t(°C)
34

95 | 24

0 4 8 12 16 20 24 x (gid)
Thoi diém nhiét d6 thap nhat trong ngay la lc may gio?
Traloi: ....................
Loi giai
Pap an: 4
Pung: Thoi diém nhiét d6 thap nhat trong ngay la lic 4 gio
Cau 125. Mot vat chuyén dong theo quy luat s = _Ets +6t% voi t (gidy)la khoang thoi gian tir khi vat bt
dau chuyén dong va s (mét) 1a quing dudng vat di chuyén trong thoi gian d6. Hoi trong khoang thoi gian
6 giay, ké tir lac bit dau chuyén dong, van tdc 16n nhat vat dat duoc bang bao nhiéu?

Traloi: ....................

Loi giai
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Pap an: 24

Tacov=s'= —gtz +12t = —%(t2 —~8t+16)+24 = 24—g(t —4)" <24

Vay r[rg%v(t) = 24(m/s) tai thoi diém t =4 (giay).
Cau 126. Mot chat diém chuyén dong theo quy ludt s(t)=—t*+6t* voi 1a thoi gian tinh tir luc bat dau
chuyén dong, s(t) la quing duong di dugc trong khoang thoi gian t. Tinh thoi diém t tai d6 van toc dat
gid tri 16n nhat.
Traloi coooooeeevennnnn,
Loi gii
Pap an: 2
s(t) = —t° + 6t
v(t) =s (t) =-3t> +12t

2
v =2 o2,
4.(=3) 2.(-3)

Cau 127. M6t vat chuyén dong theo quy luat s = %t3 —t2+9t, véi t(gidy) la khoang thoi gian tinh tir lac

vat bat dau chuyén dong va s (mét) Ia quing duong vat di duoc trong thoi gian d6. Hoi trong khoang
thoi gian 10 gidy, ké tir luc bat dau chuyén dong, van tdc 16n nhat cua vat dat dugc bang bao nhiéu?
Traloi: ....................
Loi giai
Dap an: 89.
Taco v(t)=s'(t)=t"-2t+9.
Taco:v'=2t-2 =>v=0t=1
Tinh: v(1)=8; v(10)=89, v(0)=9.

Vay van tc 16n nhat 1a 89(m/s).
Cau 128.M¢t chat diém chuyén dong theo quy luat s(t)=t’ —%ﬁ (m). Tim thoi diém t (gidy) ma tai

d6 van toc v(m/s) cia chuyén dong dat gié tri 16n nhat.
Traloi: ........oooeeenee,
Loi giai
Pap an: 2
, . , 1
Van toc cua chat diém chuyén dong theo quy luét: v(t)=s'(t)=2t —Etz.

, 9 . . 14 . 1 . . 4
Van toc cua chuyén dong dat gia tri 16n nhat khi v(t) =2t _Etz dat gi4 tri 16n nhat < t=2.
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Cau 129. Mot chat diém chuyén dong trong 20 gidy déu tién c6 phuong trinh s(t) = ét“ —t* +6t% +10t,

trong d6 t>0 véi t tinh bang gidy (s) va s(t) tinh bang mét (m). Hoi tai thoi diém gia toc cua vat dat
gia tri nho nhat thi van téc cua vat bang bao nhiéu?
Traloi: ....................
L i giai
Dap an: 28

Van tdc cua chuyén dong 1a v(t)=s'(t) = %ts — 3t +12t +10.

Gia téc cua chuyén dong 12 a(t)=Vv'(t)=t? -6t +12 = (t—3)" +3.

Vay gia toc dat gia tri nho nhét khi t =3. Khi d6 van toc cia vat bang v(3) =28(m/s).

Cau 130. Mot chat diém chuyén dong theo quy luat S = —%tS +4t% + 9t voi t(gidy) 1a khoang thoi gian

tinh tir luc vat bat dau chuyén dong va S (mét) 1a quang dudng vat chuyén dong trong thoi gian d6. Hoi

trong khoang thoi gian 10 gidy, ké tir lac bat ddu chuyén dong, van tdc 16n nhat cia chat diém 1a bao

nhiéu?
Traloi ...oooooeeeennnn..,
Loi giai
Pap an: 25
Taco v=S"=-t*+8t+9, t €(0;10)
V' =-2t+8.
Xét vV =0=t=4¢(0;10)
Bang bién thién:
t |0 4 10
Vv + 0 -

-
b
Ln
=
—
[
[

v(0])

Vay van toc 16n nhat cua chat diém 1 25(m/s) tai tai t = 4.

Cau 131.Cong suat P (don vi W) cua mot mach dién duoc xéc dinh bai cong thac P(1)=1217 —%P

v6i | (donvi A) 1a cudng do dong diénva 0< 1 <22.Cdng suat P I16n nhat bang bao nhiéu?
Traloi: ....................

Lo giai
Diap 4n: 1024,
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e Xét ham sb P(I):12I2—%I3 Voi 0<1<22.

3
P'(1)=241-=17
. P(1)=241 -
3, =0
P'(1)=0=241-=1°=0<(48-31)1 =0
2 | =16
e Bang bién thién:
N
I 0 16 22
P'(I) + 0 -
1024
0 484

Tur bang bién thién ta c6: Cong suat P lon nhat bang P (16) =1024(w).
R : 1 L o, . ,
Cau 132. Mot vat chuyén dong theo quy luat s = _Ets +6t% véi t la khoang thoi gian tinh tir khi vat bat

dau chuyén dong va s la quang duong vat di chuyén duoc trong khoang thoi gian d6. Hoi trong trong
khoang thoi gian 6 gidy, ké tir khi bat dau chuyén dong, van toc lon nhét caa vat dat duoc bang bao
nhiéu mét trén giay?
Traloi: ....................

L i giai

Pap an: 24

, , 3 . S
Taco v(t)=s :—Et2+12t; V'(t)=-3t+12 =0« t =4 vaco bang bién thién

o (t) +

INECEES
|

v(t)

Vay maxv(t)=24(m/s) khi t = 4.
Cau 133.Cong suat P (don vi W) cua mot mach dién duoc cung cap boi mot ngudn pin dugc cho bai
cong thirc P =121-0,51% voi | (donvi A) la cudng d6 dong dién. Tim cong suat téi da ciia mach dién.
Traloi: ....................

Loi giai
Pap an: 72
Xét hamsé P =121-0,517 véi | >0.
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P'=12-1. P'=0<1=12.

Bang bién thién:

P /
Cong suat toi da ctia mach dién 1a 72(W) dat dugc khi cuong d6 dong dien 1a 12(A).
Cau 134.Dé giam nhiét do trong phong tir 28°C, mot hé thong lam mat dugc phép hoat dong trong 10
phit. Goi T (don vi °C) l1a nhiét d6 phong o phit thd t duoc cho boi cong thic
T =-0,008t* — 0,16t + 28 voi t €[1;10]. Tim nhiét d6 thip nhat trong phong dat duoc trong thoi gian 10
phut ké tir khi hé théng lam mat bat dau hoat dong.
Traloi: ....................
L i giai
Pap an: 18,4
Xét ham s T =-0,008t* — 0,16t + 28 véi t €[1;10].
T'=—-0,024t* —0,16 < 0, Vt € [1;10].
Suy ra ham s T nghich bién trén doan [1;10].
Nhiét do thap nhét trong phong dat dugc 1a T =T (10) =18,4°C.
Cau 135. Mot hop tac xa nudi ca thi nghiém trong hd. Nguoi ta thay rang néu trén mdi don vi dién tich
ctia mat ho ¢6 n con cé thi trung binh méi con ca sau mot vu can nang P(n) = 480—20n (gam). Hoi phai
tha bao nhiéu cé trén mot don vi dién tich ciia mat hd dé sau mot vu thu hoach duoc nhiéu gam ca nhat?
Traloi: .................ee.
L i giai
Pap an: 12
Sau mot vu, trung binh sé ca trén mdi don vi dién tich mat hd can nang:
f (n) = nP(n) = 480n - 20n° (gam).
f'(n)=480-40n=0<n=12
Bang bién thién:

1 0 12 +0
f'ln) + 0 _

£ /ﬂm\

Trén mdi don vi dién tich caa mat hd, can tha 12 con ca thi sau mét vu thu hoach dugc nhiéu gam cé

nhat.
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Cau 136.Do giam huyét ap cia mot bénh nhan dugc cho bsi cong thic G (x) =0,025x° (30— x)  trong
d6 x Ia liéu lwong thude duoc tiém cho bénh nhan (x duoc tinh bang miligam). Liéu lwgng thudc can tiém
cho bénh nhan dé huyét 4p giam nhiéu nhat bang bao nhiéu miligam?
Traloi: ....................
Léi gii

Pap an: 20
Taco: G(x)=0,025x*(30—x)=0,75x*-0,025x°,x >0
G'(x)=1,5x-0,075x?
G'(x)=0
<1,5x-0,075%x* =0

x=0(L)

x=20(N)
Bang bién thién:

x 0 20 +a0
G'(x) + 0 _

o) | __— T

Liéu luwong thudc can tiém cho bénh nhan dé huyét 4p giam nhiéu nhat 1a 20 mg, d6 giam 1a 100.

Cau 137.Mat con ca hdi boi ngugc dong dé vuot khoang céch 1a 300 km. Van téc dong nudc la 6 km/h.
Néu van téc boi cta ca khi nude dirng yén 1a v (km/h) thi ning luong tiéu hao caa ca trong t gio duoc cho
boi cong thuc E(v) =cv’t, trong d6 ¢ 1a hang s va E tinh bang Jun. Van téc boi cia ca khi nude dung
yén dé niang luong tiéu hao I it nhat bang bao nhiéu mét trén giay?
Traloi: ....................

L i giai
Pap an: 9
Khi boi nguoc dong van toc caa ca 1a: v—6 (km/h)
Thoi gian dé ca vuot khoang cach 300 km 1a t = % (v>6)

3
Ning luong tiéu hao cua ca khi vuot khoang cach 300km la: E(v) = cv® i% —300c—" 5
V- V-

() = GOOCVZL;Z; E'V)=0< v =9 do (v>6)

Bang bién thién:
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v 6 9 40
E'(v) — 1] +

E(yv) \ (o) /

Ca phai boi véi van toc 9 (km/h) thi it tiéu hao nang luong nhat.

Cau 138.Sau khi phat hién mot bénh dich, cac chuyén gia y té wéc tinh s6 ngudi nhiém bénh ké tir ngay
Xuit hién bénh nhan dau tién dén ngay thir t 13 f (t) = 45t* —t>,t =0,1,2,...,25. Néu coi f(t) 1a ham sé xac
dinh trén doan [0;25] thi dao ham f’(t) duoc xem la toc do truyén bénh (nguoi/ngay) tai thoi diém t. Ngay
thir bao nhiéu thi ma toc do truyén bénh 1a Isn nhat?
Traloi coooooeeeeennnee,
Loi giai
Pap an: 15
f'(t)=90t—3t*; f"(t)=90-6t, f"(t)=0<=t=15
Bang bién thién
t 0 15 25
Fit) + 0 -

o /, 675 \

Téc do truyen bénh I6n nhat la vao ngay thir 15.

Cau 139. Mot loai vi khuan duoc tiém mot loai thude kich thich su sinh san. Sau t phat, s6 vi khuan duoc

xéc dinh theo cong thire N (t)=1000+30t* —t*(0 <t <30). Hoi sau bao nhiéu gidy thi s vi khuan lén

nhat?
TrAIOE oo
Loi giai
Pap an: 20
Xét ham sé N (t)=1000+30t* —t°(0 <t <30).
. 2 t=0
Taco: N'(t)=60t-3t*=0<
t=20
£ o 20 30
N - 0 -~
5000

Véi t =20 gidy thi s6 vi khuan 16n nhét.

Cau 140.Trong thi nghiém y hoc, ngudi ta cay 1000 vi khuan vao méi truong dinh dudng. Bang thuc

nghiém, nguoi ta xac dinh s6 lwong vi khuan thay doi theo thoi gian bgi cong thuc:
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N (t) =1000 + 100 >
100 +t

(con), trong d6 t 1 thoi gian tinh bang giay. Tinh s luong vi khuan I6n nhat ké
tir khi thuc hién cay vi khuan vao méi truong dinh dudng.
Traloi: ....................

L i giai
Pap an: 1005
100
00+t

Xét ham sb N (t)=1000+ N

2

100.(100 12 ) —100t.2t 100(100 - t2)
t)= 2 = 2
(100 + t2) (100 + t2)

Khidé voi t>0 N'(t)=0<100-t* =0 <t =10

Bang bién thién cuia ham sé N (t) nhu sau:

t 0 10 +00
N'(t) + 0 =
1005
N(t)
1000 1000

Cin cir vao bang bién thién ta thay trén khoang (0;+o0) hamsé N (t) dat gid tri I6n nhat bang 1005 tai
t=10.
Vay sb Iugng vi khuan 16n nhat ké tir khi thuc hién nudi ciy vao moéi trudng dinh dudng la 1005 con.

386v

————— (xelgiay), tron
v2+2v+5( giay) g

Cau 141.Luu lugng xe 6 to vao dudng ham dugc cho béi cong thue f(v) =
d6 v (km/h) 1a van téc trung binh cia cac xe khi vao duong ham. Tinh van téc trung binh cua cac xe khi
vao duong ham sao cho Iuu luong xe 1a 16n nhat (Iam tron két qua dén hang thap phan thi hai cua
kilomét/gio)?
Traloi: ....................

L i giai
Pap an: 2,24

Y Y A A 3 5 ’ LY \ A Y 5
Vi v la van toc trung binh cua cac xe khi vao dwong ham = v >0 va —>0
\"

Theo bat dang thicc Cauchy, ta co: v+%2 25 :>v+%+ 2>2/5+2

386 386 386V 386
=—F—= f(v)== <
vidio 25+2 V+2v+5 " 2542
\'

Dau "=" xay ra <:>v:E oVvi=5=v=+5~224m/h (viv>0)
v

Vay van toc trung binh cua cac xe khi vao duong ham 1a 2,24km/h thi leu lwong xe 14 16n nhat.
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Cau 142.Mat loai thude dugce dung cho mot bénh nhan va nong d6 thuoc trong mau caa bénh nhan dugc

giam sat boi béc si. Biét rang ndng do thudc trong méau cia bénh nhan sau khi tiém vao co thé trong t

(gio) duoc cho bai cong thuc c(t) = (mg/L). Sau khi tiém thubc bao lau (gio) thi ndng do thudc

t?+1
trong méau caa bénh nhan cao nhat?
Traloi: ....................
Loi giai
Pap an: 1
2
. —1°+1
Taco c'(t) = L ~,Vt e (0;+00).
(t2 +1)
t=1
c'(t)=0< :
o-os]i?,
Bang bién thién:
t |0 1 +o00
c(t) + 0 —
c(t)

Vay sau khi tiém 1 gio, ndng d6 thudc trong mau bénh nhan cao nhat.
Cau 143.Sy anh huong khi sir dung mot loai doc té vai vi khuan X dugc mot nha sinh hoc mé ta bai

t+1

ham sb P(t)=t2+t+4

, trong d6 P(t) 1a s6 lugng vi khuan sau t gio sir dung doc td. Sau bao nhiéu gid

thi s6 lwong vi khuan X bat dau giam?
Traloi: ....................
L i giai
Pap an: 1
~t?-2t+3 (t-1)(-t-3)
(t2+t+4)2_ (t2+t+4)2 .

Xét P'(t)=

t=-3
P’(t):0<:>L:1 .
Ta thiy ham s6 dat cyc dai tai t =1 va P'(t) <0, Vt e (L+0) nénsau 1 gid thi vi khuan bat dau giam.
Cau 144. Mot doanh nghiép tu nhan A chuyén kinh doanh xe gan may cac loai. Hién nay doanh nghiép
dang tap trung vao chién luoc kinh doanh xe X i chi phi mua vao mot chiéc 1a 27 triéu dong va bén
ra véi gia 31 triéu dong. Voi gia ban nay, so luong xe ma khach hang d& mua trong mot nim 1a 600

chiéc. Nham muc tiéu day manh hon nita lwong tiéu thy dong xe dang ban chay nay, doanh nghiép du
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dinh giam gia ban. Bo phan nghién ctu thi truong wéc tinh rang néu giam 1 triéu dong moi chiéc xe thi
s6 lwong xe ban ra trong mot nam sé& tang thém 200 chiéc. Hoi theo do, gia ban méi 1a bao nhiéu triéu
ddng thi loi nhuan thu duoc cao nhat?
Traloi: ....................

Léi gii
Pap an: 30,5
Goi gi& ban méi 1a x (triéu dong) véi 27 < x <31

Khi d6 s6 xe ban ra Ia 600 + (31— x).200
Loi nhuan thu dugc la: f(x) = 600+ (31— x).200 |(x — 27) = (—200x + 6800)(x — 27)

2
=-200x* +12200x —183600 = —ZOO(X - %) + 2450 < 2450

Dau "=" xay ta khi x—%=0<:>x:30,5

Vay gia ban magi 1a 30,5 triéu dong thi loi nhuan 16n nhat thu duoc 1a 2450 triéu dong.

Cau 145.Ngudi ta mudn xay mot chiéc bé nuéc ¢ hinh dang 1a mot khdi hop chix nhat khdng nap co thé
tich bang Tm3. Biet day bé la mot hinh chir nhat co chiéu dai gap déi chiéu rong va gia thué thg xay la

700000 ddéng/m?. Hoi chi phi thué nhan céng it nhat bao nhiéu triéu dong dé xay bé trén?

Traloi: .........ocoeeeae
Loi giai
Pap an: 105
l
I
¥ ) ES— [
/.’-:’r
2x

Goi x,y lan Iuot 1a chiéu rong va chiéu cao cia bé ca (diéu kién x,y).

Vi gia thiét cia bai todn, thé tich bé ca a: V = 2x%y = % Sy= g
X
Pé chi phi thué nhan cong it nhat thi tong dién tich cac mat cua bé ca phai nho nhét.
Tong dién tich cac mat cua bé c& S = 2xy + 2.2xy + 2x* = 6xy + 2x° = 00 +2%°
X
Xét ham s S(x) =@+ 2x* trén khoang (0;+o0) ¢ S'(x) =—5L20+4x =0 x=5
X X

Bang bién thién:
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X 0 5 00
S'(x) - ﬂ Ve
+00 400
Six) \\\ /
150

Do d6 minS =150 tai x=5.

Khi d6 chi phi thué nhan cong 1a: T =150.700000 =105 triéu dong.

Cau 146.Cho mot tam ton hinh chir nhat ¢6 kich thuéc 10cm x 16cm . Nguoi ta cit bo 4 goc cia tim ton
4 miéng hinh vudng bang nhau rdi go lai thanh mot hinh hop chir nhat khong ¢ nip. Dé thé tich cua hinh

hop d6 16n nhit thi dd dai canh hinh vudng cia cac miéng ton bi cit bo bang bao nhiéu mét?

Traloi: .........ocoeene
Loi giai
Pap an: 2
X x
X
10
X
16

Gia sir d¢ dai canh hinh vudng cua cac miéng ton bi cat bo bang x, (0<2x <10,0< x<5).
Khi d6 hinh hop chit nhat cé chiéu cao bang x , chiéu rong bang 10 — 2x va chiéu dai bang 16 — 2x
Suy ra hinh hop chit nhat c6 thé tich V = x(10 — 2x)(16 — 2x) = 4x* - 52x* +160x

Xéthamsd f (x)=4x* —52x* +160x trén (0;5) co tap xac dinh l1a D =R

X=2
f'(x)=12x* —104x +160 =0 < 20 . Bang bién thién ham s6 f (x) trén (0;5) nhu sau:
X=—
3
x 0 2 5
flx) + 0 =
Fix) / \

Dua vao bang bién thién ta c6 ham so dat gid tri I6n nhat trén (0;5) tai x =2 hay hinh hop chit nhat c6

thé tich I6n nhat khi do dai canh hinh vudng ctiia miéng ton bi cit bo bang 2m.
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Cau 147.Mat cbng ty xay dung muon lam mot duong ong dan tr mot diém A trén bo dén mot diém B

trén mot hon dao (nhu hinh vg).

bién

6km

|

|

|

I

|

|
é—
B

Hon dao cach bo bién 6km. Gia dé xdy duong 6ng trén bo 13 50.000USD mbi km, va 130.000USD

bobién  9km A

moi km dé xdy dudi nudc. B’ 1a diém trén bo bién sao cho BB’ vudng goc vai bo bién. Khoang céach tir A
dén B’ 1a 9km. Vi tri C trén doan AB’ sao cho khi ndi 6ng theo ACB thi s tién it nhat. Khi d6 C cach A
mot doan bang bao nhiéu km?
Traloi: ....................

L i giai
Pap an: 6,5.
bat x=B'C (km),x€][0;9]

BC =vx?*+36;:AC=9—x

Chi phi xay dung dudng ng 1a C(x) =130.000/x? + 36 +50.000(9—x)  (USD)

Jx?+36

C'(x) =0 < 13x =5Vx* + 36 < 169x* = 25(x* +36) < X° :%Qx:g

Ham C(x), xac dinh, lién tuc trén [0;9] va C'(x) :10000.(&—5]

C(0) =1.230.000 c(g] ~1.170.000; C(9) ~1.406.165

Vay chi phi thip nhét khi x=2,5.
Viy C can cach A mot khoang 6,5km.
Cau 148.Cho hinh chix nhat c6 dién tich bang 100(cm?) . Tong chiéu dai va chiéu rong cua nd bang bao
nhiéu dé chu vi ciia né nho nhat?
Traloi: ....................
Loi giai
Pap an: 20
Goi chiéu dai va chiéu rong ciia hinh chir nhat lan luot 1a: x(cm) va y(cm) (x,y > 0).
Chu vi hinh chir nhat 1a: P =2(x +y)=2x +2y

Theo d¢ bai thi: xy =100 hay y _100
X
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Do dé: P:2(x+y):2x+@vdyi x>0
X

200 _ 2x* 200

x> x?

Cho y'=0<x=10 .

Dao ham: P'(x)=2

Lap bang bién thién ta dugc: P, =40 khi x=10=y=10.
Kich thudc cua hinh chir nhat 1& 10x 10 (1a hinh vuéng).
Tong chiéu dai va chiéu rong 1a 20
Luu y: C6 thé dénh gia bing BDT Cauchy: P =2(x +Y)>2.2\/xy =4+/100 =40.
Cau 149.C6 mot tdm gd hinh vudng canh 200 cm. Cat mot tdm gd c6 hinh tam giac vudng, cé tong cua
mot canh goc vudng va canh huyén bang hang sé 120cm tir tim go trén sao cho tdm gd hinh tam giac
vudng cé dién tich 16n nhat. Hoi canh huyén cia tim gd nay la bao nhiéu centimet?
Traloi: .................ee.
L i giai
Pap an: 80

Ki hiéu canh goc vuéng AB = x,0< x <60

Khi d6 canh huyén BC =120 x , canh goc vudng kia 1a AC =v/BC2 — AB? =+/1202 — 240x
Dién tich tam giac ABC 1a: S(x)= % X120 - 240x . Ta tim gi4 tri 16n nhét cia ham s4 nay trén

khoang (0;60)

Taco S’(><)=% 1207 —240x + -x. 240 _ 14400-360x

27 21207 —240x 24120 — 240x

=S'(x)=0<x=40

Lap bang bién thién ta co:

Tam giac ABC c6 dién tich 16n nhat khi BC =80 .
Viy canh huyén cua tdm gé ndy 1a 80cm
Cau 150. Ngudi ta mudn rao quanh mot khu dat vai mot sb vat liéu cho trudc 1a 180 mét thang hang rao.
O d6 nguoi ta tan dung mot bo giau ¢ san dé lam mot canh caa hang rao va rao thanh manh dat hinh chix
nhat. Hoi manh dat hinh chit nhat duoc rao cé dién tich 16n nhat bang bao nhiéu mét vudng?
Traloi: ....................
L i giai
Pap an: 4050
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Goi x la chiéu dai canh song song véi bo gidu va y la chiéu dai canh vudng goc véi bd gidu, theo bai ra
tacoO x+2y=180.
Dién tich ciia miéng dat 14 S = y(180—2y).

1 (2y+180—2y)* 1807

= — 4050
2 4

Taco: y(180—2y) = % 2y(180—-2y) <

Diu " =" Xdyra < 2y =180—2y <y =45m.
Vay S =4050m® khi x=90m,y = 45m.
Cau 151. Mot 130 ndng chia dat cho con trai dé nguoi con canh tac riéng, biét ngudi con s& duoc chon
miéng dat hinh chit nhat c¢6 chu vi bang 800(m). Hoi anh ta chon mdi kich thudc caa né bang bao nhiéu
dé dién tich canh tac I6n nhat?
Traloi: ...l
Loi giai
Pap 4n: Kich thudc ciia miéng dat hinh chit nhat 1a 200x 200 (I hinh vudng).
Goi chiéu dai va chiéu rong ctia miéng dét lan luot 1&: x(m) Va y(m) (x,y > 0).
Dién tich miéng dat: S=xy
Theo dé bai thi: 2(x+y) =800 hay y =400 — x.
Do d6: S = x(400 — x) = —x* 4+ 400x V&i x>0
Pao ham; S'(x) = —2x+400. Cho y'=0 < x = 200 .
Lap bang bién thién ta dugc: S__ = 40000 Khi x =200 =y = 200.
Két luan: Kich thudc cia miéng dat hinh chir nhat 1a 200 200 (1a hinh vudng).
Cau 152. Mot hop khong nip duoc 1am tir mot manh carton theo mau nhu hinh vé. Hop c6 day 1a mot

hinh vuéng canh x cm, chiéu cao h cm va c6 thé tich 500 cm”.

BN b

|t

Pé dién tich cua manh carton nho nhat thi gia tri cia x bang bao nhiéu centimet?
Traloi: ....................
L i giai
Pap an: 10
Thé tich cia hop 1a: V = x*h =500(cm®).

Do ds h="2 x>0,
X

2000
X

Dién tich cia manh carton dung lam hop la: S(x) = x* +4hx = x* + , x>0
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2000 2(X3—1000)
2 2

S'(x) =2x-— ,S'(X)=0<=x=10
Bang bién thién

x 0 10 +ao
S x) - 0 +

Sl \ 100 ///”

Vay mudn ton it nguyén liéu nhat, ta lay d¢ dai canh day hinh hop la x = 10 (cm).

Cau 153.Ban Hién 1a mot hoc sinh 16p 12, bb ban 1a mot tho han. B ban dinh 1am mét chiéc thung hinh

tru tr mot manh ton c6 chu vi 120 cm theo cach dudi day:

—

-

Bang kién thirc d& hoc em gitup bd ban Hién chon manh ton dé lam duoc chiée thung cé thé tich lon
nhét, khi d6 chiéu dai ciia manh ton 1a bao nhiéu cemtimet?
Traloi: ....................
Léi gii
Pap an: 40

Goi mdt chiéu dai la x(cm) (0 < x < 60) , khi d6 chiéu con lai 1a 60— x(cm) , gid str quan canh c6 chiéu dai
|a  lai thi ban kinh day 1a r zzi; h=60—x.
i

—x* + 60x?
A7 '

Taco: V=nr’h=
Xét ham sb: f(x)=—x" +60x*,x € (0;60)

—0
F1(%) = —3x% +120x; £ () =0 & | ¢
x=40

Lap bang bién thién, ta thdy f(x)=—x® +60x*,x € (0;60) I6m nhat khi x = 40

Khi d6 chiéu dai 1a 40 cm; chiéu rong 1a 20 cm.
Cau 154.Cho mot tam ton hinh tron c6 dién tich 4 dm? Ngudi ta cit thanh mot hinh quat ¢ goc & tam

la o (0<a <27 ) nhu Hinh 1 dé lam thanh mot cai gau mac nuéce hinh nén nhu Hinh 2.
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Hinh 1

Thé tich 16n nhét cua cai gau 1a bao nhiéu decimet khéi? (két qua lay dén phan tram cua decimet)

Traloi: ....................
Loi giai
Dap an: 3,22

Ta c6: duong sinh | cta hinh nén la ban kinh R _az =2dm cutia hinh tron

2r

Bén kinh day ciia hinh non: r = 2% = %
2r T«

2
Puong cao ctia hinh nén: h=,[2? _oc_ :—\/47r —a’

Khi d6 thé tich hinh nén: V(a) ——77——\/4 2 - —05 2Nar? -

1 al 1 ( =30 +8ar?
V'(a)=—| 2aN4n* —a® - =
@ 3772( Jar —a? ) 37°\ 4n? -’
a=0¢(0;2r)
1 2 1
V'ia)=0c o= 267 =V =——x—x’x ﬁﬂ: 6ﬁ”(olme*)
3 3r° 3 3 27
a :—zﬁﬂ ¢(0;27)
L 3
Bang bién thién:
a 0 24T r
3
V(@) + 0 -
VVT“ _ 16-3T
' 27
Vi)
Thé tich I6n nhét cua cai gau 16;/5” ~3,22(dm°)
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Cau 155. M6t man anh hinh chir nhat cao 1,4m dugc dit & d6 cao 1,8m so voi tam mat (tinh dau mép

dudi caa man hinh nhu hinh vg).

8]

Dé nhin rd nhat phai xac dinh vi tri dung cach man anh sao cho gdc nhin 16n nhat. Hay xac dinh vi tri do.
Traloi coooooeeevnninnn,
Loi giai
Pap an: 2,4
Vi bai toan nay ta can xac dinh OA dé goc BOC 16n nhat.
Diéu nay xay ra khi va chi khi tanBOC 16n nhit. Dat OA = x (m) véi x > 0,

tan AOC — tanAOB

ta c6 tanBOC = tan(AOC - AOB) =
1+ tanAOC.tanAOB

AC_AB 14
_ OA OA _ X _ 14
2
14 AC.AZB 14 3,2.21,8 X“+5,76
OA X
1,4x

Xéthamsd fix) = ———~
®) x> +5,76

Bai toan tr thanh tim x > 0 dé f(x) dat gid trj 10n nhat. Ta co

~1,4x*+1,4.5,76

M) == 5767

, T ) =0 x=+24

Ta c6 bang bién thién

bl
=
Nl
P
|
bt

P(x) m
7

fix)

\
/

Aﬂ 0

Vay vi tri ding cho goc nhin I6n nhat 1 cach man anh 2,4 m.

Cau 156.Cho mot tim nhém hinh vudng canh 24 cm. Ngudi ta cat & bon goc cia tim nhém d6 bbn hinh
vudng bang nhau, méi hinh vudng c6 canh bang x cm, roi gap tim nhdm lai nhu hinh vé bén dé dugc

mot cai hop khong nap. Tim x dé hop nhan dugc co thé tich Ion nhat.
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J ' '

24 em
E
Sy S
v
¥ ill III 4
Traloi: .........oocee e,
Loi giai

Dap an: 4

Goi x(cm) Ia canh hinh vudng bi cat (0 < x <12).

Thé tich cua hop khdng nép bang V (x) = x(24 - 2x)2.
Taco V'(x)=(24-2x)(24-6x) cOV'(x)=0< x=4

Bang bién thién

T 10 4 12
V'(x) + 0 —
1024
V(z)
0 —00

Tur bang bién thién suy ra V (x) dat gia trj lon nhét tai x = 4.

Cau 157.Trén manh dat hinh chir nhat ABCD c¢6 dién tich 25m?, ngudi cha ldy mot phan dét dé trong
co. Biét phan dat trong cé ndy ¢ dang hinh chir nhat véi hai dinh dbi dién 1a A va H, véi H thudc canh
BD. Hoi sb tién 16n nhat nguoi chu can chuan bj dé trong co (mién té6 dam) 1a bao nhiéu triéu dong véi

chi phi trong co 1a 70.000 ddng/ m* ? (1am tron két qua dén hang thap phan thi hai cua triéu dong)

A N D
M fii
B C
Traloi: ....................
Lo giai

Pap an: 0,44
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Tacod AB.AD=25(m2); NA: = gﬁ . bat NA: _DN =x= NH =x.AB; AN =(1-x)AD

Dién tich dét trong co 1a: S = AN.NH = x.(1-x).AB.AD = 25.x.(1- x)

2
Dién tich l6n nhét khi x.(1- x) 16n nhat ma x.(1-x) < w :%

Dién tich dat trong co 16n nhatS = %.25 = ?

S6 tién I6n nhat dé trong co:T = ?.70000 = 437500 d6ng hay 0,44 triéu dong

Cau 158.Nguoi ta can lam mot cai bé ca co hai ngin, khong co nip ¢ phia trén véi thé tich 1,296m°.
Nguoi ta cat cac tim kinh ghép lai mot bé ca c6 dang hinh hop chit nhat (hinh vé& minh hoa) véi ba kich
thudc 1a a,b,c. Nguoi ta phai thiét ké cac kich thudc 1a bao nhiéu dé d& tén kinh nhat ( gia su do day cua

kinh khong dang ké). Khi d6 hay tinh gia tri biéu thac T =a+b+c.
\ i

Loi giai

Traloi: ....................

Pap an: 3,6
Thé tich bé cala V =abc =1,296.

Ké ca miéng kinh ¢ giira, dién tich tong cac miéng kinh Ia S = ab + 2ac + 3bc .

S S ab+2ac+3bc 1 2 3
Suyra —= = 4242
V 1296 abc c b a
Ap dung Cauchy cho 3 sb 1;2;E taco 1+z+§2 :%i/EEE =3.3 5 =5.
cba c b a cha 1,296

abc =1,296 a=18
Diu "="xayrakhi{1 2 3 <<b=12.
c b a c=0,6

Vay dé do tén kinh nhat thi a=1,8m;b=1,2m;c=0,6m.
Khido T=a+b+c=18+12+0,6=36.
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Cau 159. M6t soi day kim loai dai 120cm duoc cit thanh hai doan. Poan day th nhat dugc udn thanh
hinh vudng, doan day tht hai duoc ubn thanh vong tron (tham khao hinh bén dudi).
120cm

Tong dién tich caa hinh vuéng va hinh tron dat gia tri nhé nhat bang bao nhiéu centimét vudng (lam tron
dén hang don vi)?
Traloi: ...l
L i giai
Dap an: 504
Goi do la caa doan day thi hai la x cm.

Khi d6, do dai cua doan day thi nhat 1a (120 - x)cm (0 < x <120).

120-x Y x ) X2
Dién tich caa hinh vudng bang ( j va dién tich cua hinh tron bang n(—j =—.

Tong dién tich cua hinh vudng va hinh tron:

2 2
S(x):(lzo_xj +X—:(i+ijx2—15x+900, (0<x<120).

4 Ar A7 16
. N n N A . e , X . 1207
Taco S(x) la mot ham s6 béc hai, dat gia tri nho nhat tai x = . (0;120).
+
. 12
Vay mlnS(X)=S( 0”]:504cm2.
4d+r1

Cau 160.Tim m dé gia tri I6n nhat cua ham s6 y = x> —3x+2m-1 trén doan [0;2] nho nhat bang 3.
Traloi: ...,

Léi gii
Pap an: 3
Xét hamsd y = f (x)=x*—3x+2m-1 trén doan [0;2].

=-1¢|0;2
Taco f'(x)=3x*-3=0< X d! ]
x=1

Taco f(0)=2m-1, f(1)=2m-3 va f(2)=2m+1
r[rg;lzr]lf(x):f(l):Zm—3:3:m:3

Cau 161.Cho ham s f(x)=ax*+2(a+4)x*-1 véi a la tham sb thuc. Néu max f (x)=f (1) thi
[0:2]

- N -n ,)
r[r01;|2r]1 f (x) bang bao nhiéu?

Traloi: ....................
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Loi giai
Pap an: -17
Tur gia thiéttaco f'(1)=0
=4a+4(a+4)=0
Sa=-2
va f(x)=-2x"+4x*-1
Taco f(0)=-1f(1)=Lf(2)=-17

Vay r[glzr]] f(x)=f(2)=-17

Cau 162.Cho ham sé f(x)=x*+(1+m’)x+1. Goi S la tap hop tat ca c4c gia tri nguyén cua tham so
m dé gia tri I6n nhat cia ham so trén doan [0;1] khong vuot qua 7. SO phan tir nguyén cua S la bao
nhiéu?
Traloi: ....................

Loi gii
Dap an: 5
Taco f(x)=x"+(1+m?)x+1=> f'(x)=3x"+1+m’ >0, xeR. Do d6 ham s dong bién trén [0;1]

max f (x)=f (1)=m?+3. Yéu cu bai toén tvong duong m* +3<7 < -2<m<2

Vay S ={-2,-1,0,1,2} hay S c6 5 phan ti.

Cau 163.Cho ham s f(x)=ax’-4(a+2)x+1 Vvéi a la tham s6. Néu max f(x)=f(-2) thi

(0]

3 iéu?
r{gag( f (x)bang bao nhiéu’

Traloi: ....................

Lo giai
Pap an: 1
Tap xac dinh D =R va co dao ham f'(x)=3ax*-4(a+2)

Khido: max f (x)=f(-2)= f'(-2)=0=12a-4(a+2)=0<a=1.

(=10

Suyra f(x)=x’-12x+1; f'(x)=3x*-12; f'(x)=0< x ==+2.

T | —o0 -2 0 2 +o0
F(z) 0 — 0 n
f(=2 +oo
f(@) / \ /
oo 13

Vay v6i a =1 thi ham s6 dat max f (x) = f (-2) va khi d6 r{ga% f(x)=1.

(0]
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Cau 164.C6 bao nhiéu gia tri nguyén cua tham s6 me(—10;10) dé gia tri nho nhat cua ham so
y =x*—3x+1 trén doan [m+1m+ 2] ludn bé hon 3?
Traloi: ....................
L i giai
Pap an: 9
Tacod y'=3x*-3, y=0=x=%1do do y,, =y(1)=-1va y., = y(-1)=3.

Thay ngay v6i m >0 thi trén doan [m+1;m+ 2] ham s6 luon dong bién.

Vay GTNN cuia ham s6 dé cho trén doan [m+1L,m+2] la y(m+1) =(m+1)3 —-3(m+1)+1.

3 m+1<2 m<1
GTNN ludn bé hon 3 < (m+1) —3(m+1)—2<0<:>{ {

= )
m+1=-1 m= -2

Két hop diéu kien m e Z;me(-10;10) = m ={-9;-8;...; -1, 0} \{-2}

X+1

Cau 165.Cho ham s6 y = ~ (m la tham s6 thyc) . C6 bao nhiéu gia tri nguyén cta tham s6 m dé

X—m

théa man min y = 1?
[3-2]" 2

Traloi: ....................
Loi giai
Pap an: 5
+TXD: D=R\{m’},[-3,-2] = D.
_m2 -1 / h
+Tacod y'=————<0,Vxe D. Nénham so nghich bién trén tirng khoang xac dinh.
(x=m?)
Nén min yzlz y(-2)= _2+12 =-2-m=-2&m=0=-2<m<3,
[-3:-2] 2 —-2-m

meZ=m={-10;12;3}
Cau 166.Cho ham sb y:% (m la tham sé thuc) . C6 bao nhiéu gié tri nguyén caa tham sé6 m dé
X+
théa man miny =37
[0:1]

Traloi: ....................

Loi giai
Pap an: 1
Tap xac dinh: D :R\{—l}.

V6i m=1=y=1Vxe[0;1] thi r[rg.il?y;t&
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Véi m=1.Khido y' = 1-

> khong doi dau trén ting khoang xéac dinh.
(x+1)

TH1: y'>0< m<1 thi r[rg.il?y:y(o):m:3 (loai).

TH2: y<0< m>1 thi r[rg.il?y:y(l):m=5 (thoa man).

Cau 167.Cho hamsé y = f (x) = XM 1im m dé max f (x)+min f (x)=-8.
x+1 [1:2] [1:2]
Traloi: ....................
Loi giai

Pap an: 11
1+m
(x+1)2 '

Pao ham: y'=

Do hamsé y = f(x)=

_T chi dong bién hogc nghich bién trén [1;2]khi m = -1.

Do domax f (x)+min f (x)=-8
(2] (2]

=8<3(1-m)+2(2-m)=-48<=m=11

Cau 168.Cho ham s6 y == X+
[1:2] 3
Traloi: .................ee.
Loi giai
Pap an: 5
Taco y'= 1—m2.
(x+1)
Néu m=1=y=1, ¥x=-1. Khdng théa man yéu cau dé bai.
Néu m <1 = Ham s dong bién trén doan [1;2].
16 16 m+l m+2 16
Khi dé: miny+maxy=— < + = + < m=5 (loal
niny+maxy=— < y(1)+y(2)=7 o= 3 (loai).
Néu m >1 = Ham sb nghich bién trén doan [1; 2].
16 16 2+m 1+m 16
Khi do: miny+maxy =—< & + < m=5(nhan
niny+maxy=—oy(2)+y(l)=7e— 5 (nhan)

N by 4 mX—m2—2 N 14 ~ 1 ’ =A =7
Cau 169.Cho ham so y:—1 (m la tham so thuc) thoa man Enzag](y:—g. Co0 bao nhiéu gia tri
duong cua m thoa man diéu kién bai toan?

Traloi: .................ee.
Loi giai
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Pap an: 1

m?—m+2

Tacd y=——>0Vvdi Vxe[-2,0
N £ _mx—m2—2 A SZ LA . _ 2
= ham so6 y—T dong bien trén [—2,0] = mag](y—y(O)—m +2.

Theo dé baitacd =>m’+2=3=m=+1 ma m>0néntanhangiatri m=1.

Vay c6 1 gia tri duong cua m thoa man diéu kién bai toan.
A « £ J - . 4 N 4 36 A N 7 =-A =z .
Cau 170.Biet rang gia tri nhé nhat cia ham s6 y = mx+—1 trén [0;3] bang 20. C6 bao nhiéu gia tri
X+

duong cua m thoa man diéu kién bai toan?

Traloi: ...,
Loi giai
Pap an: 1
y=mx+ﬁ:y’:m— 36 >
+1 (x+1)

Truong hop 1: m=0,tacod y'=—

2

<0,Vx#-1.Khi d miny=y(3)=9(loai).
(x+1) sy ¥(3) =9 (loai

Truong hop 2: m=0

Néu m<0,tacd y' <0, Vx=—-1 Khido rqgg]yzy(S) <:>20=3m+9<:>m=1—31(loai).

x:i—l
Néu m>0,khido y=0<m- 30 2:0<:>(x+1)2:§<:> Vm :
(x+1) m __6
x=——=-1(I)
Jm
m =4(nhan
Vi 0<— _1<3 % <m<36, min y:y(i—ljzlzﬁ—mzzoa ( ) .
Jm 9 {03 Jm m =100(loai )
Vi i—1>3<:>m<g min y = y(3) <:>20=3m+9<:>m:E(l)
\/ﬁ 4 xe[0:3] 3 '
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PHAN IV. Cau tyw luin. Mdi ciu héi thi sinh trinh bay cach giai tw luan.

Cau 171.Hamsb y = f (x) x4c dinh va lién tuc trén doan [-2;4] va c6 bang bién thién nhu hinh vé&.

X -2 0 2 4
y' + 0 - 0 +
1 17
-19

a) Tim gia tri 16n nhét ctia ham s6 da cho trén doan [-2;4].
b) Tim gi4 tri nh6 nhét cia ham sb da cho trén doan [-2;4].

Loi giai
Tir bang bién thién, ta co:

a) Gia tri 16n nhat cia hamso y = f (x) la: max f (x) = f (4) =17

[-4:4]

b) Gid tri nho nhat cua ham so y = f (x) la: min f (x)= f (-2)=-19

[-4:4]

Cau 172.Hamsd y = f (x) xac dinh va lién tyc trén doan [—-4;0] va c6 bang bién thién nhu hinh v&.

x | —4 =3 -1 0
v + 0 - 0 +
4 4
16 16
E) 3

a) Tim gia tri 16n nhét ciia ham s6 da cho trén doan [-4;0].
b) Tim gia tri nh6 nhét ctia ham s6 da cho trén doan [—4;0].

Loi gii
Tir bang bién thién, ta co:

a) Gia tri 16n nhat cia hamsé y = f (x) la: max f (x)=f (-3)=f (0)=—4

[-4:0]
b) Gid tr nho nhét cia ham 8 y = f () la: min f ()= f (~4) - f(_l):_%

Cau 173.Ham s6 y = f (x) xdc dinh va lién tyc trén nira khoang [—4;-2) va ¢ bang bién thién nhu

hinh vé.

X —4 -3 —2

w|ﬁ

a) Tim gia trj 16n nhét ciia ham s6 da cho trén nira khodng [—4;-2).

https://www.facebook.com/truongngocvy8/ Trang 34 Truwong Ngoc Vi - Nha Trang


https://www.facebook.com/truongngocvy8/

Dai s6 12 - Chuwong 1 - Ung dung PH dé khdo sdt va vé PTHS - Trdc nghiém va tw lugn 4 phan ~ DUng chung 3 bé sdch

b) Tim gia tri nho nhét ctia ham s6 da cho trén nira khoang [—4;-2).
Léi giai
Tir bang bién thién, ta co:
a) Ham s6 khong c6 gid tri 16n nhat trén nira khoang [—4;-2)
b) Gi4 tri nho nhat cia ham so y = f (x) la: min f (x)="f(-3)=7
Cau 174.Hamsd y = f (x) xac dinh va lién tuc trén doan [-1;3] va c6 bang bién thién nhu hinh v&.

X -1 0 1 2 3

y' = 0 - - 0 +

1

C D\_d_ﬁ_zm‘“—a”’lfﬁ_

a) Tim gia trj 16n nhét ctia ham s6 da cho trén doan [-1;3].
b) Tim gia tri nho nhét ctia ham s6 da cho trén doan [-1;3].

Loi gidi
Tir bang bién thién, ta co:

a) Gia tri 16n nhat cia hamso y = f (x) la: max f (x)=f (-1)=0

(23]

b) Gid tri nho nhat cua ham sé y = f (x) la: min f (x)=f (0)=—4

[-1:3]
Cau 175.Hamsd y = f (x) xéac dinh va lién tyc trén nira khoang (—o0;1] va cé bang bién thién nhu hinh

VE.

f'{x) +

0
M [T s

a) Tim gia tri 16n nhét ctia ham s6 da cho trén nira khoang (—;1].

b) Tim gia tri nho nhét ctia ham s6 da cho trén nira khodng (—0;1].
Léi gii

Tir bang bién thién, ta co:

a) Gia tri 16n nhat cia hamsé y = f (x) la: max f (x)

Il
—_
|
N |
N—
Il
oo

b) Gid tri nho nhat cia ham so y = f (x) la: min f (x)=f (1)=-1

(—oi1]

Cau 176.Hamsb y = f () x4c dinh va lién tyc trén khoang (0;8) va ¢ bang bién thién nhu hinh Ve,
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X 0 6 8

¥y 0 +

o....
T 108 -

a) Tim gia trj 16n nhét ctia ham s6 da cho trén khoang (0;8).

b) Tim gia tri nho nhét ciia ham s6 da cho trén khoang (0;8).
Loi giai

Tir bang bién thién, ta co:

a) Ham s6 khong c6 gid tri 16n nhat trén khoang (0;8)

b) Gid tri nho nhat cua hamso y = f (x) la: min f (x)=f(6)=108

Cau 177.Hamsb y = f (x) xac dinh va lién tyc trén doan [-2;6] va c6 do thi nhu hinh V.

L e T T T

a) Tim gia trj 16n nhét ciia ham s6 da cho trén doan [-2;6].
b) Tim gia tri nh6 nhét ctia ham s6 da cho trén doan [-2;6].

Loi gidi
T d6 thi, ta co:

a) Gia tri 16n nhat cia hamsé y = f (x) la: max f (x)=f(-2)=6

b) Gid tri nho nhét cia ham s y = f (x) la: min f (x)=f (4)=—4

[-2:6]

Cau 178.Hamsb y = f (X) x4c dinh va lién tyc trén doan [-1;3] va c6 do thi nhu hinh V&,
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-
=

baar
i -
H P’
wd
P
B

a) Tim gia trj 16n nhét ctia ham s6 da cho trén doan [-1;3].
b) Tim gia tri nho nhét ctia ham s6 da cho trén doan [-1;3].

Loi giai
Tur dd thi, ta co:

a) Gia tri 16n nhat cia hamsé y = f (x) la: r[r_mggff(x): f(3)=4

b) Gi tri nho nhat cia hams6 y = f (x) la: mlg]l f(x)=f(-1)=-1

Cau 179.Hamsb y = f (x) x4c dinh va lién tyc trén doan [-1;6] va c6 do thi nhu hinh V.
\

s/

l\.u/ l : A

=103 1 3 £

a) Tim gia trj 16n nhét ctia ham s6 da cho trén doan [-1;6].
b) Tim gia tri nho nhét ctia ham s6 da cho trén doan [-1;6].

Loi giai
Tur dd thi, ta co:

4

a) Gia tri 16n nhat cia hamsé y = f (x) la: max f (x)=f(6)

0

b) Gid tri nho nhat cua ham s6 y = f (x) la: min f (x) = f (3)

[-L6]
Cau 180.Tim gié trj I6n nhat va gié tri nhé nhat cua ham s6 y = x° —8x* +16x -9 trén doan [1;3].
Loi giai
Ham s6 d cho lién tuc va xac dinh trén doan [1;3].

x=4¢[13] (L)

x:%e[l;:%] (N)

y'=3x*-16x+16 = y'=0 < 3x* -16x+16=0 <
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4 13
Taco: f(1)=0;f(3)=-6;f| = |=—
acts 1(1)=0:1(3) =65 ]2

4) 13 .

S — f(3)=—

— Y (3] 27 [yy=1()=-6

Cau 181.Tim gié trj I6n nhat va gié tri nhé nhat cua ham s6 y = 2x* —6x* +1trén doan [-11].

Loi gidi

Ham sb da cho lién tuc va xac dinh trén doan [-11].

x=0e|-11| (N

y'=6x"-12x=y'=0<6x°-12x=0 < ety ( )
x=2¢[-L11] (L)

Taco: f(-1)=-7;f(1)=-3;f(0)=1

:[rgﬁi(}y =f (0):1;[rpli;?}y =f(-1)=-7

Cau 182.Tim gié trj I6n nhat va gi tri nho nhat cua ham sb y = x* —3x® —9x+35 trén doan [—4;4].
Loi giai

Ham sb da cho lién tuc va xac dinh trén doan [-4:4].

y'=3x*-6x-9

x=-1e[-4;4] (N)

y'=03x°-6x-9=0<
x=3¢e[-44] (N)
Taco: f(-4)=-4L f (4)=15; f(-1)=40; f (3)=8

= rp4a&<] y="f(-1)= 40;[r_n4i;2} y="f(-4)=-41

Cau 183.Tim gia tri 16n nhat va gia tri nho nhat (néu c¢6) cua ham sé y=x®+3x*>+10 trén doan
[-5;-1].

Loi giai
Trén doan [-5;—1] ta c6 ham s6 da cho lién tuc va co

x=0
y’:3x2+6x:>3x2+6x:0<:{ 2:>x:_2;
X=—

y(-5)=-40;y(-2)=14;y(-1)=12.

= maxy=f(-2)=14; [r_r51;i_r}] y=f(-5)=—40

[-5:-1]

X+1

Cau 184.Tim gié tri I6n nhat va gi4 tri nhé nhat cua ham sb y = trén doan [1,10].

X+4

Loi giai
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Ham s6 da cho xac dinh va lién tuc trén doan [110].

Taco: y'= >0, Vx & [1;10] = Ham s6 ludn dong bién trén doan [1;10].

+4)2

N _ I
Do do: ng( y=f (10)—14 va [rlr?llg}y_ f (1)

[$ENN)

2
Cau 185.Tim gia tri 16n nhat va gi4 tri nhé nhat caa ham sé y =

trén doan [-5;-3].

X+2
Loi gidi
Ham s6 dé cho Xéc dinh va lién tyc trén doan [-5;-3].
X% + 4X
'=———— VX e|-5,-3
Y=y e
=0¢|-5-3| (L
y'=0x+4x=0= x=0¢] J (L)
x=-4¢e[-5-3](N)
Taco: f(-5) :-% f(-3)=—-0; f (-4)=-8
:[Ts%]y: f(-4)=-8; [[E;'—ns]y: f(-3)=-9
A e 243X +3 .
Cau 186.Tim gia tri I6n nhat va gia tri nhé nhat cia ham so y = il trén doan[0;2] .
+

Loi giai

Ham s6 da cho lién tuc va xac dinh trén doan [0;2].

A +6X°
(x+1)2
N x=0€[0;2] (N)

y':0<:>4x3+6x2:0<:>x2(4x+6):0<:{ & 3
4x+6=0 X:_EE[O;Z] (L)

Taco: f(O):3;f(2):%
= maxy = f (2):5' miny = f(0)=3
[0;2] 3 [0:2]

A N e . e . R : 4
Céu 187.Tim gia trj I6n nhat va gi tri nhé nhat cua ham so y =—+x+1 trén doan [1;3].
X

Loi giai
4

Ham so6 da cho xac dinh va lién tuc trén doan [1;3] va c6 dao ham f'(x)=——+1
X
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x=-2¢(13) 16

Gidi f'(x)=0< K =2c(1:3) Tacd f(1)=6;f(2)=5;f(3)—?.

Vay min f(x)=5; rﬂgf(f(x)zﬁ
Cau 188.Tim gi4 tri Ion nhét va gia tri nho nhat cua ham s y =3x++/10—x? trén tap xac dinh.
Loi gidi

Pidu kién: 10— x? >0 < —/10 < x < +/10 = Mién xéc dinh caa ham sé 1a: D :[—\@;@] .

2
y'=3— X :3\/10—x _X;‘V’Xe(—\/ﬁ;\/ﬁ).
V10— %2 V10— X2

x>0 >0
y'=0<:>3\/10—x2:x<:>{ <:>{X <:>X=3€[—\/E;\/EJ (nhan).

9(10—x2):x2 X=43
Taco: f(-v10)=-310; f (v10)=3V10; f (3) =10

= f(3)=10; mi = f(—/10)=-
= gy = ()10 v=1(+0) -0

Cau 189.Tim gia tri I6n nhat va gia tri nho nhat ctia ham s6 y = (x+2)+/4—x’ trén tap xac dinh.
Loi giai

Diéu kién: 4—x* 20 < -2 < x< 2= Mién xac dinh ctia ham s6 la: D =[-2;2].

' —X —2X2 —2x+4
Yy :‘\/4—X2 +—m.(x+2):ﬁ;vxe(_2;2)'
y'=0 2x -2x+4=0< x=1.

Taco: f(-2)=0;f(2)=0;f(1)=3v3

:[rpza}%ay: f (1):3\/5; [r_nzi;r;]y: f(-2)=f(2)=0

Cau 190. Tim gi4 tri 1on nhét va gia tri nho nhat cua ham s6 y =+/3+2x—x? trén tap xac dinh.
Loi gii
Ham s6 da cho lién tuc va xac dinh trén doan [-1;3].

y'zl_—X,VXE(—l;3)

V34 2x—x?

= y'=0<1-x=0=x=1€[-13] (nhén).
Tacé: f(-1)=0;f(3)=0;f(1)=2

3[@1%}3/: f(1)=2; [r_nli;g}y: f(-1)=f(3)=0
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Cau 191. Tim gid trj 16n nhat va gia trj nhé nhat ctia ham s6 : y =[x —3x+2| trén doan [-10;10].
Loi gii
Ham s6 da cho xac dinh va lién tuc trén doan [-10;10].

) .| x<1
X*—3X+2 khi { (1)
—(¥*=3x+2) khi 1<x<2 (2)

e Truong hop 1: Xét y=x*-3x+2 tréndoan [-10;1]U[2;10].
. . 3 .
y'=2x-3 cho y :0<:>x=E (loai)

Tacé: f(-10)=132;f(1)=0; f(2)=0;f (10)=72

—f(1)=f(2)=0; max y="f(-10)=132

min ;
[~10:2][2;10] [~10:2][2;10]
o Truong hop 2: Xét y=—(x*-3x+2) trénkhoing (1;2).
Taco: y'=-2x+3.Choy'=0< x=%.

Bang bién thién:

bo | s

¥ /

0 0

:

Tir bang bién thién: maxy = f (Ej 1
(£:2) 2) 4
Keét hop 2 truong hop ta co: [_I‘POI;POJ y="1(1)=1(2)=0; [Tgﬁ)]y = f(-10)=132

Cau 192.Tim gia tri 16n nhat va gi4 trj nhé nhat cia ham sd y =

. [ﬂ' 577}
trén doan | —;— |.
sin X 3

6

Loi giai

N N . . 4 . . 4 N 14 3
Cau 193.Tim gia tri I6n nhat va gia tri nho nhat cia ham so y = trén doan [%,%} :

COS X
Loi giai

Cau 194.Tim gia tri 16n nhat va gi4 trj nhé nhat cia ham sd y = 2sin x+sin 2x trén doan [0;37”} .

Loi giai
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A~ N ., s, X N . ” X ” N e . N T
Cau 195.Tim gia tri I6n nhat va gia tri nho nhat cia ham s6 y = x—sin 2x trén doan [—E;ﬂ:} :
Loi giai
~ N cr e e 8 eg . ) Ay o \ Je A T
Cau 196.Tim gia tri on nhat va gia tri nho nhat caia ham s6 y = X+ cos’ X trén doan [O;Z} :

Loi giai

Cau 197.Tim gié trj I6n nhat va gia tri nhé nhét cua ham s6 y =sin x + trén doan [0; 7].

Sin X

Loi giai

Cau 198.Tim gia tri 16n nhat va gia tri nhé nhat cua ham s y =sin® x +— 12 —(sin X +i] trén doan
SIn™ X SIN X
[0; 7T]
Loi gii
Cau 199. Tim gia tri I6n nhat va gia tri nho nhat ciia ham s6 y = sin x +sin? x +% trén tap xac dinh.
Loi gii
Cau 200. Tim gia tri Ién nhat va gia tri nho nhat cia ham s y = 3+ 4cos x —sin® x trén tap xac dinh.
Loi gii
Cau 201.Tim gia tri I6n nhét va gia tri nhé nhit caa ham sé y = 2¢0s? X+ 2+/3sin x—2 trén tap xdc dinh.
Loi gii
Cau 202.Tim gia tri I6n nhat va gia tri nho nhat ciia ham s6 y =sin? x.cos x trén tap xac dinh.
Loi gii
Cau 203.Tim gia tri I6n nhat va gia tri nho nhét ciia ham s6 y = 2sin?+sin x—1 trén tap xac dinh.
Loi gii
Cau 204.Tim gia tri I6n nhat va gia tri nho nhét ciia ham s6 y = 2sin? x—cos x +1 trén tap xac dinh.
Loi gidi
Cau 205. Tim gia tri Ién nhat va gia tri nho nhat ciia ham s y = cos 2x — 2sin x—1 trén tap xac dinh.
Loi gii
Cau 206. Tim gia tri I6n nhat va gia tri nho nhat ciia ham s6 y = sin® x—3sin? x+ 2 trén tap xac dinh.
Loi gii
Cau 207.Tim gia tri 16n nhat va gia tri nho nhat ciia ham sd y =sin® x+sin® x—5sin x+1 trén tap xéac
dinh.
Loi gidi
Cau 208.Tim gia tri 16n nhat va gia tri nho nhat cia ham s6 y =cos? 2x—sinxcosx +4 trén tap xéac

dinh.
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Lo giai
Cau 209.Tim gia tri I6n nhat va gia tri nhé nhat cua ham s y = cos® x —6¢0s® x+9¢0s x+5 trén tap xac
dinh.
Léi giai
Cau 210.Tim gia tri Ién nhat va gia tri nho nhat ciia ham s y =sin®~cos2x +sin x+ 2 trén tap xac dinh.
Léi giai
Cau 211.Tim gia tri 16n nhat va gia tri nho nhat caa ham sd y =sin® x+cos2x+sinx+3 trén tap xéac
dinh.
Léi giai
Cau 212.Tim gia tri 16n nhat va gia tri nhé nhat cua ham sé y = 2 cos® x+gsin2 X+COSX+2 trén tap xac

dinh.

Léi giai
Cau 213.Tim gia trj 16n nhat va gia tri nho nhat caa ham sé y = —2sin®+3cos2x—6sinx trén tap xac
dinh.

Léi giai
Cau 214.Tim gia tri 16n nhat va gia tri nhé nhat caa ham s6 y = cos® x+3cos2x —15c0sx +2 trén tap
xac dinh.

Léi giai
Cau 215.Tim gia tri I6n nhat va gia tri nho nhét ciia ham s6 y =sin* x+cos? X+ 2 trén tap xac dinh.

Léi giai

Cau 216.Tim gia tri I6n nhat va gia tri nho nhat ciia ham s6 y =sin* x+cos* x trén tap xac dinh.

Loi giai
A N e, Lo n e, , L4 o R z 2sinx-1 . n , .
Cau 217.Tim gia tri Ién nhat va gia tri nho nhat cia hamso y = e trén tap xac dinh.
SIN X+
Loi giai

Cau 218.Tim gia tri 16n nhat va gi4 tri nhé nhat cia ham sé y =

5 trén tap xac dinh.
COS” X+CoS X +1

Loi gii
8sinx—-8

Cau 219.Tim gia tri I6n nhat va gia tri nho nhat ciia ham s6 y = —— -
2—SIn X—C0s” X

trén tap xac dinh.

Loi giai
A 34+C0SX . ., ..
Cau 220.Tim gia tri lén nhat va gia tri nho nhat cua ham s6 y = —————— trén tap xac dinh.
COS X+SIN~ X
Loi giai
4 —cos® X

Cau 221.Tim gia tri Ién nhat va gi4 tri nho nhat cia ham s y = trén tap xac dinh.

sin? X+sin X+ 2
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Loi giai
_ 4+3sinx—2cos’ x
3+2sinx

Cau 222.Tim gia tri I6n nhat va gia tri nho nhét ciia ham sé y trén tap xac dinh.

Loi giai
_ 3cos’ x+4sin® x

Cau 223.Tim gié tri I6n nhat va gia tri nhé nhat ctia ham s y ==—— -
3sin” X+ 2c0s” X

trén tap xac dinh.
Loi giai

~ 2cos’ x+|cos x|+1

Cau 224.Tim gia tri I6n nhat va gia tri nho nhat ciia ham sé y cosx+1
COS X| +

trén tap xac dinh.

Loi giai
Cau 225.Tim gia tri Ién nhat va gia tri nho nhat ciia ham s y =sin x ++/2—sin® x trén tap xac dinh.

Loi giai

Cau 226.Tim gia tri I6n nhat va gia tri nhé nhat cia ham sé y =~/sin® X+ cosx+2 trén tap xéac dinh.
Loi gidi
Cau 227.Tim gid trj 16n nhat va gia tri nho nhét cia ham sé y = x—In(1+ x*) trén doan [0;2] .
Loi gidi
Cau 228.Tim gid trj I6n nhat va gia tri nho nhat cia ham sé y = (x* —x—1)e* trén doan [0;2].
Loi gidi
A N . . 4 . . /4 N I4 1
CAu 229.Tim gia tri 16n nhat va gi4 tri nho nhat cia ham s6 y = x* Inx + 2 trén doan [—3;82} .
€
Loi gidi
Cau 230.Tim gia tri 16n nhat va gia trj nhé nhat caa ham sé y = x.In x trén doan [1; ez] :
Loi gidi
A S z o z S A X 1
Cau 231.Tim gia tri I6n nhat va gia tri nho nhat cia ham so y = ' In (X2 - X+ 2) trén doan [—5;2} :
Loi gidi
Cau 232.Tim gié trj I6n nhat va gi4 tri nho nhat cua ham s y = x*.e™ trén doan [0;1].
Loi gidi
~ N . . 4 N . . 4 N 4 —2X 7 A
CAu 233.Tim gia tri 16n nhat va gia tri nho nhat cia ham sé6 y=e™ (—Xz + X+E j trén doan [—2;0] :
Loi gidi
Cau 234.Tim gia tri 16n nhat va gi4 tri nhé nhat caia ham sé y = e* (X2 + X —3) trén doan [—1; 2] :
Loi gidi

Cau 235.Tim gié trj I6n nhat va gié tri nhé nhét cua ham s6 y = e? —4e* +3 trén doan [0;In4].
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Loi giai
Cau 236.Tim gié trj I6n nhat va gi4 tri nho nhat cua ham s y = x*.e™ trén doan [0;1].
Loi giai
A T ; o ; N X 7 .
CAu 237.Tim gia tri 16n nhat va gia tri nho nhat cia hamsé y=e™ (—Xz + X+E ] trén doan [—2;0] :

Loi giai
Cau 238.Tim gid trj I6n nhat va gia tri nho nhat ciia ham s6 y =¥ (x* + x—3) trén doan [-1,2] .
Loi giai
Cau 239.Tim gia tri 16n nhat va gid tri nhé nhat caa ham sé y = In (X2 + X+ 2) trén doan [3; 6] :
Loi giai
Cau 240.Tim gié tri I6n nhat va gia tri nho nhét ciia ham s6 y = x* —4In(l-x) trén doan [-2;0].
Loi giai
Cau 241.Tim gid trj I6n nhat va gia tri nho nht cia ham sé y = (x* +4x+1).e** trén doan [-2;3] .
Loi giai
Cau 242.Tim gié tri I6n nhat va gia tri nhé nhét ctia ham s6 y =e*(x* —3) trén doan [-2;2] .
Loi giai
Cau 243.Cho ham s6 f(x)=x*~3x+m (v6i m la tham sé thuc). Biét max f (x)=5. Tim gia tri nho
nhét ciia ham s6 y = f (x) trén (0;+o) .
Loi giai
x=1

Tach f’(x):3x2—3:0:{
Xx=-1

Bang bién thién

T |—o00 —1 1 +00
y' + 0 — 0 +
Yy

—00 m— 2

Vay max f (x)=f(-1) = f(-)=5&m+2=5om=3,.

(~0;0)

min f (x)=f(1)=m-2=3-2=1.

(0;+0)
Cau 244.Tim tat ca cac gia tri thuc cia tham s6 m dé gia tri nho nhat cua ham s6 y = —x* —3x% +m trén
doan [-1,2] bang 1.

Loi gidi
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Hamso y =-x°—3x*+m lién tuc trén doan [-1;2] va y'=-3x" — 6x

. x=0¢e[-12]

Taco: y=0<
x=-2¢[-12]

y(-1)=m-2;y(0)=m; y(2)=m-20

Suy ra: r?ilnz]y:1<:> m-20=1< m=21.

Cau 245.Tim tat ca céac gia trj thuc cua tham s6 m dé ham sé y = x*—3x*+m c6 gia tri nho nhat trén
doan [~1;1] bing 2.

Léi giai
y'=3x"—6X

y':0<:{ B
Trén [-1;1] thi Yy =m=4y'g=my'y=m-2

nén Miny:\/§<:>m—4:\/§<:>m=4+\/§

(-]
Cau 246.Tim céc gia tri cia tham s6 m dé ham s6 y =X -1—(m2 +1)x+m+1 dat gié tri nho nhat bang
5 trén doan [0;1].
Léi giai
+Piat f (x)=x3+(m2 +1)x+m-|—1.
+Taco: y =3x*+m*+1. D& thiy rang Y’ >0 v&i moi X, m thuéc R nén ham sé dong bién trén R,
suy ra ham sb dong bién trén [0;1]. Vi thé r[rgll? y = r[rgll? f(x)="f(0)=m+1.
+ Theo bai rataco: m+1=5,suyra m=4.
Cau 247.Cho ham sb f(x)=10"+x va ham sé g(x)=x*—mx*+(m’+1)x—2. Goi M Ia gi4 trj lon
nhat cia ham s6 g(x+ f (x)) trén doan [0;1]. Khi M dat gia tri nho nhat thi gia trj cua tham s6 m bang
bao nhiéu?
Léi giai
bat t=x+ f(x) vi xe[0;1] = t e[112].
Xét g(t)=t°—mt* +(m* +1)t - 2 trén [1,12]
= g'(t)=3t"-2mt+m? +1 c6 A'=m2—3(m2 +1)=—2m2 -3<0Vm.

= g'(t)>0Vte[L;12] = y = g(t) dong bién trén [1;12].

Vay M = max g(t) = g(12) =12m* -144m +1738 = M dat gi4 tri nho nhat khi m = % =6.

tef1;12]
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Cau 248.Cho ham sd y = x+cos?x+m (m la tham sb ). Véi gia tri nao caa tham sé m thi {mrj y=47?
0;%

Loi giai
Taco: y'=1-2sinx.cosx =1-sin2x<0,¥x R nén ham sd y = X +cos? X+ m

Do d miny=y(0)=1+m=4 < m=3.

o]

Cau 249.Biét gia tri I6n nhat cia ham s6 y =x++4—x> +m 1a 34/2. Timgia tri cia m .
Loi gidi
Diéu kién x4c dinh: —2<x<2.

Taco: y=X+V4—x +m=y =1+ —2 =y =0eJ4—x =x.

NI e
x>0 x>0
<:>{ <:>{ <:>x:\/§

4-x*=x X? =2

Bang bién thién

T | -2 V2 2
Yy + 0 —
2V2 +m
Yy
—2+m 2+m

Ti bang bién thién suy ra gid tri 16n nhat cia ham sé 13 3v2 < 22 +m=3/2 < m=+2.

Cau 250.Cho ham s y =>—
X+1

v6i m 14 s6 thuc. Tim tat ca cac gia tri cia m dé téng gid tri I6n nhat
va gia tri nhé nhét ciia ham s6 da cho trén [0;2] bang 6.

Léi gii
Tong gid tri 16n nhat va nho nhat cua ham s6 trén doan [0;2] bang 6 khi:

y(0)+y(2)=6<-m+ =6< m=-4.

X —m?

Cau 251.Cho ham s6 y = v6i m 1a tham sb thuc. Tim gia tri cua tham s m dé ham sé c6 gia tri

X—8
nho nhat trén doan [0;3] bang -3.
Loi gidi

8+m?’

Tacd: y' = ~>0,Vx#=-8

(x+8)

2 2
M Theo gia thiét r[rg.is?y:—3:> ;n = 3om=24<m=1+21/6

Do d6 r[rgls? y=y(0)=
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2

A S ‘ TR C s A . 9
Cau 252.Tim gia tri cuia tham so m dé hamso y = c6 gia tri nho nhat trén [0;3] bang _E?

Loi gii
. X —m? .
Hamso y = s c6 tap xac dinh D =R \{-8} nén ham so xac dinh va lién tyc trén doan [0;3].
X +
. 8+ m* A ha A 1A A A
Taco y' = ( 8)2 >0,Vm e R, x # -8 nén ham s6 dong bién trén doan [0;3].
X +

2 2

. . m==6
suy ra Miny = y(0) =—%. T gid thiét suy ra —%z—%@ m? =36 @{

m=-6

2

Cau 253.Cho ham s6 y = , voi m la tham sb. Tim gia tri cia m dé gié tri 16n nhat cia ham

X—m

s6 dé cho trén doan [0;4] bang —1.

Loi giai
2
Ta co: y’:m—nsz>0,vX¢m.
(x+m)
) 60 m=2
m’+m-6=
y(4)=-1 m=-3
Suyra maxy=-1l< <3im>4 oo < m=-3.
[0:4] m ¢ [0;4] {m>4
m<0
m<0
. X —m? . . . .
Cau 254.Cho ham so f(x)= R Tim gia tri ciia tham so m dé ham so da cho c6 gid tri nhé nhat
X+
trén doan [0;6] bang —4.
Loi giai
X—m? m* + 4 s .
Taco: f(x)= = f'(x)= ~>0,¥m. Ham so dong bién trén [0;6].
X+4 (x+4)

m2

Suy ra: r[g_ier]l f(x)= f(O):—T:—4<:> m’ =16 < m=134

A N X+m s . S . A
Cau 255.Cho hamso y =1 ( m la tham so thyc). Tim gia tri cia tham so m théa mén r[r21|4r]1 y=3.
X — ;

Loi gidi
Ta c6: y’:(_ ;)2 V6i x =1,
X_

Néu -m-1>0<m<-1
= y'>0=>ham s6 da cho dong bién trén [2;4] = r[r;'i4r]1y= y(2)=m+2.

Theo gia thiét: m+ 2 =3 < m=1( loai).

Néu -m-1<0em>-1
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. L an . L ] 4
=y’ < 0= ham so d4 cho nghich bién trén [2;4] = miny = y(4)= ;m :

Theo gia thiét: mT+4=3@ m=5.

Cau 256. Tim gié tri cia tham s m dé tong gia tri I6n nhat va gia tri nho nhat caa ham s6 y = XJ;T
X
trén [1;2] bing 8.
Loi giai

Néu m =1 thi y =1 (khdng thoa mén tong cta gia tri 16n nhat va nho nhét bang 8)

£ s s A an A ~ L 1-m
Néu m =1 thi ham so6 da cho lién tuc trén [1;2) va y'= =

(x+1)
Khi d6 dao ham cua ham s6 khong doi dau trén doan [1;2].
. m+l m+2 41
Dovay Miny+Maxy=y(1)+y(2)=——+ =8 m=—.
24 XE[l;Z]y XE[l;Z]y y( ) y( ) 2 3 5

“ . Z 2X+m L. N Z N ., . , 4 2

Cau 257.Cho ham s6 f(x)= 3 (v6i m la tham so6). Tim gia tri cua tham s6 m dé
X_
r[r_11<312>]< f (x)+m|2r} f(x)=8.
Loi giai
. ey —6-m
Taco: f'(x)= =
(x=3)

Néu m=-6=y=2 (loai).
Néu m = -6 khid6 y' <0,vx e[-12] hodc y'>0,¥x e[-12] nén ham sb dat gia tri nho nhat va gia tri
I6n nhat tai X=1,x=2.

—-2+m 4+m 46
+ =8om=——
—4 -1 5

Theo bai ratacé:r[r_132>]<f(x)+minf(x)=8<:> f(-1)+f(2)=8«<

_ 2

Cau 258.Tim céc gia tri cua tham so m dé gia tri nho nhat ctia ham s6 y = w trén doan [0;1]
X+
bing —2.
Loi giai
Tap xéc dinh: D =R\ {-1}.
Ham s6 da cho lién tuc trén [0;1].
1-(-m?+m 2 _

Tacé: y' = ( J_m M+l 0;vxeD

(x +1)2 (x +1)2
= Ham s6 dong bién trén doan [0;1].

Trén [0;1] ham s dat gi4 trj nho nhat tai x=0.
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) , , m=-1

Taco:y(0)=2-m+m=-2om -m-2=0< .
m=
A s . 2X+1+m . < . s o A
Cau 259.Cho ham so f (x) ~ANXE S F M 6im 1A tham b thue. Goi S 1A tap hop cac gia tri nguyén
NX+1+4
duong cuam dé ham s6 c6 gi tri 16n nhat trén doan[-1;8]nhé hon 3. S6 phan tir cua tap S 1a bao nhiéu?
Loi giai

. 1 -m

Taco f'(x)= 8 >
24/x+1 (\/x+1+4)

Truong hep 1: Néu m<8= f'(x)>0= ham sb dong bién trén (-1,8).

= max f (x)= f(8):6;m <3< m<15 ma m<8meN*= me{l,2;34,56;7}.

m X
= max f (x)= f(—l):z<3<:>m<12 ma m>8;me N*= me {9;10;11} .
Truong hgp 3: Neu m=8= f (x)=2= r[rjf\g]( f (x)=2<3 (théa man)= m =8 théa man.
Vay ¢6 11 gia tri cia m théa man yéu cau bai toan la m e {1,2;3;4;5;6;7;8;9;10;11} .
Cau 260. Cho ham sé f (x)=mv/x—1 (' mla tham sé thuc khac 0). Goi m,,m, Ia hai gia tri cia m thoa
man min f (x)+max f (x)=m?-10. Gia tri cia m, +m, bang bao nhiéu?

[2:) [25]

L i giai

Tacd f (x)=m. ;
() 24Vx -1

Do m#0nén f'(x) khac 0 va cé dau khong thay doi véi Vx e (L +o0).

Néu m>0 thi f'(x)>0,¥xe[2;5]. Do dé r[gls? f(x)=f(2)=m; max f (x)=f(5)=2m.

[25)

r[rzus? f (x)+r[r;§5§< f (x)=m*-10

S m+2m=m?-10
m=-2

<:>m2—3m—10=0<:{
m=>5
Do m>0 nén nhan m, =5.

Néu m<0 thi f'(x)<0,vxe[2;5]. Do dé r[r21;i551f(x)= f(5)=2m; max f (x)=f (2)=m.

[25]
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Dung chung 3 bg sdach

r[rzus? f (x)+r{12§5§< f (x)=m*-10

s2m+m=m?-10
m=-2

<:>m2—3m—10:0<:{
m=5

Do m<0 nén nhan m, =-2.

Vay m, +m, =3.
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