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CHUONG 1
UNG DUNG PAO HAM PE KHAO SAT VA VE PO THI CUA HAM SO

BAI 1
TINH PON PIEU CUA HAM SO

1. Nhan biét tinh don diéu cia ham sé biang diu ciia dao ham
Pinh 1i 1: Cho ham sé y = f(x) c6 dao ham trén tap K < R, vai K la mot khoang, nira khoang hoac
doan.

e Néu f'(x)>0, VxeK thihamsd y= f(x) dong bién trén K.

e Néu f'(x)<0,vxeKthihamsb y= f(x) nghich biéntrén K.
Chu y: Néu ham sé y = f (x) dong bién trén tap K hodc nghich bién trén tap K thi ham s6 y = f (x)
con dugc goi la don diéu tréntap K c R.
Pinh 1i 2: Cho ham sé y = f(x) c6 dao ham trén tap K < R, vai K la mot khoang, nira khoang hoac
doan.

e Néu f'(x)>0, vxeK va f'(x)=0 chi tai mot so hitu han diém cia K thi ham sé y = f(x)
ddng bién trén K .

e Néu f'(x)<0, vxeK va f'(x)=0 chi tai mot so hitu han diém ciia K thi ham sé y = f(x)
nghich bién trén K.
Nhan xét: D¢ xét tinh dong bién, nghich bién ctia ham s6 y = f (), ta c6 the thuc hién cac budc sau:

Buée 1: Tim tap xac dinh cia ham s6 y = f (x).

Buwdc 2: Tinh dao ham f'(x). Tim cac diém X (i=12,3,...,n) tai d6 ham s6 c6 dao ham béng 0
hodc khong ton tai.

Bude 3: Sap xép cac diém x, theo thir tu tang dan va lap bang bién thién dé xét dau y'= f '(x).

Buée 41 Duya vao bang bién thién, néu két luan cac khoang dong bién va nghich bién ctia ham sé.
2. Piém cue tri, gia tri cwe tri ciia ham s6:
a. Pinh nghia: Cho ham s y=f (x) lién tuc trén tdp K < R, trong d6 K la mot khoang, doan hoac
nua khoang va x, e R, x, € K.

e x, dugc goi 1a diém cwe dai cia hams6 Yy = f (X) néu ton tai mot khoang (a;b) chira diém x, sao
cho (a;b) C K va f(x)< f(x,),vxe(ab)\{x,}. Khids, f(x,)duoc goi 12 gia tri cwe dai cia ham

s y=f(x), ki higu fop .
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o X, duogc goi 1a diém cwe tiéu cia hamsé y = f (X) néu ton tai mot khoang (C;d) chira diém x, sao
cho (C;d) CK va f(x)>f(x), vxe(c;d)\{x}.Khido, f(x)dugec goila gia tri cye tiéu ciia ham
s y=f(x), kihicu fer .

e Diém cuc tri dai va diém cuc tiéu duoc goi chung 13 diém cwe tri. Gia tri cuc dai va gia tri cuc

tiéu duoc goi chung 1a gid tri cwe tri (hay cure tri)
Chay: Néu x, 1a diém cuc trj cia hamsé y = f (x) thi nguoi ta noi rang ham sé y = f (x) dat cuc tri
tai diém x,. Khi d6, diém M (XO; f(XO)) duogc goi 1a diém cuc tri cua dd thihamsé y = f (x).

Gia tri cyc dai (cuc dai)

ctia ham sé
wf

Diém cuec tiéu

ctia ham s6
By ™
J o
, \\1/ ol
1

Gia tri cuc tiéu
(cuc tigu)
cuia ham s

b. Pinh 1y : Gia s ham s6 Y= f(X) lién tuc trén khoang (&;b) chira diém x, va cé dao ham trén céc
khoang (a;Xx,) va (X,;b). Khido

o Néu f'(x)<0 véimoi xe(a;x,) va f'(x)>0 véimoi xe(x,;b) thihamsé f(X) dat cuc tiéu
tai diém x, .

e Néu f'(x)>0 véimoi xe(a;x,) va f'(x)<0 véimoi xe(x,;b) thi ham so f (x) dat cuc dai
tai diém x, .
Nhan xét: Dé tim diém cuc tri cua ham sé y = f (x), ta c6 thé thuc hién cac budc sau:

e Budc 1: Tim tap xéc dinh ciia ham s6 y = f (x).

e Budc 2: Tinh dao ham f'(x). Tim céc diém X, (i =1,2,3,...,n) tai d6 ham s6 c6 dao ham bang 0
hodc khong ton tai.

e Bude 3: Sap xép cac diém x, theo thir ty ting dan va lap bang bién thién dé xét dau y'= f '(x).

e Buéc 4: Duya vao bang bién thién, néu két ludn vé cac diém cuc tri ctia ham sd.
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PHAN A
TU LUAN PHAN DANG TOAN

CHUPE 1
XET TiNH PON PIEU VA CUC TRI CUA HAM SO

UNG DUNG THUC TE CUA TiNH PON PIEU VA CUC TRI CUA HAM SO

DANG 1
XET TINH PON PIEU VA CUC TRI CUA HAM SO y = f (x) KHI BIET HAM SO y = f ()

DE xét tinh dong bién, nghich bién va diém cuc tri cia ham sé y = f (x), ta c6 thé thuc hién céc buéc
sau:

e Buéc 1:  Tim tap xdc dinh cia hams6 y = f ().

e Buéc 2: Tinh dao ham f'(x). Tim cac diém x(i=1,2,3,...,n) tai d6 ham s6 c6 dao ham bang 0
hodc khong ton tai.

e Buéc 3: Sap xép cac diém x, theo thir ty ting dan va lap bang bién thién dé xét dau y'= f '(x).

e Buéc 4: Dua vao bang bién thién, néu két luan cac khoang dong bién, nghich bién va cac diém cuc
tri ctia ham s6.
Chuy:

e Can phan biét diém cyec tri ctia ham sb véi diém cuc tri cua dd thi ham sé.
Gid tri cuc dai (cuc dai)

ctia ham s
f

Diém cuec tiéu
ctia ham so

4

Gia tri cuc tiéu
(cuc tiéu)
ctia ham sd&

e On lai kién thirc xét dau tam thirc bac hai: y = f (x)=ax’+bx+c (a=0) (I6p 10)

+Néu A <0, ta co bang xét dau:

f (X) ‘ cuing du voi a
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+ Néu A=0, tacd bang xét dau:

b
X | —© - +00
2a
f (X) ‘ cung dau voi a 0 cung dau véi a

+ Néu A >0, goi x,X, lahai nghiém cua tam thic f (x) =0, ta c6 bang xét dau:

X ’ —00 X X, 400

i (x)‘ cungdduvéia O  trdidauvsia O  clng ddu voi a

e Cach tinh nhanh d¢ao ham ham sé dang hiru ti (phén thirc).

ax+b ., ad-cb
ty= =Yy = 2
cx+d (cx+d)
ax? +bx+c . adx?+2aex+be—cd
+ :—:}y = >
dx +e (dx+e)

Cau 1. Xét tinh don diéu va tim cuc tri ciia cac ham s6 sau:

a) y=x>+3x"-9x. b) y=x*+3x* +3x+ 2025 C) y=-x"+x*—X
Cau 2. Xét tinh don diéu va tim cuc tri cua cac ham sb sau:

a) y=—x"+6x>-8x+1 b) y=x*-2x*-3 c) y=—x*—x*+2024
Cau 3. Xét tinh don diéu va tim cuc tri cua cac ham sb sau:

2x-1
=— 3x+1 2x-1
a) YT b) y=""— 0 y=""—

Cau 4. Xét tinh don diéu va tim cuc tri cua cac ham sb sau:
2
—X“+2x-1
X2 —8x+9

__~ e - 1
a) y X+ 2 . b) y_x—_5 C) y:—X+1—m.

Cau 5. Xét tinh don diéu va tim cuc tri caa cac ham sb sau:

X+2
a) y=+-x*+3x° b) y=xv4-x° C) y=———o—
VX*—x+3

Cau 6. Xét tinh don diéu va tim cuc trj ctia ham sb sau: Y = ‘XZ +5X+ 6‘ .

Cau 7. Xét tinh don diéu va tim cuc tri cua cac ham sb sau:

a) y=x-sinx véi xe[0;x]. b) y=2sinx+cos2x véi xe[0;x].
Cau 8. Xét tinh don diéu va tim cuc tri cua cac ham sb sau:

a) y=x%. b) y=(x"-2)e.

Cau 9. Xét tinh don diéu va tim cuc tri cua cac ham sb sau:

a) y=x-2In(x*+3). b) y=e? 2,
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DANG 2
XET TiNH PON PIEU VA CUC TRI CUA HAM SO KHI BIET BANG BIEN THIEN HOAC PO

THIHAM SO y = f (x)

1. Cach xét tinh don diéu va cue tri ciia ham s6 khi biét bang bién thién

Cho ham sé y = f (x) c6 dao ham trén khodng (—oo;+00) va c6 bang bién thién sau:

X —ad Yoo Xer 4+
v' T 0 — 0 +
Yeo +90
i / \ /
" Yer

Tir bang bién thién trén ta co:

e Hamsb y=f (X) ddng bién trén khoang (—oo;XCD) va (XCT;+oo).

e Ham s6 y = f (x) nghich bién trén khoang (Xe,; X7 )-

e HaM s6 y = f (x) c6 diém cuc dai X =X, , diém cuc tiéu X =X, Va gid tri cuc dai y =y,,, gia tri
cuc tiéu y = Yor -

e Do thiham so y = f (x) c6 diém cuc dai (Xe,; Y ) Va di€m cuc ticu (Xer; Yer ) -
2. Cach xét tinh don diéu va cuc tri ciia ham s6 khi biét do thi ham so

Cho ham sé y = f (X) c6 dao ham trén khoang (—o0;+0) va c6 dd thi ham s6 nhu sau:

Gia tri cuc dai (cue dai)
ctia ham s6

Piém cuec tiéu
ctia ham s&

s D>
Gia tri cuc tiéu *,{7 '> TR /
on (L > \&

(cuec tiéu) ™LX
ctia ham so

Tur do thi trén ta co:
e Di tir tréi sang phai do thi ham s6 y = f (x) “di 1én” trén khoang (—0;X, ) V& (Xc;;+o0) nén ham

s6 y = f(x) dong bién trén khoang (—o0; X, ) VA (Xr;+0)

https://www.facebook.com/truongngocvy8/ Trang 5 Truwong Ngoc Vy - Nha Trang



https://www.facebook.com/truongngocvy8/

Dai s6 12 - Chuwong 1 - Ung dung PH dé khdo sdt va vé PTHS - Trdc nghiém va tw lugn 4 phan ~ DUng chung 3 bé sdch

e Di tir trai sang phdi do thi ham s6 y=f(x) “di xubng” trén khodng (X,;X.,) nén ham sé
y="f (X) nghich bién trén khoang (XCD; XCT).

e HaM s6 y = f (x) c6 diém cuc dai X =X, , diém cuc tiéu X =X, Va gid tri cuc dai y =y, , gia tri
cuc tiéu y = Yor -

e Do thiham so y = f (x) c6 diém cuc dai (Xe,; Y ) Va di€m cuc ticu (Xer; Yer ) -

Bail. Chohamso y= f(x) xéc dinh trén  va c6 bang bién thién nhu sau:

x| -0 -1 1 +00

f(x) + 0 — 0 +

ol /\ /

a) Xét tinh don diéu ciia ham s6 d4 cho.

+oo

b) Tim cuc tri ciia ham s da cho.

Bai2. Chohamso y=f(x) xac dinh trén  va c6 bang bién thién nhu sau:

T |—oo -1 0 1 +oo
f'(z)

- 0 4 0 - 0 4
+00 3 +00
" \ / \ /
0 0

a) Xét tinh don diéu ciia ham s6 d4 cho.

b) Tim cuc tri ciia ham s da cho.

Bai3. Chohamso y= f(x) xac dinh trén  va c6 bang bién thién nhu sau:

x —00 -1 0 1 +00
fx) + 0 - 0 + 0 -
2 2
f(z) / \
P 1 — 0

a) Xét tinh don diéu ciia ham s6 d4 cho.
b) Tim cuc tri ciia ham s da cho.
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Bai4. Chohamso y= f(x) xdc dinh R\{-1} va c6 bang bién thién nhu sau:

x |- —1 +o0
y' + +
+00 2
y / /
2 —00

a) Xét tinh don diéu ctia ham s6 d4 cho.

b) Tim cuc tri ciia ham s da cho.

3
Bai5. Chohamso y= f(x) xdc dinh R\{_E} va c0 bang bién thién nhu sau:
3
x |- e +o0
2
/V‘ B B
| +0
2
y
1
—o0 _E
a) Xét tinh don diéu ciia ham s6 d4 cho.
b) Tim cuc tri ciia ham s da cho.
Bai 6. Chohamso y= f(x) xac dinh R\{-2}va c6 bang bién thién nhu sau:
x —o -3 -2 -1 +00
v - 0 n =0 -
+@ +o0 1
5 —0 —0
a) Xét tinh don diéu ciia ham s6 d4 cho.
b) Tim cuc tri ciia ham s da cho.
Bai 7. Chohamso y= f(x) xdc dinh R\{-1} va c6 bang bién thién nhu sau:
¥ | —x -2 | 0 x
V : 0 0 l
-
f' 2 N A 3
H # ) e 2
PP S . .

a) Xét tinh don diéu ciia ham s6 d4 cho.

b) Tim cuc tri ciia ham s da cho.
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Bai 8.  Chohamso y= f(x) xac dinh R\{-3} va c6 bang bién thién nhu sau:

X | —w© -3 + o

a) Xét tinh don diéu ciia ham s6 d4 cho.
b) Tim cuc tri ciia ham s da cho.

Bai 9. Chohamso bacba y= f(x) c6 do thi la dudng cong trong hinh bén dudi.

a) Xét tinh don diéu ciia ham s6 d4 cho.
b) Tim diém cuc tri caa d6 thi ham sb da cho.
Bai 10. Cho hamsé Y= f(X) c6 db thi Ia duong cong trong hinh bén.

Y

o

—_— —— —

I
I
I
I
|
1

S
]
8Y

B

b) Tim diém cuc tri caa db thi ham sb da cho.

a) Xét tinh don diéu ciia ham s6 d4 cho.

Bai 11. Chohamso y = f(x) xac dinh R\{1}va cé dd thi nhu hinh V&.

Ya
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a) Xét tinh don diéu cia ham s6 da cho.
b) Tim diém cuc tri caa d6 thi ham sb da cho.

Bai 12. Chohamso y = f(x) xac dinh R\{-2} va c6 d thi nhu hinh v&.

y\

1

P——
2 /A1 |0 X

a) Xét tinh don diéu cua ham sb da cho.
b) Tim diém cuc tri caa d6 thi ham sb da cho.

Bai 13. Chohamso y = f(x) xac dinh R\{-1} va c6 d6 thi nhu hinh V&.

M
/

a) Xét tinh don diéu cua ham sb da cho.
b) Tim diém cuc tri caa d6 thi ham sb da cho.

Bai 14. Chohamso y = f(x) xac dinh R\{-2} va c6 d thi nhu hinh v&.

Y

—1
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a) Xét tinh don diéu caa ham s6 da cho.
b) Tim diém cuc tri caa d6 thi ham sb da cho.

Bai 15. Chohamso y = f(x) xac dinh R\{1}va c6 dd thi nhu hinh Vv&.

1
I
I
1
I
I
]
I
I
[}
I
I
1
:~ x
1
I
I
1
I
I
I
]
I
I
]
I
1

a) Xét tinh don diéu cua ham sb da cho.
b) Tim diém cuc tri caa d6 thi ham sb da cho.

Bai 16. Cho hamso y = f (x) c6 dao ham lién tuc trén R va c6 do thi nhu hinh v& bén duéi.

-

1 2 4

a) Néu khoang dong bién va nghich bién cia ham so y = f (x).
b) Tim diém cyec trj ciia d6 thi ham s6 y = f (x).
Bai 17. Cho hamso y = f (x) c6 dao ham lién tyc trén R va c6 do thi nhu hinh v& bén duéi.

LY
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a) Néu khoang dong bién va nghich bién cua ham so y = f (x).

b) Tim diém cyec trj ciia d6 thi ham s6 y = f (x).
Bai 18. Cho hamso y = f (x) xac dinh va lién tuc trén [~1;5] va c6 d6 thi nhu hinh v& bén dudi.

r Y

-2

a) Néu khoang dong bién va nghich bién cia ham so y = f (x).

b) Tim diém cyec trj ciia d6 thi ham s6 y = f (x).
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DANG 3
XET TiNH PON PIEU VA CUC TRI CUA HAM SO KHI BIET HAM SO HOAC BANG BIEN

THIEN HOAC PO THI CUA HAM SO y = f '(x)

1. Cho ham s6 y = f(x) c6 dao ham f'(x) tréntap K R, véi K la mot khoang, nira khoang hoic
doan.

e Néu f'(x)>0, Vxe K thihamsé y= f(x) dong bién trén K.

e Néu f'(x)<0,vxeKthihamsb y= f(x) nghich biéntrén K.
Chu y: Béi vsi y = f(x) la ham da thic:

e Néu f'(x)>0, VxeK thihamsd y= f(x) dong bién trén K.

e Néu f'(x)<0, vxe K thihamsd y= f(x) nghich bién trén K.
2.Chohamsé y = f(x) c6 dao ham f'(x) trén khoang (a;b) c R va c6 do thihamsé y = f'(x).

e Trén khoang (a;b) néu dd thi ¥ = f'(X) nim trén truc hoanh thi ham sé ddng bién trén khoang
(a:b).

e Trén khoang (a;b) néu d@d thi ¥ =f'(X) nim duai truc hoanh thi ham s nghich bién trén khoang
(a:b).
Chu y: Béi vsi y = f(x) la ham da thic:

e Trén khoang (a;b) néu dd thi ¥ = f'(X) ndm trén truc hoanh va nhitng diém thuoc truc hoanh thi
ham sé ddng bién trén khoang (a;b).

e Trén khoang (2;b) néu dd thi ¥ = f'(X) nidm duéi truc hoanh va nhitng diém thugc truc hoanh thi

ham sé nghich bién trén khoang (a;b).

Bail. Chohamso y=f(x) liéntuc trén R vaco f'(x)=(x+2024)(x—2025).

a) Néu khoang dong bién va nghich bién cia ham s6 y = f (x

N—"

b) Him s6 y = f (x) c6 bao nhiéu cuc dai? bao nhiéu cyc tiéu?
Bai2. Chohamsé y=f(x) liéntuc trén R vaco f'(x)=(x+1)"(x-1)(2—x).

a) Néu khoang dong bién va nghich bién cia ham s6 y = f (x

N—"

b) Him s6 y = f (x) c6 bao nhiéu cuc dai? bao nhiéu cyc tiéu?
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Bai 3. Chohamso y= f(x) lién tuc trén R va c6 bang xét diu dao ham duéi day

x | o -3 0 3 -+
Y + 0 - 0 + 0 -

a) Néu khoang dong bién va nghich bién cia ham so y = f (x).

b) Him s6 y = f (x) c6 bao nhiéu cuc dai? bao nhiéu cyc tiéu?

Bai4. Chohamso f(x) xéc dinh trén R va c6 do thi ham s6 f'(x) 1a duong cong trong hinh bén.

y

a) Néu khoang dong bién va nghich bién cia ham so y = f (x).
b) Ham s6 y = f (x) c6 bao nhiéu cuc dai? bao nhiéu cyc tiéu?
Bai5. Cho hamsd Y= f(X) c6 dao ham lién tuc trén R. Ham s& ¥ = f'(X) ¢4 dd thi nhu hinh vé&

bén dudi:

(____.—-'
P e SO L et %
-

i

Y

a) Néu khoang dong bién va nghich bién cia ham so y = f (x).

b) Ham s6 y = f (x) c6 bao nhiéu cuc dai? bao nhiéu cyc tiéu?

Bai6. Hamsd f(x) c6 daoham f'(x) trén R. Hinh vé bén 1a d6 thi cia ham s6 f '(x) trén khoang
R.
y
4
—2[ —1 1

a) Néu khoang dong bién va nghich bién cia ham so y = f (x).

b) Him s6 y = f (x) c6 bao nhiéu cuc dai? bao nhiéu cyc tiéu?
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Bai7. Hamsd f(x) c6 daoham f'(x) trén khoang R. Hinh vé& bén la d6 thi cia ham s f'(x) trén

khoang R.

L]

[\
-{5' 2

a) Néu khoang dong bién va nghich bién cia ham so y = f (x).

b) Him s6 y = f (x) c6 bao nhiéu cuc dai? bao nhiéu cyc tiéu?
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DANG 4

VIET PHUONG TRINH PUONG THANG QUA HAI PIEM CUC TRI CUA PO THI HAM SO

1. Phuwong phap viét dwong thang di qua 2 diém cuc tri cia ham sé bac ba:
y=f(x)=ax’+bx’+cx+d (a=0)
Céch 1: Ty luan
Budgc 1: Tim toa do 2 diém cuc tri cua ham bac ba. Gia st 2 diém cuc tri d6 1a A(X,; Y, );B(Xg; Vg )-
Buéc 2: Goi duong thang di qua 2 diém cuc tri A va B c6 dang: y =ax+b

LA N Ya=aX, + b
Ta c6 h¢ phuong trinh:
Y =aXg +Db
Giai hé phuong trinh trén ta tim dugc a,b.
Céch 2: Tric nghiém
Bwéc 1: Chia y cho y' tadugc: y=g(x).y+ Ax+B
Buéc 2: Puong thang di qua hai diém cuc tri caa db thi ham s6 1a: y = Ax+ B
2. Phuong phap viét phwong trinh dwong thiang qua hai diém cwec tri ciia ham sé phan thic:

ax* +bx+c
y=1(x)=2 T2
dx+e
Céch 1: Ty luan
Buéc 1: Tim toa do 2 diem cyc tri cua ham hitu ti. Gia sir 2 diem cuc tri d6 1a A(X,; Ya)iB(Xg: Vs ) -
Buéc 2: Goi duong thang di qua 2 diém cuc tri A va B ¢6 dang: y =ax+b
=ax, +b
Ta c6 hé phuong trinh: {yA A
Yg =axz +b
Giai hé phuong trinh trén ta tim dugce a,b.

Céch 2: Tric nghiém

ax? +bx +c
Budc 1: Tinh ( , ) _Zax+b_2a b

(dx+e) d d d

Bwéc 2: Phuong trinh duong thiang di qua hai diém cuc tri ay 1a: y = ?.x +g :

(Lay dao ham tir chia dao ham mau = Phuong trinh duong thang ndi hai diém cyc tri)
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Bai 1.  Viét duong thang di qua 2 diém cuc tri cua cac ham so sau:

x> +2x-1

a) y=x>-3x*+2 b) y=
X+2

Bai 2.  Viét duong thang di qua 2 diém cyc tri ciia cac ham sb sau:

a) y=x>-6x"+9x-1 b) y:x+i.
X+1
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DANG 5

UNG DUNG THUC TE CUA TiNH PON PIEU VA CUC TRI CUA HAM SO

e Néu phuong trinh chuyén dong cta vat 1a s= f (t) thi v(t)=f'(t)la van tdc tirc thoi cua vat tai
thoi diém t.

e Mot vét chuyén dong c6 phuong trinh s = f (t) thi dao ham cap hai (néu c6) 13 gia toc tirc thoi cla
chuyén dong. Ta co: a(t)=f"(t).

e Néuham s T = f (t) biu thi nhiét o T theo thoi gian t thi f'(ty) biéu thi toc do thay doi nhiét
d6 theo thoi gian tai thoi diem t,.

e Cuong d9 tirc thoi clia dién lugng Q =Q(t)tai thoi diem to 1a: 1(t))=Q'(to).

Bai 1. Mot chat diém chuyén dong trong 20 gidy dau tién c6 phuong trinh s(t) = %t“ —t*+6t% +10t,

trong d6 t>0 véi t tinh bing gidy (s) va s(t) tinh bang mét (m).
a) Trong 20 gidy dau tién, van téc cia chat diém tang hay giam?

b) Van tdc cua chat diém nho nhat va 16n nhat bang bao nhiéu?
- A 4 R A A “A A “A , N 1 7.
Bai 2. Mot chat diém chuyén dong trong 10 gidy déu tién c6 phuong trinh s(t) = —§t3 +6t> voi t>0

(giay) 1a khoang thoi gian tinh tir khi vat bat dau chuyén dong va s (mét) 1a quing duong vat di chuyén
duoc trong khoang thoi gian do.
a) Trong 10 gidy dau tién, van toc cua chat diém ting hay giam?

b) Trong 10 gidy dau tién, van téc caa chat diém 16n nhat bang bao nhiéu?
Bai 3. Mot chuyén dong thing xac dinh béi phuong trinh S(t) :%ts —3t? +5t+2 voi t >0, trong do

t tinh bang gidy va s tinh bang mét.

a) Trong khoang thoi gian ndo van tc cua vat ting?

b) Trong khoang thoi gian ndo van tdc cta vat giam?

¢) Tinh gia téc ctia vat sau thoi gian 5 gidy ké tir khi bit dau chuyén dong.

Bai4. Cong suat P (don vi W) ciia mot mach dién dugc xac dinh bai cong thic P(1)=121° —%P

voi | (donvi A) la cuong do dong diénva 0< 1 <22.
a) Hoi cdng suat P ting khi cuong do dong dién thuoc khoang nao?
b) Hoi cong suat P giam khi cudong do dong dién thuoc khoang nao?

¢) Cong suat P I6n nhat bang bao nhiéu?
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PHAN B

TRAC NGHIEM VA TU LUAN TONG HQP GOM BON PHAN

PHAN I Céu tric nghiém nhiéu phwong 4an lya chon. Mdi cAu héi thi sinh chi chon mét phuong
an.
Caul. Chohamsé Y= f(X) xéc dinh trén i va c6 dd thj bén dusi.

Ay

L

— g ———

Ménh dé nao dudi day sai?
A. Ham sb da cho nghich bién trén khoang (—oo;—1).
B. Ham s6 da cho dong bién trén khoang (-11).
C. Ham s6 da cho nghich bién trén khoang (—1;+00).
D. Ham s6 da cho dong bién trén khoang (0;1).

Cau2. Chohamsé Y= f(X) xéc dinh trén p va c6 dd thj bén dudi.

Ménh dé nao dudi ddy ding?
A. Ham s6 da cho nghich bién trén khoang (—oo; +00).
B. Ham sb dé cho ddng bién trén khoang (—0;0).
C. Ham s6 dé cho ddng bién trén khoang (0;+0).

D. Ham s6 da cho dong bién trén khoang (—oo;+0).
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Cau3. Chohamsé Y= f(X) xéc dinh trén p va c6 dd thj bén dusi.

Ménh dé nao dudi day sai?
A. Ham s d4 cho c6 diém cyc tiéu bang 0.
B. Ham s6 da cho c6 diém cuc dai bang 2.
C. Ham s6 d4 cho c6 gia trj cuc dai bang 2.
D. Ham s6 d4 cho c6 gia trj cuc tiéu bang 0.
Cau4. Chohamsé Y= f(X) xéc dinh trén p va c6 dd thj bén dudi.

yt

Ménh dé nao dudi day sai?
A. Ham sb d4 cho nghich bién trén khoang (0;2) .
B. Ham sb dé cho ddng bién trén cac khoang (—0;0) va (2;+).

C. Ham s6 dé cho c6 diém cuc dai bang 2.

D. Ham s6 d4 cho c6 gia tri cuc tiéu bang —2.
Cau5. Chohamsé Y= f(X) xéc dinh trén p va c6 dd thj bén dudi.

R |

SN
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Ménh d& nao dudi diy dung?

A. Ham sb d4 cho nghich bién trén khoang (-1, 2).

B. Ham sb dé cho ddng bién trén cac khoang (—o0;1) va (2;+x).

C. Ham sb da cho c6 diém cuc tiéu bang —3

D. Ham sé d4 cho c6 gié tri cuc dai bang 1.

Cau6. Chohamsé Y= f(X) xéc dinh trén p va c6 dd thj bén dudi.

L

0

Ménh dé nao dudi ddy ding?

A. Ham s6 da cho nghich bién trén khoang (—oo; +00).

B. Ham sb dé cho dong bién trén khoang (—o0;+00).

C. Ham s6 da cho ¢6 diém cuyc tiéu bang 0.

D. Ham s6 d4 cho c6 gia trj cuc dai bang 2.

Cau7. Chohamsé Y= f(X) xéc dinh trén p va c6 dd thj bén dudi.

Ménh dé nao dudi ddy ding?

A. Ham sb dé cho nghich bién trén khoang (—oo; +0).

B. Ham sb dé cho ddng bién trén khodng (—oo;+00).
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C. Ham sb d4 cho c6 diém cuc tiéu bang 1.
D. Ham s6 d4 cho ¢6 gia trj cuc dai bang 0.
Cau8. Chohamsé Y= f(X) xac dinh trén R\{1} va co db thi bén dudi.

YVa

R i

=2

----5o

Ménh dé nao dudi ddy ding?

A. Ham sb da cho nghich bién trén cac khodng (—o0;2) va (2;+00).

B. Ham sb dé cho ddng bién trén cac khoang (—0;2) va (2;+).

C. Ham s6 dé cho dong bién trén khoang (—o0; 2) .

D. Ham s6 d4 cho dong bién trén khoang (2;+00).
Cau9. Chohamsé Y= f(X) xac dinh trén R\{-1} va c¢ dd thi bén dudi.
AY

i
|
|
|
|
|
|
|
|
|
|
|
|
|
! -
_______________ e e — -
|
|
|
|
|
T
|
|
|
|
|
|
|
|
|

Ménh dé nao dudi ddy ding?
A. Ham sb da cho nghich bién trén khoang (—1;+0).
B. Ham s6 da cho dong bién trén khoang (—oo;—l) :
C. Ham s6 d4 cho nghich bién trén khoang (—1;+o0).

D. Ham s6 da cho ¢ mét cuc tri.

https://www.facebook.com/truongngocvy8/ Trang 21 Truwong Ngoc Vy - Nha Trang


https://www.facebook.com/truongngocvy8/

Dai s6 12 - Chuwong 1 - Ung dung PH dé khdo sdt va vé PTHS - Trdc nghiém va tw lugn 4 phan ~ DUng chung 3 bé sdch

Cau 10. Cho hamsé Y= f(X) xac dinh trén R\{1} va co db thi bén dudi.

B ]

Ménh dé nao dudi ddy ding?

A. Ham s6 da cho nghich bién trén cac khoang (—o0;1) va (1;+o0).

B. Ham sb dé cho ddng bién trén cac khoang (—o0;1) va (1;+).

C. Ham s6 dé cho dong bién trén khoang (2;+) .

D. Ham s6 da cho c6 hai cuc tri.

Cau 11. Cho hamsé Y= f(X) xac dinh trén R\{1} va co db thi bén dudi.

Ménh dé nao dudi day sai?
A. Ham sb dé cho dong bién trén khoang (—o0;-2).

B. Ham s6 da cho dong bién trén khoang (=2;+).

C. Ham s6 da cho nghich bién trén cac khoang (—o0;-2) va (—2;+o).

D. Ham s6 d4 cho khong c6 cuc tri.
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Cau 12. Cho hamsé Y= f(X) xac dinh trén R\{1} va co db thi bén dudi.

\Y

2,
.
P
14
;
,

Ménh dé nao dudi ddy ding?
A. Ham sb dé cho dong bién trén khoang (—o;1).
B. Ham s6 da cho dong bién trén khoang (L +00).
C. Ham s6 d4 cho nghich bién trén khoang (0;+o0).
D. Ham s6 da cho c6 hai cuc tri.

Cau 13. Cho hamsé Y = f (X) xéc dinh trén R\{-1} va c6 @ thi bén dusi.

Ménh dé nao dudi day sai?
A. Ham sb da cho nghich bién trén cac khoang (—o0;—2) va (0;+).
B. Ham sb dé cho ddng bién trén cac khoang (-2;0) va (-2;0).
C. Ham s6 dé cho co diém cuc dai bang —2.

D. Ham s6 d4 cho c6 gia trj cuc tiéu bang 4.

Cau 14. Biét ham sé y = XL‘;‘ (a 1a 86 thuc cho trude, a=1) c6 db thi nhu trong hinh bén. Ménh dé
X+

nao dudi day dung?
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Iy

A. y<0,vxeR. B. y'>0,vx=-1. C. y<0,vx=-1. D. y>0,vxeR.
Cau 15. Cho ham sé Y= f(X) c6 db thi nhu hinh v& bén. Ham sé da cho ddng bién trén khoang ndo

dudi day?

=Y

A. (—o0-1) B. (-11) C. (-10) D. (0;1)
Cau 16. Cho hamsé Y = f(X) c6 d thi nhu hinh v& bén. Ham sé d4 cho nghich bién trén khoang ndo

dudi day?
X

A. (—o0;-1) B. (-11) C. (12) D. (0;1)
Cau 17. Cho hamsé y = f (x) xac dinh va lién tuc trén [-2;2] va c6 dd thi la duong cong trong hinh

Ve bén.
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Hamsé f(x) dat cuc tiéu tai diém
A. x=1. B. x=-2. C. x=2. D. x=-1.
CAau 18. Cho do6 thi ciia ham s y = f (x) nhu hinh ve.

E_

4_

¥

2 1 1 2 y 3 4
24
4
S6 cuc tri ctia @6 thi hamsé y = f (|X|) la:
Al B.3 C.4 D.2

Cau 19. Cho hamsd y = f(x) c6 do thi nhu hinh vé:

Ham s y =|f (x)| co méy cyc tri?

A 4. B. 6. C.3. D.5.
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Cau 20. Chohamséy = f(x) c6 bang bién thién nhu sau

T —00 —1 0 1 +00

() - 0 + 0 - 0 +

+oQ 3 00
-9 )
Ham sb da cho nghich bién trén khoang nao dudi day?

A. (-10) B. (—0;0) C. (L+) D. (0;1)

Cau 21. Cho hamsé Y= f(X) c6 bang bién thién nhu sau :

T —00 -1 0 1 +00

f'(z) + 0 - 0 + 0 —

Ham sb da cho dong bién trén khoang nao dudi day?

A. (0;1) B. (1+) C. (—0;1) D. (-1,0)

Cau 22. Cho hamsé Y = f(X)c6 bang bién thién nhu sau

T —00 —2 0 2 +00

f'(z) -0 4+ 0 - 0 +
1 1
Ham sb da cho nghich bién trén khoang nao dudi day?

A. (0;2). B. (0;+0). C. (-2;0). D. (2;+0).

Cau 23. Cho hamsé y = f(x) c6 bang bién thién nhu sau:

xr — 00 -3 1 +0C
f'(x) — 0 + 0 —
) [ \ "
3/ \
=00

Gia tri cuc tiéu caa ham sé d4 cho bang
A. -1. B.5. C. 3. D.1.
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Cau 24. Chohamsé f(x) co bang bién thién nhu sau:

x -0 0 3 -+
f'(x] + 0 - 0 +
fh] /"2 \ /+m
—0 -5

Gid trj cuc tiéu caa ham sé d4 cho bang
A. 3. B. -5. C.0. D. 2.

Cau 25. Cho hamsé Y = f(X) xac dinh trén R\{-1} va bang bién thién nhu sau:

x| —m -1 +an

} H - £

+o0 2
2 —0

Ménh dé nao dudi ddy ding?

A. Ham s da cho nghich bién trén cac khoéng(—oo;—l) va (—l; +oo).
B. Ham sb dé cho ddng bién trén cac khoang (—o0;—1) va (—1;+o).
C. Ham s6 da cho ddng bién trén khoang (2;+o0).
D. Ham sb d& cho c6 cuc tri.
Cau 26. Cho hamsé Y = f(X) x4c dinh trén R\{1} va bang bién thién nhu sau:

x | —mo 1 +ao

r

:l' —_— —_—

-1 +o

y \ \

—m -1

Ménh dé nao dudi ddy ding?
A. Ham sb da cho nghich bién trén cac khodng (—o0;1) va (1;+0).
B. Ham sb dé cho ddng bién trén cac khoang (—o0;1) va (—o0;1).
C. Ham sb da cho nghich bién trén khoéng(—l; —oo) va (+oo;—l).

D. Ham sb d& cho c6 cuc tri.
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Cau 27. Cho hamsé Y = f(X) x4c dinh trén R\{1} va bang bién thién nhu sau:

x |—oo 0 1 +0
y' + 0 — - 0 +
/ 2 \ +00 \ +00
} /
—0 —o0 6

Ménh dé nao dudi day sai?
A. Ham sb d4 cho dong bién trén cac khoang (—o0;0) va (2;+).
B. Ham sb dé cho nghich bién trén cac khoang (0;1) va (12).
C. Ham s6 dé cho ¢6 diém cuc tiéu bang g.

D. Ham s6 da cho c6 gia tri cuc dai bang .

Cau 28. Cho hamsé Y= f(X) x4c dinh trén R\{-1} va bang bién thién nhu sau:

T |—oo -2 —1 0 +o00

!

Yy — 0 +
+o0 +oo 1
5 — — o

Ménh dé nao dudi ddy ding?

A. Ham s6 da cho nghich bién trén cac khodng (—o0;—2) va (0;+).
B. Ham sb dé cho dong bién trén khoang (-2;0).
C. Ham s6 d4 cho c6 diém cuyc tiéu bang (.

D. Ham s6 da cho ¢ gia tri cuc dai bing 5.

Cau 29. Chon phat biéu dung khi néi vé tinh don diéu ctia ham sé y = ax* +bx* +¢,a #0.

A. Ham s c6 thé don diéu trén R.
B. Khi a>0 thi ham sb ludn dong bién.
C. Ham s6 ludn ton tai ddng thoi khoang dong bién va nghich bién.

D. Khi a<0 ham s6 c6 thé nghich bién trén R.

Cau 30. Cho ham sé y = —x®+3x? —3x+ 2. Khang dinh nao sau day 1a khang dinh dung?

A. Ham s6 ludn nghich bién trén R .

B. Ham sb nghich bién trén cac khoang (—oo0;1) va (L;+o0).

C. Ham s6 dong bién trén khoang (—oo;1) va nghich bién trén khoang (1;+o0).
D. Ham sb luon dong bién trén R .

Cau 31. Hoihamsdy = %xs —3x* +4x* -2 ddng bién trén khoang nao?
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A. (—0;0). B. (—o0;+00). C. (0;2). D. (2;+»).
Cau 32. Cho hamsd y =-2x°+3x?+ 2. Khang dinh nao sau ddy la ding vé tinh don diéu ctia ham sé
A. Ham sb dong bién trén khoang (—oo;0)
B. Ham s6 nghich bién trén khoang (—0;0) va (L;+)
C. Ham s6 nghich bién trén khoang (0;1)
D. Ham sb nghich bién trén khoang (—o0;-1) va (0;+0).

Cau 33. Hoiham sb y = x* —3x nghich bién trén khoang nao ?

A. (—=;0). B. (-11). C. (0;+0). D. (—o0;+0).
Cau 34. Hoi ham s nao sau day luon nghich bién trén R ?
A. h(x)=x*—4x*+4. B. g(x) =x®+3x% +10x +1.
C. f(x):—%x5+%x3—x. D. k(x) = x® +10x—cos® x..
X2 —3x+5

Cau 35. Hoihamsd y = nghich bién trén céc khoang nao ?

A. (—o0;—4)va (2;+wx). B. (-4;2).
C. (—o0;-1) va (-1+). D. (-4;-1) va (-12).

X2 —2X+5

Cau 36. Hoihamsd y = dong bién trén cac khoang nao ?

A. (L1 va (3;40). B. (—o0;-1) va (13).
C. (-3 va (13). D. (-o0;-1) va (3;+x).

X2+ 2X+2

Cau 37. Hoihamsd y = nghich bién trén céc khoang nao ?

A. (—0;-2)va (-1,0). B. (-2;-1) va (0;+ ).
C. (-0;—2) va (0;+ ). D. (-2;-1) va (-1,0).
Cau 38. Xét cAc ménh dé sau:
(1). Ham s y = —(x —1)® nghich bién trén R .
(1. Ham s6 y = In(x—1) —Ll dong bién trén tap xac dinh cua no.
X_

X
Jx?+1
Hoi c6 bao nhiéu ménh dé dung?

A. 3. B. 2. C. 1. D. 0.

(11). Ham s y = dong bién trén R .

Cau 39. Hamsb y = x*—3x?* —9x+1 ddng bién trén mdi khoang:
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A. (-L3) va (3;+x). B. (—o0;-1) va (43).

C. (—o0;3) va (3;+0). D. (—o0;—1) va (3;+0).
Cau 40. Cho hamsé y =x*-3x?+2 . Khang dinh nao sau ddy la dang?

A. Ham sé dat cuc dai tai x =2 va dat cyc tiéu tai x=0.

B. Ham sd dat cuc tiéu tai x =2 va dat cuc dai x=0.

C. Ham sb dat cuc dai tai x =—2va cuc tiéu tai x=0.

D. Ham sb dat cuc dai tai x =0va cuc tiéu tai x=-2.

Cau 41. Ham sb nao sau day dat cuc dai tai x=1 ?

A. y=x’>-5x*+5x-13. B. y=x"-4x+3.
1
C.y=x+—. D.y:2\/;—x.
X
Cau 42. Ham s nao sau day c6 ding hai diém cuc tri?
A. y:x+i. B. y=x*+3x"+7x-2.
X+1
4 2 2
C.y=-x"-2x"+3. D.y=x———.
X+1
Cau 43. Ham s nao sau day khong cé cuc tri?
A. y:2x+i. B. y=x%+3x" C.y=—x"+2x"+3, D. y:X—+1.
X+1 X—2
Cau 44. Cho hamsd y=3x*—6x%+1 . Két luan ndo sau ddy la ding?
A. Yo =2 B. Yoo =1 C. Yy =-1L D. yo, =2

Cau 45. Biét d6 thi ham s6 y = x® —3x+1 c6 hai diém cuc tri A, B . Khi d6 phuong trinh dudng thang
AB la:

A y=x-2. B. y=2x-1. C. y=-2x+1. D.y=-x+2.
Cau 46. D6 thi hamsé y = x* —6x* +9x—1 ¢6 toa do diém cuc dai la:

A. (3,0). B. (3). C. (1;4). D. (3;1).

Cau 47. Giatrj cyc tiéu caahamsd y = x* —2x*+5 Ia:

A. 5. B. 4. C. 0. D. 1.
. . 2_2x+4 .
Cau 48. Db thi ham sé y =% ¢6 toa d6 diém cuc dai Ia:
A. (4-6) B. (0:-2) c. (-2:0) D. (-6:4)
Cau 49. Hamsé y=-3Yx? +2 c6 bao nhiéu cuc dai?
A 2. B. 0. C. 1. D. 3.

Cau 50. Hiéu sb gitra gié tri cuc dai va gia trj cuc tiéu caa ham sd y = x*-3x?+4 la:

A 4. B. 2. C. 2. D. 4.
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Cau 51. Cho ham sé y =ax®+bx?+cx+d. Néu d6 thi ham sb c6 2 diém cuc tri 1a gbc toa do va diém
A(-1;-1) thi ham s c6 phuong trinh Ia:
A y=2x>-3x%. B. y=-2x>-3x.
C. y=x>+3x"+3x. D. y=x-3x-1.
Cau 52. Diém cuc tri ciia dd thi ham sé y =v1+4x—x* c6 toa do Ia:
A. (1;2). B. (0;2). C. (2;3). D. (3;4).
Cau 53. Biét dd thi hamsd y=x®—2x?+ax+b c6 diém cyc tri la A(L;3) . Khi d6 gia tri cia 4a—b la:
A. 1l B. 2. C.3. D. 4.
Cau 54. Cho ham s6 y=x*-3x?—2. Goi a,blan luot 1a gi4 tri cuc dai va gia tri cuc tiéu caa ham sb
dé. Gia tri cua 2a’ +b la:
A. -8. B. -2. C. 2. D. 4.

Cau 55. Cho ham sb y = x* —5x® +3 dat cuc tri tai x,,X,, X,. Khi d6, gi4 tri caa tich xx,x, Ia:

A. 0. B. 5. C.1. D. 3.
Cau 56. Trong cac ham sb sau, ham s nao chi c6 cuc dai ma khdng cé cuc tiéu?
A. y=-10x"-5x*+7. B. y=-17x*+2x* + X +5.
c y-*=2 D. y= X ¥X+L
X+1 X -1

Cau 57. Ham sb bac ba cé thé co bao nhiéu diém cuc tri?
A. 0 hoac 1 hoac 2. B. 1 hoac 2. C. 0 hoac 2. D. 0 hoac 1.

Cau 58. Cho ham s y = ax® +bx? +cx+d,a= 0. Hoi ham s d4 cho luon dong bién trén R khi nao?

a>0 a>0 a>0 a>0
AL . B.< . C.{, . D.{ .
b -3ac>0 b®-3ac<0 bc-3ac<0 b -3ac>0
Cau 59. Cho ham sb y = ax® +bx? +cx+d,a= 0. Hoi ham sb d4 cho ludn nghich bién trénR khi nao?
a>0 a<0 a<0 a>0
A<, . B.< . C.{, . D.{ .
b -3ac<0 b®-3ac<0 bc-3ac<0 b -3ac>0

Cau 60. Cho ham s y = ax® +bx? + cx+d . Hoi ham s6 da cho ludn dong bién trénR khi nao?

a>0
b?-3ac<0

a<0

A. a=0;b=0;c>0 hodc 4 , :
b —-3ac<0

B. a=0;b=0;c>0 hoac {

a>0
b?-3ac<0

a<0

C.a=0;b=0;c>0 hoac y , :
b*—-3ac<0

D.a=0b=0;c>0 hoéo{

Cau 61. Cho ham s y = ax® +bx? + cx+d . Hoi ham sé da cho ludn nghich bién trénR khi nao?

a<0
b?-3ac<0

a>0

A. a=0;b=0;c<0 hodc 4 , :
b —-3ac<0

B. a=0;b=0;c<0 hoac {
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a>0 a<0

C.a=0;b=0;c<0 hoac y , : , .
b°-3ac<0 b°-3ac<0

D.a=0b=0;c<0 hoéo{

Cau62. Chohamsé y=f(x) co dao ham f'(x)=(x—1)(3—x) véi moi xeR.Hamsd y=f(x) dat
cuc dai tai

A. x=0. B. x=1. C. x=2. D. x=3.
CAu 63. Cho ham sé y = f(x) ¢6 dao ham f'(x) = (x +1)(x—2)2(x=3)*(x +5)* . Hoi ham s y = f (x)
c6 may diém cuc tri?

A. 2. B. 3. C.4. D. 5.
Cau 64. Cho hamso y = f(X) c6 dao ham f'(x)=-x+2 véi moi xeR. Ham s6 d& cho nghich bién
trén khoang nao dudi day?

A. (—o0;+00). B. (2;+00). C. (—0;2). D. (0;+).
Cau 65. Tim khoang nghich bién cua ham s6 y = f (x), biét f’(x)=(x—3)(x+2)(x+5)2 VxeR.

A. (—;-5). B. (-2;3). C. (-5-2). D. (3;+x).
Cau 66. Cho ham s§ f(x) xdc dinh trén R va co dao ham f'(x)=(2-x)(x+1)"(x~1)’. Ham s6 da
cho nghich bién trén khoang nao du6i day?

A. (—=;2). B. (2;+0). C. (-12). D. (1;+).
Cau 67. Cho ham sé y= f(X)lién tuc trén Rva c6 dao ham f'(x)=(x+1)(x~1)"(2-x). Ménh
nao dudi day dung?

A. f(5)>f(4)>f(3). B. f(-1)>f(0)> f(1).

C. f(-3)< f(-2)< f(-1). D. f(0)< f(1)<f(2).

Cau 68. Chohamsé y = f(x) c6 bang xét dau ctia dao ham f’(x) trén R nhu hinh vé

X —o0 -1 +3

7(x) - 0 +

Hams6 y = f (x) dong bién trén khoang
A. (—o0;-1). B.R. C. (—L+0). D. (—2;+00).

Cau 69. Cho hamsé f (x) c6 bang xét dau cua dao ham nhu sau

T -0 -3 0 2 400
f(z) -+ 0 — 0 - 0 -

Ham sb da cho nghich bién trén khoang nao dudi day?

A. (-3;0). B. (0;+). C. (0;2). D. (—»;-3).

https://www.facebook.com/truongngocvy8/ Trang 32 Truong Ngoc Vy - Nha Trang


https://www.facebook.com/truongngocvy8/

Dai s6 12 - Chuwong 1 - Ung dung PH dé khdo sdt va vé PTHS - Trdc nghiém va tw lugn 4 phan ~ DUng chung 3 bé sdch

Cau 70. Cho hamso f(x) c6 bang xét dau dao ham nhu sau:

z |—oc -3 2 3 5 +00
f(@)] - 0 + 0o — 0 + 0 -
S6 diém cuc tri ciia ham sb da cho Ia
A. 5. B. 3. C. 2. D. 4.

Cau 71. Chohamsé y = f(x) c6 bang xét dau cua dao ham nhu hinh bén. S6 diém cuc tiéu cua ham sé

y=f(x) la

z |—oo -3 1 3 +00
f'(z)] - 0 + 0 - 0 +
A3, B. 4. C.2 D. 1.

Cau 72. Ham sb y=f(x) c6 dao ham A f'(x)=x*(x+1)"(2x~1). Sé diém cuc trj cia ham s
y=f(x)la

A 3. B.0. C. 1 D. 2.
Cau 73. Cho ham sb f (x) co dao ham f’(x) xac dinh, lién tuc trén R va f'(x) c6 dd thi nhu hinh vé

bén.

Y x

Khang dinh nio sau ddy la ding?
A.Hamsé f(x) dong bién trén (—oo;1).
B. Hams6 f (x) dong bién trén (—o0;1) va (L +).
C.Hamsb f (x) dong bién trén (1 +m).
D. Hamsé f (x) dong bién trén R.
Cau 74. Cho ham so f(x)=ax‘+bx’+cx’ +dx+e (a=0). Biét raing ham s6 f (x) c6 dao ham la

f'(x) vahamso y = f '(x) c6 d thi nhu hinh v& bén. Khi d6 nhén xét nao sau day la sai?
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a

: X
- / -1 0 1 ’
A.Trén (-2;1) thihams6 f (x) ludn tang. B. Ham f (x) giam trén doan [-1;1].
C.Ham f (X) déng bién trén khoang (l; +oo). D. Ham f (X) nghich bién trén khoang (—oo;—2)

Cau 75. Cho ham s6 y = f(x) lién tuc va xac dinh trén R. Biét f(x) c6 dao ham f'(x) va ham so
y = f'(x) c6 dd thi nhu hinh V&,

YA

Xét trén (—7[; n) , khang dinh nao sau diy ding?
A.Hamsb f (x) dong bién trén khoang (—z;x).

B.Hams6 f (x) nghich bién trén khodng (—;7).

C.Hamsé f(x) nghich bién trén khoang [—71';_7”] va [%n’]

D. Hamsé f (X) dong bién trén khoang (0;7[).
Cau 76. Cho ham s6 f (x) xdc dinh trén R va c6 do thi ham sé f'(x) 1a duong cong trong hinh bén.

Ménh dé nao dudi ddy ding?

=2 0 2 X
A.Hamsb f (x) nghich bién trén khoang(-1;1). B.Hamso f (x) dong bién trén khoang (1 2).
C.Hamso f (x) dong bién trén khoang (-2;1). D. Hamsb f (x) nghich bién trén khoang (0; 2).

Cau77. Chohamsé f(x) xacdinhtrén R va c6 dd thi ctiahamso f'(x) nhu hinh vé.
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iy

\ [ >

_1l o

Y

Ménh dé nao sau day diing?
A.Hamsb y = f (x) dong bién trén khoang (—4;2).

B. Hamsb y = f (x) dong bién trén khoang (—o0;—1).

C. Ham sb

(%)
f (x) dong bién trén khoang (0; 2).
D. Ham so y = f (x) nghich bién trén khoang (—o0;—4) va (2;+o0).
Cau78. Cho hamsd f(x) xdc dinh trén R va c6 do thi ciia ham so f'(x) nhu hinh v&. Ménh dé nao sau

day ding?
by
J -- ----- ‘ -1 -I

a

kd - T -

A. Hamsb y = f (x) dong bién trén khoang (—oo;—2);(0; +0).

(x) do
B. Himsd y = f (x) nghich bién trén khoang (-2;0).
C. Hamsd y = f (x) dong bién trénkhoang (-3;+o).
D. Hamsb y = f (x) nghich bién trénkhoang (—o0;0)
Cau 79. Chohamsé y= f(x) xac dinh trén R. Hams6 y = f'(x) c6 do thi nhu hinh bén.

y

Tim s6 diém cyec tri clia ham s6 y = f (x).

A. 3. B. 1. C.0. D. 2.
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Cau 80. Cho hamso y = f (x) xac dinh, lién tuc trén R va c6 do thi ctia dao ham y = f'(x) nhu hinh

V& bén dudi. Tim s6 diém cuc dai ctia d6 thi ham s6 y = f ().
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PHAN II. Cau trac nghiém ding sai. Trong moi y a), b), ¢), d) & moi ciu, thi sinh chon ding hoic

sai.

Cau 81. Chohamsé y= f(x) lién tuc trén R c6 bang bién thién sau.

1 2024
X et ¥ =
2025 2025
1 — 0 + 0 -
s 2025
¥
—2024 -0
1 2024
A e . - X A ) —0, ——— . | ———,+00
a) Ham so6 nghich bien trén khoang 2025 ) va | 2025’ :
() )
b) {2025 2025
¢) Piém cyc tiéu ctia ham s6 da cho bang —2024.
2024, 5025
d) B thi ham sb da cho c6 diém cuc dai la | 2025’ .
Cau 82. Chohamsé y = f(x) co bang bién thién:
X —0 2 4 +00
] + 0 - 0 +
3 +ao
1 —o0 / \) -2 /

a) Ham s6 dong bién trén khoang (-o0;3) va (—2;+0).

. f(3)>f(9.

¢) Gia trj cuc tiéu ctia ham sé da cho bang —2.

d) Puong théng di qua hai diém cuec tri cua d6 thi ham sb y=f (X) tao voi hai tryc toa do mot tam giac

cua dién tich S bang % (dvdt).
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Cau 83. Chohamsé y = f(x) c6 bang bién thién nhu sau:

f |: -"n':l o ~ P 3 e TF
-\.___‘ - - o
0 "o

a) D6 thi ham sé d4 cho c6 2 diém cuc dai.

b) D6 thi ham sb d4 cho ¢6 1 diém cuc tiéu.

c) f'(x)<0khi xe(-10)U(L+x0)

d) f(-2024)< f(-10)< f(-1)

Cau 84. Chohamsd y = f(x) co bang bién thién nhu hinh duéi day.

X ) 1

a) Tap xdc dinh ctia ham 6 ° = R\{‘%} |

b) Ham s6 dé cho nghich bién trén khoang (3;+0).

c) f(0)>f(1)>f(2).

d) Ham s6 dé cho ¢6 gia tri cyc dai y = 4.

Cau 85. Cho hamsd y = f(x) c6 bang xét ddu dao ham f’(x) nhu sau

X ‘—00 -2 0
V' ‘ + 0 _ H - 0 +

&)
+
8

a) Do thi ham s6 d& cho ¢d 1 diém cyc dai.
b) D6 thi ham sb d4 cho ¢6 1 diém cuc tiéu.

c) Ham s6 d cho nghich bién trén khoang (-2;2).

d) f(3)> f(2024)> f(2025)
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Cau 86. Cho hamsé y = f(x) c6 dd thi nhu hinh v& bén.

A

-1 o 1 N
-1

a) Ham s6 nghich bién trén khoang (0;1)

b) Ham s dat cuc tri tai cac diém x =0va X =1
c) f'(x)>0khi xe(—o0;0)U(L+o0)

d) Do thi ham c¢ diém cuc dai 12 (1,2).

Cau 87. Chohamsé y = f (x) x4c dinh, lién tuc trén R va c6 do thi la dudng cong trong hinh V& bén.

a) Do thi ham s6 c6 hai diém cuc tri a (2;0) va (-1,0).
b) Ham s6 dong bién trén khoang (-1;2).

c) Ham s6 nghich bién trén khoang (~1,0) va (2;3).
d) f'(x)<0khi x e(-0;0)U(2;+0)

Cau 88. Cho ham sé y = x> +3x* —9x+15.

a) Tap xéc dinh cua hdm s6  _ -

¢) D6 thi ham sé c6 mot diém cuc tri.

b) Ham s6 nghich bién trén khoang (—oo;—3) va (1 +x)
d) f(-3)<f(0)<f(1)

Cau 89. Chohamsb y=-x>—x*+5x+4.

a) Pao ham cua ham s6 da cho la y' = —3x* —2x+5.
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b) Ham sé d4 cho dong bién trén (-2;1].

¢) f(~10)< f(-3)< f(-2)

d) Dé thi ham sé da cho c6 diém cuc dai 13 (-%;-%) |

Cau 90. Cho hamsd y=x*-2x*+3 .

a) Ham s6 d cho nghich bién trén khoang (—oo;-3)
b) Ham sé d& cho ddng bién trén khoang (—%;o].

c) D4 thi ham s6 da cho c6 2 cyc dai la (-1;2),(L2).
d) Do thi ham s6 d4 cho ¢6 1 cuc tieu 1a (0;3).

3x-1

Cau 91. Chohamsby = :
-4+ 2X

a) Ham s6 d4 cho lubn nghich bién trén R .
b) f(3)< f(2024)< f(2025)

¢) D6 thi ham sé d4 cho khéng c6 cuc tri.

d) Ham s6 da cho nghich bién trén cac khoang (—o0;—2) va(-2;+o).

Cau 92. Cho ham s y =",
X+2

a) Tap xdc dinh cia ham sb da cho 1a D=R\{-2}

b) Ham s d4 cho nghich bién trén cac khoang (—o0;—2) va (—2;+0),

¢) D6 thi ham sé d4 cho khéng c6 cuc tri.

d) Do thi ham so da cho cat truc tung tai diem (1;0) va cat truc hoanh tai diém (0;_5] .

Cau 93. Cho ham sb y:x+ﬂ :
X

a) Tap xéac dinh cia ham s6 la D = R\{0}

b) Ham s6 dong bién trén khoang (2;+).

¢) Ham s6 nghich bién trén khoang (-2;2).
d) Do thi ham sb ¢6 diém cuc tiéu la (-2;-4).

X2 —8x+9

Cau 94. Chohamsé y=
X—5

_ x*-10x+31

)Y (x—5)2
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b) Ham sé nghich bién trén khoang (—2;2).
c) Ham s nghich bién trén khoang (4;10).
d) Ham s6 khong c6 cuc tri.

X2 +2X+3

Cau 95. Chohamsd y =
2x+1

a) Tap xac dinh cuia ham s6 13 R

b) Phuong trinh y' =0 ¢6 hai nghiém nguyén duong phéan biét

¢) Ham s da cho c6 hai diém cuc tri va hai diém cuc tri ndy nam vé hai phia cta truc tung

d) Khi d6 thi ham s6 c6 hai diém cuc tri thi duong thang di qua hai diém cuc tri ctia d6 thi ham sb c6

phuong trinh y=Xx+1

x2+x-1

Cau 96. Chohamsd y=
x—1

a) Phuong trinh y" =0 c6 hai nghiém nguyén.
b) D4 thi ham s6 c6 diem cuc dai 1a (2;5)
¢) f(2)> f(5)> f(2025)

d) B thi ham s cat truc tung tai hai diém phan biét.

Cau 97. Cho hamsé y=~9-4x* .

a) Ham s6 xéac dinh khi x e [—gg} .

b) Ham sé nghich bién trén khoang (0;%).
¢) Ham s6 dat cuc tiéu tai x=0.

d) Ham s6 dong bién trén khoang (—g; ]

Cau 98. Cho hamsd y=+/2x—x? .

. 1-x

a) Bao ham cia hamso ddchola y'=———, x€|0;2
V2x—x? [0:2]

b) Ham sé nghich bién trén khoang (1;2).

¢) Ham s6 dat cuc dai tai x =1.

d) Ham s6 dong bién trén khoang (—oo;l).
Cau 99. Cho hamsé y=+/x*-5x+4 .

R R L am R 2X—
a) bao ham cia hamso dacho la y'= X5

2NX2—5x+4

, VXe (—oo;l] u[4; +oo)
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b) Ham s6 nghich bién trén khoéng (—;0).
¢) D6 thi ham s ¢6 hai cyc tri.
d) Ham s6 dong bién trén khoang (6;+).

Cau 100. Cho hams6 f (x) xac dinhtrén R va c6 dd thi ctiahamsd f'(x) nhu hinh v&.

I
[
]
o

a) Ham s6 y = f (x) dong bién trén khoang (—4;2).

b) Ham s6 y = f (x) dong bién trén khoang (—o0;-1).

¢) D6 thiham so y = f (x) c6 mot hai diém cuc tri.

d) Ham s6 y = f (x) nghich bién trén khoang (~1;+e).

Cau 101.Cho ham sb f (x) co dao ham f'(x)=x(1-x)’(3-x)’(x-2)" voi moi xeR.
a) Phuong trinh f '(x)=0c6 hai nghiém nguyén

b) Ham so f (x) dat cuc tieu tai x =2

c) Hamsé f (x) dong bién trén khoang (3;+0)

d) f(0)>f(1)>f(2)> f(3)

Cau 102.Cho hams6 f (x) c6 dao ham f'(x)=(x—1)(2-x) véi moi XER.
a) Phuong trinh f'(x)=0c6 hai nghiém nguyén

b) Ham s6 f (x) dong bién trén khoang (2;+o)

c) Hamso f (x) dat cuc tiéu tai x =2

d) f(-2025)< f (—LJ < (_L]
2024 2025

Cau 103.Cho ham s6 f (x) c6 dao ham f'(x)= (x—l)z(x2 —~5x +6) véi moi XER.
a) Phuong trinh f *(x)=0c6 ba nghiém nguyén

b) B4 thi ham s ¢6 3 diém cuec tri.

c) Hamsé f (x)cé diém cuc tieu x =1.

d) f(1)< f(2)
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Cau 104.Cho ham sé y = f (x) xéc dinh, lién tuc trén R va c6 dao ham y = f '(x). Biét rang ham s6

y = f'(x) c6 dd thi nhu hinh v&.

a) Ham s6 y = f (x) nghich bién trén khoang (—o0;—1)

b) Ham s6 y = f (x) dong bién trén khoang (1;2).

c) Hamsé y = f (x) c6 ba diém cuec tri.

d) f(2)> f(3)> f(2024)> f(2025)

Cau 105.Cho ham s6 y = f (x) c6 dao ham f'(x) xéc dinh, lién tuc trén R va f'(x) c6 do thi nhu
hinh v& bén.

YA

ol

a) Ham s6 y = f (x)nghich bién trén (—oo0;-1).

b) Hamsd y = f (X)déng bién trén (L +00).

c) Hamsé y = f (x)co mot diém cyc tri.

d) f(-1)<f(0)< f(2)

Cau 106.Cho ham s6 y = f(x) c6 dao ham f'(x) xdc dinh, lién tuc trén R . Ham s6 y = f '(x) c6 do

thi nhu hinh vé:
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a) Ham s§ y = f(x) ddng bién trén khoang (3;+).
b) Ham sé y = f(x) nghich bién trén khoang (—;3).
¢) Hamsé y = f(x) co diém cyc dai x =1.

d) Ham sé y = f(x) c6 diém cuc tidu x:%

Cau 107.Cho ham s6 y = f (x) c6 dao ham f'(x) xéc dinh, lién tyc trén R. Ham s y = f '(x) c6 do

thi hinh vé bén.
y y = ' (x)

X2 X3

\O

\

f (x) c6 ba diém cuc tri.

(
(

a) Ham s

f

y )
b) Ham sé y x) dat cuc ticu tai X,.
y )

c) Hams6 y = f (x) dat cuc tiéu tai X,.
d) Ham s y = f (x) dat cuc dai tai x,.

Cau 108.Cho ham s6 f(x) xac dinh trén R va c6 d6 thi cia ham sé f'(x) nhu hinh v& bén.

A

A/
/ 0 L\\—/;’

a) Himsb y = f (x) dong bién trén khoang (—;0).

¥ i

b) Hams6 y = f (x) dong bién trén khodng (-1;1) Va (2;+)

c) Hamso y = f (x) 6 badiém cuc tri.
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d) Himsb y = f (x) nghich bién trén khoang (0;1).

Cau 109.Cho ham s6 f(x) xac dinh trén R va c6 d6 thi cia ham sé f'(x) nhu hinh v& bén.

a) Hams6 y = f (x) c6 2 cyc tri,

TORE

c) Himsé y = f (x) giam trén khoang (-1;1).

d) Hamsé y = f (x) giam trén khoang (—o0;~1).

Cau 110.Xét mot chat diém chuyén dong doc theo truc Ox . Toa do cua chat diém tai thoi diém t duoc

xéc dinh boi ham sb x(t) =t> - 6t° +9t véi t>0. Khi dé x'(t)la van toc cua cht diém tai thoi diém t,

ki hieu v(t); v'(t)la gia toc chuyén dong cuia chat diém tai thoi diémt, ki hiu a(t).

a) Phuong trinh ham van toc 1a 3t> -12t+9

b) Phuong trinh ham gia toc 1a a(t) =6t-12.
c) Vén toc cua chat diém tang khi t € (1;3).

d) Van tdc cta chat diém giam khi t € (0;1) U (3;

+0).
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PHAN III. CAu trac nghiém tra 1oi ngan. Moi cAu héi thi sinh chi tra 16i dap an.

Cau 111.Do giam huyét ap cia mot bénh nhan dugc cho bsi cong thic G (x)=0,025x*(30—x) trong
d6 x 1a liéu luong thude duoc tiém cho bénh nhan (x dwoc tinh bang miligam). Biét lidu luong thudc can
tiém cho bénh nhan nam trong khoang (a;b) thi huyét ap bénh nhan giam. Tinh gid tri a+b.

Traloi: .................ee.

Cau 112.Mat con ca hdi boi ngugce dong dé vuot khoang céch 1a 300 km. Van téc dong nudc la 6 km/h.
Néu van téc boi cta ca khi nude dirng yén 1a v (km/h) thi ning luong tiéu hao caa ca trong t gio duoc cho
boi cong thac E(v) =cvt, trong d6 ¢ 1a hiang sé va E tinh bang Jun. Biét van toc boi cta ca khi nudc
dtng yén nam & khoang (a;b) thi ndng luong tiéu hao cua ca giam. Tinh giatri a+b.

Traloi: .................ee.

Cau 113.Kinh vién vong khong gian Hubble duoc dua vao vii tru ngdy 24/4/1990 bang tau con thoi
Discovery. Vén tdc cua tau con thoi trong st ménh ndy, tir lic cat canh tai thoi diém t = 0(s) cho dén khi

tén lra day duoc phong di tai thoi diém t=126 (s) cho boi ham s6 sau

day:v(t) = 0,001302t° — 0,09029t* + 23, (v dwoc tinh bang ft/s, 1 feet = 0,3048 m)

BN
Goi (a;b) la khoang thoi gian gia tdc cua tau con thoi s& ting tinh tir thoi diém cat canh cho dén khi tén
lra day dugc phong di. Tinh T =a+b?

Traloi: ....................

Cau 114.Cong suat P (don vi W) ciia mot mach dién duoc xac dinh boi céng thirc P =121 -0,51% véi
I (1>0,donvi A) la cudng do dong dién. Biét cong suat P ting khi cuong do dong dién | & trong
khoang (a;b). Tinh gid tri a+b.

Traloi: ....................

Cau 115.Cho d6 thi ciaham sé y = f (x) xéc dinh trén R\{0} va c6 bang bién thién nhu sau:

x| -1 0 1 +oo
V' + 0 - - 0 +
2 Lo +a0
—x —a 4

Goi (X%;Y,) 1a diém cuc tiéu ciia do thi ham s6 da cho. Tinh gid tri 6, + Y, .

Traloi: ....................
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Cau 116.Cho ham s6 y = f (x) xdc dinh, lién tuc trén R va c6 bang bién thién nhu sau:

a —00 —1 1 00
j’(;] -+ ] — 0 +
2 400
T g
fo T T L
— 00 _—

Diém cuc tiéu ctia hAm sé da cho bing bao nhiéu?
Traloi: ....................

Cau 117.Cho ham s6 y = f (x) xdc dinh, lién tuc trén R va c6 bang bién thién nhu sau :

X —0 -1 0 1 +oo

_m/z\l/z\_m

Gia tri diém cuec tiéu ctia do thi ham sé da cho bing bao nhiéu?
Traloi ..ooooeeeeeennn,
Cau 118.Cho hamsé y = f(x) c6 bang xét dau ctia dao ham nhu sau

x | —ar -2 -1 1 4

<00

f'(x) - 0 + 0 - 0 + 0 -

Tim s6 diém cuc tri ciia ham s da cho .
Traloi: ....................

Cau 119.Cho ham s6 y = f (x) xdc dinh, lién tuc trén R va c6 bang bién thién nhu sau:

x |—oc 0 1 2 +oo

Y + 0 - + 0 -

{VAVAN

Ham s y = f(X) ¢ bao nhiéu diém cuc trj ?

Traloi: ....................

Cau 120.Cho d6 thi ciia ham sé y = f (x) xéc dinh trén R\{2} va c6 bang bién thién nhu sau:
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x |—oo 0 2 4 =00
v - 0 + + 0 -
Y +1\ /I_HT'

1

S6 cuc tri clia @6 thi ham s6 y = f (x)?
Traloi: ....................
Cau 121.Gia st ton tai ham s6 y = f (x) xdc dinh trén R\{-11}, lién tuc trén mdi khoang x4c dinh va

c6 bang bién thién nhu hinh bén.

X | —nc -2 -1 0 1 2 —nd
¥ -0 =+ + 0 - = 0 =
00 -0
1| 'f’" — 1
' D /f{/ ﬁ. 1 l"\ gt g
-, /// /_// \\ G
Y ) /- i \\\‘
—_— —_

Ham so y = f (x)c6 bao nhiéu cuc tiéu?

Traloi: ....................

Cau 122.Cho ham s6 y = f(x) c6 bang bién thién nhu sau:

T —o0 =1 3 +ac
Y + 0 = B
5 +00
; C
—00 1
Ham sé y =|f (x)| c6 may cuc tri?
A. 2 B.3 C.4 D.5

Traloi: ....................

A R 1 X+a N N A L1 N A
Céau 123.Biet hamso y = Y1 (ala so thyc cho trude va a = —1) c¢6 do thi nhu trong hinh bén.
X
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Y

0

_\

\ x

C6 bao nhiéu gia tri nguyén cia a e [-2025;2025]?
Traloi: ....................

Cau 124.Cho hamsé y = f (x) c6 d6 thi nhu hinh v&:

5

Do thi ham s6 y = f (x) c6 may diém cuc tri?
Traloi: ....................

Cau 125.Cho ham sé y = ax* +bx* +¢ ¢ do thi nhu dudng cong trong hinh bén.

Y

S6 diém cuc tri ciia ham sb d4 cho 1a bao nhiéu?

Traloi: ...ooooeeeeeennn..,

Cau 126.Biét ham s y :-%x3 +2x° +5x— 44 ddng bién trén khoang (a;b). Tinh gidtri a+b.
Traloi: ...ooooeeeeeennn..,

Cau 127.Biét ham s6 y =—x*+3x* +9x + 4 dong bién trén khoang (a;b). Tinh gia tri b—a.

Traloi: ....................
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X —2x+5

Cau 128.Biét ham s y = dong bién trén khoang (a;+). Tinh gid tri cua a.

Traloi: ....................

Cau 129. Cho cac ham s sau:

(I):yzlxs—x2+3x+4; (II):y:X—_l; () :y=vx*+4
3 x+1
(IV):y=x*+4x-sinx; (V):y=x*+x*+2 .

C6 bao nhiéu ham sé dong bién trén nhitng khoang ma né xéac dinh?
Traloi: ....................

Cau 130.Cho cac ham s6 nao sau:
1. y=x>+3x%.
2. y=x*-x
3. y=x"-3x*+2.
4, y=x>
C6 bao nhiéu ham sé khéng c6 cuc tri?
Traloi: ....................
Cau 131.Cho ham sé y =+/x* —2x . Ham s6 c6 bao nhiéu diém cuc tri?
Traloi: ....................
Cau 132.Cho ham s6 y = x*—3x?+2 . Puong thang di qua hai diém cuc tri cua d6 thi ham sé ¢ dang

y=ax+b. Tinhgiatri b—a.

Traloi: ....................

. . 2 +13x+1 , . ; Ny

Cau 133.Cho ham so y:w . Buong thang di qua hai diém cuc tri ciia d6 thi ham s6 c6 dang
X+

y=ax+b. Tinhgidtri a+b.

Traloi: .................ee.
A R z —X2+2X—1 . 2 . Y ., X C s L.
Céau 134.Cho ham so y:—2 . Buong thang di qua hai diém cuec tri cua do thi ham so6 cé dang
X+

y=ax+b. Tinh gia tri 5b—4a.

Traloi: ....................

Cau 135.Cho ham s6 y = x* —3x* +5 ¢¢ do thi (C). Tinh do dai doan thing ndi hai diém cyc trj cua do
thi (C) (két qua lam tron dén phan tram)

Traloi: ....................

Cau 136.D6 thi cua ham sé y = x* —3x*> —9x+1 ¢o hai diém cuc tri 1a A va B. Tinh khoang cach tir
goc toa dd O dén duong thing AB (két qua lam tron dén phan tram)

Traloi: ....................
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Cau 137.Biét ham s6 y =ax® +bx*+cx+d c6 hai diém cyc tri 1a (-1;18) va (3;-16). Tinh gi4 trj bicu
thic P=a+b+c+d.

Traloi: ....................

Cau 138.Biét duong thang di qua 2 diém cyc tri cua ham s6 y:—x+1—i2 c6 dang y=ax+b. Tinh
X +

gid tri a—2025b.

Traloi: ....................

x? —4x +5

Cau 139.Biét do thi (C) cia ham so y = ¢6 hai diém cuc tri. Puong thang di qua hai diém

cuc tri cua do thi ham sb (C) tao véi hai truc toa do mot tam giac cua dién tich S bang bao nhiéu?
Traloi: ....................

Cau 140.Ham s6 y =|x* +5x+6| ¢6 méy diém cy tri ?

Traloi: ....................

Cau 141.Cho ham s y = f(x) c6 dao ham lién tuc trén R. Ham s6 y = f'(x) c6 d thi nhu hinh v&

bén dudi:

Ham s y = f(x) c6 may cuc tri?
Traloi: ....................

Cau 142.Cho ham s6 y = f (X) c6 dao ham trén R va c6 bang bién thién ciia dao ham f '(x) nhu sau :

Bict ham s6 y = f (x) dong bién trén khoang (a;b). Tinh gia tri b—2a.
TrA oA e,
Cau 143.Cho ham s6 y=f(x) c6 dao ham lién tuc trén R va c6 bang bién thién cia dao ham

y = f'(x) nhu hinh v&.
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X —0 -

1 0 3 +o
f(x) 1 ~_ / 2
/ _1

o0

Tim s6 diém cyec tri ctia ham s6 y = f (x)
Cau 144.Cho hamsd y = f(x). Hams6 y = f '(x) c6 do thi nhu hinh v&:

b

| !. .'I
[ L P _r'l -

f
Ham s y = f(x) c6 may cuc dai
Traloi: ....................
Cau 145.Cho hamsé y = f(x). Hams6 y = f '(x) c6 do thi nhu hinh v&:

yA
5 |-

Ham s y = f(x) c6 may cuc tri ?
Traloi: .....ovvevveennn.
Cau 146.Cho ham s6 y = f (x) c6 dao ham lién tuc trén R. Ham s6 y = f'(x) c6 do thi nhu hinh v&

bén dudi:
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y

37 IO\ 1T /25 45\ 67 X

Hamso y = f (x) c6 may cuc tiéu ?
Traloi ..o
Cau 147.Cho ham s6 y = f (x) 1a ham da thirc c6 do thi ham s6 y = f'(x) nhu hinh v&

Ay

Hams6 y = f (x) c6 may cyc tri ?
Traloi: ....................

Cau 148.Cho ham s6 y = f (x) liéntuc trén R . Biét hams6 y = f '(x) c6 bang xét du sau

S6 diém cyc tri cia ham s y = f (x) 1a bao nhiéu?
Traloi: ...,

Cau 149. Cho ham sb y=f(X) c6 dao ham f’(x)=x(x+2)4(x2+4). S6 diém cyc tri ciia ham sb

y="1(|x) =a
Traloi: ....................

Cau 150.Biét duong thang di qua 2 diém cuc tri ciia ham s6 y = x®+3x* —9x c6 dang y =ax+b. Tinh
giatri 4b-a.

Traloi: ....................
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PHAN IV. Cau tu luan. Mdi ciu héi thi sinh trinh bay cach giai tu luan.

Cau 151.Dé giam nhiét do trong phong tir 28°C, mot hé thong lam mat dugc phép hoat dong trong 10
phit. Goi T (don vi °C) la nhiét d6 phong o phit thd t duoc cho boi cong thic
T =-0,008t> — 0,16t + 28 véi t €[1;10]. Trong thoi gian 10 phat ké tir khi hé théng 1am mét bit dau hoat
dong, nhiét do trong phong tang hay giam?

Cau 152. Mot hop tac xa nudi ca thi nghiém trong hd. Nguoi ta thay rang néu trén mdi don vi dién tich
ctia mat ho ¢6 n con cé thi trung binh méi con ca sau mot vu can nang P(n) = 480—20n (gam). Hoi phai
tha ca trong khoang nao trén mot don vi dién tich caa mat hd dé sé gam tang?

Cau 153.X¢ét tinh don diéu va tim cuc tri caa ham sb sau: y = x> +3x* —9x+4

Cau 154. Xét tinh don diéu va tim cyc tri caa ham sb sau: y = —=x3 +=x? - 2x

Cau 155.X¢ét tinh don diéu va tim cuc tri caa ham sb sau: y = % x> —6x%+9x -1

Cau 156.X¢ét tinh don diéu va tim cuc tri cia ham sb sau: y = 8- 21x
X —
" oy NN U £ 3x—-4
Cau 157. Xét tinh don diéu va tim cuc tri ctia ham so sau: y = 12
—2X
A Y A RN ., N z X+2
Cau 158. Xét tinh don diéu va tim cuc tri cia ham so sau: y = ol
X+
Cau 159. Xét tinh don diéu va tim cuc tri cia ham sb sau: y = x 9
X
Cau 160.Xét tinh don diéu va tim cuc tri caa ham s6 sau: y = il— 2X
X+
2
A . < ) . g X“ —5x
Cau 161. Xét tinh don diéu va tim cuc tri cia ham so sau: y = > 2+3
X —_

Cau 162.Xét tinh don diéu va tim cyc tri caa ham sb sau: y = —x* +4x*> -3
Cau 163.X¢ét tinh don diéu va tim cuc tri caa ham sb sau: y = x* —6x? +8x+1
Cau 164.X¢ét tinh don diéu va tim cuc tri cia ham sb sau: y = x* +4x+6

Cau 165. Xét tinh don diéu va tim cuc tri cia ham sé sau: y =~/x? +2

Cau 166. Xét tinh don diéu va tim cyc tri caa ham sb sau: y = /64— x?

Cau 167.Xét tinh don diéu va tim cuc tri caa ham sé sau: y =~/x2 +x

Cau 168.X¢ét tinh don diéu va tim cuc tri ciia ham sb sau: y = v/x? —4x

Cau 169. Xét tinh don diéu va tim cuc tri caa ham s6 sau: y =+/x* —2x+3
Cau 170. Xét tinh don diéu va tim cyc tri caa ham sé sau: y =+/3—2x—x2

Cau 171.X¢ét tinh don diéu va tim cuc tri cia ham sb sau: y = (4-3x)v6x* +1
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Cau 172.Xét tinh don diéu va tim cyc tri cia ham s6 sau: y = |x* —2x—3

Cau 173.Xét tinh don diéu va tim cyc trj cua ham s6 sau: y =|x|(x +2)

Cau 174.Xét tinh don diéu va tim cyc trj cua ham s6 sau: y = (x—3)4]|X]

Cau 175.X¢ét tinh don diéu va tim cuc tri caa ham s6 sau: y =2sin2x -3 véi x € [0;7].
Cau 176.X¢ét tinh don diéu va tim cuc tri caa ham s6 sau: y =sin® x+cosx Véi x € [0;7].
Cau 177.Xét tinh don diéu va tim cyc trj cia ham s6 sau: y =(x* - x—1)e"

Cau 178.Xét tinh don diéu va tim cyc trj cia ham s6 sau: y = x—In(1+x*)

Cau 179. Xét tinh don diéu va tim cyc trj cia ham s6 sau: y = In(x* +x+2)
a . L s . N X X
Cau 180. Xét tinh don diéu va tim cuc tri cua ham sb sau: y = > In (x2 —X +2)

Cau 181. Xét tinh don diéu va tim cyc trj cia ham s6 sau: y = (x* +4x+1).e**

Cau 182.Xét tinh don diéu va tim cuc tri cia ham sb sau: y =e*(x* —3)

Cau 183.Cho ham sd y = f (x) xac dinh trén R va c bang bién thién sau:

X —00 -2 3 +00
f'(x) - 0 + 0 -
f (X) e \ / ?

-3 —o0

a) Xét tinh don diéu ciia ham s6 d4 cho.
b) Tim cuc tri ciia ham s da cho.

Cau 184.Cho ham sé y = f (x) xéac dinh trén R va c6 bang bién thién nhu sau:

T —o0 —1 0 1 +o0

f'() - o+ o - 0 4

ol NN

a) Xét tinh don diéu ctia ham s6 d4 cho.

b) Tim cuc tri ciia ham s da cho.

Cau 185.Cho ham s6 y = f (x) xéc dinh trén R\{-1} va c6 bang bién thién nhu sau:
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w | o 2 1 0 o0
y' -+ 0 — = 0 +
-2

a) Xét tinh don diéu ciia ham s6 d4 cho.

b) Tim cuc tri ciia ham s da cho.

Cau 186.Cho ham s6 y = f (x) xéc dinh trén R\ {2} c6 bang bién thién nhu sau:

X

—0

2

]

v

}I

—0

a) Xét tinh don diéu ctia ham s6 d4 cho.

b) Tim cuc tri ciia ham s da cho.

Cau 187.Cho ham sé y = f (x) x4c dinh trén R va c6 bang bién thién nhu sau.

T —oo 1 2 +oo
Y + - + 0o -
Yy

—o0 -1 —o0

a) Xét tinh don diéu ctia ham s6 d4 cho.

b) Tim cuc tri ciia ham s da cho.
Cau 188.Cho ham sé y = f(x) xac dinh trén R va c6 do thi 1a dudng cong trong hinh bén dudi.

by

L)
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a) Xét tinh don diéu cua ham sb da cho.
b) Tim cuc tri ciia ham s da cho.

Cau 189.Cho ham sé y = f (x) xac dinh trén R va c6 d6 thi 1a dudng cong trong hinh bén.

a) Xét tinh don diéu ctia ham s6 d4 cho.
b) Tim cuc tri ciia ham s da cho.

Cau 190.Cho d6 thj cia hams6 y = f (x) x4c dinh trén R\{-1} va c6 do thi nhu hinh Vv&.

a) Xét tinh don diéu ciia ham s6 d4 cho.

b) Tim diém cuc tri caa d6 thi ham sb da cho.

Cau 191.Cho ham s6 y = f (x) liéntuc trén R vacod f'(x)=(1-x)(x+4).

a) Néu khoang dong bién va nghich bién cia ham s6 y = f (x).

b) Ham s6 y = f (x) c6 bao nhiéu cuc dai? bao nhiéu cuc ticu?

Cau 192.Cho ham s6 y = f (x) lién tuc trén R va c6 dao ham la f'(x)=(x-1)"(3-x)(x* —x-1).
a) Néu khoang dong bién va nghich bién cia ham s6 y = f (x).

b) Ham s6 y = f (x) c6 bao nhiéu cuc dai? bao nhiéu cuc ticu?

Cau 193.Cho ham s y = f (x) lién tuc trén R vaco f'(x)=(1-2x)""".(x+2)"".
a) Néu khoang dong bién va nghich bién cia ham s6 y = f (x).

b) Ham s6 y = f (x) c6 bao nhiéu cuc dai? bao nhiéu cyc ticu?

Cau 194.Cho ham s6 y = f (x) lién tuc trén R va c6 bang xét dau f'(x) nhu sau:
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x | -0 1 2 3 4 +o0
fo| - o+ [+ [ - 0

a) Néu khoang dong bién va nghich bién cia ham s6 y = f (x).

b) Ham s6 y = f (x) c6 bao nhiéu cuc dai? bao nhiéu cuc ticu?

Cau 195.Cho ham s y = f (x) x4c dinh trén R va c6 do thi ham sé y = f'(x) la duong cong trong
hinh bén.

_3

.,

i
S
R

o

| s

a) Néu khoang dong bién va nghich bién cia ham s6 y = f (x).

b) Ham s6 y = f (x) c6 bao nhiéu cuc dai? bao nhiéu cyc ticu?

Cau 196.Cho ham s6 y = f(X) c6 dao ham trén R va ham s6 y = f'(x) 1a ham sé bac ba c6 do thi la
duong cong trong hinh V.

g i)
o

a) Néu khoang dong bién va nghich bién cia ham s6 y = f (x).
b) Ham s6 y = f (x) c6 bao nhiéu cuc dai? bao nhiéu cuc ticu?
Cau 197.Cho ham s6 f (x) xéc dinh trén R va c6 d6 thj cua ham s f'(x) nhu hinh v& bén.

¥}

a) Néu khoang dong bién va nghich bién cia ham s6 y = f (x).

b) Ham s6 y = f (x) c6 bao nhiéu cuc dai? bao nhiéu cuc ticu?
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Cau198. Cho ham s5 y=f(x) co dao ham f'(x)=(x—1)(x—2)"(x*~4). Sé diém cyc tri cua ham s

y="f{(|X) bang bao nhiéu?

Cau 199.Cho ham s6 y = f '(x) c6 dao ham trén R va c6 dd thi nhu hinh v& bén.

U

a) Néu khoang dong bién va nghich bién cia hams6 y = f (x-1).

b) Him s6 y = f (x—1) c6 bao nhiéu cyc dai? bao nhiéu cuc ticu?

Cau 200.Cho ham s6 y = f (x). Biét f(x) c6 dao ham f'(x) tréen R vaham s y= f'(x) c6 do thi

nhu hinh Vé.

39

a) Néu khoang dong bién va nghich bién cua ham sé g(x)= f (x+1).

b) Ham s g(x)= f (x+1) c6 bao nhiéu cuc dai? bao nhiéu cyc tiu?
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CHUONG 1
UNG DUNG PAO HAM PE KHAO SAT VA VE PO THI CUA HAM SO

BAI 1
TINH PON PIEU CUA HAM SO

1. Nhan biét tinh don diéu cia ham sé biang diu ciia dao ham
Pinh Ii 1: Cho ham s6 y = f (x) c6 dao ham trén tap K <R, véi K 1a mot khoang, nira khoang hodc
doan.

e Néu f'(x)>0, vxeK thihamsd y= f(x) dong bién trén K.

e Néu f'(x)<0,vxeKthihamso y= f(x) nghich bién trén K.
Chu y: Néu ham s6 y = f (x) dong bién trén tap K hoac nghich bién trén tap K thi ham sé y = f (x)
con dugc goi la don diéu tréntap K c R.
Pinh Ii 2: Cho ham s6 y = f (x) c6 dao ham trén tap K < R, véi K 1a mot khoang, nira khoang hodc
doan.

e Néu f'(x)20, vxeK va f'(x)=0 chi tai mot s6 hitu han diém ciia K thi ham s6 y= f(x)
dong bién trén K .

e Néu f'(x)<0, vxeK va f'(x)=0 chi tai mot s6 hitu han diém ciia K thi ham s6 y= f(x)
nghich bién trén K.
Nhan xét: Dé xét tinh dong bién, nghich bién cua ham s6 y = f (x), ta c6 thé thuc hién cac buéc sau:

Buwde 1: Tim tép xac dinh ctia ham s6 y = f ().

Buwdc 2: Tinh dao ham f'(x). Tim cac diém X (i=1,2,3,...,n) tai d6 ham s6 c6 dao ham bang 0
hodc khong ton tai.

Bude 3: Sap xép cac diém x; theo thu tu ting dan va lap bang bién thién dé xét dau y'= f '(x).

Buée 4: Duya vao bang bién thién, néu két luan cac khoang dong bién va nghich bién ctia ham sé.
2. Piém cue tri, gia tri cwe tri cia ham sé:
a. Pinh nghia: Cho ham s y= f (x) lién tuc trén tdp K <R, trong d6 K la mot khoang, doan hoac
nua khoang va x, e R, x, € K.

e x, dugc goi la diém cwe dai cia ham s y = f (x) néu ton tai mot khoang (a;b) chira diém x, sao
cho (a;b) CK va f(x)<f(x) Vxe(ab)\{x,}.Khido, f(x,)duoc goila gia tri cwe dai cia ham

s6 y=f(x), ki higu f; .
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e X, duogc goi 1a diém cwe tiéu cia ham sé y = f (x) néu ton tai mot khoang (C;d) chira diém x, sao
cho (cd) C K va f(x)> f(x),vxe(c;d)\{x}. Khido, f(x)duoc goi la gia tri ewe tiéu ciia ham
s6 y= f(x), kihiéu f.; .

e Diém cuc tri dai va diém cuc tiéu duoc goi chung 13 diém cwe tri. Gia tri cuc dai va gia tri cuc
tiéu duoc goi chung 1a gia tri cwe tri (hay cwe tri)

Chiy: Néu x, l1adiém cuc tri cia ham s6 y = f (x) thi ngudi ta néi rang ham s6 y = f (x) dat cuc tri
tai diém X, . Khi do, diem M (x,; f(X,)) dugc goi la diém cuc trj cia d6 thihamso y = f (x).
Gia tri cuc dai (cyc dai)

ctia ham sé
v

Diém cuc tiéu
cua ham s&

Gia tri cuc tiéu
(cuc tiéu)
cia ham sd

b. Dinh ly : Gia st ham s6 y = f (x) lién tuc trén khoang (&;b) chita diém X, va c6 dao ham trén cac
khoang (a;x,) va (x,;b). Khi dé

e Néu f'(x)<0 véimoi xe(a;x,) va f'(x)>0 véimoi xe(x,;b) ththamsé f(x) dat cuc tiéu
tai diém x, .

e Néu f'(x)>0 véimoi xe(a;x,) va f'(x)<0 véimoi xe(X,;b) thihamsé f(x) dat cuc dai
tai diém x, .
Nhan xét: Dé tim diém cyc tri cia ham s6 y = f (), ta cd thé thuc hién cac budc sau:

e Budc 1: Tim tap xac dinh cua hamsé y = f (x).

e Buéc 2: Tinh dao ham f'(x). Tim céc diém x, (i =1,2,3,...,n) tai d6 ham s c6 dao ham bang 0
hodc khong ton tai.

e Bude 3: Sap xép cac diém x, theo thur tu tang dan va lap bang bién thién dé xét dau y'= f '(x).

e Buéc 4: Duya vao bang bién thién, néu két ludn vé cac diém cuc tri ctia ham sd.
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PHAN A
TU LUAN PHAN DANG TOAN

CHUPE 1
XET TiNH PON PIEU VA CUC TRI CUA HAM SO

UNG DUNG THUC TE CUA TiNH PON PIEU VA CUC TRI CUA HAM SO

DANG 1
XET TiNH PON PIEU VA CU'C TRI CUA HAM SO y = f (x) KHI BIET HAM SO y = f ()

Dé xét tinh dong bién, nghich bién va diém cyc tri cia ham sé y = f (x), ta c6 thé thuc hién cac budc
sau:

e BuGc 1:  Tim tap xéc dinh cia hams6 y = f (x).

e Buéc 2: Tinh dao ham f'(x). Timcac diém x(i=1,2,3,...,n) tai & ham so c6 dao ham bang 0
hodc khong ton tai.

e Buéc 3: Sap xép cac diém x, theo thir tu ting dan va lap bang bién thién dé xét dau y'= f '(X).

e Buéc 4: Dua vao bang bién thién, néu két luan cac khoang ddng bién, nghich bién va cac diém cuc
tri ctia ham sé.
Chuy:

e Can phan biét diém cyec tri ctia ham sb véi diém cuc tri cua dd thi ham sé.
Gié tri cyc dai (cyc dai)

ctia ham s6

Diém cuc tiéu

ctia ham s&

Gia tri cuc tiéu
(cure tiéu)
ctia ham s0

e On lai kién thirc xét dau tam thire bac hai: y = f (x)=ax*+bx+c (a=0) (I6p 10)

+Néu A <0, tacd bang xét dau:

f(x) ‘ cuing du voi a

https://www.facebook.com/truongngocvy8/ Trang 3 Truong Ngoc Vy - Nha Trang


https://www.facebook.com/truongngocvy8/

Dai s6 12 - Chuwong 1 - Ung dung PH dé khdo sdt va vé PTHS - Trdc nghiém va tw lugn 4 phan ~ DUng chung 3 bé sdch

+ Néu A =0, ta co bang xét dau:

b
X | —o0 - +00
2a
f(x) ‘ ciing dau véi a 0 ciing dau véi a

+ Néu A>0, goi x,,x, 1ahai nghiém ctia tam thirc f (x)=0, tacé bang xét dau:

X ’ —00 X, X, +00

f(x)‘ cungdduvsia O  traidauvsia 0  clng dau véi a

e Cach tinh nhanh d¢ao ham ham sé dang hiru ti (phén thirc).

ax+b , ad-cb
cx+d (cx+d)
ax® +bx+c . adx?+2aex+be—cd
+ == = 2
dx +e (dx+e)

Bai 1.  Xét tinh don diéu va tim cuc tri cua cac ham sb sau:

a) y=x*+3x>-9x. b) y=x*+3x* +3x+ 2025 C) y=—X+x*—X
Léi gii

a) y=x>+3x>-9x

e Tap xac dinh: D=R

oy =3x*+6x-9

y'=03x*+6x—-9=0< x=-3 hoic x=1.

e Bang bién thién

X —0 -3 1 +00
V' + 0 - 0 +
27 +00

Tir bang bién thién, ta co:

e Ham s6 dong bién trén cac khoang (—o0;-3) va (1;+), nghich bién trén khoang (-3;1).

e Ham s6 dat cuc dai tai x=-3 va y = f (-3)=27, dat cuc ticu tai x=1va y= f(-1)=-5.
b) y=x3+3x*+3x+2025.
e Tap xac dinh: D=R

o y'=3x*+6x+3.
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y'=0=3x°+6x+3=0< x=-1.

e Bang bién thién:

e Tir bang bién thién, ta co:

+ Ham s6 dong bién trén cac khoang (—oo;+00)
+ Ham s6 khéng c6 cuc tri.

C) y=—x+x*—x

e Tap xac dinh: D=R

a=-3<0

eTach: y'=-3x*+2x-1<0,vxeR do {A'zl_(—s)(—l):—2<0

e Bang bién thién:

X = +o

r

:l' —

—a0
e Tir bang bién thién, ta co:

+ Ham s6 nghich bién trén khoang (—oo; +oo)

+ Ham s6 khéng c6 cuc tri.

Bai 2.  Xét tinh don diéu va tim cuc tri cua cac ham sb sau:

a) y=—x"+6x"-8x+1 b) y=x*-2x*-3 c) y=-x'—x*+2024

Loi gidi
a) y=—x"+6x>-8x+1.
e Tap xac dinh: D=R
o Tach: y'=—4x* +12x* —8=—4(x-1)"(x+2).
y':0<:>—4(x—1)2(x+2):0<:>x:—2 hoic x=1.

e Bang bién thién:
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x —0 —2 1 400
V' + 0 + 0 -
25
v / \
— —0

e Tir bang bién thién, ta co:
+ Ham so dong bién trén khodng (—o0;1) va nghich bién trén khoang (1;+o).
+ Ham s6 dat cuc dai tai x=1 va y = f (1)=25, ham s6 khong c6 cuc ticu.
b) y=x*-2x*-3.
e Tap xac dinh: D=R
e Tacoh: y'=4x>—4x= 4x(x2 —1).

x=0 [f(0)=-3

y':0<:>4x(x2—1):0<:> x=-1=|f(-1)=-4
x=1 f(1)=-4

e Bang bién thién:

SN

e Tir bang bién thién, ta co:

+ Ham s6 dong bién trén cac khoang (-1;0) va (1 +o), nghich bién trén cac khoang (—o0;—1) va (0;1).
+ Ham s6 dat cuc dai tai X=0 Va Yy, = Y(0)=-3. Ham s dat cuc tieu tai x =1va x = —1véi gia tri cuc
tieu la: yo, =y(1)=y(-1)=—4.

c) y=-x'-x*+2024

e Tap xac dinh: D=R

e Taco: y'=-4x—2x= —2x(2x2 +1) .

y':0<:>—2x(2x2+1):0<:> x=0

e Bang bién thién:
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X —0 0 +a0
V' + 0 —
2024
¥y
—x —0

e Tir bang bién thién, ta co:

+ Ham s6 dong bién trén khoang (—o0;0) va nghich bién trén khoang (0;+0).

+Ham s6 dat cuc dai tai x=0 va y = f (0)=2024, ham s6 khong c6 cuc tiéu.

Bai 3.  Xét tinh don diéu va tim cuc tri cua cac ham sb sau:

a) y= 2x-1
x-1
a) y= 2x-1
x-1

e Tp xéc dinh: D =R\ {1}

( 1)2 <0,vxeD.
X_

eTaco: y'=

e Bang bién thién:

3x+1 2x-1
X+1 X+1

Loi giai

e Tir bang bién thién, ta co:

+ Ham sb nghich bién trén (—o0;1) va (L +x).

+ Ham s6 khéng c6 cuc tri.

_3x+1
Xx+1 "

b) y

e Tap xéc dinh: D = R\{-1}
L 2

e Taco: Yy :(X—>0,VX€D.

+1)?

e Bang bién thién:
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X —o -1 s

r

A + 1

¥ 3 / —x /

e Tir bang bién thién, ta co:

+ Ham s6 dong bién trén (—oo;—1) va (=1 +%).

+ Ham s6 khéng c6 cuc tri.

e Tp x4c dinh: D =R\ {-1}

e Taco: y'= >>0,vx=-1
(x+1)

e Bang bién thién:

X —0 -1 +oo

V' + +

. 2
y
2 —0

e Tir bang bién thién, ta co:

+ Ham sb dong bién trén (—o0;—-1) va (-1 +).

+ Ham s6 khéng c6 cuc tri.

Bai 4.  Xét tinh don diéu va tim cuc tri cua cac ham sb sau:

2 2 _
2) y- X+ 2X 1. b)y:X 8x+9. 0) y=—x+1- 1 .
X+2 X-5 X+2
Loi giai
x> +2x-1
X+2

e Tp xéc dinh: D=R\{-2}

a) y=

—_— 2_
e Ta co: y':w,VXiz.
(x+2)
—x2 _ X=-5
.y':OQL)T:O@—XZ—‘lX-Fs:o@{ .
(x+2) x=1
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e Bang bién thién:

x —mo -5 -2 1 +a
b — 0 — — 0 —
Lo Lo 0
12 —0 —o0

e Tir bang bién thién, ta co:

+ Ham sb dong bién trén cac khoang (-5,-2) va (-2;1), nghich bién trén cac khoang (—o0;-5) va
(1 +00).

+ Ham s6 dat cuc dai tai X =1 Va Y., = y(1) =0. Ham s6 dat cuc ticu tai x=-5 va y.; =y(-5)=12.

X2 —8x+9
x-5

e Tép xac dinh: D =R \{5}

b) vy

2
e Tacé: y':w>0,VX¢5.

(x-5)

e Bang bién thién:

—n —a0

e Tir bang bién thién, ta co:
+ Ham sb dong bién trén (—o0;5) va (5;+%).
+ Ham s6 khong c6 cuc tri.

o y—xri-—L.
X+2

e Tp xéc dinh: D=R\{-2}

. 1 1—(x+2)2
eTaco: y'=-1+ > = —, VX # -2
(x+2) (x+2)

y'=01-(x+2)° :0<:{X

e Bang bién thién:
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X —0 -3 -2 -1 +00
V' — 0 + + 0 —
+ + 1
5 —0 —0

e Tir bang bién thién, ta co:
+ Ham s6 dong bién trén cac khoang (-3;-2) va (-2;-1), nghich bién trén cac khoang (—o0;-3) va
(=1 +00).
+ Ham s6 dat cuc tiéu tai Xx=-3 VA Yy, = y(-3) =5, cuc dai taix = -1V6i y, = y(-1)=1.
Bai 5.  Xét tinh don diéu va tim cuc tri cua cac ham sb sau:
a)y=\/m b)y:xm c)y= X+2
Lo giai
a) y= Jx 3%
e Tap xac dinh: D = (—o0;3]

—3(x2 —2x)

e Tacé: y':m, X <3, x=0. Ham s6 khong c6 dao ham tai céc diém x=0, x=3.
Suy ra, trén khoang (—oo;3):y':0<:>M:0©x:2
2% +3x°
e Bang bién thién:
x —0 0 2 3 +00
e

]

_x\m/ \D

e Tir bang bién thién, ta co:

7

+ Ham s6 dong bién trén khoang (0;2), nghich bién trén cac khoang (—o0;0) va (2;3).

+ Ham s6 dat cyc dai tai X=2 Va Y., =y (2)=2. Ham s6 dat cyc tiéu tai x=0 va y.; =y(0)=0.
b) y=x/4—x2 .

e Ham s da cho xac dinh va lién tuc trén doan [-2;2].

—2x°

4—x?

e Taco: y':4 , xe(-2,2).
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e Ham s6 khong c6 dao ham tai cac diémx=-2, x=2.

x=—2
o7

e Suyra, trén khoang(-2;2):y'=0< 4-2x? :Oc{

e Bang bién thién:
N -2 2 2 s
V' / - 0 + 0 - \

“\_2/\0

e Tir bang bién thién, ta co:

+ Ham s6 dong bién trén khoang (—\/5;\/5), nghich bién trén céc khoang (—2;—\/5) va (\/5;2).
+ Ham sé dat cuc dai tai x=2 va Yep = y(\/E):Z Ham sé dat cuc tiéu tai x=-v2 va
Yer = Y(_\/E) =-2.

X+2

VX2 =x+3

e Ham s6 d cho xac dinh khi: x* —x+3>0dlingvVxe R=TXD:D=R.

) 2x-1)(x+2)  -7x+8
e Taco: y':\/xz—x+3—( = .
2UX*=x+3  2Ux*—x+3

:0<:>—7X+8:0<:>X:§.

c)y=

—7x+8
240x° —x+3

e Bang bién thién:

y'=0<

X 2
—0 —_ =0
7
v + 0 -
224155
L 155
-1 -1

e Tir bang bién thién, ta co:

+ Ham s6 dong bién trén khoang (—oo;gj, nghich bién trén khoang (gﬁooj.
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N 4 . . \ 22 \/l N 14 A ) .2
+ Ham so6 dat cuc dai tai X :g Va Yep = y(gj = 15555 . Ham s6 khdng co cuc tiéu.

Bai 6.  Xét tinh don di¢u va tim cuc tri cia ham s6 sau: y = |x* +5x+6|.

Lo giai
a) y =[x +5x+8].
Céach 1:
y:‘x2+5x+6‘:,/(x2+5x+6)2
e Ham sb da cho xé4c dinh trén D = R.
2X+5)(x* +5x+6
2SI i ) VxeR\{-2;-3}
(x2+5x+6)
Ham sb khong c6 dao ham tai x=-3 va x=-2.
[ 5
X:__
) . 2
' ) X+5=0
y'=0< (2x+5)(x +5x+6):0<:{ , o x=-2
X“+5x+6=0
X=-3
e Bang bién thién:
5
X —a0 —3 — -2 +a0
2
) - 0 - ] =
1
R o —E +30
0 0

e Tir bang bién thién, ta co:

s KA S . . XA 5
+ Ham s6 dong bien trén cac khoang (—3;—Ej va (—2;+), nghich bién trén cac khoang (—0;-3) va

)
2
S A o 5 | 5
+ Ham so dat cuc dai tai X:_E va Yop=Y|—= |=——.
Ham s6 dat cuc tieu tai x=-3 va x=-2 V6i y; = y(-3)=y(-2)=0.

Cach 2: y:‘x2+5x+6‘ (1)

X< —
Truwong hop 1: xét X2+5X+620<:>{ S
X__
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(1) © y=x*+5x+6 VX & (—o0;=3]u[-2;+x)

= y'=2x+5
y':0<:>x:—E

e Bang bién thién:

5
X —i -3 —— -2 400
2
v - -0 = T
400 +30
s \ /
0 0
Trudng hop 2: xét X* +5x+6 <0< —3<x< -2
(1) <:>y:—(x2+5x+6) vxe(-3;-2)
= y'=-2x-5
5
'=0ex=—
y 2
e Bang bién thién:
5
X -3 -2 -2
2
N\ - } N\
1
4
1 /
0 0
Két hop 2 truong hop ta c6: Bang bién thién:
.q
X —x =3 o —2 400
2
1 — 0 + 0 — 0 —
1
400 —z <20
0 0

e Tir bang bién thién, ta co:
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s KA S5 . . XA 5
+ Ham s6 dong bien trén cac khoang (—3;—Ej va (—2;+), nghich bién trén cac khoang (—0;-3) va

4+

. ; o 5 1 . . . .
+ Ham s6 dat cuc dai tai X = 5 va Yep = y(—zj = —Z. Ham so dat cuc tieu tal x=-3 va x=-2 Vi

Yor =¥(-8)=y(-2)=0.

Bai 7.  Xét tinh don diéu va tim cuc tri cua cac ham sb sau:

a) y=x-sinx v6i xe[0;n]. b) y=2sinx+cos2x voi xe[0;x].
Loi giai

a) y=x-sinx v6i xe[0;n].

e Ham s6 d& cho Xac dinh trén doan [0;x].

e Tacoh: y'=1-cosx.

. Xe[O;n] Xe[O;n] XG[OJW]
Trén doan[0;n]: y'=0< & & & x=0
1-cosx=0 cosx =1 x=k2n, (keZ)
e Bang bién thién:
X 0 8
.-I'II L
T
1 /
0

e Tir bang bién thién, ta co:

+ Ham s6 dong bién trén [0;n].

+ Ham s6 khéng c6 cuc tri.

b) y=2sinx+cos2x voi xe[0;x].

e Ham s da cho xéc dinh trén doan [0;x].

e Taco: y'=2c0sx—2sin2x=2c0sx—4cosx.sinx=2cosx(1-2sinx),x[0;n].

[ _TC
Xe[O;n] X_E
Trén doan[0;n]: y'=0 < cosx=0_, x:% .
] 1
sinx==
7 L]
i 6

e Bang bién thién:
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T T AT
x 0 — — f— T
6 2 6
v + 0 — 0 - 0 —
3 3
2 2
.-I'I / \ / \
1 l 1
2

e Tir bang bién thién, ta co:

+ Ham s6 dong bién trén cac khoang (O;gj va (g%) nghich bién trén cac khoang (gg] va

)

.z o . ) 5 3 .. . P
+ Ham so dat cuc dai tai X:g va X:% VOl Yep = y(ﬁjzy(—njzz. Ham so dat cuc tiéu tai X:g

6

Vo1 Yor = y(ﬁj :1.
2 2

Bai 8.  Xét tinh don diéu va tim cuc tri cua cac ham sb sau:

a) y=x%". b) y=(x"-2)e”.

Lo giai
a) y=x%"
e Tap xac dinh: D=R.

e Taco: y'=2xe™—x’e " =xe ™ (2-x)

0o xe " (2-x)=0es| 70
=0 -X)=0&
y X=2
e Bang bién thién:
X —0 0 2 +00
y' - 0 n 0 -
4
+00 =
0 > 00

e Tir bang bién thién, ta co:

+ Ham s6 dong bién trén khoang (0;2) , nghich bién trén cac khoang (—;0) va (2;+%).
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+ Ham s dat cuc dai tai X=2 Vi Yo = Y(2) =— . Ham so dat cuc tiéu tai x=0 véi y, =y(0)=0.
e

b) y :(X2 —2)(232X trén doan [-1;2].

e Tap xac dinh: D=R.

e Tach y:(x2 —Z)e2X =y =2xe* +(x2 —2)2e2X :Zezx(x2 +x—2)

' 2 le
V=0 X +x-2=0< .
X=-2
e Bang bién thién
X —0 -2 1 +00
y' + 0 - 0 +
2
= +00
y \
1

e Tir bang bién thién, ta co:
+ Ham s6 dong bién trén cac khodng (—o0;—2) va (L +)., nghich bién trén khoang (-2;1)

R . .. . 2
+ Ham so dat cuc dai tai X =-2 V6i Y = y(-2)=—.
e

Ham s6 dat cuc tieu tai x =1 véi y, = y(1) :eiz.

Bai 9.  Xét tinh don diéu va tim cuc tri cua cac ham sb sau:

a) y=x-2In(x*+3). b) y=e¥ 2,
Loi gidi

a) y=x-2In(x*+3)

e Tap xac dinh: D=R.

4 x*—4x+3
X’ +3 X’ +3

e TacH: y'=1-

x=1

y':0<:>x2—4x+3:0<:{
X=3
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e Bang bién thién

X —0 1 3 +00
y' + 0 - 0 +
1-4In2 +00
—00 3-2In12

e Tir bang bién thién, ta co:

+ Ham s dong bién trén cac khoang (—o0;1) va (3;+), nghich bién trén khoang (1,3)
+ Ham s6 dat cuc dai tai X =1 Vi Y = y(1)=1-4In2.

Ham s6 dat cuc tieu tai x=3 v6i y, = y(3)=3-2In12.

b) y =

e Tap xac dinh: D=R.

2x2-2x+1

e Tach: y'=(4x-2)e
y'=0e(4x-2)e =0 x:%

e Bang bién thién:

b | =

|
L]
+

Je

e Tir bang bién thién, ta co:

2 2 1 o d . 1
+ Ham s6 dong bién trén khoang (EH_OO]’ nghich bién trén khoang (_OO;EJ

.z P 1 . 1
+ Ham so dat cuc ti€u tai X :E VOl Yep = y(zj = \/E.

Ham sb khéng c6 cuc dai
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DANG 2
XET TiNH PON PIEU VA CU'C TRI CUA HAM SO KHI BIET BANG BIEN THIEN HOAC PO

THIHAM SO y = f (x)

1. Cach xét tinh don diéu va cue tri ciia ham s6 khi biét bang bién thién

Cho ham s6 y = f(X) c6 dao ham trén khodng (—o0;+o0) va ¢ bang bién thién sau:

X —a Xep Xop +00
y' ~ 0 —~ 0 +
Ve +0
. / \ /
" Ver

Tir bang bién thién trén ta co:

e Hams6 y = f (x) dong bién trén khodng (—0; X, ) VA (X ;+0).

e Ham s6 y = f (x) nghich bién trén khoang (X, X, ).

e HaM s6 y = f (X) c6 diém cuc dai X =X, , di€m cuc tiéu X =X, Va gia tri cuc dai y =y, , gia tri
cuc tiéu y = Yor -

e D6 thi ham s6 y = f (X) c6 diém cuc dai (X,; Y, ) va diem cuc tiéu (Xer; Yer ) -
2. Cach xét tinh don diéu va cuc tri ciia ham s6 khi biét do thi ham so

Cho ham s6 y = f (X) c6 dao ham trén khodng (—0;+0) va c6 d6 thi ham s6 nhu sau:

6@\ YT Gid tri cuc dai (cuc dai)
ctia ham so

"

Diém cuec tiéu
ctia ham s&

@
Gia tri cuc tiéu Y Yo

R I >

(cuc tiéu) . & OQS\
ctia ham s& & &

Tir dd thi trén ta co:
e i tr trdi sang phai d6 thi ham s y = f (x) “di Ién” trén khodng (—%; X, ) V& (X ;+0) nén ham

s6 y= f(X) dong bién trén khoang (_OO;XCD) va (XCT;+OO)
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e Di tr trdi sang phai d0 thi ham s6 y=f(x) “di xudng” trén khoang (X,;X.,) nén ham sb
y = f (x) nghich bién trén khoang (X.,; X, )-

e HaM s6 y = f (X) c6 diém cuc dai X =X, , diém cuc tiéu X =X, Va gia tri cuc dai y =y, , gia tri
cuc tiéu y = Yor -

e D6 thi ham s6 y = f (X) c6 diém cuc dai (X,; Y, ) va diem cuc tiéu (Xer; Yer ) -

Bail. Chohamso y= f(X) x4c dinh trén R va c6 bang bién thién nhu sau:

T |—00 ~1 1 +0C
f(x) + 0 - 0 +
+00
3
f(@) \
-5
-0

a) Xét tinh don diéu ciia ham s6 d4 cho.
b) Tim cuc tri ciia ham s da cho.
Léi giai
Tir bang bién thién, ta co:
e Ham so dong bién trén cac khodng (—o0;—1) va (1 +), nghich bién trén khoang (-11)

e Ham so dat cuc dai tai x=-1 va y., = f (-1)=3, cuc tiéu tai x=1 va y., = f (1)=-5.

Bai 2. Chohamso y= f(x) xdc dinh trén R va c6 bang bién thién nhu sau:

T |—oo —1 0 1 +00
f'(=) - 0 4+ 0 - 0 4
+00 3 +00

(z) \ /
0 0

a) Xét tinh don diéu ciia ham s6 d4 cho.

b) Tim cuc tri ciia ham s da cho.

Loi giai
Tir bang bién thién, ta co:
e Ham so dong bién trén cac khodng (-10) va (1 +o0), nghich bién trén cac khoang (—o0;—1) va (0;1)
e Ham sb dat cuc dai tai x=-1 va Yep = T (—l) =0, cuc tiu tai x=—1 va x=1 Voi
Yer = f(_l): f (1)20'

Bai 3. Chohamso y= f(x) xdc dinh trén R va c6 bang bién thién nhu sau:
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+ 0 - 0 + 0 —

N

a) Xét tinh don diéu ctia ham s6 d4 cho.

b) Tim cuc tri ciia ham s da cho.

Loi gidi

Tir bang bién thién, ta co:

e Ham s6 dong bién trén cac khoang (—o0;-1) va (0;1), nghich bién trén cac khoang (-1;0) va (1 +o0)

e Ham sb dat cuc dai tai x=-1 va x=1 Véi Yy =Tf(-1)="f(1)=2, cuc titu tai x=0 voi

yer = f(0)=1.

Bai4. Chohamso y= f(x) xdc dinh R\{-1} va c6 bang bién thién nhu sau:

x |—oo —1 +o0
..v' T +
+o0 2
y / /
2 —00

a) Xét tinh don diéu ciia ham s6 d4 cho.

b) Tim cuc tri ciia ham s da cho.

Loi giai

Tir bang bién thién, ta co:

e Ham sé dong bién trén cac khoang (—o0;—1) va (-1 +o0)

e Ham s6 khong cd cuec tri

Bai5. Chohamso y= f(x) xdc dinh R\{—g} va c0 bang bién thién nhu sau:

3
x |[—o0 e +o0
2
/V‘ o -
1 +00
2
¥
1
—o0 B E

a) Xét tinh don diéu ctia ham s6 d4 cho.

b) Tim cuc tri ciia ham s da cho.

Loi gidi
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Tur bang bién thién, ta cd:
N A . X a 7 5 3 N 3
e Ham so6 nghich bién trén cac khoang| —oo; _E va _EH_OO

e Ham s6 khong cd cuec tri

Bai 6. Chohamso y= f(x) xdc dinh R\{-2} va co bang bién thién nhu sau:

X —0 -3 -2 -1 400
V' — 0 + + 0 —
+0 +x 1
5 —0 —

a) Xét tinh don diéu ciia ham s6 d4 cho.
b) Tim cuc tri ciia ham s da cho.
Loi giai
Tir bang bién thién, ta co:
e Ham s dong bién trén cac khoang (-3;-2) va (—2;-1), nghich bién trén cac khoang(—o0;-3) va
(—l; +oo)
o Ham so dat cuc dai tai x=-1va y., = f (-1)=1, cucticu tai x=-3 va y., = f (-3)=5.

Bai 7. Chohamso y= f(x) xdc dinh R\{-1} va c6 bang bién thién nhu sau:

a) Xét tinh don diéu ciia ham s6 d4 cho.
b) Tim cuc tri ciia ham s da cho.
Lo giai
Tir bang bién thién, ta co:
e Ham sé nghich bién trén cac khoang (-2;-1) va (-10), ddng bién trén cac khodng (—o0;—2) va
(0;+oo)
e Ham so dat cuc dai tai X=-2 Va Y., = f (-2)=-2, cuctiu tai x=0 va y.; = f(0)=2.

Bai 8.  Chohamso y= f(x) xdc dinh R\{-3} va co bang bién thién nhu sau:
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X — -3 + o0
y' — —
+ o0 + oo
y \ \
—® — o0

a) Xét tinh don diéu cua ham sb da cho.
b) Tim cuc tri ciia ham s da cho.

Léi gii
Tir bang bién thién, ta co:
e Ham s6 nghich bién trén cac khoang (—o0;—3) va (—3;+)
e Ham sé khong cd cuec tri

Bai 9. Chohamso bacba y= f(x) c6 do thi 1a dudng cong trong hinh bén dudi.

a) Xét tinh don diéu ciia ham s6 d4 cho.
b) Tim diém cuc tri caa d6 thi ham sb da cho.
Léi giai
Tir d6 thi ham s, ta co:
e Ham s dong bién trén cac khoang (—o0;—1) va (1+o), nghich bién trén khoang va (-1;1)

e DO thi ham s6 ¢6 diém cuc dai 1a (1;3), diém cyc ticu 1a (-1,-1).

Bai 10. Chohamso y = f(X) c6 db thi la dudng cong trong hinh bén.

1
J“

2

—_— —— —

I
I
I
I
|
1

C
—
8y

B

b) Tim diém cuc tri caa d6 thi ham sb da cho.

a) Xét tinh don diéu ciia ham s6 d4 cho.

Loi gidi
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Tir d6 thi ham sb, ta co:

e Ham s dong bién trén cac khoang (—o0;—1) va (0;1), nghich bién trén khoang (—1;0) va (1 +o)
e D0 thi ham s6 ¢6 diém cuc dai 13 (1;3), diém cyc ticu 1a (-1,-1).

Bai 11. Chohamso y = f(x) xac dinh R\ {1} va c6 d thi nhu hinh V&.

Va

a) Xét tinh don diéu ciia ham s6 d4 cho.
b) Tim diém cuc tri caa d6 thi ham sb da cho.

Loi giai
Tir d6 thi ham s, ta co:
e Ham s6 nghich bién trén cac khoang (—o0;1) va (1 +o0)
e D6 thi ham s6 khong c6 diém cuc tri.

Bai 12. Chohamso y = f(x) xac dinh R\{-2} vac do thi nhu hinh Vv&.

y A
1
P—
-2 1 0] X
a) Xét tinh don diéu cua ham sb da cho.
b) Tim diém cuc tri caa d6 thi ham sb da cho.
Loi gidi

Tir d6 thi ham s, ta co:
e Ham sé dong bién trén cac khoang (—o0;—2) va (—2;+0)
e D6 thi ham s6 khong c6 diém cuc tri.

Bai 13. Chohamso y = f(X) xac dinh R\{-1} va c6 do thi nhu hinh V&.
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a) Xét tinh don diéu ctia ham s6 d4 cho.
b) Tim diém cuc tri caa d6 thi ham sb da cho.

Loi giai
Tir d6 thi ham s, ta co:

e Ham so nghich bién trén cac khoang (—o0;—3) va (L+), dong bién trén cac khoang (-3;-1) va
(-%1)

A . X, 1R . as 3 53 .2 N 5
e DO thi ham s6 ¢6 diém cuc daila | 1; 5 diém cuec ticu la —3;5 .

Bai 14. Chohamso y = f(x) xac dinh R\{-2} vac6 do thi nhu hinh Vv&.

a) Xét tinh don diéu ctia ham s6 d4 cho.

b) Tim diém cuc tri caa d6 thi ham sb da cho.

Loi giai

Tir d6 thi ham s, ta co:
e Ham s6 dong bién trén cac khoang (—o0;-2) va (—2;+0)
e D6 thi ham s6 khong c6 diém cuc tri.

Bai 15. Chohamso y = f(x) xac dinh R\ {1} va c6 d6 thi nhu hinh V&.
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Y

______________,______________
8

a) Xét tinh don diéu ciia ham s6 d4 cho.
b) Tim diém cuc tri caa d6 thi ham sb da cho.

Loi giai
Tir d6 thi ham s, ta co:
e Ham s6 nghich bién trén cac khoang (—o0;1) va (1 +o0)
e D6 thi ham s6 khong c6 diém cuc tri.

Bai 16. Cho hamso y = f (x) c6 dao ham lién tuc trén R va c6 do thi nhu hinh v& bén duéi.

1 2 4

a) Néu khoang dong bién va nghich bién cia ham s6 y = f (x).
b) Tim diém cyec trj ciia d6 thi ham s y = f (x).
Loi giai
Nhin vao dd thi da cho, ta co:
a) ham s6 dong bién trén khodng (—o0;1) Va (2;+); nghich bién trén khoang (1;2)
b) dd thi ham sb c6 diém cuc tiéu (2;1); diém cyc dai (1;3)

Bai 17. Cho ham s y = f (x) c6 dao ham lién tuc trén R va c6 do thi nhu hinh v& bén dusi.
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Ym

a) Néu khoang dong bién va nghich bién cia ham s6 y = f (x).
b) Tim diém cyc trj ciia d6 thi ham s y = f (x).
Loi giai
Nhin vao dd thi da cho, ta co:
a) ham s6 dong bién trén khoang (-3;-1) va (1 +w); nghich bién trén khoang (-o;-3) va (-11)
b) do thi ham sb c6 diém cuc ticu (-3;3) va (1,-6); diém cyc dai (-1 2)
Bai 18. Cho ham s y = f (x) x4c dinh va lién tuc trén [~1;5] va c6 do thi nhu hinh v& bén duéi.

r

-2
a) Néu khoang dong bién va nghich bién cia ham s6 y = f (x).
b) Tim diém cyc trj ciia d6 thi ham s y = f (x).
Loi giai
Nhin vao dd thi da cho, ta co:
a) ham s6 dong bién trén khoang (-10) va (2;4); nghich bién trén khoang (0;2) va (4;5)

b) do thi ham sb c6 diém cuc ticu (2;-2); diém cuc dai (0;3) va (4;3)
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DANG 3
XET TiNH PON PIEU VA CUC TRI CUA HAM SO KHI BIET HAM SO HOAC BANG BIEN

THIEN HOAC PO THI CUA HAM SO y = f ()

1. Cho ham s6 y = f(x) c6 dao ham f'(x) tréntap K = R, véi K Ia mot khoang, nira khoang hodc
doan.

e Néu f'(x)>0, vxeK thihamsd y= f(x) dong bién trén K.

e Néu f'(x)<0,vxeKthihamso y= f(x) nghich bién trén K.
Chu y: DBoi véi y = f(x) la ham da thic:

e Néu f'(x)20, VxeK thihamsd y= f(x) dong biéntrén K.

e Néu f'(x)<0, vxeK thihamsé y= f(x) nghich biéntrén K.
2. Cho hamsb y = f (x) c6 dao ham f'(x) trén khoang (a;b) =R va c6 do thihamsé y = f '(x).

e Trén khoang (a;b) néu do thi y= f’(x) nam trén truc hoanh thi ham s6 dong bién trén khoang
(a;h).

e Trén khoang (a;b) néu do thi y = f'(x) nam dudi truc hoanh thi ham so nghich bién trén khoang
(a;h).
Chu y: DBoi véi y = f(x) la ham da thic:

e Trén khoang (a;b) néu d6 thi y= f'(x) ndm trén truc hoanh va nhitng diém thudc truc hoanh thi
ham s6 dong bién trén khoang (a;b).

e Trén khoang (a;b) néu do thi y = f’(x) ndm dudi truc hoanh va nhitng diém thugc truc hoanh thi

ham s6 nghich bién trén khoang (a;b).

Bail. Chohamso y=f(x) liéntuctrén R vaco f'(x)=(x+2024)(x—2025).
a) Néu khoang dong bién va nghich bién cia ham s6 y = f (x).
b) Ham s6 y = f (x) c6 bao nhiéu cuc dai? bao nhiéu cuc ticu?
Loi giai
X =—2024

Taco f'(x)= 2024)(x—2025) = .
acod f'(x)=0<« (x+2024)(x—2025) OC{X:ZOZS

Lap bang xét dau cua f'(x) ta dugc:
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x —00 —2024 2025 +0

7 L

Tu bang cua f'(x),tac:

a) Ham sé y=f(x) dong bién trén cac khoang (—w0;-2024) va (2025;+%), nghich dong bién trén
khoang (—2024;2025).

b)

e Qua x=2025 hamso f'(x) doi dau tir Am sang duong nén x = 2025 la diém cyc ticu cua ham sb.

e Qua x=-2024 hamsé f'(x) doi dau tir duong sang Am nén x =-20241a diém cyc dai ciia ham so.
Vay ham so y = f (x) c6 1 cuc dai va 1 cyc tieu.

Bai2. Chohamsé y=f(x) liéntuc trén R vaco f'(x)=(x+1)"(x-1)’(2—x).

a) Néu khoang dong bién va nghich bién cia ham s6 y = f (x).

b) Ham s6 y = f (x) c6 bao nhiéu cyc dai? bao nhiéu cuc ticu?

Loi gidi
Xx=-1
Taco f'(x)=0 (x+1)°(x-1)°'(2-x)=0&| x=1
X=2
Lap bang xét dau cua f'(x) ta dugc:
X —o0 -1 1 2 +a0
7 =0 - o =+ 0 -

Tu bang cua f'(x),taco:

a) Hams6 y = f (x) dong bien trén khoang (1;2), nghich bién trén cac khoang (—oo;1) va (2;+).
b)

e Qua x=1 hamsé f'(x) doi dau tir 4m sang duong nén x =1 la diém cuc tiéu ciia ham so.

e Qua x=2 hamso f’(x) doi dau tir duong sang &m nén x =2 la diém cyc dai ciia ham so.

Vay ham so y = f (x) c6 1 cuc dai va 1 cyc tieu.

Bai 3. Chohamso y= f(x) liéntuc trén R va cd bang xét déu dao ham dudi day

x | - 3 0 3 +
Y + 0 - 0 + 0 -

a) Néu khoang dong bién va nghich bién cia ham s6 y = f (x).
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b) Ham s6 y = f (x) c6 bao nhiéu cuc dai? bao nhiéu cyc ticu?

Loi giai
Tur bang cia y', taco :
a)
e y'>0 khi xe(—»;-3) va xe(0;3), do d6 hamsé y= f(x) dong bién trén cac khoang (—o0;-3) va
(0;3).
e y'<0 khi xe(-3;0) va xe(3;+), do dé ham sé y = f(x) nghich bién trén cac khoang(-3;0) va
(3; +oo).
b)
e Qua x=0 hamsb y' doi dau tir am sang duong nén x =0 1a diém cuc tiéu caa ham sb.
e Qua x=-3 va x=3 ham s6 y' doi dau tir duong sang 4m nén x=-3 va x =3 1a cac diém cuc dai
ctia ham sb.
Vay ham so y = f (x) c6 2 cuc dai va 1 cyc tieu.
Bai4. Chohamso f(x) xdc dinh trén R va c6 do thi ham sé f '(x) 1a dudng cong trong hinh bén.

y A

a) Néu khoang dong bién va nghich bién cia ham s6 y = f (x).

b) Ham s6 y = f (x) c6 bao nhiéu cuc dai? bao nhiéu cuc ticu?
Loi gii

Céch 2: Céch 1am ty luén ( lap bang bién thién)

Tur d0 thi ciia ham s6 y = f () ta c6 bang bién thién nhu sau:

[
|
H

o . —2 0
N - 0 + 0 - 0 +

N N

a) Tir bang bién thién, ta co:

e Ham s6 nghich bién trén khoang (—o0;—2) va (0;2)
e Ham s6 nghich bién trén khoang (—o0;—2) va (0;2)

b) Tir bang bién thién, ta co:

https://www.facebook.com/truongngocvy8/ Trang 29 Truong Ngoc Vy - Nha Trang


https://www.facebook.com/truongngocvy8/

Dai 56 12 - Chuong 1 - Ung dung PH dé khdo sdt va vé PTHS - Tric nghiém va tw lugn 4 phdn ~ DUng chung 3 b sdch

e x=-2va x=2 1acac diém cuc tiéu cua ham sb.

e x=0 la diém cuc dai caa ham sb.

Vay ham so y = f (x) c6 1 cuc dai va 2 cyc tieu.

Céach 2: Cach lam triac nghiém

Tur do thi y = f'(x) taco:

a) Trén khoang: (—2;0) va (2;+w) do thi y= f'(x) nam trén truc hoanh nén ham s6 dong bién trén
khoang (—2;0) va (2;+x)

b) Trén khoang: (—o0;—2) va (0;2) do thi y= f'(x) ndm dusi truc hoanh nén ham s6 nghich bién trén
khoang (—o0;-2) va (0;2)

) Qua x=-2 va x=2 dd thi y=f'(x) doi dau tr 4m sang duvong nén x=-2 va x=2 la céc diém
cuc tiéu cua ham sb.

d) Qua x=0 dd thi y= f'(x) d6i dau tir duong sang Am nén x =0 1 diém cuc dai caa ham sb.

Vay ham so y = f (x) c6 1 cuc dai va 2 cyc tieu.

Bai5. Cho ham sd y= f(X) c6 dao ham lién tuc trén R. Ham s6 y = f'(x) c6 do thi nhu hinh v&

bén dudi:

3%
)
i
[S1]
2"

a) Néu khoang dong bién va nghich bién cia ham s6 y = f (x).
b) Ham s6 y = f (x) c6 bao nhiéu cuc dai? bao nhiéu cuc ticu?
Loi giai
Tur do thi y=f'(x) taco:
a)
e Trén khoang: (43) va (5;+w) do thi y= f’(x) ndm trén truc hoanh nén ham s6 dong bién trén
khoang: (1;3) va (5;+x)
e Trén khoang: (—oo;1) va (3;5) do thi y= f’(x) nam duéi truc hoanh nén ham sé nghich bién trén
khoang: (1;3) va (5;+x)
b)
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eQua x=1va x=5dothi y= f'(x) d6i dau tir am sang dwong nén x=1 va x=>5 1a 2 diém cuc tiéu
ctia ham sb.

e Qua x=3 do thi y= f’(x) doi dau tr duong sang &m nén x =3 la diém cuc dai cua ham so.

Vay ham so y = f (x) c6 1 cuc dai va 2 cyc tiéu.

Bai6. Hamsd f(x) c6 daoham f'(x) trén R. Hinh v& bén la d6 thi cua ham sé f '(x) trén khoang

R.

\/.

1

a) Néu khoang dong bién va nghich bién cia ham s6 y = f (x).

b) Ham s6 y = f (x) c6 bao nhiéu cuc dai? bao nhiéu cuc ticu?
Loi giai

Tur do thi y = f'(x) taco:

a)

e Trén khoang: (-2;+») d6 thi y=f’(x) nam trén truc hoanh nén ham sé dong bién trén
khoang (—2; +o)

e Trén khoang: (—o0;—2) d6 thi y= f'(x) nam duéi truc hoanh nén ham s6 nghich bién trén khoang
(~0i-2)

b) Qua x=-2 d6 thi y= f’(x) doi dau tir &m sang duong nén x=-2 1a diém cyc tiéu ciia ham sb.
Vay hamso y = f (x) c6 1 cuc tieu.

Bai7. Hamsd f(x) c6 daoham f'(x) trénkhoang R . Hinh v& bén 1a d6 thi cua ham s6 f '(x) trén

khoang R .

[\
-{5' 2

a) Néu khoang dong bién va nghich bién cia ham s6 y = f (x).

b) Ham s6 y = f (x) c6 bao nhiéu cuc dai? bao nhiéu cuc ticu?
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Loi giai

Turdo thi y=f'(x) taco:

a)

e Trén khoang: (-L+o) do thi y=f'(x) niam trén truc hoanh nén ham s dong bién trén
khoang (-1, +o)

e Trén khoang: (—o0;-1) dd thi y= f'(x) ndm dudi truc hoanh nén ham sé nghich bién trén khoang
(=01 -1)

b) Qua x=-1 d6 thi y= f’(x) doi dau tir 4m sang dwong nén x=-1 1a diém cyc tiéu ciia ham sb.

Vay hamso y = f (x) c6 1 cuc tieu.
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DANG 4

VIET PHUONG TRINH PUONG THANG QUA HAI PIEM CUC TRI CUA PO THI HAM SO

1. Phuwong phap viét dwong thang di qua 2 diém cuc tri cia ham sé bac ba:
y=f(x)=ax’+bx*+cx+d (a=0)
Céch 1: Ty luan
Buéc 1: Tim toa do 2 diém cyc tri ciia ham bac ba. Gia sir 2 diém cyc tri do 1a A(X,; Y, );B(Xs: Vs )-
Buwéc 2: Goi duong thang di qua 2 diém cuc tri A va B c6 dang: y =ax+b

Ta c6 hé phuong trinh: {yA =, +b
Yg =ax; +Db
Giai hé phuong trinh trén ta tim duoc a,b.
Céch 2: Tric nghiém
Bwéc 1: Chia y cho y' taduoc: y=g(x).y'+Ax+B
Bwéc 2: Puong thang di qua hai diém cuc tri cua d6 thi ham s6 1a: y = Ax+ B
2. Phuong phap viét phwong trinh dwong thiang qua hai diém cwc tri cia ham sé phan thic:

ax® +bx+c
X+e€
Céch 1: Ty luan
Buéc 1: Tim toa do 2 diém cyc tri ciia ham hitu ti. Gia sir 2 diém cuc tri do 1a A(X,; Y, )i B(Xs: Vs )-
Buéc 2: Goi duong thang di qua 2 diém cuc tri A va B c6 dang: y =ax+b
o . y,=ax,+b
Ta c6 h¢ phuong trinh:
Y =aXz +b
Giai hé phuong trinh trén ta tim duoc a,b.

Céch 2: Tric nghiém

ax’ +bx+c
Budc 1: Tinh ( , ) _2ax+b_2a . b

(dx+e) d d d

Bwéc 2: Phuong trinh duong thiang di qua hai diém cuyc tri dy 1a: y = Zd—a.x +% :

(Lay dao ham tir chia dao ham mau = Phuong trinh duong thang ndi hai diém cyc tri)
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Bai 1. Viét duong thing di qua 2 diém cuc tri ciia cac ham so sau:

2
a) y=x"-3x2+2 b)y:X+—2X1
X+2
Lo giai
a) y=x>-3x"+2
Cach 1: Ty luan
e Tap xac dinh: D=R
y':3x2—6x:0<:{ i
e Bang bién thién:
X —u 0 2 +m
1 — 0 — 0 —

—o -2

e Do thi ham s6 c6 diém cyc tieu A(2;-2) va diém dat cuc dai B(0;2)
Goi dudng thang di qua 2 diém cuc tri A va B c6 dang: y =ax+b

L . -2=2a+b a=-2
Ta c6 h¢ phuong trinh:

=
2=a0+b b=2
Vay duong thang di qua 2 diém cuc tri A va B la: y=-2x+2
Céch 2: Trac nghiém

y=x"-3x’+2 = y'=3x" - 6X
. , 1 1),
Chia y cho y' ta duoc: y:(gx—gj.(?,x —6X)—2X+2

Vay duong thang di qua 2 diém cuc tri A va B la: y=-2x+2

x> +2x-1
X+2
Cach 1: Ty luan

e Tp xéc dinh: D=R\{-2}

b) y=

—_— 2_
e Taco: y':w,VXiz.
(x+2)
2 _ X=-5
.y':OQL)T:O@—XZ—‘lX-Fs:o@{ .
(x+2) x=1
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e Bang bién thién:

X -0 -5 -2

V' — 0 + T

12 —

e D0 thi ham s6 c6 diém cuc tiéu A(-5;12) va diem dat cuc dai B(1;0)

Goi dudng thang di qua 2 diém cuc tri A va B c6 dang: y =ax+b

, . 12=-5a+b a=-2
Ta c6 h¢ phuong trinh: =
O=a+b b=2

Vay duong thang di qua 2 diém cuc tri A va B la: y=-2x+2

Céch 2: Trac nghiém

—x*+2x-1 _
Tacé:( X X, ): 2X+2=—2x+2
(x+2) 1

Vay duong thang di qua 2 diém cuc tri A va B la: y=-2x+2
Bai 2.  Viét duong thang di qua 2 diém cyc tri cia cac ham sb sau:

a) y=x>-6x*+9x-1 b) y:x+i.
X+1

Loi giai

Céc em lam tuong tu nhu trén.
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DANG 5§

UNG DUNG THUC TE CUA TiNH PON PIEU VA CUC TRI CUA HAM SO

e Néu phuong trinh chuyén dong cua vt 1a s= f (t) thi v(t)=f'(t)1a van tdc tirc thoi cia vat tai
thoi diém t.

e Mot vat chuyén dong c6 phuong trinh s = f (t) thi dao ham cép hai (néu c6) 1a gia toc tirc thoi cta
chuyén dong. Ta co: a(t)= f"(t).

e Néuham so T = f (t) bicu thi nhiét do T theo thoi gian t thi f'(ty) bicu thi toc do thay doi nhiét
d6 theo thoi gian tai thoi diém t,.

e Cuong d9 tirc thoi clia dién lugng Q =Q(t)tai thoi diem ty 1a: 1(t))=Q"(to).

Bai 1. Mot chat diém chuyén dong trong 20 gidy dau tién c6 phuong trinh s(t) = ét“ —t* +6t2 +10t,

trong d6 t>0 véi t tinh bang gidy (s) va s(t) tinh bang mét (m).
a) Trong 20 gidy dau tién, van téc cua chat diém tiang hay giam?
b) Van tdc cua chat diém nho nhat va 16n nhat bang bao nhiéu?

L i giai
Van toc cua chuyén dong 1a v(t)=s'(t) :%P — 3t +12t +10.
Xét ham v(t) =§t3 —3t? +12t+10
e Tap xac dinh: D =[0;20]

o Tact: V'(t)=t*—6t+12 =(t-3)° +3>0.

e Bang bién thién:

¢ 0 20
V |:::| + 0 +
5150
3
v(z)
10

Tir bang bién thién, ta co:

a) Trong 20 gidy dau tién, van téc cua chat diém ting.
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b) Vén téc cua chat diém nhé nhét bang v(t)=10(m/s)va I6n nhat bang v(t) = 51350 ~1716,7(m/s)

Bai 2. Mot chat diém chuyén dong trong 10 gidy dau tién c6 phuong trinh s(t) = —§t3 +6t> voi t>0

(giay) 1a khoang thoi gian tinh tir khi vat bat dau chuyén dong va s (mét) 1a quing duong vat di chuyén
duoc trong khoang thoi gian do.
a) Trong 10 gidy dau tién, van toc caa chat diém tang hay giam?
b) Trong 10 gidy dau tién, van toc cua chat diém 1on nhat bang bao nhiéu?
Loi giai
Van tdc cua chuyén dong 1a v(t)=s'(t) =—t* +12t.
Xét ham v (t)=—t* +12t
e T4p xac dinh: D =[0;10]
e Taco: V/(t)=-2t+12.
V(t)=0=1t=6.

e Bang bién thién:

¢ 0 ) 10
v'(t) + 0 -
36
v(z) 0 20

e Tur bang bién thién, ta co:
+ Trong khoang thoi gian 6 gidy ké tir khi bat dau chuyén dong, van tdc cua vat ting.
+ Trong khoang thoi gian 6 gidy dén 10 gidy ké tir khi bat dau chuyén dong, van tc ciia vt giam.

+ Van toc 16n nhat cia vat bang v(6)=36(m/s) tai thoi diém 6 gidy ké tir khi bat dau chuyén dong.
Bai 3. Mot chuyén dong thing xac dinh boi phuong trinh S (t) = %ﬁ —3t* +5t+2 voi t >0, trong d6 t

tinh bang giay va s tinh bang mét.
a) Trong khoang thoi gian ndo van tc cua vat ting?
b) Trong khoang thoi gian ndo van tdc cta vat giam?

¢) Tinh gia téc ctia vat sau thoi gian 5 gidy ké tir khi bit dau chuyén dong.

Loi giai
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Ta co vén tdc cia chuyén dong tai thoi diém t bang dao ham cip mot cua phuong trinh chuyén dong tai
thoi diém t.

v(t)=S'(t)=(%t3—3t2+5t+2] =t?—6t+5

Xét ham v(t)=t*—6t+5 voi t>0
vi(t)=2t-6
V(t)=0=2t-6=0<1=3

e Bang bién thién:

Tir bang bién thién ta co:

a) Trong khoang thi gian (3;+00) thi vén tdc cua vat ting

b) Trong khoang thoi gian (0;3) thi van toc clia vat gidm.

¢) Ta co van toc ctia chuyén dong tai thoi diém t bang dao ham cap mot cta phuong trinh vén toc tai thoi
diém t hay a(t)=v'(t)=2t-6

Véi t=5=a(5)=25-6=4(m/s?)

Bai4. Cong suat P (don vi W) ciia mot mach dién dugc xac dinh bai cong thic P(1)=121° —%P

vai | (donvi A)la cuong do dong diénva 0< 1 <22.
a) Hoi cdng suat P ting khi cuong do dong dién thuoc khoang nao?
b) Hoi cng suat P giam khi cudong do dong dién thuoc khoang nao?
¢) Cong suat P I6n nhat bang bao nhiéu?
Loi giai
e Xét ham sb P(I):12I2—%I3 Vi 0<1<22.
° P'(I):24I —glz
P'(1)=0<> 241 —gﬁ —0 <> (48-31)] =o@“ ife

e Bang bién thién:
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I 0 16 22
P'(I) + 0 -
1024
P(I) /
0 484

Tir bang bién thién ta co:
a) Cong suat P tang khi cuong do dong dién thudc khoang (0;16).
b) Cong suat P giam khi cuong d¢ dong dién thuoc khoang (16;22).

c) Cong suat P 16n nhat bang P (16)=1024(w).
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PHAN B

TRAC NGHIEM VA TU LUAN TONG HQP GOM BON PHAN

PHAN I Céu tric nghiém nhiéu phwong 4an lya chon. Mdi cAu héi thi sinh chi chon mét phuong
an.
Caul. Chohamsé y= f(x) xac dinh trén R va c6 do thi bén dudi.

by

Y=

Y ———

Ménh dé nao dudi day sai?

A. Ham sb d cho nghich bién trén khoang (—oo;—1).
B. Ham s6 da cho dong bién trén khoang (-11).
C. Ham s6 da cho nghich bién trén khoang (—1;+).

D. Ham s6 da cho dong bién trén khoang (0;1).

Loi giai
Chon C.
Tur d6 thi dé cho, ta co
Ham s6 da cho dong bién trén khoang(-11) nén ciing dong bién trén khoang (0;1)

Ham s6 da cho nghich bién trén cac khoang (—o0;-1) va (1 +).

Cau2. Chohamsé y= f(x) xac dinh trén R va c6 do thi bén dudi.
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Ménh dé nao dudi day dang?
A. Ham s6 da cho nghich bién trén khoang (—oo; +00).
B. Ham sb dé cho ddng bién trén khoang (-;0).
C. Ham s6 dé cho dong bién trén khoang (0;+).
D. Ham s6 da cho dong bién trén khoang (—oo;+0).
Loi gii
Chon A.
Tir db thi da cho, ta co
Ham s6 da cho ddng bién trén khoang (—o0; +o0)
Cau3. Chohamsé y= f(x) xac dinh trén R va c6 do thi bén dudi.

Wy

Ménh dé nao dudi day sai?
A. Ham s d& cho c6 diém cyc tiéu bang 0.
B. Ham s6 d4 cho cd diém cyc dai bang 2.
C. Ham s6 d4 cho c6 gia trj cuc dai bang 2.

D. Ham s6 d4 cho c6 gia trj cuc tiéu bang 0.

Loi gidi

Chon C.

Tur d6 thi dé cho, ta co

Ham s6 d& cho cd diém cuc tiéu bang x =0 va gia tri cuc tiéu bang y =0.
Ham sé d& cho ¢d diém cuc dai bang x = 2 va gia tri cuc dai bang y=4.

Cau4. Chohamsé y= f(x) xac dinh trén R va c6 do thi bén dudi.
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yt

Ménh dé nao dudi day sai?

A. Ham sb d4 cho nghich bién trén khoang (0;2).

B. Ham sb dé cho ddng bién trén cac khoang (—0;0) va (2;+m).

C. Ham s6 d4 cho c6 diém cuc dai bang 2.

D. Ham s6 d4 cho c6 gia tri cuc tiéu bang —2.

Loi giai

Chon C.
Tur d6 thi dé cho, ta c6
Ham s6 da cho nghich bién trén khoang (0; 2) ; dong bién trén cac khoang (—o0;0) va (2;+0).
Ham s6 d& cho cd diém cyc tiéu x = 2 va gié tri cuc tiéu bang y = -2
Ham s6 d& cho cd diém cuc dai x =0 va gia tri cuc dai bang y=2.
Cau5. Chohamsé y= f(x) xac dinh trén R va c6 do thi bén dudi.

SN

s

3

Ménh dé nao dudi ddy ding?
A. Ham sb dé cho nghich bién trén khoang (-1 2).
B. Ham sb dé cho ddng bién trén cac khoang (—o0;1) va (2;+).
C. Ham s6 da cho ¢6 diém cuyc tiéu bang —3.
D. Ham sé d4 cho c6 gié tri cuc dai bang 1.
Loi gii
Chon D.
Tur d6 thi dé cho, ta co
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Ham s6 da cho dong bién trén khoang(—1;2) ; nghich bién trén cac khoang (—o0;1) va (2;+).
Ham sb da cho cd diém cuc tiéu x =—1 va gia tri cuc tiéu bang y = -3

Ham sb da cho cd diém cuc dai x =2 va gié tri cuc dai bang y =1.

Cau6. Chohamsé y= f(x) xac dinh trén R va c6 do thi bén dudi.

L

ol 1

Ménh dé nao dudi ddy ding?
A. Ham s6 da cho nghich bién trén khoang (—oo; +00).
B. Ham s6 da cho dong bién trén khoang (—o0;+0).
C. Ham s6 da cho ¢6 diém cuyc tiéu bang 0.
D. Ham s6 d4 cho c6 gia trj cuc dai bang 2.
Loi giai
Chon A.
Tur d6 thi dé cho, ta c6
Ham sb da cho nghich bién trén khoang (—o0;+o0)
Ham sb da cho khdng c6 diém cuc tri

Cau7. Chohamsé y= f(x) xac dinh trén R va c6 do thi bén dudi.

Ménh dé nao dudi ddy ding?
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A. Ham sb dé cho nghich bién trén khoang (—oo; +0).
B. Ham s6 da cho dong bién trén khoang (—oo; +oo) :
C. Ham s6 d cho ¢6 diém cyc tiéu bang 1.
D. Ham s6 d4 cho c6 gia trj cuc dai bang 0.
Loi giai
Chon B.
Tur d6 thi dé cho, ta co
Ham s6 da cho nghich bién trén khodng (—o0;+00)
Ham sb da cho khdng c6 diém cuc tri
Cau8. Chohamsé y= f(x) xéac dinh trén R\ {1} va c6 dd thi bén dusi.

YVa

R i

=2

----5o

Ménh dé nao dudi ddy ding?
A. Ham s6 da cho nghich bién trén cc khodng (—o0;2) va (2;+o).
B. Ham sb dé cho ddng bién trén cac khoang (—0;2) va (2;+).
C. Ham s6 dé cho dong bién trén khodng (—o0;2) .
D. Ham s6 d4 cho dong bién trén khoang (2;+o).
Loi gii
Chon A.
Tur do thi dé cho, ta co
Ham s da cho nghich bién trén cac khoang (—o0;2) va (2;+).

Cau9. Chohamsé y= f(x) xéc dinh trén R\{-1} va c6 do thi bén dudi.
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AV

Ménh dé nao dudi ddy ding?

i
|
|
|
|
|
|
|
|
|
|
|
|
|
! -
________ e e — -
|
|
|
|
|
T
|
|
|
|
|
|
|
|
|

A. Ham s6 da cho nghich bién trén khoang (—1;+o).

B. Ham sb dé cho dong bién trén khoang (—o0;—1).

C. Ham s6 d cho nghich bién trén khoang (-1, +o0).

D. Ham s6 da cho cd mét cuc tri.

Chon B.
Tu d6 thi d4 cho, ta co

Loi gidi

Ham s6 da cho ddng bién trén cac khoang(—o0;—1) va (-1 +0).

Ham sb da cho khdng c6 diém cuc tri

Cau 10. Cho hamsé y = f (x) xéc dinh trén R\ {1} va c6 dd thi bén dusi.

Ménh dé nao dudi ddy ding?

______________,______________
8

A. Ham sb da cho nghich bién trén cac khoang (—o0;1) va (1;+o0).

B. Ham sb dé cho ddng bién trén cac khoang (—o0;1) va (1+).

C. Ham s6 d cho dong bién trén khodng (2;+) .

D. Ham s6 da cho cd hai cuc tri.
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Loi giai
Chon A.
T d6 thi da cho, ta co
Ham s6 da cho nghich bién trén cac khoang (—oo0;1) va (1;+o0).
Ham sb da cho khdng c6 cuec tri.

Cau 11. Cho hamsé y = f (x) xéc dinh trén R\ {1} va c6 dd thi bén dusi.

Ménh dé nao dudi day sai?
A. Ham s6 d3 cho dong bién trén khoang (—o0;-2).
B. Ham s6 da cho dong bién trén khoang (=2;+0).
C. Ham s6 dé cho nghich bién trén cac khoang (—o0;—2) va (—2;+00).
D. Ham s6 d4 cho khéng cé cuc tri.
Loi gidi
Chon C.
Tur d6 thi dé cho, ta c6
Ham s6 da cho ddng bién trén cac khoang(—o0;—2) va (—2;+).
Ham sb da cho khdng c6 cuec tri.

Cau 12. Cho hamsé y = f (x) xéc dinh trén R\ {1} va c6 dd thi bén dusi.
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[

Y

Ménh dé nao dudi ddy dung?

A. Ham sb dé cho dong bién trén khoang (—o;1).

B. Ham sb dé cho dong bién trén khoang (1;+).

C. Ham s6 d4 cho nghich bién trén khoang (0; +o0).

D. Ham s6 da cho c6 hai cuc tri.

Chon D.
Tu d6 thi da cho, ta co

Ham sb da cho cd hai cuc tri.

Loi gidi

Cau 13. Cho hams6 y = f (x) xéc dinh trén R\{-1} va c6 do thi bén dudi.

Ménh dé nao dudi day sai?

=2

A. Ham sb da cho nghich bién trén cac khoang (—o0;—2) va (0;+0).

B. Ham s6 da cho dong bién trén cac khoang

C. Ham s6 dé cho co diém cuc dai bang —2.

D. Ham s6 d4 cho c6 gia trj cuc tiéu bang 4.

(-2;0) va (-2;0).
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Loi giai

Chon C.

Tur d6 thi dé cho, ta c6

Ham s da cho nghich bién trén cac khoang (—o0;—2) va (0;+o0); dong bién trén cac khoang (—2;0) va
(-2;0).

Ham s6 d4 cho cd diém cuc tiéu X =—2 Va gia tri cuc tiéu bang y = 4

Ham sb d cho c6 diém cuc dai x=0 va gié tri cuc dai bang y =0.

Cau 14. Biét ham sé y = XL‘;‘ (a 1a 86 thuc cho trude, a=1) c6 dd thi nhu trong hinh bén. Ménh dé
X+

nao dudi day dung?

ﬂfy

<
By

A. y<0,vxeR. B. y>0,vx=-1. C. y<0,vx=-1. D. y>0,vxeR.
Loi gii
Chon C.
Tap xac dinh: D = R\{—l} nén loai dap an A va D.
Dang d6 thi di xudng thi y’ <0 nén loai dap an B.
Cau 15. Cho ham s6 y = f (x) c6 dd thi nhu hinh v& bén. Ham s dé cho dong bién trén khoang nao

dudi day?
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| Ly

A. (—0-1) B. (-11)

=Y

C. (—1;0) D. (0;1)

Loi gidi

Chon C.

Tir d0 thi, ta thay ham s6 dong bién trén cac khoang (~10) V& (L+w).

Cau 16. Chohamsé y = f(x) ¢ do thi nhu hinh vé& bén. Ham s6 d& cho nghich bién trén khoang nao

dudi day?
1

as

5
4

Vi

A. (—oo; —1)

C. (32) D. (0;1)

Loi gidi

Chon D.

Nhin vao db thi da cho, ta c6 trén khoang (0;1) do thi ham s6 di xudng (theo chiéu tir tréi qua phai) nén

nghich bién trén khoang (0;1).

Cau 17. Cho hamsé y = f (x) x4c dinh va lién tuc trén [-2;2] va c6 dd thi la duong cong trong hinh

vé bén.
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Hamso f(x) dat cuc tiéu tai diém
A. x=1. B. x=-2. C. x=2. D. x=-1.
Loi giai
Chon D.
Tur d6 thi dé cho, ta c6 ham sé da cho dat cuc tiéu tai diém x = -1

CAau 18. Cho d06 thi ciia ham s y = f (x) nhu hinh ve.

E_

4_

y

2 2,3 4
24
4
S6 cuc tri ctia @6 thi hamsé y = f (|X|) la:
Al B.3 C. 4 D.2

Loi gidi
Chon A.
Do thi ham s6 y = f (|x|) la:
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E.

ra

Tir d6 thi trén suy ra do thi ham s y = f (|x|) ¢6 1 cuc tri

Cau 19. Cho hamsé y = f(x) cd d6 thi nhu hinh v&:

Ham sé y =|f (x)| c6 may cuc tri?
A. 4. B. 6. C.3. D. 5.
Loi gidi
Chon C.

dd thi ham s6 y = f (x) nam bén trén truc hoanh nén 6 thi ham s y =|f (x)| la:

Ham s y =|f (x)| ¢ 3 cuc tri.

Cau 20. Chohamsdy = f(x) cd bang bién thién nhu sau
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T —00 —1 0 1 +00

f(x) -0 + 0 - 0 +

-9 )
Ham sb da cho nghich bién trén khoang nao dudi day?

A. (-10) B. (—;0) C. (3;+x) D. (0;1)

Léi gii
Chon D.
Dua vao bang bién thién ta c6 ham s6 da cho nghich bién trén cac khoang (0;1) V& (—o;—1)-
Cau 21. Chohamsé y= f(x) co bang bién thién nhu sau :

T —00 -1 0 1 400

F(x) + 0 - 0 + 0 —

Ham sb da cho dong bién trén khoang nao dudi day?

A. (0;1) B. (1 +e) C. (—o51) D. (-1,0)

Loi giai
Chon A.
Dua vao bang bién thién ta thay trén khoang (0;1) thi f'(x)>0.
Viy ham sb dong bién trén khoang (0;1)-
Cau 22. Cho hamsé y = f(x)co bang bién thién nhu sau

T —00 -2 0 2 +00

f'(x) -0 + 0 - 0 +

@ T~ T T~ —
1 1
Ham sb da cho nghich bién trén khoang nao dudi day?

A. (0;2). B. (0;+). C. (-2;0). D. (2;+0).

Loi gii
Chon A.

Dua vao bang bién thién ta thay trén khoang (0;2) thi f'(x)<0.
Vay ham s6 nghich bién trén khoang (0;2).

Cau 23. Cho hamsd y = f(x) c6 bang bién thién nhu sau:
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— 00 -1 1 + 00

/() - 0 + 0 -

- \ 3/ \

Gida trj cuc tiéu cua ham sé d4 cho bang
A. -1. B.5. C. -3. D.1.

Loi giai
Chon C.
Ta c6: f'(x) doi dau tir (-) sang (+) khi di qua nghiém x=-1 nén ham sb da cho dat cuc tiéu tai
x=-1.
Viy ham sb da cho cd gia trj cuc tiéu 1a y =-3.

Cau 24. Chohamsé f(x) c6 bang bién thién nhu sau:

3 —m 0 3 +x;
f(x) + 0 - 0 +
f(x) / 2 \ /HD
— -5

Gida trj cuc tiéu caa ham sé d4 cho bang
A. 3. B. -5. C.0. D. 2.
Léi giai
Chon B.
Dua vao bang bién thién ta cd gia tri cuc tiéu cua ham sé bang —5.

Cau 25. Chohamsé y = f(x) x4c dinh trén R\{-1} va bang bién thién nhu sau:

x| —m -1 +a0

]

¥ - -

+o0 2
2 —0

Ménh dé nao dudi ddy dung?

A. Ham sb d cho nghich bién trén cac khoang (—o0;—1) va (—1;+o0).
B. Ham sb dé cho ddng bién trén cac khoang (—oo; 1) va (—1;+).
C. Ham s6 d cho dong bién trén khodng (2;+) .

D. Ham sb da cho c6 cuc tri.
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Loi giai
Chon B.
Tir bang bién thién, ta co
Ham s6 da cho dong bién trén cac khoang(—o0;—1) va (—1;+m).
Ham sb da cho khdng c6 cuc tri

Cau 26. Chohamsé y= f(x) x4c dinh trén R\ {1} va bang bién thién nhu sau:

x | —m 1 +a

r

:l' —_— —_—

-1 +0

y \ \

—o -1

Ménh dé nao dudi ddy dung?
A. Ham s6 da cho nghich bién trén cac khoang (—o0;1) va (1 +00).
B. Ham s6 da cho dong bién trén cac khoang (—oo;1) va (—oo;1).
C. Ham sb da cho nghich bién trén khoéng(—l; —oo) va (+oo;—l).
D. Ham sb da cho c6 cuc tri.

Léi giai

Chon B.

Tir bang bién thién, ta co

Ham s6 da cho nghich bién trén cac khoang (—o0;1) va (1 +00).

Ham sb da cho khdng c6 cuc tri

Cau 27. Chohamsé y= f(x) x4c dinh trén R\ {1} va bang bién thién nhu sau:

x |—oo 0 1 2 +oo

3 + 0 — - 0 +
/ 2 \ +00 \ / +00

v

R —o0 6

Ménh dé nao dudi day sai?
A. Ham sb dé cho dong bién trén cac khoang (—0;0) va (2;+0).
B. Ham sb dé cho nghich bién trén cac khoang (0;1) va (1,2).
C. Ham s6 d4 cho c6 diém cuec tiéu bang 0.
D. Ham s6 d4 cho c6 gia trj cuc dai bang 2.
Loi giai
Chon C.
Tur d6 thi dé cho, ta c6
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Ham sb d& cho dong bién trén cac khoang(—;0) va (2;+); nghich bién trén cac khoang (0;1) va

(12).

Ham sb da cho cd diém cuc tiéu X =2 va gia tri cuc tiéu bang y =6

Ham s6 d4 cho cd diém cuc dai x =0 va gia tri cuc dai bang y=2.

Cau 28. Chohamsé y= f(x) x4c dinh trén R\{-1} va bang bién thién nhu sau:

T |—o00 -2 —1 0 + oo

!

Yy — 0 +
+oc +o0 1
5 — — o

Ménh dé nao dudi ddy dung?

A. Ham sb da cho nghich bién trén cac khoang (—o0;-2) va (0;+0).
B. Ham sb dé cho dong bién trén khoang (-2;0).
C. Ham s da cho ¢6 diém cuyc tiéu bang 0.
D. Ham s d4 cho c6 gié tri cuc dai bang 5.
Loi gii
Chon A.
Tir db thi da cho, ta co

Ham s6 da cho nghich bién trén cac khoang (—o0;—2) va (0;+o); dong bién trén cac khoang (-2;-1) va

(-10).
Ham sb da cho c6 diém cuc tiéu x =—2 va gia trj cuc tiéu bang y =5
Ham sb da cho cd diém cuc dai x=0 va gié tri cuc dai bang y =1.
Cau 29. Chon phat biéu dung khi néi vé tinh don diéu ctia ham sé y = ax* +bx? +c,a=0.

A. Ham s6 c6 thé don diéu trén R .

B. Khi a>0 thi ham s lun dong bién.

C. Ham s6 ludn ton tai ddng thoi khoang dong bién va nghich bién.

D. Khi a<0 ham s6 c6 thé nghich bién trén R .

Loi gii
Chon C.
Vi y'=4ax®+ 2bx = 2x(2ax* +b) Iuon doi déu khi a=0.

Cau 30. Cho ham sé y = —x* +3x? —3x+ 2. Khang dinh nao sau day la khiang dinh ding?
A. Ham s6 ludn nghich bién trén R .

B. Ham s6 nghich bién trén cac khoang (—o0;1) va (1;+00).
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C. Ham s6 dong bién trén khoang (—0;1) va nghich bién trén khoang (1;+).
D. Ham sb luon ddng bién trén R .
Loi gidi
Chon A.
TXDb: D=R.
Tacd y'=-3x*+6x-3=-3(x-1)*<0, VxeR

Cau 31. Hoihamsdy :%x5 —3x* +4x* -2 ddng bién trén khoang nao?

A. (—0;0). B. (—o0;+0). C. (0;2). D. (2;+x).
Loi giai
Chon B.
TXD: D=R. y'=3x"-12x*+12x* =3x*(x-2)* >0, VxeR
Cau 32. Cho hamsd y =—-2x*+3x?+ 2. Khang dinh nio sau day la dung vé tinh don diéu ctia ham sb
A. Ham sb dong bién trén khoang (—oo;0)
B. Ham s6 nghich bién trén khoang (—oo;O) va (l; +oo)
C. Ham s6 nghich bién trén khoang (0;1)

D. Ham s6 nghich bién trén khoang (—o0; 1) va (0;+0).

Loi giai
Chon A.
+TXD: D=R
+ y'=—6x"+6X.
+ y'=0<:>—6x2+6x:0<:{ i
+ Bang bién thién:
X | —o0 0 1 400
' - 0 + 0 -
+00 3

Dua vao bang bién thién ta thdy ham sb nghich bién trén (—o0;0)
Cau 33. Hoiham sé y = x* —3x nghich bién trén khoang nao ?
A. (—0;0). B. (-11). C. (0;+ ). D. (—o0;+0).
Loi gidi
Chon B.
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Taco y'=3x*-3 ;
y'=0< x=41.
Ham s6 y = x® —3x nghich bién trén khoang (-11).

Cau 34. Hoi ham s ndo sau day luon nghich bién trén R ?

A. h(x)=x*—4x>+4. B. g(x) = x3+3x* +10x +1.
45 4 3 3 2
C. f(x):—gx +§x - X. D. k(x) =x"+10x—cos“ X .
Loi gidi
Chon C.

Taco: f'(x)=-4x*+4x* -1=—-(2x*-1)*<0,vxeR.

2 - r
Cau 35. Hoihamsé y :LX;S nghich bién trén céc khoang nao ?
X +
A. (—0;—4)va (2;+0). B. (—4;2).
C. (—o0;-1) va (—1;+). D. (-4;-1) va (-1,2).
Loi gidi
Chon D.

TXD: D=R\{-1}.

2 - X=2
y':LXZS. Giai y'=0=x*+2x-8=0=
(x+1) X=—-4
y' khong xac dinh khi x=-1.
Bang bién thién:
x | —o —4 -1 2 +
V' + 0 — — 0 +
-11 +0 +a0
—0 —0 1

Ham s6 nghich bién trén cac khoang (—4;-1) va (-12)

. X2=2X+5 o .
Cau 36. Hoihamso y X TS dong bien trén cac khoang nao ?

A. (L1 va (3;+x). B. (—o0;-1) va (13).
C. (-L1) va (3). D. (—o0;-1) va (3;+).
Loi giai
Chon D.

Tap xac dinh ciia ham s6 1a R\{1}.
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2x—2)(x=1) —(x* —2x+5 2_oy_
Ta co: y':( A ()152 ):x( 2)1()23;y'=0c>x=—1 hodc x=3.
X— X —

Lap bang bién thién cua ham sb:

X —o0 -1 1 3 +00
v : 0 0 +
—4

\ e h \ 4 / h

Tir bang bién thién, ta co:
Ham s6 dong bién trén cac khoang (—oo;—1) va (3;+0).

Ham s6 nghich bién trén cac khoang (-11) va (1;3).

2
Cau 37. Hoihamsé y =% nghich bién trén céc khoang nao ?
A. (—o;-2)va (-1,0). B. (-2;-1) va (0;+ ).
C. (-0;-2) va (0;+ ). D. (-2;-1) va (-1,0).
Loi gidi
Chon D.
Tap xéc dinh D =R\{1}
Bang bién thién:
—00 -2 —1 0 +oo
! + 0 - - 0 +
_9 + +o0o
Y
— 00 —00 2

T bang bién thién ta thiy ham sb nghich bién trén cc khoang (-2;-1),(~10) va dong bién trén mdi
khoang (—oo;— 2), (0;+oo) .
Cau 38. Xét cAc ménh dé sau:

(1). Him s6 y = —(x—1)® nghich bién trén R .

(1. Ham s6 y = In(x —1) —Ll dong bién trén tap xac dinh cua no.
X_

(111). Ham s y = dong bién trén R.

X
Jx?+1
Hoi c6 bao nhiéu ménh dé dung?

A. 3. B. 2. C. 1. D. 0.

Loi giai
Chon A.

https://www.facebook.com/truongngocvy8/ Trang 19 Truwong Ngoc Vy - Nha Trang


https://www.facebook.com/truongngocvy8/

Dai s6 12 - Chuwong 1 - Ung dung PH dé khdo sdt va vé PTHS - Trdc nghiém va tw lugn 4 phan ~ DUng chung 3 bé sdch

(1) y'=(~(x-1*) =-3(x -2 <0,vxeR

(1 y’:(ln(x—l)— Xiljr = (xi(l)z >0,vx>1

1Ax2 +1— x(\/x2—+1) m_x{\/?—]

1 1
(I y'= = S >0,VxeR
X% +1 X% +1 (x2 +1)\/X2 +1
Cau 39. Hamsé y = x* —3x? —9x+1 dong bién trén mdi khoang:
A. (-L3) va (3;+x). B. (—o0;-1) va (43).
C. (—0;3) va (3;+). D. (—o0;—-1) va (3;+x).
Loi giai
Chon D.
i ) <, x=-1
Taco y'=3x"-6x-9 nén y=0< .
X=3
Bang xét dau cua y' la
X —0 -1 3 400
y' + 0 - 0 +

Do d6 ham sb dong bién trén mdi khoang (—o0;—1) va (3;+00).
Cau 40. Cho hamsd y = x*—3x?+2 . Khang dinh nao sau ddy la dang?
A. Ham s6 dat cuc dai tai x =2 va dat cuc tiéu tai x=0.
B. Ham sé dat cuc tiéu tai x =2 va dat cuc dai x=0.
C. Ham sb dat cuc dai tai x = —2Vva cuc tiéu tai x=0.
D. Ham s dat cuc dai tai x =0 va cuc tiéu tai x=-2.
Loi giai
Chon B.

y':3x2—6x:0<:{
X=2

Bang bién thién:
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X —® 0 2 +®
1 — 0 — 0 —
2 +x
. / \ /
—n -2
ham sb dat cuc tiéu tai x =2 va dat cuc daitai x=0
Cau 41. Ham s nao sau day dat cuc dai tai x=1 ?
A. y=x>-5x*+5x-13. B. y=x"-4x+3.
1
C.y=x+—. D. y:2\/§—x.
X
Loi giai
Chon D.
Ham s6 y =2/X —x c6 TXD D =[0;+)
y®=0 ,
1 nén ham so6 dat cuc dai tai x=1 .
y'@)=--<0
2
Cau 42. Ham s nao sau day c6 ding hai diém cuc tri?
A. y:x+i. B. y=x*+3x*+7x-2.
X+1
4 2 2
C.y=—x"-2x"+3. D.y=x———.
X+1
Loi giai
Chon A.
Hamsb y = X+L co TXD: D=R\{-1}
X+1
' 1 x=0
y'=1- >=0&
(x+1) X=-2
y' doi dau khi x chay qua —2 va 0 nén ham sb d4 cho cd hai diém cuc tri.
Cau 43. Ham sb nao sau day khong co cuc tri?
A. y:2x+i. B. y=x%+3x" C.y=-x"+2x*+3. D. y:X—+1.
X+1 X—2
Loi giai
Chon D.

sk X
Hamso y =

+; c6 TXD: D =R\{2}
, 3

y :_( ) <0,Vx e D nén ham s6 khong c6 cuc tri
X—2

2
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Cau 44. Cho hamsd y =3x*—6x?+1 . Két luan nio sau day la ding?

A. Yo =2 B. Yoo =1 C. yp=-1 D. yo, =2
Loi giai
Chon B.
x=0
y'=12x*-12x=0<| x=-1
x=1

Ham s dat cuc daitai x=0 va Yoo =1 .
Cau 45. Biét do thi ham s6 y =x® —3x+1 c6 hai diém cuc tri A, B . Khi d6 phuong trinh dudng thang
AB la:
A y=x-2. B. y=2x-1. C. y=-2x+1. D. y=—x+2.
Loi giai
Chon C.
Phwong phap tw luan:

' , x=1
y'=3x"-3=0<
x=-1
= A(@L;-1),B(-13) = Phuong trinh AB:y=-2x+1
Phwong phap tric nghiém:

Cach 1:

3_
Ly l:&:(lxj.(sxts)—zxu
y'  3x°-3 3

= Phuong trinh AB:y=-2x+1
Cach 2:

M: X3 —3x +1_M
18a

= Phuong trinh AB:y=-2x+1

Lay y— =-2x+1

Céch 3: BAm may tinh:
Bwéc 1 : Bim Mode 2 (CMPLX)

Buéc 2 : x°—3x +l—(3x2 —3)(%)

Buéc 3: CALC x=i
Két qua : 1—2i = phuong trinh AB: y =1-2x
Cau 46. D6 thi ham sé y = x* —6x% +9x -1 c6 toa do diém cuc dai la:
A. (3,0). B. (L3). C. (L4). D. (3;1).

Loi giai
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Chon B.
y'=3x*-12x+9.

X
y':0<:>3x2—12x+9:0<:{
X=3

Ham sb dat cuc dai tai x=1= Yep = 3.

Cau 47. Giatrj cyc tiéu caahamsd y = x* —2x*+5 1a:

A. 5. B. 4. C.o. D.1
Loi giai
Chon B.
y'=4x> —4x =4x(x* -1)
=0 4x(X*-)=0< x=0
V= - X==1
Ham s6 dat cuc tiéu tai x=+1 va y.; =4.
. o X>-2x+4 o .
Céau 48. bothihamso vy =—2 co toa do diém cuc dai la:
A. (4,-6) B. (0;-2) C. (-2;0) D. (-6;4)
Loi giai
Chon B.
X —2X+4
d y=2""2
)y "y
Tap xac dinh: D = R\{Z} :
3 24 x=0
Tacd y' =— )§:0<:>x2—4x:0<:>
(x—-2) =4
Bang xét dau:
x I—oo 0 2 +o0o
2R
Vay toa do diém cyc dai ciia ham s 1a (0;-2).
Cau 49. Hamsé y=-3Yx? +2 c6 bao nhiéu cuc dai?
A. 2. B. 0. C. 1. D. 3.
Loi giai
Chon C.
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+ Taco: y'=——. Dé dang nhan thay x =0 1a diém t4i han cua ham so, va y'doi dau khi di qua x=0.

Ix
Nén x=0 la cuc tri cia ham sb. Hon nira, ta c6 ham sé dong bién trén (—o0;0) va nghich bién trén
(0;+0). Do d6, x =0 la cuc dai caa ham sé.
Cau 50. Hiéu sé gitra gié tri cuc dai va gia tri cuc tiéu cua ham sé y = x> -3x? +4 la:
A. 4. B. 2. C. 2. D. 4.
Léi giai
Chon A.
y'=3x*—6x=3xX(x-2)

y':0<:>3x(x—2):0<:{

Yoo = Yer =Y(0)-y(2)=4.
Cau 51. Cho ham sé y =ax®+bx?+cx+d. Néu d6 thi ham sb c6 2 diém cuc tri 1a gbc toa do va diém
A(-1;-1) thi ham s c6 phuong trinh Ia:

A y=2x>-3x%. B. y=-2x>-3x%.

C. y=x*+3x"+3x. D. y=x*-3x-1.

Lo giai
Chon B.
y'=3ax’ +2bx+c
+ P4 thi ham s6 ¢6 diém cyc tri 1a goc toa do, ta co:
y'(0)=0

{y(0)=0 =

c=d=0

. . . (-1 =0 3a-2b=0 a=-2
+ D06 thi ham s6 co diém cuc tri la A(-1;-1), ta c6: {y( ) <:>{ <:>{

y-)=-1 |b-a=-1
Vay ham sb la: y =—-2x*—3x%.

Cau 52. Diém cuc tri cia dd thi ham s& y =+1+4x—x* ¢ toa do la:

A. (L2). B. (0;1). C. (23). D. (3;4).
Loi giai
Chon A.
_ 3
Taco y'= 22X Yy =0ex=1=y@)=2

V1+4x—x*
Cau 53. Biét dd thi hamsd y=x®—2x?+ax+b c6 diém cyc tri la A(L;3) . Khi d6 gia tri cua 4a—b la:
A. 1. B. 2. C.3. D. 4.

Loi giai
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Chon A.

Taco y'=3x*-4x+a

\ / 9 '1 :—1+a:0 a:l
Db thi ham s ¢6 diém cuc tri [a AL:3), ta c6: {y @) {

=
y@) =-1+a+b=3 b=3

Khi @6 ta co, 4a—b=1.

Cau 54. Cho ham s6 y=x*-3x*—2. Goi a,blan luot 1a gi4 tri cyc dai va gia tri cuc tiéu caa ham sb

d6. Gia tri cua 2a® +b I

A. -8. B. -2. C. 2. D. 4.
Loi giai
Chon C.
y'=3x*-6x
y':0<:{ i

Taco:a=y(0)=-2b=y(2)=-6=2a’+b=2.
Cau 55. Cho ham sb y = x* —5x® +3 dat cyc trj tai x,,x,,X,. Khi do, gia tri caa tich xx,x, Ia:
A. 0. B. 5. C. 1 D. 3.
Loi giai
Chon A.
+ Ham sb trung phuong ludn dat cuc tri tai x=0. Do do6: xX,X, =0.

Cau 56. Trong cac ham sb sau, ham s nao chi c6 cuc dai ma khdng cé cuc tiéu?

A. y=-10x*-5x*+7. B. y=-17x>+2x* + X +5.
x—2 X2+ x+1
c y=X=2 D.y=2 1727~
) T4
Loi gidi
Chon A.

Hamsd y=-10x*—5x*+7 c6 y'=—40x>-10x=0< x=0 va y"(0)=-10<0 nén ham s dat cuc dai
tai x=0 .
Cau 57. Ham sé bac ba c6 thé c6 bao nhiéu diém cuc tri?

A. 0 hoac 1 hoac 2. B. 1 hoac 2. C. 0 hoac 2. D. 0 hoac 1.

Loi giai

Chon C.
Ham sé bac ba: y = ax® +bx? +cx+d,(a=0) c6 TXD: D=R
y'=3ax’ +2bx+c
A'=b*-3ac

Néu A'<0 thi y' khong doi dau trén R nén ham sé khdng cé cuc tri.
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Néu A'>0 thi phwong trinh y'=0 Iudn c6 hai nghiém phén biét x,,x, va y' doi dau khi x chay qua
X,, X, Nén ham s dat cyc tri tai x, X, .

Cau 58. Cho ham s y =ax®+bx® +cx+d,a= 0. Hoi ham sb d4 cho luon dong bién tren R khi nao?

a>0 a>0 a>0 a>0
A . B.{, . c.i, . D. 1, .
b®-3ac>0 b®-3ac<0 b®-3ac<0 b*-3ac>0
Loi gii
Chon B.
y=ax’+bx*+cx+d,a=0
Taco: y'=3ax’+2bx+c
Ham s6 luén dong bién trénR khi y'>0, vxeR
& 3ax® +2bx+¢>0, VxeR
3a>0
A 2
b*—-3ac<0
a>0
&
b?>—3ac<0
Cau 59. Cho hamsb y =ax®+bx? +cx+d,a= 0. Hoi ham sb d4 cho ludn nghich bién trén R khi nao?
a>0 a<0 a<0 a>0
A . B.{, . c.i, . D. 1, .
b®-3ac<0 b®-3ac<0 b®-3ac<0 b*-3ac>0
Loi gidi
Chon B.

y=ax®+bx*+cx+d,a=0
Taco: y'=3ax’+2bx+c

Ham sb ludn nghich bién trenR khi y'<0, vxeR

< 3ax’ +2bx+¢c<0, VxeR

3a<0
=
b?-3ac<0

a<0
=
b?-3ac<0

Cau 60. Cho ham s y = ax® +bx? + cx+d . Hoi ham sé da cho ludn dong bién trén R khi nao?

a<0 a>0
A. a=0;b=0;c>0 hodc ¢, : B. a=0;b=0;c>0 hoac ¢ :
b —-3ac<0 b —-3ac<0
a<0 a>0
C. a=0;b=0;c>0 hoac y , . D. a=0;b=0;c>0 hodc 4 , .
b°—3ac<0 b°—3ac<0
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Lo giai
Chon D.
y=ax’+bx*+cx+d,a=0
Taco: y'=3ax’+2bx+c
e Trwong hgp 1: a=0= y'=2bx+cC
Pé ham s ludn dong bién trénR thi y'=2bx+c>0=b=0;c>0
Do d6 a=0;b=0;c>0 thi ham s6 luén dong bién trén R
e Truwong hop 2: a=0
Ham sb ludn dong biéntrénR khi y'>0, VxeR < 3ax’+2bx+c>0, VxeR

< 3ax’ +2bx+¢c>0, VxeR

3a>0
=
b?-3ac<0

a>0
=
b?-3ac<0

a>0 o , \ VR
Do d6 thi ham so luon dong bien trén R

b?-3ac<0

Két hop hai truong hop dé ham sé dé cho ludn dong bién trénR thi a=0;b=0;c >0 hoic {

a>0
b?-3ac<0

Cau 61. Cho ham s y = ax® +bx? + cx+d . Hoi ham sé da cho lubn nghich bién trénR khi nao?

a>0

A. a=0;b=0;c <0 hodc <, :
b°-3ac<0

B. a=0;b=0;c<0 hoac {

a>0

C. a=0;b=0;c<0 hoac y , :
b°-3ac<0

D.a=0;b=0;c<0 hoéo{

Léi giai
Chon D.
y=ax®+bx*+cx+d,a=0
Taco: y'=3ax’+2bx+c
e Trwong hgp 1: a=0= y'=2bx+cC
Pé ham s6 ludn nghich bién trénR thi y'=2bx+c<0=b=0;c<0
Do d6 a=0;b=0;c <0 thi ham sb ludn nghich bién trén R
e Truwong hop 2: a=0
Ham sb ludn nghich bién trénR khi y'<0, VxeR < 3ax?+2bx+c<0, VxeR

< 3ax’ +2bx+¢c<0, VxeR

a<0
b?-3ac<0

a<0
b?-3ac<0
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3a<0
=

b?-3ac<0

a>0
=
b?-3ac<0

a<o . .z
Do do { thi ham s6 luén nghich bién trén R

b?-3ac<0

Két hop hai truong hop dé ham s dé cho ludn nghich bién trénR thi a=0;b =0;c <0 hoic

a<0
b?-3ac<0

Cau62. Chohamsé y=f(x) co dao ham f'(x)=(x—-1)(3—x) véi moi xeR.Hamsd y=f(x) dat

cuc dai tai
A. x=0. B. x=1. C. x=2. D. x=3.
Loi gidi
Chon D.

x=1

Taco f’(x)=0@(x1)(3x):0<:>\

Bang bién thién

T |—oo 1 3 o0
— 0 _|_ 0 i

Dua vao bang bién thién ta thdy ham s6 y = f (x) dat cuc dai tai x =3.

Cau 63. Cho ham sé y = f(x) c6 dao ham f'(x) = (x+1)(x—2)2(x=3)*(x+5)* . Hoi ham s6 y = f (x)
c6 may diém cuc tri?
A. 2. B. 3. C.4. D. 5.
Léi gii
Chon A.
f '(x) d6i dau khi x chay qua —1 va 3 nén ham sb c6 2 diém cuc tri.
Cau 64. Cho hamso y = f(x) c6 dao ham f'(x)=-x+2 véi moi x e R. Ham s6 d& cho nghich bién
trén khoang nao dudi day?
A. (—o0;+00). B. (2;+00). C. (-0;2). D. (0;+).
Loi gii
Chon B.
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Taco: f'(x)=—x+2=0<x=2.

Bang xét dau

oI -

Vay ham s6 nghich bién trén khoang (2;+x).
Cau 65. Tim khoang nghich bién cua ham s6 y = f (x), biét f'(x) =(x-3)(x+2)(x+5)" ,¥xeR.
A. (—»;-5). B. (-2;3). C. (-5-2). D. (3;+x).
Loi giai
Chon B.
f'(x)=(x—3)(x+2)(x+5)2 <0< (x-3)(x+2)<0,(x=-5) = X* —X—6<0<-2<x<3
Vay ham s6 nghich bién trén (-2;3).
Cau 66. Cho ham s§ f(x) xdc dinh trén R va co dao ham f'(x)=(2-x)(x+1)"(x~1)’. Ham s6 da
cho nghich bién trén khoang nao du6i day?
A. (—00;2). B. (2;+oo). C. (—1;2). D. (1;+oo).
Loi giai
Chon B.

Tacd f’(x)<0<:>(2—x)(x+1)2(x—1)5<0<:>(2—x)(x—l)<0<:{§212.

Vay ham so da cho nghich bién trén khoang (2;+).
Cau 67. Cho ham sé y= f(X)lién tuc trén Rva c6 dao ham f'(x)=(x+1)(x~1)"(2—x). Ménh dé

nao dudi day dung?

A. f(5)>f(4)>f(3). B. f(-1)>f(0)> f(1).
C. f(-3)< f(-2)< f(-1). D. f(0)< f(1)< f(2).
Loi giai
Chon D.

Taco f'(x)>0< xe(-12), vay ham sb dong bién trén khoang (—1;2).

Cau 68. Cho hamsé y = f (x) c6 bang xét dau cia dao ham f’(x) trén R nhu hinh vé

X —oo -1 <ol

7(x) - 0 +

Hams6 y = f (x) dong bién trén khoang
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A. (—o0;-1). B.R. C. (—L+0). D. (—2;+00).
Loi gidi
Chon C.
Hams6 y = f (x) dong bién trén khoang (—1;+).

Cau 69. Cho hamsé f (x) c6 bang xét dau cua dao ham nhu sau

x —o¢ -3 0 2 +o0
f(x) + 0 — 0 + 0 -
Ham sb da cho nghich bién trén khoang nao dudi day?
A. (-3;0). B. (0;+00). C. (0;2). D. (—;-3).
Loi giai
Chon A.

Ta c6 bang bién thién

€T —00 -3 0 2 +o0
f(z)

o[ NN

Dua vao bang bién thién suy ra ham sé nghich bién trén (-3;0)

Cau 70. Cho hamsd f(x) c6 bang xét ddu dao ham nhu sau:

z |- -3 2 3 5 oo
Fl)] -0 + 0o — 0o + 0 —
S6 diém cuc tri ciia ham sb da cho Ia
A. 5. B. 3. C. 2. D. 4.
Loi gidi

Chon D.
Dua vao bang xét ddu dao ham ta thay dao ham d6i diu qua cac diém —3,—2,3,5.
Vay ham sb ¢6 4 diém cyc tri.

Cau 71. Chohamsé y = f(x) c6 bang xét dau cua dao ham nhu hinh bén. S6 diém cuc tiéu cua ham sé

y=f(x) la

z |—oo -3 1 3 +00
f(z)] - 0 + 0 - 0 +
A. 3. B. 4. C.2. D. L.
Loi gidi
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Chon C.

Ham sb dat cuc tiéu tai diém x = -3 va x =3 nén s diém cuc tiéu cua ham sb 1a 2.

Cau72. Ham sb y=f(x) c6 dao ham o f'(x)=x*(x+1)"(2x~1). Sé diém cuc trj cia ham s

y=f(x)la
A. 3. B. 0. C.1. D. 2.
Loi gidi
Chon C.
x=0
Taco f'(x):0<:>x2(x+1)2(2x—1):0<:> X=-1
1
X =—
L 2

Nhan thay x* >0 Vx=0 = f'(x) khong doi dau khi qua nghiém x =0 nén x =0 khong phai 1a diém
cuc tri ham sé.

Tuong tu (X +1)2 >0Vx#-1= f'(x) khong d6i dau khi qua nghiém x = -1 nén x = —1 khéng phai la
diém cuc tri ham sd.

f'(x) cung dau véi nhi thirc 2x —1 nén x = > 1a dieém cuc tri cia ham so.

Cau 73. Chohamsé f(x) co dao ham f'(x) xac dinh, lién tuc trén R va f'(x) c6 do thi nhu hinh v&

bén.

Y x

Khang dinh nio sau ddy la ding?

A.Hamsb f(x) dong bién trén (—oo;1).

B. Hams6 f (x) dong bién trén (—oo;1) va (1;+0).

C.Hamsé f(x) dong bién trén (1;+0).

D. Hams6 f (x) dong bién trén R.

Loi gidi

Chen C.
Trén khoang (1;+00)dd thiham so f *(x) nédm phia trén truc hoanh.

Cau 74. Cho ham so f(x)=ax*+bx’+cx’+dx+e (a=0). Bict raing ham sé f (x) c6 dao ham la
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f'(x) vahamso y = f'(x) c6 d6 thi nhu hinh v& bén. Khi d6 nhan xét nao sau déy 1a sai?

: X
- / 10| 1 ’
A.Trén (-2;1) thihams6 f (X) ludn tang. B. Ham f(x) giam trén doan [-11].
C. Ham f (x) dong bién trén khodng (1;+00). D. Ham f (x) nghich bién trén khoang (—o0;-2)
Lo giai

Chon B.

Trén khoang [-1,1]d6 thi ham s6 f '(x) nam phia trén tryc hoanh.
Cau 75. Cho ham s6 y = f(x) lién tuc va x4c dinh trén R. Biét f (x) c6 dao ham f'(x) va ham s
y = f'(x) c6 dd thi nhu hinh v&.

YA

Xét trén (—7r; n) , khang dinh nao sau diy ding?
A.Hamsb f (x) dong bién trén khoang (—7;7).

B.Hams6 f (x) nghich bién trén khoang (—7;7).

C.Hamsé f(x) nghich bién trén khoang [—n;%ﬁ] va

ﬂ ]
—,T|.
2 ]

D. Hams6 f(x) dong bién trén khoang (0;7).

Léi giai

Chon D.
Trong khoang (0;7) dd thi ham s6 y = f'(x)ndm phia trén tryc hoanh nén ham s6 f (x) dong bién
trén khoang (0;7r).
Cau 76. Cho ham s6 f (x) xdc dinh trén R va c6 d6 thi ham so f'(x) la dwong cong trong hinh bén.

Ménh dé nao dudi ddy ding?
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y A

—2 0 D X
A.Hamso f (x) nghich bién trén khoang (-1;1). B.Hams6 f(x) dong bién trén khoang (1; 2).
C.Hamsb f (x) dong bién trén khoang (—2;1). D. Hamsd f (x) nghich bién trén khoang (0; 2).

Loi giai
Chon D.
Céch 1: sir dung bang bién thién.

Tur d0 thi ciia ham s6 y = f () ta c6 bang bién thién nhu sau:

A N

Céch 2: Quan sat d6 thj ham s6 y = f '(x)

Néu trong khoang K do thi hamso f *(x) nam trén truc hoanh (c6 thé tiép xtic) thi f (x) dong bién trén K .
Néu trong khoang K d6 thi ham so f '(x) ndm dudi truc hoanh (c6 thé tiép xuc) thi f (x) nghich bién trén K .
Néu trong khoang K do thi ham sé f '(x) vira c6 phan nim duéi truc hoanh vira c6 phan nam trén truc
hoanh thi loai phuong an d6.

Trén khoang (0; 2)tathay do thi hamsé y = f '(x) ndm bén duéi truc hoanh.

Cau77. Chohamsd f(x) xacdinhtrén R va c6 do thiciahamsd f'(x) nhu hinh ve.

3
)
B

Ménh dé nao sau day diing?
A.Hamsé y = f(x) dong bién trén khoang (—4;2).
B. Ham s6 y = f (x) dong bién trén khoang (—o0;-1).

C.Hams6 y = f (x) dong bién trén khoang (0;2).
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D. Hamsé y = f (x) nghich bién trén khoang (—oo;—4) va (2;+).

Loi gidi
Chon B.

Trong khoang (—o0;—1) d6 thi ham s6 f'(x) ndm trén truc hoanh nén ham s6 dong bién (—oo;—1).

Cau78. Chohamsb f(x) xac dinh trén R va c6 do thi cia ham so f'(x) nhu hinh v&. Ménh dé nao sau

day ding?
A3
2 I3
3 ;_- o %
A. Hamsb y = f (x) dong bién trén khoang (—oo;—2);(0;+00).
B. Hamsd y = f (x) nghich bién trén khoang (-2;0).
C. Hamso y = f (x) ddng bién trén khoang (-3;+0).
D. Hamsb y = f (x) nghich bién trén khoang (—o0; 0)

Loi gidi
Chon C.
Trén khoang (-3;+o) ta thdy do thi ham sé f’(x) nam trén truc hoanh.
Cau 79. Chohamsé y = f(x) xac dinh trén R. Ham s y = f'(x) c6 dd thi nhu hinh bén.

y

Tim s6 diém cyec tri clia ham s6 y = f (x).
A. 3. B. 1. C. 0. D. 2.
Lo giai
Chon B.
Cau 80. Cho ham s6 y = f (x) xac dinh, lién tuc trén R va c6 do thi ciia dao ham y = f’(x) nhu hinh

V& bén duéi. Tim s6 diém cuc dai ctia d6 thi ham s6 y = f ().
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Y

TV

Al B. 2 C.3 D. 4
Loi giai
Chon A.
y
1[ o U—’ﬂa T4

D0 thi ham s6 y = f'(x) giao véi truc hoanh tai 4 diém. X;,X,, X;, X,.

Nhan thdy f’(x) doi dau tir &m sang duong khi di qua X, va x, nénham s y = f (x) dat cuc tiéu tai X,
va X, .

Va f'(x) doi dau tir dwong sang am khi di qua X, nénham so y = f (x) dat cuc dai tai X,.

f'(x) khong doi dau khi di qua X, nén x, khong 1a diém cyc tri cua ham sb.

Vay ham so y = f (x) c6 mot diem cyc dai.
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PHAN II. Ciu trac nghiém ding sai. Trong mdi y a), b), ¢), d) é mdi cu, thi sinh chon ding hoic
sai.

Cau 81. Chohamsé y= f(x) liéntuctrén R c6 bang bién thién sau.

—2024 -

a) Ham s6 nghich bién trén khoang (—oo' 1 ] va (2024. OO].

1 1 +
2025 2025
b) f( 3 :]> f( 11 ]
2025 2025

¢) Piém cyc tiéu ctia ham s da cho bang —2024.

d) B thi ham sb da cho cd diém cuc dai la (%;2025) .

Loi giai
a) b) c) d)
PUNG SAI SAI PUNG

Tir bang bién thién, ta co:

a) Ham s6 nghich bién trén khoang | —o; L ] va (2024 ;+oo].
2025 2025

b) Ham sé dong bién trén khoang (L%] nén f (i] < f (ij
2025 2025 2025 2025

e 2 \ L ax : 1
¢) biém cuyc tiéu ctia ham so d& cho bang ——.
2025

d) B thi ham sb da cho cd diém cuc dai la (%;2025) .

Cau 82. Chohamsé y = f(x) co bang bién thién:
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a) Ham s6 dong bién trén khoang (—o;3) va (—2;+%).

b) f(3)>f(9.

¢) Gia tri cuc tiéu ctia ham sé da cho bang —2.

d) Puong théng di qua hai diém cuc tri ctia d6 thi ham sb y=f (X) tao voi hai tryc toa do mot tam giac
s e . 64

cua dién tich S bang 3 (dvdt).

Loi giai
a) b) c) d)
SAI SAI PUNG PUNG

Tir bang bién thién, ta co:
a) Ham s6 dong bién trén khoang (—o;2) va (4;+%).

b) Ham sé nghich bién trén khoang (2;4) nén f (3)< f Gj

¢) Gia trj cuc tiéu ctia ham s da cho bang —2.
d) do thi ham s6 dé cho c6 hai diém cyc tri (2;3) va (4;-2)
Goi dudng thing di qua hai diém cuec tri ctia d6 thi ham s6 y = f (x) c6 dang: y =ax+b

5
3=2a+b =——

Taco hé " & @ 2:y=—5x+8
-2=4a+b b—8 2

Tir d6 ta c6 phuong trinh duong thang d di qua hai diém cuc tri cua d6 thi ham sé 1a y = —g X+8

Toa do giao diém cua d Vvai hai truc toa do 1a C(%;O] va D(0;8).

Dién tich tam giac can tinh 1a S :%OC.OD :%.%.8 :%.

Cau 83. Chohamsé y= f(x) c6 bang bién thién nhu sau:

x — -1 0 1 +a0

£(x) - 0 + 0 - 0 +

f(x) +e - 3 P
0 *o0

a) Do thi ham sé d& cho c6 2 diém cuc dai.
b) D6 thi ham sb d4 cho ¢o 1 diém cuc tiéu.
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c) f'(x)<0 khi xe(-1;0)u(L;+x0)

d) f(-2024)< f(-10)< f (-1)

Loi giai
a) b) c) d)
SAI SAI SAI PUNG

Tir bang bién thién, ta co:

a) Do thi ham s6 da cho c6 1 diém cyc dai 1a (0;3).

b) D4 thi ham sb da cho c6 2 diém cyc ticu 1a (-1,0) va (10).

c) Ham s6 da cho dong bién trén cac khoang (~1,0) va (1+») nén f'(x) >0 khi x e (-10)U(L+wx)
d) Ham s6 da cho nghich bién trén khoang (—o0;—1) va (0;1) nén f(-2024)< f (-10)< f (-1)

Cau 84. Chohamsd y = f(x) co bang bién thién nhu hinh duéi day.

X ) 1

. L . 1
a) Tap xac dinh cia hamso D =R\ {_E} .

b) Ham sé d4 cho nghich bién trén khoang (3;+00).

c) f(0)>f(1)>f(2).

d) Ham s6 d4 cho c6 gia trj cuc dai y=4.

Loi giai
a) b) c) d)
PUNG SAI PUNG PUNG

N 1
a) Tap xac dinh caia hamso D =R\ {_E} :

b) Ham s6 dé cho nghich bién trén khoang (3;+0).
¢) Ham s6 da cho dong bién trén khoang (—oo;—%] va (_%;3] nén f(0)< f (1)< f(2)

d) Ham s6 da cho c6 gia tri cuc dai y =4

Cau 85. Cho hamsd y = f(x) co bang xét diu dao ham f'(x) nhu sau
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X |- -2 0 2 +o0
V' + 0 _ H - 0 +

a) Do thi ham sé d& cho ¢d 1 diém cyc dai.

b) D6 thi ham sb d4 cho ¢6 1 diém cuc tiéu.

c) Ham s6 da cho nghich bién trén khoang (-2;2).

d) f(3)> f(2024)> f(2025)

Lo giai
a) b) c) d)
PUNG PUNG SAI SAI

Tir bang xét dau, ta co:

thi y'<0 khi x e(0;2) nén ham s nghich bién trén khoang (0;2).

a) Qua nghiém x = —2 ta c6 doi dau tir duong sang am nén do thi ham sé da cho ¢6 1 diém cuc dai.

b) Qua nghiém x = 2 ta c6 doi dau tir Am sang duong nén dd thi ham sb da cho cé 1 diém cuc tiéu.

c) Ham s6 da cho nghich bién trén cac khoang (-2;0) va (0;2) vi y'<0 khi xe(-2;0) va xe(0;2)
d)vi y'>0 khi xe(-o0;-2) va xe(2;+0) nén ham s6 da cho dong bién trén cac khoang (—o0;-2) va
(2;+0),do do f(3)< f(2024)< f(2025)

Cau 86. Chohamsé y= f(x) c6 do thi nhu hinh v& bén.

y

X ¥

-1 o 1
-1

a) Ham s6 nghich bién trén khoang (0;1)

b) Ham s dat cuc tri tai cac diém x =0 va x =1
c) f'(x)>0 khi x e (-o0;0)U(1;+e0)

d) Do thi ham c¢ diém cuc dai 13 (12).

Loi gidi

a) b) c) d)
PUNG PUNG PUNG SAI
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Tur do thi, ta thiy

a) Ham s6 nghich bién trén khoang (0;1)

b) Ham s dat cuc trj tai cac diém x =0 va x =1

c) Ham s6 dong bién trén khoang (—o;0) va (L+o0) nén f'(x)>0 khi x & (—;0)U(L;+o0)
d) Do thi ham c6 diém cuc dai 12 (0;3).

Cau 87. Chohamsé y = f (x) x4c dinh, lién tuc trén R va c6 d6 thi la dudng cong trong hinh V& bén.

a) DO thi ham s6 c6 hai diém cyc tri 14 (2;0) va (-10).
b) Ham s6 dong bién trén khoang(-1;2).
c) Ham s6 nghich bién trén khoang (-1,0) va (2;3).
d) f'(x) <0 khi xe(—0;0)U(2;+w0)
Loi giai
3) b) c) d)
SAI SAI PUNG PUNG

Tir d0 thi, ta thay

a) Do thi ham s6 c6 diém cyc dai 1a (2;0) va diém cyc tiéu 1a (0;-1), suy ra a) sai

b) Ham s6 dong bién trén khoang (0;2)

c) Ham s6 nghich bién trén khoang (—o;0) va (2;+), nén ciing nghich bién trén khoang (-10) va
(2;3).

d) Ham sé nghich bién trén khoang (—o0;0) va (2;+), nén f'(x) <0 khi x & (—00;0)U(2;+0)

Cau 88. Cho ham s6 y = x3+3x% —9x +15.

a) Tap xac dinh cia ham s6 D =R.

¢) D6 thi ham sé c6 mot diém cuc tri.

b) Ham s6 nghich bién trén khoang (—oo;-3) va (1 +oo)
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d) f(-3)<f(0)<f(1)

Loi giai
a) b) c) d)
PUNG SAl SAl SAl
Tap xéac dinh cia ham s6 D =R.
Do y'=3x*+6x—9=3(x-1)(x+3)
X ‘ —© -3 1 +o0
y' + 0 - 0 +

Tir bang bién thién, ta co:

D6 thi ham sb c6 hai diém cyc tri.

Ham s6 dong bién trén khoang (—o0;—3) va (1 +o0)

Ham so nghich bién trén khoang (-3;1) nén f (-3)> f (0)> f (1)
Cau 89. Chohamsb y=—x*—x?+5x+4.

a) Pao ham cua ham sé da cho la y' = —3x? —2x+5.
by A ~ A 4 A 5
b) Ham so da cho dong bién trén (—g;lj.

¢) 1(-10)< f(-3)< f(-2)

d) B thi ham sb da cho c¢6 diém cuc dai la (—2;—%) .
Loi giai
a) b) c) d)
PUNG PUNG PUNG SAl
x=1
o y=-X-X+5x+4=y =-3x*-2x+5=0 5
X [

e Bang bién thién:
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X — - 1 +00

| | La

T 0 -

o 7
v
317
—_ —0
27

Ham sb dong bién trén (-%;1}.

Ham sé nghich bién trén khoang (—oo;—gj va (L+0) nén f(-10)< f(-3)< f(-2)

Do thi ham s6 c6 diém cuc dai 1a (17) va diém cuc ticu (—2;—%7)
Cau 90. Cho hamsé y=x*-2x*+3 .
a) Ham s6 da cho nghich bién trén khoang (—o0;-3)
A ™ X - X n R 1
b) Ham so d& cho dong bien trén khoang (—E;Oj.
¢) D4 thi ham s6 da cho c6 2 cyc dai la (-1;2),(12).
d) Do thi ham s6 dé cho ¢6 1 cyc ticu la (0;3).
Loi gii
a) b) c) d)
PUNG PUNG SAI SAl
x=0
y'=4x’-4x=0<| x=1
Xx=-1
* Bang bién thién:
x — -1 0 1 +0
V' — 0 + 0 - 0 ~

y +m \ 2 / 3\ 2/—/'_/;+:::\

Ham s6 nghich bién trén cac khoang (—o0;-1) va (0;1).

Ham s6 dong bien trén cac khoang (-1;0) va (L +0).
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Do thi ham s6 ¢6 1 cuc dai la (0;3) va 2 cyc tiéu la (-1;2),(12)

3x-1
—4+2x

Cau 91. Cho hamsby =
a) Ham s6 d4 cho lubn nghich bién trén R .
b) f(3)< f(2024)< f(2025)

¢) D6 thi ham sé d4 cho khéng c6 cuc tri.

d) Ham s6 da cho nghich bién trén cac khoang (—oo; —2) va(-2;+).

Loi giai
a) b) c) d)
SAI PUNG PUNG SAI

TXD: D=R\{2}.

Tacoy'=—— 0 0.vxeD.

(-4 +2x)?
Ham s6 nghich bién trén cac khoang (—o;2) va(2;+) nén f(3)< f(2024)< f (2025)
Dd thi ham sb khéng c6 cuc tri.

Cau 92. Cho ham s y =",
X+2

a) Tap xac dinh ctia ham sb d4 cho la D=R\{-2}
b) Ham sé d4 cho nghich bién trén cac khoang (—o0;—2) va (—2;+).
¢) D6 thi ham sé d4 cho khéng c6 cuc tri.

d) b6 thi ham s6 da cho cat truc tung tai diem (1; 0) va cat truc hoanh tai diém (0;—Ej :

Loi giai
a) b) c) d)
PUNG SAI PUNG SAI

a) Tap xac dinh: D = R\{—Z} .

b) Tacé: y' =

>0, Vxe R\{-2}.

(x+2)2

Suy ra ham sb ddng bién trén cac khoang (—o0;—2) va (—2;+).
¢) D6 thi ham sé khdng c6 cuc tri.

A . N /4 ’ ~ 1
d) D6 thi ham so6 cat truc tung nén x=0=y = -
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D6 thi ham s6 cat truc hoanh nén y=0=x=1

Vay d6 thi ham so cat truc tung tai diém (0;—Ej va cat truc hoanh tai diém (1; 0).

Cau 93. Cho ham sb y:x+ﬂ :
X

a) Tap xdc dinh cua ham s6 1a D =R\ {0}
b) Ham s6 dong bién trén khoang (2;+).
¢) Ham s6 nghich bién trén khoang (-2;2).
d) Do thi ham s6 c6 diém cyc ticu 1a (-2;-4).
Loi giai
a) b) c) d)
PUNG PUNG SAI SAI

e Tép x4c dinh: D =R \{0}

2
e Ta co: y':l—izzx—zd',Vx;tO
X X
2
—4
y'=0e’ — =0 X' -4=0ox=12
X

e Bang bién thién:

X —0 -2 0 2 40
A + 0 — — 0 +
—4 + +00

e Tir bang bién thién, ta co:

+ Ham s6 dong bién trén cac khoang (—o0;—2) va (2;+w), nghich bién trén cac khoang (-2;0) va
(0;2).

+ Ham s6 dat cuc dai tai X=—-2 Va Y, =y(-2)=—-4, cyc tiéu tai X=2 VA y.; = y(2)=4.

x? —8x+9

Cau 94. Chohamsd y=
X—5

_ x?-10x+31
(x-5)°

b) Ham sé nghich bién trén khoang (—2;2).

a)y'

¢) Ham s6 nghich bién trén khoang (4;10).
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d) Ham sb khéng c6 cuec tri.
Loi giai
a) b) C) d)
DPUNG DPUNG SAl DUNG

e Tép xac dinh: D =R \{5}

2 a=1<0
. ':ﬂ<0,w¢5 do g(x)=x*-10x+31 c6 ) nén x*-10x+31<0VeR
(X—5) '=-6<0
e Bang bién thién:
x —m 5 e
v - -
200 <+
—n —i

e Tir bang bién thién, ta co:

+ Ham sb nghich bién trén (—o0;5) va (5;+) nén ciing nghich bién trén khoang (-2;2).
+Do nén x =5 nén ham sb khdng nghich bién trén khoang (4;10).

+ Ham s6 khéng c6 cuc tri.

X2 +2X+3
2x+1

Cau 95. Chohamsd y =
a) Tap xac dinh cia ham s6 14 R
b) Phuong trinh y' =0 ¢6 hai nghiém nguyén duong phéan biét
¢) Ham s da cho c6 hai diém cuc tri va hai diém cuc tri ndy nam vé hai phia cta truc tung
d) Khi d6 thi ham s c6 hai diém cuc tri thi duong thang di qua hai diém cuc trj ctia d6 thi ham sb c6
phuong trinh y=Xx+1

Loi gii

a) b) c) d)

PUNG PUNG SAl PUNG

a) Tap xac dinh D = R\{—%} :

x=1,y(1)=

_2x* +2x-4 2
x=-2,y(-2)=-1

b ’
Y ey

: y’:0<:>2x2+2x—4:0<:>|:

c) Do thi ham s6 ¢6 hai diém cuc tri la M (1;2) va N(-2;-1) va hai diém cuc tri nay nim vé hai phia

Cua truc tung

https://www.facebook.com/truongngocvy8/ Trang 45 Truwong Ngoc Vy - Nha Trang


https://www.facebook.com/truongngocvy8/

Dai s6 12 - Chuwong 1 - Ung dung PH dé khdo sdt va vé PTHS - Trdc nghiém va tw lugn 4 phan ~ DUng chung 3 bé sdch

d) Phuong trinh dudng thiang qua hai diém cuc tri M, N cta do thi ham s6 da cho 1a: y = x+1.

X2 +x-1

Cau 96. Cho hamsd y=
x-1

a) Phuong trinh y"=0 c06 hai nghiém nguyén.
b) Do thi ham s6 c6 diém cuc dai la (2;5)
c) f(2)> f(5)> f(2025)
d) B thi ham s cat truc tung tai hai diém phan biét.
Loi giai
a) b) c) d)
PUNG SAI SAI PUNG

a) Tap xéc dinh: D =R\ {1}

, XX+x-1 , x*—2x x=0
Taco: y=———=Yy'= >=0<

x-1 (x—l) X=2

b) Bang bién thién:
Yy + 0 - - 0+
+o0 +oo
1
—00 —o0 5

Vay d6 thi ham s6 6 diém cyc dai la (0;1)

ham s6 dong bién trén mdi khoang (-;0),(2;+ ) va nghich bién trén mdi khoang (0;1),(12).

c) ham s ddng bién trén mdi khoang (—;0),(2;+ ) nén f(2)< f(5)< f (2025)

-1-+5

. C x?+x-1 =
d) 6 thi ham sb cat truc hoanhnén y=0=>"——-"=0< X’ +x-1=0<

Xx-1 X__1+\/g

2

Suy ra d6 thi ham s6 cit truc tung tai hai diém phan biét.
Cau 97. Cho hamsd y=+/9-4x? .

a) Ham s6 xéac dinh khi x e [—gg} .

b) Ham sé nghich bién trén khoang (0;%).

¢) Ham s6 dat cuc tiéu tai x=0.
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d) Ham s dong bién trén khoang (—%;Oj.

Loi giai
a) b) o) d)
DUNG DUNG SAI PUNG
e Tap xac dinh: D = [_3;3}
2'2
e Ta co: y': X , X€E D\{__’E}
9-4x

y'=0sx=0
e Bang bién thién:

x 2 0 3

2 2

]

e Tir bang bién thién, ta co:
5 JEP 4 ~ , 3 . 4 ~ , 3
+ Ham s6 dong bién trén khoang _E;O , Nghich bién trén khoang O;E .
+ Ham s6 dat cuc dai tai x=0 va y.; = y(0)=3. Ham sé khdng c6 cuc ticu.
Cau 98. Cho hamsd y=+/2x—x? .
a) Pao ham cua hamsé dacho la y' X e [0;2]
. 2X _ X2 i) 1
b) Ham sé nghich bién trén khoang (1;2).
c) Ham s6 dat cuc dai tai x=1.

d) Ham s6 dong bién trén khoang (—oo;l).

Loi giai
a) b) C) d)
SAI PUNG PUNG SAI
e Tap xac dinh: D = [0;2]
e Tacs: y'=— 2% xe(0:2)
2X — x?
y'=02-2x=0<x=1
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e Bang bién thién:

x 0 1 2
i \ T _ \
1

e Tir bang bién thién, ta co:

+ Ham s6 dong bién trén khoang (0;1), nghich bién trén khoang (1;2).

+ Ham s6 dat cuc dai tai x=1 va y.; = y(1) =1. Ham s6 khdng c6 cuc tiéu.

Cau 99. Cho hamsé y=+/x*-5x+4 .

X oo oA ax X 2X—
a) Dao ham cua ham so déacho la y'= XS

2Ux* —5x+4
b) Ham s6 nghich bién trén khoang (—oo;0).
¢) D6 thi ham s ¢6 hai cyc tri.

d) Ham s6 dong bién trén khoang (6;+o0).

Loi giai
a) b) c) d)
SAI PUNG SAI PUNG

e Tap xac dinh: D =(—o0;1]U[4;+0)

2X-5

2\ x? —5x+4

y':0<:>2x—5:0<:>x:§

eTaco: y'= , Vxe(—0;1)u(4;+x)

e Bang bién thién:

, VXxe (—oo;l] u[4;+oo)

5
X —0 1 — 4 +an
2
: - | - = B
+0 +

e Tir bang bién thién, ta co:

+ Ham s6 dong bién trén khoang (4;+0), nghich bién trén khoang (—o0;1).

+ Ham sé khéng c6 cuc tri.
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Cau 100. Cho hamsé f (x) xac dinhtrén R va c6 do thi ciahamsé f'(x) nhu hinh v&.

I
fod
)
B

a) Hams6 y = f (x) dong bién trén khoang (—4;2).
b) Ham s6 y = f (x) dong bién trén khoang (—o0;—1).
c) P6 thi ham s6 y = f (x) c6 mot hai diém cuec tri.
d) Himsb y = f (X) nghich bién trén khoang (-1, +o0).
Lo giai
a) b) c) d)
SAI PUNG SAI PUNG

Tur do thi y=f'(x) taco:
+ Trong khoang (—o0;—1) dé thi hamso f'(x) ndm trén truc hoanh nén ham s6 dong bién (—oo;—1).
+Trén khoang (-1 +w) d6 thi y= f'(x) ndm duéi truc hoanh nén ham s6 nghich bién trén khoang
(=L +e0)
+d0 thi ham s6 f'(x) cét truc hoanh tai 1 diém nén c6 mot diém cyc tri
Cau 101.Cho ham s f (x) ¢6 dao ham f'(x)=x(1-x)’(3-x)’(x—2)" véi moi x€R.
a) Phuong trinh f '(x)=0c6 hai nghiém nguyén
b) Ham so f (x) dat cuc tieu tai x =2
c) Hamsé f (x) dong bién trén khoang (3;+0)
d) f(0)>f(1)>f(2)>f(3)
Léi giai
a) b) 0) d)
SAl PUNG SAl PUNG

Il
w N B O

a) Taco: f'(x)=x(1- x)2(3—x)3(x—2)4 = f'(x)=0<

< X x X
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Suy ra phuong trinh f '(x)=0c¢6 bén nghiém nguyén

b) Bang xét diu dao ham.

Suyrahamsé f(x) dat cuc tiéu tai x=0

c) Hamsé f (x) nghich bién trén khoang (3;+)

d) Hamsé f (x) dong bién trén khoang (0;3) nén f (0)> f (1)> f (2)> f (3)
Cau 102.Cho hams6 f (x) c6 dao ham f'(x)=(x-1)(2-x) véimoi x€R.
a) Phuong trinh f'(x)=0c6 hai nghiém nguyén

b) Ham so f (x) ddng bién trén khoang (2;+o0)

c) Hamso f (x) dat cyc tiéu tai x=2

d) f(-2025)< f (_T124j< f (—ﬁ]
Loi giai
a) b) c) d)
PUNG SAI SAI PUNG

a) Xét f’(x):0<:>(x—1)(2—x):0<:{xi
Suy ra phuong trinh f *(x) =0c6 hai nghiém nguyén
b) Bang bién thién

z -0 1 2 +0o0

f'(x) -

0 + 0
" \ / \

Tur bang bién thién: ham s6 f (x) dong bién trén khoang (1;2)

c) Hamsd f (x) dat cuc dai tai x=2

. o 1 1
d) Hamso f nghich bién trén khoa —0;1) nén f(-2025)<f|———|<f|———
) 6 f(x) nghich bien trén khoang (—o0;1) nén f ( )< ( 2024]< ( 2025]

Cau 103.Cho ham s6 f (x) c6 dao ham f’(x):(x—l)z(x2—5x+6) vGi moi xeR.
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a) Phuong trinh f *(x)=0c6 ba nghiém nguyén
b) B4 thi ham s ¢6 3 diém cuec tri.
c) Hamsb f (x) c6 diém cuc tieu x =1.
d) f(1)<f(2)
Loi giai
a) b) c) d)
PUNG SAI SAI PUNG

a) Taco f'(x) :(x—l)z(x2 —5x+6) :(x—l)z(x—Z)(x—3).

x=1
f’(x):0<:>(x—1)2(x—2)(x—3):0<:> X=2
x=3
b) Bang bién thién
X —0 1 2 3 =

c) Hamsb f (x) c6 diém cuc tieu x =3.

d) Hamsé f (x) dong bién trén khoang (—o0;2) nén f (1)< f(2)
CAau 104.Cho ham sé y = f (x) xéc dinh, lién tuc trén R va c6 dao ham y = f '(x). Biét rang ham s

y = f'(x) c6 dd thi nhu hinh v&.

a) Ham sé y = f (x) nghich bién trén khoang (—o0;—1)
b) Ham s6 y = f (x) dong bién trén khoang (1;2).
c) Hamsé y = f(x) c6 ba diém cuec tri.

d) f(2)> f(3)> f(2024)> f(2025)
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Loi giai
a) b) c) d)
PUNG SAI PUNG PUNG

Tur d6 thi ciia ham s6 y = f '(x) ta c6 bang bién thién sau:

[ S

x — -1 1 +x

v — 0 = 0 - 0 n

¥ +0 \ _— \ /Hr:

a) ham s6 nghich bién mdi khoang (—o0;-1)va (1 2).

b) ham sb dong bién trén mi khoang (-1;1) va (2;+o0)

c) d6 thi ham s6 f'(x) cét truc hoanh tai 3 diém nén c6 ba diém cyc tri

d) Hams6 f (x) dong bién trén khoang (2;+) nén f(2)> f(3)> f(2024)> f (2025)

Cau 105.Cho ham s6 y = f (x) c6 dao ham f'(x) xéc dinh, lién tuc trén R va f'(x) c6 d6 thi nhu
hinh v& bén.

YA

ol /

a) Himsb y = f (X) nghich bién trén (—oo;—l).
b) Ham s6 y = f (x) dong bién trén (1;+00).
c) Ham s y = f (x)c6 mot diém cuc tri.
d) f(-1)<f(0)< f(2)
Loi giai
a) b) c) d)
SAl SAI SAl PUNG

Tur d6 thi ciia ham s6 y = f '(x) ta c6 bang bién thién sau:
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X —0 -1 3 +x
V! + 0 - 0 +
+20
) / \ /
—o

a) Him s y = f (X)déng bién trén mdi khoang (—o0;-1)va (3;+x).

b) Hamsd y = f (x) nghich bién trén khoang (-13).

¢) do thi ham s6 ¢6 2 diém cuc tri

d) Ham s y = f (x) nghich bién trén khoang (-13) nén f (1)< f (0)< f(2)

Cau 106.Cho ham s6 y = f (x) c6 dao ham f'(x) xdc dinh, lién tuc trén R . Ham s6 y = f '(x) c6 dd

thi nhu hinh vé:

a) Ham s6 y = f(x) dong bién trén khoang 3; +oo

b) Ham s6 y = f (x) nghich bién trén khoang (—o0;3).
c) Ham s6 y = f(x) co diém cuc dai x=1.

d) Ham sé y = f (x) c6 diém cuc tidu x :2

Loi giai
a) b) c) d)
PUNG PUNG SAI SAI

Tur do thi y=f'(x) taco:
e Trén khoang (3;+o) do thi y = f'(x) nam trén truc hoanh nén ham s6 dong bién trén khoang (3;+)
e Trén khoang (—0;3) d6 thi y=f'(x) ndm duéi truc hoanh nén ham sé nghich bién trén khoang

(—o0:3)
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e Qua nghiém x=3 dothi y=f '(X)déi dau tir am sang duwong nén x =3 14 hoanh do cuc tiéu caa do
thi y=f(x).
Cau 107.Cho ham s6 y = f (x) c6 dao ham f'(x) xéc dinh, lién tuc trén R. Ham s y = f '(x) c6 do

thi hinh vé bén.
y y = (x)

xl\/xz X3

f (x) c6 ba diém cuc tri.

a) Ham s

b) Ham s6 f (x) dat cuc tiéu tai X;.

y
y
c) Hamsé y
y

d) Ham s6

(x)
(x)
f (x) dat cuc ticu tai X, .
f (x) dat cuc dai tai x,.

Loi giai
a) b) c) d)
SAI SAI PUNG PUNG

Dua vao d thi cia ham s y = f'(x), taco bang xét dau:

x ‘ —X x X, X +x

() | + 0 - 0 + 0 +
Nhu vay: trén K, ham sé y = f () c6 diém cuc dai 12 % va diém cuc tiéu 3 x,, X, khong phai la diém
cuc tri ctia ham sb.

Cau 108.Cho ham s6 f (x) xéc dinh trén R va c6 do thi cia ham s6 f'(x) nhu hinh vé bén.

E

A/
Vi

a) Himsb y = f (x) ddng bién trén khoang (—;0).

¥ H

b) Hams6 y = f (x) dong bién trén khoang (-1;1) va (2;+o0)

c) Hamso y = f (x) 6 badiém cuctri.
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d) Hams6 y = f (x) nghich bién trén khoang (0;1).
Loi gidi
a) b) c) d)
SAI PUNG PUNG SAI

Do thi f'(x) ndm phia trén truc hoanh nén ham s6 dong bién trén khoang (-11), (2;+).
Do thi f'(x) nam phia dudi truc hoanh nén ham s6 nghich bién trén khoang (-o;-1), (1 2)
Do thi ham s f'(x) cat truc hoanh tai 3 diém.

Cau 109.Cho ham s6 f(x) xéc dinh trén R va c6 do thi cia ham s6 f'(x) nhu hinh vé bén.

\ |

1 7] | Ii"-_ ) —

a) Hams6 y = f (x) c6 2 cyc tri,

b) f @} f (‘71)
c) Hamsé y = f (x) gidm trén khodng (-1,1).
d) Hamsé y = f (x) giam trén khoang (—o0;-1).
Loi gidi
3) b) ) d)
DPUNG PUNG PUNG SAI

a) Hims6 y = f (x) c6 2 cyc tri dung Vi d6 thi ham sb f'(x) cét truc hoanh tai 2 diém.
1 5 ) P VU T S :
b) f 5 < f > ding vi ham so nghich bién trén khoang (-1;1).

c) Himsé y = f (x) gidm trén khodng (—1;1) ding Vi ham s6 nghich bién trén khoang (-11).

d) Ham s6 y = f (x) gidm trén khoang (—o0;—1) sai vi trén khoang (—o0;—1)dd thi ham s6 f'(x) nam
phia trén truc hoanh.

Cau 110.Xét mot chat diém chuyén dong doc theo truc Ox . Toa do cua chat diém tai thoi diém t duoc
xéc dinh béi ham s x(t)=t> - 6t° +9t véi t>0. Khi dé x'(t)la van toc cua chét diém tai thoi diém t,

ki hieu v(t); v'(t)la gia toc chuyén dong cuia chat diém tai thoi diémt, ki hiu a(t).
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a) Phuong trinh ham van toc 1a 3t> =12t +9

b) Phuong trinh ham gia téc 1a a(t) =6t -12.

c) Van toc cua chat diém tang khi t € (1;3).

d) Van tdc cia chat diém gidm khi t € (0;1) U (3;+00).

Loi gidi

a) b) c) d)
PUNG PUNG SAI SAI
a) Taco v(t)=x'(t)=3t"-12t+9
b) a(t)=Vv'(t)=6t-12.
t=1
c) d) Xét v(t) :0@{
t=3
Bang xét dau
t 0 1 3 +00
v(t) - 0 0 +

Suy ra van tc cia chat diém tang khi t € (0;1) U (3;+00) va giam khi t e (1;3).
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PHAN III. Cau trac nghiém tra 10i ngan. Mdi ciu héi thi sinh chi tra 1oi dap an.
Cau 111.D9 giam huyét ap cia mot bénh nhan dugc cho bsi cong thic G(x)=0,025x*(30-x) trong
d6 x 1a liéu luong thude duoc tiém cho bénh nhan (x dwoc tinh bang miligam). Biét lidu luong thudc can
tiém cho bénh nhan nam trong khoang (a;b) thi huyét ap bénh nhan giam. Tinh gid tri a+b.
Traloi: ...l
Loi giai
Pap an: 20.
Taco: G(x)=0,025x*(30—x)=0,75x*—0,025x°,x >0
G'(x)=1,5x-0,075x*
G'(X)=0<=x=0,x=20

Bang bién thién:

Liéu lugng thudc can tiém cho bénh nhan nam trong khoang (0;20) thi huyét &p bénh nhan giam

a=0
:{b:203a+b:20
Cau 112.Mat con ca hdi boi ngugce dong dé vuot khoang céch 1a 300 km. Van téc dong nudc 1a 6 km/h.
Néu van téc boi cua ca khi nude dirng yén 1a v (km/h) thi niang luong tiéu hao caa ca trong t gio duoc cho
boi cong thac E(v) =cvt, trong d6 ¢ 1a hiang sé va E tinh bang Jun. Biét van toc boi cta ca khi nudc
dtng yén nam & khoang (a;b) thi ndng lugng tiéu hao cua ca giam. Tinh gia tri a+b.
Traloi: ....................

Lo giai

Pap an: 15.
Khi boi nguoc dong van toc caa ca 1a: v—6 (km/h)

Thoi gian dé ca vuot khoang cach 300 km 1a t = i% (v>6)
V_

3
Ning luong tiéu hao cua ca khi vuot khoang cach 300km la: E(v) = cv® i% —300c—" 5
V- V-

() = GOOCVZ%; E'V)=0< v =9 do (v>6)

Bang bién thién:
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v 3] o +a0
E'(v) — 1] +

Elv) \ (o) /

Van tdc boi cua ca khi nuée ding yén ndm & khoang (6;9) thi ning luong tiéu hao cia ca giam

a==6
:>{ =a+b=15

Cau 113.Kinh vién vong khong gian Hubble duoc dua vao vii tru ngdy 24/4/1990 bang tau con thoi
Discovery. Vén tdc cua tau con thoi trong st ménh nay, tir lic cat canh tai thoi diém t = 0(s) cho dén khi

tén lra day duoc phong di  tai thoi diém t=126 (s) cho boi ham s6 sau

day:v(t) = 0,001302t° — 0,09029t* + 23, (v dwoc tinh bang ft/s, 1 feet = 0,3048 m)

B
Goi (a;b) la khoang thoi gian gia tdc cua tau con thoi s& ting tinh tir thoi diém cat canh cho dén khi tén
ltra day dugc phong di. Tinh T =a+b?
Traloi: ....................
Loi gidi
Dap an: 149.
Xét ham sb van toc cua tau con thoi v(t)=0,001302t° - 0,09029t* + 23 véi t €[0;126].
Gia tdc cua tau con thoi laa(t) =Vv'(t) = 0,003906t*-0,18058t .
Tacd a’(t) =0,007812t - 0,18058 =0 < t ~ 23.

Bang bién thién ciia ham sb a(t)nhu sau:

t 10 23 126
a’(t) — 0 o+
0 39, 259
a(t)
-2, 087

Vay gia toc cuia tau con thoi & tang trong khoang thoi gian (23;126) tinh tir thoi diém cét canh cho dén

khi tén lira day duoc phong di.
Do d6:T =a+b=23+126=149.
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Cau 114.Cong suat P (don vi W) cia mot mach dién duoc xac dinh boi céng thirc P =121 -0,51% véi
I (1>0,donvi A) la cudng do dong dién. Biét cong suat P ting khi cuong do dong dién | & trong
khoang (a;b). Tinh gid tri a+b.
Traloi ..oooeeeeeennn,
Loi giai
Pap an: 12.
Xét hamsé P =121-0,51 véi | >0.
P'=12-1.P'=0<1=12.

Bang bién thién:

72

Tur bang bién thién ta c6 cdng suat P ting trong khoang cudng do dong dién (0;12)

a=0
= =a+b=12
b=12

Cau 115.Cho d6 thi ciaham sé y = f (x) xéc dinh trén R\{0} va c6 bang bién thién nhu sau:

x |—m -1 0 1 +oo
V' + 0 - - 0 +
2 Lo +a0
—aC —x 4

Goi (X%;Y,) 1a diém cuc tiéu ciia do thi ham s6 da cho. Tinh gid tri 6x,+ Y, .

Traloi: .........ocoeeeae
Loi gidi
Pap an 10

Tur bang bién thién ta thay diém cyc tiéu ctia d6 thi ham s6 dé cho 1a (1;,4)
= 6X,+Y, =10

Cau 116.Cho ham s6 y = f (x) xdc dinh, lién tuc trén R va c6 bang bién thién nhu sau:

T —00 —1 1 +o0
f'(x) + 0 — 0 +
2 400
e -
f(x) Pl e
—00 -2

Diém cuc tiéu ctia hdm sé da cho bing bao nhiéu?
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Traloi: ....................

Loi gidi
Pap an 1
Piém cuc tiéu cua ham sb da cho la x =1.

Cau 117.Cho ham s6 y = f (x) xdc dinh, lién tuc trén R va c6 bang bién thién nhu sau :

X —0 -1 0 1 +oo

_m/z\l/z\_m

Gia tri diém cyec tiéu ctia do thi ham sé da cho bing bao nhiéu?

Traloi: .........ocoeeae
Loi giai
Pap an y=1

Cau 118.Cho hamsd y = f(x) c6 bang xét dau ctia dao ham nhu sau

x | —m -2 -1 1 4 +a0
f'(x) - 0 + 0 - 0 + 0 -
Tim s6 diém cuc tri ciia ham s da cho .
Traloi: ....................
Loi giai
Dap an 4

Duya vao bang xét dau, f'(x) doi ddu khi qua cac diém x e{-2;-1;1;4}.
Viy sb diém cuc trj cuia ham s6 d4 cho 12 4 .

Cau 119.Cho ham s6 y = f (x) xdc dinh, lién tuc trén R va c6 bang bién thién nhu sau:

x |—oc 0 1 2 +oo
Yy + 0 - + 0o -
3
y
— -1 — 20

Ham s y = f(X) ¢ bao nhiéu diém cuc trj ?

Traloi: .....ooooeviennnn,
Loi giai
Dap 4an 3
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Dua vao bang bién thién ta suy ra so diém cuc tri cia ham s da 2 3 voi 2 cuc dai (0;3);(2;2) va leuc

tieu (L-1)

Cau 120.Cho d6 thi cua ham so y = f (x) x4c dinh trén R\{2} va c6 bang bién thién nhu sau:

x — 0 0 2 A =0
v - 0 + + 0 -
! +\ /'+'1

1

S6 cuc tri clia @6 thi ham s6 y = f (x)?

Traloi: .........ocoeeeae
Loi giai
Dap an 2

Dua vao bang bién thién ta suy ra so diem cuc tri cia ham s d& 1a 2 voi 1 cuc dai (4;-15) va lcyc tiéu
(0:1)
Cau 121.Gia st ton tai ham sé y = f (x) xac dinh trén R\{-11}, lién tuc trén mdi khoang xéac dinh va

c6 bang bién thién nhu hinh bén.

X | —nc -2 -1 0 1 2 —n
) = 0 + + 0 - - 0 +
= o=
y 7 1 21
0 _ S £ % %0~
N7 /
-0 -0

Ham sé y = f (x)c6 bao nhiéu cyc tiéu?

Traloi: .........ocoeeeae
Loi giai
Dap an 2

Dua vao bang bién thién ta suy ra sé diém cuc tri ctia ham s da 1a 3 véi 1 cuc dai (0;1) va 2 cyc ticu
(-2;2);(2;0)

Cau 122.Cho hamsé y = f(x) c6 bang bién thién nhu sau:
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Ham sé y =|f (x)| c6 may cuc tri?

A 2 B.3

Traloi: ....................

Dap 4an 3

Loi gidi

Do thi y =|f (x)| 1a phan dbi xtmg phan ndm dudi truc Ox cua dd thi y = f (X) nén c6 3 cuc trj
y p

a NN Z X+a . £ , \ LA . N ~
Cau 123.Biet hamso y = Y1 (ala so thyc cho trudce va a = —1) c¢6 do thi nhu trong hinh bén.
X_

Y

W

0

\ @

C6 bao nhiéu gia tri nguyén cia a e [-2025;2025]?

Traloi: ....................

Dap an 2026
TXD: D=R\{1} .

Khido: y'=———2 wx 21,

(x-1)
Hai nhanh ciia d6 thi c6 chiéu di xubng nén
y'<0,vVx#1.

-1-a
< 7
(x-1)

<0

< -1-a<0

sa>-1

Loi gidi

Ma a e Z,a e[-2025;2025]= a = {0;1,...;2024; 2025} , suy ra c6 2026 s6 can tim

Cau 124.Cho hamsé y = f (x) c6 d6 thi nhu hinh v&:
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5

Db thi ham s6 y = f (x) c6 may diém cuc tri?

Traloi: .........ocoeeeae
Loi gidi
Pap an 2

Dua vao db thi ta suy ra sé diém cuc tri cia ham sé da 1a 2 .

Cau 125.Cho ham sé y = ax* +bx* +¢ co6 do thi nhu dudng cong trong hinh bén.

Y

S6 diém cuc tri ciia ham sb d4 cho 1a bao nhiéu?

Traloi: .....ooooevviennnn,
Loi giai
Dap 4an 3

Dua vao do thi ta suy ra sb diém cuc tri cia ham sé d4 1a 3.
Cau 126.Biét ham s6 y = —%x3 +2x° +5x—44 dong bien trén khoang (a;b). Tinh gidtri a+b.
Traloi: ....................
Loi giai
Dap an: 4

y' =X’ +4x+5

'~ 0 x=-1
=0
y X=5
Bang bién thién:
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X | —wo -1 5 +0
v’ — 0 + 0 -
y| +o 3
\_ 140 / 3 \
3 -

Viy ham s6 dong bién trén khoang (-15).
=a+h=4
Cau 127.Biét ham s6 y =—x*+3x* +9x + 4 dong bién trén khoang (a;b). Tinh gia tri b—a.
Traloi: ....................
Loi giai
Dap an: 4
y=-x*+3x>+9x+4. TXD: D=R.

X=-1

Yy =-3x*+6x+9=0<
X=3

Dua vao bang xét dau tam thirc bac hai thdy y'>0 < x e (-1;3).
Vay ham so dong bién trén khoang (-1;3).
=>b-a=4

x?—2x+5

Cau 128.Biét ham s y = dong bién trén khoang (a;+). Tinh gid tri cua a.

Traloi: ....................

Loi giai
Pap an: 3
Tap xac dinh: D =R\ {1}

2 _2x— x=-1
Pao ham: y’:wzoc{
(x-1) x=3
T oo | | 3 oo
fl(z) = 0 0 +
4 o +x
X X 4
Vay ham s6 dong bién trén khoang (—o0;1)va(3;+0) =>a=3
Cau 129.Cho cac ham sé sau:
(I):y:1x3—x2+3x+4; (II):y:X—_l; () :y=vx*+4
3 x+1
(IV):y=x*+4x-sinx; (V):y=x*+x*+2 .
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C6 bao nhiéu ham s dong bién trén nhitng khoang ma n6 xac dinh?
Traloi: ....................
Loi gidi
Pap an: 3
(): y'=x*—2x+3=(x-1)"+2>0, VxeR.

x—1Y 2
in: y'= = 0, vx#-1
-y (x+lj (x+1)2> x*

!

(am: y'=(Vx +4) -

X* +4

(IV): y' =3x*+4—-cosx>0,vxeR

(V): Y =4x3+2x = 2x(2x* +1)
Cau 130.Cho cac ham sb nao sau:

1. y=x>+3x%.

2. y=x*-x

3. y=x"-3x*+2.

4, y=x>
C6 bao nhiéu ham sé khéng c6 cuc tri?
Traloi: ...l

Loi gidi

Pap an: 1
1. y=x>+3x%
C6 y'=3x?>0Vx e R. Do d6, ham sd nay ludn dong bién trén R . Hay néi cach khac, ham sé nay
khdng cé cuc tri.
2. y=x*-x
Pay 1a ham sb bac 3 ¢6 b? —3ac=3>0. Do d6, ham s6 nay co 2 cuyc tri.
3. y=x"-3x*+2.
Ham s trung phuong ludn c6 cuc tri.
4, y=x>
Pay 1a ham sb bac 3 ¢6 b? —3ac =9> 0. Do d6, ham s6 nay co 2 cuc tri.
Cau 131.Cho ham sé y =+/x* —2x . Ham s6 c6 bao nhiéu diém cuc tri?
Traloi: ...l
Lo gidi

Pap an: 0.
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y =/X* —2x
TXD: D = (—0;0]U[2;+00) .

y=—X1 oo x=1q) .

VX% —2x
y' khong d6i dau trén cac khoang xac dinh nén ham sé khéng c6 cuc tri.
Cau 132.Cho ham s6 y = x*—3x?+2 . Puong thang di qua hai diém cyc tri cua d6 thi ham sé ¢ dang
y=ax+b. Tinhgiadtri b—a.
Traloi: ....................
Lo giai
Pap an: 4

y=x>-3x*+2 = y'=3x*-6X

. , 1 1),
Chia y cho y' ta duoc: y = 373 (3x* —6x)—2x+2
Viy duong thang di qua 2 diém cuc tri 1a: y=-2x+2

a=-2

= =h-a=4
{b:Z

3x? +13x+19

Cau 133.Cho ham s6 y =
X+3

. Puong thang di qua hai diém cuyc trj cia do thi ham sb c6 dang

y=ax+b. Tinhgidtri a+b.

Traloi: ..o..ooooveeeen,
Loi gii
Pap an: 19
Phwong phap tw luan:
‘= w =0 3 o Phuong trinh dudng thang di qua hai diém cuec tri cua do thi
(x+3) 921

3
ham sé 1a y =6x+13 .
=a+b=19

Phwong phap tric nghiém:

fx)_f'(x

Tai diém cuc tri ciia d6 thi ham sé phan thic | ta co: =

g(x) 9'(x)

Viy phuong trinh duong thang di qua hai diém cuc tri cia do thi ham sé 1a

(3x +13x +19)
y= & y=6x+13=a+b=19

(x+3)’
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x> +2x-1

Cau 134.Cho ham sb y =
X+2

. Puong thang di qua hai diém cyc tri cia d6 thi ham sb cé dang

y=ax+b. Tinh giatri 5b—4a.
Traloi: ...
Loi giai
Pap an: 18
(—X2 +2X—1)‘ 2%+ 2

Ta co: , = =-2X+2
(x+2) 1

Vay duong thang di qua 2 diém cuc tri A va B la: y=-2x+2

a=-2
:>{ =5b-4a=18

Cau 135.Cho ham s6 y = x* —3x* +5 ¢6 d6 thi (C). Tinh do dai doan thing ndi hai diém cyc tri cua do

thi (C) (két qua lam tron dén phan tram)

Traloi: ....................
Loi gii
Dap an: 4,47
, ) x=0=y(0)=5
Tacd: y=3x"-6x.Cho y=0<
x=2=y(2)=1

Do thi ham s6 ¢6 hai diém cyc tri 1a A(0;5), B(2;1)

D dai doan thing néi hai diém cuc tri bing AB=/(2-0)° +(1-5)° =245 ~ 4,47
Cau 136.D6 thi cua ham sé y = x* —3x*> —9x+1 ¢o hai diém cuc tri 1a A va B. Tinh khoang cach tir
goc toa dd O dén duong thing AB (két qua lam tron dén phan tram)
Traloi: ....................
Loi giai
Pap an: 0,25

Hamso y =x*—3x* —9x+1 c6 y'=3x*—6x—9 nén c6 hai diém cuc tri A(-16) va B(3;-26)
Phuong trinh dudng thang qua AB 1a 8x+y+2=0. Khi d6 d (O;AB)=

Cau 137.Biét ham s6 y =ax® +bx* +cx+d c6 hai diém cyc tri 1a (-1;18) va (3;-16). Tinh gi4 trj bicu

N—"

thac P=a+b+c+d.
Traloi: ...coovveeeeea. ..
Loi giai

Pap an: 1
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Taco y =3x* +2bx +c¢

y'(1)=3a-2b+c=0
y(-1)=-a+b-c+d =18
y'(3)=27a+6b+c=0
y(3)=27a+9% +3x+d =16

Theo gia thiét suy ra:

3a-2b+c=0
-a+b-c+d=18

Khidotacohs | o =~ °" a5 188, 100 .
27a+6b+c=0 16 16 16 16

27a+9b+3x+d =16
Cau 138.Biét duong thang di qua 2 diém cyc tri cia ham sé y =—x +1—L2 c6 dang y=ax+b. Tinh
X+

gid tri a—20250.
TrAIOE oo

Loi giai
Pép 4n: 2023.

1 —x*-x+1

y=—X+1- =
X+2 X+2

) .
X" =xX+1) _ox-—
(x+2) 1

Viy duong thang di qua 2 diém cuc tri la: y=-2x-1
a=-2
:{b _4> a—2025b = 2023

x? —4x +5

Cau 139.Biét do thi (C) cia ham so y = ¢6 hai diém cuc tri. Puong thang di qua hai diém

cuc tri cua do thi ham sb (C) tao véi hai truc toa do mot tam giac cua dién tich S bang bao nhiéu?
Traloi: ....................

Lo giai
Dap an: 4

2

, X =2x-1 , . . 4R . TN .
Taco y’:ﬁ nén ham sé c6 hai diém cyc tri la x, =1—+/2; X, =1+~/2 . Suy ra db thi ham sé ¢c6
x—1

hai diém cyc tri Ia A(1+ \E;zﬁ—z) va B(l—ﬁ;— 2-2&) .
Tir d6 ta c6 phuong trinh duong thing d di qua hai diém cuc tri cua d6 thi ham sé 13 y =2x -4

Toa d¢ giao diém cua d Vvéi hai truc toa do 1a C(2;0) va D(0;-4).

Dién tich tam gi4c can tinh 1a S =%OC.OD =4,
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Cau 140.Ham s6 y = |x* +5x+6| ¢o miy diém cuc trj ?

TrAIOE cvoeeneeee
Loi giai

Dap an: 3

y:‘x2+5x+6‘:m

Ham sé d4 cho xac dinhtrén D =R .

2X+5)(x* +5x+6
oo (29X +5x+6) VxeR\{-2;-3)

(x2 +5x+6)2

Ham sb khong c6 dao ham tai x=0 va x=2.

5
X:__
2 2X+5=0 2
Choy':0<:>(2x+5)(x +5x+6):0<:> , S| x=-2
X“+5x+6=0
X=-3
Bang bién thién:
g
X —® -3 -= -2 +o0
2
R

+x

y=f(x) \ ; /_3\ D/ N

Dua vao bang bién thién: Ham s6 c6 2 cyc tiéu (-3,0);(-2,0); Ham s c6 1 cuc dai (—g,——]

1
4

Cau 141.Cho ham s y = f(x) c6 dao ham lién tuc trén R. Ham s6 y = f'(x) c6 d thi nhu hinh v&

bén dudi:

Ham s y = f(x) c6 may cuc tri?

Traloi: ....................

Loi gidi

Pap an: 0
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Turddthi y=f'(x) taco f'(x) khdng ct truc hoanh nén ham sé khong c6 cuc tri.

Cau 142.Cho ham s6 y = f (X) c6 dao ham trén R va c6 bang bién thién ciia dao ham f '(X) nhu sau :

Bict ham s6 y = f (x) dong bién trén khoang (a;b). Tinh gia tri b—2a.
Traloi: .................ee.
Lo giai
Pap an: 7
Tur bang bién thién y= f’(x) ta co: trén khoang (-2;3) ¢6 f'(x)=0 nén ham sb dong bién trén
khoang: (-2;3)
=b-2a=7
Cau 143.Cho ham s6 y=f(x) c6 dao ham lién tuc trén R va c6 bang bién thién cia dao ham

y = f'(x) nhu hinh v&.

-1 0 3 +o
f(x) 1 ~__ / 2
/ _1

—a0

Tim s6 diém cuec tri cia ham s6 y = f (x)
Loi giai
Dap an: 4.
Tur bang bién thién ta c6 do thi y = f '(X) cét truc hoanh 4 diém nén ham sé y = f (x) c6 4 cyc tri
Cau 144.Cho hamsd y = f(x). Hams6 y = f '(x) c6 do thi nhu hinh v&:

b

Hamsb y = f(x) c6 may cuc dai

Traloi: ....................
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Loi giai
Dap an: 2.
Do thi ham sb f ’(X) cit truc hoanh tai 4 diém nén c6 4 cuc tri gom 2 cuc tiéu va 2 cuc dai

Cau 145.Cho hamsé y = f(x). Hams6 y = f '(x) c6 do thi nhu hinh v&:

Ham s y = f(x) c6 may cuc tri ?
Traloi: ....................
Léi gii
Pap an: 2.
Do thi ham s f'(x) cat tryc hoanh tai 2 diém nén ¢6 2cuc trj
Cau 146.Cho ham s6 y = f (x) c6 dao ham lién tuc trén R. Ham s6 y = f'(x) c6 do thi nhu hinh v&

bén dudi:

32 10\ 1 /2 3 215\/6% X

Hamso y = f (x) c6 may cuc tiéu ?
Traloi: ....................
Loi giai
Dap an: 3.
S6 cuc tri 1a s6 giao diem cua do thi y = f '(x) véi truc ox va qua giao diém do f '(x)phai doi dau
T d6 thi:
+ Qua nghiém x=-2 @6 thj y=f (X) d6i dau tir Am sang duong nén x =—2 la hoanh d6 cyc tiéu

cia do thi y = f (x).
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+ Qua nghiém x =2 d6 thi y = f'(x) doi dau tir 4m sang duong nén x =2 1a hoanh d cuc tiéu cua
do thi y=f ().

+ Qua nghiém x=5 dd thi y = f (X) d6i dau tir m sang duong nén x =5 1a hoanh do cyc tiéu cua
do thi y=f ().
Vay Do thi ham sé y = f(x) ¢6 3 diém cuec tiéu.
Cau 147.Cho ham s6 y = f (x) 1a ham da thire c6 do thi ham s6 y = f'(x) nhu hinh v&

Ay

Hams6 y = f (x) c6 may cyc tri ?
Traloi: ....................
Loi gidi
Dap an: 3.
Do thi ham s f'(x) cat truc hoanh tai 3 diém nén ¢6 3 cuc tri

Cau 148.Cho hams6 y = f (x) liéntuc trén R . Biét hams6 y = f '(x) c6 bang xét du sau

S6 diém cyc tri cua ham s y = f (x) 1a bao nhiéu?
Traloi ..ooooeeeeeennn,
Loi giai

Dap an: 3.
S6 cuc tri 1a s6 giao diem cua do thi y = f '(x) véi truc ox va qua giao diém do f '(x)phai doi dau
Tir bang bién thién:

+ Qua nghiém x=-3 @6 thj y=f (X) d6i dau tir am sang duong nén x = -3 la hoanh d6 cyc tiéu
cia do thi y = f (x).

+ Qua nghiém x=2 d6 thi y = f'(x) doi dau tir dwong sang 4m nén x =2 1a hoanh do cuc dai cua

do thi y=f(x).
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+ Qua nghiém x=5 dd thi y = f (X) d6i dau tir am sang duong nén x =5 13 hoanh do cyc tiéu cua

do thi y=f ().
Vay b6 thi ham sé y = f(x) ¢6 3 diém cuec tri.

Cau 149. Cho ham sb y=f(X) c6 dao ham f’(x)=x(x+2)4(x2+4). S6 diém cyc tri ciia ham sb

y="f(|x]) la
Traloi: ....ooovvvvvennnn.

Loi giai
Pap an: 1.
, ’ 4 2 X:O
Taco f'(x)=0<x(x+2) (x +4):O<:> 5
X=-—
Do f'(x) chidoi du khi x di qua diém x=0 nénhamsé f(x) c6 1 diém cyc tri X=0.
Do f(|x])=f(x) néu x>0 va f(|x|) 1a ham s6 chin nén hamsé f (]x|) c6 1 diém cyc tri x=0.
Cau 150.Biét duong thang di qua 2 diém cuc tri ciia ham s6 y = x*+3x* —9x c6 dang y =ax+b. Tinh
giatri 4b-a.
Traloi: ....................
Loi giai
Pap an: 20.
y = x> +3x* —9x.

y' =3x*+6x-9
. , 1 1),
Chia y cho y' ta duoc: y:(§x+§].(3x +6Xx-9)-8x+3

Vay duong thang di qua 2 diém cuc tri la: y =-8x+3
= 4b—-a=20
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PHAN IV. Cau tu luan. Mdi ciu héi thi sinh trinh bay cach giai tu luan.
Cau 151.Dé giam nhiét do trong phong tir 28°C, mot hé thong lam mat dugc phép hoat dong trong 10
phit. Goi T (don vi °C) la nhiét d6 phong o phit thd t duoc cho boi cong thic
T =-0,008t> — 0,16t + 28 véi t €[1;10]. Trong thoi gian 10 phat ké tir khi hé théng 1am mét bit dau hoat
dong, nhiét do trong phong tiang hay giam?

Loi giai
Xét ham s T =-0,008t* — 0,16t + 28 véi t €[1;10].
T'=-0,024t2-0,16 < 0, Vt €[1:10].
e Bang bién thién:

t 0 10

I’ ! _

' \.

Suy ra ham sé T nghich bién trén doan [1;10].

nhiét do trong phong giam
Cau 152. Mot hop tac xa nudi ca thi nghiém trong hd. Nguoi ta thay rang néu trén mdi don vi dién tich
ctia mat ho ¢6 n con cé thi trung binh méi con ca sau mot vu can nang P(n) = 480—20n (gam). Hoi phai
tha ca trong khoang nao trén mot don vi dién tich caa mat hd dé sé gam tang?
Léi giai
Sau mot wvu, trung binh s6 c& trén mdi don vi dién tich mat hd can nang:
f (n) = nP(n) = 480n—20n° (gam).
f'(n)=480-40n=0<n=12
Bang bién thién:
n 0 12 400
f'(n) + 0 -

f(n) /f(lz)\

Tur bang bién thién ta c6: trén mdi don vi dién tich cua mat ho, tha ca trong khoang (0;12) thi s6 gam

tang

Cau 153.X¢ét tinh don diéu va tim cuc tri caa ham sb sau: y = x> +3x* —9x+4
Loi giai

e Tap xac dinh: D=R

eTachd: y'=3x*+6x-9.
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y':0<:>3x2+6x—9:0<:{

x=1 :liy(l):—l

x=-3 |y(-3)=31

e Bang bién thién:

1 / 31 \_1 /—:x:

e Tir bang bién thién, ta co:

+ Ham s6 dong bién trén cac khoang (—w0;-3) va (1;+00), nghich bién trén cac khoang (-3;1).

+ Ham s6 dat cuc dai tai X =-3 Vi Y = y(-3) =31, cuc tiéu tai x =1 véi y.; =y(1)=-1.
A y y “ A 2 N . 9 A A . 2 3 5 2

Cau 154. Xét tinh don diéu va tim cuc tri ctia ham so sau: y = _§X +EX —2X

Loi giai
e Tap xac dinh: D=R

eTach: y'=-2x>+5x-2.

1
Cho: y'=0< -2x*+5x-2=0< SR
2

2
y= y(2) =3
e Bang bién thién:
X —m -3 1 +o0
1 + 0 - 0 +

e Tir bang bién thién, ta co:

+ Ham s6 dong bien trén cac khoang (E;Zj, nghich bién trén cac khoang (_OO;EJ va (2;+oo) .

.z o ) 2 PO 1 . 1 11
+ Ham so dat cyc daitai X=2 Vo1 Yy = y(Z):E, cuc tieu tai X:E Vo1 Yor = y(E]:——.

" . s . R . 4
Cau 155.Xét tinh don diéu va tim cuc tri cua ham so sau: y = §X3 —6x%+9x-1

Loi giai
e Tap xac dinh: D=R

e Taco: y':4x2—12x+9:(2x—3)220 vxeR.
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Y'=0<:>(2x—3)2:0<:>x:g.

e Bang bién thién:

3
X —0 — 400
2
) + 0 +
+ao
¥
—o

e Tir bang bién thién, ta co:
+ Ham s6 dong bién trén khoang (—o0; +00).

+ Ham s6 khéng c6 cuc tri.

Cau 156.X¢ét tinh don diéu va tim cuc tri cia ham sb sau: y = 8- 21x
X —
Lo giai
e Tap xdc dinh: D =R\ {1}
eTach: y'=———<0,Vx=1
(x-1)
e Bang bién thién:
X - 1 <o
v - -
-2 +00
! \ \
—on _2

e Tir bang bién thién, ta co:
+ Ham sb nghich bién trén (—o0;1) va (L +wx).

+ Ham s6 khéng c6 cuc tri.

Cau 157.Xét tinh don diéu va tim cyc tri ciia ham sb sau: y = i’ >
—2X

Loi giai

e Tap x4c dinh: D = R\{%}

e Ta cO: y':L2>0,VX;«tl
(1-2x) 2

e Bang bién thién:
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X 1
—o0 — 400
2
V' + +
3
N —_—
v 2
3
—-— —0
2
e Tir bang bién thién, ta co:
Y A A = A A 1 N 1
+ Ham so6 dong bien trén —oo;E va E;+oo .
+ Ham sb khéng c6 cuc tri.
A Y CA RN ., N z X+2
Cau 158. Xét tinh don diéu va tim cuc tri cia ham so sau: y = ol
X+
Loi giai
A g 1
e Tap xac dinh: D = R\{_E}
e Ta co: y':_—?’2<0,Vx;«t—l
(2x+1) 2
e Bang bién thién:
X 1
—0 _ +00
2
V - -
1
— <+ 50
1 2
1
_m —
2

e Tir bang bién thién, ta co:
N J4 . - X ~ 1 \ 1
+ Ham s6 nghich bien trén —oo;—E va —E;+oo .
+ Ham s6 khéng c6 cuc tri.
Cau 159. Xét tinh don diéu va tim cuc tri caa ham sb sau: y = x 9
X
Loi giai
e Tép x4c dinh: D =R \{0}
9

2
e Taco: y':l+%: X+
X X

>0,Vx#0

2
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e Bang bién thién:

X —o0 0 o

r

i + 1

—n —0

e Tir bang bién thién, ta co:
+ Ham s6 dong bién trén cac khoang (—o0;0) va (0;+o)

+ Ham sb khéng c6 cuc tri.

Cau 160. Xét tinh don diéu va tim cuc tri cia ham so sau: y = 1 2X
X+

Loi giai

e Tp x4c dinh: D =R\ {-1}

eTach: y'=— -2<0,vx#-1

(x +1)2
e Bang bién thién:

X - -1 +00

]

¥ - —

e Tir bang bién thién, ta co:
+ Ham sb nghich bién trén (—oo;—1) va (-1 +ox).
+ Ham s6 khéng c6 cuc tri.

A R . sk X% —5X
Cau 161. Xét tinh don diéu va tim cuc tri cia ham so sau: y = L;?’
X —_
Loi giai
e Téap xac dinh: D =R \{2}

2
° y':LX_Z?>O,VX¢2

(x-2)

e Bang bién thién:
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X —0 2 +00

]

¥ - 1

—0 —0

e Tir bang bién thién, ta co:
+ Ham s6 dong bién trén cac khoang (—o0;2) va (2;+m)
+ Ham s6 khéng c6 cuc tri.

Cau 162. Xét tinh don diéu va tim cuc tri caa ham sb sau: y = —x* +4x* -3

Loi gidi

e Tap xac dinh: D=R

e Tinh y'=-4x>+8x.

y':0<:>—4x3+8x:0<:>4x(—x2+2):0<:{4X2:0 C{X:O C{x:

-Xx“+2=0 X°=2

e Bang bién thién:

b + 0 — 0 +
1
-3 —0

e Tir bang bién thién, ta co:

+ Ham sb dong bién trén cac khoang (—oo;—\/i ) va (0;\/5 ) nghich bién trén cac khoang (—\/5 ;0) va
(VZ:4).
+ Ham sb dat cuc tidu tai x=0 VA y,,; = y(0)=-3. Ham s6 dat cuc dai tai x = —/2 v& x =+/2 voi gié tri
cuc dai la: yg, = y(—\/i) = y(\/i) =1.
Cau 163.X¢ét tinh don diéu va tim cuc tri caa ham sb sau: y = x* —6x? +8x+1

Loi giai
e Tap xac dinh: D=R

o Tinh y'=4x’-12x+8=0=4(x-1)"(x+2).
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y':0<:>4(x—1)2(x+2):0<:{§i_2
e Bang bién thién:
X —0 -2 1 +00
¥ - 0 ¥ 0 n
o <o
y \ I
—23

e Tir bang bién thién, ta co:
+ Ham s6 dong bién trén khoang (—2;+90), nghich bién trén khoang (—o0;-2).
+ Ham s6 dat cuc tiéu tai X =-2 Va Yy, = y(-2)=-23. Ham s6 khong c6 cuc dai.

Cau 164.X¢ét tinh don diéu va tim cuc tri ciaa ham sb sau: y = x* + 4x+6

Lo giai

e Tap xac dinh: D=R
e Tinh: y'=4x*+4.
y'=0=4x>+4=0< x=-1.
e Bang bién thién:

X — —1 Y,

A — 0 +

L Lo
. \ /
3

e Tir bang bién thién, ta co:
+ Ham s6 dong bién trén khodng (-1 +), nghich bién trén khoang (—o0;—1).
+ Ham s6 dat cuc tiéu tai X =-1 Va Yy, = y(~1)=3. Ham s khong c6 cuc dai.
Cau 165. Xét tinh don diéu va tim cuc tri caa ham s sau: y =+/x* +2

Lo giai

e Tap xac dinh: D=R

° y'—#
VX242
y'=0<x=0

e Bang bién thién:
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x —x

0 400

(

|1'I -

0 +

’ ) \

e Tir bang bién thién, ta co:

ﬁ/)

+ Ham s6 dong bién trén khoang (0;+o0), nghich bién trén khoang (—o0;0).

+ Ham s dat cuc tiéu tai x=0 VA& yg; = y(0)=+/2. Ham sb khdng c6 cuc dai.

Cau 166. Xét tinh don diéu va tim cuc tri caa ham sé sau:

Loi giai

e Tap xac dinh: D = [—8; 8]

—X
—— xeD\{-88
64— x* -8}

eTachd: y'=
y'=0<x=0
e Bang bién thién:

X —8

y =/64-x°

0 8

0 —

e Tir bang bién thién, ta co:

IT 0 /8\ 0

+ Ham s6 dong bién trén khoang (-8;0), nghich bién trén khoang (0;8).

+ Ham s6 dat cuc dai tai x=0 va y.; = y(0)=8. Ham sé khdng c6 cuc ticu.

Cau 167.Xét tinh don diéu va tim cuc tri caa ham sé sau:

y=vx*+X

Loi gidi
e Tap xac dinh: D = (—o0;—1]U[0;+e0)
2x+1
2% +x

' 1
y :0<:>2X+:|_:O<:>X:_E
e Bang bién thién:
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x — -1 -2 0 T
2
a N R N
~ 40
¥ \ /
0 0

e Tir bang bién thién, ta co:
+ Ham s6 dong bién trén khodng (0;+o0), nghich bién trén khoang (—o0;—1).
+ Ham sé khéng c6 cuc tri.

Cau 168.X¢ét tinh don diéu va tim cuc tri cia ham sb sau: y = v/x* —4x

Loi gidi
e Tap xac dinh: D =(—o0;0]U[4;+x)
2Xx—-4

eTaclh: y'=—————, VeD\{0;4

20X —4x (0.4}
y'=02x-4=0<x=2
e Bang bién thién:

X — 0 2 4 +00

— — 0 3 3
: I I
400 +a0
¥ \ /
0 0

e Tir bang bién thién, ta co:
+ Ham s6 dong bién trén khoang (4;+oo) , nghich bién trén khoang (—oo;O).
+ Ham sb khong c6 cuc tri.
Cau 169. Xét tinh don diéu va tim cuc tri caa ham sé sau: y =/x? —2x+3
Loi giai
e Tap xac dinh: D=R
2X—2

24x? —2x+3

y'=02x-2=0<x=1

eTachd: y'=

e Bang bién thién:
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X —0 1 +00

V' — 0 +

y _x\ﬁ/_x

e Tir bang bién thién, ta co:

+ Ham s6 dong bién trén khoang (1;+o0), nghich bién trén khoang (—o0;1).
+ Ham s6 dat cuc tiéu tai x=1 va y.; = y(1)= J2 . Ham sé khdng c6 cuc dai.
Cau 170. Xét tinh don diéu va tim cyc tri caa ham sé sau: y =~/3—2x—x?
Lo giai
e Tap xdc dinh: D =[-3;1]

—2—-2X
24/3-2x—Xx?

y'=0-2-2x=0<=x=-1

eTachd: y'= , xe D\{-3;1}

e Bang bién thién:
x =3 -1 1

V' \ + 0 — \

e Tir bang bién thién, ta co:

+ Ham s6 dong bién trén khoang (-3;-1), nghich bién trén khoang (-11).

+Ham s6 dat cuc dai tai X=-1 va y.; = y(-1)=2. Ham s6 khong c6 cuc ticu.

Cau 171. Xét tinh don diéu va tim cyc trj cia ham sé sau: y = (4—3x)/6x% +1
Lo giai

e Tap xac dinh: D=R

6x(4-3 _ 2
eTach: y'=-3V6x+1+ X(4-3x) _—36x +24x+24

V6x2 +1 V6x% +1

X:1+\/7

J— 2 J—
36x +24X+24:0<:>—36x2+24x+24:0<:> 3 .
V6x? +1 X_1—ﬁ

-3

y'=0<

e Bang bién thién:
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X —
_m 1+47 147 e
-3 -3
3 T 0 - 0 n
400
v
—0

e Tir bang bién thién, ta co:

_1+ﬁ] Vi (l—ﬁ

+ Ham s6 dong bién trén cac khoang (—oo, 3 3 ;+oo], nghich bién trén khoang

-3 ' -3

(1+ﬁ,ﬂ].

Y A s R . 7 N oy .
+ Ham so dat cuc ti€u tai X = va gia tri cuc

1-V7 va Yo =Y ﬂ .HémsédatCucdaitaiX:1+
3 “r 3

daila: yo, = y(ltf]

Cau 172.Xét tinh don diéu va tim cyc tri cia ham s6 sau: y = |x* —2x—3
Loi giai

x*—2x-3  khi xe(—o0;-1]U[3;+wx)

Tacod: y=|x*-2x-3 =
e Taco: y ‘X X ‘ {—X2+2X+3 khi Xe(—l;3)

e Tap xac dinh: D=R

y :{ZX—Z khi x € (—o0;—1) U (3;+00)

—2x+2 khi xe(-13)

e Ham sb khong c6 dao ham tai x=-1 va x=3
e Ta lai co:

Trén khoang (-1,3): y'=0<x=1

Trén khoang (—o0;-1): y'<0

Trén khoang (3;+0): y'>0

e Bang bién thién:
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X — -1 1 3 +o
b - + 0 — +
+ao 4 oo
y
0 0

e Tir bang bién thién, ta co:
+ Ham s6 nghich bién trén cac khoang (—o0;—1) va (1;3), dong bién trén cac khoang (-1;1) va (3;+wx).
+ Ham s6 dat cuc tiéu tai X=-1 va Xx=3 V&i Y, = y(-1)=y(3)=0. Ham so dat cuc dai tai x=1va gia
tri cyc dai la: ye, =y(1)=4.
Cau 173.Xét tinh don diéu va tim cyc trj cua ham s6 sau: y = [x|(x +2)

Loi giai
x(x+2) khix>0

Taco: y= 2)=
’ y |X|(X+ ) {—x(x+2) khi x <0
e Tap xac dinh: D=R

. J2x+2 khix>0
]=2x—2khix<0 '

e Ham sb lién tuc tai x = 0 va khdng c6 dao ham taix=0.
e Trén khoang(—o;0):y"'=0 < x =-1va trén khoang (0;+x):y'>0.

e Bang bién thién:

X —an —1 0 +a0
V' + 0 - +
1 +00
3 /
—on D

e Tir bang bién thién, ta co:

+ Ham s6 nghich bién trén cac khoang (—o0;—1) va (13), dong bién trén cac khoang (-11) va (3;+x).
+ Ham so dat cuc tiéu tai x=0 va Y., =y(0)=0. Ham s6 dat cuc dai taix=1va gia tri cuc dai la:
Yoo =Y (-1)=1.

Cau 174.Xét tinh don diéu va tim cyc trj cua ham s6 sau: y = (x—3)4]|X]

Loi giai
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e Tap xac dinh: D=R

3(x-1) _
oo {(x—s)& khi x>0 I khi x> 0
e Tacoh: y= _ —y'=
(x—3)v-x khix<0 3-x VX Khix<0
2+ —X
3(x-1) _
— khi x>0
y'= 2x
3-X )
++=X khix<0
2\/—X
3(x-1)

Trén khoang (—o0;0):y'>0, trén khoang (0;+o): y':0©T=0<:> x=1.
X

e Bang bién thién:

x -0 0 1 +ao
V' + - 0 +
0 +oe
1 / \‘ /
—0 _2

e Tir bang bién thién, ta co:
+ Ham s dong bién trén cac khoang (=0;0) va (1, +ox), nghich bién trén khoang (0;1).

+ Ham sd dat cuc dai tai x=0 va Yep = y(O) =0. Ham sé dat cuc tiéu tai x =1va gia tri cuc tiéu Ia:

Yer =Y(1)=-2.
Cau 175.X¢ét tinh don diéu va tim cuc tri caa ham s6 sau: y =2sin2x -3 véi x € [0;7].
Loi giai
e Ham s da cho xéc dinh va lién tyc trén doan [0;n].
e Taco: y'=2cos2x-1
Xe[O;n] Xe[O;n] Xe[O;n]

f— = X=

T
Trén doan|0;x|:y'=0< = — .
' [ ] y cost:% ox =+ 4 k2n x:ig+kn 6 6

e Bang bién thién:
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.q
X 0 I on T
) 6
! 0 — 0 +

/ N

-3-3

e Tir bang bién thién, ta co:

+ Ham s dong bién trén cac khoang (O;g] va (%;n] , nghich bién trén khoang (g%)

+ Ham sb dat cuc dai tai X:g VA Yep = y(gjzx@—& cuc tiéu tai x:% VA Yor = y(s—g]:—\@—&

Cau 176.X¢ét tinh don diéu va tim cuc tri caa ham s sau: y =sin® x+cosx Véi x € [0;7].
Loi giai
e Ham s6 d& cho Xac dinh trén doan [0; 7.

e Taco: y'=2sinx.cosx—sinx=sinx(2cosx—1),x e[0;x].

e[O;n]
xel|0:n iy
Trén doan[0;n]: y'=0 < [ ] o [sinx=0 _ T
sinx(2cosx-1)=0 1 3
COSX ==
2
e Bang bién thién:
X 0 T T
3
V' — 0 —
5
) 3
1

e Tir bang bién thién, ta co:

+ Ham s6 dong bién trén khoang (0;%), nghich bién trén khoang (%;n].

.z o N S i Zira ) .2
+ Ham s6 dat cuc dai tai X :% Va Yep = y(%) :Z' Ham so khéng c6 cuc tiéu.
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Cau 177.Xét tinh don diéu va tim cyc trj cia ham s6 sau: y =(x* - x-1)e"
Loi giai

Cau 178.Xét tinh don diéu va tim cyc trj cia ham s6 sau: y = x—In(1+x*)
Loi giai

Cau 179. Xét tinh don diéu va tim cuc tri cua ham sb sau: y =In (x2 X+ 2)
Loi giai

Cau 180.Xét tinh don diéu va tim cyc tri cia ham sb sau: y = g ~In(x* -x+2)
Loi giai

Cau 181. Xét tinh don diéu va tim cyc trj cia ham s6 sau: y = (x* +4x+1).e**
Loi giai

Cau 182.Xét tinh don diéu va tim cuc tri cua ham sb sau: y =e*(x* —3)
Loi giai

Cau 183.Cho ham sd y = f (x) xac dinh trén R va ¢ bang bién thién sau:

X —0 -2 3 +00
f'(x) - 0 + 0 -
f(X) e \ / 7

_3 —00

a) Xét tinh don diéu ciia ham s6 d4 cho.
b) Tim cuc tri ctia ham s da cho.
Loi giai
Tir bang bién thién, ta co:
e Ham so dong bién trén khoang (—2;3), nghich bién trén cac khoang (—o0;—2) va (3;+m)
e Ham so dat cuc dai tai Xx=3 VA Y, = (3)=2, cyc tiu tai x=-2 VA y., = f (-2)=-3.
Cau 184.Cho ham sd y = f (x) xéac dinh trén R va c6 bang bién thién nhu sau:

€T —00 —1 0] 1 +oo

f'() - o+ o - 0 4

ol NN

a) Xét tinh don diéu ctia ham s6 d4 cho.

b) Tim cuc tri ciia ham s da cho.
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Lo giai
Tir bang bién thién, ta co:
e Ham s6 dong bién trén cac khoang (-1;0) va (1+o), nghich bién trén cac khoang (—oo;—1) va(L+wx)
e Ham so dat cuc dai tai x=0; Yy,=Y(0)=4, cuc tiéu tai x=-1 va x=1 Véi
Yer = f (_1): f (l):_l'

Cau 185.Cho ham s6 y = f (x) xéc dinh trén R\{-1} va c6 bang bién thién nhu sau:

x |~ -2 -1 0 +0

, - / -2 \ 3 A \ q / o0

a) Xét tinh don diéu ciia ham s6 d4 cho.
b) Tim cuc tri ciia ham s da cho.
Loi giai
Tir bang bién thién, ta co:
e Ham s dong bién trén cac khoang (—o0;—2) va (2;+), nghich bién trén cac khoang (-2;-1)
va(-1,0)
e Ham so dat cuc dai tai X=-2; Yo, = Y(-2)=-2, cuc ticu tai X=0; Yy, = f (0)=2.
Cau 186.Cho ham s6 y = f(x) xéc dinh trén R\ {2} c6 bang bién thién nhu sau:

X —0 2 o

]

v L L

—0 —n

a) Xét tinh don diéu ciia ham s6 d4 cho.
b) Tim cuc tri ciia ham s da cho.

Loi giai
Tir bang bién thién, ta co:
e Ham sé dong bién trén cac khoang (—oo; 2) va (2; +oo)
e Ham s6 khéng c6 cuec tri.

Cau 187.Cho ham sé y = f (x) x4c dinh trén R va c6 bang bién thién nhu sau.
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@ |—oo 0 1 2 +oo
v + 0 - + 0o -
y

—o0 -1 —o0

a) Xét tinh don diéu ctia ham s6 d4 cho.
b) Tim cuc tri ciia ham s da cho.
Léi gii
Tir bang bién thién, ta co:
e Ham s6 dong bién trén cac khoang (—o0;0) va (1;2), nghich bién trén cac khoang (0;1) va (2;+)
e Hamso c6 2 cuc dai (0;3);(2;2) va 1 cyc tiéu (1,-1)

Cau 188.Cho ham sé y = f(x) xac dinh trén R va c6 do thi 1a dudng cong trong hinh bén dudi.

a) Xét tinh don diéu ciia ham s6 d4 cho.

b) Tim cuc tri ciia ham s da cho.

Loi gidi

Tir d6 thi ham s, ta c6:
e Ham s dong bién trén khoang (0;2), nghich bién trén cac khoang (—o0;0) va (2;+%)
e Hamso dat cuc daitai X=2 Va Y, = f (2)=2, cuc ticu tai X=0 va y., = f (0)=-2.

Cau 189.Cho ham sé y = f (x) xac dinh trén R va c6 d6 thi 1a dudng cong trong hinh bén.
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a) Xét tinh don diéu cua ham sb da cho.
b) Tim cuc tri ciia ham s da cho.

Loi giai
Tur d6 thi ham s, ta co:
e Ham so dong bién trén cac khodng (-10) va (1 +o0), nghich bién trén cac khoang (—o0;—1) va (0;1)
e Ham sé dat cuc dai tai x=0 va y, ="f(0)=-1, cyc tiéu tai x=-1 va x=1 voi
Yor = f (_1): f (1)2_2'

Cau 190.Cho d6 thj cia ham s6 y = f (x) xac dinh trén R\{-1} va c6 do thi nhu hinh Vv&.

a) Xét tinh don diéu ciia ham s6 d4 cho.
b) Tim diém cuc tri caa d6 thi ham sb da cho.
Loi gii

Tir d6 thi ham s, ta c6:
e Ham s dong bién trén cac khoang (—o0;—2) va (0;+w), nghich bién trén cac khoang (-2;-1) va
(-L0)
e DO thi ham s6 ¢6 diém cyc dai 1a (—2;-2), diém cyc ticu 1a (0;2).
Cau 191.Cho hams6 y = f (x) liéntuc trén R vaco f'(x)=(1-x)(x+4).
a) Néu khoang dong bién va nghich bién cia ham s6 y = f (x).
b) Ham s6 y = f (x) c6 bao nhiéu cuc dai? bao nhiéu cuc ticu?

Loi gii
X=—-4

Taco f’(X)=0<:>(1—X)(X+4):0<:{X:1

Lap bang xét dau cua f'(x) ta dugc:
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X — —4 1 +a0

7 L

Tu bang cua f'(x),tac:
a) Hamsd y = f (x) dong bien trén khoang (—4;1), nghich bién trén cac khoang (—oo;—4) va (1;+%).
b)
e Qua x=-4 hamsé f'(x) doi dau tir 4m sang duong nén x =—4 1a diém cuc tiéu ciia ham so.
e Qua x=1 hamsé f'(x) doidau tir duwong sang am nén x =1 la diem cyc dai ciia ham so.
Vay ham so y = f (x) c6 1 cuc dai va 1 cyc tieu.
Cau 192.Cho ham sé y = f (x) liéntuctrén R va cé dao ham la f'(x)=(x-1)"(3-x)(x* - x-1).
a) Néu khoang dong bién va nghich bién cua ham s6 y = f (x).
b) Ham s6 y = f (x) c6 bao nhiéu cuc dai? bao nhiéu cuc ticu?
Loi gidi

x=1
X=3

Tacs f'(x)=0e (x-1)°(3-x)(x* ~x-1) =0« X:1+2\E

1-5
X:—

2

Lap bang bién thién ta suy ra cac khoang dong bién, nghich bién va cuc ticu.
Cau 193.Cho ham s y = f (x) lién tuc trén R vaco f'(x)=(1-2x)""".(x+2)"".
a) Néu khoang dong bién va nghich bién cia ham s6 y = f (x).

b) Ham s6 y = f (x) c6 bao nhiéu cuc dai? bao nhiéu cuc ticu?

Lo giai

1
Taco f'(x)=0e (1-2x)"".(x+2) =0| " 2 .

X=-2
Lap bang xét dau cua f'(x) ta dugc:

* — -2 L +a
2
0 — 0 +

Sf'(x) -
Tu bang cua f'(x),tac:

a) Hams6 y = f (x) dong bién trén khoang (—2;+), nghich bién trén khoang (—o0;-2).
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b) Qua x=-2 hamsb f'(x) doi dau tir am sang duong nén x =-2 la diém cyc ticu cua ham sb.
Vay hamso y = f (x) c6 1 cuc tieu.
Cau 194.Cho ham sé y = f (x) lién tuc trén R va co bang xét dau f'(x) nhu sau:

x | -o 1 2 3 4 +o0
X I

a) Néu khoang dong bién va nghich bién cia ham s6 y = f (x).
b) Ham s6 y = f (x) c6 bao nhiéu cuc dai? bao nhiéu cuc ticu?
Léi giai
Tir bang cua f'(x), taco :
a)
f'(x)>0 khi xe(L2); xe(2;3) va xe(4;+0), do d6 hamsb y = f(x) dong bién trén cac khoang
(1,2); (2,3) va (4;+).
e f'(Xx)<0 khi xe(-=;1) va xe(3;4), do d6 hams6 y = f(x) nghich bién trén cac khoang (—oo;1)
a (3.4)
b)
e Qua x=1va x=4 hamsb f'(x) déi dau tir &m sang duong nén x=1 va x=4 la 2 diém cuc ticu
cta ham sd.
Vay hamso y = f (x) c6 2 cuc tieu.
Cau 195.Cho ham s y = f (x) x4c dinh trén R va c6 do thi ham sé y = f'(x) la duong cong trong
hinh bén.

L

a) Néu khoang dong bién va nghich bién cia ham s6 y = f (x).

b) Ham s6 y = f (x) c6 bao nhiéu cuc dai? bao nhiéu cuc ticu?
Loi giai

Tur do thi y = f'(x) taco:

a)
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e Trén khoang: (—2;2) dé thi y = f'(x) nam trén truc hoanh nén ham s6 dong bién trén khoang (-2;2)

e Trén khoang: (—o0;—2) va (2;+w) dd thi y= f'(x) nam dudi truc hoanh nén ham sb nghich bién trén
khoang (—o0;-2) va (2;+)

b)

e Qua x=-2 do thi y= f’(x) doi dau tr 4m sang dwong nén x=-2 la diém cuc ticu cia ham sé.

e Qua x=2 ddthj y=f'(x) doi dau tir dvong sang amnén x =2 1a diém cyc dai cua ham sé.

Vay ham so y = f (x) c6 1 cuc dai va 1 cyc tieu.

Cau 196.Cho ham s6 y = f(X) c6 dao ham trén R va ham s6 y = f'(X) 1a ham sé bac ba c6 do thi la

duong cong trong hinh V.

g fa)
]

e,

a) Néu khoang dong bién va nghich bién cia ham s6 y = f (x).
b) Him s6 y = f (x) c6 bao nhiéu cuc dai? bao nhiéu cuc ticu?
Loi giai
Cau 197.Cho ham s6 f (x) xéc dinh trén R va c6 d6 thj cua ham s f'(x) nhu hinh v& bén.

¥}

a) Néu khoang dong bién va nghich bién cia ham s6 y = f (x).
b) Ham s6 y = f (x) c6 bao nhiéu cuc dai? bao nhiéu cuc ticu?
Loi gidi
Cau 198. Cho ham s6 y=f(x) co dao ham f'(x)=(x—1)(x—2)4(x2—4). Sé diém cyc tri ciia ham sb
y=f(|X) bang bao nhiéu?

Loi giai
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Taco f'(x)=0 <=>(X—1)(X‘2)4(X2 ~4)=0 C’Diz

Do f’(X) d6i ddu khi x di qua 3 diém X =1 v X=42 nén ham s f (X) c6 3 diém cuc tri nhung co

2 diém cyc tri duong X =1 va X=2.
Do f(|X|): f(x) néu x>0 va f(|X|) la ham sd chin nén ham sé f(|X|) c6 5 diém cuc tri d6 1a

X==%1, Xx=22 va x=0.
Cau 199.Cho ham s6 y = f '(x) c6 dao ham trén R va c6 dd thi nhu hinh v& bén.

i

a -1 O

\/ ] 2 x
' 1.5

a) Néu khoang dong bién va nghich bién cia hams6 y = f (x-1).

b) Him s6 y = f (x—1) c6 bao nhiéu cyc dai? bao nhiéu cuc ticu?
Loi giai

Taco: y=(x-1)"f'(x-1)=f'(x-1)

+Do thi f'(x—1) 1a phép tinh tién cua dd thi f'(x) theo phuong truc Ox qua bén phai 1 don vi.

a) do thi f'(x) dong bién trén khoang (0;+0) = dd thi f'(x—1) dong bién trén khoang (L;+o).

do thi f'(x) nghich bién trén khoang (—o0;0) = do thi f'(x—1) nghich bién trén khoang (—o0;—1)

b) do thj f '(X —1) cit truc Ox tai x =1 va ddi ddu tir am sang duong nén x =112 gid tri cuc tiéu.

Db thi khong c6 cuc dai
Cau 200.Cho ham s6 y = f (x). Biét f(x) c6 dao ham f'(x) tréen R vahamsd y= f'(x) c6 do thi

nhu hinh Vé.

vl
oy
B
ol
39

a) Néu khoang dong bién va nghich bién cua ham sé g (x) = f (x+1).

b) Ham s g(x)= f (x+1) c6 bao nhiéu cuc dai? bao nhiéu cyc ti¢u?
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Loi giai

Céch 1: D6 thi ham s6 g'(x)=f'(x+1) la phép tinh tién d6 thi ham s6 y = f'(x)theo phuong truc

hoanh sang trai 1 don vi.

Tur d6 thi ham s6 g'(x) = f'(x+1), ta co:

a) hamso g(x)= f (x+1) dong bién trén khoang (0;2) va (4;+0) ; nghich bién trén khoang (—o0;0)
va (2;4)

b) dd thi g(x)= f (x+1) cit truc Ox tai x=0,x=4 va doi dau tir am sang duong nén x=0,x =4 Ia hai
gia tri cuc tiéu.

do thi g(x)= f (x+1) cattruc Ox tai x =2 va doi dau tir dwong sang &m nén x =2 la gid tri cuc dai.
Cach 2:

X+1=1 x=0
9'(x)=f'(x+1)=0=| x+1=3<| x=2
X+1=5 Xx=4

9'(x) = f'(x—1)>0<:{1<x+1<3 {0<x<2

X+1>5 X>4

r | —m 0 2 4 +

vl - 0 + 0 - 0 @+

TN SN S

a) hamso g(x)= f (x+1) dong bién trén khoang (0;2) va (4;+o) ; nghich bién trén khoang (—o0;0)

Tir bang bién thién, ta co:

va (2;4)
b) dd thi g(x)=f (x+1) c6 x=0,x=4 la hai gia tri cyc tiéu.

do thi g(x)=f (x+1) c6 x=2 lagia tri cuc dai.
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CHU BE 2

TiINH PON PIEU VA CU'C TRI CUA HAM SO y = f (x) CO LIEN QUAN PEN THAM SO

PHAN A
TU LUAN PHAN DANG

DANG 1
TIM THAM SO m PE HAM SO PON PIEU TREN CAC KHOANG XAC PINH

1. Xét ham s6 bac ba y = ax® + bx? +cx+d c6 dao ham y' = 3ax? + 2bx +¢C

a>0

e Ham sb ddng bién trén R khi va chi khi y>0,VxeR < {A <0
y <

a<0

e Ham sb nghich bién trén R khi va chi khi y'<0, VxeR < {A <0
, <

Chu y: Trong truong hop hé sé a ¢ chira tham sé thi ta kiém tra thém truong hop a =0

ax+b c6 dao ham y’:Lbcz,vdi ad —bc=0,c#0.
cx+d (cx+d

2. Xét ham phan thac y =

e Ham sb ddng bién trén khoang xac dinh caa nd khi va chi khi: y' >0, vx # _d <ad-bc>0
c

e Ham sb nghich bién trén khoang xac dinh cua nd khi va chi khi: y' <0, ¥x = _d <ad-bc<0
c

2 2
3. Xét ham phan thuc y :ax+—bx+c c6 dao ham y' = ad +2an+?6 de , Voi ad =0
dx +e (dx+e)

e Ham sb ddng bién trén khoang xac dinh cua né khi va chi khi:
y' >0, Vx;«rs—§<:>adx2 +2aex +be—dc >0, Vx;&—%
e Ham s6 nghich bién trén khoang xac dinh ciia n6 khi va chi khi:

y'<0, Vx¢—§<:>adx2+2aex+be—dc£0, Vx;&—%
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Bai 1. Tim tat ca cac gia tri cua tham sé m dé cac ham sb:

a) y=x°+mx®+2mx+2 dong bién trén R
b) y=—%x3—mx2+(2m—3)x—m+2 nghich bién trén R
c) y=(m-1)x*-3(m-1)x*+3x+2 dong bién trén R

d) y= (m2 —1) x> +(m—1) x> —x+4 nghich bién trén khoang (—oo;+0).

Bai 2.  Tim tat ca cac gi tri caa tham s6 m dé ham so:

mx+2 _, A .
a) y= +1 dong bien trén tirng khoang xac dinh.
X+

b) y= mx=2 nghich bién trén tirng khoang xac dinh.
X+m-3

Bai 3.  Tim tat ca cac gia tri cua tham s6 m dé ham sb

m \ e R x. . 7
a) y=x+1+ > dong bien trén moi khoang xac dinh cua no.

2x° m+1l . .
b) y= X +3XI il dong bien trén cac khoang xac dinh .
X+

x> +(m+1)x—
2—X

1 . A .
c) y= (m Ia tham s6) nghich bién trén tung khoang xac dinh.
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DANG 2

TIM THAM SO m PE HAM SO PON PIEU TREN CAC KHOANG CHO TRUGC

Néu y'=f'(x) 1a mot ham bat ky nao khac, ma ta can y'=f'(x)=0 hay y'=f'(x)<0 trén
khoang (a;b) (hodc doan hozc trén nira doan hay nira khoang nao d6). Thi ta lam theo céc budc sau:

Bugc 1: Tim mién xéc dinh cia y' = f'(x).

Buwée 2: Doc lap (tach) m (hay biéu thie chira m) ra khoi bién x va chuyén m vé mot vé. Pat vé
con lai 1a g(x). Luu y khi chuyén vé thanh phan thiee thi phai dé y diéu kién Xac dinh cua biéu thic dé
khi xét dau g’(x) ta dua vao bang xét dau g'(x).

Buéc 3: Tinh g'(x). Cho g'(x) =0 vatim nghi¢m.

BuGc 4: Lap bang bién thién cua g'(x).

Buéc 5: Két luan: “Lén hon s6 16n — Bé hon so bé”. Nghia 1a:

eKhitadat m>g (X) thi dua vao bang bién thién ta s& lay gia tri m> sé 1én nhat trong bang bién
thién
e Khi ta dat m<g (X) thi dya vao bang bién thién ta s& liy gia tri m< s6 nhé nhit trong bang

bién thién

Bai 1.  Tim tat ca cac gi tri cia tham s6 m dé cac ham sé:
a) y=x>-3x*+(5-m)x dong bién trén khoang (2;+ )

X3 2

mx
b) y=—+
)Y 3

+X+6 dong bién trén nira khoang [1;+0)

c) y=-x>-6x”+(4m-9)x +4 nghich bién trén khoang (-o;-3)
d) y=x*+mx®+m nghich bién trén (0;2)

Bai 2.  Tim tat ca cac gi tri caa tham s6 m dé ham sé:

2X+4 .
a) y=—+ dong bién trén (1;+oo)
m— X

b) y =" nghich bién trén (~2;+e0)
2X+m
X+m* =6 .x . .. )
) y =————— dong bien trén khoang (—o0;-2)
-m
mx —4 ) R .
d y= nghich bién trén khoang (-3;1)

m-—X
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Bai 3. Tim tat ca cac gia tri cua tham s6 m dé ham sb:

X2 +5x+m+6

a) f(x)= dong bién trén khoang (1;+ ).

X+2
1-m A A
b) y:x+5+—2 dong bien trén [5;+ ).
X_
m by A A
C) y=x+3—n dong bien trén [5;+x).

2 —_— r
d) y= mx+—6;<2 nghich bién trén nira khoang [L;+0) .
X+

Bai 4.  Tim tat ca cac gi tri cua tham s6 m dé ham sb

a) y= (4-m)V6-x+3 ddng bién trén (-8;5)
J6—x+m

b) y _ Inx=4 dong bién trén (Le)
Inx—2m ’
tanx—-2 . NN \ T

c) y=——— dong bién trén khoang | 0;— |.
tanx—m 4

d) y _ cosx=3 nghich bién trén khoang (l;ﬂj
COS X — M 2
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DANG 3
TIM THAM SO m PE HAM SO CO CUC TRI TAI X,

BIEN LUAN CU'C TRI CUA HAM SO y = f (x) CO LIEN QUAN PEN THAM SO m

I. Tim tham s6 m dé ham sb dat cuec tri tai diém x = X, .
Bai toan 1: Cho hamsé y = f (x,m) . Timthams6 m dé ham s dat cye tri tai diém X = X;.
Phwong phap giai

Cach 1: Tw ludn

+ Tim tap xac dinh

+Tinh y'=f'(x,m)

+ Dé ham s dat cuc tri tai x = x, thi: f'(x,,m)=0=>m .

+ Thay m vira méi tim duge vao y = f (x,m), sau d6 lap bang bién thién kiém tra x = x, c0 thoa
y&u cau bai toan hay khdng. Néu thoa thi nhan m , khdng thoa thi loai m.
Céch 2: Trdc nghiém

+ Tim tap xac dinh

+ Tinh y'=f'(x,m);y"= f "(x,m)

f (%, m)=0

+ D¢ ham s dat cuc tri tai x=x, thi: § =m.
f"(%.,m)=0

Bai toan 2: Cho hamsé y = f (x,m) . Tim tham s6 m dé ham sé dat cyc dai tai diém x = X,.
Phwong phap giai
Cach 1: Tw ludn
+ Tim tap xac dinh
+Tinh y'=f'(x,m)
+ Dé ham s dat cuc tri tai x =X, thi: f'(x,,m)=0=>m .
+ Thay m vira méi tim duge vao y = f (x,m), sau d6 lap bang bién thién kiém tra x = x, 0 thoa
y&u cau bai toan hay khdng. Néu thoa thi nhan m , khdng thoa thi loai m.
Céch 2: Trdc nghiém
+ Tim tap xac dinh
+ Tinhy'=f'(x,m);y"= f"(x,m)
f'(x,m)=0

£(x,m)<0

+ Pé ham s6 dat cue dai tai x = X, thi: {

Bai toan 3: Cho hamsé y = f (x,m) . Tim tham s6 m dé ham s6 dat cye tiéu tai di€m X = X, .
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Phwong phép gidai
Cach 1: Tw ludn
+ Tim tap xac dinh
+Tinh y'=f'(x,m)
+ Dé ham s dat cuc tri tai x =X, thi: f'(x,,m)=0=>m .
+ Thay m vira méi tim dugc vao y = f (x,m), sau d6 lap bang bién thién kiém tra X = X, ¢6 thoa
y&u cau bai toan hay khdng. Néu thoa thi nhan m , khdng thoa thi loai m.
Cach 2: Trdc nghiém
+ Tim tap xac dinh

+Tinh y'= f'(x,m);y"= f"(x,m)
. . i | f
+ Dé ham so dat cue tiéu tai X = X, thi: {f

I1. Bién luan s6 cuc tri ciia ham sé

1. Bign luan s cuc tri cia ham sb y =ax’ +bx* +cx+d (a=0)(*)
Taco: y'=3ax’+2bx+c=y'=0<3ax’+2bx+c=0 (1)

ax0

+Ham s6 (*) c6 2 cyc tri < (1) 6 hai nghiém phan bigt < {A >0

@)

az0

+Ham s6 (*) khong co cuc tri < (1) c6 nghiém kép hodc vo nghiém < {A <0
()

Céch viét phwong trinh dwong thiang ndi hai diém cuc tri ciia ham bac ba:
y=ax’+bx*+cx+d (a=0)

Cach 1: Puong thing di qua hai diém cuc tri cia dd thi ham sé 1&: y —% .
a
Céch 2: Chia y cho y' tadugc: y=Q(x).y'+ Ax+B
= Puong thang di qua hai diém cyc tri: y = Ax+B

(*)

ax? +bx+c

2. Bién luin so cwe tri ciia ham hiru ti: y=
dx+e

Tap xac dinh: D =R\ {_g}

adx® + 2acx+bc—cd
(dx + e)2

Taco: y'= = y'=0< adx’ +2acx+bc—cd =0=g(x) (1)

https://www.facebook.com/truongngocvy8/ Trang 6 Truwong Ngoc Vy - Nha Trang



https://www.facebook.com/truongngocvy8/

Dai s6 12 - Chuwong 1 - Ung dung PH dé khdo sdt va vé PTHS - Trdc nghiém va tw lugn 4 phan ~ DUng chung 3 bé sdch

ad =0

N : . Lo . At . e A(1) >0
+ Ham so (*) ¢ 2 cuc tri < (1) c6 hai nghiém phan biét khac 5@

{5

ad =0

+ Ham sb (*) khong c6 cuc tri < (1) c6 nghiém kép hozc vo nghiém < {A <0
(€

Céch viét phwong trinh dwong thiang ndi hai diém cuc tri ciia ham sé phan thic:
_Q(x) _ax®+bx+c
P(x) dx+e
Q(x)
P'(x,)
+ Gia str ham s ¢6 cyc dai va cuc tiéu thi phuong trinh duong thang di qua hai diém cyc tri Ay la:
Q'(x) _2ax+b_2a b

P(x) d d  d

+ Gid sir (X,,Y,) ladiém cuc trj thi y, =

y:

(LAy dao ham tir chia dao ham mau = Phuong trinh duwong thang ndi hai diém cuc tri)

Bai 1.  Tim tat ca cac gi tri cua tham s6 m dé cac ham sb

1 S
a) y=§x3—mx2+(m2—4)x+3 dat cuc tieu tai x =3

3

1 . ,
b) y=3x —mx2+(m2—m+1)x+1 dat cuc dai tai diém x =1

c) y=—x3+mx2+(m2 —12)x+2 dat cuyc tiéu tai x=-1

1 ) p
d) y=§x3—mx2+(m2—4)x+3 dat cuc dai tai diém x =3

Bai 2.  Tim tat ca cac gia tri cua tham s6 m dé cac ham sb

x> +(m-1)x+3-2m
X+m

dat cuyc tiéu tai x=-1

a) y=

X® +mx +1 L
b) y:; dat cuc dai tai diém x=2
X+m
Bai 3.  Tim tat ca cac gi tri cua tham s6 m dé do thi ham s6:
2 .
a)y=§x3+(m—1)x2+(m2—4m+3)x—1 ¢6 hai diém cuyc tri.
b) y=x>-3(m+1)x*+3(3m+7)x+1 c6 cyc tri.

c)y =%x3 —mx® +(m+2)x+ 2024 khdng c6 Cuc tri.
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d) y =%(m2 —1) X+ mx? +3x+1 ¢6 cuc dai.

Bai 4.  Tim tat ca cac gi tri cua tham s6 m dé do thi ham sé:

2
X“+mx-2m-4 = . .
a)y= ¢6 hai diém cuc tri.
X+2

—x*+2(m-1)x-m-5
x-1

b) y= c6 cuc dai va cuc tiéu.
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DANG 4
TIM THAM SO m PE HAM SO CO CU'C TRI THOA MAN PIEU KIEN CHO TRUOC CUA

BAI TOAN
(lién quan hé thirc Viete)

Bai 1.  Tim tat ca cac gi tri cua tham s6 m dé do thi ham sé:

a) y=x>-3x*+mx-1 dat cuctritai x,X, thoaman x’ + X =3.

b) y :%x3 —(m+3)x*+(12—m)x+2025 c6 hai diém cyc tri ndm vé bén phai truc tung.

)y :%x3 —(M+2)x* +(m*+4m+3) x—2024m + 2025 co cac diém cyc tri nam vé cing mot phia ciia
truc tung.

d) y =%x3 —mx®+(2m-1)x—m+2 ¢6 hai diém cyc tri duong.

Bai 2.  Tim tat ca cac gi tri cua tham s6 m dé do thi ham sé:

a) y=x>+4(m-2)x" - 7x+1 c6 hai diém cuc trj x,X, (X, <X,) théa man |x|-|x,|=-4.

b) y=x*-3(m-1)x*-3(m+1)x+3 c6 hai diém cyc tri A,B sao cho O,A,B thing hang.

Bai 3.  Tim tat ca cac gi tri cua tham s6 m dé do thi ham sé:

x> +(m+1)x+m+1

a) y= N dé dién tich AOAB bang 2 véi A;B la hai diém cyc trj .
X+
X2 4+2mx+2 . o _ , Y ,
b) y:—l cd cuc dai va cuc tiéu, dong thoi khoang cach tur hai diém ay dén duong thang
X+

A X+Yy+2=0bang nhau.

2
mx®+3mx+2m+1 . . . e g R R SR i
c) y= 1 6 hai diém cuc tri, dong thoi hai diém cuc tri nay nam vé hai phia so vai truc
X_

hoanh.
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PHAN B

TRAC NGHIEM VA TU LUAN TONG HQP GOM BON PHAN

PHAN I Céu tric nghiém nhiéu phwong an lya chon. Mdi cAu héi thi sinh chi chon mét phuong
an.
Caul. Co6 bao nhiéu gia tri nguyén cta tham sé6 m sao cho ham sb f(x):%x3+mx2 +4x+ 2024
dong bién trén R.

A.S. B. 4. C. 3. D. 2.

Cau2. Tong «céc gid tri nguyén cua tham s6 me[-10;10) dé ham  sb

y = x* —3x% +3(m+2)x+3m—2025 dong bién tréntrén R la:

A. 27. B. 35. C. 44. D. 54.

Cau 3. Biét gia tri tham sb me[a;g} (v6i ab,ceZ va b phan s6 tdi gian) thi ham s
c c
3 2 X e ~ ~ iy eR , a2+b2
y=x>—(2m-1)x*+(2-m)x+2 dong bién trén trénR . Gia trj biéu thic P =
c
ApP=2 B.p=13 C.P=4. p.p=13.
4 2 4

Caud. Goi S la tap hop cac gid tri nguyén duwong cia m d& ham s6
y=x>-3(2m+1)x*+(12m+5)x+2 dong bién trén khoang (2;+o0). SO phan tir ctia S bang

A. 1l B. 2. C. 3. D. 0.
Cau5. Chohamso f(x)=2x>-3(2m+1)x*+6m(m+1)x+1 (m latham s6 thuc). Cé bao nhiéu gia
tri nguyén duong cia m dé ham so da cho dong bién trén khoang (2;+00) ?

Al B. 0. C. 3. D. 2.

Cau 6. C6 bao nhiéu gia tri nguyén am cua tham sé6 m dé ham s vy =_73x4 +%x2 —(2m+15)x-m+3

nghich bién trén khoang (0;+w)?
A 2. B. 3. C. 4. D. 5.

Cau 7. Tat ca céc gia tri thyc cua tham s6 m sao cho ham sé y=—x*+(2m—3)x? +m nghich bién
trén khoang (1;2) la (—oo;ﬁ} , trong d phan s6 © t8i gidn va q> 0. Hoi téng p+q 1a?
q q

A. 5. B. 9. C.7. D. 3.
Cau 8. Tap hop tit ca cac gia tri thuc cia tham s m dé ham s y = mx+ (m +1) \VX—=2 nghich bién

trén D =[2;+o0) la
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A m<-=1. B.m>0. C. m<-1. D. -2<m<l1.

mx—2m-—3

v6i m 1a tham sb. Goi S 4 tap hop tat ca cac gid tri nguyén cua
X—m

Cau9. Chohamsb y=

m dé ham s6 dong bién trén cac khoang xac dinh. Tim b phan tir cia S.
A. V0 sb B. 3 C.5 D. 4

mx +2m+3
X+m

Cau 10. Chohamsé y = v6i m 1a tham sb thuc. Goi S Ia tap hop tat ca cac gia tri nguyén

ctia m dé ham sb nghich bién trén khoang (2;+oc0). Tim s6 phan tir cua S .
A 4. B. 2. C.5. D. 3.

Cau 11. Ton tai bao nhiéu sé nguyén m dé hamsé y _x=2 dong bién trén khoang (—o0;—1).
X—m

A. 3. B. 4. C. 2. D. V6 sb.
. ) e o . e 2 (M+1)x+2m+12 .
Cau 12. Co bao nhiéu gia tri nguyén ctia tham s6 m dé ham so y = nghich bién trén
X+m
khoang (1;+00)?
A. 6. B.5. C.8. D. 4.
A Je A - . A R N X 1_ ZSin X by V4 A 0
Céau 13. C6 bao nhiéu gié tri nguyén me(-10;10) dé ham s6 y =———— dong bién trén khoang
2sinX+m
Z;7r ?
2
A. 18. B. 11. C. 10. D. 9.

x> —(m+1)+2m-1
X—m

Cau 14. Tim tat ca céc gié tri thuc caa tham s6 m sao cho ham s6 y =

tang trén

tung khoang xac dinh cua ng?
A m>1. B. m<1. C. m<l1. D. m>1.

Cau 15. C6 bao nhiéu gia tri nguyén cua tham s6 m thuoc doan [1;20] dé tng voi mi, ham sb

2
y=—* ;3X M =1 48ng bién trén khodng (2,3)?
X—m

A. 20. B. 18. C. 15. D. 16.

A , N . . . s 22 +(1-m)x+1+m
Céau 16. C0 bao nhiéu gia tri nguyén duong cua tham s6 m sao cho hamso y =

X—m
dong bién trén khoang (1;+)?
A. 3. B. 1. C. 2. D.0.
Cau 17. Tim tat ca cac gia tri cia m dé ham sé y = cos 2x + mx dong bién trén R.
A.m> 4. B.m<2. C.m>1 D. m>2.

Cau 18. C6 bao nhiéu gia tri nguyén ciia m de hamsé y = 3x+m(sin x+cosx+m) dong bién trén R ?
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A 3. B. V0 sb. C. 4. D.5.
Cau 19. Hamsd y = x*—3x?* +mx—2 dat cuc tiéu tai x =2 khi?

A. m>0. B. m=0. C. m=0. D. m<O.
Cau 20. Tim tat ca cac gié tri thuc caa tham s6 mdé ham sé y :%x3 +(m?—m+2)x? +(3m2 +1)x dat

cuc tiéu tai x=-2.

m=3 m=-3
A.{ ) B.m=3. C.m=1. D[ )
m=1

R N 1 . )
Cau 21. Chohamso y= 3 x* —2mx? + (4m —1)x — 3. Ménh dé nao sau day sai?
A. Ham s6 c0 cuc dai, cuc tiéu khi m < > B. V&i moi m, ham so ludn c6 cuc tri.

\ Az - 4 - 1 N Az - -2 .
C. Ham so6 ¢0 cuc dai, cuc tieu khi m ;tE. D. Ham s6 ¢0 cuc dai, cuc tiéu khi m >1.

Cau 22. Véigiatritham sb me (a;b)\{c} (vsi a,b,ceZ) thi ham s6 y= (Mm+2)%°+3x*+mx—6 c6 2
cuc tri. Gié tri biéu thuic P=a+b+c¢ I&;

A P=-4. B.P=4. C. P=-3. D. P=-5.
Cau23. C6 bao nhiéu gia tri nguyén am cia tham s6 me[-2020;2020) dé ham so
y =mx® +3mx® —(m-1)x—1 c6 cyc tri ?

A. 2038. B. 2020. C. 2018. D. 2021.
Cau 24. Gia st A, B 1a hai diém cuc tri cuia d6 thi ham s6 f (x)=x’+ax*+bx+c va dudng thing

AB di qua gdc toa do. Tim gia tri nho nhit ctia P =abc +ab+c.

16 B. 9. C. —E. D. 1.

© 25 9
Cau 25. Tim céc gia tri ciia tham s6 m dé ham sé: y :%mx3 —(m-1)x? +3(m—2)x+% dat cuc tri tai

X, X, thoa méan x +2x, =1.

2

A.l—ﬁ<m<l+ﬁ. B|""3.
2 2

m=2

C. m{l-?;u@]\{o}. D. m=2

Cau 26. Goi X, X, la hai diém cyc trj cia ham s§ y = x*—3mx’ +3(m*—1)x—m*+m . Tim tét ca cac
gia trj ciia tham s6 thuc m dé : x> +x2 —x,x, =7

A m=+2. B. m=+2. C.m=0. D. m=+1.
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A~ N X . 2 . . . e 2 L e m , 53 .
Cau 27. Tim tat ca cac gia tri thuc cia tham s6 m dé hamso y :§X3 +2x* +mx +1 co6 2 diém cuc tri

théa man X, < X -

A. m<?2. B.-2<m<0. C. 2<m<?2. D.0O<m<?2.

. o : a : c A s A g .
Cau 28. V6i cac gia tri thyc caa tham s m e(E;+oo)\{c} (v6i a,b,ceZ va % la phén s6 tbi gian) thi

1 N /4 1 . R . N . A e =z
do thiham so y = §x3 —mx? +(2m—1)x+2 c6 hai diém cyc tri va hoanh do cyc tri déu duong. Tinh gia

trj bidu thitc P = 2F2FC
a‘b°.c

ApP=_1 B.P=> c.p=2. p.P=1

2 5 2 4

Cau 29. Véi cac gia tri thyc cua tham sé m=a (voi aeZ) thi d6 thi ham sé y = 2x> + mx* -12x—13
c6 cuc dai va cuc tiéu, dong thoi cac diém nay cach déu truc tung Oy . Biét t thoa man phuong trinh sau:
4t° +3at+a’+3a—-9=0. Tinh gia tri cua t.

3

A t=3 B.t=1t— C.t=§. D.t=43
2 2

Cau 30. Tim cac gia tri cua tham som dé do thi ham s6: y=2x>+3(m-1)x*+6m(1-2m)x cé diém

cuc dai va diém cuc tiéu ndm trén duong thang c6 phuong trinh: y =-4x (d) .

A.me ({1}, B.me{0;1}. C.me{o;%;l}. D. me{%}.
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PHAN II. Ciu trac nghiém ding sai. Trong mdi y a), b), ¢), d) & mdi cu, thi sinh chon ding hoic
sai.

Cau 31. Chohamsé y=mx®+mx’—(m+1)x+1, véi m la tham sb

a) Tap xac dinh cua ham s6 1a R.

b) y'=3mx* +2mx —(m +1)

¢) Ham s6 dong bién trén R khi va chikhi m > 0.

d) Ham s6 nghich bién trén R khi va chi khi —% <m<0.

. . 1 ) . .
Cau 32. Chohamsd vy =§x3 +(m+1)x? +(m2 +2m)x—3, v6i m 13 tham sb
a) Tap xac dinh cia ham s6 1a R
b) Phuong trinh y" =0 c6 hai nghiém phan biét 1a x, =—m va x=-m -2
¢) Khong ton tai gia tri ctia tham s6 m dé ham s dong bién trén R.
d) Ham s6 nghich bién trén (-11) khi va chi khi m>0.
Cau 33. Cho hamsé y = %x3 +2x2 +mx+1, véi m Iatham s

a) Ham s6 co hai diém cuc tri khi va chikhi —2<m <2

b) Ham sé c6 dung mot diém cyc tri khi va chi khi m = 2

¢) Ham s6 khong c6 cuc tri khi va chi khi m < -2 hodc m > 2

d) Ham s6 c6 hai diém cuc tri thoa min X, < Xs; VA chikhi 0 <m <2
Cau 34. Chohamsd y =x*—3mx’ +3(m’ —1)x-m*, véi m Ia tham sb

a) Tap xac dinh cia ham s6 14 R
b) Ham s ludn c6 hai diém cuc tri voi moi m
¢) Ham s6 dat cyc tiéu tai x =3 khi m=1

d) Khi d6 thi ham s6 ¢6 hai diém cuec tri thi khoang cach gitta hai diém cuc tri bang 2.
Cau 35. Cho hamsb y :%x3 —mx® +(m+1)x-1 (m la tham s).

a) y' =x"—2mx+m+1.

b) Véi m=—1 thi ham s6 dong bién trén khoang (0;+o)

¢) Vai m=-1 thi do thi ham s6 c6 mdt diém cuc ticu la (—2;5]

d) C6 4 s6 nguyén cua tham sé m thi ham s y :%x3 —mx® +(m+1)x—1 dong bién trén R .

Cau 36. Cho hamso y = f (x)=x°—3mx*+27x+3m-2 (m latham sb).

a) Tap xac dinh cia ham s6 1a R
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b) Khi m=1thi f(2025)< f (2024)

¢) Khi m< =3 hoic m>3 thi ham sé c6 2 diém cuc tri

d) Goi S la tap céc gia tri dwong cua tham s6 m sao cho ham s6 y = x* —3mx® +27x+3m—2 dat cuc
tri tai X, X, thoamén |x, —x,|<5. Biét S =(a;b]. Khido 2b—a=+/61-1.

Cau 37. Cho hamso y =2x>+3(m—1)x*+6m(1—2m)x(m la tham so).

a) Tap xac dinh cia ham s6 1a R

b) y'=6x"+(m-1)x+6m(1-2m)

c) Phuong trinh y" =0 c6 hai nghiém phan biét 1a x, =—m va x=1-2m

d) Biét duong thang di qua hai diém cuc tri ciia do thi ham s d4 cho song song dudng thang y = —4x,

khi d6 tong tat ca cac gia tri thuc cua tham s6 m bang 3

Cau 38. Chohamsé y= X+5 , voi m 1a tham sé.
X+m
, m-5
a) y'= 3
(x+m)

b) Ham sé dong bién trén ting khoang xac dinh khi va chi khi m>5.
¢) Ham s6 nghich bién trén timg khoang xéac dinh khi va chi khi m<5.

d) Ham s6 dong bién trén khoang (—o0;—8) khi va chi khi me(5;8].

X2—2mx+m+2 . . P
, V&I m la tham so

Cau 39. Chohamsd y =
X—m

, XF—-2mx+2m? —-m-2
a) y'= 3
(x—=m)

b) C6 hai gié tri nguyén cua tham sé m dé ham sé c6 hai diém cuec tri.

¢) Ham s6 dat cuc dai tai x=—-1 khi m=2

d) Khi d6 thi hdm s c6 hai diém cuc tri thi duong thang di qua hai diém cuc trj ctia d6 thi ham sb c6
phuong trinh y =2x+2m

cot? x —2mecot X +2m? —1
cotx—m

Cau 40. Cho hamsé y= , VG X € (%%) va m la tham sb

_tP-2mt+2m* -1
t—m

a) Néu dat t =cotx thi ham sb dé cho tro thanh y = f (t) véi te(0;1).
b) Néu dat t=cotx thi tap xdc dinh ciaahamsé y = f (t) la D=R\{m}

2
¢) Néu dat t=cotx thi '(t)="—2M*1
(t—m)
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d) C6 2026 gia tri nguyén ciia tham sé m thudc doan [-2024;2024] dé ham so da cho nghich bién trén

khoang (%%) .
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PHAN III. Cau trac nghiém tra 10i ngan. Mdi ciu héi thi sinh chi tra 1oi dap an.
Cau 41. Cho ham sé sau vy =—%x3 —mx? +(2m—3)x—m+2. C6 bao nhiéu gia tri nguyén cua tham s m

dé ham s6 da cho ludn nghich bién trén R .

Traloi: ...l

Cau 42. C6 bao nhiéu gi tri nguyén cua tham s6 m e (—2024;2025) dé ham sb y = x*—3x*+(2-m)x
dong bién trén khoang (2;+o)

Traloi: ....................

r
A

Cau43. C6 bao nhiéu gid tri nguyén cua tham s6 me(-10;10) dé ham so
y=—x’—6x*+(4m—-9)x+4 nghich bién trén khoang (—o0;—1).

Traloi: ....................

_X—m+

Cau 44. C6 bao nhiéu gia tri nguyén ciia tham s6 m e (—10;10) dé y 2 giam trén cac khoang

X+1
ma né xac dinh?

Traloi: ....................

A . A . R ; : X ‘ mx +4
Céau 45. CO6 bao nhiéu gia tri nguyén cua tham s6 m dé cho ham s6 y= il

giam trén khoang
X+m

(—oo;l)?
Traloi: ...,

A S e A A 21 A mx +18
Cau 46. Timso gia tri nguyén cua tham s6 m d¢ hamso y = >
X+m

nghich bién trén khoang (—2; 5) ?

Traloi: ....................

A . A A . s . mx + 9
Céau 47. Co bao nhiéu gia tri nguyén cua tham s6 m d¢ ham so y =

nghich bién trén khoang

(0;4)?
Traloi: ...coovveeeeea. ..

Cau 48. CO bao nhiéu gia tri nguyén cia tham s6 me(~10;10) sao cho «ng véi mdi m, ham so

(m+1)x+18 e
=-————— nghich bién trén khoang (3; 7)?
Y 3X+2m-1 an 9(37)
Traloi: ....................
A X , -, . A o X N X _mX_2025 by e ™
Cau 49. SO cac gia tri nguyén cua tham so thuc m sao cho ham s6 y =————— dong bién trén
X+m

khoang (-2;2) la bao nhiéu?

Traloi: ....................
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Cau 50. Cho hamsé y= (4=MV6=X+3 4 pao nhieu gié tri nguyén cia m trong khoang (—10;10)
V6—X+m

sao cho ham s dong bién trén khoang (-8;5) ?

Traloi: ....................

Cau 51. Chohamsé f(x) _ VXL o6 bao nhieu gia tri nguyén ciia tham s6 m thugc [-10;10] dé
V1I-X+m

d& cho dong bién trén khoang (-3;0)?

Traloi: ....................
. c o 2% =3x+m e L . X .
Cau 52. Cho hamso y == C6 bao nhiéu gia tri nguyén cua tham so m thudc [-10;10] dé
X_

d4 cho dong bién trén khoang (—o0; —1) ?
Traloi: ....................

2x% =3x+m

Cau 53. Cho ham sé y = . C6 bao nhiéu gia tri nguyén cua tham s6 m thudc [-10;10] dé

d4 cho dong bién trén khoang (1;2) ?
Traloi: ....................
Cau 54. C6 bao nhiéu gia tri nguyén duong khong 16n hon 2024 cua tham s6 m sao cho ham sb

2
_ X r2x-lvm nghich bién trén khoang (-3;1)?
9X+m
Traloi: ....................

Cau 55. C6 bao nhiéu gid tri nguyén duong bé hon 2024 cua tham sé6 m sao cho ham sé

2
_2x7+2x~1-5m nghich bién trén khoang (1,5)?
X —m

Traloi: ....................

A . N . . I X° 42X+ m Lt
Céau 56. CO bao nhiéu gia tri nguyén caa tham s6 m dé ham s6 y=————— nghich bién trén

khoang (1,3) va dong bién trén khoang (4;6).

Traloi: ....................

A N msinx +4 N £ , A g A 21

Cau 57. Chohamso f(x)=——— (mlatham so thyc). Co bao nhiéu gia tri nguyén cua mdé ham
sin x+m

s6 d4 cho nghich bién trén (0;%) ?

Traloi: ...
A N 2sinx-1 . z , A A z
Cau 58. Cho hamso y=——— (mla tham so thyc). Co bao nhiéu gia tri nguyén cta tham s6 m
sinx—m

thuoc [-2025;2025] dé d& cho dong bién trén khoang (0; %J ?
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Traloi: ....................

Cau 59. Tim tong cac gid tri nguyén duong cia tham s6 m dé ham so y = x* +(m-1)x* +3x -2 khong
cé cuc tri.

Traloi: ....................

Cau 60. Cho ham s6 y=(m-1)x*-3x* —(m+1)x+3m?—m+2. C6 bao nhiéu gia tri nguyén cia tham
so m thugc [-100;100] dé ham sb c6 cuc dai, cuc tieu?

Traloi: ....................

Cau6l. C6 bao nhiéu gid tri nguyén cua tham s6 m thuoc [-10;10] dé ham sb
y=mx*—(m+1)x*+2m-1 c6 3 diém cyc tri?

Traloi: ....................

Cau62. C6 bao nhiéu gid tri nguyén cua tham s6 m thuoc [-10;10] dé ham so:

x> +(m+1)x+2m+1

co 2 cuec tri?
X+1

y:
Traloi: ....................

x> +(m+1)x+2m+1
X+1

Cau 63. Cho ham sb y= . Tim gi4 tri cua tham s6 m dé phuong trinh duong

thang di qua 2 diém cuc tri ctia ham sé da cho ciing di qua diém A(1L;-1).
Traloi: ...,

X% + mx

Cau 64. C6 bao nhiéu gia tri nguyén ctia tham s6 m thudc (-5;10) dé ham s y = c6 2 diém

cuc tri?
Traloi: .......o.oeoee e,
A . A . . s g X2 4+2mx+2
Céau 65. C0 bao nhiéu gia tri nguyén cua tham s6 m thudc (—5;10) dée ham so y BT cd cuc
X+

dai va cuc tiéu?

Traloi: ...l

Cau 66. Biét do thi cia ham s6 y=x*+ax* +bx+c (a,b,ceR) c6 mot diem cuc tri 1a A(-129) va
di qua diém B(2;2). Tinh a+b+c.

Traloi: ...l

Cau 67. Do thi hamsb y = x> —2mx* + m*x+n c6 diém cyc tieu 1a 1(1;3). Tinh m+n.

Traloi: ....................
2
n . Z X +mx+1 L. N z N e z 2 s L s es o
Céau 68. Cho hamso y=———— (véi m la tham so). Tim gia tri caa tham s6 m dé ham so6 co gia tri
X+m
cuc dai la 7.
Traloi: ....................
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A ! - I S SRR ‘
Céau 69. Biet b (trong d6 b la phan so toi gian va be N*) la gia tri caa tham s6 m dé ham so

2 2 . r e L2
y=§x3—mx2 —2(3m2 —1)x+§ c6 2 diém cyc tri X, X, sao cho x,x, +2(X, +X,)=1. Tinh gia tri bicu

thirc T =a + 2b.

Traloi: .....ovvevveennn.

Cau 70. Cho ham s y =x*+3mx* +4m? —2 c6 d6 thi (C) va diém C(2;4). Tinh tong binh phuong
cac gia tricia m dé (C) co haidiém cuc tri A, B sao cho tam gidc ABC c dién tich bing 6 .

Traloi: ....................
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PHAN IV. Cau tw luin. Mdi ciu héi thi sinh trinh bay cach giai tw luan.

Cau 71. Tim tat ca cac gia tri thuc cua tham s§ mdé ham sb y = —(m2 +5m)x3 +6mx2 +6x—6 ¢6 cuc

tritai x=1.
. . . . X% +mx +1 .
Cau 72. Tim tat ca céac gia tri thuc caa tham s6 m dé ham s6 y =—— dat cuc tiéu tai x=2.
X+m
. g —x2+2mx+5 _. . T ,
Céau 73. Chohamso y= 1 Tim tham so6 thuc m @€ ham so ¢6 hai di€ém cuc tri.
X_

x* —(m+1)x—m*+4m-2

1 c6 cuc dai va cuc tiéu.
X —_

Cau 74. Tim cac gia tri ctia m dé hamsd y =

x* —m(m+1)x+m’+1
X—m

Cau 75. Tim cac gia tri cia m dé hamsd y = c6 cuc dai va cuc tiéu.

2
A A % X“+mx—-2 :
Cau 76. Tim cac gia tri cia m dé ham so y:—1 co cuc tri.
m

Cau 77. Tim céc gid tri cua m dé ham s y:%(?,—m)xs —(m+3)x* +(m+2)x—2024 dong bién trén

trén R.
Cau 78. Tim cac gid trj cia m dé hamso y = x> —3x? +(4—m)x dong bién trén khoang (2;+o).

Cau 79. Chohamsé f(x) _ Zmx+3m+4 (m la tham s6 thuc). C6 bao nhiéu gia tri nguyén m dé ham
X—m

s6 nghich bién trén khoang (2;+%)?

(M+1)x+2m+2

Cau 80. Cho ham sb y= . V6i gia tri nao caa m thi ham s nghich bién trén

X+m
(=1+40)?
A L vAe a AL N 2 L A cosx+1 P £ " ,
Céau 81. Co tat ca bao nhiéu so6 nguyén duong m dé ham s6 y=—————— dong bién trén khoang
10cosx+m
(O;Ej.
2
2J1—-x-14

Cau 82. Goi S la tap cac gia tri nguyén duong cia m dé ham sb y= dong bién trén

m—+/1-x
khoang (—15; —3) . Tinh s phan tir cua tap S .
Cau 83. Hoi c6 bao nhiéu giad tri nguyén duong cta tham s m sao cho ham s6

22X +(l-m)x+1+m
X—m

dong bién trén khoang (L;+o0) ?

mx? + 6x — 2

nghich bién trén nia
X+2

Cau 84. Tim tat ca cac gia tri thuc caa tham sé6 m sao cho ham sb y =

khoang [1;+).
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Cau 85. C6 bao nhiéu gia tri nguyén cua tham s6 m thugc doan [-2;25] sao cho tng vi m&i m, ham

_x*+5x-m-1
SX—m

r
A

6y nghich bién trén khoang (1;4).

Cau 86. Cho ham s6 y=x’—6x*+3(m+2)x—m—6. Tim tat c4 cac gia tri thyc cia m dé ham s c6
hoanh d¢ 2 cyc tri clng dau .

Cau 87. Tim tat ca cac gia tri thuc ctia tham s6 m sao cho ham s6 y = x> —3(m+1)x2 +12mx—3m+4 (C)
c6 hai diém cuc tri 14 A va B va hai diém nay clng véi diém C(—l;—%] lap thanh tam giac nhan géc toa

do O lam trong tam.

Cau8s. Tim tit ca «ca g4 tri thuc cua tham s& m sao cho ham s6
y ==X +3(m+1)x* —(3m? + 7m —1) x+m? —1 c6 diém cuc tiéu tai Mot diém co hoanh d6 nhé hon 1.
Cau 89. Tim tat ca c4c gia trj thyc cia tham s6 m sao cho ham s§ y =—x+3x* +3(m? 1) x —3m* -1
c6 diém cuc dai va diém cuc tiéu cing véi goc toa do tao thanh tam giac vuéng tai O.

Cau 90. Tim tat ca c4c gia trj thyc cia tham s6 m sao cho ham s§ y =—x*+3x* +3(m? 1) x —3m* -1
c6 cuc dai, cyc tiéu va cac diém cuc tri cia do thi ham sé cach déu goc toa do O.

Cau 91. Tim tét ca céc gia tri thuc cia tham s6 m sao cho ham sé y = x® —3mx* +4m°cé cac diém
cuc dai va cyc tiéu ddi xang nhau qua duong thang (d):y = x.

Cau 92. Tim tat ca c4c gia tri thuc cua tham s6 m sao cho ham s6 y = mx® —3mx? +3m—3 c¢6 hai diém
cuc tri A, B va thoa man 2AB? — (OA? + OB?) = 20 (trong d6 O 1a géc toa do) .

Cau 93. Tim tat ca cac gia tri thuc caa tham s6 m sao cho dudng thang A:x+my+3=0 tao véi duong
s ez ek b e . . 4
thiang di qua hai diém cyc tri d6 thi ham s6 y = x® —3x* (C) madt goc o, biét cosa =z

Cau 94. Cho hamsd y =2x®-9x? +12x+m . Gia sir d6 thi ham s c6 hai diém cyc tri 1a A, B dong thoi
A, B cling vai gbc toa do O khdng thang hang. Khi d6 chu vi AOAB nho nhat bang bao nhiéu ?

X% +mx

Cau 95. Cho hamsé y= . Tim m dé khoang céch giira hai diém cyc tri bang 10.

. 4 X +(m+1)x+m+1 _ ez - 2 z dia
Cau 96. Cho ham so y= 1 . Goi A;B la hai diém cuc tri, tim tham s6 m dé dién
X+

tich AOAB bang 2.

2
A N £ X“+2mx+2 . £ I Lo SN 2 A <
Céau 97. Cho ham s6 y=————_ Tim tham s6 m d¢ ham so6 c6 cuc dai va cuc tiéu, dong thoi

X+1

khoang cach tir hai diém 4y dén duong thang A: x+y+2=0 bang nhau.
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mx? +3mx+2m+1
x-=1

Cau 98. Chohamsé y=

. Tim tham s6 thuc m dé ham s6 c6 hai diém cuc tri, dong

thoi hai diém cyc tri nay nam vé hai phia so véi truc hoanh.

—X>+2mx+5

Cau 99. Chohamsé y= . Tim tham s6 thuc m dé ham sé ¢6 hai diém cyc tri, dong thoi

x-1
hai diém cyc tri nay nam vé hai phia so véi duong thang Ay =2x.

x* —(m+1)x—m®+4m-2
x-1

Cau 100.Tim céc gia trj cia m dé ham sé y = 6 cuc dai va cyc tiéu, dong

thoi tich cac gia tri cuc dai va cuc tiéu dat gia tri nho nhat.
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CHU BE 2

TiINH PON PIEU VA CU'C TRI CUA HAM SO y = f (x) CO LIEN QUAN PEN THAM SO

PHAN A
TU LUAN PHAN DANG

DANG 1
TIM THAM SO m PE HAM SO PON PIEU TREN CAC KHOANG XAC PINH

1. Xét ham s6 bac ba y = ax® + bx? +cx+d c6 dao ham y' = 3ax? + 2bx +¢C

a>0

e Ham sb ddng bién trén R khi va chi khi y>0,VxeR < {A <0
y <

a<0

e Ham sb nghich bién trén R khi va chi khi y'<0, VxeR < {A <0
, <

Chu y: Trong truong hop hé sé a ¢ chira tham sé thi ta kiém tra thém truong hop a =0

ax+b c6 dao ham y’:Lbcz,vdi ad —bc=0,c#0.
cx+d (cx+d

2. Xét ham phan thac y =

e Ham sb ddng bién trén khoang xac dinh caa nd khi va chi khi: y' >0, vx # _d <ad-bc>0
c

e Ham sb nghich bién trén khoang xac dinh cua nd khi va chi khi: y' <0, ¥x = _d <ad-bc<0
c

2 2
3. Xét ham phan thuc y :ax+—bx+c c6 dao ham y' = ad +2an+?6 de , Voi ad =0
dx +e (dx+e)

e Ham sb ddng bién trén khoang xac dinh cua né khi va chi khi:
y' >0, Vx;«rs—§<:>adx2 +2aex +be—dc >0, Vx;&—%
e Ham s6 nghich bién trén khoang xac dinh ciia n6 khi va chi khi:

y'<0, Vx¢—§<:>adx2+2aex+be—dc£0, Vx;&—%
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Bai 1. Tim tat ca cac gia tri cua tham sé m dé cac ham sb:
a) y=x°+mx®+2mx+2 dong bién trén R
1 A

b) y= —§x3 —mx® +(2m—3)x—m+2 nghich bién trén R

c) y=(m-1)x*-3(m-1)x*+3x+2 dong bién trén R

d) y= (m2 —1) x*+(m—1)x* — x+4 nghich bién trén khoang (—oo;+o0).
Loi giai

a) y=x>+mx®+2mx + 2

Tap xac dinh D =R va c6 dao ham y’ = 3x* + 2mx + 2m

Ham sb da cho dong biéntrén R < y'>0,VxeR & m?-6m<0< 0<m<6.
b) y=—%x3—mx2+(2m—3)x—m+2

Tap xac dinh D =R va c6 dao ham y' =—x* —2mx +2m—3
Ham sb da cho nghich bién trén R khi va chi khi
a, <0 {—1< 0

<9, & -3<m<l.
Ay,so m“+2m-3<0

y’SO,VXeR@{

h) y=(m-1)x*-3(m-1)x* +3x+2
Tacd y'=3(m-1)x*-6(m-1)x+3.

Ham sb da cho dong bién trén R khi va chi khi

m-1=0 m=1 m=1
y20,VxeRe| (M-1>0«| |Mm>1 &l (m>1 e1<m<2.
A'<0 9(m-1)"-9(m-1)<0 1<m<2

dy :(m2 —1)x3 +(m-1)x* —x+4
THL: m*-1=0om=4+1

Véi m=1. Tacd: y=—x+4 1a phuong trinh ciia mot duong thang co hé sé goc am nén ham sé ludn
nghich bién trén R . Do d6 nhan m=1.

Véi m=-1. Taco: y=-2x"—x+4 la phuong trinh caa mot duong Parabol nén ham s khéng thé
nghich bién trén R . Do d6 loai m=-1.
TH2: m#+1. Khi d6 ham s nghich bién trén khoang (—oo;+0) < y'<0 ¥x e R, dau “=" chi xay ra &
hitu han diém trén R.

< 3(m’-1)x* +2(m-1)x-1<0, VxeR
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{a<0 {m2—1<0 {m2—1<0 —l<m<1
& -——=<mxl.

= = =
A'<0 7 |(m-1)°+3(m*-1)<0  [(m-1)(4m+2)<0 -5 <m<l
A g oo, 1
Vay co6 gia tri m can tim la _ES m<1
Bai 2.  Tim tat ca cac gi tri caa tham s6 m dé ham sé:

mx+2 _, NN .
a) y= < +1 dong bien trén tirng khoang xac dinh.
+

b) y= mx=2 nghich bién trén tirng khoang xac dinh.
X+m-3

Léi giai

mx+2 _, NN .
a) y= < +1 dong bien trén tirng khoang xac dinh
+

Tap xac dinh D=R\{1} taxét y>0<=>m-2>0<m>2

b) y= mx=2 nghich bién trén ting khoang xac dinh
X+m-3

Tap xac dinh D =R\ {3-m} va co dao ham y’ :w

(x+m=3)

Ham sb nghich bién trén khoang xac dinh cta né khi va chikhi y’ <0,¥x#=3-m
Hay m*-3m+2<0,vx#3-mol<m< 2.

Bai 3.  Tim tat ca cac gia tri cua tham s6 m dé ham sb

a) y=x+1+ m

; dong bién trén méi khoang xéac dinh cua no.

22X 43X+ m+1

b) y ddng bién trén cac khoang xac dinh .
X+1
X +(m+1)x-1 . g
c)y= (2 ) (m la tham s6) nghich bién trén tirng khoang xac dinh.
—X

Léi giai

m
a) y=X+1+——
)Y >

Tap xac dinh: D =R\ {2}.

Ham s6 d& cho dong bién trén mdi khoang xac dinh cua nd khi va chi khi:

y'>20,vxeD < 1- >0,vxeD

(-2

<:>m£(x—2)2,VXeD

Xét ham s f (x) =(x—2)2ta co:
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f'(x)=2x-4= f'(x)=0= x=2

Bang bién thién:

R

Viy, dé ham s6 d4 cho dong bién trén mdi khoang xac dinh cia nd thi m<0.

22X 43X+ m+1
X+1

b) y

Tap xac dinh D = R\ {1}

2X° +4X+2-m

Tacd y' = (x+1)2

Ham sb dong bién trén khoang xac dinh khi: 2x* +4x+2-m>0,vxe R< m<0

x> +(m+1)x

—1 4 - L ’ .
5 (m la tham s6) nghich bién trén tirng khoang xac dinh
—X

c)y=
Tap xac dinh D =R\ {2}

2
Taco y' =X +4x+2m+1_ g(x)

@ @)

Ham sb nghich bién trén tirng khoang xac dinh cua né khi va chi khi y' <0,vxe D

Dau "=" chi xay ra tai hitu han diém thuc D < g(x)=-x>+4x+2m+1<0,¥x e R

Diéu kién: A’ <0 vi a=—1<0<:>4—(—1)(2m+1)£0<:>2m+5£0<:>m£—g.
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DANG 2

TIM THAM SO m PE HAM SO PON PIEU TREN CAC KHOANG CHO TRUGC

Néu y'=f'(x) 1a mot ham bat ky nao khac, ma ta can y'=f'(x)=0 hay y'=f'(x)<0 trén
khoang (a;b) (hodc doan hozc trén nira doan hay nira khoang nao d6). Thi ta lam theo céc budc sau:

Bugc 1: Tim mién xéc dinh cia y' = f'(x).

Buwéce 2: Doc lap (tach) m (hay biéu thie chira m) ra khoi bién x va chuyén m vé mot vé. Pat vé
con lai 1a g(x). Luu y khi chuyén vé thanh phan thie thi phai dé y diéu kién Xac dinh cua biéu thic dé
khi xét dau g’(x) ta dua vao bang xét dau g'(x).

Buéc 3: Tinh g'(x). Cho g'(x) =0 vatim nghi¢m.

BuGc 4: Lap bang bién thién cua g'(x).

Bwéc 5: Két luan: “Lén hon s6 16n — Bé hon so bé”. Nghia 1a:

eKhitadat m>g (X) thi dua vao bang bién thién ta s& lay gia tri m> sé 1én nhat trong bang bién
thién
e Khi ta dat m<g (X) thi dya vao bang bién thién ta s& liy gia tri m< s6 nhé nhit trong bang

bién thién

Bai 1.  Tim tat ca cac gi tri cia tham s6 m dé cac ham sé:
a) y=x>-3x*+(5-m)x dong bién trén khoang (2;+ )

X3 2

mx
b) y=—+
)Y 3

+X+6 dong bién trén nira khoang [1;+0)

c) y=-x>-6x”+(4m-9)x +4 nghich bién trén khoang (-o;-3)
d) y=x*+mx®+m nghich bién trén (0;2)
Lo giai
a) y=x*-3x>+(5-m)x dong bién trén khoang (2;+ )
Tap xac dinh D =R va c6 dao ham y' =3x*—-6x+5-m
Ham s6 y = x* —3x® +(5-m)x dong bién trén khoang (2;+ o) khi va chi khi
y'>0,Vxe(2;+x)
< x*=3x*+(5-m)x,Vx e(2;+ )

< m<3x*—6x+5,Vx e (2;+)

Xéthamso g(x)=3x>—6x+5 trén (2;+») ¢6 g'(x)=6x-6=0< x=1
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Bang bién thién cua g (x)

X 2 +0oo
g'(x) +
+00
g(x) T
5 -

Dua vao bang bién thién ciia g(x) ta dugc m <3x* —6x+5,¥x e (2;+0) < m<5.

X3 2

mx
b) y=—+
)Y 3

+X+6 dong bién trén nira khoang [1;+0)
Tap xac dinh D =R va c6 dao ham y' = x* + mx+1.
Dé ham s6 dong bién trén nira khoang [1;+0) < y'>0,Vx e [L+0)

< x4+ mx+120,Vx e[L;+x)

o m> —X—%,VXE[].H—OO)

Xét ham s g(x):-x_l trén nira khoang [1;+o0) c6 g’(x):—1+i2: :0@{
X X

Bang bién thién ciia ham s6 g (x)=-x 1 trén nira khoang [1;+o0) .
X

. n 1
Tur bang bien thién m>-x—=,Vx e[ +o) < m>-2.
X

c) y=-x>-6x”+(4m-9)x +4 nghich bién trén khoang (-o;-3)

Tap xac dinh D =R va c6 dao ham y’ = -3x* -12x+4m-9.

Ham s6 nghich bién trén khoang (—o0;-3) khi y' <0, Vx e (~;-3)

& -3x*-12x+4m-9<0 Vxe(-2;-3) < 4m<3x* +12x+9,Vx € (—0;-3).
bat f(x)=3x"+12x+9 ¢ f'(x)=6x+12=0< x=-2

Ta c6 bang bién thién cua f (x)
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T |—oo -3 —2 +00
() - 1L -0 +
+o00 +00
f(x) 0
-3

Dua vao bang bién thién ta thiy 4m <3x* +12x+2 Vxe(—0;-3) <4m<0 < m<0.

Vay m<0 ham s6 nghich bién trén khoang (-o;-3).

d) y=x*+mx®+m nghich bién trén (0;2)

Ham s6 y = x* +mx® +m xéc dinh trén R va c6 dao ham y’ =3x* + 2mx
Ham s6 nghich bién trén (0;2) < y'<0, Vx e(0;2)

< 3x*+2mx <0, Vxe(0;2)

<:>m£—gx, Vxe(0;2)

Y 3. .. ) A
Xéthamsoy = _EX trén khoang (0; 2) , ta c0 bang bién thién nhu sau:

Vay dé ham so6 nghich bién trén (0;2) thi m<-3.

Bai 2.  Tim tat ca cac gi tri caa tham s6 m dé ham sé:

2X+4 .
a) y=—+ dong bién trén (1;+oo)
m— X

b) y =" nghich bién trén (~2;+e0)
2X+m
X+m* =6 .x . .. )
) y =————— dong bien trén khoang (—o0;-2)
-m
mx —4 ) R .
d y= po— nghich bién trén khoang (-3;1)
Léi giai
2X+4

a) y =——— dong bién trén (1;+oo)
m-—X

Dé ham s6 dong bién trén (1;+00) thi y'>0 Véi Vx e (1;+ ).
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. [2m-4(-1)>0 m> -2 m> -2
Taco = & & -2<m<l.

m—X¢0,Xe(1;+oo) X;tm,Xe(l;+oo) m<1
X+7 . L
b) y= nghich bien trén (-2;+x)
2X+m
\ ’ ' L m-14<0 m>4
Ham so nghich bién trén (—-2;+0) <4 —m o s 4<m<l4,
—< 2 m<14
2
2
c)y :M ddng bién trén khoang (—oo;—2)
-m

2

N 4 X m - M 4 A
Hamso y = +—666ng bién trén khoang (—oo; —2)
X—m

-m-m?>+6>0 -3<m<?2
= &S-2<m<?2.

m ¢ (—o0;—2) m> -2
d) y= ”;X_‘l nghich bién trén khoang (~3;1)

Diéu kién x = m

2

. m \ £ . X A
DPao ham: y' = ﬁ . Ham so nghich bién trén khoang (-3;1)
m-—X

, m’-4<0 [-2<m<2
y' <0
& <49 im<g-3 <49m<-3 <1<m<?2.
me (-3;1)
m>1 m>1

Bai 3.  Tim tat ca cac gi tri caa tham s6 m dé ham sé:

X2 +5x+m+6
X+2

a) f(x) dong bién trén khoang (1;+ ).

b) y:x+5+l_—r2 dong bién trén [5;+ o).
X_

c)y= x+3—% dong bién trén [5;+w0).

2 —_— r
d) y= mx+—6;<2 nghich bién trén nira khoang [L;+o0) .
X+

Léi giai

X2 +5x+m+6
X+2

a) f(x)
Tap xac dinh: D =R \{-2}.

X +4x-m+4

Taco f'(x) (s 2)
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Dé ham s6 dong bién trén khoang (1;+ ) thi f'(x)>0,¥x € (1;+ )

2
X +(4X_2;2+420,VX6(1;+00) < X +4x+42m,Vx e(1;+9) = m<min x2+4x+4)
X+ (L)

Xéthamso g(x)= x> +4x+4,9'(x)=2x+4,9(x) =0 x=-2¢ (L+mx).

Bang bién thién

9
Dya vao bang bién thiénsuyra m<9.
b) y=x +5+1—_m
X—2
Tap xac dinh: D=R\{2}.

m-1  x*—4x+m+3

Pao ham: y' =1+ —
S Y Y PP

Xéthamso f (x)=x*—4x+3 trén [5;+x).
Dao ham: f'(x)=2x-4.Xét f'(x)=0< x=2=y=-1.Taco: f(5)=8.

Bang bién thién:

Do (x—2)° >0 véi moi xe[5;+) nén y'>0, ¥xe[5;+0o) khi va chikhi f(x)=-m, ¥xe[5;+x).
Dya vao bang bién thién ta c6: - m <8< m>-8.
m
C) y=X+3-———
)y N

Diéu kién x4c dinh: x = 2.

Taco: y =1+

2

(x-2)

>0,Vx e [5; +oo)

Ham so y dong bién trén [5;+00) < y'>0,Vx € [5;+0) <1+ >

(x-2)

- mZ—(X—Z)Z,VX€[5;+OO) P mZ{'Sn%[—(X—Z)Z} (*)
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Dung chung 3 bg sdach

Pt g(x)=—(x—2)",tacé g'(x)=—-2(x—2)<0,Vx e [5;+x)

x 5 +0oo
—9
g(x)

Khi do (*) < m>-9.

mx? +6x—2
d) y="r s
X+2

Ham s6 xé4c dinh trén nira khoang [1;+o0) .

mx? + 4mx +14
(x+2)2

Tacd: y'=

Dé ham s6 nghich bién trén nira khodng [L;+00) < y'<0,V €[L+).

mx? + 4mx +14
(x+2)2

< mx? +4mx+14 <0,V € [1;+0)

SO,‘v’e[l;+oo)

~14

< m< =g(x),Vel|l+xo
M (), velt o)
@mSming(x):g(l):—%
x=>1
Bai 4.  Tim tat ca cac gia tri cua tham s6 m dé ham sb
a) y= (4-m)V6-x+3 ddng bién trén (-8;5)
J6—x+m
b) y_lnx——4 dong bién trén (Le)
Inx—2m ’
c) y:M ddng bién trén khoang (0;5].
tanx—m 4
d) y:LX_3 nghich bién trén khoang (l;ﬂj
COS X — M 2
Lo giai
(4—m)v6—x+3
a) y=
J6—x+m

Dit t=—/6-x Vi xe(-8;5) :>te(—\/1_4;—1) Va t=—/6-x ddng bién trén (-8;5).

—(4-m)t+3
—t+m

- m?—4m+3

—t+m

tap xdc dinh D=R\{m} =y
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m?>-4m+3>0 |m<-J14
D&ﬁm%d&gﬁ%&%kM&g«ﬁng<z m<-J14  <|-1<m<l1,

m>-1 m>3
Inx—4
b)) y=———
)Y Inx—2m
Inx—4
=f(x)=———
y ( ) Inx—2m

Dit t=Inx, diéu kién t €(0;1)

(0= 0= s

t-2m’

Déham s6 f (x) dong bién trén (Le) thi hamsé g (t) dong bién trén (0;1) < g'(t)>0,te(0;1)

1
— -2m+4>0 —<m<?2
c>—j§nijg>>Qte(0ﬂ)¢${2 o1 &
tanx—2 .. A A , V4
c) y=——— dong bién trén khoang | 0;— |.
tanx—m 4

DﬁtzmnXAﬁXE(Q%):ﬂe(Q”

Xéthamsd f (t) :tt;riw (0;1). Tap xac dinh: D =R\{m}

TaCéf’a):(t—mf'
tan x—2

ddng bién trén
tanx—m

Ta thdy ham s6 t(X) = tan x dong bién trén khoang (O;%) .Néndé ham s y =

khoang (0;%) khi va chi khi: f'(t)>0vte(0;1)

m<2
_ 2-m>0
o2 m2>0Vte(0;l)c> & [m<0e me(-0;0]u[1;2)
t—m) m ¢ (0;1)
m>1
d) yzfgiiiir@hmhbént@nkmmng(zﬁn]
COS X—Mm 2
Diéu kién: cos x=m. Ta co: y=—l:mi§l7(—ﬂnx)=—im:§L7smx
(cos x—m) (cos x—m)

ViXe(%ﬁﬂj:>ﬂnx>0,(NBX—HOZ>O,VXE(%ﬁﬂjKﬁSXiﬂL
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Dé ham sb nghich bién trén khoang

m-3<0 m<3
T T m-3<0 0<m<3
—n|eoyY<0Vxe| =7 | T = Sims-1e
2 2 COSX#Mm VX e ?” m¢(-1;0) 150 m<-1
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DANG 3
TIM THAM SO m PE HAM SO CO CUC TRI TAI X,

BIEN LUAN CU'C TRI CUA HAM SO y = f (x) CO LIEN QUAN PEN THAM SO m

I. Tim tham s6 m dé ham sb dat cuec tri tai diém x = X, .
Bai toan 1: Cho hamsé y = f (x,m) . Timthams6 m dé ham s dat cye tri tai diém X = X;.
Phwong phap giai

Cach 1: Tw ludn

+ Tim tap xac dinh

+Tinh y'=f'(x,m)

+ Dé ham s dat cuc tri tai x = x, thi: f'(x,,m)=0=>m .

+ Thay m vira méi tim duge vao y = f (x,m), sau d6 lap bang bién thién kiém tra x = x, c0 thoa
y&u cau bai toan hay khdng. Néu thoa thi nhan m , khdng thoa thi loai m.
Céch 2: Trdc nghiém

+ Tim tap xac dinh

+ Tinh y'=f'(x,m);y"= f "(x,m)

f (%, m)=0

+ D¢ ham s dat cuc tri tai x=x, thi: § =m.
f"(%.,m)=0

Bai toan 2: Cho hamsé y = f (x,m) . Tim tham s6 m dé ham sé dat cyc dai tai diém x = X,.
Phwong phap giai
Cach 1: Tw ludn
+ Tim tap xac dinh
+Tinh y'=f'(x,m)
+ Dé ham s dat cuc tri tai x = x, thi: f'(x,,m)=0=>m .
+ Thay m vira méi tim duge vao y = f (x,m), sau d6 lap bang bién thién kiém tra x = x, c0 thoa
y&u cau bai toan hay khdng. Néu thoa thi nhan m , khdng thoa thi loai m .
Céch 2: Trdc nghiém
+ Tim tap xac dinh
+Tinhy'=f'(x,m);y"= f"(x,m)
f'(x,m)=0

£(x,m)<0

+ Pé ham s6 dat cue dai tai x = X, thi: {

Bai toan 3: Cho hamsé y = f (x,m) . Tim tham s6 m dé ham s6 dat cye tiéu tai di€m X = X, .
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Phwong phap gidi
Cach 1: Tw ludn
+ Tim tap xac dinh
+Tinh y'=f'(x,m)
+ Dé ham s dat cuc tri tai x =X, thi: f'(x,,m)=0=>m .
+ Thay m vira méi tim dugc vao y = f (x,m), sau d6 lap bang bién thién kiém tra X = X, ¢6 thoa
y&u cau bai toan hay khdng. Néu thoa thi nhan m , khdng thoa thi loai m.
Cach 2: Trdc nghiém
+ Tim tap xac dinh

+Tinh y'= f'(x,m);y"= f"(x,m)
. . i | f
+ Dé ham so dat cue tiéu tai X = X, thi: {f

I1. Bién luan s6 cuc tri ciia ham sé

1. Bign luan s cuc tri cia ham sb y =ax’ +bx* +cx+d (a=0)(*)
Taco: y'=3ax’+2bx+c=y'=0<3ax’+2bx+c=0 (1)

ax0

+Ham s6 (*) c6 2 cyc tri < (1) 6 hai nghiém phan bigt < {A >0

@)

az0

+Ham s6 (*) khong co cuc tri < (1) c6 nghiém kép hodc vo nghiém < {A <0
()

Céch viét phwong trinh dwong thiang ndi hai diém cuc tri ciia ham bac ba:
y=ax’+bx*+cx+d (a=0)

y!.yﬂ .

Céch 1: Puong thang di qua hai diém cuc tri caa d6 thi ham sé la: y— R
a

Céch 2: Chia y cho y' tadugc: y=Q(x).y'+ Ax+B
= Puong thang di qua hai diém cyc tri: y = Ax+B

(*)

ax? +bx+c

2. Bién luin so cwe tri ciia ham hiru ti: y=
dx+e

Tap xac dinh: D =R\ {_g}

adx® + 2acx+bc—cd
(dx + e)2

Taco: y'= = y'=0< adx’ +2acx+bc—cd =0=g(x) (1)
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ad =0
Ay >0

{5

ad =0
A(l) <0

+Ham s6 (*) c6 2 cyc tri < (1) ¢6 hai nghiém phan biét khac —g &

+Ham s6 (*) khong c6 cuc tri < (1) c6 nghiém kép hodc vo nghiém <:>{

Céch viét phwong trinh dwong thiang ndi hai diém cuc tri ciia ham sé phan thic:

Q(x) _ax’+bx+c
P(x) dx+e
Q'(%)
P'(%,)
+ Gia str ham s ¢6 cyc dai va cuc tiéu thi phuong trinh duong thang di qua hai diém cyc tri Ay la:
_Q'(x)_2ax+b_2a b

TR d T d T

y="1(x=

+ Gid sir (X,,Y,) ladiém cuc trj thi y, =

(LAy dao ham tir chia dao ham mau = Phuong trinh duwong thang ndi hai diém cuc tri)

Bai 1.  Tim tat ca cac gi tri cua tham s6 m dé cac ham sb

1 S
a) y=§x3—mx2+(m2—4)x+3 dat cuc tieu tai x =3

3

1 . ,
b) y=3x —mx2+(m2—m+1)x+1 dat cuc dai tai diém x =1

c) y=—x3+mx2+(m2—12)x+2 dat cuyc tiéu tai x=-1
1 ) ,
d) y=§x3—mx2+(m2—4)x+3 dat cuc dai tai diem x =3
Loi giai
a) —lxs—mx2+(m2—4)x+3
'=3

Tacd y' =x*-2mx+m’—4;y"=2x-2m

m=1

"(3)=0 2 _ =
y() @{m 6m +5 0<:> {m:5<:>m:1.

DPé ham sb dat cuc tiéu tai x =3 khi
y’(3)>0 [6-2m>0

m<3
1 . ,
b) yzgxs—mx2 +(m2 —m+1)x+1 dat cuc dai tai diém x =1

Co Yy =x*—-2mx+m?>—m+1, y'=2x—2m
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Ham sb y=§x3—mx2+(m2—m+1)x+1 dat cuc dai tai diém x =1 khi

1)=0 [(m?_3m+2=
{Y() <:>{m 3m+2=0 .,

y"(1)<0 2-2m<0
c) y=—x>+mx? +(m2 —12)x+2 dat cuc tiéu tai x = -1
Tap xac dinh D =R.
DPao ham y' = -3x* + 2mx+m*—12; y" =-6x+2m,

Pé ham sb dat cuc tiéu tai x = -1 khi {

y'(-1)=0 -3.(-1)* +2m.(-1)+ m*-12=0
y'(-1)>0 = -6.(-1)+2m>0

m=5 (TM)
l:m:—3 (L) &S m=5.

{mz—Zm—15:O
o
m > -3

m > -3

1 ) .
d) y=§x3—mx2+(m2—4)x+3 dat cuc dai tai diém x =3

Taco y =X —2mx+(m*-4), y"=2x-2m.

m=1

Ham sb dat cuc tritai x =3 suyra y'(3)=0:>m2—6m+5=03{m_5.

V6i m=5 tacod y”(3):6—10:—4<0 suy ra ham s dat cuc dai tai x = 3.
Véim=1tacod y’(3)=6-2=4>0 suyrahamso dat cuc ticu tai x =3.
Vay m =5 thi ham sé y=§x3—mx2+(m2—4)x+3 dat cuc dai tai diém x = 3.

Bai 2.  Tim tat ca cac gi tri cua tham s6 m dé cac ham sb

x> +(m-1)x+3-2m

a) y= dat cuyc tiéu tai x=-1
X+m
X+ mx+1 e a2
b) y:; dat cuc dai tai diém x=2
X+m
Loi giai
2
X“+(m=1)x+3-2m
o) y- -l
X+m
Diéu kién xac dinh x = -m.
. : . 2 . . . . m-3 -2(m-3
Dao ham cap mot va cap hai cia ham so lan luot la: y'=1+———, y" :(—3).
(x+m) (x+m)
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m-3
pETT
—1+m
vey-o |t
2 s x T —2(m-3) m=2
Dé ham s6 dat cyc tiéu tai x = -1 khi va chikhi: 1 y"(-1)>0< > o
(-1+m) m=-1
m=1
m=1

X2 +mx+1
X+m

b) vy

Ham s6 d4 cho xac dinh va lién tuc trén D = R\{-m}.

., XP+2mx+m® -1 . 2X+2m
Taco: y'= > =Y =77
(x+m) (x+m)
g X+ mx+1 . i
Ham s6 y =——— dat cuc dai tai x =2 khi va chi khi:
X+m
m’+4m-3

———=0 m=-3

y'(2)=0 (2+m)’
& &im=1 <& m=-3.

y"(2)<0 2m+4

— <0 m< —2

(2+m)
Bai 3.  Tim tat ca cac gi tri cua tham s6 m dé do thi ham sé:
a)y=§x3+(m—1)x2+(m2—4m+3)x—1 c6 hai diém cuc tri.

b) y=x>-3(m+1)x*+3(3m+7)x+1 c6 cyc tri.

c)y =%x3 —mx® +(m+2)x+ 2024 khdng c6 Cuc tri.

d) yzé(m2 —1)x3+mx2 +3x+1 ¢6 cuc dai.

Loi giai
a)y=§x3+(m—1)x2+(m2—4m+3)x—1 ¢6 hai diém cuyc tri
Dao ham y' =2x* +2(m-1)x+m’ —4m +3
Ham sb ¢o hai diém cyc tri < phuong trinh Y’ =0 cd hai nghiém phan biét
< 2x* +2(m-1)x+m?*—4m+3=0 c6 hai nghi¢m phan biét
A’>0<:>(m—1)2—2(m2—4m+3)>0<:>—m2+6m—5>0<:>1<m<5.

Viy 1<m <5 thoa yéu cau bai toén.

b) y=x"-3(m+1)x*+3(3m+7)x+1 c6 cyc tri
Dao ham y' =3x* —6(m +1)x +3(3m+7)

Ham sb ¢6 cyc tri khi va chi khi Y’ ¢6 hai nghiém phan biét
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' 2 2 m>3
S A=9(m+1) -9(Bm+7)>0<m’ -m-6>0<
m< -2
_1 3 2 ~ , .
c) y—gx —mx* +(m+2)x+ 2024 khong c6 cyc tri

Ta c6 dao ham y' = x* —2mx+m + 2
Ham s6 d& cho khdng c6 cuc tri khi va chi khi y’ =0 vd nghiém hodc vé nghiém kép hay

A, <0em’-(m+2)<0e -1<m<2.
d) yzé(m2 —1)x3+mx2 +3x+1 ¢6 cuc dai

Pao ham y'=(m2—1)x2+2mx+3
Truwong hop 1: m=1 tacé y'=2x+3
Xét dau Yy’

= m=1 loal

Truong hop 2: m=-1taco y' =-2x+3
3
'=0 x=—
y 2

—x +x

[=J IR

= m = -1 thoéa mén
Vi m=+1

Ham sb ¢o cuc dai < phuong trinh y' =0 ¢6 hai nghiém phén biét

NG

< A>0 <:>m2—3(m2—1)>0<:>3—2m2>0c>—7<m<7

Bai 4.  Tim tat ca cac gi tri caa tham s6 m dé do thi ham sé:

2
X“+mx-2m-4 .
a)y= ¢6 hai diém cuc tri.
X+ 2

_—x2+2(m—1)x—m—5
- x-1

b) y c6 cuc dai va cuc tiéu.

Léi giai

X2 +mx—2m-4
X+2

a)y

Ham s6 da cho lién tuc va xac dinh trén D=R\{-2} .
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X2 +4x+4m+4
(x+2)2

Ham sb ¢o cuc dai va cuc tiéu < y'= =0 ¢6 hai ngiém phan biét = —2.

< g(x)=x*+4x+4m+4 =0c6 2 nghiém phan bigt =-2.

a=1#0
m<0
SIA'=4-4m-4>0 = & m<0.
m=0
9(-2)=4-8+4m+4+0

—x*+2(m-1)x-m-5
x-1

b) y=

Ham s6 da cho lién tuc va xac dinh trénD =R\ {1} .

X2 +2X+7-m
(x-1)’

< g(x)=—x*+2x+7-m=0c6 2 nghiém phéan biét =1.

Ham sb ¢o cuc dai va cuc tiéu (2 cuc tri) < y'= =0c6 2 nghiém phan biét =1.

a=-1+0
m<8
SIA'=1+7-m>0 <:>{ &S m<8.
9(1)=-1+2+7-m=0
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DANG 4
TIM THAM SO m PE HAM SO CO CU'C TRI THOA MAN PIEU KIEN CHO TRUOC CUA

BAI TOAN
(lién quan hé thirc Viete)

Bai 1.  Tim tat ca cac gi tri cua tham s6 m dé do thi ham sé:

a) y=x>-3x*+mx-1 dat cuctritai x,X, thoaman x’ + X =3.

b) y :%x3 —(m+3)x*+(12—m)x+2025 c6 hai diém cyc tri ndm vé bén phai truc tung.

)y :%x3 —(M+2)x* +(m*+4m+3) x—2024m + 2025 c6 cac diém cyc tri nam vé cing mot phia ciia
truc tung.
d) y =%x3 —mx®+(2m-1)x—m+2 ¢6 hai diém cuc tri duong.
Loi giai
a) y=x-3x>+mx-1
Tach y' =3x*—6Xx+m
Ham s6 y = x® —3x% + mx —1 dat cyc tri tai x,,x, khi A’z(—3)2—3m>0<:> m<3

X, +X, =2
Theo dinh li Viet ta c6 m
A hai £y2 Y2 2 , 2 3
Theo dé baitacod X, +X; =3< (X +X%,) —2xX, =3 <2 —gm:3<:>m:§
R 3 s
Vay m= > thoa mén de bai.
b) y:%x3—(m+3)x2+(12—m)x+2025

Tacd y'=x"-2(m+3)x+12-m.
Pé d6 thi ham sé c6 hai diém cuyc tri nam vé bén phai truc tung < Phuong trinh y' =0 c¢6 hai nghiém

duong phén biét X, X,

N=[~(m+3)] ~(12-m)>0 (21 7m-350 m>—7+_2\/ﬁ
&1S=%+X%=2(Mm+3)>0 <Im+3>0 o 781 @_7+—\/6_1<m<12.
P=xX,=12-m>0 12-m>0 me—05— 2
-3<m<12
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c) y:%xs—(m+2)x2+(m2+4m+3)x—2024m+2025

Tap xac dinh: D=R

Tacd y'=x"-2(m+2)x+m’+4m+3=0.

Db thi ham sb ¢o cac diém cyc tri nam vé cuing mot phia cua truc tung
& y' =0 ¢6 2 nghiém phan biét cing dau

1>0

m>-1
S {m>—1<:{ .

Al: 2_ 2
{ (m+2) (m +4m+3)>0
m< -3

m< -3

m?>+4m+3>0

d) yzéxs—mx2+(2m—1)x—m+2

Ta c6 y=x*-2mx+2m-1. Dé ham sb c6 hai diém cuc tri dwong thi phuong trinh

y' =0 x> —2mx+2m-1=0 cd hai nghiém dwong phan biét.
A=m’-2m+1>0 mill .
&{ac=2m-1>0 o m>E<:>me(E;1ju(1;+oo).

—9:2m>0 m>0
a

Vay me(%;lju(1;+oo).

Bai 2.  Tim tat ca cac gi tri caa tham s6 m dé do thi ham s6:

a) y=x>+4(m-2)x" - 7x+1 c6 hai diém cuc trj x,X, (X, <x,) théa man |x|-|x,|=-4.

b) y=x*-3(m-1)x*-3(m+1)x+3 c6 hai diém cyc tri A,B sao cho O,A,B thing hang.
Loi giai

a) y=x"+4(m-2)x*-7x+1

Taco: y=x"+4(m-2)x*-7x+1 (1) = y'=3x*+8(m-2)x -7

Xét phuong trinh 3x* +8(m-2)x—-7=0 (2)

Suy raham s6 (1) ludn c6 hai diém cuc tri x, X, v6i moi m .

Tathdy ac =-21<0 nén phuong trinh (2) c6 hai nghiém trai dau

Suy raham s6 (1) ludn c6 hai diém cuc tri x, X, v6i moi m .

=% <0; % >0 = |x|=-X; [X,]|=X,.

Ta co: |x1|—|x2|:—4<:>—x1—x2:—4<:>—(x1+x2):—4<:>8(m—3_2):—4<:>m:%

b) y=x*-3(m-1)x*-3(m+1)x+3
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Taco y'=3x2—6(m—1)x—3(m+1)=3[x2—2(m—1)x—(m+1)].
Do thi (C,,) c6 hai diém cuc tri <> y'=0 c6 hai nghiém phan biét
< x*—2(m-1)x—(m+1) =0 (*) c6 hai nghiém phan biét
<:>A'=(m—1)2+m+1>0<:>m2—m+2>0<:>me]R{.

Taco y= y[lx—mT} [—2m? +2m—4]x+4—n.

Suy ra phuong trinh dudng thing d di qua hai diém cuc tri la
y=(-2m’+2m—4)x+4-m’.

Do O,A B thing hangnén 4-m?’ =0 m=42.

Bai 3.  Tim tat ca cac gi tri cua tham s6 m dé do thi ham sé:

x> +(m+1)x+m+1

a) y= N dé dién tich AOAB bang 2 véi A;B la hai diém cyc trj .
X+
X2 4+2mx+2 . o _ ) Y ,
b) y:—l cd cuc dai va cuc tiéu, dong thoi khoang cach tur hai diém ay den duong thang
X+

A X+Yy+2=0Dbang nhau.

2
mx®+3mx+2m+1 . . .4 e 4R R SR i
c) y= 1 6 hai diém cuc tri, dong thoi hai diém cuc tri nay nam vé hai phia so vai truc
X_

hoanh.
Lo giai
2+(m+1)x+m+1
Xx+1

a) y=
Ham s6 da cho xac dinh va lién tuc trén (—oo;—1) U (=1 +%).

2
Ta co: y':%; vx #-1. Cho y':0<:{
X+

X=0=>y=m+1
X=-—2=>y=m-3

Do d6 hai diém cuc tri [a A(0;m+1);B(-2;m-3).

OA = (X, —Xo: Ya — Yo ) = (0;m+1) = OA = /(0) +(m+1)° =|m+1)
OB = (X, —Xoi Vs — Yo ) = (~2:m—3) = OB = /(~2)° +(m—3)° =m’ —6m+13

Ta co:

= S e :%\/(OA.OB)2 —(ﬁ.@)z :%\/(m +1)° (m?—6m +13)—[(m—1)(m—3)]2 =|m+1.

Ma Spee =2 mil=26 | T~
=2 m+l=2¢< :
AABC m:1
X2+ 2mx + 2
p) y=2—"27 2
x+1
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Ham s6 da cho lién tuc va xac dinh trén D=R\{-1} .

X2 +2x+2m-2

Dé ham s6 ¢o cuc dai va cuc tibu < y' = >
(x+1)

=0c0 2 nghiém phan biét = -1

a=1=0
< g(x)=x*+2x+2m—2=0c6 2 nghiém phan biét = -1< 1 A'=3-2m>0 <:>m<E (1)
g(-1)=2m-3=0

Goi X, X, la nghiém ctiag(x)=0, d6 chinh la hoanh d¢ cyc tri. Khi d, phuong trinh dudng thang noi

(x2+2mx+2)'_ 2x+2m

2X+2m.
(x+1) e

hai diém cyc tri la: y =

= Hai diém cuc tri ctia d0 thi 1a: A(X,;2X, +2m); B(x,;2x, +2m).

Theo dinh li Viét: x, + X, =-2, XX, =—-2m.

|x1+y1+2|:|x2+y2+2|

72 N

& (3 +2m+2)" =(3x, +2m+2)" & (3%, +2m+2)° —(3x, +2m+2)° =0

Theo dé: d(AA)=d(B,A)< < [3x% +2m+2| = 3x, + 2m +2
S (% =%)[3(X +X,)+4m+4] =0 3(x +X,)+4m+4=0,(do X, # X,)
< 3(-2)+4m+4=0<m =%. Két hop véi(1) = m:%théa yéu cau bai toan.

~ mx® +3mx+2m+1

Cc
)y 1

Ham s6 da cho xac dinh va lién tuc trén D = R \{1}.
mx? —2mx —5m—1
(x-1)°

< g(x)=mx* —2mx—5m—1=0c6 2 nghiém phén biét x,x, #1.

Péhamsd co 2 cuctric y'=

=0c0 2 nghiém phan biét x,,x, #1.

m=0
a=m¢0 1 m<_1
o Sim<-Zo 6 (%)
A'=m +m(5m+1)>0 6
m>0
m>0

(mx2 +3mX +2m +1)'
(x-1)’

Dé 2 diém cuc tri nay nam vé hai phia so véi truc hoanh Ox < y(x,).y(%,) <0

Phuong trinh duong thang ndi 2 diém cyc tri: y = = 2mx+3m.

& (2mx, +3m)(2mx, +3m) <0< 4m? [ XX, — (% +X,)+1]<0.

oam(-2m-1)<0e| " 72
m>0
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. . 1 A A iai g
Két hop véi (*)=me (—oo;E) U(0;+00) thoa yéu cau bai toan.
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PHAN B

TRAC NGHIEM VA TU LUAN TONG HQP GOM BON PHAN

PHAN I Céu tric nghiém nhiéu phwong 4an lya chon. Mdi cAu héi thi sinh chi chon mdt phuong
an.
Caul. Co6 bao nhiéu gia tri nguyén cta tham sé6 m sao cho ham sb f(x):%x3+mx2 +4x+ 2024

dong bién trén R

A. 5. B. 4. C. 3. D. 2.

Loi giai

Chon A.
Tacd f'(x)=x>+2mx+4.
Ham s6 d4 cho dong bién trén R khi va chikhi f'(x)>0,¥xeR (Dau ‘=" xay ra tai hiru han diém).
Taco f'(X)>0,VxeR < A'<0
SA'=m?-4<0
& -2<m<L2.
Vi meZ nén me{-2;-10;1;2}, vay c6 5 gia tri nguyén cua m thoa mén.

Cau2. Tong «céc gid tri nguyén cua tham s0 me[-10;10) dé ham  sb

y = x* —3x% +3(m+2)x+3m—2025 dong bién tréntrén R la:

A. 27. B. 35. C. 44. D. 54.

Loi giai

Chon C.

y = x> —3x*+3(m+ 2)x +3m - 2025
Ham sé d4 cho xéc dinhtrénD =R .
Dé ham s6 dong bién trénR < y'=3x* —6x+3(M+2)>0,VxeR.

a>0 3>0
Q{A'SO 9{9—9(m+2)so em=-l.

Vay m > —1thi ham sé dong bién trén R .

Do me[-10;10) nén Tong céc gid tri nguyén cia tham sb 1a 44.

Cau 3. Biét gia tri tham sb me[a;g} (v6i a,b,ceZ va b phan sb tdi gian) thi ham s

c c
, , NI g - a’+b’
y=x>—(2m-1)x*+(2-m)x+2 dong bién trén trénR . Gia trj biéu thic P =
c
Ap=2. B.Pp=2. C.P=4. p.p=13
4 2 4
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Loi giai

Chon B.
Ham sé d4 cho xac dinhtréenD =R .
* D¢ ham s6 dong bién trénR < y'=3x* —2(2m-1)x+(2-m)>0,vxeR.

a=3>0 5
< ) < -l<m<—.
A'=(2m-1) —3(2—m):4m2—m—5£0 4

* Vay —-1<m s% thi ham sé dong bién trénR .
a=-1

c
c=4

a’+b* 13

C 2

r
A

Caud. Goi S la tap hop cac gid tri nguyén duwong cia m d& ham s6
y=x>-3(2m+1)x*+(12m+5)x+2 dong bién trén khoang (2;+o0). SO phan tir ctia S bang
A. 1l B. 2. C. 3. D. 0.
Léi giai
Chon D.
Tap xac dinh D=R .
y =3x*—6(2m+1)x+12m+5.

Ham s6 dong bién trong khoang (2;+) khi y'20, Vxe(2+») < 3x°-6(2m+1)x+12m+5>0,
VXE(2;+oo).

3x> —6Xx+5

12(x—1) , VX € (2;+0)

3x*—6(2m+1)x+12m+520 < m<

2
Xét ham s g(x)z%véi Xe(2;+0).
X_

_3x2-6x+1

12(x-1) >0 Véi VX e(2;+9) = hamsd g(x) dong bién trén khoang (2;+).

9'(x)
Do d6 m<g(x),Vxe(2+®) =ms<g(2) @mg%.
Cau5. Chohamso f(x)=2x>-3(2m+1)x*+6m(m+1)x+1 (m latham s6 thuc). Cé bao nhiéu gia
tri nguyén duong ciia m dé ham sé da cho dong bién trén khoang (2;+oo) ?

Al B. 0. C. 3. D. 2.

Loi giai

Chon A.
Tap xac dinh: D=R.

https://www.facebook.com/truongngocvy8/ Trang 2 Truong Ngoc Vy - Nha Trang


https://www.facebook.com/truongngocvy8/

Dai 56 12 - Chuong 1 - Ung dung PH dé khdo sdt va vé PTHS - Tric nghiém va tw lugn 4 phdan ~ DUNg chung 3 b sdch

y'=6x*—6(2m+1)x+6m(m+1), y'=0<:>{xzm , (@ A=(2m+1)* —4(m* +m) =1).
X=m+

Suy ra ham sb dong bién trén cac khoang (—oo;m) va (m+1;+0).
Do d6 ham s6 dong bién trén (2;+0) &> m+1<2<m<1.Do meN" nén m=1.
Cau 6. C6 bao nhiéu gia tri nguyén am cua tham sé6 m dé hamsé vy =_73x4 +%x2 —(2m+15)x—-m+3

nghich bién trén khoang (0;+0)?
A. 2. B. 3. C. 4. D. 5.
Loi gidi
Chon C.
Y&u cau bai todn < y'=-3x°+9x—2m-15<0Vx e (0;+o) va dau bang xdy ra tai hitu han diém thudc
(0;+00) < 3x° —9x+15 > -2m Vx & (0;+).
Xét ham sb: g(x) =3x>—9x+15 trén (0;+).

Tacé: g'(x)=9x* -9

=1
g'(x)=0 =| X7 .
x=-1()
Bang bién thién:
1
X 0 +ao
g'(x) - 0 +
15 40
9

Tu BBT ta c6: —2ms9c>m2—%
Vay me{-4;-3,-2;,-1}.
Cau 7. Tat ca céc gia tri thyc cua tham s6 m sao cho ham sé y=—x*+(2m—3)x?> +m nghich bién
trén khoang (1;2) la (—oo;ﬁ} , trong d6 phan s 2 t5i gian va q> 0. Hoi téng p+q 1a?
q q

A.5. B. 9. C.7. D. 3.
Loi giai

Chon C.

Tap xac dinh D=R. Tacd y' =-4x>+2(2m-23)x.

Ham s6 nghich bién trén (1;2) < y'<0,Vx e (1;2) & m< x? +g =g(x),vxe(L2).

Lap bang bién thién caa g(x)trén (1;2). g'(x) =2x=0<x=0
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Bang bién thién

X1 2
g + 0
11

Dua vao bang bién thién, két luan: m<ming(x) < m< g
Vay p+q=5+2=7.
Cau 8. Tap hop tit ca cac gid tri thuc caa tham s6 m dé ham s y = mx+ (m +1) \X—2 nghich bién
trén D =[2;+o0) la
A m<-1, B. m>0. C. m<-1. D. -2<m<l1.
Loi gidi
Chon A.

Taco: y=mx+(m+1)Jyx-2=y =m+ , y' xéc dinh trén khoang (2;+<0).

m+1
24UX—2
1

24UX-2

Yéu cau bai toan <y’ <0,Vx €(2;+0) <> (m+1)t+m<0,Vt e (0;+00) (dat t=

Nhan xét: khi x nhan gié tri trén (2;+c0) thi nhan moi gia tri trén (0;+0).

L)
2x-2"

m+1<0
m<-1.

=
m+(m+1)-0<0

mx—2m-—3
X—m

Cau9. Chohamsb y= v6i m 1a tham s6. Goi S 4 tap hop tat ca cac gid tri nguyén cua

m dé ham s6 dong bién trén cac khoang xac dinh. Tim b phan tir cia S.

A. V0 sb B.3 C.5 D. 4
Loi giai
Chon B.
_-m*+2m+3

' ( )2 ham s dong bién trén khoang xac dinh khi —1<m <3 nén c6 3 gié tri cia m nguyén
X—m

mx +2m+3
X+m

Cau 10. Chohamsé y = v6i m 1a tham sb thuc. Goi S 1a tap hop tat ca cac gia tri nguyén

ctia m dé ham sb nghich bién trén khoang (2;+oc0). Tim s6 phan tir cua S .
A 4. B. 2. C.5. D. 3.
Lo giai
Chon D.
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mx +2m+3 ' mz—(2m+3) m?-2m-3

Taco: y=
y X+m (x+m)2 (x+m)2

Y&u cau bai toan < y'< 0, Vx e (2;+ )

2_92m- -1l<m<3 . A
@{m m 3<0<:>{ o -l<m<3mameZ nén me{0,12}

-m<?2 m> -2

Suyra: S ={0,1,2}

Cau 11. Ton tai bao nhiéu s6 nguyén m dé hamsé y _x=2 dong bién trén khoang (—o0;—1).
X—m

A 3. B. 4. C. 2. D. V6 sb.
Loi giai
Chon C.
. X—2 , —Mm+2
Taco: y=—-=y =———.
X—m (x—m)

I i -m+2>0 m<2
D¢ ham s6 dong bién trén khoang (—o0;-1) < =

m>-1 m>-1

Vay c6 2 gia tri nguyén cia m dé hamsb y = x=2 dong bién trén khoang (—o0;—1).
X—m

. , e o . e (M+1)x+2m+12 o
Céau 12. Co bao nhiéu gia tri nguyén ctia tham s6 m dé hamso y = nghich bién trén
X+m
khoang (1;+00)?
A 6. B.5. C.s. D. 4.
Loi giai
Chon B.
R z . X ~ , , m2 -m-12 L.
Ham s6 nghich bién trén khoang (1;+%0) <y :ﬁ< 0 v6i Vx e(1;+)
X+m
m?>-m-12<0 —3<m<4 —3<m<4
= , VX e(L+0) < , VX e(L+0) < o -1<m<4.
Xx+m=0 m # —X m & (—o0;—1)
-1<m<4
= m={-1,0;12;3}.
meZ
A Je A - . A R N X 1—25inX by V4 A >
Céau 13. C6 bao nhiéu gié tri nguyén me(-10;10) dé ham s6 y =———— dong bién trén khoang
2sinX+m
Z;7r ?
2
A. 18. B. 11. C. 10. D. 9.

Léi gii
Chon C.
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. —-2sinx+1 ., —2m-2 T 2m+2 T
Taco y=———=y'=———— _cosx>20,V| =7 | ©&—F—>0,V| =7
2sinx+m (25|nx+m) 2 (25|nx+m) 2

{2m+220 {me[—lﬁoo) & me[0;+0).

m = -2sinx e (-2;0) m & (—o0;—2] U[0;+0)
Do m nguyén thudc khoang (-10;10) = m e {0;1;2;...;9}.
Vay c¢6 10 gia tri nguyén ciia tham sé m thoa.

x> —(m+1)+2m-1

Cau 14. Tim tat ca céc gié tri thuc cia tham s6 m sao cho ham s6 y = tang trén
X—m
tung khoang xac dinh cua ng?
A . m>1. B. m<1. C. m<1. D. m>1.

Loi gidi
Chon B.
Tap xdc dinh: D =R\ {-m}.

X2 —2mx+m? —m+1
(x—m)?

Taco y' =

Dé ham s tang trén ting khoang xac dinh caa nd
1>0(hn)

oy >0, ‘v’XeD<:>X2—2mX+m2—m+120,VXeD<:>{ <0 o m<l
m-1<

Cau 15. C6 bao nhiéu gia tri nguyén cua tham s6 m thuoc doan [1;20] dé tng voi mdi, ham sb

2
y=—* ;3X M =1 48ng bién trén khoang (2,3)?
X—m

A. 20. B. 18. C. 15. D. 16.

Loi gidi
Chon C.

—3x% +2mx +3
(3x— m)2

2 en m |, N
Diéu kién: X # 3 c6 dao ham y' =

x> +3x-m-1
3X—-m

Hamsb y = dong bién trén khoang (2;3)
—3x* +2mx+3>0; Vx e(2;3) (1)

2
—3x +2mx2+320; vxe(23) o im .
(3x—m) §¢(2;3) (2)

\%

3
Taco (2) = @{ziZ.Khidé (1)<:>2m23x—§:g(x), Vxe(2;3).

IA

2

w|3 w|3
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Ma g'(X)=3+%>0, VX €(2;3) = g(x) ludn dong bién trén (2;3).
Do d6 2m23x—§:g(x), Vxe(2;3)=2m>g(3) = 2m=8< m>4.

m=>9

.Vi meZ nén m e {4;5;6;9;10;...; 20} .
4<m<6

Két hop hai diéu kién ta duoc {

Vay ¢6 15 s6 nguyén m thoa man.

22 +(1-m)x+1+m

Cau 16. C6 bao nhiéu gié tri nguyén duong cua tham s6 m sao cho ham sé y =

X—m
dong bién trén khoang (1;+)?
A. 3. B.1. C. 2. D.0.
Loi giai
Chon D.
Tap xdc dinh D= R\{m} . Taco y = 2 4mxrm’ —2m-1__g(x)
(x—m) (x—m)
Ham s6 dong bién trén (1;+00) khiva chikhi g(x)>0,v¥x>1va m<1
Via/ =2(m +1)°>0,vm nén < g(x)=0 c6 hai nghiém thoa x, < x, <1
2g(1)=2(m* -6m+1)>0
Diéu Kién tuong duong 1a S o m<3-24/2~0,2.
2 m<1
Do d6 khong c6 gié tri nguyén duong cia m thoa y8u cau bai toan.
Cau 17. Tim tat ca cac gia tri cia m dé ham sé y = cos 2x + mx dong bién trén R.
A.m>4, B.m<2. C. m>1 D. m>2.
Loi giai
Chon D.
Phwong phap

Hamsé y = f (x) dong bién trén (a;b) < f'(x) =0 V e(a;b) va bang 0 tai hitu han diém.

Céch giai

TXD: D=R.

Tacd: y'=-2sin2x+m.

Pé ham s6 dong bién trén R < y'>0 Vxe R = -2sin2x+m>0 Vxe R

&S m>2sin2x VxeRem>2.

Cau 18. C6 bao nhiéu gia tri nguyén ciia m de hamsé y = 3x+m(sin x+cosx+m) dong bién trén R ?
A. 3. B. V0 sb. C. 4. D.5.

Loi giai
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Chon D.

Taco: y'=3+m(cosx—sinx).

Ham s6 dong bién trén R khiva chikhi y'>0,vxeR (1).

Dit t =cosx—sin x,te[—\/z;\/ﬂ,thu duoc ham y’(t)=3+mt,te[—\/§;\/§].
Khi d6 diéu kién (1) tré thanh:

&S ——F—<Mm<

y' —J2)>0
y'(t)ZO,Vte[—\/E;\/E]Q ( )> = 34 JIm >0 7

y'(v2)=0

Céc gia tri nguyén cia m nhan duoc la: —2,-1,0,1,2.

{3—ﬁm20 3

s\w

Cau 19. Hamsd y = x*—3x?* + mx—2 dat cuc tiéu tai x =2 khi?
A. m>0. B. m=0. C. m=0. D. m<O.
Léi giai
Chon C.
y'=3x*—6x+m

y"=6x-6

y'(2)=3.22-6.2+m=0
=
y"(2)=6.2-6>0

Ham sé dat cuc tiéu tai x =2 khi: { m=0

" . : VI : 2 s . 1
Cau 20. Tim tt ca cac gi tri thuc cua tham s mdé ham sé v :§X3 +(Mm?=m+2)x* +(3m* +1)x dat

cuc tiéu tai x=-2.

m=3 m=-3
A. ) B.m=3. C.m=1. D. )
m=1 m=-1
Loi gidi
Chon B.

y'=x*+2(m’ —m+2)x+3m? +1
y" =2x+2(m°-m+2)

"(-2)=0 -m?+4m-3=
y'(-2) <:>{m+m3 0 s

Ham sé dat cuc tiéu tai x = -2 khi: ,
! m*—m >0

Cau 21. Chohamsd y= % x> —2mx? + (4m —1)x — 3. Ménh dé nao sau day sai?

\ X , - 3 - 1 , - - N X a , .
A. Ham s6 c0 cuc dai, cuc tiéu khi m < > B. V&i moi m, ham so ludn ¢6 cuc tri.
\ e 7 - 4 - 1 N A 7 . -2 .
C. Ham so6 ¢0 cuc dai, cuc tieu khi m ;tE. D. Ham s6 ¢0 cuc dai, cuc tiéu khi m >1.
Loi giai
Chon C.
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Phwong phap trac nghiém

Ham sb bac 3 ¢6 cuc dai, cuc tiéu thi b’ —3ac >0 < 4m? —(4m-1) >0
) 1
< (2m-1) >0<:>m¢5.

Cau 22. Véigiatrithamso me(a;b)\{c} (véi a,b,ceZ)thihamso y=(m+2)x®+3x*+mx—6 co 2
cuc tri. Gié tri biéu thaic P=a+b+c¢ I&;
A P=-4. B.P=4. C. P=-3. D. P=-5.
Loi giai
Chon A.
y'=3(m+2)x* +6x+m

Ham sb ¢6 2 cuc tri <> y' =0 ¢6 hai nghiém phan biét.

m -2 m = -2
=3 o ome(-31)\{-2} =>P=a+b+c=—-4
m-+2m-3<0 -3<mx<1l

Cau23. C6 bao nhiéu gia tri nguyén am cia tham s6 me[-2020;2020) dé ham so
y =mx®+3mx® —(m-1)x—1 c6 cyc tri ?
A. 2038. B. 2020. C. 2018. D. 2021.
Loi giai
Chon B.
* y'=3mx’ +6mx—(m-1)
+Khi m=0= y'=1>0= ham s luén déng bién = m =0 khdng thoa
+Khi m#0=y'=0< 3mx* +6mx—(m-1)=0 (1)
A'=9m* +3m(m-1) =12m* —3m
m< 0
Ham s6 co cyc tri <> A'>0<12m’ -3m >0 < 1

m>=
4

Suy ra c6 2020 bao nhiéu gia tri nguyén am
Cau 24. Gia st A, B 1a hai diém cuc tri ciia d6 thi ham s6 f (x)=x’+ax*+bx+c va dudng thing

AB di qua gbc toa do. Tim gia tri nho nhat cia P =abc+ab+c.

A. —E. B. -9. C. —E. D. 1.
25 9
Loi giai
Chon A.
TXD D=R.
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f’(x)=3x*+2ax+b. Diéu kién dé ham s6 c6 hai diém cuc tri la f'(x)=0 cd hai nghi¢ém phan biét
—=a’-3b>0.

Lay f(x) chiacho f'(x).
Taco f(x)= f’(x).(lx+1aj+(gb—g]x+c—lab.
3 9 3 9 9
\ 2 . . 2, 2 1
Suy ra duong thang di qua A, B la: y:(gb—gjx+c—§ab (d).

Theo dau bai (d) di qua goc toa do :C—éabzo <ab=9c.

2
Khido P=abc+ab+c <:>P:9c2+10c<:>P:(3c+§] —%.

Suy ra minP :—%.

Cau 25. Tim céc gia tri ctia tham s6 m dé ham sé: y :%mx3 —(m-1)x? +3(m—2)x+% dat cuc tri tai

X, X, thoa méan x +2x, =1.

2
A.l—ﬁ<m<l+ﬁ. B|""3.
2 2
m=2
C.me 1—ﬁ;l+ﬁ \{0}. D.m=2.
2 2
Loi giai

Chon B.
Phwong phap tw luan
y =mx?-2(m-1)x+3(m-2)

Yéu cau ctia bai toan <> y'=0 c6 hai nghiém phén biét x;x, thoa man: x, +2x, =1.

0 m=#0 m=0
m #
(m—1)2—3m(m—2)>0 1—ﬁ<m<1+ﬁ 1—ﬁ<m<1+ﬁ
2 2 2 2 I
3(m-2) 3m—4 3m—4
S XX = = = = — PN )
m m m m=—
2(m-1) ( _2-m L _2-m 3
X1+X2_ 2 m 2 — m
X +2%, =1 o = 3(m-2) (3m—4](2—mj_3(m—2)
™ m m ) m

Phwong phap tric nghiém
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+Chon m=1= y=%x3—3x+%

= y'=x"-3x

x=0 . : :
=y =0=x-3x=0 suy ra ham so c6 hai cuc tri

Va khéng thoa x, +2x, =1. Loai A, C
+ Chon m:g:y=3x3+1x2—4x
3 9 3

:y'=2x2+gx—4
3 2

2 2 X N : :
:y'=0<:>§xz+ax—4=0<:> _ suyraham so co hai cuc tri

Vacothoa x, +2x, =1. Loai D

Vay dap B

+ Cach lam nay la loai dap an sai chir khéng phai chon dap 4an ding nhé cac em !!!
+ Chon gia tri m cho khéo dé loai trir dap an cang nhiéu cang tét.

Cau 26. Goi X, X, la hai diém cyc trj cia ham s§ y = x*—3mx’ +3(m*—1)x—m*+m . Tim tit ca cac

gia trj ciia tham s6 thuc m dé : x> +x2 —xx, =7

I
H-
=

A m=+2. B. m=+2. C.m=0. D. m
Loi giai
Chon B.
Phwong phap tw luan
y'=3x*—6mx+3(m’ -1)
Ham s ludn ludn co cuc tri véi moi m
X, +X, =2m

Theo dinh li Viet : ,
XX, =m" -1

X+ X5 = XX, =7 (2m) —3(m* -1) =7 & m= £2

Céach 2 :

X=m+1

y'=0 < Xx* - 2mx+(m* -1 :0<:{X: o

X2+ X2 —x%, =7 < (m+1)° +(m-1)" —(m-1)(m+1)=7

S m=12.
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A~ N X . 2 . . . e 2 L X m , 53 .
Cau 27. Tim tat ca cac gia tri thuc cia tham s6 m dé ham so y :§X3 +2x% +mx +1 co6 2 diém cuc tri

théa man X, < X -
A m<2. B.-2<m<0. C. 2<m<2. D.0<m<2.
Loi giai
Chon D.

y'=mx*+4x+m

A" >0 {4—m2>0
=

ycbt<:>{ g 0 &0<m<?2
m >

m>0

. o : a : - RS .
Cau 28. V6i cac gia tri thyc caa tham s m e(E;+oo)\{c} (v6i a,b,ceZ va % la phén s6 tbi gian) thi

do thiham so y = §x3 —mx? +(2m—1)x+2 c6 hai diém cyc tri va hoanh do cyc tri déu duong. Tinh gia

trj bidu thirc P = 2F2C
a‘b°.c
ApP=_1 B.P=> c.p=2. p.P=1
2 5 2 4
Loi gii

Chon C.

* Ham s d4 cho xac dinh va lién tuc trénR .
* Taco: y'=x*-2mx+(2m-1), y'=0< g(x) =x* —2mx+(2m-1)=0 (1).

* Pé d6 thi ham sb ¢6 hai cuc tri dwong < (1) ¢6 hai nghiém dwong phén biét:

a=1+#0
A'=m’-2m+1>0 (m_1)2>0 M=l
& S:—9:2m>0 < sm>0 o m>1'
a 1 2
c m>—
P===2m-1>0 2
a
m=1
* iy 1 la nhiing gid trj can tim thoa yéu cau bai toan.
2
:>P—a+—b+c—§
a’b*c® 2

Cau 29. Véi cac gia tri thyc cua tham sé m=a (voi aeZ) thi d6 thi ham sé y = 2x> +mx® -12x-13
c6 cuc dai va cuc tiéu, dong thoi cac diém nay cach déu truc tung Oy . Biét t thoa man phuong trinh sau:

4t° +3at+a’+3a—-9=0. Tinh gia tri cua t.
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A t=3 B.'[zir§ C.t=§. D.t=43
2 2

Lo giai
Chon B.
* Ham s da cho xac dinh va lién tuc trénR .

* Pé ham s ¢ 2 cuc tri<> y'=6x? +2mx—12 = 0¢6 2 nghiém phan biét x, # X, .

a=6=0 e, )
= Vm e R ham s6 ludn co 2 cuc tri.

< 2
A'=m"+72>0

2 \ _ d
* Hai diém oc tri cach déu truc tung & x| =[x, < | * 2 (dox, #x,)
X ==X,

<:>x1+x2:0<:>_sz:0<:>.

:>4t2—9:0<:>t:ig

Cau 30. Tim cac gia tri cua tham som dé do thi ham s6: y=2x>+3(m-1)x*+6m(1-2m)x cé diém

cuc dai va diém cuc tiéu ndm trén duong thang c6 phuong trinh: y =-4x (d) .

A.me{l}. B.me{O;l}. C.me{O;%;l}. D. me{%}.
Loi giai
Chon A.
y' =6x"+6(m—-1)x+6m(1-2m)
R L . 1
Ham so6 c0 2 cuc tri m ¢§
Bam may tinh:

N
7

2x° +3(m—1) % +6m(1-2m)x— (6x* +6(m—1) x+ 6m(1— 2m))(§+ mglj Aok A0

1997001000 —8994001i = (2.10g ~3.10° +103)—(9.1o6 ~6.10° +1)i -
:—(9m2 —6m+1)x+2m3 —3m%+m

Puong thang di qua 2 diém cuc tri la: y = —(9m* —6m+1)x+2m° —3m* +m (A)

—(9m?* —6m+1)=-4
A=d & & m=1.
2m®-3m?+m=0
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PHAN II. Ciu trac nghiém ding sai. Trong mdi y a), b), ¢), d) & mdi cu, thi sinh chon ding hoic
sai.

Cau 31. Chohamsé y=mx®+mx’—(m+1)x+1, véi m la tham sb

a) Tap xac dinh cua ham s6 1a R.

b) y'=3mx* +2mx —(m +1)

¢) Ham s6 dong bién trén R khi va chikhi m > 0.

d) Ham s6 nghich bién trén R khi va chi khi —% <m<0.

Loi giai
a) b) c) d)
PUNG PUNG SAI SAI

a) Ham s6 1a ham da thirc nén tap xac dinh ciia ham s6 1a R.
b) Taco y' =3mx* +2mx—(m+1)
C) y' =3mx’+2mx—(m+1)

Véi m=0 thi y=-1<0 (khong thoa mén)

(khdng ton tai)

. N .. Im>0 m>0
V&1 m = 0 thi yéu cau bai toan tuong duong véi

2N
A<0 4m* +3m<0
d) y'=3mx* + 2mx —(m +1)

Véi m=0 thi y=-1<0 (thoa mén)

c>—§£m<0

. N T .. Im<0 m<0
V&1 m =0 thi yéu cau bai toan tuong duong véi )
4m*+3m<0 4

=
A<0

Suyra —%Sméo

o1 o ,
Cau 32. Chohamsd vy =§x3 +(m+1)x? +(m2 +2m)x—3, v6i m 13 tham sb
a) Tap xac dinh cia ham s6 14 R

b) Phuong trinh y" =0 c06 hai nghiém phan biét 1a x, =—m va x=-m -2

¢) Khong ton tai gia tri ctia tham s6 m dé ham sé dong bién trén R.

d) Ham s6 nghich bién trén (-11) khi va chi khi m>0.

Loi giai
a) b) c) d)
PUNG PUNG PUNG SAI

a) Ham s6 12 ham da thirc nén tap xac dinh cia ham sb 1a R
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b) Taco y' =x*+2(m+1)x+m?+2m.Do A'=b?—ac =(m+1)" —(m? +2m)=1> 0 nén phuong trinh
0 hai nghiém phan biét x, =-m va x, =-m-2.

¢) Ta co bang bién thién

x —00 -m-2 -m +0oo
y' + 0 = 0 +
y{—m —2} +00
—60 y(=m)

Tir bang bién thién, suy ra khéng ton tai gia tri ciia tham sé m dé ham sé dong bién trén R.

d) Bang bién thién

X | -0 -m-2 -m +00
y + 0 & 0 +
y(-m=-2)
y(=m)

Tur bang bién thién, suy ra ham so nghich bién trén khoang (-1;1) khi va chi khi
-m-2<-1
-m=>1

Cau 33. Cho ham sé y:%x3+2x2+mx+1,v<’yi m 1a tham sb

a) Ham s6 co hai diém cuc tri khi va chikhi —2<m <2
b) Ham sé c6 dung mot diém cyc tri khi va chi khi m = 2
¢) Ham s6 khéng c6 cuc tri khi va chi khi m < -2 hodc m > 2

d) Ham s6 c6 hai diém cuc tri thoa min X, < Xs; VA chikhi 0 <m <2

Loi giai
a) b) c) d)
SAI SAI PUNG PUNG

a) Taco y' =mx?*+4x+m. Ham s c6 hai diém cuc tri khi Y’ =0 c6 hai nghiém pha b biét
m=0 m=0

& , oo (1)
4-m°>0 -2<m<?2

\ A , ’ A <R . . \ A \ =X A \ A . ~ \ m
b) Ham s6 c6 dung mdt di€ém cuc tri khi ham s6 nay suy bién vé ham bac hai nghia lag =0 m=0.
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¢) V6i m =0 thi ham s trg thanh y = 2x? +1. Ham sb ndy c6 mot diém cuc tiéu. Piéu ndy khong thoa

man yéu cau bai toan

. . , m=0
V&i m = 0. Ham so khong ¢ cuc tri < Y =0 vb nghiém hodc ¢6 nghiém kép < {4 22
-m- <
m=0
SqIm<L-2
m>2

d) Dya vao dang do thi ham s6 bac ba, ham s6 ¢6 hai diém cuec trj thod man X., < X.; khi m>2(2)
Tu (1) va (2) suyragiatri m cantimla 0<m<2.
Cau 34. Chohamsd y =x*—3mx’* +3(m’ —1)x-m*, véi m Ia tham sb
a) Tap xac dinh cia ham s6 14 R
b) Ham sb ludn c6 hai diém cuc tri véi moi m
¢) Ham s6 dat cyc tiéu tai x =3 khi m=1
d) Khi @6 thi ham s c6 hai diém cuc tri thi khoang cach giira hai diém cuc trj bang 2.
Loi giai
a) b) c) d)
PUNG PUNG SAI SAl

a) Tap xac dinh cuia ham s6 1a R

=m-1
b) Ta co y’:3x2—6mx+3(m2—1):Oc{x1
X, =m+1

Do X, # X, V&i moi m nén ham sb luon cé hai diém cuc tri.
¢) D& thiy x = m +1 1a diém cuc tiéu suy ra ham sé dat cuc tiéu tai x =3 khi m =2

d) Véi moi m, toa d¢ hai diém cuc tri 1a A(m+1,—-3m-2) va B(m-1-3m+2)

Khoang céch giita hai diém cuc tri 18: AB = (X, =Xy )’ +(Vy = Yu )* = 235
Cau 35. Cho hamsb y :%x3 —mx® +(m+1)x-1 (m la tham s).

a) y' =x"—2mx+m+1.

b) Véi m=—1 thi ham s6 dong bién trén khoang (0;+o)

¢) Vai m=-1 thi do thi ham s6 c6 mdt diém cuc ticu la (—2;5]

d) C6 4 s6 nguyén cta tham s6 m thi ham sé :%x3 —mx® +(m+1)x—1 dong bién trén R .

Loi giai

https://www.facebook.com/truongngocvy8/ Trang 16 Truwong Ngoc Vy - Nha Trang


https://www.facebook.com/truongngocvy8/

Dai s6 12 - Chuwong 1 - Ung dung PH dé khdo sdt va vé PTHS - Trdc nghiém va tw lugn 4 phan ~ DUng chung 3 bé sdch

a) b) c) d)
PUNG PUNG SAI SAI
a) Tacd y' =x*—2mx+m+1.
b) ¢) Vi m=-1, ta c6 y:%x3+x2—1.
’ 2 ' 2 X:_Z
y=x"+2x;¥y=0=x"+2x=0 :
x=0
Ta c6 bang bién thién:
2 —00 -2 0 400

Dua vao bang bién thién, ta két luan:

Vi m=-1 thi ham sb ddng bién trén khoang (0;+o)

Véi m=-1 thi d6 thi ham sb c6 mt diém cuc tiéu 1a (0;-1) va mot diem cuc dai la(—z;%]
d) y'=x*-2mx+m+1

Déhamsé y :%x3 —mx?+(m+1)x -1 dong bién trén R thi

1-5 1++/5

X2 =2mx+m+1>0 VeR<m? -m-1<0< 5 <m< 5

Ma meZ=m={01}

Cau 36. Cho hamso y = f (x)=x°—3mx*+27x+3m-2 (m latham sb).

a) Tap xac dinh cia ham s6 1a R

b) Khi m=1thi f(2025)< f (2024)

¢) Khi m< =3 hoic m>3 thi ham sé c6 2 diém cuc tri

d) Goi S la tap céc gia tri dwong cua tham s6 m sao cho ham s6 y = x* —3mx® +27x+3m—2 dat cuc

tri tai X, X, thoamén |x, —x,|<5. Biét S =(a;b]. Khido 2b—a=+/61-1.

Loi giai
a) b) c) d)
PUNG SAI PUNG SAI

a) Tap xac dinh cia ham s6 14 R
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b) Taco y =3x*—6mx+27, ¥ =0 x*—2mx+9=0

Khi m=1 thi y'>0,vxeR nénham so dong bién trén khoang (—oo;+o0) suyra f(2024)> f(2023)
c)Taco y =3x*—6mx+27, y =0 x* -2mx+9=0 (1)
Theo gia thiét ham s6 dat cuc tri tai x,X, <> phuong trinh (1) ¢6 2 nghiém phan biét < A" >0

3
<:>m2—9>0<:{m> *)
m< -3

X, + X, =2m

d)Véi diéu kién (*) thi phuong trinh (1) ¢6 2 nghiém x,X,, theo Vi-ét ta Cé:{xlx 9
2 =

Talai c6 [x, —X,| <5 < (% —%,) £25& (X +%,) —4%X% ~25<0

<:>4m2—61£0<:>—\/§_1£m£\/§_1 (**)
Je a=3
K&t hop (¥), (**) va didu kién m duong ta duge: 3<m< = = ; Je1=>T=2b-a=61-3.

2
Cau 37. Cho hamso y =2x>+3(m—1)x*+6m(1—2m)x(m la tham s6).
a) Tap xac dinh cia ham s6 14 R
b) y'=6x"+(m-1)x+6m(1-2m)
c) Phuong trinh y"=0 c6 hai nghiém phan biét 1a x, =—m va x=1-2m

d) Biét duong thang di qua hai diém cuc tri cia do thi ham s d4 cho song song dudng thang y = —4x,

. A 4 9 7 -z . . 4 N 1
khi @6 tong tat ca cac gia tri thuc cua tham s6 m bang 3

Loi giai
a) b) c) d)
PUNG SAI SAI PUNG

a) Tap xac dinh cia ham s6 14 R
b) Taco y'=6x"+6(m-1)x+6m(1-2m),

X=m

c) y=0 :
)Y <:{x:l—Zm

d) y'=6x*+6(m-1)x+6m(1-2m)

X=m

'=0<
¢ {x:l—Zm

PR O N 1
Pé ham so ¢6 hai cuc tri thi m=1-2m <:>m¢§.
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Hai diém cyec tri clia dd thi ham s6 12 A(m;-7m®+3m?), B(1-2m;20m’ - 24m’ +9m—1).
Do d6 E:(l—sm;(sm—l)s). Do d6 AB ¢6 vecto phap tuyén I ﬁ:((?,m—l)z ;1).
Do do AB:(3m-1)° x+y-2m’+3m?-m=0 < y=—(3m-1)" x+2m*-3m? +m.

Pé duong thang AB song song véi dudng thang y = —4x thi:

m=1

1
<S4m0 om=——.
2m® —3m?>+m=0 3

{—(3m ~1) =—4

m#—
m=1
R g X+5 . . £
Céau 38. Chohamso y= , V&I m la tham so.
X+m
, m->5
) y=—"g3
(x+m)

b) Ham sé ddng bién trén ting khoang xac dinh khi va chi khi m>5.
¢) Ham s6 nghich bién trén timg khoang xéac dinh khi va chi khi m<5.

d) Ham s6 dong bién trén khoang (—oo;—8) khi va chi khi me(5;8].

Loi giai
a) b) c) d)
PUNG SAI SAI PUNG

a) Diu kién x+m =0 < x=—m. Tép xéc dinh 1a D =R \{-m}

Taco y’:ﬁ,weR\{—m}
b) Ta cé y’:ﬁ,weR\{—m}

Ham s dong bién trén timg khoang xac dinh khi va chikhi m-5>0«< m > 5.
c) Taco y':m—_sz,‘v’XeR\{—m}
(x+m)

Ham sb nghich bién trén timg khoang xac dinh khi va chi khi m—5<0 < m<5.

R : X X . X N N .
d) Hamso y = 5 dong bien trén khoang (—o0;—8) khi va chi khi
X+m
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m-5

—2>0 m>5
(x+m) o s 8<:>5<m£8

—m ¢ (—o0;—8)

X2 —2mx+m+2

Cau 39. Chohamsd y = , V6 m la tham sé

X—m

, XF-2mx+2m’—-m-2
a) y'= 3
(x—=m)

b) C6 hai gié tri nguyén caa tham sé m dé ham sé c6 hai diém cuec tri.
¢) Ham s6 dat cuc dai tai x=—-1 khi m=2
d) Khi d6 thi hdm s c6 hai diém cuc tri thi duong thang di qua hai diém cuc trj ctia d6 thi ham sb c6

phuong trinh y =2x+2m

Loi giai
a) b) c) d)
PUNG PUNG SAI SAI

a) Ham s6 xac dinh khi x—m# 0 < x=m nén tap xac dinh 1a D =R \{m}

x> —2mx+2m? —m -2

Pao ham y' = (x—m)2

b) Pé ham sé c6 hai diém cuc tri thi y'=0 c6 hai nghiém phan biét khac m hay
g(x)=x*—2mx+2m? —m -2 c6 hai ngiém phén biét khac m .

A'>0 -m>+m+2>0
o me(-1,2)

< 2
g(m)=0  |m*-m-2%0

Vi m nguyén nén m={0;1} nén c6 hai gia tri nguyén ciia tham s6 m thoa man.

m=-1
c) Ham s6 dat cuc tritai x=-1thi y'(-1)=0<2m’+m-1=0< 1
m==
2
1., X=X=2
Thtr lai voi m =5 thi y' = 7 Vaco bang bién thién nhu sau:
X_i
2
x | —oo -1 0.5 +00
¥ + 0 = = 0 +
Y1 +00 +00

: 1 P U
Vay véi m = > thoa mén yéu cau bai toan.
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u(x)

d) Cho ham s6 y =——2. Néu ham s6 c6 hai diém cyec tri thi phuong trinh duong thang di qua hai diém

v(x)

v(x)
)

Cuc trico dang y =

<

(x2—2mx+m+2)2

> =2X—-2m
(x—m)

Ap dung vao bai toan ta dugc y =

cot? x —2mecot X +2m? —1

Cau 40. Cho hamsé y=
cotx—m

, . T \ N Je
, VoI XE(Z;EJ va m la tham so

_tP-2mt+2m*-1

a) Néu dat t =cot x thi ham sb dé cho tro thanh y = f (t) t
-m

voi te(0;1).
b) Néu dat t=cotx thi tap xdc dinh ciaahamsé y = f (t) la D=R\{m}

2
¢) Néu dat t=cotx thi '(t)=" 2"+
(t—m)

d) C6 2026 gia tri nguyén ciia tham sé m thudc doan [-2024;2024] dé ham so da cho nghich bién trén

khoang (%%) .

Loi giai

a) b) c) d)
SAI PUNG PUNG PUNG
Lai giai

a) Dat t =cotx. Tacd XE(%;%j nén te(0;1), t=cotx la ham nghich bién trén (%%)

_t?-2mt+2m® -1
t—m

b) Tép xéc dinh ciahamsd y = f (t) 1a D=R\{m}

Khido, y = f(t) voi te(0;1).

t? —2mt+1

(t=m)

d ham sé

c) f'(t)=

_cot’x—2mcotx +2m’ -1
cotx—m

ddng  bién trén(%;%) khi ham sé

_t?-2mt+2m® -1

y="(1) P—— dong bién trén (0;1) hay f'(t)>0,vt(0;1)
t? +1 .
t? —2mt+1>0,vt e (0;1) m<——.vte(01)
- @ ().
m¢(0,1) m<0
m>1
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Dung chung 3 bg sdch

t2+1

Xéthamso y=g(t)= trén khoang (0;1).

2
Khido g'(t)= t2t_21 <0,vte(0;1) nénhamsé y = g(t) nghich bién trén (0;1).

m<g(1) m<1
m<0
Do d6 (*)<=[m<0 <« m£0<:{m_1.
m>1 m>1 B

Ma m 14 s6 nguyén va thugc doan [-2024;2024] nén c6 2026 gia tri cia m thod man.
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PHAN III. Céu tric nghiém tra 16i ngan. Mi ciu héi thi sinh chi tra 1oi dap an.
Cau 41. Cho ham sé sau vy =—%x3 —mx? +(2m—3)x—m+2. C6 bao nhiéu gia tri nguyén cua tham s m
dé ham s6 da cho ludn nghich bién trén R .
Traloi: ...l
Léi gii
Pap an: 5
Tap xac dinh: D=R.

Tacd y' =-x>—2mx+2m—3.

Pé ham s6 nghich bién trén R thi y'<0, YxeR < { < -3<m<1

a, <0 -1<0 (hn)
N
A'<0 m? +2m-3<0
Ma meZ=m={-3,-2,-1,0;1}
Cau 42. C6 bao nhiéu gi tri nguyén cua tham s6 m e (—2024;2025) dé ham s6 y = x*—3x*+(2-m)x
dong bién trén khoang (2;+o)
Traloi: ...l
L i giai
Pap an: 2026
Taco y'=3x*—6x+2-m.

Dé ham s6 dong bién trén khoang (2;+w0) khi va chikhi y'>0, VX e (2;+0)

< 3x* —6x+2-m=0,VXx e (2;+x0)

& m< 3%’ —6x+2,Vxe(2;+x)

Xéthamso f (x)=3x"—6x+2,Vxe(2+x).
f'(x)=6x-6;
f'(x)=0=6x-6=0<x=1.

Bang bién thién:

f(=) / +

2

400

Tir bang bién thién ta thdy m< 2.
Ma meZ;me(-2024;2025) = m ={-2023;-2022;...;0;1;2} .

Suy ra c6 2026 gia tri nguyén ctua tham sém
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Cau43. C6 bao nhitu gia tri nguyén cua tham s6 me(-10;10) dé ham so

y =—x*—6x%+(4m—9)x+4 nghich bién trén khoang (—o0;-1).
TrAIDE oo
Loi giai
Pap an: 9
Taco y' =-3x*-12x+4m-9
Dé ham s6 nghich bién trén khoang (—o0;-1) thi y'=-3x*—6x+4m-9<0 Vxe (—o0;-1)
S Am<3XE +12x+9 VX e (—o0;—1)

< 4m < min_f(x)

(=0i-1]
f (x)=3x*+12x+9
Taco f'(x)=6x+12;f'(x)=0c x=-2.

Khi d6, ta co bang bién thién

Suy ra (milg] f (x)=—3:>4ms—3<:>ms-%

Ma meZ;me(-10;10)= m={-9;-8;...;-2;-1} .
Suy ra cé 9 gia tri nguyén ctia tham sém

_X—m+

Cau 44. C6 bao nhiéu gia tri nguyén ciia tham s6 m e (—10;10) dé y . 2 giam trén cac khoang
X +

ma nd xac dinh?

Traloi: ....................
Loi giai
Pap an: 10
A r b 7 ] m_l
Tap xac dinh: D=R\{-1}.Taco y'= -
(x+1)

Dé ham sb giam trén cac khoang ma n6 xac dinh < y'<0,Vx#-1< m<1
Ma meZ;me(-10;10)=m={-9;-8;...;-1,0} .

Suy ra c6 10 gié tri nguyén ctua tham sém
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A L A n £ 2 5 ‘ mx+4 . o
Cau 45. CO bao nhiéu gia tri nguyén cua tham so0 m dé cho ham so y:—Jr giam trén khoang
X+m

(—o0;1)?
Traloi: ....................
L i giai
Pap an: 0
* Ham s6 x4c dinh trén khoang (—oo;1).

2

* Taco: y':(m—)z,in—m.
X+m

y'<0,Vxe (—oo;l)

* D¢ ham dé cho nghich bién trén khoang (—oo;1) khi va chi khi:
-meg (—oo;l)

m?—-4<0 2<m<?2 —2<m<?2
= &S -2<m<-1.

&
—m ¢ (—o0;1) -m>1 m<-1

* Vay thoa yéu cau bai toan thi: —2<m<-1.

Ma meZ=>m=J.

A A < 2 A mx +18
Cau 46. Tim so gia tri nguyén cua tham s6 m d¢ hamso y =

nghich bién trén khoang (—2; 5) ?

2X+m
Traloi: ....................
Loi giai
Pap an: 2
N -m
Tap xac dinh: D:R\{7}.
. mx+18 , m?-36
Taco y= =y =—-7s.
2X+m (2x+m)
-6<m<6
m?—36<0 m_ e —6<m<6
YCBT <1 _m 0gy & 277 o1{[m<-10 ©4<m<6.
7¢(_ ) m_, m>4
5 <

Vay c6 hai gia tri nguyén cua tham sé m la m={4;5}.

A , A o ‘ 2y . mx + 9 ) A
Céau 47. Co bao nhiéu gia tri nguyén cua tham s6 m dé ham so y = nghich bién trén khoang

AX +m

(0;4)?
Traloi: ...,
Loi giai

Pap an: 6
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2
Tap xac dinh: D = R\{—m} va ¢6 dgo ham y' = M0
4 (4x+m)
m*>-36<0 |6<m<6
Ham s6 nghich bién trén (0;4) khivachikhi 4 mq <4im20 <0<m<6.
_Zg(0;4) m<-16

Vay c6 6 gia tri nguyén cia m la {0;1;2;3;4;5} .

Cau 48. CO bao nhiéu gia tri nguyén cia tham s6 me(-~10;10) sao cho «ng véi mdi m, ham so

m-+1)x+18 A \
y :W nghich bien trén khoang (3; 7)?
Traloi: ....................
Loi giai
Pap an: 9

-2m+1

Diéu kién: 3Xx+2m-1#0< X #

(m+1)(2m-1)-54 _2m*+m-55

Pao ham y' = 5 >
(3x+2m-1) (3x+2m-1)
. m+1)x+18 .
Hamso y :L nghich bien trén khoang (3; 7)
3X+2m-1
—E<m<5
2 11
2m?* +m-55<0 — <M<
&9 oma+l P L LD PN 2 & -4<m<5
—E e (3:7) 3 m>—4 )
—-2m+1 m<-10
3 >7

Ma m e(-10;10), m nguyén nén me {-4;-3;-2;-1,0;1;2;3;4} .
Vay c6 9 giatri m thoa man yéu cau bai toan.

—mx — 2025
X+m

Cau 49. S6 cé4c gia tri nguyén cua tham sb thuc m sao cho ham sé y = ddng bién trén

khoang (-2;2) la bao nhiéu?
Traloi: ....................
Loi giai
Dap an: 86
Diéu kién x4c dinh: x = -m.
-mx-2025 _ —m? + 2025

Taco: y=
aco:y T (x+m)2
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—m* + 2025

Ham s6 dong bién trén khoang (-2;2) khi va chikhi y' = —>0,vxe(-22)
(x+m)
2
-m°+2025>0 me(—45;45)
<9 -m<=2 S < me(-45-2]U[2;45)
o m e (—o0;—2] U [2;+0)

VimeZ va me(-45-2]U[2;45) suy ra m = {—44;-43;...;-2;2;3;...;44}

Viy co tit ca 86 gid tri nguy@n cia m thoa man.

(4—-m)v6—x+3
V6—Xx+m

sao cho ham s dong bién trén khoang (-8;5) ?

Cau 50. Cho hamsé y= . C6 bao nhiéu gia tri nguyén cia m trong khoang (-10;10)

TrAIOE cvoeeeeeeee
Loi giai

Pap an: 14

4-m)t+3
batt=16-x= f(t)=(t+:> f'(x)=f'(t)t'(x).
+
Véi xe(-8;5), taco t'(x) = 1 <0,Vxe (-8:5) va xe(-8,5) = te (L,+/14).
26— X
Tir d6 ta suy ra ham sb y:(4_m) 6_X+3('1‘6ng bién trén khoang (-8;5) khi ham sd
V6—X+m
4—-m)t+3 .
f(t)= (t& nghich bién trén khoang (1;v14).
+m
_{—m2+4m—3<0
) -m<1 m e [-11) U (3;+x)
f (t) nghich bién trén khoang (1;+14) < =
(t)nohi g ) —m?+4m-3<0 |:mS—\/ﬁ
| |[-m>+14

Do m e (-10;10) nén me{—9;—8;—7;—6;—5;—4;—];0;4;5;6;7;8;9}.
Nhu vay c¢6 14 s m nguyén trong khoang (—10;10) sao cho ham sé dong bién trén khoang (-8;5).

V1-x+1
J1-x4+m

da cho dong bién trén khoang (-3;0)?

Cau 51. Chohamsé f(x)= . C6 bao nhiéu gia tri nguyén cua tham sé m thudc [-10;10] dé

L 1 s
Loi giai

Pap an: 11

Pit t=+1-x voi xe(-3,0)=te(L2).
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t+1 N f’(t): m-1

Ham s6 da cho tré thanh f (t) = T ey
+m

24J1—x

Y&u ciu cua bai toan twong dwong voi tim m dé ham s6 f (t) nghich bién trén

TacH t' =

<0, Vxe(-3;0) nén t=+1-x nghich bién trén (-3;0).

m-1<0
-m ¢ (1;2)

m-1<0
—-m=t

m-1<0

(L2) < (1) <0, vte(L2) Q{Hmio

,Vte(1;2)<:>{ ,Vte(1;2)<:>{

m-1<0

o {—mzz S

-1<mx<1
m<-2

-m<1
Vi meZ,me[-10;10]nén m e {-10;-9;...;0}.
Nhu vay ¢6 11 gia tri m can tim

2x% =3x+m

Cau 52. Chohamsb y= . C6 bao nhiéu gi4 tri nguyén cua tham s6 m thudc [-10;10] dé

d4 cho dong bién trén khoang (—oo; -1)?
Traloi: ....................
Léi gii
Pap an: 20
Tap xac dinh: D=R\{1}.

_2x*—4x+3-m_ f(x)
o (x=D)* (x=1)

Tacd: f(xX)>0< m<2x* —4x+3.
Dit g(x) =2x* -4x+3 = g'(X) =4x—-4

2x% =3x+m

Hamsé y = ddng bibn trén (—oo;—1) < y'> 0, ¥x € (—o0;—1) = m< (mir}] g(x)

Dua vao BBT cua ham sé g(x), Vx e (—o0;-1] tasuyra m<9.
Vi meZ,me[-10;10]nén m e {-10;-9;...;8;9}.
Nhu vay ¢6 20 gi tri m can tim

2x% =3x+m

Cau 53. Cho ham sé y = . C6 bao nhiéu gia tri nguyén cua tham s6 m thudc [-10;10] dé

d4 cho dong bién trén khoang (1;2) ?
Traloi: ..o,
Loi giai
Pap an: 12
Tap xac dinh: D=R\{1}.
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22X —4x+3-m_ f(X)
o x=-)r (x-1)?

Ta co: f(x)20<:>m£2x2—4x+3. bat g(x)=2x2—4x+3 =g'(x)=4x-4

2x% =3x+m

Hamsé y = dong bién trén (1,2) & y'> 0, Vxe(1;2) & m< r[rlm_iz? 9(x)

Dua vao BBT cia ham sé g(x), Vx e (—o0;—1] tasuyra m<1.

Vi me Z,me[-10;10]nén m e {-10;-9;...;0;1}.

Nhu vay c6 12 gia tri m can tim

Cau 54. C6 bao nhiéu gia tri nguyén duong khong 16n hon 2024 cua tham s m sao cho ham sb

:)m;;(% nghich bién trén khoang (-3;1)?
Traloi: ....................
L i giai
Pap an: 2010
5x* +2mx —3m+1
(5x+m)2

m N
Téap xac dinh D =R\ {_E} va c¢6 dao ham y' =

Ham s6 nghich bién trén khoang (-3;1)

2 _ _a
x4 2mx—3m+1 | 5x* +2mx—3m+1< 0Vx e (-3;1)
= - <0vxe(-31)<< n

(5x+m) —ge(—s’;l)

am+46<0 |M=g

&S4-M+6<0 &<im>6 < m=156
m<-5 m<-5
m>15 m>15

Do nguyén duong khong 16n hon 2024 nén 15<m < 2024.
Vay c6 tat ca 2010 gia tri.
Cau 55. C6 bao nhiéu gid tri nguyén duong bé hon 2024 cua tham sé6 m sao cho ham sé

_2x*+2x-1-5m
X—m

nghich bién trén khoang (1,5)?

Traloi: ....................
Loi giai
Pap an: 2019
2x% —4mx +3m+1
2
(x=m)

Tép xac dinh D:R\{m} vacod y' =

Ham so nghich bién trén khoang (1,5)
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. 2x2_4mx+§m+1£0vXe(l;5)®{2x2—4mx+3m+1£ 0vx e (1;5)
(x—m) m¢ (1,5)
-m+3<0 m>3
&<4-1Tm+51<0<<m>3 <m=5
m<1 m<1
{sz {sz

Do nguyén duong bé hon 2024 nén 5< m < 2023.
Vay c6 tat ca 2019 gia tri.

X2 +2x+m

Cau 56. C6 bao nhiéu gia tri nguyén cua tham s6 m dé ham s6 y= nghich bién trén

khoang (1,3) va dong bién trén khoang (4;6).
Traloi: ....................
Loi giai
Dap an: 4
X*—2x—-2-m
(x-1)°

Ham s6 nghich bién trén khoang (L,3)va dong bién trén khoang (4;6)khi va chi khi

Taco y' =

y'<0,vxe(13) x* —2x—-2-m<0,vxe(L3) m=>x*—2x-2,vx €(1;3)
=N
y'>0,vxe(4;6) x* —2x—2-m>0,Vx (4;6) m<x? —2x—2,Vx €(4;6)

Xéthamso g(x)=x>-2x-2, g'(x)=2x -2 taco bang bién thién cia g(x) nhu sau

T |00 1 3 4 6 +o00
g'(z) -0 4

g(x)

T bang bién thién ciia g(x) taco (*)<3<m<6
Vi m la sb nguyén nén chon me {3;4;5;6} . Vay c6 4 gia tri nguyén ciia m thoa man bai toan.

_msinx+4

Cau 57. Chohamsé f(x)=—
sin X+ m

(m 1a tham s6 thuc). C6 bao nhiéu gia tri nguyén cuia m dé ham

s6 d4 cho nghich bién trén (0;%) ?

Traloi: ....................

Léi giai
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Pap an: 3
Pk: sinx#-m.
(m2—4)cosx

Taco: f'(x)= (si x+m)2

Vi XE(O;%) nén cosx >0,0<sinx<1.

Ham sb da cho nghich bién trén (0;%) < f'(x)<0,vxe [0;%)

) m’-4<0
(m*—4)cosx - —2<m<-1
& ———<0,VXe| 0= | 4[-m<0 < :
(sinx+m) 2 0<m<2
-m>1

Ma mnguyén nén me {-1,0;1}.
Vay c¢6 3 gia tri nguyén mthoéa man.

_2sinx-1

Cau 58. Cho hamsd y ==
sinx—m

(m1a tham sb thuc). C6 bao nhiéu gié tri nguyén cta tham sé m

thuoc [-2025;2025] dé dd cho dong bién trén khoang (0; %) ?

Traloi: .........ocoeeeae

Loi giai
Pap an: 2026
TXD: DzR\{m}.

Pit t =sin x, véixE(O;%j:t €(0;1). Tac6 ham sb t =sin x ddng bién trén khoang (O%J

, iny — \ A T Lo Lo , _ \ »
Do d6 ham so y _2sinx-1 dong bién trén khoang (O; E] khi va chi khi ham s6 y = 2t-1 dong bien

sinx—m t—m

trén khoang (0;1).

o f'(t)>0, Vte(0l) o —Zml oy, vie(0;1).

(t-my

om+1>0  |M<%
= <
mez(O;l) = mSO<:>m_0.
m>1

Vi meZ,me[-2025,2025]nén m e {~2025;-2024;...;—10}.

Nhu vay c6 2026 gia tri m can tim
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Cau 59. Tim tong cc gid tri nguyén duong cta tham s6 m dé ham s6 y = x* +(m-1)x* +3x -2 khong

cé cuc tri.
Traloi: ....................
Léi gii

Pap an: 7

* Ham s6 da cho lién tuc va xac dinhtrén D = R.

* Ham s6 khong c6 cuc tri< y' =3x* +2(m—1)x+3=0vd nghiém hogc c6 nghiém kép
&A'=(m-1)°-9<0&m?-2m-8<0& -2<m<4,
Suy ra tong cac gia tri nguyén la 7.
Cau 60. Cho ham s6 y=(m-1)x*-3x* —(m+1)x+3m?—m+2. C6 bao nhiéu gia tri nguyén ciia tham
so m thugc [-100;100] dé ham sb c6 cuc dai, cuc tieu?

Traloi: ....................

L i giai
Pap an: 200
Ham sé d4 cho lién tuc va xac dinh trén D = R.

Ham s6 c6 cuc dai va cuc tieu (2 cuc tri) < y'=3(m-1)x*—6x—(m+1)=0 c6 2 nghiém phan biét.

a=m-1«0 m=1
Sm=#l.

1A =9+3(m-1)(m+1)>0 " |A'=m?+2>0
Vi meZ,m e[-100;100] nén m e {-100;-99;...;100} \ {1}
Nhu vay ¢6 200 gia tri m can tim

Cau6l. C6 bao nhiéu gid tri nguyén cua tham s6 m thuoc [-10;10] dé ham s

y=mx*—(m+1)x*+2m-1 c6 3 diém cyc tri?

Traloi: .....ovvevveennn.
L i giai

Péap an: 19

y'=4mx®-2(m+1)x=0

) x=0
c>2x(2mx —m—l):0c> ,
2mx =m+1

N £, .2 . m<-1

Ham so co6 3 diém cuc tri <:>m(m+1)>0<:{ 0
m >

Vi meZ,me[-10;10]nén m e {-10;-9;...;10}\{-1,0}

Nhu vay c6 19 gia tri m can tim
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Cau62. C6 bao nhiéu gid tri nguyén cua tham s6 m thuoc [-10;10] dé ham so:

X2 +(m+1)x+2m+1 ,
y= c0 2 cuyc tri?
X+1

Traloi ..o,
Loi giai

Pap an: 10

Ham s6 da cho xéc dinh trén: D =R\ {-1}.

X2 +2Xx—m

Taco: y'=
T )y
=y'=0cx"+2x-m=0=g(X)

A=-1+m

2is 2 . |g(-1)=0 [1-2-m=0 [m=-1
dé ham so c6 2 cuc tri thi: &
A>0 -1+m>0 m<1

Vi meZ,me[-10;10]nén m e {-10;-9;...;0}\{-1}
Nhu vay c6 10 gi4 tri m can tim

X*+(m+1)x+2m+1

Cau 63. Cho ham sb y=
X+1

. Tim gi4 tri cua tham s6 m dé phuong trinh duong

thang di qua 2 diém cyec tri ctia ham sb d4 cho ciing di qua diém AL —1) :
Traloi: ....................
Loi giai
Dap an: -4
Ham s6 dé cho xéc dinh trén: D =R\ {-1}.

X2 +2Xx—m

Taco: y'= (x+1)2

=y'=0& X" +2x-m=0=g(X)
A=-1+m

2is 2 . |g(-1)=0 [(1-2-m=0 [m=-1
dé ham so c¢6 2 cuc tri thi: &
A>0 -1+m>0 m<1

) [x2+(m+1)x+2m+l]
Taco: y= (x+1)' =2X+m+1

m=-1

Phuong trinh duong thang di qua hai diém cyc tri: y = -2x+m+1 véi { .
m<

diém A(-1-1) thudc phuong trinh dudng thang di qua hai diém cyc tri nén :
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—1=-21+m+1=m=—4 (thoa)

2

Cau 64. Co bao nhiéu gia tri nguyén cta tham s6 m thudc (—5;10) dé hamso y = X+ mx co 2 diem
cuc tri?
Traloi: ....................
Loi gii
Pap an: 11
Ham s6 da cho xac dinh va lién tuc tren D = R \{1}.
. . _ , —X*+2X+m e _—
D¢ ham so6 co hai cyc tri thiy' :ﬁ =0 cd hai nghi¢m phan bigt= 1.
1-x
< g(x)=-x*+2x+m=0 (1)cé hai nghiém phan biét=1.
2, 5 0 hia a=-1+0
X) =—X"+2x+m=0 (co nghiém :
9(x) TexT ( g )<:> Ay=1+m>0 = m>-1
g(1)=0
1+m=0
Vi meZ,me(-510)nén me{-10;...;9}
Nhu vay ¢6 11 gia tri m can tim
A . N . 2 . F s X2 4+2mx+2
Céau 65. C0 bao nhiéu gia tri nguyén cua tham s6 m thudc (—5;10) dé ham so y BT cd cuc
X+

dai va cuc tiéu?
Traloi: .........cceene

Loi giai
Pap an: 6

Ham sé d4 cho lién tuc va xac dinh trénD = R\ {—1} .

x> +2X+2m-2
(x+1)2

Dé ham s6 ¢o cuc dai va cuc tibu < y' = =0¢6 2 nghiém phan biét = —1

a=1+#0
< g(x)=x*+2x+2m-2=0 c6 2 nghiém phan bigt -1 < {A'=3-2m>0 <:>m<E
g(-1)=2m-3=0
Vi meZ,me(-510)nén me{-4;-3;..,;1}
Nhu vay c¢6 6 gia tri m can tim
Cau 66. Biét do thi cia ham s6 y=x*+ax*+bx+c (a,b,ceR) c6 mot diem cuc tri 1a A(-129) va
di qua diem B(2;2). Tinh a+b+c.
Traloi: .................ee.
Loi giai

Pap an: 12
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Taco y' =3x*+2ax+b.
Biét do thj cua ham s6 y = x* + ax” + bx +c(a,b,c e R) ¢6 mot diém cyc tri 1a A(-129) va di qua diém
y(~1)=29 (—1)3+a.(—1)2 +b.(-1)+c=29 a=-3
B(2;2) néntacé hé: 1y'(-1)=0 < 3.(-1)" +2a(-1)+b=0 < 1b=-9.
y(2)=2 2°+a2’+b2+c=2 =24
Khido a+b+c=-3-9+24=12.
Cau 67. Do thi hamsb y = x> —2mx* + m*x+n c6 diém cyc tieu 1a 1(1;3). Tinh m+n.
Traloi: ..................
Loi giai
Dap an: 4
Tacd y=x>-2mx* +m’x+n=y =3x*—4mx+m’ = y" = 6x — 4m

Do 1(L3) 1a diém cyc tiéu ciia d6 thi ham s y = x* —2mx* + m*x +n

1-2m+m?+n=3
1(L3)ey [1-2m+m*+n=3
' 2 m=1 m=1
=1y'(1)=0 <m*-4m+3=0 < &
6-4m>0 m=3 n=3
”1 —_ >
y"(1)>0 3
m<—
2
Vay m+n=4.
. . X2+mx+1 2
Céau 68. Cho hamso y=———— (véi m la tham so). Tim gia tri cua tham s6 m dé ham so6 co gié tri
X+m
cuc dai la 7.
Traloi: ........ocoeeenie,
Loi giai
Pap an: -9
Tép xdc dinh cua ham s la: D =R \{-m}
X2 +mx+1 . X2+2mx+m? -1
= > = 2
X+m (x+m)
X #—m
, X#—m X=—-m+1
=09 ) SHX=—Mm+ls
X“+2mx+m°—-1=0 X=—-m-1
X=-m-1

Bang bién thién
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X | -0 -m-1 -m -m+1 +00
y' + 0 - - 0 4
Ycp +00 +o0
-00 -00 Yer

Tir bang bién thién ta thiy ham sb dat cuc dai tai x=—-m—1.

Vay y(-m-1)=7<-m-2=7< m=-9.

A ! - R S SRR ‘
Céau 69. Biet b (trong d6 b la phan so toi gian va be N*) la gia tri caa tham s6 m dé ham so

2 2 : . r e 1R
y=§x3—mx2 —2(3m2 —1)x+§ c6 2 diém cyc tri X, X, sao cho x,x, +2(X, +X,)=1. Tinh gia tri bicu

thac T =a+2b.
Traloi: ....................
Loi giai
Pap an: 8
Taco: y'=2x" —2mx —2(3m* -1).

« 2 ez . . . A n 2
Ham s6 ¢6 hai diém cyc tri <> y'=0 c6 hai nghiém phan bi¢t<> m* +12m? -4 >0 < |m| > —.

V13
Khi d6, ta cd X +X, =m, x X, =1-3m?,
m=0(I)
XX +2(X +%)=1=1-3m*+2m=1< 2 —a+2b=8.

Cau 70. Cho ham s y =x*+3mx* +4m? —2 c6 d6 thi (C) va diém C(2;4). Tinh tong binh phuong
cac gia tricia m dé (C) co haidiém cuc tri A, B sao cho tam gidc ABC c dién tich bing 6 .
Traloi: ....................
Loi giai
Pap an: 2
x=0

Taco y':3x2+6mx:0<:{ o’
X = —

Do thi (C) co hai diém cyc tri < —2m=0< m=0.

Khi d6 A(0;4m? - 2), B(-2m;4m’ +4m’ —2) = AB =4m? +16m° = 2|m|v/4m* +1.

N \ 2 .. x=0 y- (4m2 B 2) 2 2
Phuong trinh duong thang AB la: = 3 S 2mX+y—-4mc+2=0.
-2m-0 4m
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‘4m2+4—4m2+2‘ 6
Jam* +1 Jam* 41
Dién tich tam giac ABC la

d(C,AB)

m=1
m=-1

s=1 ABd (C,AB)=6< 1.2|m|.\/4m4 12 6o m| =1@{
2 2 4m* +1

Viy tong binh phuong céac gia tri cuia m 12 2.
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PHAN IV. Cau ty luin. Mdi ciu héi thi sinh trinh bay cach giai tu luan.
Cau 71. Tim tit ca céc gi4 trj thuc ciia tham s6 mdé ham s6 y =—(m®+5m)x°+6mx* +6x—6 ¢ cuc
tritai x=1.
Loi gii

Ham sé d4 cho lién tuc va xac dinh trénR .
Taco: y'=-3(m’+5m)x* +12mx+6.
Ham sb dat cuc tiéu tai x=1 nén

y'(1)=0

< -3m°*-3m+6=0

{m:—z
=S
m=1
+V6i m=-2=y=6x>-12x*+6X—6
y' =18x* —24x+6

X =

Y'=018x" -24x+6=0<
X =

Wl =

Lap bang bién thién, tathiy x =1 1a gia tri cuc tiéu nén m=-2 thoa
+V6i m=1=y=-6x>+6Xx"+6Xx—-6

y'=-18x" +12X+6

y'=0< -18x° +12x+6=0 < 1
*=73
Lap bang bién thién, tathiy x =1 1a gia tri cuc dai nén m=1 thoa
Viy m=-2 va m=1 la gia tri cin tim
X* +mx+1
X+m

Cau 72. Tim tat ca cac gia tri thuc cua tham sé mdé hamsé y = dat cuyc tiéu tai x=2.

Loi giai

Ham s6 d4 cho xac dinh va lién tuc trén D = R \{-m}.

., XP+2mx+m®-1 . 2X+2m
Taco: y'= > =
(x+m) (x+m)
g X+ mx+1 . i
Ham s6 y =——— dat cuc dai tai x =2 khi va chi khi:
X+m
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y'(2)=0
m’+4m-3
(2+m)2
m’+4m-3=0
=
m= -2
m=-3
=
m=1
2
FVoi m=—3m y = X 3
X—3
Lap bang bién thién, tathiy x =2 la gié tri cuc tiéu nén m = -3 thoa
2
FV6i mo1m y = X
x+1

Lap bang bién thién, ta thay x = 2 khdng phai Ia gia tri cuc tiéu nén m =1 khéng thoa
Viy m=-3 la gi4 tri cin tim

—X>4+2mx+5

Cau 73. Chohamsé y= . Tim tham s6 thuc m dé ham s6 ¢6 hai diém cuc tri.

Lo giai

Ham s6 da cho xac dinh va lién tuc trén D = R \{1}.

—x?+2x—(2m-5)
(x-1)°

< g(x) =—x*+2x—(2m—-5)=0 (1) c6 hai nghiém phan biét x ; x, #1.

Dé ham s6 ¢6 hai cuc tri thiy' = =0 c6 hai nghiém phan bigtx; x, #1.

a=-1+0
A'=-2m+6>0 ©m<3.

— 2 — — — 1A
{ X"+ 2X (ZHI 5)—0 (CO nghleln)
-2m+6%0

g(1)=0

Viy m<3 la gia trj can tim

x* —(m+1)x—m*+4m-2

1 c6 cuc dai va cuc tiéu.
X —_

Cau 74. Tim cac gia tri ctia m dé hamsd y =

Lo giai
Ham s6 d4 cho xac dinh va lién tuc trén D = R \ {1}.
Ham sb co cuc dai va cuc tiéu khi va chi khi:
X —2x+m?-3m+3
R

a=1#0
<A =—m*+3m-2>0 <1l<m<?2
g(1)=m?-3m+2%0

=0 < g(x) = x* —2x+m*—3m+3 =0 c6 hai nghiém phan biét x;x, #1.

Viy 1<m< 2 la gia tri can tim
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x* —m(m+1)x+m’+1

Cau 75. Tim cac gia tri cia m dé hamsd y = c6 cuc dai va cuc tiéu.

X—m
Loi giai

Ham s6 da cho lién tuc va xac dinh trénD =R\ {m} .

Cho y'=0< y'=x"-2mx+m?-1=0.
A, :mz—(m2 —1):1> 0,vmeR.

Do d6, Vme R thi y'=0 ludn c6 hai nghiém phén biét: x, =m-1va x, =m+1.

2
R I X“+mx—2 )
Cau 76. Tim cac gia tri cia m dé ham so y:—1 O cuc tri.
mx —

Loi giai

Ham sé d4 cho xac dinh va lién tuc trén D = R\{i} .
m

., MXT=2x+m 1
Taco: y'=——

Dé ham so6 co cuc tri thi phurong trinh y'=0 c6 nghiém x = —.
m

g(x) =mx*—2x+m=0 (co nghiém)

mx? —2X+m A
—————=0c6nghiemx=— < 1
(mx —1) m g —|#0
m
{a:m;«to2 M0
'—1— >
A'=l-m _0<:> -1<m<1l =>-1<mx<l.

m—l;to m=t1
m

Cau 77. Tim céc gid tri cua m dé ham s y:%(?,—m)xs —(m+3)x* +(m+2)x—2024 dong bién trén
trén R.
Loi giai
Ham sé d4 cho xac dinhtréenD =R .
Déhamsé (1) ludnting trén R < y'=(3-m)x*-2(m+3)x+(m+2)>0 VxeR
* Truong hop 1: 3-m=0< m=3= y'=-12x+5= m =3 khong thoa
* Truong hop 2: 3-m=z0< m#3

https://www.facebook.com/truongngocvy8/ Trang 40 Truong Ngoc Vy - Nha Trang


https://www.facebook.com/truongngocvy8/

Dai s6 12 - Chuwong 1 - Ung dung PH dé khdo sdt va vé PTHS - Trdc nghiém va tw lugn 4 phan ~ DUng chung 3 bé sdch
Déhamso (1) ludnting trén R < y'>0  VxeR

a=3-m>0 m<3
@_

“ar=(m+3 -(3-m)(m+2)=2m* +sm+3<0 7 |2 <m<-1

N | w
IA
3
IA
|
(BN

Vay —% <m< -1 lagiétri can tim

Cau 78. Tim cac gid trj cia m dé hamso y = x> —3x? +(4—m)x dong bién trén khoang (2;+o).
Loi giai

Ta co.

y' =3x*—6X+4—m _ ycbt < y >0,Vx e (2;+oo)

< 3P —6x+4-m=20,VX e (2+%) <& m<3x* —6x+4, VX e(2;+x)

<:>m§(r2nin)g(x) V6i g (x)=3x?—6x+4

Ta co.
g (x)=6x-6

9 (x)=0=6x-6=0< x=1

(=7
4=
3

X —an 1 .
g (v) 0 +
g(x) 4./' +0

Dua vao bang bién thién, suy ra: m< 4 thoa yéu cau bai toan.

Vay m< 4 thi ham s6 dong bién trén khoang (2;+0).

Cau 79. Cho hamsé f(x) _ Zmx+3m+4 (m la tham s6 thuc). C6 bao nhiéu gia tri nguyén m dé ham
X—m

s6 nghich bién trén khoang (2;+%)?
Loi giai
Tap xac dinh: D =R \{m}.

m?-3m-4

Taco: f'(x)= (x—m)2

—mx+3m+4
X—m

f'(x)<0 m?>-3m-4<0 -1<m<4
= =
m ¢ (2;+0) m<2 m<2

Hamso f(x)= nghich bién trén (2;+00) khi va chi khi:

& -1<m<2

Do m nhén gi4 tri nguyén nén m e {0;1;2}.

Vay c6 3 gié tri nguyén caa m thoa man yéu cau bai toén.
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(M+1)x+2m+2
X+m

Cau 80. Cho ham sb y= . V6i gia tri nao cua m thi ham s nghich bién trén
(=1+40)?

Loi giai

— 2_ —
T@x&dﬂxD:R\&m}wdthny:(m+nm (2m+2) _m’-m-2

(x+m)2 (x+m)2
-m<-1
o a —m & (—1;+)
Ham s6 dong bién trén (-1,+0) < << m>2 <o m>2.
m’—-m-2>0
m<-1
" L v Ae a AL N 2 L A cosx+1 A £ " \
Céau 81. Co tat ca bao nhiéu so6 nguyén duong m dé ham s6 y=—————— dong bien trén khoang
10cosx+m
(O;EJ.
2
Loi gii
t+1 m-10
bat t=cosx(0<t<1l)=y= >y =—-=t
10t +m (10t +m)
5 : cosx+1 _, . _
Hamso y =—+déng bién trén khoang (O;ZJ S y‘=m—102.t‘ >0, Vxe 0;E
10cosx +m 2 (10t +m) 2

Vi trén khoang (0;%) ham s6 t = cosx nghich bién nén t'<0,Vx e (0;%)

m-10<0 m <10
. m<-10
Tu d6 suy ra: m S9mL-10< :
-—¢(0;1) 0<m<10
10 m>0

Theo dé bai m nguyén dwong nén me {1,2,...,9} .

_21-x-14

Cau 82. Goi S la tap cac gia tri nguyén duong cia m dé ham s6 y=—"———— dong bién trén
m—~/1-x

khoang (—15; —3) . Tinh s phan tir cua tap S .

Loi gidi

. . . R 2t-14

Ditt=v1-x, xe(-15-3)=>te(24) va y, = =
m_

1acéy;=y;;=2m‘14[ -1 ].

(m—t)2 241-x

Ham s6 dong bién trén khoang (—15; —3)

,_2m—14[ -1

P oty 2 x

] >0, Vxe(-15-3), Vte(2;4)
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= 2m—1£;r <0, Vte(24)
m-t)
2m-14<0
{ , ‘v’te(2;4)
m-t=0
m<7 4<m<7
= = .
me(2;4) m<?2
4<m<7
&m<2  =m={1,2;4,56}.
meN"

Vay c¢6 5 gia tri nguyén duong cia m thoa man.

Cau 83. Hoi c6 bao nhiéu giad tri nguyén duong cta tham s m sao cho ham s6

2
y= 2x"+(@=m)x+1+m dong bién trén khoang (;+o0) ?
X—m
Loi giai
Tap xéc dinh D =R\ {m} .

2x% —4mx+m*-2m-1_ g(x)
(x—m)? (x—m)?

Taco y' =

Ham s6 dong bién trén (1;+o0) khi va chi khi g(x)>0,vx>1va m<1 (1)
Vi A, =2(m+1)* >0,¥Vm nén (1)< g(x) =0 co hai nghiém théa x < x, <1

29(1) =2(m?-6m+1)>0
Piéu kién twong duong 14 1 g o m<3-242~0,2.

—=m<1
2
Do d6 khong c6 gié tri nguyén duong cua m thoa yéu cau bai toan.

mx? + 6x — 2

nghich bién trén nira
X+2

Cau 84. Tim tat ca c4c gia tri thyc caa tham s m sao cho ham sb y =
khoang [1;+).

Léi giai
Ham s6 xdc dinh trén nira khoang [1;+oo) .

mx2 + 4mx +14

Taco: y'= (x+2)2

D¢ ham s6 nghich bién trén nira khoang[1;+o0) <> y'< 0,V e[L+0).

mx? +4mx +14
(x+2)2

<0,V e[L+0) < mx* +4mx+14 <0,V & [1;+o0).

https://www.facebook.com/truongngocvy8/ Trang 43 Truwong Ngoc Vy - Nha Trang


https://www.facebook.com/truongngocvy8/

Dai 56 12 - Chuong 1 - Ung dung PH dé khdo sdt va vé PTHS - Tric nghiém va tw lugn 4 phdn ~ DUNg chung 3 b sdch
-14 . 14
om<— =g(x),Ve[L+o)em<ming(x)=g(1)=——.
X® +4x x>1 5

Cau 85. C6 bao nhiéu gia tri nguyén cua tham s6 m thuc doan [-2;25] sao cho tng véi m&i m, ham

r
A

_x*+5x-m-1

SO nghich bién trén khoang (1;4).
5X—m
Loi gidi
2
\ )
Tap xac dinh: D =R\ {m} va c6 dao ham y' = 5X—mX:'5
> (5x—m)

Ham sb nghich bién trén khoang (L,4) thi y'<0,vxe(L4).

2
m25X +5,vXe(1;4)
5x* —2mx+5<0,Vx € (1;4) 2X
tuc 1a m =My (Do 2x>0,VXG(1;4)).
Xig,‘v’Xe(l;4) 5
Ms4
5
2 2
Xet ham sb g(x):5X2+5,VXe[l;4] va ¢6 dgo hamg’(x):5X2 2.0, vxe[Ld].
X X
Y A A s A A 85
Ham so dong bien trén (1;4) suy ra m[%g(x)z a(4) iy
5x* +5 _
m > o ,‘v’Xe(l,4) m>8_5
Khi dé ta c6 {| 8 > 20
1do ta co ggl = m<5 < m
mz4 >20
5

Ma m 14 s6 nguyén thudc doan [-2;25] nén m e {20;21;22;23;24;25} .
Vy ¢6 6 gia tri nguyén cua tham sé m thudc doan [-2;25] théa man yéu cau bai toan.
Cau 86. Cho ham s6 y=x’—6x*+3(m+2)x—m—6. Tim tat c4 cac gia tri thyc cia m dé ham s c6
hoanh d6 2 cuc trj ciing dau .
Léi giai
y'=3x"-12x+3(m+2)
y'=0cy'=x"—4x+(m+2)=0
Ham sb ¢6 2 diém cuc tri x,X, ©A'>0&m<2

Chia y cho y" ta durgc y:%y'(x—2)+(m—2)(2x+l)

Diém cyc trj trong ing : A(x;(m—2)(2x +1)) va B(x,;(m-2)(2x, +1))
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CO: .y, =(m=2) (%%, +2(x +x,)+1)
=4
Vi {Xxll)zxjmz nén: y.y, =(m-2)°(4m+17)

=17
: . m>—
Hai cyc tri ciing ddu < y,.y, >0 < (m—-2)" (4m+17)>0 < "7

m#2
£ A LA 17
Keét hop dicu kién, ta duoc : 7 <m<2.
Cau 87. Tim tat ca cac gia tri thuc ctia tham s6 m sao cho ham s6 y = x> —3(m+1)x2 +12mx-3m+4 (C)
c6 hai diém cyc tri 1a A va B va hai diém nay cling véi diém C(—l;—%} lap thanh tam giac nhan goc toa

do O lam trong tam.
Loi gidi
Taco y'=3x? —6(m+1)x+12m. Ham sé cd hai cuc tri < y'=0 c6 hai nghiém phan biét

< (M-1?%>0< m=1 (*). Khi d6 hai diém cyc tri 1a A(2;9m), B(2m;—4m® +12m? —3m +4)..

2+2m-1=0 1
AABC nhan O lam trong tam < 9 om= -5 (thoa (*).

—4m® +12m? +6m+4—§=0

r
A

Cau88. Tim tit ca «ca g4 tri thuc cua tham s& m sao cho ham s6

y ==X +3(m+1)x* —(3m? + 7m —1) x+m? —1 c6 diém cuc tiéu tai Mot diém co hoanh d6 nhé hon 1.
Lo giai

Ham sé d4 cho xac dinh va lién tuc trénR .

Ham sb dat cuc tiéu tai mot diém cé hoanh d6 nhé hon 1.

] . X <l<x, (2)

<y '=g(x)=-3x*+6(m+1)x—(3m*+7m-1)=0 (1)c6 2 nghiém Xx,;x, thoa .

y'=g(x) (m+1)x—( )=0 (1)c6 2 nghiem x;; X, w<x, <1 (3

(2)=ag(a)=-3.9'1<0

A'>0
(3)<:> -3.9'0) =0

§<1
2

3(3m2 +m—4)< 0
9(m+1)"-3(3m*+7m-1)>0
3(3m° +m-4)>0

m+1l<1
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—ﬂ<m<1
3

o -3m+12>0 .
(3m2+m—4)20

m<0

—ﬂ<m<1
3

m<4 A mat

et 4 & = m<l

m<——
3 m<——

m=>1

| (m<0
Viy m<1 lagiatrji can tim
Cau 89. Tim tat ca cac gia tri thuc cua tham s6 m sao cho ham s6 y =—x®+3x° +3(m2 —1)x—3m2 -1

c6 diém cuc dai va diém cuc tiéu cing vai goc toa do tao thanh tam giac vuéng tai O.
Lo giai
y'=-3x" +6x+3(m’ -1)
L4y y chia y’ ta dugc phuong trinh qua 2 diém cyc trj 1a: y = 2m°x—2m? -2
Hai diém cyc tri clia dd thi ham s6 la: A(x,;2m*x, —2m? —2); B(x,;2m’x, —2m* -2)
AOAB vudng tai O < OAOB =0
& XX, +(2m*x, - 2m* - 2)(2m*x, - 2m* -2) =0
€ XX, +4m*x X, —4m? (m? +1)(x, + %, ) +4(m? +1)2 =0
& (1-m?)(1+4m*)+4(m? +1)(1+m* —2m* ) =0
& (1-m?)(4m* +4m’ +5) =0 m=+1.
Viay m=+1 lagia tri can tim
Cau 90. Tim tat ca c4c gia trj thyc cia tham s6 m sao cho ham s§ y =—x*+3x* +3(m? 1) x —3m* -1
c6 cuc dai, cuc tiéu va cac diém cuc tri cia do thi ham sé cach déu goc toa do O.
Lo giai
Chon A.
Taco :y'=-3x" +6x+3(m’ —1) = -3(x* - 2x—m? +1).
g(x)=x*—2x—m?+1 la tam thic bac hai cé A'=m?. Do dé: y ¢6 cuc dai cuc tieu <> y' ¢6 hai

nghiém phan biét < g(x) c6 hai nghiém phéan bi¢t<< A'>0< m=0 (1)
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Khidé y' c6 cc nghiém la: 1=m = toa d¢ cac diém cyc trj ciia 46 thi ham s6 1a A(1-m;-2-2m°) va

B(l+m;—2+2m3).
Ta co: O—A(l—m;—2—2m3) = OA? :(1—m)2+4(1+m3)2.
@(l+m;—2+2m3) = OBzz(l+m)2+4(1—m3)2.
A va B cach déu gbc toa do khi va chi khi :
OA=0B
< OA?=0B?
& (1-m) +4(1+m®) = (L+m) +4(1-m*)
& —Am+16m* =0
m=0

= 1.
m=+=
2

. 1 A A e
Doi chieu voi dieu kién (1), ta thay chi m= iE théa mén yéu cau bai toan.

Cau 91. Tim tét ca cc gi tri thuc cia tham s6 m sao cho ham sé y = x® —3mx* +4m°cé cac diém
cuc dai va cyc tiéu ddi xing nhau qua duong thang (d):y = x.

Loi gidi
y'=3x* —6mx

x=0 . L L R
y’:0<:{ ) Dé ham so ¢6 cuc dai va cuc tieu thi m=0.
X=2m

Gia str ham s6 ¢6 hai diém cyc tri [a: A(0;4m®); B(2m;0) = AB = (2m;—4m°)
Trung diém ciia doan AB 1a 1(m;2m?) .

Piéu kién ¢¢ AB ddi xtng nhau qua duong thang y = x 1a AB vudng géc voi duong thang (d):y =x va

2m-4m* =0 m=0

I €(d) <:>{ & J2

2m® =m m=+-—
2
; N V2
Keét hop véi dieu kién ta c6: m = i7.
Cau 92. Tim tat ca c4c gia tri thuc cua tham s6 m sao cho ham s6 y = mx® —3mx? +3m—3 c¢6 hai diém
cuc tri A, B va thoa man 2AB? — (OA? + OB?) = 20 (trong d6 O la gic toa do) .
Lo gidi

Tacd: y'=m(3x* —6x)
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X=0=>y=3m-3
X=2=>y=-m-3

Véimoi m=0,tacd y=0< { . Vay ham s6 ludn c6 hai diém cuc tri.

Gia sit A0;3m—3);B(2;—-m—3) .

m=1
Taco: 2AB* —(OA? +OB?) =20 < 11m* +6m-17 =0 < 17 (théa man)
n
m=1
Vay giéa tri mcan tim 1a: 17 .
1

Cau 93. Tim tat ca cac gia tri thuc caa tham s6 m sao cho dudng thang A: x+my+3=0 tao véi duong
7 7 o ) y 4
thing di qua hai diém cyc tri d6 thi ham s6 y = x® —3x* (C) maot goc o, biét cosa =z
Loi giai
Puong thing di qua DCH, DCT 1a A, :2x+y=0 ¢6 VTPT i (21)

Puong thing da cho A:x+my+3=0 c6 VTPT fi,(Lm)

A A N _ N ‘m+2‘ _4
Yéu cu bai todn <> cos(A,A, ) —‘cos(nl,n2 )‘ "Gl s
m=2
< 25(m’ +4m +4) =5.16.(m” +1) < 11m* —20m-4 =0 < 2

11
Cau 94. Cho hamsd y =2x®-9x? +12x+m . Gia sir d6 thi ham s c6 hai diém cyc tri 1a A, B dong thoi
A, B cling vai gbc toa do O khdng thang hang. Khi d6 chu vi AOAB nho nhat bang bao nhiéu ?
Loi gii
Taco: y'=6x*—18x+12
x=1=y(1)=5+m
x=2=y(2)=4+m
A(L5+m) va B(2;4+m)la hai diém cyc tri cia do thi ham so.
OA=(L5+m), OB=(2;4+m), AB=(1-1)

OAB laltamgidc < -4-m#2< m=-6

Chu vi ciia AOAB 1a: 2p =1+ (m+5)" +/4+(m+4) +v2
Str dung tinh chat

Tudotacod: \/1+(m+5)2 +\/4+(m+4)2 +\/§2,/32+(—1)2 +~2 =410 +4/2

0|+ V| > |0 +V| véi G=(,-5-m) va V=(2;4+m)

DAau bang xay ra khi va chi khi G,V ciung huéng < —45—m :%@ m=
+m

14
=
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Vay chu vi AOAB nhé nhit bing (@ +ﬁ) khi m= —%.

X% +mx

Cau 95. Cho hamsé y= . Tim m dé khoang cach giita hai diém cyc tri bang 10.

Lo giai
Ham s6 d4 cho xac dinh va lién tuc trén D =R\ {1}.

X2 4+2X+m

Dé ham s6 ¢6 hai cyc trj thiy'= )
1-x

=0 c0 hai nghiém phan biét=1.

< g(x)=-x*+2x+m=0 (1)cé hai nghiém phan biét=1.

5(1)=0 Ay =1+m>0 < [m>-1] (2)
%+

o ~ N a=-1+0
{g(x)_—x +2x+m=0 (co nghiém)
=S
1+m=0

Goi hoanh d6 cuc tri cia ham s6 1a x,, X,, né ciing chinh 1a 2 nghiém ctia phuwong trinh (1)

Theo dinh ly Viet: S:x1+x2:—9:2; P:><1x2:£:—m (3)
a a

Gia srM (x,;,), N (X,;y,) 1a céc diém cuc tri cua ham sé. Ta co:

y, = a I m_ —-2%, —m; y, =—2X, —m (thay vao phuong trinh duong thang noi 2 diém cuc tri)
U (¢ +me) em
thay vao phuong trinh duong thang ndi 2 diém cuc tri: y = = =-2X—-m
[thay vao phuong g thang y

(1—x) -1
Theo dé bai, ta c6: MN =10 & MN2 =100 < (X, - x, )" +(y, - ¥;)* =100 (4)
Thay (3) vao(4) , ta dugc: (X, —x, )" +4(x, —% )’ =100 & (x, —x )’ =20
(% +x%) —4xx, =20 = 4+4m=20=>m=4
So lai véi (2) = m =4 thoa yéu cau bai toan.

x> +(m+1)x+m+1

Cau 96. Cho ham sé y= . Goi A;B Ia hai diém cyc trj, tim tham s6 m dé dién

X+1
tich AOAB bang 2.
Loi giai
* Ham s6 da cho xéc dinh va lién tyc trén(—oo;—1) U (=1 +%).

2 =0 =m+1
* Taco: y':LZX' vx #-1. Cho y':0<:{x —y=my

(x+1)* X=-—2=>y=m-3

Do d6 hai diém cuc tri [a A(0;m+1);B(-2;m-3).
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OA = (X, —Xo: Ya — Yo ) = (0;m+1) = OA = /(0)° +(m+1)° =|m+1)

OB = (X5 —Xoi ¥ — Yo ) = (~2:m—3) = OB = /(~2)° +(m—3)° =m’ —6m+13

* Taco:

= S e :%\/(OA.OB)2 —(ﬁ.@)z :%\/(m +1)° (m?—6m +13)—[(m—1)(m—3)]2 =|m+1.

* Ma Sy =2 |m+l=2< m:—3.
AABC m :1
A N X X2 +2mX+2 ~ X 2 N X s - N -2 X \ =
Céau 97. Cho ham so y:—l. Tim tham s6 m d¢ ham so c6 cuc dai va cuc tiéu, dong thoi
X+

khoang céch tir hai diém ay dén duong thang A: x+ y+2 =0 bang nhau.
Loi giai
* Ham s6 da cho lién tuc va xac dinh trénD =R\ {-1}.

X2 +2x+2m-2

* P& ham sb ¢o cuc dai va cuc tidu < y' = >
(x+1)

=0c¢06 2 nghiém phan biét = -1

a=1=0
< g(x)=x*+2x+2m—2=0c6 2 nghiém phan biét = -1< 1 A'=3-2m>0 <:>m<E (1)
g(-1)=2m-3=0

* Goli X, X, 1a nghiém cuag(x)=0, d6 chinh la hoanh do cyc tri. Khi d6, phuong trinh duong thang noi

(x*+2mx+2)" 2y 1 2m
(x+1)’ -

hai diém cuyc trj la: y = =2X+2m.

= Hai diém cuc tri ctia d0 thi 1a: A(X,;2X, +2m); B(x,;2x, +2m).
* Theo dinh i Viét: x, +X, =-2, xX, =—2m.

|x1+y1+2| |x +y2+2|
7 N

& (3 +2m+2)" =(3x, +2m+2)" & (3%, +2m+2)° —(3x, +2m+2)° =0

* Theodé: d(AA)=d(B,A)<

< [3%, +2m+2| = [3x, + 2m + 2

S (% =%)[3(X +X,)+4m+4] =0 3(X +X,)+4m+4=0,(do X, # X,)
< 3(-2)+4m+4=0& m:%
Két hop véi(1) = m :%théa yéu cau bai toan.

. L mx? +3mx+2m+1 _. . . . L o
Céau 98. Chohamso y= 1 . Tim tham s6 thuc m dé ham s6 co6 hai diém cuc tri, dong
X —_

thoi hai diém cuc tri nay nam vé hai phia so véi truc hoanh.
Loi gidi

* Ham sb d4 cho xac dinh va lién tuc trénD = R\ {1}.
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mx? —2mx —5m—1
(x-1)°

< g(x)=mx* —2mx—5m—1=0c6 2 nghiém phén biétx,, x, =1.

* Péhamsb co2 cuctrie y'= =0 ¢0 2 nghiém phan biét x,x, #1.

m=0
a=m¢0 1 m<_1
) Sim<-Zo 6 (%)
A'=m*+m(5m+1)>0 6 m>0
m>0

(mx2 +3mX +2m +1)'
(x-1)'

* Dé 2 diém cyc tri ndy nam vé hai phia so véi truc hoanhOx < y(x,).y(x,) <0

* Phuong trinh duong thang néi 2 diém cuc tri: y = = 2mx+3m.

& (2mx, +3m)(2mx, +3m) <0 < 4m? [ x,X, — (% +X,)+1]<0.

1
< 4am(-2m-1)<0 & m<—§

m>0
A Ly 1 ) A A N z
* Keéthop voi (*) =>me (—oo;Eju(O; +o0) thoa yéu cau bai toén.

—X>+2mx+5

Cau 99. Chohamsé y= . Tim tham s6 thuc m dé ham sé ¢6 hai diém cyc tri, dong thoi

hai diém cuc tri nay nam vé hai phia so véi duong thang Ay =2x.

Loi giai

* Ham sb d4 cho xac dinh va lién tyc trén D =R \{1}.
—x?+2x—(2m-5)
(x-1)°

< g(x) =—x*+2x—(2m—-5)=0 (1) c6 hai nghiém phan bigtx,, x, = 1.

* P& ham s6 ¢6 hai cuc tri thi y'=

=0 c0 hai nghiém phan biét x,x, =1.

a=-1=0
A'=-2m+6>0 < m<3 (2)

{—xz +2x—(2m-5)=0 (co nghiem)
-2m+6=0

g(1)=0
*  Goi hoanh d¢ cuc tri ciia ham sb 1a x,, X, , n6 ciing chinh l1a 2 nghiém cta phuong trinh (1)

* Theo dinh ly Viet: S =x, +X, :—9:2; P =xX, -%-om-s (3)

a a
* Giasir M (x;Y,),N(X,;y,) 1acac diém cuc trj cua ham s6. Taco: y, =—2x, +2m; y, = —2X, + 2m.
(thay vao phuong trinh dudng thang néi 2 diém cuc tri)

* Dé hai diém cuc triM (X;; Y, ), N (X,; Y, ) nam vé hai phia so véi duong thang Ay = 2x thi:
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(2% =¥, )(2%,—Y,) <0 < (4%, —2m)(4x, —2m) < 0 < 16X,X, —8m(X, + X, )+4m* <0 (4).

* Thay(3)vao(4), ta dugc: 16(2m—5)—-8m.2+4m’ <0< m?+4m-20<0
<:>—2—2\/6<m<—2+2\/6
* S0 V6i(2), ta duge: —2—2/6 <m <—2+2+/6 thoa yéu cau bai toan.

x* —(m+1)x—m*+4m-2
x-1

Cau 100.Tim céc gia trj cia m dé ham sé y = 6 cuc dai va cyc tiéu, dong

thoi tich cac gia tri cuc dai va cuc tiéu dat gia tri nho nhat.
Loi giai
* Ham s6 d4 cho xéac dinh va lién tuc tréen D = R\ {1}.
* Ham sb co cuc dai va cuc tiéu khi va chi khi:
2 _2x+m?-3m T A
=X X(+ )2 Sm+3 =0< g(x) =x*—2x+m?—3m+3=0 (1)c6 hai nghiém phan biét
x-1

a=1+0
X X% #led A'=-m*+3m-2>0 <l<m<2 (2).
g(1)=m?-3m+2%0

* Goi A(%;¥,);B(X,: Y, ) Ia cac diém cuc tri cua ham s6 thix;; X, 1a nghiém cuag (x)=0.

X, =1-v/-m’+3m-2 =y, =1-m+2y/-m*+3m-2
X, =1++/-m*+3m-2 =y, =1-m—2/-m? T3m-2

* Taco: y,.y, :(l—m+2\/—m2 +3m—2)(l—m—2\/—m2 +3m—2).

* Khidé: y'=0<

7]2 4 4
5° 5

=(1-m)’ —4(—m2 +3m—2):5m2 —14m+9:5(m—g

4 . 7
= (¥1Y2) . =z khi m =

* S0 lai v6i diéu kign(2) = m — 1 1a gid trj cin tim.
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