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& Bai 1. C6 bon ngan (trong mot gia dé sach) duge danh s thit tu 1,2,3,4 va tam quyen sach
khéc nhau. Ban An xép hét tam quyén sach néi trén vao bén ngan dé sao cho mdi ngin c6 it nhat
mot quyen sach va cac quyén sach duge xép thang ding thanh mot hang ngang véi gay sach quay
ra ngoai ¢ mdi ngin. Khi da xép xong tam quyen sach, hai cach xép ctia ban An dudc goi la gibng
nhau néu chting théa man dong thoi hai diéu kién sau day:

©® Véi titng ngan, sé lugng quyén sach é ngin do 14 nhu nhau trong ca hai cach xép.

< Véi ting ngan, thit tu tit trai sang phai clia cac quyen sach duge xép 1a nhu nhau trong ca
hai céch xép.

Z Z . 2 ., . 2 T NS .
Goi T' 1a so cach xép doi mot khac nhau cia ban An. Gia tri cia 200 bang bao nhiéu?

& Bai 2. Xép ngau nhién 7 cuén sach khac nhau, trong d6 c6 mot cudn 1a sach Toan vao mot gia
sach c6 4 ngan. Biét rang sau khi xép, moi ngan déu c6 it nhat mot cudn sach. Goi A 1a bién cb
"trong 4 ngan sach, c6 ding mot ngan chita s6 lugng sach nhiéu hon hén céc ngan con lai" va B
1a bién c¢6 "cudn sach Toan hoc ndm & ngan c6 nhicu sach nhat d6". Tinh P(B|A) (Két qua lam

k] i

& Bai 3. Ban Nam tham gia cudc thi gidi mot mat thu. Theo quy tic ctia cuoc thi, ngusi choi
can chon ra sau s6 tit tap S = {41;42;43; 44; 45; 46; 47; 48; 49} va xép mdi s6 vao dung mot vi tri
trong sau vi tri A, B, C, M, N, P nhu hinh bén sao cho méi vi tri chi duge xép mot s6.

(4)
() (&
5 (W)

Mat thu sé duge giai néu cac bo ba sé xuat hién ¢ nhiing bo ba vi tri (A, M, B); (B, N, C); (C, P, A)
tao thanh cac cap s6 cong theo thit ty d6. Ban Nam chon ngau nhién siu s6 trong tap S va xép

tron dén hang phan tram).

ngau nhién vao cac vi trf duge yeu cau. Goi xac suat dé ban Nam giai duge mat thu 6 lan chon va

xép d6 1a a. Gia tri cia — bang bao nhiéu?
a

& Bai 4. Cho tap X = {1;2;3;...;12}. Chon ngau nhién 4 s6 phan biet tit tap X roi dat 1 s6
vao vong tron 16n & chinh gitta, dit 3 s6 con lai vao ba vong tron nhé xung quanh (ba vong tron
nhé khong phan biét vi tri). Goi P 1 x4c suat dé tong cac s6 tu nhién trén hai vong tron nhé bat
ki luon nhé hon s6 & vong tron 1én chinh gita dong thoi tong ca ba s6 trén ba vong tron nhé luon
16n hon s6 ¢ vong tron 16n. Tinh gid tri ctia 1980P.

& Bai 5. C6 tam ngudi ngdi quanh mot ban tron. Mdi ngusi dude dua cho mot dong xu can déi
va dong chat. C4 tam ngudi ciing tung dong xu clia minh, ai tung dude mit ngia thi ding day,
con ai tung duge mit sip thi vAn ngdi yen. Biét ring xac suat dé khong c6 hai ngusi ding canh
nhau 1a ¢ (¢ la phan s6 t6i gidn, a,b € N*). Tinh a* 4 b.
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& Bai 6. Cho hinh hop chit nhat ABCD.A'B'C'D’. Tai dinh A ¢6 mot con sau, mdi lan di chuyeén,
n6 bo theo canh ciia hinh hop chit nhat va di dén dinh ké véi dinh né dang ding. Tinh xic suat
sao cho sau 9 1an di chuyén, né ding tai dinh C’ (Iam tron két qua dén hang phan tram).

B’ o

P

A D

& Bai 7. Trong bo mon billiards 9 bong (cac bong duge danh s6 tir 1 dén 9) ¢6 3 qua bong muc
tieu 1a 1, 4 va 8. Co thu X chon ngau nhién 3 qué, sau d6 co thi Y chon ngau nhién 3 qué tu cac
qué con lai. Biét rang sau khi chon, co thi X dang c6 1¢i thé hon co thu Y (ttc 1a s bong muc
tiéu ctia X nhiéu hon ctia Y). Hay tinh x4c suat dé co thit Y khong giit bat ky qua béng muc tiéu
nao (Két qui lam tron dén hang phan tram).

& Bai 8. Cho hinh vé bén gom 4 tam giac. Nguoi ta chon 3 s6 phan biét tit tap hgp S =
{1;2;...;26} dé xép vao 3 tam gidc & 3 goc. Sau d6, tinh tdng binh phuong ciia 3 s6 d6 16i ghi két
qua vao tam giac con lai ¢ gitta. Hdi c6 bao nhiéu cach xép sao cho s6 ghi ¢ tam giac gitta 1a mot
s6 chia hét cho 57

& Bai 9. Trong dip tét Nam va Minh choi tro ba cay bang bo bai lo kho gom 36 14 (mdi ngudi
nhan dudc 3 14 bai trong dé khong cé cac quan 10, J, Q, K sau dé cong diém trén 3 quan bai lai
ngudi nao 1én diém hon sé thing, trong trudng hop 2 ngudi bang diém thi sé xét chat trén cac la
bai theo thit ty tir 16n dén bé R, co, bich, tép). Ngudi nao thing sé duge 3 chiée keo clia ngudi con
lai. Hién tai trong van bai dau tien Nam dugc 10 diém véi cac quan sau 2 tép, 7 1o, At co. Khi d6
xéc sudt Minh ¢6 thé thing trong van bai trén, chi § At ro 1a quan bai ¢6 hiéu lyc manh nhat bo
bai (céc quan At con lai déu tinh nhu l1a s6 mot) c6 dang % vé6i % 14 phan s6 to6i gidn. Tinh a + b.

& Bai 10. Cho mot hinh bat giac déeu ABCDEFGH nai tiép trong mot duong tron tam O nhu
hinh bén. Gan ngau nhién tam s6 tu nhien {9;10;11;12;13;14;15; 16} vao tdm dinh ctia bat giac
déu nay (mdi s6 gin ding mot dinh). Chon ngdu nhién mot tam giac ¢6 ba dinh 1ay tit tdm dinh
clia bat gidc da cho. Goi xéc suat dé thu duge mot tam giac vuong véi ba s6 trén ba dinh ciia tam
giac (theo mot thit ty nao d6) lap thanh mot cap s6 cong 1a % (m,n € N % 14 phan s6 tdi gidn).

Gia tri ctia m + n bang bao nhiéu?

& Bai 11. Hién nay, nudc ta dang trong qué trinh tinh gon bo may va thuc hién nghi quyét khong
t6 chiic cong an cap huyen. Do vay, trong dot diéu dong can bo cong an tit huyen vé cong tac tai
co sé hodc cong tac tai cong an tinh, phong to chitic can b nhan thiy ring: c¢6 60% can bo co
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nguyén vong ve cong tac tai co sé 1a cidc xa ving sau ving xa, so con lai nguyén vong vé cong tac
tai cong an tinh.

& Trong s6 can bo c6 nguyén vong vé cong tic tai co sd thi 70% c6 trinh do dai hoc va 30% c6
trinh do trung cap.

& Trong s6 can bo c¢6 nguyén vong ve cong tac tai cong an tinh thi 80% c6 trinh do dai hoc va
20% c6 trinh do trung cap.

Tuy nhién, ning lyc cong tac cling 1a mot yéu t6 quan trong. Dua trén ho so danh gia nang lyc:

& Trong s6 can bo c6 nguyén vong vé cd s6 thi ty 1é can bo duge danh gia c6 nang lyc “Tot”
trd len vé6i trinh do dai hoc 1a 60% va vdéi trinh do trung cap 1a 30%.

& Trong s6 can bo c6 nguyen vong vé cong tac tai cong an tinh thi ty 1é can bo dude danh gia
c6 nang hyc “Tot” trd lén vé6i trinh do dai hoc 1a 85% va véi trinh do trung cap la 25%.

Chon ngau nhién mot can bo cong an. Tinh xac suat dé can bo nay vita c6 trinh do dai hoc, vita
dude danh gia c6 nang luc “Tot” va c6 nguyén vong vé cong tac tai co sd 1a cac xa ving sau ving
xa. (Két qué lam tron dén hang phan tram).

& Bai 12. He thong gom cac vat nhu sau dude goi 1a mang n:

& Mot mang nghiéng c6 n 16 doc theo day. Tinh tit trén cao xudng, cac 16 1lan luct c6 duong
kinh 1a 1,2,3,...,n.

& n qua bong c6 dusng kinh 1a céc s6 nguyen duong khong 1én hon n, trong d6 c6 thé c6 nhiéu
qua boéng c6 cung duong kinh.

Xét mang n, tha lan n qua béng tit dinh mang xudng, lan lugt ting qua. D6i véi moéi qua bong,
khi lan dén 16 c6 duong kinh 16n hon ho#ic bing duong kinh clia né thi né sé lot vao dong thoi
déng 16 nay lai. Ddi véi mot thit tu cac qua bong sau khi tha 1an, néu cac qua bong déu lot vao 16
thi thit tu cac qua béng ay dude goi 1a day dep. Hai ddy dep giéng nhau khi va chi khi thit tit ban
kinh ctia béng lot 16 1a nhu nhau. Cé thé tao duge bao nhieu day dep khéc nhau déi véi méang 5
biét rang c6 ding mot qua c6 duong kinh 1a 4 v mot qua c6 duong kinh 1a 57

& Bai 13. An va Binh rat giéi Toan, ciing tham gia mot tro choi, dau tién An bdc ngau nhién
mot thé tit hop thit nhat chia sdu thé gidng nhau duge danh s6 tit 1 dén 6, tiép theo Binh boc
ngau nhién mot thé tit hop thit hai chia bén thé giong nhau duge danh s6 tit 1 dén 4. Goi s6 An

a
boc duge 1a a v s6 ciia Binh 13 b, sau d6 hai ngudi ciing tinh gia tri clia tich phan I = / 2bdz.

0
Néu két qua I 1a mot sd nguyen thi An thang, ngude lai Binh thang. Tinh xac suat An thing cuoc

(két qua lam tron dén hang phan tram).
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& Bai 14. Trong mot tro choi “gidi mat ma tai ngay hoi khoa hoc”, ban t6 chitc chuan bi mot
hop chita 9 tam thé duge ghi cac s6 tit tap hop {1;2;3;4;5;6;7;8;9}. Mot nguoi choi rat ngau
nhién 5 tAm thé khac nhau tit hop. Sau dé cdc s6 duge sip xép theo thi ty tang dan thanh
a<b<c<d< e Ngusichoi dude coi la gidi duge mat ma néu trong nam sé6 nay ton tai bon so

P £ £ « £ £ 2 . . 9. ~ N ., . 1
lién tiep tao thanh mot cap so cong. Biet xac suat dé ngudi choi gidi duge mat ma la A. Gia tri 1
la bao nhiéu?
& Bai 15. Mot da giac déu c6 20 dinh, tat cd cic canh clia da giac son mau xanh va tat ca cac
duong chéo ciia da giac d6 son mau dé. Goi X 1a tap hop tat ci cac tam giac c6 ba dinh 1a cac
dinh ctia da gidc déu trén. Ngudi ta chon ngdu nhién tit X mot tam gidc. Xac suat dé chon dudc
.z 7z N N N a N ~ £ . .2 . ~ 2z . 2
tam giac ¢6 ba canh cing mau la 7 (a € N,b e N¥; 7 l& phén so toi gian). Khi do, gia tri cia a+b
bang bao nhiéu?

& Bai 16. C6 10 chiéc ghé chia thanh hai hang ngang va thanh 5 ciap déi dién nhau, méi chiéc
ghé chi ngoi duge mot ngudi. C6 hai doi di thi hoc sinh gidi clia hai truong THPT, méi doi gom
10 em hoc sinh. Doi I ¢6 3 em 16p 12A, 3 em 16p 12B, 4 em con lai méi em mot 16p C, D, E, F va
doi II ¢6 3 em 16p 12A, 2 em 16p 12B, 5 em con lai moi em mot 16p C, D, E, F, G. Dung mot con
stc sic can doi dong chat dé tung lén, néu sé cham nhd hon 5 thi xép ngau nhién 10 em doi I vao
10 ghé, néu s6 cham 16n hon 4 thi xép 10 em doi II vao 10 ghé. Hay tinh xac suat dé cac em doi I
duge xép ngoi vao ghé, néu biét khong ¢6 hoc sinh nao cing 16p ngoi déi dien nhau (lam tron két
qué dén hang phan tram)?

& Bai 17. Dé thi Tét nghiep THPT mon Toan nam 2025 gom 3 dang thiic trac nghiém, trong do6
dang thic I 1a cau héi tric nghiém 4 phuong an hya chon gom 12 cau héi, mdi cau tra 16i dung
duge 0,25 diém; dang thitc IT 12 loai cau héi Ding/Sai gom 4 cau hdi. Méi cau héi ¢6 4 ¥ héi, mdi
" hoc sinh chi can tra 1oi ding hoac chi tra 10i sai; néu 1 ¥ tra 10i ding dap an thi duge 0,1 diém,
ding 2 v duge 0,25 diém, ding 3 v duge 0,5 diém va ding ca 4 y duge 1 diém. Gia sit mot thi sinh
lam bai thi nay va chic chan tra 1oi dang 12 cau héi dang thic I. Cac cau con lai ciia dang thiic
IT hoc sinh d6 chon ngau nhién phuong &n tra 15i cho mdi y. Goi a la xéc suat dé hoc sinh d6 lam
duge ding 5 diém cho ci hai dang thitc. Gid tri ciia 1000a bing bao nhiéu (khong lam tron két
qué cac phép tinh trung gian, chi lam tron két qua cudi cing dén hang phan mudi)?

& Bai 18. O thi tran clia toi, troi mua mot phan ba s6 ngay. Néu troi mua, sé c6 kha ning xay ra
z . P L Z 1 Z - ~ P 2 2 N z . N
un tac giao thong véi xac suat 5 neu troi khong mua, sé c6 kha nang xay ra un tac giao thong la
]. Z . N s N z . . ~ £ N . P - £ 1 7 2z
1 Néu troi mua va c6 un tac giao thong, toi sé dén mudn lam viéc v6i xac suat 3 Mait khac, xac
7z z ]. 7z . < VRN A . ~ N A s
suat den mudn la 3 neu troi khong mua va khong cé un tac giao thong. Trong cac tinh huong khac
(mua va khong c6 un tic giao thong, khong mua va ¢6 in téc giao thong), xac suat dén muon clia
toi déu 1a 0,25. Chon mot ngdy ngau nhién ma toi di lam muon, vay xdc suat troi mua vao ngay
hom do6 1a bao nhieu %? Két qua lam tron dén hang phan mudi.
& Bai 19. Mot nghé nhan ¢6 9 chiée den long véi do dai day treo (cm) lan lugt 1a 10, 20, 30, . . ., 90.
Khung den 1a mot tam giac déu ABC; goi M, N, P lan luct 1a trung diém ctia AB, BC,CA. Nghé
nhan chon ngau nhién 6 chiéec den va gan ngau nhien vao 6 vi tri A, B,C, M, N, P (moi cich gan
13 dong kha nang). Dé khung deén dat do can ddi hoan hio, trén mdi canh tam giac, chiéu dai day
treo ciia dén & gitta phai bang trung binh cong chiéu dai day treo ctia hai dén & hai dau mut canh
7z 2 X . X X . . . o 6 N
dé. Goi xac suat de thoa man dieu kién ngay lan chon va gan dau tién la P. Gié tri cia 2 bang

bao nhiéu?
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& Bai 20. Lop mau gido ¢6 10 em bé, cac bé ditng thanh vong tron va cach déu nhau, ditng & tam
vong tron 13 ¢o gido. Mdi bé cam hai c¢d, mot xanh mot doé trén moi tay. Co gido bao “gio lén cao
mot cd”, cac bé gio ngdu nhién mot cd. Goi a la xac suat dé khong c¢6 4 ¢ nao cling mau duge gio

len & 4 vi tri ma 4 vi trf ay 14 4 dinh ctia mot hinh chit nhat. Gia tri cia bang bao nhieu?

& Bai 21. Mot hé thong chiéu sang c6 5 bong den dude dit 6 cac dinh ciia mot do thi duge két
n6i nhu hinh vé. Cac béng den duge noéi véi nhau bang day dién doc theo 8 canh ctia do thi. Méi
day dien c6 xac suat 50% hoat dong binh thuong. Dé toan bo hé théng sang, tat ca cac bong den
phéi nhan duge dién tit mot nguon duy nhat (tic 14 do thi cac day dien hoat dong phéi lien thong
gitta 5 dinh). Tinh x4c suat toan bo he thong chiéu sang van hoat dong duge (lam tron két qua
dén hang phan tram).

B

D

& Bai 22. Trén ho c¢6 10 14 cay hoa sting xép thanh mot hang ngang. Trén 14 ngoai cling bén trai
c6 mot con éch. Mbi bude, con éch sé nhay sang la ké bén hodc nhay bé qua 1a do dé sang la tiép
theo. Con éch khong bao git nhay Iui. Hoi con éch c6 bao nhiéu cach dé nhay sang 14 ngoai ciing
bén phai?

& Bai 23. Nhan dip khai truong, ctta hang c6 mot chuong trinh tri an danh cho 50 ngudi dau tién
ditng xép hang (theo thit ty tit 1 dén 50). Chil cita hang sé tang cho ngudi cudi ciing mot moén qua
diic biet v6i thé thiic cudc choi nhu sau. Chii cita hang néi "Céc khach hang s6 1é sé bi loai". Cac
khéach hang con lai sé sdp xép lai (theo thit tu tit 1 dén hét), cudc choi sé ding khi tim duge nguoi
cudi cuing. Vay ngudi may man nhan dugc qua thi ban dau ho ding s6 may?

& Bai 24. Mot con chau chau nhdy lén cau thang c6 18 bac. Méi lan nhay con chau chau c6 thé
nhay 1 bac hoiic 2 bac. Tinh xac suat dé con chau chau hoan thanh 18 bac thang véi s6 1an nhay
2 bac khong bé hon s6 lan nhay 1 bac (lam tron két qua dén hang phan tram).

2
F
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& Bai 25. C6 8 ban cling ngdi xung quanh mot cai ban tron, mdi ban cam mot dong xu nhu nhau.
Tat ci 8 ban cung tung dong xu clia minh, ban c¢6 dong xu ngtia thi ding, ban c6 dong xu sap
thi ngodi. Biét xac suat dé khong c6 hai ban lién ké cting ding bang 2 (trong d6 m,n la cac s tu
nhién va phan s6 2 t6i gian). Tinh m + n.

& Bai 26. Cong ty VinaElectro sdn xuat mot loai thiét bi dién t tiéu dung va danh s6 seri cho
timg san pham bang mot ma 6 chit s6 dugc tao ngau nhien tit cac s6 0;1;2; 3;4;5;6;7;8;9 va chit
s6 dau tien khong dugc 14 0. Trong mot chuong trinh khuyén mai nhan dip ra mat san pham méi,
cong ty mudn ting qua cho khach hang néu san pham ctia ho mua c6 ma seri “dic biet” 1a ma sb
c6 tich céac chit s6 bang 1400. Biét xac suat dé khach hang duge tang qua (titc c6 ma “dac biet”)

la % vGi % 12 phan s6 tdi gian va a,b € N*. Tinh b — a.

& Bai 27. Mot cong ty t6 chiic su kien tong két cudi nam. Trong budi du tiec c6 4320 ngudi tham
gia. Dé lam tang tinh thu vi hap dan clia budi tiec, nguoi ta da tao ra cic la tham ghi cac s tu nhién
gom 6 chit s6 khac nhau c6 dang arjasazasasag duge lap tit cac chit s6 0;1;2;3;4;5;6. Moi ngusi
tham gia du tiéc sé chon cho minh mot 14 tham va tat ca cac 14 tham dugce bbc hét. Gan cudi budi
tiéc, ban to chiic cong b nhitng ngudi chon duge s6 théa man diéu kien a; + as = asz+ a4 = a5 + ag
sé duge nhan phan thudng dac biét tit cong ty. Anh Huy 1a nhan vién cong ty c6 tham gia du tiéc
va boc tham tring thudéng. Hoi anh Huy ¢6 x4c suat tring thudng la bao nhieu? (két qua lam tron
dén hang phan tram).

& Bai 28. T tap hop s6 tu nhién {1;2;3;...;25;26}, can chon ra 10 s6 phan biét dé gan vao 10
o vuong don vi nhu hinh vé. Goi T 1a s6 cach chon s6 sao cho moi s6 6 hang trén luon nhé hon moi
s6 ¢ hang dudi, moi sd bén trai luon nhé hon moi s6 bén phai ciing hang, dong thdi cac s6 thuoc
cac 6 A, B,C, D theo thi ty lap thanh cap s6 cong. Gia tri £ bang bao nhieu?

A

B

D

& Bai 29. Mot gio hoat dong ngoai trdi ciia 16p 1/1 truong ticu hoc X, co gido cho 35 hoc sinh
16p minh ndm tay nhau xép thanh mot vong tron dé choi tro choi “Meo bit Chuot”. Sau khi 6n
dinh, ¢6 goi tén ngau nhién 6 hoc sinh trong 16p ra gitta vong (3 em lam “Meo”; 3 em lam “Chudt”).
X4c suat 6 em dugce goi tén khong c6 hai em nao ding canh nhau trong vong tron bang a. Tinh

1159%4a.

& Bai 30. Mot den long don nam méi duge thiét ké theo hinh bat dién déu (ta c6 thé hinh dung
hinh bat dién déu 1a hai hinh chép ti giac déu co tat ca cac canh bang nhau S.ABCD va T.ABC D
stt dung chung mot miat day). Nghe nhan da thiét ké sdn 12 tam bia ciing 1a cac tam giac bang
nhau gom 3 mau: xanh, do, vang; trén cdc tam bia cing mau duge danh s6 tir 1 t6i 4. Mdi tam bia
khi dan vao deén long sé vita kin mot trong tam mit bén ctia n6. Goi N 1a s6 cach ma nghé nhan
c6 thé chon 8 tam bia dan lén 8 mat beén clia den long sao cho hai tdm bia c6 chung mot canh thi
khac mau, hai tdm bia ¢6 chung ding mot dinh thi khac s6. Gia tri £ 4 16 béng bao nhieu?

& Bai 31. Ban Quynh va ban Ha tham gia choi tro choi sau:
+ Quynh chon truée mot trong ba vong quay duge cho trong hinh.

+ Sau do, Ha chon mot trong hai vong con lai.
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+ Ca4 hai quay vong clia minh. Ngudi c6 s6 16n hon 1a nguoi thang.

Biét ring moi ving trén vong quay déu cé xac suat nhu nhau. Tinh xac suat ma Quynh chién
thang. Lam tron két qud dén hang phan tram.

A

o>

& Bai 32. Dai Hoc Bach Khoa Ha Nai t6 chiic phong van 8 hoc sinh, trong dé c¢6 hai hoc sinh
truong A, hai hoc sinh truong B, hai hoc sinh truong C va hai hoc sinh trugng D. Dé tranh tinh
trang gian lan, truong Dai Hoc Bach Khoa Ha Noi yéu cau sap xép chd nhu sau:

& Xép 8 ban thanh 2 hang ngang, moéi hang bon ban.

& Hai ban cung truong khong ngdi canh nhau va ciing khong ngoi doi dien nhau.

A B C D

D C B A

S6 cach ma Dai Hoc Bach Khoa Ha Noi c6 thé sdp xép bing bao nhiéu?

& Bai 33. Vao ngay 1é tong két nam hoc 2024 — 2025, tai mot truong Tiéu hoc ngheo ¢ mién nii,
c6 10 em hoc sinh hiéu hoc duge vinh du nhan 20 phan qua tit cac anh chi ciu hoc sinh ciia trudng
nay da thanh dat. Cac phan qua nay 1a dong gia, gom co: 9 doi gidy, 7 cai 4o va 4 cai cap; nhiing
mén qua ciing loai thi giong hét nhau. Trong s6 10 em hoc sinh duge nhan qua thi c6 Binh va
Minh la dbi ban rat than thiét, tinh xac suat dé dai ban nay cting nhan cac moén qua nhu nhau.
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& Bai 34. C6 hai chuong thé. Chuong thit nhat c¢6 6 con thé duc va 4 con thod cai. Chuong thi
hai ¢6 4 con thé duyc va 5 con tho cai. T chuong thit nhat 1ay ngiu nhién ra mot con thé bd vao
chuong thit hai. Roi sau d6 tit chuong thit hai ldy ngau nhién ra 3 con thd. Biét trong 3 con thd
lay ra & chuong thit hai c6 s6 thé dite nhiéu hon s6 tho cai. Tinh x4c suat con tho lay ra 6 chuong
thit nhat 1a tho duc (lam tron két qua dén hang phan tram).

& Bai 35. Goi S 1a tap hop tat cad cic sd tur nhién c6 4 chit s6 doi mot khac nhau va céc chit s6
thuoc tap hop {1;2;3;4;5;6;7}. Chon ngau nhién mot s6 thuoe S, xac suat dé s6 d6 khong c6 hai
chit s6 lién tiép ndo cling chdn bang bao nhiéu? (két qua lam tron dén hang phan tram)

& Bai 36. Trong bida 9 boéng cac béng duge danh s6 tit 1 dén 9. Ban dau co thit X phé bong va
sau khi 6n dinh thi ¢6 3 qua béng ghi s6 1,4, 8 déu nim & vi tri thuan lgi nhat dé c6 thé danh vao
16. Co thu X dugc chon ngau nhién ba s6 trude, tiép theo 1a dén co thit Y chon ngau nhién 3 sb.

Biét rang co thi chon duge cac s6 nao thi sé c6 nhiém vu danh cac béng c6 ghi s6 dé vao 16
dé hoan thanh chién thing ctia minh. Lgi thé ban dau sé nghiéng vé co thii c6 s6 béng nim trong
{1,4,8} nhiéu hon. Hay tinh xac suit dé co thit X c6 1gi thé hon co thit Y (Iam tron két qua dén

hang phan tram)? @
00
0O
00
o

& Bai 37. Trén mdi canh ctia mot hinh vuong ABCD, lay cac diem E, F, G, H. Sau d6 ta dién
trén 8 diém nam trén hinh vuong 8 s6 khac nhau trong tap hop céc sb6 tu nhién tit mot dén tam,
sao cho do dai ctia cac canh bang tong ciia cac s6 hang ndm trén canh do6, nghia 1a do dai canh
ctia hinh vuong bang A+ E+ B; B+ H+C; D+ G+ C; A+ F + D. S6 truong hgp xay ra bang
bao nhiéu?

& Bai 38. (6 hai dong xu c6 hinh thtic gidng nhau, trong dé c6 mot dong xu can déi dong chat
va mot dong xu khong can doi ¢6 xéc suat khi tung dong xu xuat hién méat ngta la 2. Mot ngudi
lay ngau nhién mot dong xu trong hai dong xu da cho, tung dong xu dé 3 lan thi déu thay xuat
hién mit ngtia, xac suat nguoi dé lay duge dong xu can ddi 1a bao nhieu? (Két qua lam tron dén
hang phan muoi)

& Bai 39. Trong mot cudc thi dau Robotics, san dau duge thiét ké dang luéi 6 vuong nhu hinh
vé. Cac robot xuat phat tit vi trf diém A, di chuyén ngau nhién theo canh ctia cac 6 vuong theo
huéng xudéng dudi hoiic sang phai dén vi trf diem B. Tinh xac suét robot di tit A dén B mé khong
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di qua cd M va N (két qua lam tron dén hang phan tram).
A

B

& Bai 40. Cho mot thanh sit méng AB dai 21 cm. Tréen AB lay hai diém M, N phan biét lam
mobc sao cho AM =z (cm), MN =y (cm), NB = z (cm) dong thoi z,y, 2z 1a cac s6 nguyén duong
(tham khao hinh vé). X4c suat dé khi gap thanh sit tai hai diem mdc M, N thi dau A c6 thé cham
vao dau B I % (v6i a,b € N vi phan s6 % t61 gian). Tinh a + b.

A x Y z B

& Bai 41. Cho 5 6 vuong a, b, ¢, d, e dudge bo tri nhu hinh vé bén. Biét rang c6 tat cd T cach chon
ra 5 s6 nguyén khac nhau tit tap hop S = {1;2;3;...;15} dé xép vao cac 6 vuong a, b, c,d, e sao
cho méi 6 vudng nhé chi xép dude ding mot sd va cac 6 hang ngang duge sap xép theo thi tu
tang dan hoac gidm dan, con cac 6 hang doc thi khong dugde sap xép theo thit tu tang dan va ciing

khong gidam dan. Hay x4c dinh gid tri clia T

a b c

& Bai 42. Cho hinh vuong ABCD cé do dai canh bing 12 cm. Trén doan thing AB va AD lay
them trén médi doan 11 diém, sao cho 11 diém dé chia mdi canh thanh 12 phan c6 do dai bang
nhau. Chon ngAu nhién 3 diém tit cAc diém nam trén doan AB va AD (khong tinh diem A). Biét
xac suat dé 3 diém duge chon tao thanh mot tam giac c6 dudng tron ngoai tiép tiép xtc véi duong

2 N 2
thang AB hoac AD bang a, tinh —O
a

& Bai 43. Dién ngau nhién cac s6 0;1;2; 3;4;5;6; 7; 8 vao cac 6 clia mdt bang 6 vuong kich thude
3 x 3 sao cho mbi s6 dugc dién vao ding mot 6. Tinh xéc suat dé s6 1 duge dién vao 6 chinh giita,
biét ring tong ciia cac s6 hang dudi cling 1a mot s6 1é va s6 0 duge dién vao 6 goc trén cling bén
trai ctia bang 6 vuong. (Két qué lam tron dén hang phan tram)

0

& Bai 44. Mot tng dung hoc tap c6 12 thit thach dude dua ra mdi budi hoc. Méi thit thach co
70% kha ning hoc sinh vigt qua duge. Néu mot thit thach duge hoan thanh thanh cong, hoc sinh
sé nhan duge 1 diém. Néu hoan thanh khong thanh cong, diém hoc sinh khong thay déi. Tuy nhién,
néu hoc sinh hoan thanh lién tiép 5 thit thach thanh cong sé nhan duge 5 diém thudéng (tic 1a tong
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cong 10 diém cho 5 thit thach lien tiép d6). Xac suat dé hoc sinh nhan duge ding 10 diém bing
bao nhiéu phan tram (lam tron két qué dén hang phan tram)? Biét rang hoc sinh d6 lam tat ca
12 thtt thach.

& Bai 45. Stt dung bén mau xanh, do, tim, vang dé t6 cho phan trung tam va 4 canh ciia mot
chiéc quat nhu hinh vé.

Quy tac to mau sé la: phan trung tam va phan canh phai dugc t6 bang mau khac nhau (bén canh
quat khong nhat thiét t6 mau khac nhau). Hoi ¢6 bao nhieéu cach t6 mau? (Luu §: 4 cdnh gidng
nhau do d6 cac cach t6 mau ma khi xoay canh quat c6 thé tring nhau thi chi tinh 1a mot cach).

& Bai 46. Mot con kién di chuyén doc theo cac canh clia mot hinh chép tit gidac. N6 bat dau cude
di dao ctia minh 6 dinh A, méi lan né di ding mot canh ctia hinh chép va né di t6i da 3 lan. Tai
mdi dinh, con kién quyét dinh ngau nhién di theo mot trong ba huéng (doi véi dinh A, B, C, D)
ho#ic bon hudng (d6i véi dinh S trén cling), trong d6 no ciing duge phép chon huéng ma né vira di
dén. Tai dinh B c6 mot con thu an kién dang rinh rap. Xac suat dé con kién khong bi bt béi thi
§ B 1a bao nhiéu phan tram (lam tron két qua dén hang phan muoi)?

S

B
C

& Bai 47. C6 hai hop dung cau héi thi (phiéu), mdi phiéu ghi mot cau héi. Hop thi nhat ¢6 15
phiéu va hop thit hai c¢6 9 phiéu. Biét rang sinh vien A di thi chi thuoc 10 cau ¢ hop thit nhat va
8 cau ¢ hop thit hai. Thay gido rat ngau nhién tit mdi hop ra mot phiéu thi, sau dé cho sinh vién
A rit ngau nhién ra 1 phiéu tir 2 phiéu ma thay gido da rat. Goi E; 13 bién co sinh vien A rit ra
phiéu tit hop thit nhat, Fs, 1a bién cb sinh vien A rat ra phiéu tit hop thi hai. Néu sinh vién A rit
duge phiéu da hoc thuoc thi x4c suat phiéu d6 thuoc hop thit nhat bang bao nhieu (Iam tron két
quéa dén hang phan tram)?

& Bai 48. C6 hai hop dung bi, cic vien bi c¢6 cuing kich thude va cung khéi lugng. Hop I dung
9 vién bi, moi vien bi duge danh mot s6 tit 1,2,3,4,5,6,7,8,9. Hop II dung 8 vien bi, mdi vién
bi duge danh mot s6 tu 1,2,3,4,5,6,7,8. Ban Hoa va Binh tham gia tro choi nhu sau: Ban Hoa
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chon ngau nhién ba vién bi trong hop I va sip xép céc s6 trén vien bi theo thit tir gidm dan dé tao
thanh mot s6 gom ba chit s6. Ban Binh chon ngau nhién ba vién bi trong hop II va sap xép cac so
trén vien bi theo thit tu giam dan dé tao thanh mot s6 gom ba chit s6. Hoa sé 1a ngudi thing cuoc
néu s6 ctia Hoa 16n hon s6 ciia Binh. Biét xéac suat Hoa la ngudi thang cuoc la ¢, véia € N,b € N*
va ¢ ]a phan s6 t6i gian. Tinh gia tri ctia biéu thic T = a + 2b.

& Bai 49. Dat ngau nhien céc s6 thuoc tap hop {—2, —1, 1,2} vao 25 6 vuong cia luéi 5 x 5 (hinh
vé dudi day) sao cho mdi 6 vuong chi duge dit ding mot s6.

Goi A bién c6 “Tich cac s6 trong mdi hang va tich cic s6 trong moi cot déu bang —27. Biét xac
suat ctia bién c6 A bang p, tinh 64° - p.

& Bai 50. Mot con bo di chuyén tit diem A dén diém B doc theo céc doan thing trong mang lu6i
luc gidc nhu hinh bén. Cac doan thing c6 dau miii tén chi dude di chuyén theo huéng clia miii tén,
cac doan thing khong c6 dau mili tén duge di chuyén theo huéng tiy ¥ va con bo khong bao gio
di chuyén tren ciing mot doan thang qua mot lan. Vay con bo ¢6 bao nhiéu con duong khac nhau
tu A dén B?

& Bai 51. Sip xép ngau nhién 3 ban nam A, B, C va 5 ban nit vao 8 cai ghé duge xép theo hang
ngang (mdi ban ngdi mot cai ghé). Goi xac suat dé 3 ban A, B, C ngdi theo thit tu do tit trai qua
phai, dong thoi gitta A va B c6 it nhat mot ban nit, gitta B va C' ¢6 nhiéu nhat mot ban nit 1a p.
Gia tri cia g bang bao nhieu?

& Bai 52. Mot nhém sinh vién tham gia mot tro choi nhu sau, méi doi gom 10 ngudsi duge phat
cho 10 chiéc 40 duge danh s6 0,1,2,3,4,5,6,7,8,9, mdi ban mic 1 chiéc 40. Cac doi trudng phai
sap xép 10 thanh vién ctia doi minh thanh 1 hang ngang va sé gianh chién thing néu mdi 3 ban
diing lién ké bat ki ¢6 tong cac chit sé ghi tren cac chiéc 4o 3 ban dé mac 1a mot s6 chia hét cho
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3. Biet xac suat de mot doi chien thang la a, tinh —.
a

[T

& Bai 53. Hai ban Himg va Cuong choi tro quay banh xe s6. Banh xe s6 c6 20 nac diem la
5,10,15,...,100 véi cac vach chia déu nhau (gia sit réing kha niang chuyén tit nac diém da co t6i

cac nac diem con lai 1a nhu nhau). Trong méi lugt choi, méi ngusi duge quyén chon quay 1 hoic
2 lan va diém s6 clia ngudi choi duge tinh nhu sau:

(1) Néu ngudi choi chon quay mot 1an thi diém ciia ngusi choi 1a diém quay dugce.

(2) Néu ngusi choi chon quay 2 lan va tong diem quay duge khong 16n hon 100 thi diém cta
ngudi choi 1a tong diém quay duge.

(3) Néu ngudi choi chon quay 2 lan va téng diém quay dugde 16n hon 100 thi diém ngudi choi la
tong diém quay dugce trit di 100.

Luat choi quy dinh, trong mdi lugt choi ngusi nao ¢ diém s6 cao hon sé thing cuoc, hoa nhau sé
chai lai lugt khac. Himg choi truée va c6 diem s6 1a 75. Tinh xac suat dé Cudng thang cuoc ngay
§ lugt choi nay. (Lam tron két qua dén hang phan tram).

& Bai 54. Mot hop chita 12 vién bi xanh va 6 vién bi do c¢6 cing kich thuée va khéi lugng. Ban
Chién 1ay ngau nhién ra mot vien bi tit hop, xem mau ctia né roi bo ra ngoai. Dén lugt ban Thang
lay bi v6i s6 lugng phu thudc vao mau ctia vien bi ma ban Chién da lay. Cu thé nhu sau:

& Néu vien bi ban Chién lay ra c6 mau xanh thi ban Thing sé 1ay ngau nhién ra hai vien bi tu
hop;

& Néu vien bi ban Chién lay ra c6 mau dé thi ban Thang sé lay ngau nhién ra bon vién bi ti
hop.

Tinh xac suat dé ban Chién lay dugc vien bi mau do, biét ring trong cac vien bi duge ban Théng
lay ra c6 it nhat mot vien bi khac mau véi vien bi ctia ban Chién (Iam tron két qua dén hang phan
tram).

& Bai 55. Xét mot do thi day du K, c6 4 dinh, cac dinh d6 dude két néi véi nhau thong qua cac
canh va 2 duong chéo (hinh v&). V6i 6 canh cia do thi, tung mot dong xu can déi ngau nhién: néu
mit nglta xuat hién, ta gitt nguyén canh dé; néu mit sip xuat hién, ta loai b6 canh dé. Tinh xac
suat do thi van duge két ndi (lam tron két qua dén hang phan tram).

& Bai 56. Truecaller App la mot tng dung dude stt dung dé chan cudc goi rac trong dién thoai.
Tuy nhién, vi tng dung khong tuyét déi hoan hao nén mot cuoc goi rac bi chin véi xac suat 0,8
va mot cudc goi ding (khong phéai 1a cudc goi rac) bi chin véi xac suat 0,01. Thong ke cho thay ti
lé cude goi rac 1a 10%. Chon ngau nhién mot cuodc goi khong bi chan. Tinh xac suat dé do 1a cudc
goi ding (Két qua lam tron dén hang phan tram).

& Bai 57. C6 4 ngan sach duge danh s6 1,2,3,4 va 9 quyén sach khac nhau. Ban An xép toan bo
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9 quyén sach vao 4 ngan sao cho: M&i ngan it nhat c6 1 quyén sach, trong dé ngin s6 1 c6 diing 2
quyen sach. Trong mdi ngin, cac quyen sach duge xép thang ding thanh mot hang ngang ti trai
sang phai. Hai cach xép dudgc coi la giong nhau néu véi moi ngan:

& V6i timg ngan, s6 luong quyen sach ¢ ngan doé 1a nhu nhau trong ca hai cach xép.

& V6i tung ngan, thi tu tit trai sang phai clia cac quyen séch duge xép la nhu nhau trong ca
hai cach xép.

. . T
Goi T 1a s0 cach xép doi mot khac nhau. Tinh 600"

& Bai 58. Giai bong da Ngoai hang Anh 13 mot giai dau 16n nhat hanh tinh c6 20 doi tham gia.
Hién tai Manchester United xép vi tri thit 5. Trong tran t6i néu gip doi xép trén thi Manchester
United c6 xac suat thang 1a 0, 2; xac suat thua 1a 0,5. Néu gip doi dudi thi Manchester United c6
xac suat thang 1a 0,5 va xac suat thua 13 0,3. Boc tham ngiu nhién mot doi dau véi Manchester
United trong tran t6i. Tinh xac suat dé Manchester United hoa trong tran t6i (Két qua lam tron
dén hang phan tram)?

& Bai 59. Cho mot bang 6 vuong 3 x 3 nhu hinh vé bén. Dién ngdu nhién 9 s6 thuodc tap hop
X = {0;1;2;3;4;5;6;7;8;9} vao 9 06 vuong trong bang (mdi 6 vuong dién mot s6 khac nhau).
Goi Y 1a bién c¢b “mdi han%, moi cot bat ki trong bang déu c6 it nhat mot so 187, Biét xac suat
P(Y)=— (v6i a,b € N va 7 14 phan s6 t6i gian). Khi d6 a + b bang bao nhiéu?

Sl

& Bai 60. Trong quan sy, mot may bay chién dau ctia d6i phuong c6 thé xuat hien & vi tri X véi
xac suat 0,55. Néu may bay dé khong xuat hien ¢ vi tri X thi né xuét hién & vi tri Y. Dé phong
thil, cac bé phong tén Iita duge bo tri tai cac vi tri X va Y. Khi may bay ddi phuong xuat hién &
vi trf X hodc Y thi tén lita sé duge phong dé ha may bay do. Xét phuong an téc chién sau: Néu
may bay xuat hién tai X thi ban 2 qua tén lta va néu may bay xuat hién tai Y thi ban mot qua
tén Itta. Biét rdng, xac suat ban tring may bay clia mdi qua tén Iita 14 0, 8 va cac bé phong tén liia
hoat dong doc lap. May bay bi ban ha néu né tring it nhat 1 qua tén lita. Biét méay bay bi ban
ha trong phuong &n tac chién trén. Tinh xac suat méy bay bi ban ha ¢ vi tri X. (két qua lam tron
dén hang phan tram).

& Bai 61. C6 bao nhiéu s6 tu nhién c¢6 7 chit s6 khac nhau ting doi mot, trong dé luon c6 3 chit
s6 1;2;3 va chit s6 2 diing lién gitta chit s6 1 va chit s6 37

& Bai 62. Mot nghe nhan c6 9 cai long den vé6i do dai day treo (cm) lan lugt 1a 10,20, 30, . . ., 90.
Khung dén 1a mot tam giac déu ABC; goi M, N, P lan luot la trung diém ctia AB, BC, CA. Nghe
nhan chon ngau nhién 6 chiéec den va gan ngau nhien vao 6 vi tri A, B,C, M, N, P (moi cach gén
déu dong kha niang). Dé khung deén dat do can ddi hoan hédo, trén mdi canh tam gidc, chiéu dai
day treo ctia dén & gitta phai bang trung binh cong chiéu dai day treo clia hai deén & hai dau mut
canh d6. Goi xéac suat dé théa man diéu kien ngay lan dau chon va gan dau tien la p. Gia tri clia

— bing bao nhieu?
p

& Bai 63. Goi S 1a tap hop tat cid cac s6 c6 5 chit s6 khac nhau dugc lap tit cac chit s6
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0,1,2,3,4,5,6,7. Chon ngdu nhién mot s6 tit S. Khi d6 xac suat dé sé chon duge chia hét cho 5,
luon ¢6 mét cac chit s6 2, 3,4 va ching ding canh nhau la ¢ véi ¢ 1a phan s6 t6i gian. Tinh a + b.

& Bai 64. Dip cubi tuan mot nhém n ban gom Khoa, Khoi, Théo va (n — 3) ban khac cing nhau
dén rap chiéu phim xem bo phim “Mua d6”. Khi xép tity ¥ nhom ban nay vao day ghé dude danh
s6 tit 1 dén n, mdi ban ngdi mot ghé thi xac suat dé s6 ghé ciia Khoa, Thao, Khoi theo thi tu lap

thanh mot cap s6 cong Ia 675" Tim n.
& Bai 65. Cho hai diy ghé dugc xép nhu sau:

Day 1| Ghé1 | Ghé2 | Ché 3 | Ché 4
Day 2 | Ghé 1 | Ghé 2 | Ghé 3 | Ghé 4

[N

Mot doi choi ¢6 15 ngusi gom 7 nam va 8 nit. Chon ngau nhién 8 ban ngoi vao hai day ghé d
tham gia tra 16i cau hoi. Hai ngudi duge goi 1a ngoi déi dien nhau néu ngoi ¢ hai day va c6 cling s6

N

~

ghé. Goi T 1a s6 cach xép dé mdi ban nam ngoi ddi dién véi mot ban nit, khi do gia tri clia 66539
bang bao nhieu?
& Bai 66. Meo Téao c6 mot clta hang sach v dang can tuyén nhan vién trong coi ctta hang. Dé
tuyén nhan vien, doi héi c6 kha ning tu duy va suy luan tét. Tao dua ra thit thach nhu sau: Bo
truyen tranh tham tit Kenechi gom 44 tap dang dugdc sap xép tir 1 dén 44 trén gia (gia sit tinh tu
trai qua phéi va tat ca cudn truyen dude sdp xép cuing chiéu). Yeu cau hay sip xép cac tap truyén
tranh theo chiéu ngudgc lai tit 44 t6i 1 theo quy tac:

& Doi chd sip xép ctia 2 tap lien tiép sé bi tinh 1 diém,

& Doi chd 2 tap truyén ma & gitta ¢6 3 tap khac thi khong bi tinh diém.
Ban An mudn ng tuyén vao nhan vién ctra hang. Hoi diém s6 ctia An nhé nhat bao nhieu dé thuc
hién dugc thi thach trén?
& Bai 67. Hai ban An va Binh cung chai tro choi danh c¢o caré trén mot bang 6 vuong kich thude
3 x 3 (gom 9 0 trong). Luat choi quy dinh An di trude, mdi lugt dien mot dau "X" vao mot o trong
va Binh di sau méi luot diéen mot dau "O" vao mot 6 tréong. Tro choi két thic va xac dinh duoge
ngudi chién thang néu nguoi dé tao dude 3 dau ctia minh nam lién tiép nhau trén cing mot hang
ngang, hang doc hodc duong chéo. Héi c¢6 tat ca bao nhiéu trinh tu cac nude di dé van co két thic
chinh x4c ¢ nuée di thit 5 v6i An 14 ngudi gianh chién thing?
O X
X

X

& Bai 68. Cho mot bang 6 vuong kich thuée 2 x 7 nhu hinh vé duéi day.

Hai 6 vuong goi 1a ké nhau néu c6 chung mot canh. Ngudi ta t6 mau cac 6 vuong bdi hai mau den
va do sao cho mbi 6 chi dude t6 ding mot mau. Goi P la xac suat dé co ding 3 6 duge to mau do
va khong c6 hai 6 dé nao ké nhau. Gia tri 8192P bang bao nhiéu?

& Bai 69. Lay ngau nhién mot sé tu nhieén c6 5 chit s6. Xac suat dé chon dude s6 tu nhién c6
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S . . 2 ]— S .
dang aiazazasas trong do a1 < as+1 < as—7 < ay < a5+ 2 bang a. Gia tri cia — bang bao nhiéu
a
(lam tron két qua dén hang don vi)?

& Bai 70. Cho mot nhém 15 hoc sinh ¢6 chiéu cao khac nhau gom 5 hoc sinh nit ¢6 chiéu cao
tang dan ky hieu lan lugt 1a Gy, G, G5, G4, G5 v 10 hoc sinh nam. Héi ¢6 bao nhiéu cach xép 15
hoc sinh d6 thanh mot hang ngang sao cho néu tinh tir trai sang phai thi cac hoc sinh nit ¢6 chiéu
cao ting dan, cac hoc sinh nam ciing c6 chiéu cao tang dan; gitta hoc sinh G va Gy ¢6 it nhat 2
hoc sinh nam, gitta hoc sinh G4 v G5 ¢6 it nhat 1 hoc sinh nam va nhiéu nhat 4 hoc sinh nam?

& Bai 71. Chon ngiu nhién 3 trong s6 24 dinh ctia mot da gidc déu 24 canh. Goi P 1a xéac suat dé

3 dinh dudc chon 1a 3 dinh ctia mot tam giac can hoac mot tam gidc vuong. Biét P = 7 (a,b € N*

va ¢ la phan s6 toi gian). Tinh 2a + b.

, 2 | b 42 \ .y ,
& Bai 72. Cho ham s6 f(z) = “—2C T2 161 b ¢ 1an Tuot Ta s6 chAm tren mét xudt hien ciia
xr —C

hai lan tung mot con xic xac can déi dong chat. Biét xac suat dé ham sd f(z) nghich bién trén

khoang (2;4) 1a m (m,n € N*, 15 phan s6 t6i gian). Tinh m? + n?.
n n

& Bai 73. Cho tap hgp X = {2',22,23 ... 2!} Can chon ra 9 s6 nguyén phan biét tir tap X
dé gan cho 8 dinh va tam O clia mot khoi lap phuong. Biét rang, trén bat ky duong chéo chinh
AC',BD', A’C, B'D di qua tam O, tich ctia hai s6 dugce gan 6 hai dau mut luon bang binh phuong
cia s6 dugce gan tai tam O. Goi P la tdng s6 phuong an gén s6 thoéa man. Tinh gia tri ciia biéu

thitc —— .
¢ 384

& Bai 74. Mot nghé nhan c6 9 chiée den long v6i do dai day treo (cm) lan lugt 1a 10, 20, 30, . . ., 90.
Khung den 1a mot tam giac déu ABC; goi M, N, P lan lugt 1a trung diém ctia AB, BC, CA. Nghe
nhan chon ngau nhién 6 chiéc den va gan ngau nhien vao 6 vi tri A, B,C, M, N, P (moi cich gan
la dong kha niang). Dé khung dén dat do can bing hoan hio, trén mdi canh tam giac, chiéu dai
day treo ctia deén & gitta phai bang trung binh cong chiéu dai day treo clia hai dén & hai dau mut
canh dé. Goi xac suat dé théa man diéu kien ngay lan chon va gan dau tien la p. Gia tri cta g

bang bao nhiéu?

& Bai 75. Bac Nghia dang gitip sap xép 16 cudén sach on thi vao mot chiée ké c6 5 ngan phan
biét. 16 cudn sach nay thuoc 8 mon hoc khac nhau: Toan, Ly, Héa, Sinh, S, Dia, Van, Anh.
M&bi moén hoc gom ding hai cuén: mot cudn sach gido khoa va mot cudn sach bai tap. Dé viec on
tap dat hiéu qua cao nhat theo ting khoi thi, bac Nghia dat ra cac quy tac khit khe nhu sau:

& Do ngan ké nhé, mdi ngan chi chita duge téi da 5 cudn sach va khong duge dé ngan nao
trong.

< Hai cudn sach clia cting mot mon hoc phai luén nim chung moét ngin véi nhau.

& Cac mon hoc trong cting mot 6 hop mon thi phai nam & ba ngan lién tiép dé thuan tien
cho viéc tra citu. Cac to hop bao gdm: (Van, Stt, Dia); (Toan, Ly, Héa); (Toan, Héa,
Sinh) va (Toan, Ly, Anh).

& Cac cudn sach trong mdi ngan dude xép theo hang ngang vdi gay sach quay ra ngoai ¢ moi
ngan, tha ty tur trai qua phai.

Téng s6 cach sip xép 16 cudn sach nay vao 5 ké théa man diéu kien trén 1a 7. Tinh 7R
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& Bai 1. C6 bon ngan (trong mot gia dé sach) duge danh s thit tu 1,2,3,4 va tam quyen sach
khéc nhau. Ban An xép hét tam quyén sach néi trén vao bén ngan dé sao cho mdi ngin c6 it nhat
mot quyen sach va cac quyén sach duge xép thang ding thanh mot hang ngang véi gay sach quay
ra ngoai ¢ mdi ngin. Khi da xép xong tam quyen sach, hai cach xép ciia ban An dude goi la giéng
nhau néu chting théa man dong thoi hai diéu kién sau day:

©® Véi titng ngan, sé lugng quyén sach é ngin do 14 nhu nhau trong ca hai cach xép.

© Véi ting ngan, thit tu tit trai sang phai clia cac quyen sach duge xép la nhu nhau trong ca
hai céch xép.

Z Z . 2 ., . 2 T NS .
Goi T' 1a so cach xép doi mot khac nhau cia ban An. Gia tri cia 200 bang bao nhiéu?

[} Huogzj a/a’)yzfdzﬂ. S6 cach xép 8 quyén sach khac nhau thanh mot hang ngang c6 8! cach.

Khi xép 8 quyén sach thanh mot hang ngang thi ¢ 7 vi tri & giita 2 quyén sach ké nhau.

Séch 1 | Sach 2 | Sach 3 | Sach 4 | Sach 5 | Sach 6 | Sach 7| Sach 8

Khi d6 ta chon 3 trong 7 vi tri nam gitta d6 dé dit vach ngin (3 vach ngan chia 8 quyén thanh 4
nhém sach, mdi nhom c6 it nhat 1 quyén, theo thit ty d6 ta dé vao 4 ngan sich) c6 C2 cach.

Suy ra s6 cach xép la T = 8! - C3.

T 4032035
Va 2099 3598,
Y00~ T 400

& Bai 2. Xép ngau nhién 7 cuén sach khac nhau, trong dé c6 mot cudn 1a sach Toan vao mot gia
sach c6 4 ngan. Biét rang sau khi xép, moi ngin déu c6 it nhat mot cudn sach. Goi A 1a bién cod
"trong 4 ngan sach, c6 ding mot ngan chita s6 lugng sach nhiéu hon hén céc ngan con lai" va B
1a bién ¢6 "cudn sach Toan hoc nam & ngan c¢6 nhiéu sach nhat d6". Tinh P(B|A) (Két qua lam

L i

[ Hw(fél/() a/(z/l giai. Goi m; 1a 86 sach ¢ ngan thi i (1 = 1,2,3,4).

tron dén hang phan tram).

Theo gia thiét n; > 1 vang +ng +ns+ny = 7.
Cac truong hop vé s6 lugng sich 6 cac ngan théa man bién c6 A la:

& Trudng hop 1: Bo s6 luong sach 1a {4,1,1,1}.
7!
41111111

S6 cach chon ngan c6 4 cudn 1a O} = 4. V6i mdi cach chon ngan, c6 = 210 cach xép

sach.

Tong s6 cach xép ciia truong hop nay la 4 x 210 = 840. S6 cach xép ma sach Toan nam &
. 4

ngan c6 4 cuon la 4 x - x 210 = 480.

& Trudng hop 2: Bo s6 lugng sach 1a {3,2,1,1}.

7!
3120111
Téng s6 cach xép clia trudng hop nay 1a 12 x 420 = 5040. S6 cach xép ma sach Toan nim &

. 4! .
SO cach hoan vi cac ngan la o = 12. V6i moi céch, ¢6 = 420 cach xép sach.

ngin c6 3 cudn la 12 x = X 420 = 2160.

» Sww lary va Bién soan: Lé /”Zzn/z)(/(a - 0399653362



Luu y truong hop {2,2,2,1} khong thdéa man bién ¢6 A vi ¢6 3 ngén cling chita s6 lugng sach nhieu
nhét & 2, nén khong c6 ngan nao chita nhiéu hon hén cac ngan con lai.

S6 phan tit ctia bién c6 A 1a: n(A) = 840 + 5040 = 5880.
S6 phan t1t ctia bién ¢ AN B 1a: n(AN B) = 480 + 2160 = 2640.

XAc suat can tinh la:

ANB) 2640 22
= = 22 % 0,4489...
n(A) 5880 49

Lam tron dén hang phan tram, ta duge P(B|A) =~ 0,45.

pBla) = ™

& Bai 3. Ban Nam tham gia cuoc thi gidi mot mat thu. Theo quy tic clia cuoc thi, ngusi choi
can chon ra sau sb tir tap S = {41;42;43;44;45; 46; 47; 48; 49} va xép moi s6 vao dung mot vi tri
trong sau vi tri A, B, C, M, N, P nhu hinh bén sao cho mdi vi trf chi duge xép mot s6.

(4]
() ()
5 ()

Mat thu sé duge giai néu cac bo ba s6 xuat hién ¢ nhiing bo ba vi tri (A, M, B); (B, N, C); (C, P, A)
tao thanh cac cap s6 cong theo thit ty d6. Ban Nam chon ngau nhién sau s6 trong tap S va xép

ngau nhién vao cac vi trf duge yéu cau. Goi xac suat dé ban Nam giai dugc mat thu 6 lan chon va

xép d6 1a a. Gia tri cia — bang bao nhiéu?
a
[} Hzm‘ﬁ z/(éf}ijz'd,zf, S6 phan t1t ctia khong gian mau la n(Q) = A§ = 60480.

Vi mat thu sé duge giai néu cac bo ba s6 xuat hién § nhitng bo ba vi tri (A, M, B); (B, N, C); (C, P, A)

A+ B=2M
tao thanh cac cap s6 cong theo thittudé = { B+(C =2N =A+B+C=M+N+P
C+A=2P

Ta c6 cac truong hgp sau cho bo {A, B, C'} va tuong tng la {M, N, P}:

41 4+ 43 4+ 47 =42 + 44 + 45 41 443 + 49 = 42 + 45 + 46

41 4+ 45 4 47 = 43 + 44 + 46 43 4454+ 49 = 44 + 46 + 47

43 + 474+ 49 = 45 + 46 + 48 42 + 44 4 48 = 43 + 45+ 46

42446 + 48 = 44 + 45 + 47 41447449 =44 + 45 + 48

S6 cach xép cac bo sd6 A, B, C' thdéa man ¢ méi truong hgp 1a 3! cach.

Ung v6i mdi cach xép bo s6 A, B,C ¢6 duy nhat mot cach xép bo M, N, P.

Do do6, s6 cach xép cac bo (A, M, B); (B, N,C); (C, P, A) tao thanh cic cap s6 cong theo thi
tuy do 1a 3!- 8.
3-8 48 1

Xac suat Nam giai dude mat thu la: a = A = 50480 = 1260°
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4 4
= - =g = 5040.
(1/ —
1260

& Bai 4. Cho tap X = {1;2;3;...;12}. Chon ngau nhién 4 s6 phan biet tit tap X roi dat 1 s6
vao vong tron 16n & chinh gitta, ddt 3 s6 con lai vao ba vong tron nhé xung quanh (ba vong tron
nhé khong phan biét vi tri). Goi P 1 x4c suat dé tong cac s6 tu nhién trén hai vong tron nhé bat
ki luon nho hon s6 & vong tron 1én chinh gita dong thoi tong ca ba s6 trén ba vong tron nhé luon
16n hon s6 ¢ vong tron 16n. Tinh gid tri ctia 1980P.

O

[} /‘[u‘o‘y a,/(?‘x/é 71'(2[,

OO

Khong gian mau ctia bién 6 1a: Cf, - C1 = 1980

Gia sit 4 86 lay ra bao gom a, b, c, M trong d6 M 1a s6 chinh gitta v a,b, c (gid stt a < b < ¢)
14 3 s6 & ba vong tron xung quanh, vi a, b, ¢ khong phan biét thi ty nén theo yéu cau bai toan ta
e+ b<M<a+b+c
co:
3<c+b<12

Ta xét cac TH c6 thé xay ra ctia s6 M

THI1: M € {1;2;3;4;5;6; 7} thi khong ton tai cic s a, b, ¢ thod man

TH2: M = 8. Ta c6 cac bo (a;b; ) thod man la: (2;3;4). Cé6 1 bd

TH3: M =9. Ta ¢6 cac bo (a;b; ¢) thod man la: (2;3;5). Cé6 1 bd

TH4: M = 10. Ta c6 cac bo (a;b; ¢) thod man la: (2;3;6),(3;4;5),(2;4;5). Cé6 3 bd

TH5: M = 11. Ta ¢6 cac bo (a;b; c) thod man la: (2;3;7),(2;4;6), (3;4;5),(3;4;6). C6 4 bd

)
)
TH6: M = 12. Ta ¢6 cac bo (a; b c)
(2:3:8),(2,4;7), (3;4:7), (3;4;6), (3; 556

thod man la:
), (4:5;6),(2;5;6). Cé 7 bo
16

Vay x4c suat ctia bién co trén la: P = 1980° Vay 1980P = 16.

& Bai 5. C6 tam nguoi ngdi quanh mot ban tron. Mdi ngudi duge dua cho mot dong xu can doéi
va dong chat. C4 tAm nguoi cing tung dong xu ciia minh, ai tung dugc mit ngiia thi ding day,
con ai tung duge mit sip thi vAn ngoi yen. Biét rang xac suat dé khong c6 hai ngusi ding canh
nhau 1a ¢ (¢ la phan s6 toi gian, a,b € N*). Tinh a* + b.

[} Hu‘o‘égy c/(izéjzfaizﬁ. Vi méi nguoi déu c6 2 TH xay ra 1a ditng hosic ngdi nén sé phan tit ctia khong
gian mau la n(Q) = 2% = 256.
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Goi A 1a bién ¢6 "khong c6 hai nguoi ding canh nhau".
1 2

6 5

Quan sat hinh vé, ta thay néu c6 5 ngudi ding thi sé luon c6 hai ngusi ding canh nhau, do
dé dé khong c6 hai ngusi ding canh nhau thi sé6 nguoi ding phai nhé hon ho#c bing 4. Ta di tim
s6 cach sap xép s6 nguoi diing nay vao trong ban 8 ngudi sao cho khong c6 hai ngudi ding canh
nhau.

& TH1: Khong co6 ai ding: C6 1 cach.

© TH2: C6 1 ngudi ding: C6 Cy = 8 céch.

© TH3: C6 2 ngudi diing: C6 C2 = 28 cach chon ra 2 nguoi diing trong 8 ngudi, trong d6 c6 8
TH hai ngusi ding canh nhau (6 cac cap vitri 1—2,2—3,3—-4,4—5,5—-6,6—7,7—8,8—1).
Suy ra s6 cach dé 2 ngusi ding va khong ai diing canh nhau 1 28 — 8 = 20 cach.

& TH4: C6 3 ngudi ding: C6 Cg = 56 cach chon ra 3 ngudi ditng trong 8 ngudi, trong do:
Truong hop chi ¢6 2 nguoi ding canh nhau 1a 8 - C} = 32 cach (vi 2 nguoi ding canh nhau
thi 1 ngudi con lai chi c6 thé chon 1 trong 4 chd dé ding (Iuu ¥ 1a 3 ngudi khong ding canh
nhau): vi du khi hai ngudi ditng canh nhau ¢ vi tri 1 va 2 thi ngudi ding con lai chi c¢6 thé
ditng 6 1 trong boén vi tri 4, 5,6, 7). Truong hop 3 ngudi diing canh nhau 1a 8 cach (6 cac vi
trila1—-2-3,2—-3-43-4-54—-5-6,5—-6—-7,6—-7—87—8—1,8—1—2). Suy ra
s6 cach dé 3 ngudi ditng va khong ai ditng canh nhau 14 56 — 32 — 8 = 16 cach.

& TH5: C6 4 ngudi ding: Khi nay ta chi c6 2 cach dé khong c6 hai ngusi ding canh nhau (4
nguci ding 6 cac vi tri 1,3,5,7 hodc 2,4,6,8).

Suy ra tong s6 cach dé khong c6 hai ngusi ditng canh nhau 1a n(A4) = 14+ 8 +20 + 16 + 2 = 47.

L s A 47

Suy ra xéac suat can tinh la P(A) = % = 955 = %.

Vay a2 + b = 472 + 256 = 2465.

& Bai 6. Cho hinh hop chit nhat ABCD.A’B'C'D’. Tai dinh A ¢6 mot con sau, mdi lan di chuyeén,
n6 bo theo canh ciia hinh hop chit nhat va di dén dinh ké véi dinh n6é dang ding. Tinh xéc suat
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sao cho sau 9 1an di chuyén, né ding tai dinh C’ (Iam tron két qua dén hang phan tram).

B’
» O

A/

P o

A D

[ Hao:y a,/(‘z‘”/l; sidd. Mbi lan sau di chuyén tit mot dinh, né ¢6 3 lua chon dé di dén 3 dinh ké ben.

Do d6, s6 phan tit ctia khong gian mau la
n() = 3 = 19683.

Khong mat tinh tong quat, gia st toa do dinh A(0;0;0) va C(1;1;1).

Mbi lan sau di chuyén tuong ting véi viec cong them 1 don vi vao 1 trong 3 vi tri hoanh do,
tung do ho#c cao do (theo mo-dun 2).

Dé sau 9 lan di chuyén sau ditng tai vi trf (1;1;1), thi mdi thanh phan toa do phai dugc thay
ddi mot s6 18 1an.

Goi x,y, z 1an lugt 1a s6 lan di chuyén theo chiéu hoanh do, tung do va cao do. Ta co:

r+y+z2=9, véiz,y,z € {1;3;5;7;9}.

Céc bo s6 (z,y, 2) thoa man diéu kién tren la:

® Bo (3;3;3): C6 C§ - C¥ - C3 = 1680 truong hop.

& Bo hoan vi ctia (1;3;5): C6 3!- Cj - C3 - C} = 6 - 504 = 3024 truong hop.

3!

< Bo hoan vi ctia (7;1;1): C6 T C7-Cl.C] =372 =216 truong hop.

Do d6 s6 truong hop thuan lgi cho bién ¢6 A: "sau ¢ C’ sau 9 buée di chuyén" 1a
n(A) = 1680 + 3024 + 216 = 4920.
X4c suat can tim la
4920
P(A) = ———— =~ 0,25.
(4) 19683 ’

& Bai 7. Trong bo mon billiards 9 bong (cac bong duge danh s6 tir 1 dén 9) ¢6 3 qua béng muc
tieu 1a 1, 4 va 8. Co thu X chon ngau nhién 3 qué, sau d6 co thi Y chon ngau nhién 3 qué tu cac
qué con lai. Biét rang sau khi chon, co thu X dang c6 1¢i thé hon co thu Y (ttc 1a s6 bong muc
tieu cia X nhiéu hon ctia Y). Hay tinh xéc suat dé co thit Y khong gitt bat ky qua bong muc tiéu
nao (Két qui lam tron dén hang phan tram).
o /‘[zzo‘g (/fznjzd,zz Tap hop céc qua bong 1a {1,2,...,9}. Nhém béng muc tieu T = {1,4,8} (3
qué), nhom bong thudng N gom 6 qua con lai.

Goi X, va Y} lan luot 1a s6 béng muc tiéu co thi X va co thi Y nhan duge.

X4c suat duge tinh trén khong gian mau 1 cac truong hop X chon 3 qua va Y chon 3 qua tit
6 qua con lai: n(Q) = C§ - C§ = 1680.

Bién c¢6 diéu kien A: "Co thi X ¢6 lgi thé hon co tha Y" (X; > V;). Céc truong hop théa man:

& X, =1,Y, = 0: CLC2.C9C3 = 45 - 4 = 180 cach.

» Sww lary va Bién soan: Lé 7’&,'/2/( }(//((z - 0399653362

21



© X, =2,Y, = 0: C2C} - C9C3 =18 - 10 = 180 cach.

® X,=2,Y, =L C2C} - CLC2 = 18 - 10 = 180 céch.

® X;=3Y,=0: C3CY - CYCE =120 = 20 céch.
S6 két qua thuan 1¢i cho bién ¢6 A la: n(A) = 180 + 180 + 180 + 20 = 560.

Bién ¢6 B: "Co thu Y khong gitt qua bong muc tieu nao" (Y; = 0).

Céc két qua thuan lgi cho cd A va B (X; > Y; va Y; = 0) I

n(ANB) =180(X, = 1,Y; = 0) + 180(X; = 2,Y; = 0) + 20(X; = 3,Y; = 0) = 380.
X4c suat can tim la:
n(ANB) 380 19

P(BJA) =~ 22 = 2 — =2~ 0,67857...
(Bl4) n(A) 560 28

Lam tron dén hang phan tram, ta duge két qua: 0, 68.

& Bai 8. Cho hinh vé bén gom 4 tam giac. Nguoi ta chon 3 s6 phan biét tit tap hgp S =
{1;2;...;26} dé xép vao 3 tam gidc & 3 goc. Sau d6, tinh tdng binh phuong ciia 3 s6 d6 16i ghi két
qua vao tam giac con lai ¢ gitta. Hdi c6 bao nhiéu cach xép sao cho s6 ghi ¢ tam giac gitta 1a mot
s6 chia hét cho 57

[ Hu‘o‘igj c/ﬁ’/éjzké,zf, Xét s6 du ctia n? khi chia cho 5 v6i n € S:

& Néun =0 (mod 5) thi n? =0 (mod 5).

Trong tap S, ¢6 5 s6 1a {5,10,15,20,25}. Goi tap nay la A, khi do6 |A| = 5.
& Néun =1 hoiacn =4 (mod 5) thi n? =1 (mod 5).

Céc s6 chia 5 du 1 1a {1,6,11,16,21,26} (6 s0).

Céc s6 chia 5 du 4 1a {4,9,14,19,24} (5 s6). Vay c6 6 + 5 = 11 s6. Goi tap nay 1a B, khi do6
|B| = 11.

® Néun =2 hodc n =3 (mod 5) thi n? =4 (mod 5).

Céc s6 chia 5 dw 2 1a {2,7,12,17,22} (5 s6). Céc s6 chia 5 du 3 1a {3,8,13, 18,23} (5 s6).
Vay ¢6 5+ 5 = 10 s6. Goi tap nay 1a C, khi dé |C| = 10.

Goi 3 s6 duge chon va xép vao 3 goc 1a a, b, c. S6 ghi ¢ tam giac gitta 1a T = a® + b* + 2.

DET : 5, ticla a2 +b2+c? =0 (mod 5), ta c6 cic trudng hgp sau vé s6 du ctia (a?, b?, c?) khi
chia cho 5 (1ay tu tap {0, 1,4}):

& Trudng hop 1: Ca 3 s6 a, b, c déu c6 binh phuong chia hét cho 5.

Tiic 1a a,b,c € A. Vi 3 6 phan biet va c6 thit tu (xép vao 3 goc khac nhau), s6 cach chon va
xép la: A2 =5-4-3 =60 (cach).

22 » Sww lary va Bién soan: Lé PZL’/Z/{ K/{(z - 0399653362



© Trudng hgp 2: Trong 3 s6, c6 mot s6 binh phuong du 0, mot s6 binh phuong du 1 va mot
s6 binh phuong du 4.

Tic 1a mot s6 thudoe A, mot s6 thuoe B va mot s6 thuoe C. S6 cach chon 3 s6 tit 3 tap nay

la: 5-11-10 = 550 (céch).

V6i mdi bo 3 s6 chon duge, ¢6 3! = 6 cach xép ching vao 3 goc.

S6 cach xép trong truong hop nay la: 550 - 6 = 3300 (cach).
Vay tong s6 cach xép théa méan yéu cau bai toan la: 60 + 3300 = 3360 (cach).
& Bai 9. Trong dip tét Nam va Minh choi tro ba cay bang bo bai lo kho gom 36 14 (mdi ngudi
nhan duge 3 14 bai trong dé khong c6 cac quan 10, J, Q, K sau d6 cong diém trén 3 quan bai lai
ngudi nao 16n diem hon sé thang, trong truong hgp 2 ngusi bang diém thi sé xét chat trén cac la
bai theo thit ty tir 16n dén bé R, co, bich, tép). Ngudi nao thing sé duge 3 chiée keo clia ngudi con
lai. Hién tai trong van bai dau tien Nam dugc 10 diém véi cac quan sau 2 tép, 7 1o, At co. Khi d6
xac suat Minh c6 thé thing trong van bai trén, chd ¥ At ro 1a quan bai c¢6 hiéu luc manh nhat bo

bai (cdc quan At con lai déu tinh nhu la s6 mot) c¢6 dang E Vi — 3 1 phan s6 t6i gian. Tinh a + b.

[} Haoéj r/(z/z gici. Do c6 36 14 bai, Nam cam 3 14 vi vay con 33 14 bai. S6 phan tit clia khong
gian mau la n(Q) C3, = 5456.
Dé thing duge Nam, Minh can phai dat 10 diém va trong d6 c6 mot quan bai chét ro 16n hon

7. Do At 10 manh nhat nén ta xét thanh 2 truong hop:

Truong hop 1. Minh ¢6 At ro. Nhu vay dé thing duge Nam, Minh cin sé hitu 2 14 bai con lai
sao cho tong diém 1a 10 (tong 3 14 chia 10 du 0).

A = {2 bich hoac 2 co hoac 2 rd va 7 bich hodc 7 c¢o hodc 7 tép} = nay =3-3=29.

Truong hop 2. Minh khong ¢6 At ro. Nhu vay Minh b&t budc phai ¢6 8 1o hodc 9 ro trong 3 14
bai ctia minh dé thing chat 7 16 ctia Nam.

Truong hop 2.1: Minh cé 8 ré. Nhu vay dé thing dugc Nam, Minh can sé hitu 2 14 bai con lai sao

cho tong diém dat 10. A = {8 bich hoic 8 co hoic 8 tép va 4 bich hoiic 4 co hoiic 4 tép hodic 4 1o} =

Nao =3-4 =12

Truong hop 2.2: Minh ¢6 9 ro. Nhu vay dé thang duge Nam, Minh can sé hitu 2 14 bai con
lai sao cho tong diém dat 10. A = {9 bich hoic 9 co hoac 9 tép va 2 bich hodc 2 c¢o hodc 2 16} =
naz3=3-3=09.

Toéng s6 két qua thuan 1gi cho bién c¢6 Minh thing 1a: n(A) = 9 + 12 + 9 = 30. Xac suat dé

. 30 15
Minh thang Nam la: Py = = ——.Suyraa=15b=2728. Vay a+b = 1542728 = 2743.

5456 2728°

& Bai 10. Cho mot hinh bat giac déeu ABCDEFGH noi tiép trong mot duong tron tam O nhu
hinh bén. G&n ngau nhién tam s6 tu nhien {9;10;11;12;13;14;15; 16} vao tdm dinh ctia bat giac
déu nay (mdi s6 gdn ding mot dinh). Chon ngau nhién mot tam giac c6 ba dinh 1ay tit tam dinh
ctia bat giac da cho. Goi xac suat dé thu duge mot tam giac vuong véi ba sb trén ba dinh clia tam

.z ~ 2, N P ~ N S S ~ ~ m m N £ Lo .2
giac (theo mot thit tu ndo do) lap thanh mot cap so cong la — (m,n € N*; — la phan s6 toi gidn).
n n

Gia tri cia m + n bang bao nhiéu?
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[} Ha’éy dén oidi.

C
C B
D A
E H
F G
2 % .. P 2 N 2 5 P .. ;N N 3 8-7-6
- Tong so tam giac c6 the chon tur 8 dinh cta bat giac deu la g = 3 3.1° 56.

- Dé tam giac tao thanh la tam gidc vuong, mot canh ctia né phai la duong kinh ciia dudng
tron.

- S6 duong kinh di qua cac dinh ctia bat giac 1a 4 (AE, BF, CG, DH).

- V6i méi dudng kinh, ta c6 thé chon thém 1 dinh tit 6 dinh con lai dé tao thanh mot tam gidc
vuong.

- Do d6, s6 tam giac vuong c6 thé tao thanh la: 4 x 6 = 24.

- Xac suat dé chon dugec mot tam gidc vuong la P, = % = %

- Xét tap hop cac s6 S = {9;10;11;12;13;14; 15;16}. Can chon ra 3 s6 tit S dé tao thanh cap
s6 cong. S6 cach chon ra 3 s6 bat ky tur S 1la C2 = 56.

- Cac bo 3 s6 tao thanh cap s6 cong (v6ia < b < ¢ va 2b = a + ¢):

& Cong sai d = 1: {9,10,11},{10,11,12},{11,12,13},{12,13,14}, {13, 14,15}, {14, 15,16} (6
bo)

& Cong sai d = 2: {9,11,13}, {10, 12, 14}, {11, 13, 15}, {12, 14,16} (4 bo)
& Cong sai d = 3: {9,12,15},{10,13,16} (2 bo)
Tong cong c6 6 +4 +2 = 12 bo 3 s6 lap thanh cap s6 cong.

- Vi viéc gan s6 vao cac dinh 1a ngiu nhién, x4c suat dé 3 s tai 3 dinh clia tam giac da chon

. 2 12 3
hanh cap s6 cong la P, = — = —.
tao thanh cap so cong la 56 11
- XAac suat can tim 1a tich ctia hai xac suat:
3 3 9
P=P -Pp=2. 2=
R A /RT

- Ta c6 m =9,n = 98 (phan s6 da tdi gian vi UCLN(9,98) = 1).
-Vay m+n =9+ 98 = 107.

& Bai 11. Hien nay, nudc ta dang trong qué trinh tinh gon bo may va thuyc hién nghi quyét khong
td chiic cong an cap huyen. Do vay, trong dot diéu dong can bo cong an tit huyén vé cong tac tai
co s& hodc cong tac tai cong an tinh, phong t6 chitc can bo nhan thay ring: c¢6 60% can bo co
nguyén vong ve cong tac tai co sé 1a cidc xa ving sau ving xa, so con lai nguyén vong vé cong tac
tai cong an tinh.
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& Trong s6 can bo c6 nguyén vong ve cong tac tai co sd thi 70% c6 trinh do dai hoc va 30% c6
trinh do trung cap.

& Trong s6 can bo c¢6 nguyén vong vé cong tac tai cong an tinh thi 80% c6 trinh do dai hoc va
20% c6 trinh do trung cap.
Tuy nhién, nang lyc cong tac cling la mot yéu t6 quan trong. Dia trén hod so danh gia nang lyc:
& Trong s6 can bo c6 nguyén vong vé cd s thi ty 1é can bo duge danh gia c6 nang luc “Tot”
trd len vé6i trinh do dai hoc 1a 60% va vdi trinh do trung cap 1a 30%.
& Trong s6 can bo c6 nguyen vong vé cong tac tai cong an tinh thi tj 1é can bo duge danh gia
c6 nang Iyc “Tot” trd lén vé6i trinh do dai hoc 1a 85% va vdi trinh do trung cap 1a 25%.

Chon ngau nhién mot can bo cong an. Tinh xac suat dé can bo nay vita c6 trinh do dai hoc, vita
duge danh gia c6 nang luc “Tot” va c6 nguyeén vong vé cong tac tai co sd 1a cac xa ving sau ving
xa. (Két qua lam tron dén hang phan tram).

X lwono a/(m(jzm Goi cac bién c6 lien quan dén can bo duge chon nhu sau:
C

& A: "Can bd c¢6 nguyeén vong vé cong tac tai co s6".
& B: "Can bo ¢6 trinh do dai hoc".
& (C: "Can bo duge danh gia c6 nang luc Tot trd len".
Yéu cau clia bai toan 1a tinh xac suat dé ca ba bién c6 nay dong thdi xay ra, tic 1a tinh P(ANBNC).
Dua vao dit lieu bai toan, ta c6 cac xac suat sau:
& Xac suat can bo ¢6 nguyen vong vé co s6: P(A) = 60% = 0, 6.
& Xac suat can bo ¢6 trinh do dai hoc trong nhém nguyén vong vé co sé: P(B|A) = 70% = 0, 7.
& XAac suat can bo c6 nang liye Tot trong nhom nguyén vong vé co sé va c6 trinh do dai hoc:
P(C|AN B) = 60% = 0,6.
Ap dung cong thic nhan xac suit md rong:
P(ANBNC)=P(A)-P(B|A)- P(C|AN B)
Thay s6 vao ta dugc:
P(ANBNC)=0,6-0,7-0,6=0,252.
Lam tron két qua dén hang phan tram theo yéu cau cia dé bai:
P(ANBNC) ~0,25.
Vay xac suat can tim 1a 0, 25.
& Bai 12. He thong gom cac vat nhu sau dude goi 1a mang n:
& Mot mang nghiéng c6 n 16 doc theo day. Tinh tit trén cao xudng, cac 16 lan lugt c6 duong
kinh 1a 1,2,3,...,n.
& n qua bong c6 duong kinh 1a céc s6 nguyen duong khong 1én hon n, trong d6 c6 thé c6 nhiéu
qua boéng c6 cuing duong kinh.
Xét mang n, tha lin n qua béng tir dinh mang xudng, lan lugt ting qua. D6i v6i modi qua bong,
khi lan dén 16 c6 duong kinh 16n hon ho#ic bing duong kinh ctia né thi né sé lot vao dong thoi
dong 16 nay lai. DAi véi mot thit tu cac qua béng sau khi tha 1an, néu cac qua bong déu lot vao 16
thi thit tu cac qua béng ay dude goi 1a day dep. Hai day dep giéng nhau khi va chi khi thit ty ban
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kinh ctia bong lot 16 14 nhu nhau. C6 thé tao dugc bao nhieu day dep khac nhau d6i véi mang 5
biét rang c6 ding mot qua c6 dudng kinh 14 4 va mot qué c6 duong kinh 1 57

[ /-lmf% f/a?%zfdzf. Dé n qua bong déu lot duge vao céc 16 (tao thanh day dep), da tap hop céc

duong kinh ctia cdc qua bong {dy, ds, ds3, dy, ds} phai thoa man diéu kien: Véi moi sd nguyen k tit
1 dén 5, s lugng cac qua bong c¢6 dudng kinh 16n hon hodc bang & khong duge vugt qua sé lugng
cac 16 c6 duong kinh 16n hon hodc bang k.

S6 luong 16 ¢6 dusng kinh > k trong méng 5145 —k+1=6 — k.
Goi n; 14 s6 qua bong c6 dusng kinh bang i va ¢ 1a s6 qua béng c¢6 duong kinh > k. Ta c6 diéu

kién:

5
ck:ZniSG—k.
i=k

Theo gia thiét, c6 ding mot qua duong kinh 4 v mot qua duong kinh 5 nén ny = 1,n5 = 1. Khi
do:
© k=5:¢c5=mn5=1<1 (théa man).
& k=4:¢cy =ng4+n;=2<2 (théa man).
O k=3:c3=n3+2<3=n3<1.
O k=2:c0=ng+n3+2<4=ny+n3 <2
S k=1:¢1=n14+ny+n3+ng+ns=>5<5 (luon ding).
Vi tong s6 bong 1a 5 nén ny + ny + n3 = 3. Cac bo (ny,na, n3) thda man la:
@ Néung=1:Tacony+1<2=ny € {0,1}.
® ng=1=n; =1: Tap bong {1,2,3,4,5}. S6 day dep 1a 5! = 120.
® ny=0=n; =2: Tap bong {1,1,3,4,5}. S6 day dep la ;—: = 60.
@ Néu nz = 0: Ta c6 ny < 2 = ny € {0,1,2}.
® ng =2 =-n; =1: Tap bong {1,2,2,4,5}. S6 day dep 1a Z—: = 60.
® ng=1=ny; =2: Tap bong {1,1,2,4,5}. S6 day dep 1a Z—: = 60.
® ng =0=n; =3: Tap bong {1,1,1,4,5}. S6 day dep 1a Z—: = 20.

Tong s6 day dep khac nhau c6 thé tao duge la:
120 + 60 + 60 + 60 + 20 = 320 (day).
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& Bai 13. An va Binh rat giéi Toan, ciing tham gia mot tro choi, dau tien An boc ngau nhién

mot thé tir hop thit nhat chia sau thé giong nhau duge danh s6 tit 1 dén 6, tiép theo Binh boc

ngau nhién mot thé tir hop thit hai chia bon thé gidng nhau duge danh s6 tit 1 dén 4. Goi s6 An
a

bbc duge 1a a va sd ciia Binh 1 b, sau d6 hai ngudi ciing tinh gia tri ctia tich phan I = /mbdx.

0
Néu két qua I 13 mot s6 nguyén thi An thang, ngudc lai Binh thing. Tinh x4c suat An thang cuoc

(két qua lam tron dén hang phan tram).
[} Huv‘igj din oidi. Goi a la b tren thé An bbe duge, ta c6 a € {1;2;3;4;5;6}.
Goi b 14 s6 trén thé Binh boc duge, ta c6 b € {1;2;3;4}.

Mbi cap so (a,b) tuong ting véi mot két qua boc thé. S6 phan t1t clia khong gian mau la:

n(Q) =6-4=24

Gié tri cia tich phan duge tinh nhu sau:

a

b+1 7@ b+1
I= %,:{x ] S
/x:” b+1l, b+1

0

An thang cuoc khi va chi khi I 14 mot sd nguyén, tic 1a a®*t ¢ (b+ 1). Ta xét cac trudng hgp
dya trén gia tri cua b:
2
<& Truong hop 1:b:1:>b—|—1:2.1':% €Z = a? i 24 alasdchin = a € {2;4;6}. C6
3 két qua.
3
& Truong hop 2:b:2:>b+1:3.fz%€Z<:>a3 : 3 < a chia hét cho 3 = a € {3;6}.
Co6 2 két qué.
4
® Trudng hop 3: b=3=b+1=4. I:az € Z < a* i 4. Néu a 18 thi a* 18, khong chia hét

cho 4.
Néu a chén thi a = 2k = a* = 16k* : 4. Vay a € {2;4;6}. C6 3 két qua.

5
<>Trlrc‘mgh(jp4:b:4:>b+1:5.lz%EZ<:>a5 : 5 < achia hét cho5=a=5.Co 1

két qua.
Tong s6 cac két qua thuan lgi cho bién ¢6 A "An thang cudc" la:
n(A)=3+2+3+1=09.

Xac suat dé An thing cuoc la:

PQDz%%%zé%:Q3%.

Lam tron két qua dén hang phan tram (cht s6 thap phan thi hai), ta dugc:
P(A) =0, 38.
& Bai 14. Trong mot tro choi “gidi mat ma tai ngay hoi khoa hoc”, ban t6 chitc chuan bi mot

hop chita 9 tam thé duge ghi cac s6 tit tap hop {1;2;3;4;5;6;7;8;9}. Mot nguoi choi rat ngau
nhién 5 tdm thé khac nhau tit hop. Sau dé cdc s6 dugce sip xép theo thi ty tang dan thanh
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a<b<c<d< e Ngudichoi duge coi la gidi duge mat ma néu trong nam sb6 nay ton tai bon sé

1
lien tiép tao thanh mot cap s6 cong. Biét xac suit dé nguoi choi giai duge mat ma la A. Gia tri — 1
la bao nhiéu?

o Hmfy din gici. Khong gian mau: n(Q) = C5 = 126.
C

Cap sb cong 1a khodng cach gitta cac s6 luon bang nhau, gid st khodng cach dé 1a r.
Néur=1-— C66 bo: (1;2;3;4);(2;3;4;5);...;(6;7;8;9).
Néur=2— C6 3 bo: (1;3;5;7);(2;4;6;8); (3;5; 7;9).
Néu r > 2 — Khong c6 bo nao.
C6 tat cad 9 bo, mdi bo chon thém 1 s6 tit 5 s6 con lai dé duge bo 5 s6 thoa yeéu cau bai toan,
nghia la ¢c6 9 -5 =45 (bo).
Tuy nhién c6 5 b6 trung nhau:
& (1;2;3;4) them s6 5 va (2;3;4;5) them s6 1.
& (2:3:4;5) A (3;4;5:6)
© (3;4;5;6) them s6 7 va (4;5;6;7) them sb 3.
& (4;5;6;7) them s6 8 va (5;6;7;8) them sb 4.
& (5:6;7:8) (6:7:8;9)
Nén c6 45 — 5 = 40 (bo).

40 20 1 63
X A A= — — = — =3, 15.
ac suat 1a 126 63:>A 50 3,15

& Bai 15. Mot da giac déu c6 20 dinh, tat ca cic canh ciia da gidc son mau xanh va tat ca cac

duong chéo ciia da giac d6 son mau dé. Goi X 13 tap hop tat ci cic tam giac c¢6 ba dinh 1a cac

dinh ctia da gidc déu tren. Ngudi ta chon ngdu nhién tit X mot tam gidc. Xac suat dé chon dudc
sz P ~ N N CL * CL N ~ F4 L. .2 . ~ ., . 2

tam giac ¢6 ba canh cing mau la 7 (a € N,b e N, 7 14 phan so t6i gian). Khi do, gia tri cia a+b

thém s6 6 va thém sb6 2.

them s6 9 va them sb 5.

bang bao nhiéu?
[} /‘[u’()/‘/z7 c/&’zijzf(ézf, S6 phan tit ctia tap hop X (tdng s6 tam giac c6 thé tao thanh tir 20 dinh) 1a:
C

20-19-18
Cay = “————— = 1140.
( ) 20 — 3.2.1
Khong gian mau c6 n(2) = 1140 phan ti.

Theo dé bai, cac canh da giac mau xanh va cac duong chéo mau dé. Mot tam gidc c6 ba canh

cung mau khi xay ra cac truong hop:

& Truong hgp 1: Tam giac c6 3 canh mau xanh. Day 14 tam giac ¢6 3 canh déu la canh ciia da
gidc. Diéu nay chi xdy ra khi da giac 1a tam giac (n = 3). Véi da gidc ¢6 20 dinh, s6 tam giéc
loai nay la 0.

& Truong hgp 2: Tam giac c¢6 3 canh mau d6. Day 1a tam gidc c¢6 ca 3 canh déu 1a duong chéo
clia da giac, tiic 1a tam giac khong c6 canh nao 1a canh cia da giac. S6 tam gidc khong c6
canh nao chung véi da giac n dinh duge tinh béi cong thiic:

N=C?-n-n(n—4)
Vé6i n = 20, ta co:

% S6 tam gidc c6 dng 2 canh 1a canh da giac: 20 tam giac.
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% S6 tam giac c6 ding 1 canh la canh da giac: 20 x (20 — 4) = 320 tam giac.
S6 tam giac ¢6 3 canh mau do6 1a: 1140 — 20 — 320 = 800.
Vay s6 tam giac c6 ba canh cing mau 1a n(A) = 0 + 800 = 800.

Xac suat can tim la:
P(A) = n4) _ 800 _ 40
n(Q) 1140 57

Theo bai ra P(A) = % Vi % t6i gidn, suy ra a = 40,b = 57. Gid tri ctia a + b = 40 + 57 = 97.

& Bai 16. C6 10 chiéc ghé chia thanh hai hang ngang va thanh 5 cip ddi dien nhau, mdi chiéc
ghé chi ngdi dude mot ngudi. C6 hai doi di thi hoc sinh gidi cia hai truong THPT, mdi doi gom
10 em hoc sinh. Doi I ¢6 3 em 16p 12A, 3 em 16p 12B, 4 em con lai mdi em mot 16p C, D, E, F va
doi IT ¢6 3 em 16p 12A, 2 em 16p 12B, 5 em con lai moéi em mot 16p C, D, E, F, G. Dung mot con
stic sic can doi dong chat dé tung lén, néu sé cham nhé hon 5 thi xép ngau nhien 10 em doi I vao
10 ghé, néu s6 cham 16n hon 4 thi xép 10 em doi II vao 10 ghé. Hay tinh xac suat dé cac em doi I
duge xép ngodi vao ghé, néu biét khong c¢6 hoc sinh ndo cing 16p ngoi doi dien nhau (lam tron két
quéi dén hang phan tram)?

[ Hmfy din oiéi. Goi T 1a bién c¢b "Daoi I duge chon", T5 1a bién ¢6 "Doi II dugc chon".

C
. . . ~ 4 2
Tt quy téc tung sic sic, ta ¢6 xac suat chon méi doi la: P(T)) = P({1,2,3,4}) = 6= 3
2 1
P(Tz) = P({5,6}) = ¢ = 3.

Goi C' la bién c6 "Khong c¢6 hoc sinh nao cling 16p ngdi doi dien nhau". Tong s6 cach xép 10
hoc sinh ctia mot doi vao 10 ghé 1 10!,

Tinh P(C|T}) (Doi T gdm 3A, 3B, 1C, 1D, 1E, 1F):

Trong doi I, chi ¢6 16p A va 16p B ¢6 nhiéu hon 1 hoc sinh, nén chi ¢6 thé xay ra cac cip doi
dién cting 16p 1a (A,A) hodc (B,B). Do mbi 16p chi ¢6 3 em nén t6i da chi ¢6 1 ciip cung 16p ngoi
déi dien nhau cho madi loai.

- X4c suat c6 it nhat mot cap (A,A) ddi dien:

L02.91.80 5.3.2 1
plaay= GG 28 532 1
10! 10-9 3
- X4c sudt c6 it nhat mot cap (B,B) d6i dien:
cr.c2.21.8l 1
P(B-B) = —2>—2 =-.
10! 3
- X4ac suat ¢o ca cap (A,A) va (B,B) ddi dien:
P2(C2-2)-(C2-2)-6] 2066 1

J— 5 =5
P(A-ANB-B) = 101 T 10-9-87 T

Suy ra P(CIT)) = 1~ [P(A-A) + P(B-B) ~ PAANB-B) =1 (3 +1 1) = 2.

Tih P(C|T) (Doi I gom 3A, 2B, 1C, 1D, 1E, 1F, 1G):
Tuong tu, cac cap doi dién ciing 16p c6 thé 1a (A,A) hoac (B,B).
- X4c suat co cap (A,A) doi dien:
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P(A-A) = % (tuong tu doi T).

- X4c suat c6 cip (B,B) doi dien:

Ci-C2.2.8! 5.1-2
or 90

- X4c suat co ca cap (A,A) va (B,B) ddi dien:

2, 290N . (C2.921) . 6! .6 -
PMAﬂBB%s%<% 2)-(C3-2-60 2062 1

P(B-B) =

Q| —

10! 5040 21
1 1 1 21+7—3 38
sus e POy —1— (11 Z 1) 24788
uy ra P(C|T3) 579 21 63 63
Ap dung cong thiic Bayes:
2 10 20
P(TYy) - P(C|T; 2 97 Y 60

P(Ty)- P(CITy) + P(Ty) - P(C[T5) — 2 10 1 38 ~ 20 38 ~ G0+38
3 21 3 63 63 189

30
—. P(1T1|C) = 0,6122...

Lam tron dén hang phan tram, ta duge két qua 1a 0, 61.

& Bai 17. Dé thi T6t nghiep THPT mon Toan nam 2025 gom 3 dang thic trac nghiém, trong do6
dang thtc I 13 cau héi trac nghiém 4 phuong an Iya chon gom 12 cau héi, mdi cau tra 16i dung
dugc 0,25 diem; dang thiic II 1a loai cau héi Dting/Sai gom 4 cau héi. Mdi cau hdi c6 4 ¥ héi, mdi
¥ hoc sinh chi can tra 16i ding hodc chi tra 1i sai; néu 1 ¥ tra 16i ding dap an thi duge 0,1 diém,
ding 2 ¥ duge 0,25 diém, ding 3 y duge 0,5 diém va ding ca 4 ¥ duge 1 diém. Gia sit mot thi sinh
lam bai thi nay va chic chin tra 16i dang 12 cau hoéi dang thidc I. Cac cau con lai ctia dang thiic
IT hoc sinh d6 chon ngau nhién phuong an tra 15i cho méi y. Goi a la x4c suat dé hoc sinh d6 lam
duge ding 5 diém cho ci hai dang thtic. Gia tri ctia 1000a biang bao nhiéu (khong lam tron két
qué cac phép tinh trung gian, chi lam tron két qua cudi ciing dén hang phan mudi)?

[} Huozy (/{5/127[(217. S6 diem hoc sinh dat duge ¢ dang thic I 1a: 12 x 0,25 = 3,0 diém.
Dé dat dugc ding 5 diém cho ca bai thi, sé diém hoc sinh can dat thém & dang thic II la:
5,0 —3,0=2,0 diém.

Xét mot cau hoi trong dang thite IT gom 4 ¥, méi ¥ ¢6 2 lya chon (Dtng/Sai). Vi chon ngéu
nhién nén xac suat chon ding méi ¥ 1a p = 0, 5.

Goi X la s6 ¥ tra 1i ding trong mot cau héi. Xac suat dé c6 k ¥ ding 1a: P(X = k) =

Ch-(0,5) = ?—g. Bang phan bd diém cho mot cau héi:
@Pmﬁmzpmzm:%.
@Pm1&mzpazn:%.

& P(0,25 didm) = P(X = 2) = 1%
& P(0,5 diém) = P(X = 3) = 1%
@P@OM@:P@:@:%.
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Goi s1, 59, 53, 54 1a diem clia 4 cau héi dang thiic II. Ta can Zle s; = 2,0.

Céc to hgp diém théa man (khong xét dén cac bo c6 diem 0,1 vi khong the tong bang 2,0 v6i
4 cau):

) 4 o 1\? /1)\? 6
1) Bo {1;1;0;0}: C6 — = 6 hoan vi. Xac suat: P, =6 - . —

212 16 16/ ~ 65536
A4l o 1 4\? 1 192

2) Bo {1;0,5;0,5;0}: Co o = 12 hoan vi. Xac suat: P, = 12 - T <1_6) ' 16 = GEE36°

. A4l 1 4 [(6\> 1728
3) BO {1,0,5,0,25,0,25}. Céo 5 = 12 hoan V1. Xac suat: P3 =12 1_6 : E . (E) = m
4) Bo {0,5;0,5;0,5;0,5}: C6 1 hoan vi. Xédc suit: P 1<4>4 250

) :0,5:0, 5: :C61hoan vi. Xacsuat: P,=1-( — | = ——.

. )y Uy Uy dy Uy Jy Uy : 4 ]_6 65536
. P 6+ 192 + 1728 4+ 256 2182

Téng xdc sudt a = P, + Py + Py + Py = = .
ong xacsuat @ =M+ 2+ L5+ 4 65536 65536
2182
Gia tri cua 1000a = 1000 - ——— =~ 33, 2946.
ia tri cua a 5536 ,

Lam tron dén hang phan mudi, ta dugc két qua 1a 33, 3.
& Bai 18. O thi tran clia toi, troi mua mot phan ba sé ngay. Néu trdi mua, sé c6 kha nang xay ra
iin tac giao thong véi xac suat 3 néu trdi khong mua, sé c6 kha niang xay ra un tac giao thong la
1 Néu troi mua va c6 un tac giao thong, toi sé dén muon lam viéc v6i xac suat % Mat khac, xac
suat dén muon 13 % néu troi khong mua va khong c6 tin tic giao thong. Trong cic tinh hudng khéc

(mua va khong c6 un tic giao thong, khong mua va ¢6 tn téc giao thong), xac suat dén muon clia
toi déu 1a 0,25. Chon mot ngay ngau nhién ma toi di lam muon, vay xic suat troi mua vao ngay
hom do6 1a bao nhieu %? Két qua lam tron dén hang phan mudi.

[} HL[‘()/‘W a/(‘z’\/z(jz'd[,

O
B,1/3 B,2/3
Troi kho
Troi mua Ot khong
mua
C.1/2 G172 C.1/a C.3/4
< ) Khong < J Khong
Un tac N < Un tac N <
. ho un tac a0 th un tac
giao thong giao thong g1ao thong giao thong
A71//2/ \< A,0, 25/ \A A,0,2/5/ \< A,1/8/ \A
bi lam Khong di bi lam Khong di bi lam Khong di bi lam Khong di
muon lam mudn muon lam mudn muon lam mudn muon lam mudn
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Theo cong thiic xac suat c6 diéu kién, ta c6

P(troi mualdi lam muon) = P(tr6i mua va di lam muon)/P(di lam mudn)

_ — — 11
+) P(trdi mua va di lam muon) = P(OBCA) + P(OBCA)+ P(OBCA)+ P(OBCA) = 35
Ll gl
2 32 77 8%
1 11 11 2 1 11
P(di 13 on) — — .- .= S l.0954+ 5. 20954222 _
) Pldilam muon) = 25 - 54 550,254 370,254 3 48
1
] 6
Suy ra P(troi mualdi lam muon) = % =~ 54,5%.
48

& Bai 19. Mot nghé nhan ¢6 9 chiée den long véi do dai day treo (cm) lan lugt 1a 10, 20, 30, . . ., 90.
Khung den 1a mot tam giac déu ABC; goi M, N, P lan luct la trung diém ctia AB, BC,C'A. Nghé
nhan chon ngau nhién 6 chiéec den va gan ngau nhien vao 6 vi tri A, B,C, M, N, P (moi cich gan
13 dong kha nang). Dé khung deén dat do can ddi hoan hio, trén mdi canh tam giac, chicu dai day
treo ciia den & gitta phai bang trung binh cong chiéu dai day treo ctia hai dén & hai dau mut canh
dé. Goi xéac suat dé théa man dicu kien ngay lan chon va gan dau tien 1a P. Gia tri cia 2 béang
bao nhiéu?
[} /{Lf(figﬁ c/r’z‘”;yzfézf. Goi chieu dai day treo ctia cac den tai cac vi tri A, B,C, M, N, P lan lugt 1
TA, B, XCyTM,TN,TP-

Cac gia tri nay duge chon tit tap S = {10, 20, 30, 40, 50, 60, 70, 80, 90}.

Dé don gian, ta chia cac gia tri cho 10, xét tap S' = {1,2,3,4,5,6,7,8,9}.

Diéu kién bai toan tuong duong véi hé phuong trinh:

raA+2p

Ty = ———
:cngxc

N = —
_ZEC‘ZxA
xp—T

Dé zy, zn, xp 12 cac s6 nguyen thi tong clia hai dinh bat ky phai 1a s6 chin, tic 1a x4, 25, z¢
phai ¢6 cung tinh chén 1é.
Dong thoi, 6 gia tri {za, 25, ¢, Ty, TN, xp} phdi doi mot phan biet.

Néu 4, x5, zc phan biet va ciing tinh chén 1é, thi )/, zx, zp chic chan 1a cac s6 nguyén phan

biét.

Tuy nhién, can diéu kién dé cac trung diém khong triing véi cac dinh. Vi du: 2y = 20 &
Tat+T
%:mC@xA—i—a:B:Q:pC.

Diéu nay nghia 1a {z 4,25, zc} khong dugce 1ap thanh mot cap s6 cong.

& Truong hop 1: x4, xp,xc cung lé. Chon 3 sb tit {1,3,5,7,9}. S6 cach chon 3 s6 bat ky 1a
C3 =10. Cac bo 3 s6 lap thanh cap s6 cong la: {1,3,5},{3,5,7},{5,7,9},{1,5,9} (c6 4 bo).
S6 bo théa man 14 10 — 4 = 6 bo. Mdi bo c6 3! = 6 cach xép vao A, B,C. = C6 6 x 6 = 36
cach.

& Truong hop 2: xa,xp,xc cing chan. Chon 3 s6 tit {2,4,6,8}. SO cach chon 3 s6 bat ky 1a
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C3 = 4. Cac bo 3 s6 lap thanh cip sb cong la: {2,4,6},{4,6,8} (c6 2 bo). S6 bo thda man
1a 4 —2=2bo. Mdi bo ¢6 3! = 6 cach xép vao A, B,C. = C6 2 x 6 = 12 céch.
Tong s6 cach gan thuan 1gi 1a n(A) = 36 + 12 = 48.
Chon 6 chiéc den tit 9 chiéc va xép vao 6 vi trf c6 thi tu:
n(Q)=A5=9-8-7-6-5-4 = 60480.

A 4 1
n(A) 48 = 5 61260 = 7560.

P: pu— p—
n(Q) 60480 1260 ~ P

& Bai 20. Lop mau gigo c6 10 em bé, cac bé ditng thanh vong tron va cach déu nhau, ding & tam
vong tron 1a c¢o gido. Mdi bé cam hai cd, mot xanh mot dé trén mdi tay. Co gidao bao “gio lén cao
mot cd”, cac bé gio ngau nhien mot cd. Goi a 1a xac suat dé khong c6 4 cd nao ciing mau duge gio

léen & 4 vi tri ma 4 vi tri 4y 14 4 dinh ctia mot hinh chi nhat. Gia tri cia bang bao nhiéu?

[} Ha‘a‘éy c/a“/é /c~1.'(z’z'. M&i bé c6 2 cach chon cd dé gio (xanh hosic d6), do d6 véi 10 bé, sé phan ti
cua khong gian mau la:
n(Q) = 2" = 1024.
Mot tap hop gom 4 dinh clia da giac déu 10 canh tao thanh maot hinh chit nhat khi va chi khi
4 dinh d6 1a dau mat ctia 2 duong kinh ctia dudng tron ngoai tiép da gic.
Da giac déu 10 canh c¢6 10 : 2 = 5 duong kinh. Goi cac duong kinh nay 1a dy, do, ds, du, ds.

Madi duong kinh c6 2 dau mut, tai méi dau mut c6 1 14 ¢ duge gio lén. V6i mdi duong kinh
d;, ¢6 4 trang thai mau cd tai hai ddu mut: (Xanh, Xanh), (D6, Do), (Xanh, Do), (D6, Xanh). Mot
hinh chit nhat (tao bdi 2 dudng kinh d; va d;) ¢6 4 ¢ cing mau néu:

& Ca d; va d; déu c6 trang théi co la (Xanh, Xanh).

& Hodc ca d; va d; déu c6 trang thai co la (D4, DO).
Dé khong c6 hinh chit nhat nao c6 4 ¢ cting mau, ta can théa man diéu kien:

& Trong 5 duong kinh, c6 t6i da 1 duong kinh ma ca hai dau mat cing gic cd Xanh.

& Trong 5 duong kinh, c6 t6i da 1 duong kinh ma ca hai dau mit ciing gio cd DO.
Goi z 1a s6 duong kinh c6 trang thai (Xanh, Xanh), y 14 s6 duong kinh c6 trang thai (D6, Do), va
z 1a $6 dudng kinh ¢6 ¢d khac mau ¢ hai dau mut (c6 2 kha nang la (Xanh, Do) hodc (D6, Xanh)).
Tacoz+y+2z=5v6l x,y € {0,1}. Céc trudng hop thuan lgi:

& Truong hop 1: . =0,y =0 = 2z = 5. S6 cach 1a CY - CY - 25 = 32,

& Truong hop 2: x =1,y =0= 2z =4. S6 cach 1a C} - CJ - 2* =516 = 80.

& Truong hop 3: 2 =0,y =1= 2=4. S6 cach la CY - C2 - 2* = 5-16 = &0.

& Truong hop 4z =1,y=1=2=3.S6cach1a C} - C} - 23 =5-4-8 = 160.
Tong s cach thuan loi 1a: n(A) = 32 + 80 + 80 + 160 = 352.

352 11

X4 a = — = —.
ac suat a 1024 5
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2200 .
la:

Gia tri ctia biéu thic
a

22 2
ﬂ = 2200 - 3— = 200 - 32 = 6400.
a 11

Vay két qua 1a 6400.

& Bai 21. Mot he thong chiéu sang c6 5 bong den duge dat 6 cac dinh ctia mot do thi duge két
n6i nhu hinh vé. Cac béng dén duge noéi véi nhau bang day dién doc theo 8 canh ctia do thi. M6i
day dién c6 xac suat 50% hoat dong binh thudng. Dé toan bo hé thdng sang, tat ca cac bong den
phéi nhan dugc dién tit mot nguon duy nhat (tic 14 do thi cdc day dien hoat dong phai lien thong
gitta 5 dinh). Tinh xac suat toan bo hé thong chiéu sang van hoat dong duge (lam tron két qua
dén hang phan tram).

B

D

[ Hmfy r/d/z( 71,‘(2,1,7. Mbi day dién c6 kha nang bat hoic tit nhu nhau nén téng s6 cau hinh cé
thé xdy ra ctia 8 day dién la:
n(Q) = 2% = 256.
Dé he théng chiéu sang hoat dong, do thi tao bdi cac day dien dang hoat dong phai la mot do

thi lien thong gom 5 dinh {A, B,C, D, O}. Ta xét cac truong hgp dya trén sé day dien nodi t O
dén 4 dinh con lai dang hoat dong:

& Truong hop 1: O ndi véi ca 4 dinh A, B, C, D. S cach chon 4 canh tit O 1a Cf = 1. Khi do,
5 dinh da lien thong bat ké trang thai ctia 4 canh bao ngoai.
S6 do thi lien thong 1a: 1- (CY+ C} + C;+ C3+C}) =1-2* = 16.

& Truong hop 2: O ndi vé6i dung 3 trong 4 dinh A, B, C, D. Chon 3 trong 4 dinh ndi v6i O c6
C3 = 4 cach.

Gia sit O ndi véi A, B, C. Dé dinh D lien thong vao cum nay, it nhat mot trong hai canh DA
hoac DC' phai hoat dong.

S6 db thi lien thong 1a: 4- (C — 24 C2 — 14 C% 4+ C1) = 48.
& Truong hgp 3: O ndi vé6i ding 2 trong 4 dinh A, B, C, D.
% C6 4 cach chon 2 canh tir O sao cho chiing vuong goc véi nhau (vi du OA,OB). S6 do
thi lien thong tuong tng la: 4 - (C? — 3+ C3 + C}) = 32.
% C6 2 cach chon 2 canh tit O nam trén ciing mot dudng thang (vi du OA, OC). S6 do thi
lien thong tuong tng la: 2 - (C? — 2+ CF + Cf) = 18.
= S6 do thi lien thong trong truong hgp nay 1a 32 + 18 = 50.
© Truong hop 4: O ndi vé6i dung 1 trong 4 dinh A, B, C, D. C6 C} = 4 cach chon 1 dinh ndi vé6i
O. Khi d6, dé 5 dinh lién thong, cac canh bao ngoai phai dam bao két ndi cac dinh con lai
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v6i dinh da ndi véi O. S6 do thi lien thong 1a: 4 - (C5 + Cf) =4 -5 = 20.
Tong s6 truong hop thuan 1gi la: n(A) = 16 + 48 + 50 + 20 = 134.

X4c suat can tim la:
A 134
_ A 131 a3
n(Q) 256
Lam tron két qua dén hang phan tram, ta dugc 0, 52.
& Bai 22. Trén ho c¢6 10 14 cay hoa sting xép thanh mot hang ngang. Trén 14 ngoai cling bén trai
c6 mot con éch. Mbi bude, con éch sé nhay sang la ké bén hodc nhay boé qua 1a do dé sang la tiép
theo. Con éch khong bao git nhay Iui. Hoi con éch ¢6 bao nhiéu cach dé nhay sang 14 ngoai ciing
bén phai?
[} Hazmj c/(z?/iﬂzfézf. Dé nhay tir 14 ngoai ciing beén trai (1a thit 1) dén 14 ngoai cling bén phai (14
thit 10), con éch can thyc hién cdc bude nhdy co tong do dai la 9 khoang cach gitta cac 1a. Theo
dé bai, con éch c6 hai kiéu nhay: nhay 1 buéc (sang 14 ké bén) hodc nhay 2 bude (bé qua 1 1a dé
sang 14 tiép theo).
Goi s6 lan nhay 1 bude va 2 bude ciia con éch lan luot 1a a, b v6i a,b € N,0 < a,b < 9. V6i moi
cap (a,b), s6 cach di chuyén ctia con éch 1a s6 hoan vi lap ctia a budc nhay loai 1 v b bude nhay
loai 2, dugc tinh bang cong thic C2 , (cach).

Theo gia thiét ta c6 phuong trinh: a + 2b = 9. Vi 2b 14 s6 chin va 9 14 s6 18 nén a phai 1a s6 18.
Suy ra a € {1,3,5,7,9}. Ta xét cac truong hop sau:

& V6ia=1=b=4: S6 cach di chuyén ctia con éch la C,, = C3 =5 (cach).

® V6i a =3 = b=3: S6 cach di chuyén ctia con éch la C3,, = CF = 20 (cach).

©® V6ia=>5=b=2: S6 cach di chuyén ctia con éch la C2,, = C2 = 21 (cach).

©® V6ia=7=b=1:S6 cach di chuyén ctia con éch la C7,, = CI = 8 (cach).

©® V6ia=9=b=0: S6 cach di chuyén ctia con éch la C§,, = C§ = 1 (cach).
Téng s6 cach di chuyén ctia con éch la: 5 + 20 + 21 + 8 + 1 = 55 céch.

& Bai 23. Nhan dip khai truong, ctia hang c6 mot chuong trinh tri an danh cho 50 ngudi dau tien
ditng xép hang (theo thit ty tit 1 dén 50). Chi cita hang sé tang cho ngudi cudi ciing mot mén qua
diic biet véi thé thite cuoe choi nhu sau. Chii cita hang néi "Cac khach hang s6 16 sé bi loai". Céc
khach hang con lai sé sap xép lai (theo thit tir tit 1 dén hét), cudc choi sé ditng khi tim duge ngudi
cudi ciing. Vay ngudi may man nhan duge qua thi ban dau ho ding s6 may?
[} Hu‘oy f/f[}l(/(lfd Ta c6 thé giai bai toan bang cach liet ké qua trinh loai bé qua cac vong nhu
sau:
© Vong 1: Ban dau c¢6 50 ngudi. Loai cac khach hang ding & vi tri s6 16 {1,3,5,...,49}. Con
lai 25 nguoi ¢ cac vi trf ban dau 1a {2,4,6,...,50}. Nhitng vi trf nay déu chia hét cho 2.
& Vong 2: Danh s6 lai 25 nguoi tir 1 dén 25. Tiép tuc loai cic s6 1é mdi (1,3, ...,25), gitt lai
cac s6 chdn {2,4,6,...,24}. Cac vi tri ban dau tuong tng la {4,8,12,...,48}. Nhing vi tr
nay déu chia hét cho 22.
© Vong 3: Danh s6 lai 12 ngudi con lai. Loai cac s6 18, gitt lai cac s6 chén {2,4,6,8,10,12}.
Céc vi tri ban dau tuong ting la {8, 16,24, 32, 40, 48}. Nhitng vi trf nay déu chia hét cho 23.
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© Vong 4: Danh s6 lai 6 nguoi. Gitt lai cac s6 chdn {2,4,6}. Cac vi trf ban dau tuong ting 1a
{16,32,48}. Nhiing vi tri nay déu chia hét cho 2*.

& Vong 5: Danh s6 lai 3 ngudi con lai 1a s6 1 (vi tri 16), s6 2 (vi trf 32) va s6 3 (vi tri 48).
Theo quy tac, loai s6 1& 1 va 3, chi con lai ngudi 6 vi tri s6 2. Vi tri ban dau clia ngusi nay
la 32.
Nhan zét: Véi quy tac loai bo ngudi ¢ vi tri 16 va danh s6 lai, ngudi cudi ciing con lai sé ditng & vi
trf 2" sao cho 2" 1a liiy thita ctia 2 16n nhat ma khong vuot qua tong s6 ngudi ban dau.
Ta c6 2° = 32 < 50 < 25 = 64.
Vay ngudi may man nhan dugc qua ban dau ding & vi tri s6 32.
& Bai 24. Mot con chau chau nhay lén cau thang c6 18 bac. Méi lan nhay con chau chau cé thé

nhay 1 bac hoiic 2 bac. Tinh xac suat dé con chau chau hoan thanh 18 bac thang véi s6 1an nhay
2 bac khong bé hon s6 lan nhay 1 bac (lam tron két qua dén hang phan tram).

"
e
A

l |

T+ 2y =18

[} Huogy din gici. Goi x 1a s6 bude nhay 1 bac, y 1a s6 bude nhay 2 bac; suy ra
z,y € N.

Cac cap (z;y) théa man la (18;0), (16;1), (14;2), (12;3), (10;4), (8;5), (6;6), (4;7), (2;8), (0;9).
Néu (z;y) € {(18;0),(0;9)} thi con chau chau c6 2 cach di.

Néu (z;y) = (16;1) thi s6 cach di ctia chau chau 1a C1..

Tuong tu nhu vay cac truong hop con lai sé c6 sd cach 1a

Cis + Cis + Cly + C3 + C% + Cf, + CFy = 4162 (cach).
Vay tong s6 cach nhay ctia chau chau dé hoan thanh 18 bac cau thang la
2+ C, + 4162 = 4181 (céch).

S6 phan tit khong gian mau 1a n(Q) = 4181.

S6 lan nhay 2 bac khong bé hon s6 lan nhdy 1 bac nén (z;y) € {(6;6), (4;7),(2;8),(0;9)}.

Goi A 1a bién ¢b thoa dé bai thi n(A) = C%, + CT, + C, + C§ = 1300.
n(A) 1300 65
n(Q) 4181 209

Do vay P(A) = ~ 0, 31.
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& Bai 25. C6 8 ban cling ngdi xung quanh mot cai ban tron, mdi ban cam mot dong xu nhu nhau.
Tat ci 8 ban cung tung dong xu clia minh, ban c¢6 dong xu ngtia thi ding, ban c6 dong xu sap
thi ngodi. Biét xac suat dé khong c6 hai ban lién ké cting ding bang 2 (trong d6 m,n la cac s tu
nhién va phan s6 2 t6i gian). Tinh m + n.

X Hwon (/(E/sz(é‘zﬁ. Goi A la bién ¢ “khong c6 hai nguoi liéen ké cuing ditng”.
/ g
S6 phan tit ctia khong gian mau la n(Q) = 2% = 256.
Néu c6 nhiéu hon 4 dong xu ngtta thi bién cd A khong xay ra. Ta xét cac truong hop sau
& Truong hop 1: C6 nhiéu nhat 1 dong xu ngiia; s6 két qua la 1 +8 = 9.

& Trudng hgp 2: C6 2 dong xu ngiia; s6 két qua la C2 — 8 = 20. (Loai trit 8 kha nang 2 dong
xu ngita d6 ké nhau).

& Truong hop 3: C6 3 dong xu ngita trong 8 dong xu; cac kha nang dé loai trir 1a:
Ca 3 dong xu ngtia ké nhau: c6 8 két qua.
C6 2 dong xu ngtia ké nhau trong 3 dong xu ngtia: ¢6 8 - 4 = 32 két qua.
Suy ra, s6 két qua cia truong hop nay la Cg — 8 — 32 = 16.
& Truong hop 4: C6 4 dong xu ngiia; c6 2 két qua nhu thé.
(Két qua ctia truong hop nay 1a S-N-S-N-S-N-S-N va N-S-N-S-N-S-N-S: v6i ki hieu N 1a nguoi
nhan duge dong xu mit ngtra va S 14 ngudi nhan mit sip tuong tng vi tri).
S6 két qua thuan lgi 1a n(A) = 9+ 20 + 16 + 2 = 47.
Z 2 N N A 47
Xac suat de khong c6 hai ban lien ke cing ding 1a P(A) = M - LT m—+n = 303.
n(Q) 256 7
& Bai 26. Cong ty VinaElectro sdn xuat mot loai thiét bi dién t tiéu diing va danh s6 seri cho
timg san pham bang mot ma 6 chit s6 duge tao ngau nhien tit cac s6 0;1;2;3;4;5;6;7;8;9 va chit
s6 dau tien khong dugce 14 0. Trong mot chuong trinh khuyén mai nhan dip ra mat sin pham méi,
cong ty mudn ting qua cho khach hang néu san pham ctia ho mua c6 ma seri “dic biet” 1a ma sb
c6 tich céc chit s6 biang 1400. Biét xac suat dé khach hang duge tang qua (tic c6 ma “dic biet”)

la % véi % 13 phan s6 t6i gian va a,b € N*. Tinh b — a.
[ /{u0/17 (/(E/zjzfa’zﬁ. S 6 phan tit cia khong gian mau 1a: n(Q2) = 9 - 10° = 900 000.
/ g

Goi A 1a bién c6: “Khach hang dudc ting qua’.

Vi ma seri “dic biet” 1a ma s6 c6 tich cac chit s6 bang 1400, ma diy s6 c6 6 chit s6 nén ta chi
¢6 3 cach phan tich nhu sau:

1400=7-52-22=7.5.5.2.2.2=7-5-5-4-2.1=7-5-5-8-1-1.

Do d6, s6 phan tit clia bién c¢6 A chinh 13 tong s6 hoan vi ctia 3 bo {7;5;5;2; 2; 2}, {7;5;5;4;2; 1},
{7;5;5;8;1;1}.
Suy ra sd phan tit ctia bién c6 A 1a
6! 6! 6!
e TR TR T TR
n(A) 600 |

Xac suat khach hang duge ting qua la P(A) = ® = 500000 — 1500°
n
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a=1
= = b—a=1499.
b= 1500

& Bai 27. Mot cong ty t6 chiic sy kién tong két cudi nam. Trong budi dit tiee c6 4320 ngudi tham
gia. Dé lam tang tinh tha vi hap dan ctia budi tiéc, ngudi ta da tao ra cac 14 tham ghi cac s6 tit nhien
gdm 6 chit s6 khac nhau c6 dang ajasazasasag dude lap tit cac chit s6 0;1;2;3;4;5;6. Mdi ngusi
tham gia duy tiéc sé chon cho minh mot 14 tham va tat ca cac 14 tham duge boc hét. Gan cudi budi
tiéc, ban to chiic cong bd nhitng ngudi chon duge s6 théa man diéu kién a; +as = as+ a4 = as + ag
sé duge nhan phan thudng dac biét tit cong ty. Anh Huy 1a nhan vién cong ty c6 tham gia du tiéc
va boc tham trang thudéng. H6i anh Huy c6 x4c suat tring thudng la bao nhieu? (két qua lam tron
dén hang phan tram).

[} Haoéj r/(z/z gici. S 6 cac s6 ty nhien c¢6 6 chit s6 khac nhau lap tur tap X = {0,1,2,3,4,5,6}

lan(2)=6-6- 5 4-3-2=14320s6. Vi so6 14 tham bang s6 nguoi duy tiéc nén moéi ngudi boc duge
duy nhat mot sob.

Goi A 1a bién ¢6 anh Huy trang thudng, tic 1a s6 trén 1a tham thoéa man a; + ay = az + ay =
as + ag = k.

Tong cac chit sé duge chon 1a S = (a; + az) + (as + a4) + (a5 + ag) = 3k. Suy ra S chia hét cho

Tong tat ca cac chit s6 trong tap X A0 +1+2+3+4+5+6=21.
Goi d 1a chit s6 trong X khong dugc chon, ta c6 S = 21 — d = d phai chia hét cho 3. Vay
d€{0,3,6}.
& Trudng hop 1: d = 0. Bo chit s6 ding 1a {1,2,3,4,5,6}. Tong S =21 = k = 7. Cac ciap c6
tong bang 7 1a: {1,6},{2,5},{3,4}.
S6 cach sap xép 1a 3! - 2% = 48 cach.
& Trudng hop 2: d = 3. Bo chit s6 ding 1a {0,1,2,4,5,6}. Tong S = 18 = k = 6. Cac cip co
tong bing 6 1a: {0,6}, {1,5}, {2, 4}.
Tong s6 hoan vi la 3! - 2% = 48. S6 hoan vi ¢6 a; =0 (khi d6 ay =6)1a1-1-2!.22 =28,
S6 cach thoa man 1 48 — 8 = 40 cach.
& Trudng hop 3: d = 6. Bo chit s6 dimg 1a {0,1,2,3,4,5}. Tong S = 15 = k = 5.
Céac cap c6 tong bang 5 1a: {0,5},{1,4}, {2, 3}.
Tuong tu truong hop 2, s6 cach thoa man 1a 48 — 8 = 40 cach.
Tong s6 két qua thuan 1gi 1a n(A) = 48 + 40 + 40 = 128.

128
Xéc suat tring thudng ctia anh Huy 1a P(A) = 1320 ~ 0,0296 =~ 0, 03.
& Bai 28. T tap hop s6 tu nhién {1;2;3;...;25;26}, can chon ra 10 s6 phan biét dé gan vao 10
o vuong don vi nhu hinh vé. Goi T 1a s6 cach chon s6 sao cho moi s6 6 hang trén luon nhé hon moi

s6 6 hang dudi, moi s6 bén trai luon nhé hon moi s6 bén phai ctiing hang, dong thoi cac s6 thuoc
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cac 6 A, B,C, D theo thi ty lap thanh cap s6 cong. Gia tri £ bang bao nhieu?
A

B

D

N ong din gici. G ia stt 10 s6 duge chon tit tap ngudn va sip xép theo thit tu tang dan la
e
nE <Nog <Nz <ng<ng<ng <ny <ng<ng < mnip.

& Theo quy tac "moi s6 & hang trén luén nhé hon moi s6 6 hang duéi", cac s6 trong mdi hang
phai & cac nhém s6 lien tiép tu diy da sap xép. Hang 1 ¢6 1 6, hang 2 ¢6 2 6, hang 3 ¢6 3 6
va hang 4 ¢6 4 o.
< Hang 1 chita s6 {n;}. Suy ra A = n;.
<& Hang 2 chita céc s6 {ny,n3}. Vi "bén trai nho hon bén phai", 6 bén trai 1a ny va 6 bén phai
lf\i B = ns.
& Hang 3 chita cac s6 {n4, ns,ng}. O bén phai nhat 1a C' = ng.
¢ Hang 4 chta cac s6 {n7, ng, ng, nig}. O bén phai nhat 1a D = ny.
Nhu vay, ta c6 A = ny, B = ns3, C = ng, D = ny lap thanh cip s6 cong ting dan véi cong sai d.
& A=a.
& B=a+d=mn3 Vin < ng < ns, gitta A vd B c6 1 s6 (ny). Dé chon dudc n,, ta can
nyg—ny >1=d>2 C6d—1 cach chon n,.
& C =a+2d=ng Gita B va C c6 2 56 (nyg,ns). Dé chon dudc 2 s6 nay, ta can ng —ng > 2 =
d > 3. C6 C%_, cach chon bo (ng, ns).
& D =a+ 3d = ny. Gitta C va D ¢6 3 s6 (n7,ng,ng). Ta can nyg —ng >3 =d > 4. C6 C3_,
cach chon bo (n7,ng,ng).
Diéu kién ton tai cac sd 1a d > 4 va a + 3d < 26. Ta xét cac truong hop cia d:
O Void=4:a+12<26=a€{1,2,...,14} (14 gia tri). S6 cach chon 1a 14-(4—1)-C3-C5 =
14-3-3-1=126.
® Void=5a+15<26=ae{1,2,...,11} (11 gia tri). S6 cach chon 1a 11-(5—1)-C2.C3 =
11-4-6-4 = 1056.
O Véid=06a+18<26=a¢c{1,2,...,8} (8 gid tri). S6 cach chon 14 8- (6 —1)-C2-C2 =
8-5-10-10 = 4000.
& Void=Ta+21<26=a€{l,2,...,5} (5 gia tri). S6 cach chon 1a 5. (7—1)-C2-C3 =
5-6-15-20 = 9000.
O Void=8 a+24 <2 = aec {1,2} (2gia tri). S6 cach chon 14 2- (8 —1)-C2 - (C3 =
2-7-21-35=10290.
Téng s6 cach chon 1a T = 126 + 1056 + 4000 + 9000 + 10290 = 24472.
T 24472
Vay gia tri — = —— = 6118.
ay gid tri o =
& Bai 29. Mot gio hoat dong ngoai trdi ciia 16p 1/1 truong ticu hoc X, co gido cho 35 hoc sinh
16p minh nim tay nhau xép thanh mot vong tron dé choi tro choi “Meo bat Chuot”. Sau khi 6n
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dinh, ¢6 goi tén ngau nhién 6 hoc sinh trong 16p ra gitta vong (3 em lam “Meo”; 3 em lam “Chudt”).
X4c suat 6 em dugce goi tén khong c6 hai em nao ding canh nhau trong vong tron bang a. Tinh
1159%4a.

(&) Hwo‘/(y diin ¢ici. S6 cach chon ngau nhién 6 hoc sinh tir 35 hoc sinh 1a n(Q) = C% = 1623 160.

Goi A: “6 hoc sinh dugc chon khong c6 hai em nao ding canh nhau trong vong tron”.

Gia stt xép 35 hoc sinh thanh mot hang ngang, chon ra 6 em sao cho khong c¢6 hai em nao ding
canh nhau, con lai 29 em sé tao ra 30 khoang trong.

S6 cach xép 6 em vao 30 khodng trong la C§, = 593 775.

Khi xép thanh vong tron thi 2 em dau hang va em cudi hang sé xép canh nhau, do d6 ta loai
trit truong hop nay.

Khi dé, ta c¢d dinh 2 em & dau va cudi, chon 4 em con lai xép vao 28 khodng trong & gitta, sd
cach chon la Cig = 20475.

Vay s6 phan tt thuan 1gi cho bién c6 A: n(A) = 593 775 — 20 475 = 573 300.

X&c suat can tim la:
A 573 300 4095
0= p(A) =" _ = .
n(Q) 1623160 11594

4095
ay 11594 = 11594 - —— =4 )
Vay 11594a 59 11594 095

& Bai 30. Mot den long don nam méi duge thiét ké theo hinh bat dien déu (ta c6 thé hinh dung
hinh bat dién déu I& hai hinh chép tit giac déu c6 tat ca cac canh bang nhau S.ABCD va T.ABCD
stt dung chung mot miat ddy). Nghe nhan da thiét ké sdn 12 tam bia ciing 1a cac tam giadc bang

nhau gom 3 mau: xanh, do, vang; trén cdc tam bia cing mau duge danh s6 tir 1 t6i 4. Mdi tam bia
khi dan vao den long sé vita kin mot trong tam mit bén ctia né. Goi N 1a s6 cach ma nghé nhan
c6 thé chon 8 tdm bia dan lén 8 mat ben clia den long sao cho hai tdm bia c6 chung mot canh thi
khac mau, hai tdm bia ¢6 chung ding mot dinh thi khac s6. Gia tri & 4 16 béng bao nhieu?

g

O /luong a’(z‘/éjsz. C hia 8 mat bén ctia hinh bat dien déu lam 2 nhém:
& Nhém U : (SAB), (SCD),(TAD), (TBC)
& Nhém V : (SBC), (SAD), (TCD), (TAB)
Nhan xét:
(1) Hai mat bit ki trong mdi nhém déu c6 ding 1 dinh chung. (1)
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@ Mot mat bat ki cia nhém U déu ké véi dung 3 mit cia nhém V' va nguge lai. (2)

(3) Mbi mat clia nhém U déu c6 duy nhat mot mat cia nhém V' khong chung dinh va chung
canh véi n6 va ngudc lai. Vi du nhu cip (SAB) va (T'CD) (ta goi day 1a mat mat doi nhau).

+) Dém cdach gan s6 cho 8 mat:

Vi (1) nén mdi nhém phéi c6 day du cac sb 1ay tir 1 dén 4.

Do d6, s6 cach danh s6 cho nhém U va nhém V 1a: Ty = 4! - 4! = 576 (cach).

+) Dém cdch té6 mau cho 8 mat:

(Vi hai nhém U va V c¢6 dic diém hoan toan tuong ty nhau nén khoéng mat tinh tong quat,
dudi day ta chon nhém U dé to6 mau trude, roi suy ra cach t6 mau ctia nhém V)

Tiép theo ching ta sé xét cac truong hgp vé mau trong nhém A:

TH1: Nhom U c6 4 mat cung mau.

Chon 1 mau cho 4 mat 6 nhém cé: 3 cach chon.

Vi (2) nén mdi mat & nhém V' ¢6 2 cach chon mau (2 mau con lai), ma nhém V' ¢6 4 mat phang,
nén sé c6 24 (cach).

Vay TH1 c6: 3 - 2* = 48 (céach).

TH2: Cac mat trong nhom U su dung ding 2 mau. Ta cé cic TH nho hon:

+) TH2.1: C6 8 mat cung mau va 1 mat khac mau vdi 8 mat kia

Gia stt cac mat ctia U 1a D-X-X-X, khi d6 3 mat con lai trong V' (khong 1a mat déi ctia v6i mit
D ctia H) déu ké véi mat mau D6 ctia U nén 3 mat nay khong thé t6 mau D6 va cling khong duge
to mau Xanh (vi ching sé ké v6i mat X ctia U), vay 3 mat nay sé cung t6 mau vang. Chi c6 mot
mat cta V (Ia mat déi véi miat Do ctia U) 1a duge phép t6 mau D6 hodac Vang, nhung né ciing
khong duge t6 mau Vang vi nhu vay sé trung véi THI.

Vay 6 TH2.1, mdi cach t6 mau cho nhém U thi c¢6 duy nhat 1 cach t6 mau cho nhém V. Tém
lai TH2.1 c6: C2 - 2!+ C3 = 24 (céch).

(Gidi thich: Chon 2 mau cho nhém U ¢6 C3 cach; hodn doi mau c6 2! cdch; chon 3 trong 4 mdat
clia nhém U dé to giong mau c6 C3 cdch)

+) TH2.2: C6 2 mdt cung mau va 2 mat con lai cing cung mau (khdac véi mau cia hai mat
trudc)

Gia st cic mat ctia U 1a D-D-X-X, khi d6 méi mit ciia V' déu ke véi hai mat mau D6 va Xanh
ctia U, nén mdi mat ctia V chi c6 thé t6 mau vang.

Tém lai TH2.2 ¢6: C2 - C3-1-2! = 36 (cach).

(Gidi thich: Chon 2 mau cho nhom U cé C% cach; chon 2 mat trong 4 mat cua nhom U dé to
mau giong nhau; hai mdat con lai cia U chi c¢6 1 cdach to mau; c¢é 2! cdach hodn doi thit tu té mau
noi trén)

+) TH3: Cdc mat cia U st dung di 8 mau.

Ta thay TH3 khong thé xay ra. Vi néu gid sit cdc mit cia U 1a D-D-X-V. Khi d6 ta goi mat
vy (trong V) 1a mat ddi véi mat dang t6 mau DS ciia nhém U. Khi d6 mit vy cling dang ké véi 3
mat c6 di 3 mau clia nhém U, nén khong con céch nao dé t6 mau cho mat vy.
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Vay tit 3 truong hgp trén, sé cach t6 mau cho 8 mit la: Ty = 48 + 24 + 36 = 108 (cach).
Vay s6 cach ma nghé nhan c6 thé thyc hien 1a: N = Ty - Ty = 576 - 108 = 62208 (cach).
Suy ra: & + 2026 = 9792.

& Bai 31. Ban Quynh va ban Ha tham gia chai tro choi sau:
+ Quynh chon truéc mot trong ba vong quay duge cho trong hinh.
+ Sau do, Ha chon mot trong hai vong con lai.
+ C4 hai quay vong ctia minh. Ngudi c6 s6 16n hon 1a ngudi thang.

Biét rang moi viing trén vong quay déu cé xac suat nhu nhau. Tinh xac suat ma Quynh chién
thang. Lam tron két qud dén hang phan tram.

AR O
o>

N lucong (/a,%;[zzt.
Quynh chon trude cé 3 cach
Ha chon sau ¢6 2 cach
Quynh va Ha quay ¢6 3-3 =9 céach
=n(2)=3-2-9=54
Quynh quay dugc:
- S6 9: Ha ¢6 6 cach thua.
- S6 5: Ha ¢6 3 cach thua.
- S6 3: Ha ¢6 2 cach thua.
- S6 4: Ha ¢6 2 cach thua.
- S6 8: Ha ¢6 5 cach thua.
- S6 7: Ha ¢6 4 cach thua.
- S6 6: Ha ¢6 4 cach thua.
- S6 2: Ha ¢6 1 cach thua.

= (6 27 cach dé Ha chién thing
27

X4c suat can tim 1a — = 0, 5.

54
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& Bai 32. Dai Hoc Bach Khoa Ha Noi to chitc phong van 8 hoc sinh, trong dé c6 hai hoc sinh
truong A, hai hoc sinh truong B, hai hoc sinh truong C va hai hoc sinh truong D. Dé tranh tinh
trang gian lan, truong Dai Hoc Bach Khoa Ha Noi yéu cau sap xép chd nhu sau:

® Xép 8 ban thanh 2 hang ngang, moéi hang bon ban.

& Hai ban cuing truong khong ngoi canh nhau va ciing khong ngoi déi dién nhau.

A B C D

D C B A

S6 cach ma Dai Hoc Bach Khoa Ha Nai c¢6 thé sip xép bing bao nhieu?

N Mwono din oid.
o(z/ 0 ijlm

Hodn vi léch: Cho mot tap hop S = {1,2,...,n}. Mot hoén vi o cta S, ki hieu D, la mot
hoan vi léch néu v6i moi phan tit ¢ trong S, ta c6: o(i) # ¢ (tic 1a, phan t & vi tri thit i khong
phéi 14 phan t1t ¢ ban dau). Khi d6 ta co:

n _1\k _1\n
k=0 ’

o 1 2t 3 n!

. 1 1 1
Véin:4,tacés@hoénviléchléD4:4!<1—1+§—6—|—ﬂ>:9.

Bai toan dugc chia thanh 3 truong hop chinh duya trén st phan b6 céc truong ¢ moéi hang:
TH1: Mot hang cé 4 hoc sinh ti 4 truong khdc nhau
& Xép 4 ban tir 4 truong khac nhau vao hang 1: c¢6 4! = 24 céch.

& Xép 4 ban con lai vao hang 2 sao cho khong c6 ban nao ngoi dbi dién ban cling truong: Day
la bai toan hoéan vi léch ctia hang 1, ¢c6 Dy = 9 cach.

< Hoan vi 2 hoc sinh trong ciing mot truong: Mdi trusng c¢é 2! cach, tong cong ¢ (21)* = 16
cach.

© = C624-9-16 = 3456 céch.
TH2: Moi hang ¢6 2 cap hoc sinh cung truong

& Chon 2 truong trong 4 truong dé xép vao hang 1: ¢c6 C? = 6 cach. Hai truong con lai sé &
hang 2.

& Sap xép vi tri cho cac cip & hang 1 sao cho khong ngdi canh nhau: gia sit 1a truong A va B,
cac mau c6 thé 1a ABAB, ABBA, BAAB, BABA = 4 céch.

& V6i mdi cach xép hang 1, ¢6 duy nhat 1 cach xép hang 2 dé khong c6 cap nao déi dien nhau.
& Hoan vi tiing doi hoc sinh cting truong: (2!)* = 16 cach.

& = C66-4-16 = 384 cach.

THS3: Mot hang chi c¢é 1 cip hoc sinh cung truong

& Chon 1 cédp hoc sinh duwa vao hang 1, 1 cdp khac dua vao hang 2: ¢6 4 - 3 = 12 céch chon
truong cho cap.
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< Hoén vi tiing doi hoc sinh cling truong: (2!)* = 16 cach.
& Xét cac tiéu truong hgp vé vi trf (gid st hang 1 ¢6 cip AA, hang 2 ¢6 cip DD):
THS3.1: 2 cap AD doi nhau kiéu so le

A B D C

D C A B

+ C6 3 cach xép cap AD doi nhau so le. M6i cach c6 2 cach xép 2 ban trusng Bva C. = 3-2=6
cach.

THS3.2: 1 AD doéi nhau, 1 AD khong déi nhau

A A

D D

+ C6 4 cach xép vi tri nhu hinh. Mdi cach c6 2 cach xép B, C. = 4 -2 = 8 cach.
TH3.3: Khong cé cap AD doi dién nhau

A A

D D

+ C6 4 cach xép vi tri nhu hinh. Méi cach c6 2 cach xép B, C. = 4 -2 = 8 cach.
Vay téng s6 cach 1a: 3456 + 384+ 12 16 - (6 + 8 + 8) = 8064.

& Bai 33. Vao ngay 1& tong két nam hoc 2024 — 2025, tai mot trudng Tiéu hoc ngheo ¢ mién
ndi, ¢c6 10 em hoc sinh hiéu hoc dude vinh du nhan 20 phan qua tit cac anh chi cuu hoc sinh cta
truong nay da thanh dat. Cac phan qua nay la dong gia, gom co: 9 doi gidy, 7 cai 4o va 4 céi cap;
nhitng mén qua ciing loai thi giéng hét nhau. Trong s6 10 em hoc sinh dudge nhan qua thi c¢6 Binh
va Minh 1a doi ban rat than thiét, tinh xac suat dé doi ban nay cting nhan cadc moén qua nhu nhau.

[} Hm}% (/a?/ijzfafzf, Goi x 1a s6 cdp qua (giay, 40); goi y 1a s6 cdp qua (giay, cap); goi z 1a s6 cip

qua (éo, cap).

r+y=9 x =06
Taco{x+2=7 S {y=3
y+z=4 z=1.

S6 céch tang qua cho 10 hoc sinh, méi ngudi hai phan khac nhau la n(Q2) = C$, - C3 - C1 = 840.

(Tic 14 chon 6 hoc sinh trong 10 hoc sinh dé trao (gidy, 40); chon 3 trong 4 hoc sinh tiép theo
dé trao (giay, cap); 1 hoc sinh cudi cing buéc phai nhan mén qua con lai).

C6 hai truong hgp dé trao qua cho 10 hoc sinh ma Binh va Minh duge nhan qua nhu nhau:

& Truong hop 1: Binh va Minh nhan qua (giay, 40).
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S6 cach trao quala1l-1-Cg-C3- Cl =280 (cach).
(Tic 1a ¢6 1 cach dé Binh va Minh nhan qua; chon 4 hoc sinh trong 8 hoc sinh tiép theo
nhan (giay, 40) — Ci (cach); chon 3 hoc sinh trong 4 hoc sinh con lai nhan (giay, cap) — C3
(cach)).
& Truong hop 2: Binh va Minh nhan qua (giay, cip).
S6 cach trao quala 1-1-CS- Cj - C] = 56 (cach).
(Ttc 1a ¢6 1 cach dé Binh va Minh nhan qua; chon 6 hoc sinh trong 8 hoc sinh tiép theo
nhan (giay, 40) — C§ (cach); chon 1 hoc sinh trong 2 hoc sinh con lai nhan (giay, cap) — C3
(cach)).
S6 cach trao qua ma Binh va Minh duge nhan qua nhu nhau la n(A) = 280 + 56 = 336.
n(A) 336 336
n(Q)  CS,-C3-Ct 840
& Bai 34. C6 hai chuong thé. Chuong thit nhat c¢6 6 con thdé duc va 4 con thod cai. Chuong thi
hai ¢6 4 con thé duyc va 5 con tho cai. T chuong thit nhat 1ay ngiu nhién ra mot con thé boé vao

Vay x4c suat can tinh 1a P(A) =

= 0,4.

chudng thit hai. Roi sau dé6 tit chuong thit hai lay ngdu nhién ra 3 con thé. Biét trong 3 con tho
lay ra & chuong thit hai c6 s6 tho dyc nhiéu hon s6 tho cai. Tinh xac suat con tho lay ra & chuong
thit nhat 1a thé dyc (lam tron két qua dén hang phan tram).

[} /‘[a()y c/é;y[d[.
Goi A 1a bién c6: "Con tho lay ra 6 chuong thit nhat 1a thé duc"

Goi B 1a bién cb: "Trong 3 con tho 1ay ra & chuong thit hai ¢6 s6 thd duyce nhiéu hon s6 thé cai"

£, a2 . N . 6 3
Xac suat de con thé lay ra ¢ chuong thit nhat 1a tho duc la: P(A) = =5

L oz ) X ) — 3 2
Xéc suat de con tho lay ra ¢ chuong thit nhat 1a tho cai la: P(A) =1— P(A) =1 — =

& Néu con thé 1ay ra ¢ chuong thit nhat 14 thé dyc thi chuong thi hai lac d6 c¢6 5 con thé due
va 5 con tho cai.
Dé ba con tho lay ra ¢ chuong tht hai c6 s6 thé duc nhiéu hon s6 thd cai ta c6 hai truong
hop:
% THI1: Ba con tho lay ra ¢ chuong tht hai c6 2 con tho dyc va 1 con thé céi c6 Cz - O}
(cach).
% TH2: C4 ba con thé lay ra ¢ chuong thit hai déu 1a thé duc, c6 C2 (cach).
C2-Ci+C3 50+10 1
Khi d6, P(B|A) = ———2—F° = =
1d6, P(BJA) s, 120 2
& Néu con tho 1ay ra ¢ chuong thit nhat 1a tho cai thi chuong thit hai lic dé c¢6 4 con thé due
va 6 con tho cai.

Dé ba con tho lay ra & chudng thi hai c6 s6 thd duc nhiéu hon s6 thd céi ta cé hai truong
hop:
% THI1: Ba con tho lay ra ¢ chuong tht hai c6 2 con tho dyc va 1 con thé céai c6 C% - C}
(cach).
% TH2: Ca ba con thé lay ra ¢ chudong thit hai déu 1a thé duc, c6 C§ (cach).
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Ci-Co+Cf 36+4 1
3, 120 3

Khi dé, P(B|A) =

Theo cong thiic Bayes, ta c6 xac suat con tho lay ra ¢ chuong thit nhat 14 tho dyc biét trong 3
con thé lay ra ¢ chuong thit hai c6 s6 thé dire nhieu hon s6 thé cai la:

3 1
) P(A)- P(B|A) N
P = oy P Py P 31,21 1370
5 2 5 3

& Bai 35. Goi S 1a tap hop tat ci cic s6 tu nhién c6 4 chit s6 doi mot khac nhau va céc chit s6
thuoc tap hop {1;2;3;4;5;6; 7}. Chon ngau nhién mot s6 thuoc S, xac suat dé sé d6 khong c6 hai
chit s6 lién tiép ndo cling chdn bang bao nhieu? (két qua lam tron dén hang phan tram)

e Hmfy (/[2,27@; S6 phan tit cia tap S 1a A2 = 840 sb.
S6 phan tit khong gian mau 1a n(Q2) = C},, = 840 s6.
Goi bién c6 A: “khong c6 hai chit s6 lién tiép nao cing chén”.
Truong hgp 1. S6 d6 chi khong c6 chit s6 chn nao.
Truong hop nay c6 4! = 24 s6.
Truong hgp 2. S6 d6 chi c¢6 1 chit s6 chén.
Truong hop nay c6 3 - C3 - 4! = 288 sb.
Truong hop 3. S6 d6 chita dung 2 s6 chén.
Truong hop nay c6 3 cach sap xép: (chén, 18, chin, 1¢), (1¢, chén, 1¢, chdn) va (chén, 18, 1¢, chdn).
V6i moi cach sap xép thi c6 A3 - A2 = 72 s0.
Do d6 n(A) = 24 + 288 + 3 - 72 = 528 5.

n(A) 528 22
ay P(A) = N2 220 22 1 63,
Vay PUA) =Ty ~ 510 ~ 35 ~ 03

& Bai 36. Trong bida 9 béng cac bong duge danh s6 tir 1 dén 9. Ban dau co thit X pha boéng va
sau khi 6n dinh thi ¢6 3 qua béng ghi s6 1,4, 8 déu nidm & vi tri thuan lgi nhat dé c6 thé danh vao
16. Co thu X dudc chon ngau nhién ba s6 truée, tiép theo 1a dén co thit Y chon ngdu nhién 3 sb.

Biét rang co thi chon duge cic s6 nao thi sé c6 nhiém vu danh cac bong c6 ghi s6 dé vao 16
dé hoan thanh chién thing ctia minh. Lgi thé ban dau sé nghiéng vé co thii c6 s6 béng nam trong
{1,4,8} nhiéu hon. Hay tinh xac suit dé co thit X c6 1gi thé hon co thit Y (Iam tron két qua dén

hang phan tram)? @
00
00O
00
o
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[} Hmfy f/(f/é/czfa’[.

& Dé thay duge: n(Q) = C3CE.

& Dé X ¢6 lgi thé hon Y thi X dudc chia s6 con ndm & vi tri thuan lgi nhiéu hon Y.

& Truong hop 1: X ¢6 ba con gan vi tri thuan 1gi, Y khong c6 con nao & vi tri thuan 1gi. Truong
hop nay c6: C3 - C.

& Truong hop 2: X c6 hai con gan vi tri thuan 1i, Y ¢6 1 con & vi trf thuan 1¢i hosic khong c6
con nao ¢ vi tri thuan 1gi. Truong hop nay c6: (C3C}) - (C1C2Z + C3).

& Truong hop 8: X c6 mot con gan vi tri thuan loi, Y khong c6 con nao & vi tri thuan lgi.
Truong hop nay c6: (C3C2) - (C3).

& Suy ra: n(A) = C3C3 + (C3C§) - (C1C2 4 C2) + (CICE) - (C3).

& Suy ra xac suat can tim la:
A C3C2 4+ (C2C}Y) - (Cic2 + ¢ CiC%) . (C3 1

n( >: 305 + (C3Cs) - (G 35"; 5) + (C5C5) - (C) — - —0,33333... ~ 0, 33.

n(Q) CiCi 3

& Bai 37. Trén mdi canh ctia mot hinh vuong ABCD, lay cac diem E, F,G, H. Sau d6 ta dién

tren 8 diém nam tren hinh vuong 8 s6 khac nhau trong tap hop cac sb tu nhién tit mot dén tam,

sao cho do dai ctia cac canh bang tong ciia cac s6 hang ndm trén canh d6, nghia 1a do dai canh

ctia hinh vuong bang A+ E+ B; B+ H+C; D+ G+ C; A+ F + D. S6 truong hop xay ra bang
bao nhiéu?

P(A) =

S oon (/(gnjzzzz, Diat A+ E + B = S. Theo tinh chat déi xing va tdng cac sb tit 1 dén 8 1a
C

36, ta c6 phuong trinh: A+ B+C+D =45-36. Vil0< A+ B+ C+ D < 26, ta tim dugc cac
truong hop S € {12,13,14, 15}.

TH1: A+ B+C+D=12= 5 =12
1

5
—®

(=]

=)

0’9
(D
N
(=)
O

N

®
«®

= C62-2-2 =8 cach dién.
TH2: A+ B+C+D=16=S=13

=2}

@oo
oF
() w
\

OF
&) -

~
4\
N
()
N
o
N
4\
N
(e
Z/
®

«®
«®

= MG5i tiéu truong hop cé 8 céach, tong la 16 cach.
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TH3: A+B+C+D=20=5=14

S
@
(&

®
-®
G

= (C6 8 cach dien.

TH4: A+ B+C+D=24=5=15

3 5 7
—E—6

~
4\
N
(e

D) 2
H

®
-®

= (6 8 cach dien.

Vay c6 tat cad 8 - 5 = 40 truong hop.
& Bai 38. (6 hai dong xu c6 hinh thic gidng nhau, trong dé c6 mot dong xu can déi dong chat
va mot dong xu khong can doi c¢6 xéc suat khi tung dong xu xuat hién méat ngta la 2. Mot ngudi
lay ngau nhién mot dong xu trong hai dong xu da cho, tung dong xu dé 3 lan thi déu thay xuat
hién mit ngtia, xac suat nguoi do lay duge dong xu can ddi 1a bao nhieu? (Két qua lam tron dén
hang phan muoi)

, N . s 2 e a1z N ‘. 1
[} /{wofiy (/(z‘/z(fz'dzf. Goi H; la bién ¢6 ngudi d6 lay duge dong xu can doi = P(H,;) = 3"

L . . . 1
Goi Hs la bién 6 ngusi dé lay duge dong xu khong can doi = P(H,) = 7

Goi A 1a bién c6 "tung dong xu 3 lan déu xuat hién mit ngta".

(s ) . ) 1\* 1
& Xéc suat 3 lan ngita néu la dong xu can doi: P(A|H,) = <§> =3
z S X 2 A N X ~ ~ Z . 2 3 8
& Xéc suat 3 lan ngita néu la dong xu khong can doi: P(A|Hs) = 3) =97

Xac suat dé ca 3 lan tung déu xuat hién mat ngita 1 (theo cong thiic xac suat day dun):
1 1 1 8 1 4 91
P(A)= P(H,) - P(A|H P(H,) -P(AlHy) == -+ -+ —=— 4+ — = —.

(4) = PUH) - PUAJHL) + P(H) - PAH:) =5 - 54552 = 15+ 37 = 13
Xac suat dé nguoi dé lay duge dong xu can doéi khi biét ¢ 3 lan déu ngita 1a (theo cong thiic
Bayes):

P(H,) - P(A|H,)) 1= 1 432 27
PUHIA) — =36 _ - 12 2T 2067
(Fh]4) P(A) 9716 91 91

Lam tron két qua dén hang phan mudi, ta dugc xac suat xap xi bang 0, 3.
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& Bai 39. Trong mot cudc thi dau Robotics, san dau duge thiét ké dang luéi 6 vuong nhu hinh
vé. Cac robot xuat phat tit vi trf diém A, di chuyén ngau nhién theo canh ciia cac 6 vuong theo
huéng xudng dudi hoiic sang phai dén vi trf diem B. Tinh xac suét robot di tit A dén B ma khong
di qua cd M va N (két qua lam tron dén hang phan tram).

A

e ucong din oidi.

Dé di tit A dén B, robot can thuc hién tong cong 10 bude di chuyén, trong dé c6 4 bude di
xuong () va 6 budc sang phai (—).

= Q] = C}, = 210 (cach chon 4 buéc xudng trong tong sé6 10 budc).

Goi X la bién ¢b robot di qua diem M.

Goi Y la bién ¢6 robot di qua diém N.

= X NY la bién c6 robot di qua ci hai diém M va N.

Ta tinh s6 cach di trong cac truong hop:

O Ditit A— M — B:n(X)=C2.C2=6-15 = 90.

O Ditt A= N = Bn(Y)=C3.Cl=20-4=80.

S Ditt A M N B n(XNY)=C2-CL-Cl=6-2-4=48.

Goi T 1a bién ¢b robot di qua it nhat mot trong hai diém M hoac N (T = X UY).

S6 phan tit clia bién c¢6 T la:

n(T)=n(X)+nY)—n(XNY)=90+ 80 — 48 = 122.
Xac suat robot di qua M hoac N la:

n(T) 122 61

P(T) =t =_2o
(T) Q] 210 105

Bién ¢6 robot khong di qua c& M va N la bién ¢6 d6i ctia T, ky hieu 1a T.

—= 61 44
PT)=1-PT)=1—-—=—~0,42.
(T) (T) 105 105 ’

Vay x4c suat can tim xap xi bang 0, 42.

& Bai 40. Cho mot thanh sit méng AB dai 21 cm. Trén AB lay hai diém M, N phan biét lam
moc sao cho AM =z (cm), MN =y (cm), NB = z (cm) dong thoi z,y, 2z 1a cac s6 nguyén duong
(tham khao hinh vé). Xac suat dé khi gap thanh sat tai hai diém mdc M, N thi dau A c6 thé cham
vao dau B 1a % (v6i a,b € N va phan s % toi gidn). Tinh a + b.

A x Y z B
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e/ luong f/a?n(, i,
Khong gian mau ctia bai toan 1a n(Q) = C%, (1iy ngau nhién 2 trong 20 diém nguyén trén thanh
sat dé dat moc M, N).
Gia st gap thanh sit tai hai diém méc M, N thi dau A c6 thé cham vao dau B.
Khi d6 thanh sit dudc chia lam 3 doan nhu hinh vé:
/'1 x ]\./[ Yy ];f z B

x,y,z € N
vai {7 .
r+y+z=21
Goi H la bién ¢6 "Khi gap thanh sét tai hai diém M, N thi dau A c¢6 thé cham dau B"

Khi do6, ¢6 2 truong hop xay ra:

2 A=B
TH1: Diém
Ae MN,Be MN
)
M r A=B z N
. et z=y rT+z=y rt+z=y
Khi do <~ 21
r+y+z=21 2y =21 y:?:10,5¢N*(L)
TH2: A= B va AMN tao thanh hinh tam giac. Minh hoa nhu hinh vé:
A
x z
M y N
rty>z rT+y+tz>z+z 21 > 2z
Theo bat dang thitc tam gidc ta c6: S z+ 2>y Sz +z+y>y+y < <21>2% &
y+z>x y+z+zxz>z+x 21 > 2z
z < 10,5 z <11
y<10,5 &< y<1l .
x < 10,5 r <11
r+y+z=21
z,y,2 € (0;11)

Khi d6 n(H) 1a tap hop cac bo ba (z,vy, z) théa man cic diéu kien
x,y,z € N*

a=11—-x
bat<b=11-y = a,b,ce N"
c=11-=z
» Sww lary va Bién soan: Lé P&f/z/( K/{(z - 0399653362
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Cong vé v6i vé clia heé phuong trinh trén, ta dugc a +b+c¢=33 — (r +y+2) = 33 — 21 = 12.

a,b,c e N*

tuong ting véi mot bo s6 (z,y, z) thoa
a+b+c=12

Khi d6 mdi bo sb (a,b,c) théa man {
méan yéu cau bai toan. Ap dung bai toan chia keo Euler, ta c6 n(H) = C?,.
Sy 51

Suy ra xac suat xay ra bién ¢ H 1a P(H) = 72 = 100 = 33"
20

a=11

= = a+b=49.
b= 38

& Bai 41. Cho 5 6 vuong a, b, ¢, d, e dudge bo tri nhu hinh vé bén. Biét rang c6 tat cd T cach chon

ra 5 s6 nguyén khac nhau tit tap hop S = {1;2;3;...;15} dé xép vao cac 6 vuong a, b, c,d, e sao

cho méi 6 vudng nhé chi xép dude ding mot sd va cac 6 hang ngang duge sap xép theo thi tu

tang dan hoac gidm dan, con cac 6 hang doc thi khong dugde sap xép theo thit tu tang dan va ciing

khong giam dan. Hay x4c dinh gid tri clia 001"

a b c

[} Hwoffy r/(z’/z(jz'dz'. S6 cach chon ra mot tap hgp gom 5 s6 khac nhau tir tap S 1a C3, = 3003.

Gid st 5 s6 chon dude 1a 21 < 73 < 23 < 24 < T5.
Dé day hang ngang (a, b, c) ting dan hodc giam dan thi b phai la gia tri trung gian gitta a va ¢
(tic la a < b < ¢ hodc ¢ < b < a).

Xét vi tri ctia s6 b trong bo 5 s6 da chon:

& Néu b c¢6 hang 1 (b = 1) hodc hang 5 (b = x5): Khong thé chon a,c dé (a,b, c) don diéu.

& Néu b c6 hang 2 (b = x3): - C6 1 86 nhd hon b (1) va 3 86 16n hon b (x3, T4, z5). S6 cach chon
cap {a,c} 1a 1-3 = 3. Mbi cdp c6 2 cach xép hang ngang.
- Sau khi chon {a, ¢}, con lai 2 s6 déu 16n hon b dé xép vao {d, e}. Trong 2! = 2 cach xép cot
doc (b,d, e), c6 1 cach tang dan (b < nhd < 16n) nén con 2 — 1 = 1 cach théa man khong don
diéu.
- S6 cach: 3-2-1 =6 cach.

© Néu b ¢6 hang 3 (b = x3): - C6 2 s6 nhd hon b va 2 s6 16n hon b. S6 céch chon cap {a,c} la
2.2 =4. Mbi cap c6 2 cach xép hang ngang.
- Con lai 1 86 nhé hon b va 1 s6 16n hon b cho {d, e}. C& 2 cach xép cot doc (b, d, e) déu khong
don diéu (vi b nam giita hai gia tri kia).
- S6 cach: 4-2-2 =16 cach.

© Néu b ¢6 hang 4 (b = x4): - Tuong tu truong hgp b = 5 (tinh dbi xiing), c6 3 -1 = 3 cach
chon ciip {a,c}, méi cip 2 cach xép.

- Con lai 2 86 nh6 hon b cho {d, e}, c6 1 cach xép cot thda man.
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- S6 cach: 3-2-1 = 6 cach.
Tong cong véi mdi bo 5 s6 chon duge, ¢6 6 + 16 + 6 = 28 cach xép thda man.

Vay tong s6 cach 1a T = 3003 - 28 = 84084.
e x s T 84084
Gia tri can tim: o0l = 100l — 84.
& Bai 42. Cho hinh vuong ABCD c6 do dai canh bang 12 cm. Trén doan thing AB va AD lay
them trén mdi doan 11 diém, sao cho 11 diém dé chia mdi canh thanh 12 phan c6 do dai bang
nhau. Chon ngau nhién 3 diém tit cAc diém nam trén doan AB va AD (khong tinh diém A). Biét
xac suat dé 3 diém duge chon tao thanh mot tam giac c6 dudng tron ngoai tiép tiép xtc véi duong

, . 20
thang AB hoac AD bang a, tinh —.
a
[} /‘[mf/(y f/(?/i/rzfa’z,'.

Khi trén doan thing AB va AD lay thém trén mdi doan 11 diém thi trén AB c6 12 diém (khong
tinh diém A) v trén AD c6 12 diém (khong tinh diém A).

Suy ra trén hai doan AB va AD c6 tat ca 24 diéem (khong tinh diém A).

Khi d6 s6 cach chon ngdu nhién 3 diém tit cac diém trén doan AB va AD (khong tinh diém
(A)) lan(Q) =C3,.

Goi E 1a bién ¢6 "3 diém dugc chon tao thanh mot tam gidc c6 duong tron ngoai tiép tiép xic
v6i duong thing AB hoiac AD".

Goi P la "Diém niam trén duong tron ngoai tiép tam giac (tao thanh khi lay 3 diém) va tiép
xtc v6i Oz hodc Oy".

H

Al app~_H N 127

TH1: Dudng tron ngoai tiép tam gidc tam I tiép xic véi Oy tai P, cat truc Oz tai hai diém
M va N.

Khi d6 P(0;b), M(a;0), N(¢;0), (1 <a,b,c<12).

Goi H 1a trung diém ctia MN = H (a ; ‘. 0).

Suy ra tam ctia dudng tron ngoai tiép tam gidac PMN 1a T (a ;_ C; b).

» Sww lary va Bién soan: Lé PZL’/Z/{ K/{(z - 0399653362



2 2 20 — a — 2 2
Tac6 IM? = IP* = (a- “) (~0)* = <6H2—c> (a z C) B2 = (“‘2”)
G_CQ aQ a C 02 a C 2 a2 ac 02 a2 a C
o pe® 906 —@(———> o de C e _9.0C
( 5 ) + 42+ 591"\ 3) " 1 2 1 1 597"
C a ac C ac a
Y = eyt == b2 — qc = b? = qc.
1 1 5 1 0 5 5 (IR= ac =0« ac

Tt d6 ta tim duge cac cdp (a;c¢) théa man la (1;4),(1;9),(2;8),(3;12), (4;9).
Mbi cip (a;c¢) thoa man tuong ting véi mot gid tri b nén c6 tat cd 5 bo ba (a;b; ¢) théa man
yéu cau bai toan.

TH2: Duong tron ngoai tiép tam giac tiép xtc tam I véi Oz tai P, cat truc Oy tai hai diém
M va N.

Thue hién tuong ty THI, ta ciing tim duge 5 bo ba (a; b; ¢) théa man yeu cau bai toan.

Suy ra s6 TH ¢6 1gi cho bién ¢6 E la n(P) =5+ 5 = 10.

~ “ FRSPNERIN N ’I’L(E) 10 10 5)
Vayxacsuat CantlmlaP(E):m:@:m:ﬁ:a.
20 20
Suy ra — = —— = 4048.
a 5
1012

& Bai 43. Dién ngau nhién cac s6 0;1;2; 3;4:5;6; 7; 8 vao cac 6 clia mot bang 6 vuong kich thude
3 x 3 sao cho mdi s6 dugc dién vao ding mot 6. Tinh xéc suat dé s6 1 duge dién vao 6 chinh giita,
biét ring tong clia cac so6 hang dudi cing 1a mot s6 18 va s6 0 duge dién vao 6 géc trén ciing bén
trai ctia bang 6 vuong. (Két qua lam tron dén hang phan tram)

0

[} Hu‘o/‘ﬁ a,/(fll(jz'(fzf. Goi S =1{0,1,2,3,4,5,6,7,8} 1a tap cac s6 can dién. Trong d6 ¢6 4 s6 1é 1a
{1,3,5,7) va 5 s6 chin 1a {0,2, 4,6,8}.

Vi s6 0 da duge dién vao 6 géc trén ciing bén trai, nén con 8 6 trong dé dién 8 s6 con lai Ia
{1,2,3,4,5,6,7,8} (gom 4 s6 1¢ va 4 s6 chin).

Goi Q 13 tap hop cac cach dién théa man diéu kién tong hang dudi ciing 1a sb 18.

& D@ tong 3 s6 hang dudi ciing 1 s6 18, hang d6 phai chita 1 s6 18 va 2 s6 chin hoiic chita 3 s6
1é.

© S6 cach chon va siap xép cac s6 vao hang duéi cung la: Cf - C% - 3!+ C3 - 3! = 144 + 24 = 168
cach.

& V6i mbi cach chon hang dudi, c6 5! cach dién vao 5 6 con lai.

& Suy ra n(2) = 168 - 5! = 20160.

Goi A 1a bién ¢b "S6 1 duge dién vao 6 chinh gitta". Khi d6 con lai 7 s6 {2,3,4,5,6,7,8} (gom 3
s6 18 va 4 s6 chin) dé dién vao 7 6 trong.

© Dé tong hang dudi cting 1¢, hang nay chon 1 1& tit 3 s6 v 2 chan tit 4 s6, hodc chon ca 3 1&
tir 3 5.
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& S6 cach chon va sép xép hang dudi la: Cf - C7 - 31+ C3 - 31 = 108 4+ 6 = 114 cach.
& V6i modi cach, c¢6 4! cach dién vao 4 6 con lai.
© Suy ra n(A) =114 - 41 = 2736.

X4c suat can tinh la:

n(A) 2736 19

— = —~~0,1357...
n(Q) 20160 140

pP—

Lam tron dén hang phan tram (chit s6 thap phan thi hai), ta duge két qua 1a 0, 14.

& Bai 44. Mot tng dung hoc tap c6 12 thit thach duge dua ra mdi budi hoc. Mbi thit thach c6
70% kha ning hoc sinh vigt qua duge. Néu mot thit thach duge hoan thanh thanh cong, hoc sinh
sé nhan dudc 1 diém. Néu hoan thanh khong thanh cong, diem hoc sinh khong thay doi. Tuy nhieén,
néu hoc sinh hoan thanh lién tiép 5 thit thach thanh cong sé nhan duge 5 diém thudéng (tic 1a tong
cong 10 diém cho 5 thit thach lién tiép d6). Xac suat dé hoc sinh nhan duge ding 10 diém bing
bao nhiéu phan tram (lam tron két qua dén hang phan tram)? Biét rang hoc sinh dé lam tat ca
12 thi thach.

[} Huozzy a,/(z‘\/z(, /cz'(z",z'.
Goi z,y lan lugt 13 s6 1lan vugt qua thit thach, s6 1an hoan thanh lien tiép 5 thit thach.
Theo dé bai ta c6: z + 5y = 10.

TH1: = = 5y = 1 (c6 dang 5 lan vugt qua thit thach va ching 1a 5 lan lien tiép). C6
12 — 5+ 1 =8 day 5 lan vuct qua thit thach. Xac suat ctia truong hop A 14 8-0,7°-0,37.

TH2: z =10,y = 0 (c6 dang 10 lan vugt qua thit thach va khong c¢6 5 lan nao vugt qua thit
thach lien tiép). Khi c6 10 thanh cong thi c6 2 that bai. Dé khong c6 5 lan lién tiép vugt qua thit
thach, cac chudi thang phai c6 do dai < 4.

C6 2 that bai nén dé tach thanh 3 chudi thing ta can ding hai that bai lam ngan cach (2 lan
that bai khong xuat hién ¢ dau chudi hay cudi chudi).

Cac phan chia kha di la (4,4,2) va (4,3, 3).

S6 hoan vi ctia (4,4,2) va (4,3,3) déu 1a 3 = Tong 6 day.
X4c suat cia truong hop B 1a 6 - 0,719 0,32

Xac suat can tim 1a: 8- 0,7°- 0,37 + 6 - 0,7*° - 0,32 ~ 1,55%.

& Bai 45. Stt dung boén mau xanh, dé, tim, vang dé t6 cho phan trung tam va 4 canh ctia mot
chiéc quat nhu hinh vé.

Quy téc to mau sé la: phan trung tam va phan canh phéi dude t6 bang mau khac nhau (bén canh
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quat khong nhat thiét t6 mau khac nhau). Héi ¢6 bao nhieéu cach t6 mau? (Luu §: 4 cdnh giéng
nhau do d6 cac cach t6 mau ma khi xoay canh quat c6 thé trimg nhau thi chi tinh 1a mot cach).

[} /{ufo‘/z? (/(Efi/mf(}zf. Gia st 4 mau dung dé t6 quat 1a a, b, c, d.
! i

TH1: St dung 2 trong 4 mau dé to

S6 cach chon 2 trong 4 mau dé to 1a C2.

S6 cach t6 mau trung tam la C} = 2 cach.

S6 cach t6 mau cac canh quat 1a 1 cich (t6 ci bon canh véi 1 mau con lai).
Suy ra s6 cach to TH1 1a C3 - 2 = 12 cach.

TH2: St dung 3 trong 4 mau dé to

S6 cach chon 3 trong 4 mau dé to 1a C3 cach.

S6 cach to mau trung tam 1a C} = 3 cach.

Khi dé, ta c6 2 mau con lai dé t6 4 canh. C6 4 cach sip xép khong triing nhau qua phép quay:

Suy ra s6 cach t6 mau ¢ TH2 1a C3 - 3 -4 = 48 cach.
TH3: St dung cd 4 mau dé to
S6 cach chon 4 trong 4 mau dé t6 1a 1 cach.
S6 cach t6 mau trung tam 1a C] = 4 céch.

Gia stt mau a ¢ trung tam, con b, ¢, d t6 cho 4 canh (mot mau lap lai 2 1an). Néu chon b 1ip lai

2 lan, ta c6 3 cach sap xép:

Vi ¢6 3 mau (b, ¢, d) c6 thé déng vai trdo mau lap lai, nén s6 cach to canh 1a 3 x 3 = 9 cach.

Suy ra s6 cach t6 § TH3 14 4 x 9 = 36 céch.

Vay tong s6 cach 1a 12 + 48 + 36 = 96 cach.
& Bai 46. Mot con kién di chuyén doc theo cac canh ctia mot hinh chép tit gidac. N6 bat dau cude
di dao ctia minh 6 dinh A, méi 1an né di ding mot canh ctia hinh chép va né di t6i da 3 lan. Tai
mdi dinh, con kién quyét dinh ngau nhién di theo mot trong ba huéng (doi véi dinh A, B, C, D)

hodc bon hudng (doi v6i dinh S trén cuing), trong d6 n6 cling duge phép chon huéng ma né vira di
dén. Tai dinh B c¢6 mot con tha an kién dang rinh rap. Xac suat dé con kién khong bi bat béi thi

» Swwe targ va Bién soan: Lé /’Z[n/{ K/{a - 0399653362

55



56

§ B 1a bao nhiéu phan tram (lam tron két qua dén hang phan muoi)?
S

[} Huozzi a,/(zf/z:jz,'(é‘(ﬁ.

Goi A 1a bién c¢6 "Con kién khong bi bat".

Suy ra A la bién c6 "Con kién bi bat".

Khi d6 yéu cau bai toan: Tinh P(A) va P(A) =1 — P(A).

Vi con kién di t6i da 3 lan nén con kién c6 thé bi bt sau lan di 1,2 hodic 3. Ta xét cac truong
hop sau:

TH1: Con kién bi bt sau lan di chuyén 1

Xac suat con kién bi bat sau lan di chuyén 1 1a P(A;) = 3

TH2: Con kién bi bdt sau lan di chuyén 2

Ta c6 so do cay:

1/4
1/3 s B
/ \
Tit diém A
0
1/3\‘ D —_ B
. . . N » 11 1
Suy ra xéac suat con kién bi bat sau lan di chuyen 2 1a P(Ay) = 3 1° 1

THS3: Con kién bj bit sau lan di chuyén 3
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Ta c6 so do cay:

Lan di 1 Lan di 2 Lan di 3
1/3
A B
1/4
1/4
S / D 0 B
1/3
1/4
| / 1 S
Tu diém A g ’ B
1/3
1/3 1/3 1/3
D A B
1/3 1/3
C B

Suy ra xac suat con kién bi bit sau lan di chuyén 3 1a
111 111 111 111 111 17

. . - 1 1 17 31
Két hop 3 TH trén, ta c6 P(A) = 3 + 3 + 108 ~ 51
P - 31 23

Vay xac suat can tinh 1a P(A) =1— P(A) =1— T 42,6%.
& Bai 47. C6 hai hop dung cau hoi thi (phiéu), mdi phiéu ghi mot cau hoéi. Hop thit nhéat ¢6 15
phiéu va hop thit hai c6 9 phiéu. Biét rang sinh vien A di thi chi thuoc 10 cau ¢ hop thit nhat va
8 cau 6 hop thit hai. Thay gido rit ngau nhién tit mdi hop ra mot phiéu thi, sau d6 cho sinh vién
A 1t ngau nhién ra 1 phiéu tt 2 phiéu ma thay gido da rut. Goi F; 1a bién cb sinh vién A rit ra
phiéu tit hop thi nhat, E, 1a bién ¢b sinh vién A rat ra phiéu tit hop thit hai. Néu sinh vien A rut
duge phiéu da hoc thuoc thi xéc suat phiéu d6 thuoe hop thit nhat bang bao nhieu (Iam tron két
quéi dén hang phan tram)?

[ Huozzj (/(szdmfdzﬁ. Goi H 1a bién c6: "Sinh vien A rat dugc phiéu da hoc thuoc".
Theo dé bai, sinh vién A rat ngau nhién 1 phiéu tit 2 phiéu ma thay gido da rdt nén:
1

Xéc suat dé sinh vien A thuoc phiéu rat ra tit hop thi nhat la:

10 2
P(H\E|) = — = —.
(HIE) =15 =3
Xéc suat dé sinh vien A thuoc phiéu rat ra tit hop thi hai la:
8
P(H|E,) = —.
9
Xac suat dé sinh vien A rit duge phiéu da hoc thude (x4c suat toan phan) la:
2 8 1 4 7
P(H) = P(Ey) - P(H|Ey) + P(Ez) - P(H|E2) = 0,5 2 0,5+ 5 = 5 = ¢
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Néu sinh vien A rat duge phiéu da hoc thuoc, xac suat phiéu dé thuoc hop thit nhat (cong thric
Bayes) la:
2

3 _

, 0,5
PE) = PRI 2
5

| ©
| W

~ 0, 42857...

Wl =

Lam tron két qua dén hang phan tram, ta dugdc: 0, 43.

& Bai 48. C6 hai hop dung bi, cac vién bi c6 cing kich thuéc va ctiing khoéi lugng. Hop I dung
9 vién bi, méi vien bi duge danh mot s6 tit 1,2,3,4,5,6,7,8,9. Hop II dung 8 vién bi, mdi vién
bi duge danh mot s6 tu 1,2, 3,4,5,6,7,8. Ban Hoa va Binh tham gia tro choi nhut sau: Ban Hoa
chon ngau nhién ba vién bi trong hop I va sdp xép céc sb trén vien bi theo thit tur gidm dan dé tao
thanh mot s6 gom ba chit s6. Ban Binh chon ngau nhién ba vién bi trong hop II va sap xép cac so
trén vien bi theo thit tu giam dan dé tao thanh mot s6 gom ba chit s6. Hoa sé 13 ngudi thing cudc
néu s6 ciia Hoa 16n hon s6 ctia Binh. Biét xac suat Hoa la ngudi thang cudc 1a ¢, véia € N,b € N*
va ¢ la phan s6 t6i gian. Tinh gia tri ctia biu thic T = a + 2b.

[} Hwofﬁ C/Q?Iyl.dl.. Xét hai truong hop x4y ra doi véi s6 bi ma Hoa chon duge:

Truong hop 1: Hoa chon dudc vién bi so 9.

& Khi Hoa chon dugc vién bi s6 9, s6 cia Hoa chic chan c6 chit s6 hang tram hofic hang chuc
16n nhat 14 9. Trong khi d6, s6 ctia Binh tdi da chi c¢6 cac chit s6 tit 1 dén 8. Do d6, s ciia
Hoa chac chan 16n hon s6 ctia Binh.

& Xac suat Hoa chon dugce vien bi s6 9 trong 3 vien 1ay tit hop I (9 vien) la:

C; 28 1

PG5y
Truong hop 2: Hoa khong chon dugc vién bi so 9.

& Xéc suat dé Hoa khong chon dugc s6 9 1a: P, =1— 1 = 2.

& Ltc nay, cd Hoa va Binh déu chon 3 chit s tur tap hop {1,2,3,4,5,6,7,8}.

& S6 cach chon 3 chit s6 clia mdi ban la Cj = 56. Téng s6 cach chon ctia ca hai 1a 56 - 56.

& S6 cach dé hai ban chon bo s6 giéng hét nhau 1a 56 cach. Xac suat dé hai ban chon triing

5. _ 56 _ 1

nhau 1a: Py, = 5655 = 55+

® Do vai tro cia Hoa va Binh 14 nhu nhau khi ctiing chon trong tap 8 s6, nén xac suat Hoa
chon s6 16n hon bang xic suat Binh chon s6 16n hon:

1— Py l—g5 55

PHoathéng\Tm: 9 = 256 :m-
& Xac suat thang trong truong hop nay la: 2 - 22 = 22
Xéc suat dé Hoa thing cudc la:
1 55 56+55 111 37

P =Py + (Xdc suat TH2) = o + -0 = — 2 168 56

Theodébai,P:%:%,suyraa:?ﬁvab:%.
Vay gia tri cia T'=a + 2b = 37+ 2 - 56 = 149.

& Bai 49. Dat ngiu nhién céc s6 thuoc tap hgp {—2, —1,1,2} vao 25 6 vuong ctia lu6i 5 x 5 (hinh
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vé dudi day) sao cho mdi 6 vuong chi duge dit ding mot s6.

Goi A bién c6 “Tich cac s6 trong mdi hang va tich cac s6 trong mdi cot déu bang —27. Biét xéac
suat ctia bién c6 A bang p, tinh 64° - p.

[} /‘[m)‘fy a/('z‘\/yzf(ézf,
S6 cach dién cac s6 vao bang 1a 4%,
Mbi phan t1t trong bang thuoc tap {—2, —1, 1,2}, do d6 c6 gia tri tuyet déi thuoc {1,2}.

Tich céc s6 trong mot hang bang —2, suy ra tich cic gia tri tuyet déi ciia cac s6 trong hang do
bang 2.

V6i 5 86 deu thuoce {1,2} va tich bang 2, cAch duy nhat 1a: trong mdi hang c6 ding mot s6 ¢o
gia tri tuyet doi bang 2 va bén s6 con lai co gia tri tuyét déi bang 1.

Tuong tu, mdi cot cling phai c6 ding mot s6 c6 gia tri tuyéet doi bang 2.

Vay viéc dit cac s6 2 (vé mat gid tri tuyét doi) chinh 1a viee dat 5 s6 2 vao bang 5 x 5 sao cho
moi hang va mdi cot déu chita ding mot s6 2.

S6 cach lam viéc nay chinh 1a s6 hoan vi clia 5 phan ti: 5! = 120.

Sau khi da ¢6 dinh vi tri cac s6 2 (cic 6 con lai déu c6 gia tri tuyet doi bang 1), ta chi can gan
dau s;; = 1 cho ting 6 sao cho:

& Tich cic dau trong mdi hang bang —1 (tic s6 lugng dau — trong mdi hang 1a 18).
& Tich dau trong méi cot bang —1 (tuong t).

Ta chia bang thanh 4 phan, gom:

& Bang 4 x 4 6 gbéc trén, bén trai.
& Hinh cht nhat 1 x 4 & géc bén trai, dudi cung.
& Hinh chit nhat 4 x 1 § géc trén, ngoai cung, bén phai.
& Hinh chit nhat 1 x 1 § géc dudi cung, bén phai.
Khi dé:
& Mobi 6 vuong trong hinh chit nhat 4 x 4 ¢6 2 cach chon dau, suy ra c6 2! cach chon dau cho
bang hinh vuong 4 x 4.
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& Ung v6i mbi cach chon dau d6 thi cac hinh chi nhat 1 x 4 va 4 x 1 ¢6 duy nhat mot cach
chon dau.

© O vuong 1 x 1 con lai ¢6 duy nhat mot cach chon dau.
Do d6 sb cach gan dau théa man la 26 = 65536.
Vi trf cac s6 2 va viéc gan dau 1a doc 1ap véi nhau, nén:
n(A) =5!.20-0" = 120.20 = 15.2%.216 = 15. 21

15.219 15 - 219 15
425 950 931"

Xac suat clia bién c6 A lap =

30
Suyra645-p:(26)5-§:22T15:§
& Bai 50. Mot con bo di chuyeén tit diem A dén diém B doc theo céc doan théng trong mang lu6i
luc gidc nhu hinh bén. Cac doan thing c6 dau miii tén chi dude di chuyén theo huéng ciia miii tén,
cac doan thing khong c6 dau mii tén duge di chuyén theo huéng tiy ¥ vi con bo khong bao gio
di chuyén tren cung mot doan théng qua mot lan. Vay con bo c¢6 bao nhiéu con duong khac nhau
ti A dén B?

=7,5.

(&) Hazfn(j (/(glz(jm)zf. Dé tinh s6 con dudng tit A dén B, ta chia mang luéi luc giac thanh cac giai
doan dya trén cac vach chia (C1, Cs, Cs, Cy, Cs).

& Giai doan 1 (T A dén vach Cy): Phan nay gom 2 hinh luc gidc dau tién. S6 cach di chuyén
tit diem A dén cac doan thing & vach Cy (doan 3 va 4) 1a 5 cach. (Céac cach nay bao gom
viec tan dung cac canh thing ditng dé chuyén lan gitta cac hinh luc giac).

& Giai dogn 2 (Tw vach Cy dén vach Cy): Day la khu vite trung tam véi cidc doan théng 5, 6,
7, 8. Dic biet, doan s6 6 c6 mii tén nguge hudng. Dua trén cac huéng di chuyén cho phép
va quy tic khong di qua mot doan thang qua mot lan, s6 cach dé vuot qua khoi trung tam
nay la 4 cach.

& Giai doan 3 (T vach Cy dén diém B): Phan nay gom 2 hinh luc gidc cudi ciing, ¢6 ciu tric
ddi xing véi giai doan 1. Do d6, s6 cach di chuyén tit vach Cy dén diém B ciing 1a 5 céch.

Theo quy tac nhan, téng s6 con dusng khac nhau tit A dén B la:
N =5x4x5=100 (cach).
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Vay con bo c¢6 100 con duong khac nhau.
& Bai 51. Sip xép ngau nhién 3 ban nam A, B, C va 5 ban nit vao 8 cai ghé duge xép theo hang
ngang (mdi ban ngdi mot cai ghé). Goi xac suat dé 3 ban A, B, C ngdi theo thit tu do tit trai qua
phai, dong thoi gitta A va B c6 it nhat mot ban nit, gitta B va C' ¢6 nhiéu nhat mot ban nit 1a p.
Gia tri ctia 1% bang bao nhieu?

[} /‘[a’égy f/d/ijzfdzl

S6 phan tit ctia khong gian mau: n(Q) = 8! = 40320.
Truong hop 1: Gita B, C khong co ban nd nao.
Ta goi x1; T2; w3 1an lugt 1a s6 ban nit xép nhu sau
11 Ax9BCxs
r1 > 0,20 > 123> 0,01+ +a3 =0 +ag+af=Tv6ix) > 1,29 > 1,25 > 1; do vay s€ co
Cz - 5! cach.
Truong hop 2: Gita B, C ¢6 1 ban ni.

Ta goi x1; T9; x3; ¥4 lan luct 14 sd ban nit xép nhu sau
1 AxyBrsCry

1> 0,00 > Loz =1a24 >0, 01 +20+ 1424 =0 21+ +24 =4S 2] + 29+ 2 =6 Vi
ry > 1,29 > 1,24 > 1; do vay sé c¢6 Cg - 5! cach.

Vay c6 Cg - 5! + C2 - 51 = 3000 cach.

. 3000 336
Vay xac suat la p = ——. Do vay 2 = — = 67, 2.
8! p 5

& Bai 52. Mot nhém sinh vién tham gia mot tro choi nhu sau, méi doi gom 10 ngudsi duge phat
cho 10 chiéc 40 duge danh s6 0,1,2,3,4,5,6,7,8,9, mdi ban mic 1 chiéc 40. Cac doi trudng phai
sap xép 10 thanh vién ctia doi minh thanh 1 hang ngang va sé gianh chién thang néu méi 3 ban
diing lién ké bat ki ¢6 tong cac chit sé ghi tren cac chiéc 4o 3 ban dé mac 1a mot s6 chia hét cho

3. Biéet xac suat de mot doi chien thang la a, tinh —.
a

[T

Khong gian mau 1a n(2) = 10! (s6 cach xép 10 ngudi thanh 1 hang).

[ Huozzj (/(5)7(,7[(211

Goi P la bién c¢6 "Mai 3 ban diing lién ké bat ki c6 tong cac chit s6 ghi trén cac chiée 40 3 ban
dé mac 1a mot s6 chia hét cho 3".

Tu bo s6 {0,1,2,3,4,5,6,7,8,9}, ta chia thanh cac nhom:
& Dy ={0;3;6;9} - cic s6 chia hét cho 3;

& Dy ={1;4;7} - cac sb chia 3 du 1;

& D3 = {2;5;8} - cac s6 chia 3 du 2.

Nhan xét: Dé mot bo 3 s6 chia hét cho 3 thi 3 s6 d6 phai thudce Dy hodc 3 s6 dé thuoe D, hoic
3 56 d6 thuoc D3 hoiic trong 3 s6 d6 ¢6 1 s6 thuoc Dy, 1 s6 thuoc Dy va 1 s6 thuoc Ds.
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Xét truong hop 3 s6 cing mot nhom xép ké nhau: Vi du 258147 thi tong ctia 3 s6 ké nhau 5,8, 1
lai khong chia hét cho 3. Do d6 loai truong hop nay.

Vay trong méi bo 3 s6 xép canh nhau phai luon c¢6 1 sd thude Dy, 1 s6 thudoe Dy va 1 s6 thuoc
Ds.

Ta c6 2 tru’(mg hdp thdéa méan sau: D1D2D3D1D2D3D1D2D3D1 hOaC D1D3D2D1D3D2D1D3D2Dl.
S6 cach xép trong moi trudong hop trén (tic ta sdp xép céc sd trong cung 1 bo) 1a 4! - 3! 3L
Vay s6 cach xép thoa man 1a n(P) =2-4!-3!- 3.

n(P) 2-41-31.31 1
n(Q) 10! ~ 2100

Vay xac suat dé mot doi chién thing 1a a =

3 3
Suy ra S= = 6300.

2100
& Bai 53. Hai ban Hung va Cudng choi trdo quay banh xe s6. Banh xe s6 c6 20 nac diém la
5,10,15,...,100 véi cac vach chia déu nhau (gia sit rang kha niang chuyén tit nac diem da co t6i
cac nac diem con lai 13 nhu nhau). Trong méi lugt choi, mdi ngusi duge quyén chon quay 1 hoic
2 Jan va diém s6 ctia nguoi choi duge tinh nhu sau:
(1) Néu ngudi choi chon quay mot lan thi diém ciia ngusi chai 1a diém quay dugce.
(2) Néu ngudi choi chon quay 2 lan va tong diém quay dugce khong 16n hon 100 thi diém clia
ngudi choi 1a tong diém quay duge.
(3) Néu ngudi choi chon quay 2 lan va tong diém quay duge 16n hon 100 thi diém ngudi chai 13
tong diem quay dugc trit di 100.
Luat choi quy dinh, trong méi lugt choi ngusi nao c6 diém sé cao hon sé thing cuoc, hoa nhau sé
choi lai lugt khac. Hung choi trude va c6 diem s6 1a 75. Tinh xéc suat dé Cudng thang cudc ngay
¢ lugt choi nay. (Lam tron két qua dén hang phan tram).
[ Hudzzy a,/(z'\/zt/m'dzf. Tap hop céc nac diém trén banh xe 13 S = {5,10,15,...,100}. C6 tat ca 20
néc diém, xac sudt quay vao mdi nic la p = 55 = 0,05.
Hiung da c6 75 diem. Dé thang cudc ngay & lugt nay, Cusng can c6 diem s6 C' € {80, 85,90, 95, 100}.
Cuong sé thuyc hien lugt quay thi nhat, goi két qua 1a X;.
& Truomg hop 1: Néu X, € {80,85,90,95,100}.
Ltc nay Cuong da thang Hung. Cudng sé chon ditng lai (quay 1 lan).

S6 két qua thuan lgi 1a 5. X4c suat ciia truong hop nay 1a:
)
20

& Truong hop 2: Néu X, € {5,10,15,...,75}.

Litc nay diém ctia Cuong dang thap hon hoic bang Hing.

P =0, 25.

Dé thang, Cudng bit buoc phai chon quay lan thit 2.
Goi két qua 1an quay nay la Xo.

Diém s6 cubi cimg ciia Cuong 1a C. Theo quy téc:

- Néu X; + X, <100 thi C = X; + Xs.

- Néu X; + X, > 100 thi C = X; + X, — 100.
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V6i mdi gia tri X; c6 dinh, ta tim s gia tri X, € S dé C' € {80,85,90,95,100}. Vi X; < 75
va X, < 100 nén tong X; + X, < 175.

+ Néu X, + X, < 100: Dé thang thi X; + X, € {80, 85,90,95,100}. C6 5 gia tri ctia X5 théa
man (vi du néu X; = 50 thi X, € {30,35,40,45,50}).

+ Néu 100 < X; + X, < 175: Diém s6 1a C = X; + X, — 100. Tuy nhién, vi X; + X, < 175
nén C' < 75. Trong truong hop nay Cuong khong thé thing.

Nhu vay, véi méi X; € {5,10,...,75}, Cuong luon c6 ding 5 gia tri X, dé thang cuoc.

X4c suat thang trong truong hop nay 1a:
15 5 3

1
=% W= 1d

Xéc sudt dé Cuong thing cuoc la:
P=P +P,=0,25+40,1875 = 0,4375.

Lam tron dén hang phan tram (chi s6 thap phan thi hai), ta duge: P ~ 0, 44.
& Bai 54. Mot hop chita 12 vién bi xanh va 6 vién bi dé c6 cling kich thuée va khdi lugng. Ban

Chién lay ngau nhién ra mot vién bi tit hop, xem mau ctia noé roi bo ra ngoai. Dén lugt ban Thing
lay bi v6i s6 lugng phu thudc vio mau ciia vien bi ma ban Chién da lay. Cu thé nhu sau:
& Néu vién bi ban Chién 1ay ra c¢6 mau xanh thi ban Thang sé lay ngau nhién ra hai vién bi tir
hop;
& Néu vien bi ban Chién lay ra c6 mau dé thi ban Thang sé 1ay ngau nhién ra bon vién bi tu
hop.
Tinh xac suat dé ban Chién lay duge vien bi mau do, biét ring trong céc vien bi duge ban Thing
lay ra c6 it nhat mot vien bi khac mau vé6i vien bi ctia ban Chién (Iam tron két qua dén hang phan
tram).

e ucong a/(f/é/mfé[. Téng s6 bi ban dau la 12 xanh +6 dé = 18 (vien bi).

Goi A 1a bién c6 “ban Chién lay dugc vien bi mau do”. Suy ra A 1a bién ¢6 “ban Chién lay dugc
vién bi mau xanh”.

Goi B 1a bién ¢6 “ban Thang lay ra c6 it nhat mot vien bi khac mau vé6i vién bi ciia ban Chién”.

Ta can tinh P(A|B).

Ta c6 P(A) = 1% = %;

P(A)=# =3

& Néu vién bi ban Chién 14y ra ¢6 mau do6 thi hop con lai 17 vien (gom 12 xanh, 5 d6) va khi
d6 Thang sé lay 4 vien bi.
Bién c6 d6i B|A la “Thing lay ci 4 vien ciing mau véi vien ctia Chién (ciing do)”.

Tac6 P(B|A) = & = 2

ci, = 76
Suy ra P(B|A) =1— 4= = 2.

© Néu vién bi ban Chién lay ra ¢6 mau xanh thi hop con lai 17 vién (gom 11 xanh, 6 d6) va
khi d6 Thang sé 1ay 2 vien bi.

Bién ¢ d6i B|A 1a “Thang lay c& 2 vien cing mau véi vien ctia Chién (cting xanh)”.
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Ta c6 P(B|A) = 9t = 2
1

7

Suy ra P(B|A) =1— 22 = 5L,

Ap dung cong thic Bayes, ta dugc:
P(A)- P(B|A) $- 475

P(A|B) = 14 _ = _ ~ 0, 46.
AB) = o PBIA) + PA) - PBIA) L 12 5~ o

Vay xac suat dé ban Chién lay dudc vién bi mau dé, biét ring trong cac vién bi duge ban Thang
lay ra c6 it nhat mot vién bi khac mau véi vien bi ctia ban Chién 1a 0, 46.

& Bai 55. Xét mot do thi day du K, c6 4 dinh, cac dinh d6 dude két néi véi nhau thong qua cac
canh va 2 dudng chéo (hinh vé&). Vé6i 6 canh clia do thi, tung mot dong xu can d6i ngau nhién: néu
mit ngiia xuat hién, ta gitt nguyén canh d6; néu mit sip xuat hién, ta loai bé canh d6. Tinh xac
suat do thi van duge két ndi (lam tron két qua dén hang phan tram).

e ucong diin gici. S6 canh clia dd thi day di Ky 1a C2 = 6.
C

M&i canh c6 2 khé niang (gitt hodic bd), do d6 tong s6 két qué co thé xay ra (khong gian mau)
la: n(Q) = 2° = 64.

Goi A 1a bién c¢b: "Do thi sau khi loai bé mot s6 canh van dugde két néi".

Mot do thi c6 4 dinh két ndi khi va chi khi né chia it nhat mot cay khung. Mot cay khung ciia
do thi 4 dinh luon c6 ding 3 canh.

Ta dém s6 cach chon cac canh dé do thi van két ndi theo s6 luong canh con lai:

& Truong hop con 6 canh: C6 C¢ =1 cach (do thi day du K, luon két noi).

& Truong hop con 5 canh: C6 Cg = 6 cach (b6 di 1 canh bat ky, do thi van két ndi).

& Truong hop con 4 canh: C6 C¢ = 15 cach. V6i 4 canh trén 4 dinh, do thi chi bi ngat két noi

néu c6 1 dinh co lap. Tuy nhién, néu 1 dinh c6 1ap thi 3 dinh con lai chi ¢6 t6i da C3 = 3
canh, mau thuan véi viéc ¢6 4 canh.
Vay tat ca 15 cach déu cho do thi két ndi.
& Truong hop con 3 canh: S6 do thi két ndi chinh 1& s6 cay khung ctia K.
Theo cong thiic Cayley, s6 cay khung ctia do thi day du n dinh 1a n"~2. Véi n = 4, s6 cay
khung 1a 4472 = 16.
& Truong hop con it hon 3 canh: DS thi khong thé két néi vi can toi thiéu n — 1 = 3 canh.
Tong s6 cach dé do thi van két ndi la: n(A) =1+ 6 + 15 + 16 = 38.
. £ 2 ax = P3 PEIRTN n(A) 38
Xac suat de do thi van duge ket noi la: p = W = =7 = 0,59375.
n

Lam tron dén hang phan tram, ta duge két qua: p ~ 0, 59.
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& Bai 56. Truecaller App la mot ting dung duge st dung dé chan cude goi rac trong dieén thoai.
Tuy nhién, vi ing dung khong tuyét déi hoan hao nén mot cuoc goi rac bi chin véi xac suat 0,8
va mot cudc goi ding (khong phai 1a cudc goi rac) bi chan véi xac suat 0,01. Thong ké cho thay ti
lé cude goi rac 1a 10%. Chon ngau nhién mot cuoc goi khong bi chan. Tinh xac suat dé do 1a cudc
goi ding (Két qua lam tron dén hang phan tram).

[ Hzm‘/(y f/d/i/mfa’zf. Goi A 1a bién cb: “cudc goi duge chon la cudc goi rac”.

Goi B 1a bién cb: “cudc goi duge chon bi chan”.

Suy ra B la bién cb: “cudc goi duge chon khong bi chin”.

Theo dé bai ta co:

& Ti le cude goi rac 1a 10% nén P(A) = 0, 1. Suy ra P(A) = 0,9.

& Cuoc goi rac bi chin x4c suat 0,8 nén P(B|A) = 0,8. Suy ra P(B|A) =0, 2.

& Cuoc goi ding bi chin xac suat 0,01 nén P(B|A) = 0,01. Suy ra P(B|A) = 0,99.

Ta c6 so do hinh cay nhu sau:

P(BJA) = 0,8 B|4) = 0,01
P(B|A)

Ta c6 P(B) = P(B|A) - P(A) + P(B|A) - P(A) =0,8-0,140,01-0,9 = 0, 089.

Theo cong thitc Bayes, xac suat dé cudc goi khong bi chiin 1a cuoc goi ding la:
S P(Z) . P(Eﬂ) 0,9-0,99 891
(A[B) = =

O — = =" ~0,98.
P(A)- P(B|A) + P(A) - P(B|A)  0,9-0,99+0,1-0,2 911

Vay xéc suat dé do la cude goi ding 1a 0, 98.
& Bai 57. C6 4 ngan sach duge danh s6 1,2, 3,4 vd 9 quyen sach khac nhau. Ban An xép toan bo
9 quyén sach vao 4 ngan sao cho: M&i ngan it nhat c6 1 quyén sach, trong dé ngin s6 1 c6 diing 2
quyen sach. Trong mdi ngin, cac quyen sach dugc xép thang ding thanh mot hang ngang tit trai
sang phai. Hai cach xép dugc coi 1a giong nhau néu véi mdi ngan:

& V6i ting ngin, s6 luong quyen sach ¢ ngan doé 1a nhu nhau trong ca hai cach xép.

& V6i ting ngan, thi tu tit trai sang phai clia cac quyen sach duge xép la nhu nhau trong ca

hai cach xép.

. . T
Goi T la s0 cach xep doi mot khac nhau. Tinh 500"
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[ Hwo/n(f f/d/yz'dz'. Viéc xép 9 quyen sach khac nhau vao 4 ngan théa méan cac diéu kién bai todn
c6 thé thuc hién qua cac buéce sau:
Bude 1: Chon 2 quyén sach trong s6 9 quyén va xép vao ngan so 1.
& S5 cach chon 2 quyén sach tit 9 quyén 1a CF céch.
& Vi cac quyén sach trong ngan dude xép thit tu tit trai sang phai, nén s6 cach xép 2 quyén da
chon vao ngan 1 1a 2! cach.
& Vay c6 Cf - 2! = A2 = T2 cach xép cho ngan s6 1.
Bude 2: Xép 7 quyén sach con lai vao 3 ngan con lai (ngan 2,3, 4) sao cho m&i ngan c6 it nhat
1 quyén.
< Dau tien, ta xép 7 quyén sach con lai thanh mot hang ngang. C6 7! = 5040 céch.
<& D@ chia 7 quyén sach dang xép hang nay vao 3 ngin sao cho mdi ngin c6 it nhat 1 quyén, ta
stt dung phuong phap "vach ngan". Giita 7 quyén sach c¢6 6 khoang trong, ta can dat 2 vach
ngan vao 2 trong s6 6 khoang trong d6 dé chia thanh 3 phan (tuong ting cho 3 ngan).
& S6 cach chon vi tri dat vach ngan la CF = 15 céch.
Tong s6 cach xép T la:
T = (A3) - (71-C5) = 72-5040 - 15 = 5.443.200.
T 5443200
600 600
& Bai 58. Giai bong da Ngoai hang Anh 13 mot gidi dau 16n nhat hanh tinh c¢6 20 doi tham gia.
Hién tai Manchester United xép vi tri thit 5. Trong tran t6i néu gip doi xép trén thi Manchester
United c6 xac suat thang 1a 0, 2; xac suat thua 1a 0,5. Néu gip doi dudi thi Manchester United c6
xac suat thang 1a 0,5 va xac suat thua 1a 0,3. Boc tham ngiu nhién mot doi dau véi Manchester

United trong tran t6i. Tinh xac suat dé Manchester United hoa trong tran t6i (Két qua lam tron
dén hang phan tram)?

= 9072.

(e Hwo‘/(y f/af/iim’zf. Vi Manchester United xép thit 5 trong 20 doi nén c6 4 doi xép trén va 15 doi
xép dudi.
Xac suat gap doi xép tren 1a -5 va xdc suat dé gap doi xép dudi l1a 1o
Khi gip doi xép trén thi x4c suat thang 14 0,2 va x4c suat thua 1a 0, 5.
Nhu vay xac suat hoa doi xép tréen 1a 1 —0,2 —0,5 =0, 3.
Khi giap doi xép duéi thi xac suat thang 14 0,5 va x4c suat thua 1a 0, 3.
Nhu vay xac suat hoa doi xép duéi la 1 —0,5—0,3 =0, 2.

Vay xac suat dé Manchester United hoa trong tran téi la:

4 15
P=—. —-0,2~0,22.
19 0,3—1—19 0, 0,

& Bai 59. Cho mot bang 6 vuong 3 x 3 nhu hinh vé bén. Dién ngdu nhién 9 s6 thuodc tap hop
X = {0;1;2;3;4;5;6;7;8;9} vao 9 06 vuong trong bang (mdi 6 vuong dién mot s6 khac nhau).
Goi Y 1 bién c6 “mdi hang, mdi cot bat ki trong bang déu c6 it nhat mot s6 18”. Biét xac suat
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P(Y) = % (v6i a,b € N va % 14 phan s6 t6i gian). Khi d6 a + b bang bao nhiéu?

[} Huw(zy (/(Efijzf(Ezf.

S6 phan t1t ctia khong gian mau la n(Q) = A, = 10! = 3.628.800.

Tap hop X ¢6 5 s6 chén 1a {0,2,4,6,8} va 5 s6 18 1a {1,3,5,7,9}.

Xét bién c¢6 déi Y: “Cé it nhat mot hang hodc mot cot khong co sd 1é nao (tic 1a hang hoac
cot d6 toan sb chén)”.

Goi R; la bién ¢b hang ¢ toan s6 chdn, C; la bién ¢b cot j toan s6 chén (4,5 € {1,2,3}). Vi méi
hang (hodc cot) c6 3 6 va chi ¢6 tong cong 5 sd chiin nén khong thé c6 dong thoi hai hang hoc
hai cot toan s chan.

Do d6, n(RiNR) =0van(C;NC) =0véii#k,j#l.

Theo cong thite bao ham - loai trit: n(Y) = 327 n(R;) + Z?Zl n(Cj) = > ;n(RiNCy).

& Tinh n(R;): S6 cach chon 3 s6 chin va sap xép vao hang 1 1a A2 cdch. S6 cach dién 6 s6 con
lai vao 6 6 trong (tir 7 s6 con lai trong tap X) la AS cach. Vay n(R;) = A2 - AS = 60 - 5040 =
302.400. Téng cong cho 3 hang va 3 c¢ot 1a 6 - 302.400 = 1.814.400.

& Tinh n(R; N C;): Dé hang i va cot j déu toan s6 chén thi cac 6 tai giao diém va cdc 6 con lai
trén hang 7, cot j phai duge dién béi s6 chiin. Tong s6 6 nay 1A 34+ 3 —1 =5 6. Vi ¢6 ding 5
s6 chdn nén c6 5! cach xép cac s6 chan nay vao cac vi tri d6. Con lai 9 — 5 = 4 6 trong dudc
dién tr 10 — 5 =5 86 18 con lai, c6 A3 céch.

Vay n(R; N C;) = 5! - A% = 120 - 120 = 14.400.
C6 3 x 3 =9 cap (i,7) nhu vay. Tong cong > n(R; N C;) =9 - 14.400 = 129.600.

— . . s oz — 1.684.800
Suy ran(Y) = 1.814.400—129.600 = 1.684.800. X&c suat ctia bién c6 doi la P(Y) = 3 628.800 =
13 _ . 13 15 o
28 Xécsuat biecnco Y la P(Y)=1—-P(Y)=1-— 53 = 98"

15 L
Vi 28 la phan so toi gian nén a = 15 va b = 28.

Khi d6 a+ b =15+ 28 = 43.

& Bai 60. Trong quan sy, mot may bay chién dau ctia déi phuong c6 thé xuat hién & vi tri X véi
xac suat 0,55. Néu méy bay dé khong xuat hien & vi tri X thi né xuat hién & vi tri Y. Dé phong
thi, cac bé phong tén Iita duge bd tri tai cac vi trf X va Y. Khi méy bay déi phuong xuat hién &
vi trf X hodc Y thi tén lita sé dudge phéng dé ha méy bay dé. Xét phuong an tac chién sau: Néu
may bay xuat hién tai X thi ban 2 qua tén lita va néu may bay xuat hién tai Y thi ban mot qua
tén Itta. Biét rang, xac suat ban tring may bay clia mdi qua tén Iita 14 0,8 va cac bé phong tén liia
hoat dong doc lap. May bay bi ban ha néu né tring it nhat 1 qua tén lita. Biét may bay bi ban
ha trong phuong 4n tac chién trén. Tinh xac suat may bay bi ban ha & vi trf X. (két qua lam tron
dén hang phan tram).
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[} Hmfy din oiéi. Goi A la bién cb “May bay xuat hiéen tai vi tri X”.
C

A 1a bién ¢6 “May bay xuét hien tai vi tri Y.

B 1a bién 6 “Méy bay bi ban ha.

B 1a bién ¢6 “May bay khong bi ban ha”.

Tih P(A|B).

Tit gid thiét, ta c6 P(A) = 0,55 = P(A) =1 — P(A) = 0,45.
¢ Xac suat may bay bi ban ha tai vi trf Y 1a P(B|A) =0, 8.

& Xac suat may bay khong bi ban ha tai vi tri X 1a P(B|A).

Vimay bay bi ban ha néu bi tring it nhat 1 qua tén lita do d6 may bay khong bi ban ha khi va
chi khi c& 2 qua tén Itta déu khong ban tring (va xac suat khong ban tring 1a 1—0,8 = 0,2).

Néen P(B|A) =0,2-0,2 =0, 04.
Suy ra xac suat may bay bi ban ha tai vi trf X 1a P(B|A) =1 — P(B|A) = 0, 96.
Tt do6, ta c6 so do cay sau:

® B

0/

Ap dung cong thiic x4c sudt toan phan, ta co:
P(B) = P(A) - P(B|A)+ P(A) - P(BJ]A) = 0,55-0,96 + 0,45 - 0,8 = 0, 888.

Ap dung cong thic Bayes, ta co:
P(A)- P(B|A)  0,55-0,96

P(AlB) = P(B) 0,888

~ 0,59.

Vay xac suat can tim 1a 0, 59.

& Bai 61. C6 bao nhiéu s6 tu nhién c¢6 7 chit s6 khac nhau ting doi mot, trong dé luon c6 3 chit
s6 1;2;3 va chit s6 2 diing lién gitta chit s6 1 va chit s6 37

(&) Huozy (z/(gfijzf(é,zﬁ. Goi s6 can tim 1& ayazasaaasagay.

Bo ba s6 (1,2,3) ¢6 chit s6 2 ditng gitta 1 va 3 nén c6 2 cach sap xép la (1,2, 3) hoac (3,2, 1).
Coi bo ba nay 1a mot phan tit X.

S6 cach chon vi trf cho X trong s6 c6 7 chit s6 1a 5 céch.

S6 cach chon va sdp xép 4 chit s6 con lai tit tap hap {0;4;5;6;7;8;9} 1a A7,

Theo quy tic nhan, s6 céc s6 duge tao thanh (ké c s6 0 ditng dau) 1a 5-2- A2, Xét truong hop
s6 0 ding dau (a; = 0):

& S6 0 ding dau neén vi tri ctia X chi con 4 cach chon.

& S6 cach chon va sip xép 3 chit s6 con lai tir tap hop {4;5;6;7;8;9} la A},

68 » Sww lary va Bién soan: Lé P&f/z/( K/{(z - 0399653362



S6 truong hop 0 ding dau la 4 -2 - A2
Vay s6 cac sO tif nhién thod man bai toan la:
5-2-A% —4-2- A3 = 7440.
& Bai 62. Mot nghe nhan ¢6 9 cai 1ong den véi do dai day treo (em) lan lugt 1a 10,20, 30, . . ., 90.
Khung den 1a mot tam giac déu ABC; goi M, N, P lan luct la trung diém cia AB, BC,C'A. Nghé
nhan chon ngau nhién 6 chiéec den va gan ngau nhien vao 6 vi tri A, B,C, M, N, P (moi cich gin
déu dong kha niang). Dé khung den dat do can dbi hoan hédo, trén mdi canh tam giac, chiéu dai
day treo citia dén & gitta phai bang trung binh cong chiéu dai day treo clia hai den ¢ hai dau miut
canh dé. Goi xac suat dé thoa man diéu kien ngay lan dau chon va gan dau tien la p. Gia tri ctia

6 ..
— bang bao nhiéu?

[} /‘[mféy f/(?/éjzf(é Z.

Goi S = {1,2,3,4,5,6,7,8,9} 1a tap hop cac do dai day treo ciia long den (da chia cho 10 dé
don gidn héa viéc tinh toan).

S6 cach chon 6 chiéc 1ong deén tit 9 chiée va sap xép ching vao 6 vi tri phan biet A, B,C, M, N, P
la:

n(Q) =A5=9-8-7-6-5-4= 60480 cach.

Diéu kién dé khung den can déi hoan hao la:
A+ B B A
+ N = +C . p— C+

2 2 2
trong d6 {A, B,C, M, N, P} C S va céc gia tri nay doi mot khac nhau.

M=

Tt cac heé thic trén, ta suy ra A+ B, B + C,C + A déu 1a cac s6 chin, dan dén A, B, C phai
c6 cung tinh chan 1é.

® Trudng hop 1: A, B,C 1a cac s6 1é chon tu tap {1,3,5,7,9}. S6 tap con gom 3 s6 1¢é 1a
C3 =10 tap.

Dé 6 gia tri {4, B,C, M, N, P} doi mot khac nhau, bo 3 s6 {4, B, C} khong dudc tao thanh
mot cap s6 cong (vi néu A, B, C' 1a cap s6 cong thi trung binh cong clia hai s6 sé bang s6 con
lai, dan dén trung lap den).

Céc bo 3 s6 16 tao thanh cap sb cong la: {1,3,5},{3,5, 7}, {5, 7,9}, {1,5,9} (c6 4 bo).
Vay s6 cach chon tap {A, B,C} 1é théa man 1a 10 — 4 = 6 tap.
& Trudng hop 2: A, B, C la cac s6 chén chon tit tap {2,4,6,8}.

S6 tap con gom 3 s6 chdn 1a C5 = 4 tap. Cac bo 3 s6 chin tao thanh cap s6 cong la:
(2,4,6},{4,6,8} (c6 2 bo).

Vay s6 cach chon tap {A, B, C} chdn thoa man 1a 4 — 2 = 2 tap.

Tong cong c6 6 +2 = 8 bo s6 {A, B, C'} thda man. Véi mdi bo s6, ¢ 3! = 6 cach sdp xép ching
vao cac dinh A, B, C.

Khi vi tri cia A, B, C da c¢b dinh, vi tri cia M, N, P hoan toan dudc xac dinh theo dicu kién
bai toan. S6 két qua thuan loi la:

n(A) =8-6 = 48 cach.
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70

Xac suat cua bién cb 1a:
o481
P = 50480 ~ 1260°

e e o 1.2 6
Gia tri cua bieu thuac — la:

i

g = 61260 = 7560.

& Bai 63. Goi S 1a tap hop tat ci cac s6 c6 5 chit s6 khac nhau dugc lap ti cac chit s6
0,1,2,3,4,5,6,7. Chon ngau nhién mot s6 tit S. Khi d6 xac suat dé sé chon duge chia hét cho 5,
luon ¢6 mét cac chit s6 2, 3,4 va ching ding canh nhau la ¢ véi ¢ 1a phan s6 t6i gidn. Tinh a + b.

o Hazf’g din gidi. Ta c6 |S| =7+ A% = 5880 nén s phan ti clia khong gian méau la || = 5880.

& Ta dém sb cac sb chia hét cho 5, luon c¢6 mat céc chit s6 2,3, 4 va chung ditng canh nhau.
% Xép cac chit s6 2, 3,4 thanh mot nhém, coi 1a mot chit s6, ¢6 3! = 6 cach.
% Ta can tinh s6 céc s6 ¢6 3 chit s6 doi mot khac nhau tir cac chit s6 {0, 1, (234),5,6,7}
sao cho s6 d6 chia hét cho 5, va luon ¢6 mit nhom (234).
& Visb do chia hét cho 5 nén chit s6 hang don vi bang 0 hoac 5, c6 2 cach chon.
& Chon vi tri cho nhém (234), ¢6 2 cach chon.
& Viét chit s6 con lai, c6 4 cach chon.
% Suy ra s6 cac s6 12 2-2 -4 = 16 sb.
% Trong cac s6 trén, c6 mot s6 khong thoa méan 1a 0(234)5. Do d6 s6 cac s6 c6 3 chit s6
doi mot khac nhau tit cac chit s6 0,1, (234),5, 6,7 théa man yéu cau 1a 16 — 1 = 15.
& S6 cac s6 ¢6 5 chit s6 thoa man yéu cau de bai 1a 6 - 15 = 90 so.
o0 _ 3
5880 196"
Suy ra a = 3,b = 196. Vay a + b = 3 + 196 = 199.

Vay x4c suat can tinh 13 P =

& Bai 64. Dip cubi tuan mot nhém n ban gom Khoa, Khoi, Théo va (n — 3) ban khéc cing nhau
dén rap chiéu phim xem bo phim “Mua d6”. Khi xép tity ¥ nhom ban nay vao day ghé duge danh
s6 tit 1 dén n, mdi ban ngdi mot ghé thi xac suat dé so6 ghé ciia Khoa, Thao, Khoi theo thit tu lap

thanh mot cap s6 cong la ot Tim n.
[} /‘[mf//(y a/(?lijzfa’[.

Goi z,y, z lan lugt 1a s6 ghé ciia Khoa, Thao va Khoi (x,y,z € {1,2,...,n} va doi mot khac
nhau).

Dé s6 ghé ctia Khoa, Thao, Khoi theo tht tur 1ap thanh mot cap s6 cong thi ta co diéu kien:
x + z = 2y. Diéu nay c6 nghia 1a x va z phai c6 ctiing tinh chin hoac cuing tinh 18.

+z

. T )
Khi da chon dugc cap (z, z) théa méan dieu kién nay va z # z thi gid tri y = 13 duy nhat
va ludn nam gitta x, 2 nén chac chan y € {1,2,...,n} va z,y, 2 doi mot khac nhau.

S6 phan tt clia khong gian mau 1a n(Q2) = n!. Goi A 1a bién ¢ can tinh xéc suat. S6 két qua
thuan loi ctia bién c6 A la:

n(A) = (s6 bo (z,y, 2) théa man) x (n — 3)!
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Ta xét hai trusng hop cia n:

& Truong hop 1: n =2k (n chdn). Trong tap cac s6 tit 1 dén n c6 k s6 chdn va k s6 18.
- S6 céch chon cip (z, z) cung chén 1a A2 = k(k — 1).
- S6 céch chon cap (z,z) cung 1é 1a A = k(k —1).

. , —2
Tong s0 bo (x,y,z) 1a 2k(k — 1) = g (ﬁ — 1) — M

2 2
nn=2) . (p — 3)! —2 1
Xac suat la: P(A) = —2 (n—3) = nin —2) = .
n! 2n(n—1)(n—2) 2(n-—1)
. 1 13
Theo gia thiét: m =& = 26n — 26 = 675 = 26n = 701 (loai vi n khong nguyén).

& Truong hop 2: n=2k+1 (n [é). Trong tap cac s6 tit 1 dén n 6 k s6 chin va k + 1 s6 1é.
- S6 céch chon cip (z, z) cung chén 1a A2 = k(k — 1).
- S6 céch chon cap (z,z) cing 1é 1a A7 | = (k + 1)k.

. —1\? —1)2
T&gs@&ﬂayw)mkMﬁﬂ)+k%+1%:%@:2<n ) _ b7

2 2
(-1 (n—3)! (n—1)32 n—1
Xéc sudt la: P(A) = —2 = - .
dc suat la: P(4) nl n(n—1)(n=2)  2n(n—2)
. -1 1
Theo gia thiet: -l 18 & 675(n — 1) = 26n(n — 2) & 26n* — 727n + 675 = 0.

2n(n —2) 675

25
Giai phuong trinh bac hai trén ta duge n = 27 (théa mén) hoac n = % (loai).

Vay n = 27.

& Bai 65. Cho hai day ghé dudc xép nhu sau:

Day 1| Ghé 1| Ghé2 | Ghé3 | Ghé4
Diy 2 | Ghé 1| Ghé 2 | Ghé 3 | Ghé 4

Mot doi choi c6 15 ngudi gom 7 nam va 8 nit. Chon ngau nhién 8 ban ngdi vao hai day ghé dé
tham gia tra 16i cau hoéi. Hai ngudi duge goi 1a ngoi déi dien nhau néu ngoi ¢ hai day va c6 cling s6

T
66 889

ghé. Goi T 1a s6 cach xép dé mdi ban nam ngoi déi dién véi mot ban nit, khi do gia tri clia
bang bao nhieu?
[ Huozy (1,/(2/1(717(5,1', Vi méi ban nam ngodi doi dién mot ban nit nén c¢6 4 ban nam va 4 ban nit

duge chon ngdi vao hai day ghé.

& Chon 1 ban nam thit nhat xép vao chd bat ki trong 8 chd c6 7 -8 = 56 cach.

& Chon 1 ban nam thit hai xép vao chd bat ki trong 7 chd con lai va khong d6i dién véi ban
nam thit nhat c6 6 - 6 = 36 cach.

& Chon 1 ban nam thit ba xép vao chd bat ki trong 6 chd con lai va khong doi dién véi ban
nam thi nhat, thit hai c6 5 -4 = 20 cach.

& Chon 1 ban nam thit tu xép vao chd bat ki trong 5 chd con lai va khong déi dién véi ban
nam thi nhat, thit hai, thid ba c6 4 - 2 = 8 cach.

& Chon 4 ban nit va xép vao 4 ghé con lai ¢ Ag cach.
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Vay c¢6 T = 56-36-20-8 - Ag = 541900800 cach xép dé mdi ban nam ngoi dbi dien véi mot
ban ntr.

T 541900800
66889 66889
& Bai 66. Meo Tao c¢6 mot cita hang sach va dang can tuyen nhan vién trong coi cita hang. Dé
tuyén nhan vien, doi héi c6 kha nang tu duy va suy luan t6t. Téao dua ra thit thach nhu sau: Bo

= 8100.

Khi doé gia tri cua

truyén tranh tham tit Kenechi gom 44 tap dang duge sap xép tit 1 dén 44 trén gia (gia st tinh ti
trai qua phai va tat ca cudn truyen dude sdp xép cung chiéu). Yeu cau hay sip xép cac tap truyéen
tranh theo chiéu ngudc lai tit 44 t6i 1 theo quy téc:

& Doi chd sép xép clia 2 tap lien tiép sé bi tinh 1 diém,

& Doi chd 2 tap truyén ma & gitta ¢6 3 tap khac thi khong bi tinh diém.
Ban An mudn tng tuyén vao nhan vién cita hang. Hoi diém s6 ctia An nhé nhat bao nhieu dé thuec

hién duge thi thach trén?

[} Haoiy a,/(z‘\/é/m'dz'.

Goi vi tri ctia cac tap truyén trén gia sach 1la 1,2,3,...,44.

Theo quy téc thit hai, viéc doi chd hai tap truyen 6 vi tri ¢ va j 14 mién phi (0 diém) néu ching
cach nhau dung 3 tap truyén & gitta, tiic 1a |i — j| = 4. Diéu nay cho phép ta sip xép lai cac tap
truyen & cac vi trf c6 cling s6 du khi chia cho 4 mot cach tity ¥ ma khong tén diém.

Ta chia 44 vi tri thanh 4 nhém dya trén s6 du khi chia cho 4:

© Nhom Ly: gom cac vi tri {1,5,9,...,41} (c6 11 vi tri).

© Nhom Ly: gom cac vi tri {2,6,10,...,42} (c6 11 vi tri).

© Nhom Ls: gom cac vi tri {3,7,11,...,43} (c6 11 vi tri).

© Nhom Lg: gom cac vi tri {4,8,12,...,44} (c6 11 vi tri).

Ban dau, tap truyén thi 2 nam & vi tri 2. Trang thai cudi ciing yéu cau tap truyén thit x phai
nam & vi trf 45 — . Xét su thay doi nhém ctia cac tap truyen:

© Tap x =1 (mod 4) (ban dau thuoc Ly): Vitriméila 45—z =45—-1=44=0 (mod 4) =

can chuyén sang nhém Lj.
® Tap 2 =0 (mod 4) (ban dau thuoc Lg): Vitrimdila 45—z =45—-0=45=1 (mod 4) =
can chuyén sang nhom L.

® Tap z =2 (mod 4) (ban dau thuoc Ly): Vi tri méi la 45 —x =45 —2 =43 =3 (mod 4) =
can chuyen sang nhém L.

& Tap x = 3 (mod 4) (ban dau thuoc L3): Vi tri méi la 45—z =45 -3 =42=2 (mod 4) =
can chuyén sang nhém L.

Nhu vay, bai toan trd thanh hoan ddi toan bo 11 phan tit ctia nhém L; véi nhém Ly, va hoan
d6i toan bo 11 phan tii ciia nhom Ly v6i nhém L.

M&i phép dbi chd hai tap & vi tri ké nhau (tén 1 diém) cho phép hoan d6i mot phan ti gitta
hai nhom c6 chi s6 ké nhau (vi du tit L; sang Lo, hodic Ly sang Ly).

& Dé hoan ddi mot cap phan ti gitta Ly va Ly, ta ton it nhat 1 diém bang cach déi chd truc

tiép tai cic cdp vi tri ké nhau c6 s6 du 1 va 0 (nhu cdp (4,5),(8,9),...). V6i 11 cap, ta ton
ft nhat 11 diém.
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® Tuong tu, dé hoan doi mot cap phan ti gitta Ly vA Ls, ta ton it nhat 1 diém bang cach doéi
chd tai cac cap vi trf ¢6 s6 du 2 va 3 (nhu cap (2,3),(6,7),...). V6i 11 cip, ta ton them it
nhat 11 diém.

Vay tong s6 diém nhé nhat dé thuce hién thit thach 1a 11 + 11 = 22 diém.

& Bai 67. Hai ban An va Binh cung choi tro choi danh ¢6 card trén mot bang 6 vuong kich thude
3 x 3 (gom 9 0 trong). Luat choi quy dinh An di truée, mdi lugt dien mot dau "X" vao mot o trong
va Binh di sau méi luot diéen mot dau "O" vao mot 6 tréong. Tro choi két thic va xac dinh duoge
ngudi chién thing néu nguoi dé tao dugce 3 dau ctia minh nam lién tiép nhau trén cing mot hang
ngang, hang doc hodc dudng chéo. Hoi ¢ tat ca bao nhieu trinh ti cac nude di dé van co két thic
chinh xac 6 nude di thi 5 véi An 1a ngudi gianh chién thang?

O X
X

X

[} Huogy a/(z}/ijzf(ézﬁ.

Theo dé bai, van cd két thic ¢ nude di thit 5, nghia 13 An thyc hien 3 nude di (nude thi 1,3, 5)
va Binh thyc hign 2 nude di (nude thit 2,4). Dé An thang ¢ nudc thit 5, 3 dau "X" ctia An phai
tao thanh moét hang ngang, hang doc hoac dusng chéo.

& Budc 1: Chon bo 3 6 dé An thing. Trong bang 3 x 3, c6 tat ca 8 duong thing tao bdi 3 6 lien
tiép (gom 3 hang ngang, 3 hang doc va 2 dudng chéo).
Vay ¢6 8 cach chon tap hgp 3 6 dé An dit dau "X".

& Bude 2: Sdp xép thit tu cde nudc di ciia An. Vi van cd két thic chinh zdc 6 nuée di thit 5,
nén dau "X" tao thanh hang thang phai dugc hoan tat ¢ nudc thit 5. Tuy nhien, véi chi 3
quan "X", An khong thé thing & nudc thit 1 hay nuée thit 3. Do d6, ca 3 nudc di ctia An (vi
tri 1,3,5) c6 thé hoan vi tuy ¥ trong 3 6 da chon.

S6 cach xép thi tu 3 nude di cia An la: 3! = 6 cach.

& Budc 3: Chon va sdp zép thit tu cdc nude di ciia Binh. Sau khi An da lay 3 6, conlai 9—3 =6
o trong. Binh chon 2 6 trong 6 6 nay dé dat dau "O" vao nudc thit 2 va thit 4.

S6 trinh tu nude di ctia Binh 1a: AZ = 6 x 5 = 30 cach.

Tong s6 trinh tu cic nude di théa man la:
N =8 x 6 x 30 = 1440 trinh tu.

& Bai 68. Cho mot bang 6 vuong kich thuée 2 x 7 nhu hinh vé duéi day.

Hai 6 vuong goi 1a ké nhau néu c6 chung mot canh. Ngudi ta t6 mau cac 6 vuong bdi hai mau den
va do sao cho mbi 6 chi dude t6 ding mot mau. Goi P la xac suat dé c6 ding 3 6 duge to mau do
va khong ¢6 hai 6 d6 ndo ké nhau. Gia tri 8192P bang bao nhieu?

[} /‘[mfgy (/('z‘\lijzf(é Z.
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Bang 6 vuong 2 x 7 ¢6 tat cd 14 6 vuong. Mdi 6 c6 2 cach t6 mau (den hosic dd), nén tong sd
cach t6 mau bang 1a n(Q) = 2! = 16384.
Goi A la bién co6: "C6 ding 3 6 mau do va khong c6 hai 6 dé nao ké nhau".
14-13-12

S6 cach chon 3 6 bat ky tit 14 6 1a C3, = RN 364.

Ta dém s6 cach chon 3 6 ma trong dé c6 it nhat 2 6 ké nhau (bién ¢d d6i trong khong gian cac
cach chon 3 0).

S6 cdp 6 ke nhau (cac canh trong do thi ludi 2 x 7) la:
& S6 cap ke nhau theo hang ngang: 2 x (7 —1) = 12.
& S6 cap ké nhau theo hang doc: 1 x 7 =17.
Téng cong c¢6 12+ 7 = 19 cap 6 ké nhau.
Mot bo 3 6 {u, v, w} goi la "xau" néu né chita it nhat mot cap 6 ké nhau.
© S6 bo 3 0 chita dung 2 cip ké nhau (tao thanh mot duong di do dai 2 trong do6 thi):
Madi 6 vuong trong bang c¢6 s6 6 ké v6i né (bac) nhu sau:
+ ¢6 4 6 & goc c6 bac 2.
+ ¢6 10 6 con lai G bién ¢6 bac 3.
86 b6 3 6 c6 diing 2 canh ké nhau la > ("3°) =4 x (3) +10x (3) =4 x 1 +10 x 3 = 34.

& Tong s6 lugt dém céac bo 3 6 c6 it nhat mot cap ké nhau dya trén 19 cap canh 1a 19x (14—2) =
228.

Trong tong nay, cac bo c¢6 ding 2 cip ké nhau da duge dém 2 lan.

Vi luéi 6 vuong khong c¢6 chu trinh do dai 3 (khong c¢6 3 6 nao doi mot ké nhau), nén mot
bo 3 6 chi co theé co t6i da 2 cap ké nhau.

Vay s6 bo 3 6 c6 it nhat mot cip ké nhau thyc té 1a 228 — 34 = 194.

S6 cach chon 3 6 d6 ma khong ¢6 hai 6 nao ké nhau 1a: n(A) = 364 — 194 = 170.

. .. 170 .
Xac suat cua bien co A la P = DITE Gié4 tri can tinh la:

170 170
192P =8192 - —— = — = 8b5.
819 819 16334 5 85

& Bai 69. Lay ngiu nhien mot s6 tu nhién ¢6 5 chit s6. Xac suat dé chon duge s6 tu nhién co
dang @iazasazas trong dé a; < as+1 < az—7 < ag < as + 2 bang a. Gia tri clia 1 bang bao nhiéu
(lam tron két qua dén hang don vi)? ‘
e luong a/(z“n(jm’z,
S6 cac s6 ty nhién c6 5 chit 86 1a n(Q2) = 9 - 10* = 90000.
Xét cac chit 86 a; € {0,1,...,9} véi a; #0 (a; € {1,...,9}).
Dicu kien bai toan: 1 < a1 < as+1<as—7 < ay < as+ 2.
Thay+1<a3—7,viaa>0=as+1>1nénas—7>1= a3z > 8.

Mat khac ag < 9, nén as chi c6 thé nhan gia tri 8 hosc 9.
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® Trudng hop 1: a3 = 8. Khi d6 chudi bat dang thic tré thanh: 1 < a1 < as +1 < 1 va
1 <ay <as+ 2.

-V6il<a; <ay+1<1:Suyraay=0vaa =1 (c6 1 cach chon bd (ay,as)).
- V6i 1 < ay < as+2: Viayg la chit s6 nén aq € {2,3,...,9}.
+Néuay=2=a5+2>2=a5>0= a5 € {0,...,9} (10 cach).
+ Néuas=3=as>1=as€{l,...,9} (9 cach).
+ ...
+ Néuas =9= a5 > 7= a5 € {7,8,9} (3 cach).
S6 cach chon cap (ag,a5) 1A 10+9+8+7+6+5+4+ 3 =52
Vay truong hop nay c¢6 1 x 52 = 52 so.
& Truong hop 2: a3 = 9.
Khi dé6 chudi bat dang thiic tré thanh: 1 <a; <as+1<2va 2 <as < as + 2.
-Veil<a <ay+1<2:
+ Néuay +1=1=ay=0,a; =1 (1 cach).
+ Néuay+1=2=ay=1,a; € {1,2} (2 cach).
Toéng cong c¢6 1+ 2 = 3 cach chon bo (ay, ay).
- V6i 2 < ay < as + 2: Vi ayg 1a chit s6 nén ay € {3,4,...,9}.
+ Néuas=3=as>1=as€{l,...,9} (9 cach).
+ ...
+ Néuas =9= a5 > 7= a5 € {7,8,9} (3 cach).
S6 cach chon cdp (ag,a5) 1A 9+8+7+6+5+ 4+ 3 = 42.
Vay truong hop nay c6 3 x 42 = 126 so.

Tong s6 cac s6 thoa man 1a n(A) = 52 + 126 = 178.

Xac suat a = 18 _ 8
© 90000  45000°
Gia tri 1 _ 45000 ~ 505, 618.
a 89

Lam tron dén hang don vi, ta duge 506.
& Bai 70. Cho mot nhém 15 hoc sinh ¢6 chiéu cao khac nhau gom 5 hoc sinh nit c6 chiéu cao
tang dan ky hieu lan lugt 1a Gq, G, Gs, G4, G5 va 10 hoc sinh nam. Héi c¢6 bao nhiéu cach xép 15
hoc sinh d6 thanh mot hang ngang sao cho néu tinh tir trai sang phai thi cac hoc sinh nit c6 chiéu
cao tang dan, cac hoc sinh nam ciing c6 chiéu cao tang dan; gitta hoc sinh G va G c6 it nhat 2
hoc sinh nam, gitta hoc sinh G4 v G5 ¢6 it nhat 1 hoc sinh nam va nhiéu nhéat 4 hoc sinh nam?
[ Hmf;(y a,/a?/z(,jzf(ézf, Vi thit tu cta cac hoc sinh nit va cac hoc sinh nam déu dude ¢d dinh san
theo chiéu cao ting dan tit trai qua phai, nén mot cach xép hang dugde xac dinh hoan toan bdi s6
luong hoc sinh nam ndm & cac khodng trong do céc hoc sinh nit tao ra.

Goi xg, T1, T2, T3, T4, T5 lan luct 1 s6 hoc sinh nam & cac vi tri: truée G, gitta G va G, giita
Gy va G, gita G va Gy, gitta G4 va G5, va sau Gs.

Theo gia thiét, ta c6 cac diéu kién sau:
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& xog+ 11+ 29+ T3+ 14 + 5 = 10, v6i 2; € N,
O x> 2.
Q1< x4 <4,
baty1 =21 -2 (y1 > 0) vayy = x4 — 1 (0 < y4 < 3). Khi d6 phuong trinh trd thanh:
To+ (W +2)+tratrtut+l)+tas =10+ +r2t+a3+yt+as=7

Bai toan quy vé tim s6 nghiém nguyén khong am ctia phuong trinh trén véi dieu kien y4 < 3.

& S6 nghiéem nguyéen khong am ctia phuong trinh khi chua xét diéu kien y, < 3 1a s6 cach chia
7 vat giéng nhau vao 6 ngan phan biét:

C24_1 = Cpy = 792 nghiem.
& S6 nghiém vi pham diéu kien y, < 3, tic 1a y, > 4.
bat z4 = y4 — 4 > 0, phuong trinh tré thanh:
ro+tyi+ratas+(ut+4d)+os=T<x0+y1 +ra+x3+ 24+ 25 =3
S6 nghiem vi pham la: C54_; = CZ = 56 nghiem.
Vay tong s6 cach xép thoéa man yéu cau bai toan la: 792 — 56 = 736 cach.

& Bai 71. Chon ngiu nhien 3 trong s6 24 dinh ctia mot da gidc déu 24 canh. Goi P 1a xéac suat dé
3 dinh dugc chon 1a 3 dinh clia mot tam giac can hodc mot tam gidc vuong. Biét P = 7 (a,b € N*
va ¢ 1a phan s6 toi gian). Tinh 2a + b.

[ no dan oidl.
Hl(’Oél/y [/(Lll(jlﬁl

S6 phan tt khong gian mau 1a C3, = 2024 (cach chon).
Goi A 1a bién c6 “3 dinh dugc chon 1a 3 dinh clia mot tam giac can”.

Ung v6i méi dinh ctia da giac, c6 11 cach chon 2 dinh con lai dé tao ra mot tam gidc can. Da
gidc da cho c6 24 dinh nén c6 11.24 = 264 tam giac can theo cadch dém nay. Trong d6 c6 tat ca 8
tam giac déu va chung bi dém 3 lan.

Vay s6 két qué thuan lgi cho bién ¢6 A 1a: 11.24 — 8.2 = 248 (két qua).

Goi B 1a bién ¢b “3 dinh dudc chon 13 3 dinh ctia mot tam giac vuong”.

S6 duong chéo qua tam ciia da gidc déu la: 12 duong chéo.

V6i mbi dusng chéo, ta chon 1 dinh trong 22 dinh con lai dé tao thanh mot tam gidc vuong.
S6 két qua thuan 1oi cho bién ¢6 B la: 12.22 = 264 (két qui).

Ung v6i mdi dudng chéo, ¢6 2 cach chon dinh sao cho 3 dinh tao thanh tam gidc vuong can.
S6 két qué thuan 1oi cho bién ¢6 AB la: 12.2 = 24 (két qua).

Vay xéc suat ciia bién ¢ “3 dinh duge chon 1a 3 dinh clia mot tam gidc can hodic mot tam giac

vuong” la:
248 + 264 — 24 61
P(AUB) = =— =2 b=2.61+ 253 = )
(AU B) 5024 253: a—+ 61 4 253 = 375
A N A 'T"Q + b‘r + 2 2yt X N £ S ~ - £ PN 2
& Bai 72. Cho ham s6 f(r) = —————— v6i b, ¢ lan lugt 1a s6 cham trén mat xuat hién cia
r—c

hai lan tung mot con xtc xic can déi dong chat. Biét xac suat dé ham s6 f(z) nghich bién trén
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khoang (2;4) 1a m (m,n € N*, 15 phan s6 t6i gian). Tinh m? + n?.
n n
N\ oong din gidi,
L(J()’y [2/1((1(1
Ta c¢6: n(Q2) = 36
x? — 2cx — be — 2
o) —
f (ZE) - ($—C)2
thi 22 — 2cx —be — 2 < 0,Vx € (2;4) & 2% — 2cx — 2 < be, Vo € (2;4)

.Do (z —¢)? > 0,Vz # ¢ nén dé ham s6 f(x) nghich bién trén (2;4)

Diat g(x) = 2% —2cx — 2,z € (2;4) (dé thay bai toan khong thoa man véi ¢ = 3 va phuong trinh
g(x) = 0 c¢6 nghiem trong khoang (2;4)).
Ta c¢6: g(2) =2 —4c; g(4) = 14 — 8¢
Trudng hop 1: 2 —4e <14 —8c & c <3 & ce{1;2}
. N . o 14 C = 1 = b - 6
Khi d6: Yéu cau bai toan tré thanh 14 —8c <bc < b+8 > — &
c c=2=be{1;2;3;4;5;6}
Truong hgp nay c6 7 két qua thoa man.
Trudng hop 2: 2 —4¢ > 14 —8c < ¢ > 3 & ¢ € {4;5;6}
) c=4=be{1;2;3;4;5;6}
Khi dé: Yeu cau bai toan trd thanh 2—4c¢ < bc < b+4 > =. Khido |c=5=b e {1;2;3;4;5;6}
c
c=6=>b¢c{1;2;3;4;5;6}
Truong hgp nay c6 18 két qua théa man.
. 25
Vay xac suat théa man bai toan 1la P = TR
Suy ra m? +n? = 1921.
& Bai 73. Cho tap hop X = {2',22,23 ... 2!} Can chon ra 9 s6 nguyén phan biét tir tap X
dé gan cho 8 dinh va tam O ctia mot khdi lap phuong. Biét ring, trén bat ky dudng chéo chinh
AC',BD', A’C, B'D di qua tam O, tich ctia hai s6 dugce gan ¢ hai dau mut luon bang binh phuong
cia s6 dugce gan tai tam O. Goi P la tdng s6 phuong an gén s6 thoéa man. Tinh gia tri ciia bicu

j2
thite —.
¢ 384

[} Hav‘/zj z/(?/ijzfrézf. Gia stt s6 dugc gan tai tam O la 250 va cac cap s6 gan tai cac dau mit cia
4 duong chéo chinh lan lugt 1a (2%, 2%) vé6i i = 1,2, 3, 4.

Theo gia thiét, ta c6: 29 - 2% = (2k0)2 & a; + b; = 2ko V6i a;, b, ko € {1,2,...,15} va doi mot
phan biét.

Nhu vay, ko phai la trung diém ctia mdi cap s (a;, b;).

S6 cac cap sb (a,b) phan biet trich tu tap £ = {1,2,...,15} \ {ko} sao cho a + b = 2ko 1a
m = min(ko — 1,15 — ko). Dé chon dudc 4 ciap s6, ta can m > 4.

Cac truong hop c6 thé xay ra cho ko:

& Néu ko € {5,11}, ta c6 m = 4. S6 cach chon 4 cip 1a 2 x Cf = 2.
& Néu ko € {6,10}, ta c6 m = 5. S6 cach chon 4 cip 1a 2 x C2 = 10.
& Néu ko € {7,9}, ta c6 m = 6. S6 cach chon 4 cap la 2 x C§ = 30.
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& Néu ko = 8, ta ¢c6 m = 7. S6 cach chon 4 cip 1a 1 x CF = 35.
Tong s6 bo 9 s6 thda man dieu kien dé bai la: 2 4+ 10 + 30 + 35 = 77 bo sb.
Vé6i moi bo 9 s6 da chon, s6 phuong an gan vao cac vi trf trén khdi lap phuong la:
& Gan s6 cho tam O: ¢6 1 cach.
& Xép 4 cap s6 vao 4 dudng chéo chinh: c6 4! = 24 céch.
& Dai chd cac s6 trong mdi cap tai 2 dau mit dudsng chéo: c6 2* = 16 cach.
Suy ra sO phuong an gan cho mdi bo s6 14 1 x 24 x 16 = 384.

Vay tong s6 phuong 4n gan théa man la P = 77 x 384.
2 N P
Do do, gia tri biéu thic can tim la 381 7.
& Bai 74. Mot nghé nhan c6 9 chiée den long v6i do dai day treo (cm) lan lugt 1a 10, 20, 30, . . ., 90.
Khung dén 1a mot tam giac déu ABC; goi M, N, P lan luot 1 trung diém ctia AB, BC,C A. Nghe
nhan chon ngau nhién 6 chiéc den va gan ngau nhién vao 6 vi tri A, B,C, M, N, P (moi cach gén
la dong kha niang). Dé khung dén dat do can bang hoan héo, trén mdi canh tam gidc, chiéu dai
day treo ctia deén & gitta phai bang trung binh cong chiéu dai day treo clia hai deén & hai dau mut
s . . . 6
canh do. Goi xac suat de thoa man dieu kién ngay lan chon va gan dau tién la p. Gia tri cia —
p
bang bao nhiéu?
[} Hwo‘ﬁ f/('z?/z(jz'dz'.
Tap hop do dai day treo 1a S = {1;2;3;...;9} (don vi: chuc cm).
S6 phan tit khong gian méau n(Q) = A§ = 60480.
Dé chiéu dai day treo ctia den & gitta bang trung binh cong chiéu dai day treo ctia hai den & hai
dau mit canh d6 thi chiéu dai day treo den & cac dinh A, B, C phai ciing tinh chin 18 (dé chiéu
dai day treo tai cac vi tri M, N, P 1a mot s6 nguyén thuoc tap S).

A+B . _B+C C+A
2 2 B '

Tu do suy ra A, B,C, M, N, P phai doi mot phan biét.

Cu thé: M =

Hon nita, chiéu dai cac day treo tai céc vi tri A, B, C' phai khong tao thanh cap s6 cong (vi néu
A+ C = 2B thi dan dén P = B, khong théa man tinh phan bi¢t).
® TH1: A, B,C cung chan, tic thuoc tap hop {2;4;6;8}.
B6 cac bo A, B, C lap thanh cap s6 cong, ta c6 2 bo A, B, C' théa man la {2;4;8}, {2;6;8}.
V6i mdi bo, c6 3! cach sap xép vao cac dinh A, B, C.
Khi d6 truong hop nay c6 2 - 3! cach sap xép.
& TH2: A, B,C cung 1é, tic la thuoc tap hop {1;3;5;7;9}.
Boé cac bo A, B, C lap thanh cap s6 cong, ta c6 6 bo A, B, C théa man 1a
{15375 {1;3; 93, {1;5; 71 {1; 7,91, {3; 5,93, {3; 7; 9}
Vé6i moi bo, c¢6 3! cach sap xép vao cac dinh A, B, C.

Khi d6 truong hop nay c6 6 - 3! cach sip xép.
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Do dé p = . _ .
ccop 60430 60430 1260
6 6
Vay - = —— = T500.
P
1260

& Bai 75. Bac Nghia dang gitp sip xép 16 cudn sach on thi vao mot chiéc ké ¢6 5 ngin phan
biét. 16 cudn sach nay thuoc 8 mon hoc khac nhau: Toan, Ly, Héa, Sinh, S, Dia, Van, Anh.
M&bi moén hoc gom ding hai cuén: mot cubn sach gido khoa va mot cudn sach bai tap. Dé viec on
tap dat hiéu qua cao nhat theo ting khéi thi, bac Nghia dat ra cac quy tac khat khe nhu sau:
< Do ngan ké nhé, mdi ngan chi chita duge t6i da 5 cudn sach va khong duge dé ngin nao
trong.
< Hai cudn sach ctia cting mot mon hoc phai luén nim chung mot ngin véi nhau.
© Céc mon hoc trong cling mot t6 hgp mon thi phai ndm ¢ ba ngan lién tiép dé thuan tien
cho viéc tra cttu. Céc t6 hgp bao gom: (Van, Sit, Dia); (Toan, Ly, Héa); (Toan, Héa,
Sinh) va (Toan, Ly, Anh).
& Céac cudn sach trong mdi ngan duge xép theo hang ngang véi gay sach quay ra ngoai ¢ moi
ngan, thi ty t trai qua phai.

Toéng s6 cach sap xép 16 cudn sach nay vao 5 ké thdéa man diéu kién trén 1a 7. Tinh 61

[ ]‘L/,L(,‘O/‘zy z/(@/l(jmz Dé xép 16 cubn sach vao 5 ngan sao cho khong c6 ngan nao duge dé trong
va cac sach cting mon sé duge xép chung ngan thi sé xép duge 3 ngan chita 4 cudn (2 mon) va 2
ngan chita 2 cuén (1 mon).
S6 cach hoan vi sach trong cdc ngdn nay (cic sach cing mon ¢ chung ngan nhung khong nhat
thiét phai ¢ canh nhau) 1a: (4!)3 x (2!)2.
Theo dé yéu cau, ta danh gid duge nhu sau:
& Ta thay Toan tham gia vao 3 t& hop lién tiép nen cb dinh Toan & ngan 3 dé thoa tinh lién ke
ctia ba t6 hop mon.
© Nhom xa hoi (Van, Stt, Dia) phai ndm 6 ba ngan lien tiép nén hoan vi noi bo clia 3 mon nay
la: 3.
Xét cac truong hgp sau:
& Trudng hgp 1: Cdc mon ty nhién xép déu trén 5 ngan (moi ngdn mot mon ty nhien). Khi
do6 ¢6 hai kha nang xay ra la:
% Sinh — Héa — Todn — Ly — Anh
% Anh — Ly — Toan — Héa — Sinh
Ltc nay mdi ngan chi chita 2 cudn ciia tu nhién nén c6 thé dit them ba mon Xa hoi vao
bat ky 3 ngan lien tiép trong 5 ngin d6 1a (1,2,3); (2,3,4) va (3,4,5). Vay truong hgp nay co:
2 x 3 x 31 = 36 (cach).
& Truong hop 2: C6 2 mon tir nhién nam & ngan 2. Khi d6 c6 4 kha nang xay ra la:
% Anh (ngédn 1) — Ly, Sinh (ngan 2) — Toén (ngin 3) — Héa (ngan 4)
% Hoa (ngan 1) — Ly, Sinh (ngén 2) — Toan (ngén 3) — Anh (ngén 4)
% Sinh (ngan 1) — Héa, Anh (ngan 2) — Toan (ngan 3) — Ly (ngan 4)
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% Ly (ngén 1) — Hoéa, Anh (ngan 2) — Toan (ngdn 3) — Sinh (ngén 4)

Khi d6 t6 hgp Xa hoi chi duge xép vao 3 ngan lien tiép 1a (3,4,5) dé ddm bao ngan 5 khong
trong. Vay truong hop nay c6: 4 x 1 x 3! = 24 (cach).

& Truong hgp 3: C6 mot cap tu nhién ndm & ngan 4. Truong hop nay 1a cach lam doéi xing
clia truong hgp 2 nén c6 24 (cach).

& Truong hgp 4: C6 hai cip mon ty nhién cling ndm & ngan 1 va ngan 2. Khi dé c¢6 2 kha
nang xay ra la:

#* Ly, Sinh (ngan 1) — Héa, Anh (ngan 2) — Toan (ngan 3)
% Hoa, Anh (ngan 1) — Ly, Sinh (ngin 2) — Toan (ngan 3)

Khi d6 t6 hgp Xa hoi chi duge xép vao 3 ngan lién tiép 1a (3,4,5). Vay truong hop nay cé:
2% 1 x 31 =12 (cach).

& Truong hgp 5: C6 hai cip mon ty nhién cling ndm & ngin 4 va ngan 5. Day 1a cach lam
doi xitng véi truong hop 4 nén c¢6 12 (cach).

Suy ra tong s6 cach xép sach & cac truong hop la: 36 + 24 + 24 + 12 + 12 = 108 (cach).
Vay dé xép 16 cudn sach theo yéu cau sé co:

T = (41)% x (21)? x 108 = 5971968 (cach).

T
Khi dé: — — 6912.
1O 364
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