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[bookmark: _GoBack]PHẦN I. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 12. Mỗi câu hỏi thí sinh chỉ chọn một phương án.

Câu 1. Nguyên hàm của hàm số  là




A. .	B. .	C. .	D. .

[bookmark: c2q]Câu 2. Tập nghiệm của phương trình  là




A. .	B. .C. .	D. .

[bookmark: c3q]Câu 3. Khảo sát thời gian sử dụng điện thoại trong một ngày của  học sinh 12A1, giáo viên chủ nhiệm thu được mẫu số liệu như sau:
	Thời gian (phút)
	

	

	

	

	

	


	Số học sinh
	

	

	

	

	

	





Hiệu số  của mẫu số liệu là




A. .	B. .	C. .	D. .




[bookmark: c4q]Câu 4. Trong không gian , phương trình  là phương trình mặt cầu có tâm  và bán kính  lần lượt là








A. ; .	B. ; .	C. ; .	D. ; .
[bookmark: c5q]Câu 5. Đường cong trong hình vẽ bên là đồ thị của hàm số nào dưới đây?
[image: ]




A. 	B. 	C. 	D. 

[bookmark: c6q]Câu 6. Tập nghiệm của bất phương trình  là




A. .	B. .	C. .	D. .




[bookmark: c7q]Câu 7. Trong không gian với hệ trục tọa độ , cho đường thẳng  có phương trình . Vectơ nào sau đây là một vectơ chỉ phương của đường thẳng  ?




A. .	B. .	C. .	D. .



[bookmark: c8q]Câu 8. Cho hình hộp chữ nhật  (minh họa như hình bên). Khoảng cách giữa hai đường thẳng  và  là
[image: ]




A. .	B. .	C. .	D. .

[bookmark: c9q]Câu 9. Nghiệm của phương trình  là




A. .	B. .	C. .	D. .




[bookmark: c10q]Câu 10. Cấp số nhân  có  và . Số hạng  của cấp số nhân là




A. .	B. .	C. .	D. .


[bookmark: c11q]Câu 11. Cho hình hộp  (minh họa như hình bên). Vectơ nào sau đây bằng vectơ  ?
[image: ]




A. .	B. .	C. .	D. .
[bookmark: c12q]Câu 11. Cho hàm số có đồ thị như hình vẽ bên. Giá trị cực đại của hàm số đã cho là
[image: ]




A. .	B. .	C. .	D. .
Phần II. Thí sinh trả lời từ câu 1 và câu 4. Trong mỗi ý a), b), c), d) ở mỗi câu, thí sinh chọn đúng hoặc sai. 

Câu 1. Cho hàm số .

a) Hàm số đã cho có đạo hàm .


b) Phương trình  có tập nghiệm .


c) Giá trị của hàm số tại  là .

d) Đường tiệm cận xiên của đồ thị hàm số đã cho là .






[bookmark: c14q]Câu 2. Có  vận động viên  và  chạy trên một đường thẳng với vận tốc lần lượt được biểu diễn bởi đồ thị hàm số  và parabol  như hình vẽ. Biết rằng  vận động viên xuất phát cùng một lúc tại cùng một vị trí.


Diện tích phần tô đậm như hình vẽ bằng khoảng cách giữa  vận động viên sau  giây kể từ lúc xuất phát.
[image: ]



a) Quãng đường vận động viên  đi được sau  giây là .


b) Tổng diện tích phần tô đậm như hình vẽ bằng khoảng cách giữa  vận động viên sau  giây kể từ lúc xuất phát.

c) 




d) Tại thời điểm , vận động viên  dẫn trước vận động viên  một khoảng bằng  (làm tròn đến hàng phần mười).






[bookmark: c15q]Câu 3. Một cửa hàng kinh doanh vàng thống kê có  người mua vàng là nam, có  số người mua vàng là nam trên  tuổi và  số người mua vàng là nữ trên  tuổi (giả sử chỉ có  giới tính nam và nữ).

a) Xác suất một người nữ mua vàng của cửa hàng trên là .

b) Biết một người mua vàng là nam, xác suất người đó trên 50 tuổi là .

c) Biết một người mua vàng là nữ, xác suất người đó trên 50 tuổi là .



d) Trong số những người mua vàng tại cửa hàng này thì tỉ lệ người trên  tuổi trong số những người nam cao hơn tỉ lệ người trên  tuổi trong số những người nữ là  lần.






[bookmark: c16q]Câu 4. Trong không gian với hệ trục tọa độ  (đơn vị trên mỗi trục là kilômét), đài kiểm soát không lưu của một sân bay ở vị trí  và được thiết kế phát hiện máy bay ở khoảng cách tối đa . Một máy bay của hãng Việt Nam Airlines đang ở vị trí , chuyển động theo đường thẳng  có phương trình  và hướng về đài kiểm soát không lưu (như hình vẽ).
[image: ]

a) Phương trình mặt cầu để mô tả ranh giới bên ngoài vùng phát sóng của đài kiểm soát không lưu trong không gian là .


b) Giả sử  là vị trí sớm nhất mà máy bay xuất hiện trên màn hình ra đa. Khi đó .

c) Khoảng cách máy bay bay trong vùng phát sóng của ra đa lớn hơn .


d) Giả sử máy bay bay đều với vận tốc . Khi đó thời gian máy bay bay trong vùng phủ sóng ra đa là hơn  giờ.
Phần III. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 6. 






Câu 1. Một nhà xuất bản tạp chí bán với giá  nghìn đồng mỗi cuốn. Tổng chi phí sản xuất tạp chí gồm  phần là chi phí xuất bản và chi phí phát hành. Chi phí xuất bản  cuốn tạp chí được cho bởi công thức ,  được tính theo đơn vị nghìn đồng. Chi phí phát hành cho mỗi cuốn là  nghìn đồng. Giả sử số cuốn in ra đều được bán hết. Hỏi cần in bao nhiêu cuốn thì nhà xuất bản có lãi và in bao nhiêu cuốn thì lãi nhiều nhất?







Câu 2. Xếp ngẫu nhiên  học sinh nữ và  học sinh khối nam ngồi vào một dãy gồm  ghế được đánh số từ  đến . Tính xác suất để có không quá  bạn học sinh khối  ngồi vào ghế được đánh số chẵn.











Câu 3. Cho hình lăng trụ  có đáy  là tam giác vuông cân với cạnh huyền ; cạnh bên của lăng trụ bằng , mặt bên  có góc  nhọn và nằm trong mặt phẳng vuông góc với đáy, mặt phẳng  tạo với mặt phẳng  góc . Tính khoảng cách từ điểm  đến mặt phẳng  (làm tròn đến hàng phần trăm).




















Câu 4. Cửa hàng  cần thuê xe để chở trên  người và trên  tấn hàng. Nơi thuê chỉ có hai loại xe  và . Trong đó xe loại  có  chiếc, xe loại  có  chiếc. Một chiếc xe loại  cho thuê với giá  triệu, loại  giá  triệu. Chi phí thấp nhất mà cửa hàng  phải bỏ ra là bao nhiêu? Biết rằng xe  chỉ chở tối đa  người và  tấn hàng; xe  chở tối đa  người và  tấn hàng.
















Câu 5. Một vật trang trí có dạng khối tròn xoay tạo thành khi quay miền  (phần tô đậm trong hình vē) quay xung quanh trục . Miền  được giới hạn bởi các cạnh  và các cung phần tư của các đường tròn bán kính bằng  cm với tâm lần lượt là trung điểm của  và . Biết  là hình chữ nhật có cạnh , ; điểm  cách  một đoạn bằng ; điểm  cách  một đoạn bằng . Thể tích của vật thể trang trí trên là bao nhiêu centimet khối? (Quy tròn đến hàng phần mười).
[image: ]



Câu 6. Một cuộc thi khoa học có 36 bộ câu hỏi, trong đó có 20 bộ câu hỏi về chủ đề tự nhiên và 16 bộ câu hỏi về chủ đề xã hội. Bạn An lấy ngẫu nhiên 1 bộ câu hỏi (lấy không hoàn lại), sau đó bạn Bình lấy ngẫu nhiên 1 bộ câu hỏi. Xác suất bạn Bình lấy được bộ câu hỏi về chủ đề xã hội bằng  với  là phân số tối giản. Giá trị  bằng bao nhiêu?
------ HẾT ------


ĐÁP ÁN VÀ LỜI GIẢI CHI TIẾT PHẦN II-III
PHẦN I. Trắc nghiệm nhiều lựa chọn ( Mỗi câu trả lời đúng được 0,25 điểm)
	Câu
	1
	2
	3
	4
	5
	6
	7
	8
	9
	10
	11
	12

	Đáp án
	B
	B
	B
	A
	B
	A
	A
	A
	A
	A
	A
	A


[bookmark: bookmark30][bookmark: bookmark29][bookmark: bookmark28]
.
	Câu
	Lệnh hỏi
	Đáp án (Đ/S)
	Câu
	Lệnh hỏi
	Đáp án (Đ/S)

	1
	a)
	S
	3
	a)
	Đ

	
	b)
	Đ
	
	b)
	S

	
	c)
	Đ
	
	c)
	Đ

	
	d)
	S
	
	d)
	S

	2
	a)
	Đ
	4
	a)
	Đ

	
	b)
	S
	
	b)
	S

	
	c)
	Đ
	
	c)
	S

	
	d)
	S
	
	d)
	S



PHẦN III. Trắc nghiệm trả lời ngắn (Mỗi câu trả lời đúng thí sinh được 0,25 điểm)
	Câu
	Đáp án
	Câu
	Đáp án

	1
	9000
	4
	


	2
	

	5
	


	3
	

	6
	




LỜI GIẢI CHI TIẾT

PHẦN II. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 4. Trong mỗi ý (a), (b), (c), (d) ở mỗi câu, thí sinh chọn đúng hoặc sai.
1. 
Cho hàm số .

a) Hàm số đã cho có đạo hàm .


b) Phương trình  có tập nghiệm .


c) Giá trị của hàm số tại  là .

d) Đường tiệm cận xiên của đồ thị hàm số đã cho là .
Lời giải
a) Sai.

.
b) Đúng.

.
c) Đúng.



Thay  vào  ta được .
d) Sai.




  mới là đường tiệm cận xiên.
1. 





Có  vận động viên  và  chạy trên một đường thẳng với vận tốc lần lượt được biểu diễn bởi đồ thị hàm số  và parabol  như hình vẽ. Biết rằng  vận động viên xuất phát cùng một lúc tại cùng một vị trí.


Diện tích phần tô đậm như hình vẽ bằng khoảng cách giữa  vận động viên sau  giây kể từ lúc xuất phát.
[image: ]



a) Quãng đường vận động viên  đi được sau  giây là .


b) Tổng diện tích phần tô đậm như hình vẽ bằng khoảng cách giữa  vận động viên sau  giây kể từ lúc xuất phát.

c) 




d) Tại thời điểm , vận động viên  dẫn trước vận động viên  một khoảng bằng  (làm tròn đến hàng phần mười).
Lời giải
a) Đúng.



Quãng đường vận động viên  đi được sau  giây là .
b) Sai.



Khoảng cách giữa hai vận động viên sau  giây kể từ lúc xuất phát bằng trị tuyệt đối của diện tích  phần tô đậm trong hình vẽ và bằng 
c) Đúng.


Do đồ thị của  là đường parabol nên hàm số có dạng .





Đồ thị hàm số  đi qua ba điểm ; ;  nên ta có: 

.

Vậy .
d) Sai.


Tại thời điểm  giây, quãng đường vận động viên  chạy được là

.


Tại thời điểm  giây, quãng đường vận động viên  chạy được là






Tại thời điểm  giây, vận động viên  dẫn trước vận động viên  khoảng bằng .
1. 





Một cửa hàng kinh doanh vàng thống kê có  người mua vàng là nam, có  số người mua vàng là nam trên  tuổi và  số người mua vàng là nữ trên  tuổi (giả sử chỉ có  giới tính nam và nữ).

a) Xác suất một người nữ mua vàng của cửa hàng trên là .

b) Biết một người mua vàng là nam, xác suất người đó trên 50 tuổi là .

c) Biết một người mua vàng là nữ, xác suất người đó trên 50 tuổi là .



d) Trong số những người mua vàng tại cửa hàng này thì tỉ lệ người trên  tuổi trong số những người nam cao hơn tỉ lệ người trên  tuổi trong số những người nữ là  lần.
Lời giải
a) Đúng.


Gọi  là biến cố: “Người mua vàng là nam”. Ta có .

Khi đó  là biến cố: “Người mua vàng là nữ”.

.
b) Sai.


Gọi  là biến cố: “Người mua vàng trên  tuổi”.



Theo giả thiết: có  số người mua vàng là nam trên  tuổi suy ra .

Theo yêu cầu của đề bài ta cần tính: .
c) Đúng.
Tương tự, phần b).



Theo giả thiết: có  số người mua vàng là nữ trên  tuổi suy ra .

Theo yêu cầu của đề bài ta cần tính: .
d) Sai.

Dựa vào kết quá ở câu b) và câu c) ta có tí lệ đó bằng .



Do đó, tỉ lệ người trên  tuổi trong số những người nam cao hơn tỉ lệ người trên  tuổi trong số những người nữ là  lần.
1. 





Trong không gian với hệ trục tọa độ  (đơn vị trên mỗi trục là kilômét), đài kiểm soát không lưu của một sân bay ở vị trí  và được thiết kế phát hiện máy bay ở khoảng cách tối đa . Một máy bay của hãng Việt Nam Airlines đang ở vị trí , chuyển động theo đường thẳng  có phương trình  và hướng về đài kiểm soát không lưu (như hình vẽ).
[image: ]

a) Phương trình mặt cầu để mô tả ranh giới bên ngoài vùng phát sóng của đài kiểm soát không lưu trong không gian là .


b) Giả sử  là vị trí sớm nhất mà máy bay xuất hiện trên màn hình ra đa. Khi đó .

c) Khoảng cách máy bay bay trong vùng phát sóng của ra đa lớn hơn .


d) Giả sử máy bay bay đều với vận tốc . Khi đó thời gian máy bay bay trong vùng phủ sóng ra đa là hơn  giờ.
Lời giải
a) Đúng.



Phương trình mặt cầu để mô tả ranh giới bên ngoài vùng phát sóng của đài kiểm soát không lưu trong không gian là mặt cầu tâm , bán kính  có phương trình .
b) Sai.

Ta có .



Vì máy bay chuyển động theo đường thẳng  nên vị trí sớm nhất mà máy bay xuất hiện trên màn hình ra đa và vị trí mà máy bay bay ra khỏi màn hình ra đa là giao điểm của đường thẳng  và mặt cầu .



Gọi  là giao điểm của  và .
Khi đó

.
Ta có:

.

.



Vì  nên , .


Vậy  là vị trí sớm nhất mà máy bay xuất hiện trên màn hình ra đa khi .
c) Sai,

Ta có: .

Nên khoảng cách máy bay bay trong vùng phát sóng của ra đa là .
d) Sai.

Thời gian máy bay bay trong vùng phủ sóng là  giờ.

PHẦN III. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 6.
1. 





Một nhà xuất bản tạp chí bán với giá  nghìn đồng mỗi cuốn. Tổng chi phí sản xuất tạp chí gồm  phần là chi phí xuất bản và chi phí phát hành. Chi phí xuất bản  cuốn tạp chí được cho bởi công thức ,  được tính theo đơn vị nghìn đồng. Chi phí phát hành cho mỗi cuốn là  nghìn đồng. Giả sử số cuốn in ra đều được bán hết. Hỏi cần in bao nhiêu cuốn thì nhà xuất bản có lãi và in bao nhiêu cuốn thì lãi nhiều nhất?
Lời giải

Đáp số: .


Tổng chi phí cho  cuốn tạp chí là:  (nghìn đồng).


Số tiền thu được khi bán  cuốn tạp chí là  (nghìn đồng)


Suy ra số tiền lãi khi bán  cuốn là:  (vạn đồng).


Nhà xuất bản có lãi khi  .



Chú ý rằng  nên để nhà sản xuất có lãi thì cần in ít nhất  cuốn và không quá  cuốn.

Nhà xuất bản có lãi nhiều nhất khi  đạt giá trị lớn nhất.

Ta có: .
Bảng biến thiên:
	
[bookmark: _Hlk213290939] 
	0
	
	9000
	
	
 

	
 
	
	+
	0
	−
	

	
 
	

	
	
 

	
	



Suy ra .

Vậy muốn lãi nhiều nhất thì phải in  cuốn.
1. 






Xếp ngẫu nhiên  học sinh nữ và  học sinh khối nam ngồi vào một dãy gồm  ghế được đánh số từ  đến . Tính xác suất để có không quá  bạn học sinh khối  ngồi vào ghế được đánh số chẵn.
Lời giải

Đáp số: .

Số phần tử của không gian mẫu: .
	
	
	
	
	
	
	
	
	





 Xét biến cố : “Có không quá  bạn học sinh khối  ngồi vào ghế chẵn”



  là biến cố: “Có nhiều hơn  bạn học sinh khối  ngồi vào ghế chẵn”.


Có  vị trí lẻ và  vị trí chẵn.


TH1. Có đúng  học sinh ngồi khối  ngồi vào ghế chẵn.
Chọn 1 bạn trong 5 bạn khối 12 để xếp vào 1 vị trí lẻ; 4 bạn khối 12 còn lại xếp vào 4 vị trí chẵn; tiếp đến xếp 2 bạn lớp 11 vào 4 vị trí lẻ còn lại.

Trường hợp 1 có: .


TH2. Có đúng  học sinh khối 12 ngồi vào ghế chẵn. Trường hợp này không xảy ra vì chỉ có  vị trí chẵn.

Suy ra .


Xác suất để có không quá  bạn học sinh khối  ngồi vào ghế chẵn là:

.
1. 










Cho hình lăng trụ  có đáy  là tam giác vuông cân với cạnh huyền ; cạnh bên của lăng trụ bằng , mặt bên  có góc  nhọn và nằm trong mặt phẳng vuông góc với đáy, mặt phẳng  tạo với mặt phẳng  góc . Tính khoảng cách từ điểm  đến mặt phẳng  (làm tròn đến hàng phần trăm).
Lời giải

Đáp số: .
[image: ]








Gọi  là hình chiếu của  trên  ( thuộc đoạn  do góc  nhọn). Ta có:  





Gọi ,  lần lượt là hình chiếu của  trên , . Ta có:







Đặt . Ta có: ; ;  vuông cân tại  nên

; 

.

Vậy ĐS: .
1. 



















Cửa hàng  cần thuê xe để chở trên  người và trên  tấn hàng. Nơi thuê chỉ có hai loại xe  và . Trong đó xe loại  có  chiếc, xe loại  có  chiếc. Một chiếc xe loại  cho thuê với giá  triệu, loại  giá  triệu. Chi phí thấp nhất mà cửa hàng  phải bỏ ra là bao nhiêu? Biết rằng xe  chỉ chở tối đa  người và  tấn hàng; xe  chở tối đa  người và  tấn hàng.
Lời giải

Đáp số: .







Gọi  là số xe loại  ,  là số xe loại  . Khi đó tổng chi phí thuê xe là .






Xe  chở tối đa  người, xe  chở tối đa  người nên tổng số người  xe chở tối đa được là .






Xe  chở được  tấn hàng, xe  chở được  tấn hàng nên tổng lượng hàng  xe chở được là .


Theo giả thiết, ta có  
[image: ]


Biểu diễn miền nghiệm của hệ bất phương trình  là tứ giác  kể cả miền trong của tứ giác.






Biểu thức  đạt giá trị nhỏ nhất tại một trong các đỉnh của tứ giác , với ; ; ; .




Ta có: ; ; ; 


Vậy,  đạt giá trị nhỏ nhất tại .

Khi đó .
1. 















Một vật trang trí có dạng khối tròn xoay tạo thành khi quay miền  (phần tô đậm trong hình vē) quay xung quanh trục . Miền  được giới hạn bởi các cạnh  và các cung phần tư của các đường tròn bán kính bằng  cm với tâm lần lượt là trung điểm của  và . Biết  là hình chữ nhật có cạnh , ; điểm  cách  một đoạn bằng ; điểm  cách  một đoạn bằng . Thể tích của vật thể trang trí trên là bao nhiêu centimet khối? (Quy tròn đến hàng phần mười).
[image: ]
Lời giải

Đáp số: .
[image: ]






Gắn hệ trục toạ độ ; ; ; ; ; .



Phương trình đường tròn đi qua hai điểm  và  là 


 (Do lấy nửa trên của đường tròn) .

Thể tích của vật thể trang trí là .



Câu 6. Một cuộc thi khoa học có 36 bộ câu hỏi, trong đó có 20 bộ câu hỏi về chủ đề tự nhiên và 16 bộ câu hỏi về chủ đề xã hội. Bạn An lấy ngẫu nhiên 1 bộ câu hỏi (lấy không hoàn lại), sau đó bạn Bình lấy ngẫu nhiên 1 bộ câu hỏi. Xác suất bạn Bình lấy được bộ câu hỏi về chủ đề xã hội bằng  với  là phân số tối giản. Giá trị  bằng bao nhiêu?
Lời giải
Trả lời: 13
Xét các biến cố:

: "Bạn An lấy được bộ câu hỏi về chủ đề tự nhiên";
B: "Bạn Bình lấy được bộ câu hỏi về chủ đề xã hội".

Khi đó, 

Nếu bạn An chọn được một bộ câu hỏi về chủ đề tự nhiên thì sau đó còn 35 bộ câu hỏi, trong đó có 16 bộ câu hỏi về chủ đề xã hội, suy ra 

Nếu bạn An chọn được một bộ câu hỏi về chủ đề xã hội thì sau đó còn 35 bộ câu hỏi, trong đó có 15 bộ câu hỏi về chủ đề xã hội, suy ra 
                                                                       thuvienhoclieu.com                                 Trang 1  
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